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Π Α  I Σ ϊ  Ν '£ Α Λ Η' Ν Λ Η

UU φιλίτίμοα ΧυνύφφητΛΐς τ ϊ Π*ρ«τορ Βίβλιΐ», 
iyttinrt Ĵ  iy

Ο ’νδετοτε j  ’Ηλιος εζίςαται laurotJ, Έ^νογενβζ Φιλότιμο» 2 ννδρομΐ}τα1 ra ταρόντος Λκ%«ρ»ς κοινωφελ«ςΒ ιβλ/β *. Οόδε'τοτε, λόγω, όξ/ςατιχι τ?ς φ.υοΊκ?ς αότΒ τνρωϊΰςτε % φωνφόρβ Μ ας9 *χό* τΒζ, ί  ννχτος τρόξενο; γενόμενος, $«* τ?ς atSra ταρ«σ·/«ς, εί £ τυχνότατον νέφος Μ ρχε^Μ , χαταχαλόττον $ τε- ριβα&ον . οίυτόν, &λ* Ιϋ«&εως,Α/μημ1 λ/τώ» τ̂ ίΛβλίδ, $ utuavoTt λιλψήίί. 
εΐζ τον όρ̂ οντα Ανερχόμενοζ, xpxvfl- ϊόν r«; curlm; εχτεμτει, χαταλάμ- των αταντα τα h  Οιϋρανω £ ΙνΓ ?, τ*



κα& αμάς αμιβφαιρ/οϋ, καίτοι ctoy ffxv- 
&ρωπδζ $ λύπη κατεχόμενοζ φαίνεται, διά το επιπρο&βν άυτφ νέφος: Ονδε ο Μαργαρίτας, Ιν βορβόρφ κατακείμενος, 
αποβά&ει την οίκείαν άϋτοί» άςρατα- φο'ρον λαμπρότητα, κα) μαργαροείδη 
ςιλπνότητα: άλ* εν $Γ, εκανος μεν ''Η- λιος μένει, «τος δε Μαργαρίτας, επι· 
δείχνονται την εαυτών φυτικήν δόναμιν, c μεν ταν φύσε» πυρώδη φωταυγ/αν, δε ταν άςρατο'μορφον ζιλτνο'τατα * $ μεν, ηλιοειδ£ζ, ο δε', μαργαροειδβς τάς όψεις απεργάζονται·

Δ/ 6 «χαςον remrev, «ίΐνβ μα/λον romrov.Κ α ) ύμβζ δ η τ α  Φ ιλ ό τ ιμ ο ι  Π α Τ δες 
£  λ η ν ώ ν , η κ (Ιπω κιά’ε τ ? ς  τ ο ιά υ τ η ; Ή -  λ ιω δ ες £  Μ α ρ γ α ρ ο ε ιδ ε ς  είκο νο ς: Κ α ϊ γ ά ρ  ε? £  « τ ο  τ ? ς  τυρανικηζ Ζ έ ν γ λ η ς ,  εν % ρονοις τ ο σ « τ ο ις  ,  κ α τ α τ ρ ύ χ ε τ ε ,  <ρο-
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ροις άφορητοις % τυκνοΐς, % *·οικίλαις αΑαις νιφα'σι χιονωδεσι, £ σμ*ίνεσιν & δικ/ας, οίονεϊ νεφε'λ*| τυκνοτάτ# g συνε- %εΐ, μηδόλως συγχωρκ'μενοι α*νακυ·ψαι, ί  άνατνευσαι, ε?ς εαυτκςτε ΙλθεΤν καί ctvrwirfaai εϊς rjv λαμτρο'τΐίτα των Προγονών (Ιτε/τοι το' νέφος μ&Αον κα) μαΑον τυκνβται, μ>)δέν οίρχιψενον,  μίί- δε Ικ διαλειμμάτων τ̂ερ%ο'μενον) * καί ' τοι λέγω, ο ‘βόρβορος των τριβαρβαρων 
η&ων καϊ ε*«&ων των καταδυναςευοντων,ίλυος δίκν}ν $τεγ%£ται τσΐς Ικατερω-♦&εν ευγενεσιν 'Τμων g φώσφορο ΐζ $&ε· σιν, « δυ'ναται μεν τοι καταζοφωσαι ταυ* τα, g καταχωσαι τελε/ως: Ουγαρ,0 »μ$ MTt%ury rare χλ*/λ Χοφίας.δυναται φωτός σκοτος , κατακρατιέ­σαι, »*δε νμα&ί'ή ταιδε/ας, «V ευγένει­ας δυσγε'νεια, «δε κακο'ν, κα λ«,^ ’ άν
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vm
είτι % γενηται: ctti $ε\ το καλόν υπο- 

■ ΖεΙκνυσι την Μαν κα^ωνι}ν, $ το ευγε- νες, τι}ν έογενειαν· Και γάρ,
ά·tris xapctxrtjp χφτ/σψος «V fytrsti

* . .  ί&λων 7»ι'(̂ 4/οτως τοτ αν Ιχ# καταςάσεως τ?ς ττερΐ τά Ιξω, ταλαιτωρ/ας λε'γω, καί κακεχ/α$ των «&λ/ψεων τ?ς εταρα'τοο α/χμαλωσ/ας, ?κιςα τεφυκεν άμαυρε- δ3*αι #λω$, εδε το έμφυτον μεταβαλείν, 
$ τοΐς άγενεσι # τρι|3αρ0α'ροις συγχω- vubfrai ί?«θ·εσιν: &τεί,

Ο* μεν rov^iti wJy κλψ χχχος,Ο* δ’ *<ϋτλβί, q.t\ *$λδ$, συμφοράς υκο 
Φυσιν &ίφ5αρ β/λί χρ^ς ις pV.
Δϊ ο δη9 φημϊ) $ ποικίλοι; πάντο- 

&εν συνεχόμενοι δεινο7$, ταρετιδε/κνο- 
<&ε τάς φιλομουσες ακτίνας τί?ς *Ηλιο- ειδες των Προγονών λαμπρότατος, καί tijv Μαργαροειδ? μαρμαρυγήν .κατά τ?ν



ημετεραν δυναμά , ύπαινιττόμενοι την φυσικήν καϊ 'ττρος τας Μούσαςσυγγένειαν, $ δια τότων των μικρών $ ίέμυδρων γραμμών % αχτίνων, ύτεμφα/- νοντες, ότι άναφχνη'σεται ο νοερός ̂ Ηλι- ος ε*ν τ̂ Γ ςερεώμα,τι της Παιδε/ας ,* # ό 
λαμπρός Μαργαρίτης , εν τ$ τραπεζη των πολιτίμων ίδεων των. ΙΙιερ/δων, τ£ 
βορβόρα Ικκαθαρ&εντος, καί τα νέφβς, διαλυθε'ντος ε?ς αίθρ/αν, θε/« Βορε'ε ε- 'Γίτνεόσαντος, $ ανακτήσετε την των Προγο'νων λαμτροτ^τα, $ τιμήσετε τε, τες, # τιμη&ήσε&ε ταντα%ε, ώς φιλο­μαθές AVoyovot ε’κε/νων: οΊτινες διακη­ρύττονται φωςηρες παγκόσμιοι της Παι­δείας , εκθειαζόμενοι ταρα ττασι τοΤς Είνεσι, # επιγραμμένοι κοινότατοι Πα­τέρες τε γνωςικε φωτός: Ε ’πεώή εξ εκεί- νων, % τα λοιτα ε&νη εφωτί&ησαν, $



X

φωτίζονται, Η, σεμνύνονται εϊς παν εί­δος μαόησεωζ.
Π Herat τβχναι βροτβίίιν U  ϋρβμΐ}3*ωί.

Λοιπόν, δικαιότατα, τροσφωνω καί 
προσφέρω τό άνά χεΐςας πόνημα των 
περίφημων εκείνων Προγόνων, εϊζ κοινόν οφελος ημών των Απογόνων εκείνων, 
πρόζ 'Τμας τός τάτων Α ’πογόνεζ, ty φι- 
Χοτίμυζ Συνδρομητάς το άυτΖ: OVsp, ώς <τωμα λαμπρόν, $ ε£ έυγενων ευγενε'ς, τρο χρόνων μει/ ς̂εδάδ'*? τι}ν Πατρική νεριβολ^, £ ενεδό&η ΑοδατοΤς 4Ιμα- τ/οις, υτό των τά ημετερα προγονικά ' €&Sm£oVwv Ε ’υρωταίω̂  ε«9Λ ,  (ε?ς Ο­φελος $ καΆωπκΓμόν εαυτών) νυν δε ά- 'ττεκδί&ίί τί}ν αχρι κεαρδ άλλοδατ^ττερι- βολίν υπό τ3 Πάντ* upfce £μ’Ι χτροφιλοσό- φοις κυρίβ 2 ττυρ/δονος Λ* σαν η, $ ευεδο  ̂ αο£ίς rijy Πατρικήν, δ? ν)ς εξε-



η<p«vjf την τρωτήν γενν̂ &έν, εκ των rot τρωτά irotgtt ταΤς Μβσαις ε%ο'ντων, £ γν̂ σ/ων γονών τί?ς A’&ijva;: εφ’ ο/, καί τως $ γε'γ^θεν, ε?ς το οϊκεΤον, $ φυ­σικόν κεντρον άυτε μετάχομι&εν, $ τε λοιτε τοΤς ο?κε/οις συναυλιζομενον» Α’τοδε'ξαβ&ε λοιτον άσμενοι τετο, ετερ *ΤμίΤς Χυνδρομ*)ταΐ φιλότιμοι τί?ς εκ των τυτων κοινωφελε/ας, $ ,φιΧοφρο- vvjVacS't', οσ*ί δυ'ναμις, ωστερ ί  Πί}νε· λωτίί τον 0*δυσσεα
. . .  αμφ) 31 χ*Γρ*ί.

A iify  (3«Μ ’ 0*δΐ/ίτ5}ϊ, V) δ’ ίκιχτ*, TpeTift/Je.ώς κλ̂ ρον τατρωον, £ενάγεντες, 
ετ ωφελε/α $ ^υ '̂σει τρδς άταν- τας τες Ομογενείς, καί αυτές τες Τ'μετερες φιλτατες, # ταραινεντες τά­σι τψ φιλοτον/αν τί?ς Παιδε/ας, ty τολ- λατλ?ν καρτοφορίαν άτάντων των κα­λών, κα) τε'τε, και των τρο τε'τε , και



μετά ψητό ί δέ καί ά^κ,#ίυνδραμο'ντες ίρωϊκί* φιλοτιμία, ως*Η- ρωων AVoywor, τ?ς άυτ?ς μεν Ιδέας t?- 
%όμεν& (άτε φιλοτοφα, καί θεωρίας ανδρωδες καί γενναίας), διάφορε όμως ο* 
λης καί ύτο&ε<τεως, Λ ογιςιχή ν  Φ*ί- μί Γραμμών, καί Κυκλοειδα, ετι δε καί Τριγωνομετρίαν διτλ?ν, Θεωρατικα'ν, $ Πρακτικήν, μετά Πι­νάκων Λογαριθμικών δαψιλεςάτων, ττερί ων τδ -pepov άμοιρεμεν: ίΐροϊ- ςαο&’αι Α’δελφοί, καί 'Ομογενές, τ?ς δμογενες καί τρογονικ̂ ς Ιηδδο*εως των εταινετων καί άρίςων, ολ# δυ­νάμει, τερι«*οι»μενοι τα'υτκν Κειτούυ· μεσαν, ύτδ τ?ς Τρωικές βαρβαρότατος, τρδς καιρο'ν δμως, κατά τον Σαλαμίνιον ε’κανον Προγονον: δς δτε δ Α'δελφδς άυ- τε τρωίείς οτεττωκευ υτδ τε τριβαρβάρε

X II



xm*£κτορος, προίςη, κα) # εριε^οι^ τβ- τον ε?ς ζωψ,Αίβί. $’ «χ ê tXvjiT* xeo'/iyŷ ri/a ir$<romi > Α 'λ λ ό  θιων t /̂/3vj,  $  οί ffdtuf ίίμφιχαλνψί»Γόνα γαρ κνυμ̂ ς Ιγγιον, λε'γεί Ί$« .ΠαροιμίαιΔΙ ο δί}>ως άδελφο), εν άναγ- καις %ρ ιάσιμο ι γίνετε, δΓΤμας αυτός, κα) t>jv 'Τμετε'ραν λαμτρότ^τα: ϊν* ετω καί νυν μεν ευφημί^ε, καί όν Ιτω τυ· χνοτα'τω νεφει, καί βορβορόδει $£ει τ?ς &ταράτ» δελε/ας, τό φυσικόν φώσφο­ρον τ?ς Α’£>ίνας , κα) τό ςιλτνόν τϊ Μαργαρ/τε «-αραό̂ λυντες, εκτλ^ττ^τε τά των Ε'υρωτα/ων 2&v*j, άτι να διά Tifv ffap* άυτοΤς Α>νομ/αν , Ιμιμ^σαν τβς ίξμετόρ«ζ Προγόνες ε?ς τψν άυ^σιν, τ?ς Α^νας: ίν άλ̂ ε'υ# κα) είς ιξμας, κα­τά γε τβτο, τό: „Ή  γάρ δυναμ/ς μ» ενα’ &ενε/^ τελειεται/οτερο'Κυ- ρκς είτετω Ατοςόλω: ε?ς το' μετετειτα



ΰε, μακαρίζηβε, ΰτο' των Ο'ψιγόνων, ώς 
μηάμελησαντεςτα φυσικό καί προγονικά 
χαρίσματος, την ξυνομιλίαν λέγω, καί 
των Μουσων ζυναυλίαν: καί ο Θεός άυ- 
τος(ταρφΙΐε.τοτηριον ψ uχ ρ S άμι- 
<&ον ) , νυν μεν άμεί^ηται 'Τμας τη τε­λεία, καί ταχείς άταάαγη των Tu- 
pavtam κακών, μετά ΰε, καί τη τελεία 
άντΐδόσει των ταρ* αυτψ καλών, καί λο­
γική τάση φύσει εφετων. γενοιτο!

Τψ *.»$. Μφ\ Jintfifatifi' It Bufauritfl.

Τ?« 'Τμοτίράς φιλότιμα φιλογενϋς τρο3ν- 
μίας αίελφίς τxvmfo, β ίλαχιςος Ιερομόναχος & 
Χταρμια*ης·

Ί ύ Ν Λ Ϊ .
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Οί Φιλοτψοί καί Φιλονάτρδη Xwtyopufrai Tvfs
παζίιriji Β//3λ«. ίΛμβτβ»Ο  'ΤΛΚ»ί*'τ«τοί, /^χΜ^(7*ο'»ος’^ « Μ Ϊ> ο $  χνρΐ·ί 

*/rnmf*to<i & £νξβΙ*τΐοςρ*5#οφΐλις·Λτβί’ £·τ/β·*οτοί 7]pJ«x>gg»v<>fo{ ΑΡρ/ίλ Ο* ίΐοφΐλ»'<?«τοί ‘£τ(τ*9Τος Σταγ*ί xv'ftog ΠαΐοΊοί 4 Ο* Aro$tXr?*ro; *£*/β,*οτος Ζ*)τοκίβ χνριο? ’/»ρο-
ίιος β ϊ » Χλίνοβ» 6Ο* dto^iXfairot Έτίταενος $ ’ΛγρΛφιι»
xti(l°* ο̂σ/3ιο{ ό »» Γοφί/ίχ» 4θ' ίιοϊΐλ^ β τος *Βτ(τχοτος Πίτρας xtfywt Λιβ'φχ-<rc$ & in/tiβαίία της Ε ’^αττανος $

θ' 3ίθΦΐλίςατο* $ «ZVoytyuf τατος '·Ενία%οτος ‘/ίρ*ίχμ«ΐ(Γ« xiiptef */y»«frJot ο i f  ’ ^μνιλαχΓχι* 4 Ο* £fo$jX/?«ro{ ’£»/<r*eiro5 ΓΓιρίφίραρ $  jir/rfe·t i f  τ* iJy/V /Jctffoffw κνςιος 17αίτιος £Ο’ «τΛκβιίιβ’/μοίοφίίτχτο} θ/χονβμοί;#άβχαλο{ της
Τυρνίββ χυςιος’ Iminnt toΟ* -ίΧΚΟίΤίβτΛτοί Α ^ γ β μ ΐΐο ί τ?ί «2 Σταρμϊ u(St itfovxt xt?(fof Ζαχαρίας j

(7 τλμοσιύτανος τΜνματίχοξ κνρ Γεράσιμος οUrejfUXTijt 5
O' Ί?Λΐ/οβ·ίΜγλτ9§ τιημαηχός κυρ ΠαρΖίηος Σταρ-μ<»«|| ’ · . 5
θ' ταιοαιάτατΒς mtuparΐαος κυρ Ιϊήρυτορ Σταρ-

μ**της Sθ' τανοτιάταρος 1» Ίιρομονάχοις κυρ αίονΰτιος
Σταριυάηςς 8

Ο* /tfo\oyi»rarof ί» 'Λ(ομβϊ»χο<{ χν( Ακμονος
Σταρμιάτης. ιO’ »ene»ioXoyixr«Toe i7pxreffuyy*Xss τ ϊ  x y i* ./iafiffnti χν( Χ*μ*χλ ΙΟ

ον CK



X V I Σκματ*.
θ' ranotiiraroq τίΛαψασιβ xvg Λίτλ#-

ηο( ο ί» ΤνρΛβη 5Ο* 'rayotioXoyjmraraq Λ(χιμα*ϊρίτ*ις rS παναγί*
Tdvn κυ( Fafiftfa ο ί$*ΛνΒ(9* 5 ** τ$ τα~ 
ξαί(ψ τίκ Aaffoffw 5

Cl· 'vavwttiraroq Π(ΛΤθίύγ(γ9\θϊ τ ί Σινα χύς ΛΛ·
λίπος, ο tv ragtidfip τ?ς Αα((<7<w $

O' ald$r^o\9ytmraroQ Οίκονομοϊ rtfq Τζά$ίτξ*ΐ+ν>Κ *λif Κυμαχος 3
θ' *ανοσιότατος *νινμα*ίχος xitf Γσβμι}λ ο t*rifo μον?̂  τ«υ Λα**&ν*ν $ ο Λ  ?<?<*$ ιτ#*/ν$ £θ' ?ανοβ7»τατος *νιυμΑτΐ*ο$ xuf ΑΓαχ«$*ος t*μοι*$ rSf* A'«w$2JKav» 5 Ιν 71ifvrffai gOf ^ανοσιότατο; ΚαύχγΙμΜρος rife tv T<fa$ ir£*ftqμον?ς r* ay/e Ά'δανασΙ* xuf 'IiauvvUto; 5
Cl· ravon&raroq *ιΐιυματΐχο$ o u  rife μόνη; rt t vΌλυμ*# Ayfe Αίονυσίρ xuq 7#αχ#}μ 5C? ητανοσιοΧογιότατο; Sytoq Α\χΐμαν^1τχ; %iq Ζα­

χαρίας o IJiTqioirtjq 2
θ' ττανοσίΰΧογιίτατος in ΊέςομοΛχοΐ; xuf *ί*ϊι}φ

o i f  Atναλιίψι *ς 3O’ /ffoXoyj«raToe*ft(ioiia*a*o$ re <iy/* ITXArrS-vo$ χυρ A ion veto; o {% Τξαμτξαt/νιις 2
Cl· ItfoXoyidraroq h  'itfo&l&xovQtq xwp 'l$fχννμος

ίξα&ίΧφοζ rS «y£r Πίτςας β
O' ravoaioXoytirdToq ip Ί$(ομοραχοις χυρ 'Jtgo*

i$oq Kanafajtir^q l
(/ ip Ίρςομοναχοι; Afaxafloj Τυμαβίτνί o in q

ixKXtjfiijc rife Tvftiflo I
O' ίνημότατο; χνς 'Jactww Start! (tj 0 J* Tfah

rfabw 1
θ' x^a^mraro; χυρ /7α*ΤΑ$ς£τΑτΐ|{* οίκΤξ**

(ir^ainjq Λ 2
O' ρυγηιίςατος % XoytStraroq xvf Εύς^ατίο; SP<f· rtf* ο* «χ Tfa$tr£a{*w 6



Σχματβι
0  tiytvittttoi wS( %> trait*.o| %. KutirfyoU Τξα·

QiTfytv ni. 6
0  x^tftniktiraroi xv( d w fr flo | %. Adtaxale ό I»

Ο  χφχημχτΛτοί xvf JTtitpyiof χ . /fbtuxai» o j *
2?«fir£afttt 6

O' ίζοχκτΛΤος i&TQoi *\}( Z*j'*k o #x Zayofte  4 
Ο* ΐξοχΑτατος χυ\ ’/««►>t){ /ατςο'ς ανιψιοί re xu'f

£«H t* r ( i  2
Q* xw<rtyA'K*yt»TAroi tv(  %. Qiotefot, χ . Φα*

fx y y a , 0 i t  Τφ^ιτφίμχί a
Ο* χ^ιπμολογίιιίτβτοί xtlf Stodttfot Για(γ(β £x«f*

• · τ» ό »x T^afir^xftm 2
O' χ^ιμολογίβ+ατός χυρ «^μιι'τ ί̂ος Λτοτόγλβ 

ο ί» 71<ιν«3» ν 2
θ '  λογιβτατος χυ<ι Κ»ςάχ*ΐζ Πιίλιβ ix  T frftT & Let  t
θ ' λογιότατος χορ A»Vyio$ Λίνςα £ιο,χβλι»Γ· t
O' χςΐ}Λμ«τατοί χν$ ^βχχανάκχ; χ . Ίβάιιβό ι'χ 

/iifra&U ret Έ \ λ ffffavot
ο’ Τίμίάίατος κυρ φρκy y ty n t  % Ί λίτλ Λ'3άμ* ·

fa Λιβαδίη τΐς ’^λαττίνος * · ·· · £
θ ' α/4»Λμ«τατος -τατα xup ^ μος ο «V A a th reIvOjtIVMV 1
θ' λογίατατος χνρ Ααργιοί «ατα ΛΛχαιίΚ ο «χ

θιτταλώ * f
θ' λογίκτατο; aup '/λ»£ιος Θιοίβρβ a ι*χ Ζαλοβο
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E V i y p f i t f t f i f l t r c t
sli r&t rpiPs η  Κωη τομ&ς, Π«ρβφλήν,ϊΝπρ* 

βολψ/, 4 &¥ώ ιφ ν.

Ί*μ βί»ά

Έλειψιν ε%ον ρ? Πλανήτες τφ  $/v»jv. 

Παραβολή ϊέ σ$μα ριφ&έν Ικ£έει* 

‘Υπερβολή συναψιν ακτ/νων φέρει.

*Λ κλεινέ Κώνε, τοΐα τμι^είς γνωρίσεις!

tttpop e/ζ rip Κωνορ

Bccffiv κοκλ/£ων Κώνος, ϋψος ο£υνει. 

Τομκ δέ τριτλ? ν?ν τομωζ νον ivpmi.

Αλλο th 7η» Βίβλο»

ΕΙ Σαχχαρειος γδύνει Κώνος ςόμα 
‘Ου τνίυμχ μ&λον #δβ Κωνικέ Βίβλΰζ, 

B*i»ca»?t»os Μιχαήλ & *χ Λαρίννη*.



*x a E I t  r i t  ά ν α γ η κ » i f f t t t v r x i

TXffffwrovB yntvi; τολυτα^έα λε/ψαν*
ΜπσΰνΠλωτόν ο̂ &ρευντα κλε'ος, pfcovot %t- 
ζετ έτι»

Μέλπετε δ* ΊΛΝΑΝ τολυΤδμονα, $ζ τοδ*
δπάζειNocijxov χσι Βίβλοΐζ, ά,ΰπετον οΤς κα- 
μ&τοίζ.

Α ρ γ ν ρ ι ο *  ir a irS  *!?/{<*. 
Ε*τ*ρον r$h auns>

*1χμβΙΛ09Θε'λων vovj&ott πεντκπλοίζ τομάζ Κώνβ, Οί>κ αν δυνΐ}σ# ταυτα πέντε μι} φερων ♦ Φυ'σϊν, πόνον) κλίΰιν τε, καί οδηγίαν Πάντως κατατρ/ψεις δε καιρόν είςμάτψ.
A v f r p c v ix o s  Γε(υργ/(> ® eu,rraJlo j)/x(vs.



,,Π&ϋεία δε των h  ψ Τν μόνον 
ές)ν α&ανατον m) &εΤον.

ΙΤλίτ. <»»}) *y«y.



X T  N O W I X
Τ Ω Ν

K a  N I K  Ώ N
Τ Ο Μ Ω Ν .

Ο Ρ Ο Ι  Π Ρ Ω Τ Ο Ι .
✓ . E *  διά σημεία μενοντος τα Α , ευθεία δ/y'xe Σχ^ι. κ  <Γ2 ι$ Β Α Ζ  έφ' εχάτερα προσεχβλφη, ^ περί τήρ 

περιφέρειαν τδ «u«Xa Β Ε Δ , β$ «χ εςιν εν τφ αότ$ 
επιπέδφ, εν ίο τβ «Ρ̂ βΓον Α , φερομένη, ε/ς'το ίϋυ- Τδ ιταλιν άτοχατ^ςαθ#, οθεν ηρξατσ φέρεσ$αι» 
έχατερα ή επιφάνεια η tiro της ευάείας ταντης παρ 
εχάτερον τα μεμενηχότος σημεία Α  γρχφεϊσα^ K u -  
ΡΜ>) καλείται επιφάνεια.

β . Ta δε περιεχόμενά τερεον νπότε τ* χόχλον Β Ε Δ  ί) τδ $  τν;? μετάξι τδ μεμενηχατος ση­
μεία Α , ^  riff περιφερείχς τα χνχλα Β Ε Δ  ή K«yixij$ επιφάνειας, χαλεΓτΛ/ KC j i  os .

γ \  Το μεμενηχος δέ σημεΐον Α , Κ ο ρ ν β η  τηςτε 
Κωνικής επιφάνειας $  τδ Kay»*

Α



2

e3\ Κυ'κλδί Si ο ΒΕΔ ηβεά, είς ον o Κώνος άπο· 
• τερματίζεται, βάιτ/s τα Κωνα καλείται,

ε\ tt' S’ «ire τ>;ί κορυφής τβ Κών» *ττί το κεν- 
τρον τα κοκλβ, ο εςιν αυτα βάσις  ̂ αγόμενη ευ3εTat 
άξωΡ καλείται τβ Keen,

ς .  Καί οί μεν προς ορ&άς έχοντες ταΐς βάσεσι
τας άξονας ̂  opS-o'i Κώνοι καλχνται,

Οί Sc μη προς ορδας Ιχοντες ταΐς βάσεσι tbs

άξονας > %xaSh/pou

Ε Π Ο Μ Ε Ν Α *
α , Δί$λβν «V ως των κατά, κορυφήν άλληλαις 

κείμενων Κωνιχων επιφανειών ΒΑ Δ, β Α ά  εχατερα 
εϊς άπειρον αυξεται, της γραφίτης ευθείας εις άπει­
ρον εφ’ εχάτερα προσεκ€χϊλομένης.

β ,  ΛηφΆέντος επί της Κωνικής επιφάνειας σημεία 
«τινοσαν τβ Η, η άπο της κορυφής Α επί το σημεϊον 
τχτο αγόμενη ευάεΐα, εν τη Κωνική επιφάνεια εςι, 
Συμπίπτει γάρ τη ΑΕ έυδείφ, ητις την Κωνιχκν 
επιφάνειαν γράφασα, S/ έχαςχχν αυτής ηχεί σημεία 
επομένως Si % S/ά τβ Η.

γ\ d'Sisv ^ οϊαδητις ευθεία ΑΗ άπο της τα Κά­
να κορυφής Α  εφ' οίονδηποτε σημεϊον Η Της, αυΤοΖ 
επιφάνειας επιζενγνυμενη, προσεχ€λη5εΐσα επί την 
τ^ί βάσεως περιφέρειαν, επί τι αυτής σημεϊον το 
Ε πεσεϊται,

ν. <Κ Ε’αν επί της Κωνικής επιφάνειας SJw σημεία 
ληφΤίη τά Η , I ,  £ επί τάΰτχ τά σημεία επιζευχ·



Χββ*5#ί«85Χ
δεΐσα ευΓοεΐχ t] Η I ,  μη διέρχητat διά της κορυφής A , ηόυδεΐα άυτη εντός τελείται TaKwva. Κ’πιξενχ- 
&εϊσαι γάρ από της κορυφής αί εΦεΐαι A H » Α Ι, 
προεκβα^όμεναι, πεσαντχι επ) την τη κυκλπ περι­
φέρειαν χατάγε τί>. Ε, Β (επόμ.γ'.). $  επιξευχ%εΐ· 
σα ι) ΕΒ £?«ι εντός τη χυχλπ (2 . τϊ$Γ' των ςοιχεί- 
ων). το άρα επίπεδον τη ΕΑΒ τρίγωνα εντός εςι τη 3 KcoW τέμνει γάρ αν τα Την βάσιν. $ η H I άρα ευ­θεία εν αυτοί iffα τω έπιπέόφ ( ΐ 2, τη ΙΑ .) $ ίΰο 
σημεία των τη τρίγωνα πλευρών έπιξευγνυασα, εν­
τός νίπτει τα Κωνα,  πλην δυοΐν atτης σημείων των Η , 1, απερ ε=ςιν εν τη επιφάνεια. ΤΙροσεκβληΖεΐσα 
δε εφ> εχατερα τα πρός τα Η, I, εκτός πεσείται της 
Κωνικής επιφάνειας.

Κ'άν Κώνος ε πιπέδφ τμφη διά της κορυφής 
Α , ν, τομή τρίγωνον έςαι. Έ'κχςη γάρ των εΦειων Α Ε , Α Β , Α Δ ,  αίγε κοινά) τομαίείσι τηςτε του 
Κώνου επιφάνειας ^ των τεμνόντων επιπέδων ΑΒΕ, Α Β Δ , συμπίπτει αεί τη κατά τη χυκλκ φερομένη 
ευθεία ΑΒ 4 ητις την Κωνικήν επιφάνειαν γρχφασχ 
διά των σημείων Β , Ε ,  Δ  διηχει. ά/λά $  η ΕΒ ΐ} ΔΒ κοινή τομή εςι τα τε τίμνοντος επίπεδα ,  ιέ, της 
βάσεως ($. τη ΙΑ'.). Τα άρα ΑΒΕ, ΑΒΔ. τρίγω­
νά εαιν εΦυγραμμχ (όρ. 24· Α'. των ςοιχ.).Σ Χ Ο Λ Ι Α .

α . Βαλομένοις ώδε προς ταΐς χχμπυλαις τομχΐς 
τη Κων3, ^ περ) των Τριγωνικών πραγματευσαάαι^

Α 2

3



£βίβ8#8β8*Χ

σκεπτέον ως τά άπο των τομών τρίγωνα διττως αν 
εχοι απογεννα&χι · ίτο< γάρ επιπέάοις h i  τκ κ£ο* 

Γχ»ιμ. 3‘ νος, oh ret Α Β Δ , Α Ζ Ε , η έπιπέδοις μη h i  τκ άξο­
νας hiWivt «Μ.’ άπο της κορυφής Α  επί χορδάς 
οίχσδηποτε τάς B E , ΒΛ άνισα τόξα υπατεινάσας 
ΰιηγμενοις. Καί εν μεν τη πρώτη πτωσει τα τρί­
γωνα πάντα πάντως άϊληλοις Ίσα. Ε*χει γάρ βά­
σεις Ίσας τάς διαμετρ«$ Β Δ ,Ζ Ε , ^ ύψος τ αυτόν τον 
άξονα*ΑΓ, οϊ τω επιπεδω της βάσεως,  ̂  ̂άπά-
σαις ταϊς h i  τκ Γ  σημεία Ιιϊάσαις είδείχις εςι κά­
θετος (όρ- 3 τκ ΙΑ ').

Ε’ν δέ τη Δευτέρα, πτωσει κ πάντα πάντως αλ- 
ληλοις ‘ίσα τά τρίγωνα. Εντοκα γάρ τά τρίγωνα 
ΑΒΑ, ΑΒΕ εχει μεν ταΐς ΑΒ, ΑΕ, ΑΛ πλευράς «λ* 
ληλχις Ίσας, είγε τά άπ αυτών τετράγωνα εξισαται 
ταΐς άπ) τκ άξονας $  των αχτίνων τκ κυχλκ. Κ«£ε* 
το? γάρ ών ο άξων τη κωνική βάσει» κάθετός ε*ςι 
^ ταΐς εν αυτή ευδείαις. ΓΒ , Γ Ε , ΓΛ (ορ. 3 7* 
ΙΑ'.). Ε*ςιν όμως άνισα h i  το ανία ας εχειν τάς βά­
σεις B E , ΒΛ, α’ί γε μετά των ‘ίσων πλευρών άνίσας 
προς τη κορυφή Α γωνίας τάς Β ΰ.Ε , ΒΑΛ, ας ν- 
πατείνασι, σννιςωσι (25 τκ Α '.) , ων $ τά όρ%ά η 
μίτονα ΕΝ, ΛΟ άνισα εσεται (ι). Κα) παραβαϊλά-

4

γ%ν,\ί. ι .  ι )  Τα ο(5λ  ημίτονα E iV , Λ Ο  άνισα ”<rtrat‘ t iy t  τω» Ciroavi- τ α τ ((γωνα Β Α Λ ,  E .-iE  ϊςιν Ισοσχν'λί^ at γχνίχι Β Α Λ  
μιΐωσ·α>ν. B A E  avt rot. E i  γνρ τ χ  τρίγωνα ι ν τφ itrivtSifi xti-  
Πίν: I B .  μίνα επίνον,Ζιίνι,  ^  axrTw, τν, Λ Λ  χόχλος γρχ'ρΐή, #roj



xessetsesex

μένα upa τά  τρίγω νά  A E B , Α Β Λ  προ; τήν χοινψ  
βάοΊν Α Β , sersrat ως τά  ανιαα αντων υφη Ε Ν , Λ Ο .

β Ε ’^ν άρα ή πρύε τ% χορνφή γωνία. Β Α Δ  τ« 

diet ra  agovoi τρ/ywva ή ορθή ή ο ξ ε ία , « ί ycoy/bf/ 

των. μή δ/ά ra άγονοί τρ/χωνο^ν τοιΓβτω ε λ α τ ο ύ ς ε covr 

τα/, οατφ ε λ χ σ ν α ς  χορδας τ ά ς Β Ε ,Β Λ  τνχωσνν ετπ- 

fcfyxt/fa» (2 5  ra  α '.) .  Msy/sov άρα απάντων τοδ/ά 

τ 2  άξονο5 ( 2 ). Των δε λοιπώ ν εκείνο μχ/λον ε λ χ τ ·  
croy,  ο πλεΐον ra  amoves « φ έ ς η χ ε 9 $  μάλλον ελ«<τ- 

τω  χορδήν βάονν ε χ ε ι.
Ε ’αν δε ή προς τή  χοριφ% γω νία  τ £  δ/ά ra ά­

γονος τρ/^ωνκ α μ β λεία  ή ,  ax h a t  το δ/ά τ5  άγονοί 

τρ/^ωνον απάντων το μ έ γ ις ο ν , ά ϊλ*  ενρεθήσεται 
ετερον, οττερ ε'χτδς τ« άγονος ττ/τττε/, εχε/va μείζον. 
Τ ο  γ ά ρ  αττδ τής δ/αμετρΒ Β Δ ,  ήτ/s τήν «μβλείαν 
γω νίαν Β Α Δ  νποτείνει,  τετράγωνον, μείζον h a t

5

Sr, it» -των c*nt(#v Ε ,  Β  $iiXfwV»r«»* £  e-rri) ί  υτο 
β-ν/Ι »ςι μιίζων τής υττο ^ το' #/1 ά'(ΐα το'£ον |.·*ί·
ξον ί'ςΛ» τ» 2?£ \5Κ0λ· τής 23 τβ //.,'· Τοίγιχρην *.λ Ι 
το A E B \ y oirtp ι ςι δ/τλα'τ/οι/ τβ β/1 , μ»?£ον »ς>< τ*  
β β » , ο t ς< ί/τλάτ/ον τβ B E . ti, ή «(ία /IX, μ<7- 
<fou ί'ςα/ τής χορίής /?*. Λ'Τλα. τβ ijwiroi/a iro| a* 
x«3n-oi /?,V, /lo fiViv άμίτιΐχι των χορίων rerun/ τβ 
Τ ' * apa ή jca'3«rος /ΙΟ, μπ'£ωι/»ςί τής A/V

2> 7α yap ήμ/τονα, α κχτχμβτρίΐ τας τή «ος«-
Φ>: γωνίας , ως t'/fura» ev τή Ssiffii τβ αν»τ»$ι* %ο\(β , 
τοοτίτφ μιί£« τυγχάνει, οα\ι) με/£βς *>V/ii a? γων/β| «ί 
δ» y* γωνία/ τοτβτι/ί μ/ίφς, ο</ψ μ:/£*{ αί χ ο ρ ία ϊ, α/’ς 
ότο πίι/ονταΐ.
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Των «Vo των τλενρων ΑΒ , ΑΔ τετράγωνων ομον 
λν}φ̂ εντων (12 TaB'.) * χορδή τις άρχ ετερχ ελάτ-
<Γων τής δ ι αμετρα εύρεσήν εται ή ΒΛ ( g ) , χ<£> ής 
το τετράγωνον, το?? «Vo των πλευρών ΑΒ«, ΛΑ» 
ομπ ληφάεΐτιν εξκτωΒήατετχι. Γενήτετχι δε τητο 
ενΒ« «ν ή ντ’ χυτής υποτεινομίνη γωνία ορ&ή χπο- 
βή (48· τδ Α'.). Το τρίγωνον άρα ΒΑΛ, ο μή διά 
τη άξονος, μεΐζον εςχι τδ διά τί άξονος. Λειφϊΐεί*
(Της γάρ ως βχτεως τής ΑΒ ευθείας, ή ΑΛ εΰίε- 
Tut ύψος τδ ΒΑΛ τρίγωνά, vjt/< ώί μεν «Vo τν?ί χο· 
fv0vji Ta o(jSa Κων» sVi τήν ·τψ0ί£«ί«ν τζς αντου 
βχσεως ·\γμενν{, i<nj «V/ ΑΔ * ω$ Si τι$ν ο’^Βψ 
γωνίαν ΔΑΜ υποτεινασχ, μείζων τής #«Βδτ 8 Δ Μ
( ry. τδ Α\), qr/s s'ςιν ύψος τδ διά τδ άξονος τρί­
γωνα ΒΑΔ * ήτοι J qS qv ημίτονον τής ντο ΜΑΔ ο­
ξείας , επομένως Si $  τί)ί Vo ΔΑΒ αμβλείας. Δι« 
δή ταυτχ το τρίγωνον ΒΑΛ, άττερ ή προς τή του 
Κων» κορυφή γωνία εςιν ορδή̂  ως εχον νψο« απάν­
των μεγιςον, μεϊξον hat οίαδήποτε ετέρ* τρίγωνα 
είτε διά τδ άξονος, είτε £ έκτος τη άξονος.

Ε ί δε γενάτο έκτος τη άξονος τρίγωνον ετερον 
το ΒΑ Ε , ύτερ ή προς τή κορυφή τη Κων» κείμενη

3 )  E'orti ή ύνα  Β Α Α  γωνία έςίν ααβΧ ι7» £  α τ « · 
c k j  μ ιγ ίςη  ,  a t τ ι  ν (ό ς  τή  κο(,νρή τδ Χάνε γ αν ία ι ιΐ· 
rronttcVTai xct rx  Χο γον ,  ot a t  %ορ5αϊ HA,  ΒΛ , B E ,  
A v. ■ riiv u?x vy l ·pi ό ρ Ζ ή ν το π  d o U i& a i r /v  ν τ ο  Β Α Λ ,  
ν,ς τ ι.ο ς  βάσι·; ϊ ς α ί  ή χο(·$ή ΒΛ  διαμ/τ$» «Χάταων.
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γωνία ε'ίη οξεία ^ Yo*vj τη οτδ ΔΑΜ εφεξής της τα 
δ/ά τ5 άξονας Τρίγωνα ΒΑΔ αμβλείας, τα τρίγω­
νον τατο BAE, ετετχι ίταν τω δ/ά τδ άγονοί τ^- 
<^ώφ ΒΑΔ (4·)* Τηνικάυτα «ί κάθετο* ΕΝ,
Δ Μ , Ίται άλληλχις ετονται, αΤαι γωνιων ίτωνορ* 
θά ημίτονα.' * 

γ'. Ε’άν δ̂  ο Κώνος οΉχληνϊς ·|, κοίΤΛχθε& ς̂ 2ξχΜ*· 4 
«ro τ^ί κορυφής Α ε’ττ} το τζς @ά<Τεως επίπεδον της % 5* 
καθετϋ A3» $ δαχθεντος επίπεδα τίνος διάτε τβ 
άξονας ΑΓ $ της χαμίτα A 3 , οπερ τρίγωνον δια 
τδ άξονας ορδον τω της βχτεως επίπεδοj το ΑΒΔ 
τοινίιΓδ/ ( 18. τδ ΙΑ '.) , δ-̂ λον ώί πάτων των χπύ 
της κορυφής επ) την βάτιν άχ^ειαων ευθειών, a'/rt- 
νες $  ττΛευραϊ καλαντχι τδ Κων8, μία μίνεςι με- 
γίςη η πορρωτχτω της χαδετα (ως η A B)‘ μία-hi 
ελχχίςη η εγγυτάτω της χα3έ τα (ως η ΑΔ)* διίω 
δέ μονχι \<τχι παρ' εχίτερον της ελχχίςης $ της με· 
γίςης. άε) δε η εγγιον της μεγ/ςης, της χπωτερον 
εςιν μείξων.

Των γάρ χπα τδ Τημεία Η επ) την τδ κύκλου 
περιφέρειαν διαχ^εκίων ευθειών, μεγίςη μεν εςιν η

7

4 J  /Ιη ’ΰ$*(της της A d  η της χύτη Ίτης Α Ε  «< ο λ ΐ·  see WAfroyir* i'ffsrou tj μιν Δ  M ίμίτονον τ?$ tWo Δ Α Μ  yocy/ας* ·\ Si EzV, ι]μ(τοι/ου τ̂ ς ?/*$ owo Ε Α Ν  9Ά κ -  λ« τα Ημίτονα T«y Vtf«y yayi5v, tan το o\Uov ίμίη>- 
yoy £ το &ντο , ίςΐϋ ΐΤΛ * &$α i κα$6Τ0$ ΕΝΙςί» ϊ<τιf *« jcaSer* <*Λί·
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h i  τα κέντρα S B , ελαχίςη δ£ ή μεταξύ τη Τη- 
S ^ τ!?{ ττε̂ /φοί/ίζί riji Λο«λ«ίί}« 0<xVsas jj 

ΔΞ * «1 δέ λ«τα} SZ 9 E E , μείξης η iX«Vffa« to? 
της μεγίςης vj rijff ελ α χ ^ ί εγγιον (7 ^ 8  τβΓ’.). 
O'^fy ^ r i  άπ αυτών τετράγωνα μεγιςα ^ ελάχι- 
ςα,μειζω vj ελάΰΊΤω άμοιβαδον εΤεται. ΑνωδϊΰΙα- 
δηποτε τά άπο δνείν ει&ε»ων ΗΟ, SE iir/ir̂ s τν)ς 
fi£y/?v{i SB πχρ* εκατερον αφιςαμενων ^ δ/ά τκτο 
«7λίίλ*« εΤετΛ/ icra (7  ά, 8 τα Γ'.). Εννθεν· 
τοι προκειμένη εκάςφ τάτων τα άπο της καθέτου 
ΕΑ προχίφει μεγιςον μεν απάντων το άπο της ΑΒ, 
ελάχιςον δε το άπο της Α Α . Τά δε άπο των ΑΕ, 
ΑΖ, μείξω η ελάττω ως της μεγίςης εγγιον ί) ά· 
πωτερον (4 7  τα Α'.). Ανω δε τά άπο των ΑΟ, 
Α Ε , α'Ιγε των περάτων της επί την διάμετρον ΔΒ 
τετχγμενης ΕΙΙΟ κχθάπτωνται t εΤετχι \<ra (j.)* 
Αηλον άρα ως μεγίςη μεν άπατων των τβ Κάνου 
πλευράν η ΑΒ, ητις εςι πορροτάτω τί}ί κχθετα AS* 
ελϋχΐςη δε η τχύτης εγγιτάτω ΑΕ. Αί δέ λοιπά} 
μείξας η ελάττας, ώ$ της μεγίςης εγγιον η άτω· 
τέραν, η ’{ναι ά/ληλχις, ε’ίπερ Ίσον εκείνης χφϊςχν·

$ .) E 'v i i  yap ή τιταγμίνν) ΕΗΟ ΐξ  υποϋίσιας ${. 
%u reru n τκΐ κατά το Η  ντο τί-ς ίιαμίτρβ A ll  , £  τρορ 
ό($άς u(tt τέτμητΑί (g. τη Γ '·)' «ί yaviui αρα Oil λ  , 
Ε Η Ξ  ofSat ίΐτομίνοας 'ίται ‘ κοινή Se εκΛτί(φ ruv ret- 
γάναν Σ θ Η , &RH ή Ε Ξ . «ρ« ή 3 0  Ί<τη εςΐ τη ΞΕ  
(4· Τβ Α .). $  ΞΟ'ϊζΞΕ* ♦ $  .
ήτοι Α Ο ~~Α Ε ? ' η irXeupa A C — τϊϊ Α Ε .
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rat vug’ hare gov, ώ$ a! AO, AE £ off am άλλαι 
εφ' οίασδηποτε τεταγωεννj? τά περατχ άχ^ησοντat, 
££ ων δή jj$ μόνων τρίγωνον Ισοσχελες οϊον το ΕΑο 
συνίςατχι, τά δ’ i«  των λοιπών αεί σκαληνά, είμή- 
τφ ξνμβη την βάσιν μιμ τινι των πλευρών 'ίσην 
εχειν* '

ds'. Ε’άν εν σκαληνω Κωνφ τρίγωνα τίνος Ta ά­
ξονας >} προς τη κορυφή γωνία όρΒη vj, ·̂  των λοι. 
πων απάντων τρίγωνων των hot τβ άξονας £  προς τζ 
κορυφή γωνίαι, «ρθβί εσονται % επομένως αίληλαις 
‘iffau Ε’άν γάρ επ) της Ζιαμέτρα ΒΔ ημικύκλιον εν 
τφ επιπέΰφ τα δίά τ« άξονας τρίγωνα γραφή, τβ- 
το δή hot' Tvji κορυφής Α  διελευσεται, hot το είναι 
όρ3ην την υπό των πλευρών εκεί συνιςαμίνψ γω­
νίαν ( 3 1 τβ  Γ'<). Ovtrtjf δ !  της Α Γ  'ίσης ταΐς άχτι- 
σνν Γ Ε , Γ Ζ , καί αί Α Ε  , Α Ζ  άρχ πλευρά) όρΖην 
γωνίαν (3 1 Ta Α \ )  εκεί περιέξασιν (6).

6 .)  Ε '  άν $ΰα τρίγωνα τά  Α Ε Β , Α Γ Β  "χα  τας Σχαμ. <?. 
γωνίτς εν τφ Γ  Ε  Ίτας * ί%# i t  $  βάτιν τά,ν αυτάυ των υτατ. 
ά ίσην Ttjv Α ΰ  ,  \ ίγ ω  οτι δυνατόν διά των β\ιμείωνΑ,
Β  , Γ ,  Ε  χυ'χλον iisXSeTt'. Α ιά τ(ΐων yuQ σημείων ίο- 
Sevrw  των A  ,  Β ,  Γ ,  χυχλος διβλεΰσιταί τβ Γ ’.)  
ίγω  i f  Xf'ya or* αυτός βτος δίελευ'σεταί $  διά τβ Ε .
Σι i f  μ*', i/iXSfVa), f/ ίυυατοι/, κχτωτ'(ω τβ Ε ,  ίία τβ ^  φ/ς» * )£ άχ3(ίσης τ?ς ΐίσιταί iij a υ-πο ΑΑΒ'ίτη  
τα Α Γ Β ,  f i t .  τβ Γ \ ) .  ‘Έ ς ΐ  δι ι% ΰνοΖέσεας $  tj υ'το 
A E B U s t h  υπό Α Γ Β  * £ ίχτος άςα υτο ttrtrat
i f  η τα εντός υτο A  E l i ,  o-rtQ uvrutirat τφ a νόμισμα· 
τι τ?5 32· τβ Γ”,  τ»ν ςΌίχ?/'«μ. £?υχ Itgx κατωτέρω τ$ β
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λ\>ΐ Ε’άν vi irgoi ry κορυφή γωνία ΒΑΔ $  i£aik 
αμβλεία, τα λ3**ά δ/ά τ« a ŝvsi τρίγωνα άνί*

διελεν* trott ο κνχλοζ » a fiifu u% J άνωτερω δια r *
Z  φερε- Ju x S tT #  γαρδία r i  Z  $t δυνατόν y $  
της ΛΖ , ε?*< $*j if ντο A Z f f  Ϊο>i t # ντο ΛΓ1/* ΪΤι* r# - 
ύτο A B B % %rot η e χτος ^/Zi? Vthj τη εντός εναν­
τίον t S avrS  τορίτμΛΓος. </ κνκλος ap* o ftu r£iv <r#* 
με/ων A y  B y  V  $ιελεντετα* 4*τβ  % Sat r& B* $  «ft* 
τρίγωνα $υω * xr«

Σχημ* 3* 7* £  «V δε εν δντϊ τρίγωνοί} S A Z  y ΣΒ Ζ μη * τ ι
τωνίτοο*· μι* ορθογωνίου Λ  roT$ ^  £ 1 ε%*τι ίε 0*σι* με'ν τ#ν 

fturijy Σ Ζ , r « {  δε λοιτας τλιυρας ανίτ*ς, το κεφάλαιο* 
των ftVo των τλεορων τ£ ετίρ* τετράγωνων» ϊτον # τ<*3 
Λεφαλαύ* των ατο των αλεύρων τ ϊ  έτερο » ifrol ε*αν i  
i Z + ^ Z t e W + i Z 1 , λέγω ori δια των ταμείων £» 
Z y  E y  A  jct/κλος βκ «ν ϋιελεοτεταί* ζ/ιελθέτω γαρ» 
ψ( δυνατόνy 3$ ατο τ oscTVrpoiV ή'χθω τρό$ ορθας r?  ΣΖ 
βατιε η iVO, £τΐ$ δ ιχ ο τ ο μ ε ί τον ΣΖ κατα το Ο ί£· 
το /*'«)♦ ετε<?ευχθω δε 3$ η A E y η η ς  τ μ ^ τ ε τ α ί  ντο 
της δίαμετφ* f iO J V M  κατα το Κ . £  άχΖεΐσωυ των Α 0 % 
Q E  ίςαί χχτα  το επόμενον ε ': #ολ/ον A S t^+rAZts=a 
2 Α Ο * + 2 Ζ Ο * . $  S & + E 2 * = a * £ t t f + * Z a l ·  * $  ΛτΛ 
?£ ΐίτοθετεω} Λ Γ*-|-^Ζ*:=Σ£>Μ ·£ Ζ 4 » ετετΛΙ δ>ί 3tafc 
2Α0*+2ΖΟ*δΕί2£0**ί*·2ΖΟ* * ^  τ ?  Jtoiv? εκ*τε{*&ε!ί 
Λρ^ε'ντος, ν,ΑΟ ^ ϊ Ε Ο 1, jcal Α Ο ~ Ε Ο \  fti u $ & A O f 
Ε Ο  εττίΤης ιτ$ος τη» ί/ωμετρον H O N A lV sv ttfl (7* ^  Γ ’.̂  
3̂  επομίνας η ντο AtiOz=zr% ντο E R O *  κοίνη δε η Κ Ο  
Ικ&Τ8$ψ τ«ν τρίγωνων Α Ο Κ  y Ε Ο Κ  * αρα 3̂  « ντο 
ΑΚΟπζτη  ντο Δ'#Ο 4̂* τβ A  *)‘ ορ3tf αραεχΛτ/pft * τ^ράλ- 
λνίλοΐ «pa ft? f ΣΖ (4?9. τ ϊ  * / J  4 3̂  vjr Α Ε Σ ^ ζ  
τ'η ντο £ Σ Ζ  4 apft i  E Z tsx r^  Α Σ  f2l* τη Γ'>)% % E Z 'z z  
A S *  ♦ ’£> *! ίε  εξ υ νο ϊετεα ςΑ Σ 1 + A Z * £ s E Z * - h E Z \  ε -



1 1tr«i a|f« προς τη κορυφή A  τά$ ywwfc* (9) , πλην 
^yAv ^  &υτων βάσεις επίσης εκατέρωθεν προς Tvjy 
διάμετρον ΒΔ tetfcaw ( 1 1 ·)·

τ«τα* aga $  3$ j} ^ ife s r *  £ £ ·  αρα if Α Σ = *τ# £ 2 ,  $  έ Λ Ζ — τχ Ε Σ  ivM T to  t # υ*οZe<r$t· ΚυϊΚος ajpa ila  τ«ι> tfgjAr/ap Σ  * A *  Ε  y Ζ  & δΐε\νίτ$ται·
8· ί̂?λον 4*βτι at γωνίαΐ Σ Α Ζ } Σ Ε Ζ  aW oi. E t  

γ ά ( V<rut situ ,  κύκ\ος διά rau σημείων Σ >  A y E y Ζ  
ihtfX tro  κατά την 6 ύοτοσημείωσίν*

9) Φανερόν δ»} εκ τίτων οτι iau jJ προς τη wopu· 
ρυ$η γωνία η ο£ιία η αμβλεία , τα λοΐπά διά τη α£ο· 
νος τρίγωνα άνίσπς sf*»l προς τη κορυφή τα'ς γωνίας. 
Ε'ίγε  τα τρίγωνα y (ρερε» Ζ Α Ε *  Σ Α Γ Ϊ ςχοντα τας ρά· 
Tei$ Ζ£** Σ/7 ϊτας, το α^οίτμα τ«ν ατό T«Jy τλ ιυ · 
fwy 3 ,4 *  Λ Ε  rsTQxyoivtoVi Ίσον τ £  α3<>ο/τματ* t «»j ατό 
τ£ι/ ^/Τ (oc^K* $\) άνίσπς εξεί τάς προς τη χορυ<ρη* 
γωνίας Ζ Α Ε ,  Σ Α Π  ( σημ* ανωτερ*)10· Εάν at διάμετροι Z V E S Ο Ρ ε  επίσης νενωσι 
προς την διάμετρον Α Γ Β ,  ως that δηλαδη τα'ς υνο
Ζ Ρ Α  » Α Γ  s ά ^ η λ α ις  Ίσας y at O E y Ζ  e ευΖεϊι«1, τ ε- rayp tyai εσονται ε π) T>jy διάμετρον Α Β  4 i i V r i  y«p if υτό Ζ Γ Α ^ τ η  ο to ff-Γιι > £τ* ί Γ = τ ί *  Γ-Ζ» $  *ί Γ 1̂  
κοινή εκατερψ ray Tpiyciyay Ζ Ρ η % ε Ρ η  * αφα at νπδ Γ η  i f  
Ρ η Ζ ί αλλι?λαι$ 7ται (4 ·^ ? */·)όρ$ιί α^αόχατ^α· 3$ if2  ij^ T ^ *j f . >} 2 ι  a$aTfταγμ^>ιp^iw ετί Tify διαμπγοι* iS^· ^*a it ™  αυτών δείχΖησεταί οτι % i  O E  Tfray· fitVH i t ! Tij'y avTiju -Sz/.a ciy avvxyeral tig εν ro lςτρίγωνοιςZ A E , fi  ντο Ε Α Ζ β ς ΐυ  ’ίτη r f i  J t o  O A t *  H* ya\o Α Ο π Χ ε υ *  
$ά t S τρίγάνν n A O  έςίν iV jj t *̂ y i £  t?(^ολ. γ'·> 3̂  q τλιν^α τ e Z A E } itfij τ ζ  ε A  τ λ « ο ^
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ε .  Si ΜΒφάλαια των «r^eywvccv των aVi Των πλευρών βίωνδί}?ΤίΤ£ τ^ω'νων S/ά τβ α£βνοί 
ετ ετχ ι ds) ΐΤβ. Ε ’ν τταντί τ'ά*» τ^ώ νφ  rat chro Sv- «IV τλει^ων τετράγω να ομν, ληφΖ έντχ sfytrurcti τφ  Sis α τ ο  ευθείας, της u to  rvfi κορυφή  τβ μετά/· τατβν Tvjftersv tvjs βχτεως χχτχχ3εί<της τετρχ γ ω ·  
νφ , <Τυν τφ Sis χ τ ί  τ ίί vjfi/̂ aVews ( 1 2 ) 1  ώί δε- 
δεικτχι εν τ% τν?ί ψ ετ ερ χ ς  Γεωμετρίας είΤαγω γη· 
ϋ 'ά εν  τ ά  ά π ο  των Α Β , Α Δ  τετ^α/ωνα Ψ * λη φ -  θεντα <, εξκτΗται τφ  Sis aVS τδ ά£βνβί Α Γ τε- τ^Λ^ωνω , τον τφ Sis «Vo Ttjs durtVo; ΓΒ. Sl‘«
τβ # ΑΟ * *$» ί» >£ β £ 2  β»β7ς ’/τβ τ#* «Ο * «$* β υ·»ο 
Ε α Ζ  ϊτβ τ/Γ Ο At·

Σχίήΐί- 4· 12·̂  £ ’«ν λίγο τ?ί χορυφβί Λ okiiivort rfiyiivt
r iv  ΰιτοα, Β Α Π  χατΛχ̂ βΤτ» »05*Τ* β Α Γ  $(%«■ τ/μν») τβ'ν βασιν 

Β Π κλτλ to Γ . iW ai Λ Β '+ Α ΐΡ —ΐΓ Π ' + ιΑ Γ 1· Κλ· τ«χ5ί7(Τα v«V ί ^2 βχ3*τος, <nirrera> μίταξΰ των Τβ* μ?/(βν Γ , Π . ^ "τίΤΛί 4β ί μΊν <Wo ✓ /Γ'.β» αμβλίϊα ♦ β ί» όνο Α ΓΠ , ο£ϊία. O’Sjy Χ£*=5 -/Γί+ £ Γ ί+  2Π Γ*ΧΓΖ(ι*. ΤΗ Β .) . $ Α Π ^ Α Γ 1·^ ΓΠ 1 ‘ΐ ί ϊ Γ χ  
Γ Ζ  ( Ι£· τβ «g re). Toiyapev ABt-bA f1tBs: Γ̂'ί-+- ^ Γ ^ ’β Γ χ Γ Ζ + Λ Γ '+ Γ / ί1 -2 /Γ Γ Χ Γ Ζ —2τ/Γί-+. 
Β η ^ Γ Π ^ Β Γ χ Γ Ζ -  ζΠ Γ + Γ Ζ . Ε"ς ι *{ ί$ 3«'τί«$ Β Γ = *Γ Π , *χ) iirtyiimq ΒΓ'+ζζΓΠ** Κα\ &* *at 
5 Γ χ Γ  = :/ 7 Γ χ Γ Α ά > ^ 5 * +  * Ι 7 ^ 3 * Γ :4 * £ Γ *  £  Γ Χ Γ Ζ  — 2Β ΓΧ ΓΖ  PS ·,«*Γ* +  2£γ "=2^Γ*+*Γ/7* , ον*$ ?ί#ι &*7£ftj.

TV) euro $»j ruro  £υμ3αι'ν« £ fftp ;J fc«Sero$, xiZ ft·? -riVr* μ*τ*£(/ riy ffque'fatf Γ ,  ί ΐ  η, ο#ί^ςιτ«ϋ· coV f fay if y«y/a BA H  τνχ% iqrx αμ(3λ?7«, «$ r<J>



xesesteeesx *3o*«t'τωί rot uirb των A E , A Z εμ3 λ#θε'ντα, έξι· 
σπτχι τφ h t  «Vi τ3 xvth άξονος rvv τφ Ζϊς άττο rvf$ 
άκτΆας ΓΕ ΪΓηί τξ) ΓΒ· (fy« rot aVo των ττλεν̂ ων Α Β , Α Δ  ομδ ληφάεντχ εξισπτοα τοΐς αιτο των ΑΕ» Α Ζ , ij rotf aVi των ΑΠ, A S ομδ λ^φθείίΠ · ^ τον &lrh λόγον ret ditto των ΑΒ* Α Δ  ομ2 ληφ“ 
S hrct , εξισΖται τoft «Vo των ΑΠ ,  A S όμζ ληψ* &«ττ/ν ,  jj τβΓ« «Vi των Α Ε , Α Ζ, % rot «Vi δΐ/fiJV ττλεν̂ ων οίΰδηποη τ^ων» ομ2 λ^θεντ« τοσίτνμς 
« f«  fVi ς«θ£^ «.$*'. Των δε δ/ά τδ amoves τ«τωνί τ^ωνων ελ«- χ/ςον με'ν εςιν,  « t i ίατ/οτεδον hot τί)$ HaStera AH iivjKC/ jg δ/ court tuts τφ rvjs βάσειος εατ/ττε'δψ ««*> θετόν, δίαν ταΒΑΔ' μεγίζον δε, δτε  ̂ if <?«V/sEZ τ$ δ/«μετ(!ω ΒΔ ««Vitas, αίαν τα ΕΑΖ. των δε λοιπών μει̂ ω μεν τά τ3 μεγ/ςν εγγιον * ελωανω δε τ  ̂ ΤΒΤ8 «VtoVŝ ov.EVv *V< Tvjs ΗΓ etVf&f Tvfs μεταξύ τί)ί καθε'τ» k«J τδ amoves cos eVi διαμεTf«, κύκλος a TSH εν t 3̂ εκιζί^φ Tifs τδ Κωνκ Φετεωί 8-ταβ ε<τετ«< toV os ατατων των «Vo τν,ς χομφης τ£ Κων8 Α ε0’ ciovivVoTe Τζίγάνοον hot τ3 άξονος τάς 
βάσεις ««ΤΛ θ̂̂ Τομενων ειίθειων. Η* γόος ΕΓΖ ««- θετοί Ζσοο ετϊ τύ,ν διάμετρον Δ Β , άττεται αςα τδ 
κόκλκ s r s  ««τά το Γ  (1 6 τδ Γ'.). Η Vfi Η % το

ίχπμ. 6. 
*  7*

<Β·βο«Γΐχοι»« Λίλοα, E'dv λ (Λ λίγο της κο(υφ>·ς οίιιίη 
π °τ ι TfiydvH κτ.



14 Χββ8·**5β«ΧEAZ τρίγωνον 'iff ας εχει τάς νλενράς A Z , AE (ο̂ ολ. <y'.), v) iJSif# tfy« ΑΓ δ/£« τεμνχσα την EZ  βχ- 
σιν th ίσοσχελχς τρίγωνη χάΖετός εςιν ενϊ ταότην. 
Έ’νειδάν δε ετερα διάμετρος η ΠΛ φε'̂ ε, τε'μνι̂  τον 
αυτόν χόχλον χατά το Σ ,  κατα^είΓΛ «τδ της χο· 
ρυφης εν) το Σ η ΑΣ , εσετχι δη ^ alrvj χάϊάετος 
ενί Tvjy ΠΛ διάμετρον. Έ.'νιξεοχΒείσης γάρ της ΗΣ το «το τν?ί ΗΓ τετράγωνον εσεται 'ίσοντοΐς χνότων . ΗΣ» ΓΣ ο//5 λν;φθεΓ<ην (47 τ» Α'.)· Δ /' ο δί) το JtVo τζς Α Γ , οτε̂  δ*« τί)ν αντνν εζισίται τοΐς άνο των Α Ξ , Η Γ, ε<τετ«/ ϊτον τοίί «το των Α Η , ΕΣ ,  ΣΓ δ/ζ5 λ̂ φθεΓανν. Α’>λ  ̂ τώ ατδ των ΑΗ, ΗΣ εξισχ- 
ται τφ άνο τ\{ί ΑΣ (ορ. 3 τ* ΙΑ".) · τδ «^« «τδ τί{ί Α Γ , Ίτονεςι τοΐς «τδ των ΑΣ, ΣΓ ομπ ληφ3εΓ· 
Civ ι διά δή τίτο ορ5ηε<ςιν η ννδ Α Σ Γ  (48 τ# Α '.) . Ε’τεί δδ των χνο Της χορυφης Α  εν) την τ« χόχλου ΣΓΗ νεριφερειαν χχταγόμενων ειδειων μεγίςη μεν 
ες/ν η Α Γ ,  ελχχ/ςη δε η Α Ξ , των δε λο/των Α Σ  
χτ. άε) η εγγιον της μεγίςης της άνωτερόν εςι μεί· 
ζων (ωί είρητχι εντω ε> ο/ολ/ω τε ί̂ των τ3 K wvju τλευ^ων)· ^ των ί /i τ5 άςονος χρχ τρίγωνων,  ωί ίτ«5 εχόντων τάς βάσεις ΕΖ , ΒΔ ,  Π Λ , μέγιςον 
μεν ε&ν,  8 ύφος η μεγίς,η Α Γ  οίον τδ Ε Α Ζ , ελ«- 
χιςον δε, 8 ύφος η ελαχίςη Α Ξ , οίον τοΒ Α Δ , ο* 
νερ διά της χαμίτα διηχςι. τ5 δε Π Α Λ  (3 ί'φος η ΑΣ) τδ μεγεάος * εςχι μεϊζον η ελχσσον χχτά την «ντδ αττδ τ» μεγίςα με/ζω η ελάσσω άνόςχσιν.Εν μεν τω όρ^ω Κωνφ, ύνερ ο άςων fro?
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7v) axriV/ tJjj βάτεως,  ή ^ fts/̂ ων ταντ^?, vjt« ev 
y ή προς τη ytcv/a τδ δ/ώ τδ α£ονος τρί­
των» sty αν ο ^  ij οξεία, ret μη διά τδ αξονος τ̂ /- 
ywv« δεδεικται (ο^ολ. $\) ίλατσω «ε) ojbSvjtots 
των $/«< τδ άξονας, Ε’ν Τφ τκαλ ηνψ, eavr* aft- 
βλεΤΧ η τδ δ/ά τδ άγονοί τρίγωνα ΒΑ Δ , ij ΕΑΖ, £χ»ιμ.. 8· 
ή ΠΑΛ »ί γωνία, ε«ντ« epSif, εχντε όξεϊα9 των 
μη διά τδ «£ονο« T^ycoW, α μεν ετεται ελώττω 
oIb̂ Vots των διά τδ άξονας, ά δε £  τδ μεγ'ςα ε- 
«ίΐνων ΕΑΖ με/ξω, α δέ τκείνφ Ίτα,

Α ’χδεΚΤχ γάρ τη ΕΖ παράλληλος ή ΘΟ* 
τβταγμένη ετεται ίπ\ την διάμετρον ΒΔ κατά το 
Η* επί hk ταυτην άχ^ εντός επίπεδα τίνος διά rvji 
κορυφής Α, τ^ωνόν χπο%ηματι&η(τετχι τΐ ®Α θ, 
οπερ ετεται ΙιτοτκελΙς κατά τά >ν τω γ .  %ολίω ρη·
%ίντα· >& η ΑΗ ετεται επ) την βασιν αυτα κάθε­
τος. Ο'γϊν λόγος, ον εξει αυτή η ΑΗ προς την ΑΓ 
εσεται ήτοι ‘ίτος -η μείΖων τα, ον εχει η ΕΖ προς 
την ΘΟ, ij η ΓΕ προς την ©Η ( 13)* το τρίγωνον

ig.) /7οιι/ο>» « ί  κ ® Η  πτφός την Ε Γ . S r  ας q Α Γ  Γ%νμ. $ . 
4Τ(ός τιτά$την ανάλογου £ητχμ!νηυ τχν Α Η  , ιίτ χ  αί τΣν υτοτ. 
μίν Α Γ ,  Α  Η κατά  r x  Γ ,  II  νιοατβμΠαΐ, χτας α /λη ·Χαις ττφοσ'χίαλί'&ω'ΤΜ * coft crvit/x$<riiv Kurd  το σ^μίΤομ 
Λ ·  jfn to  Si τη ο^μιί* τί}ς σ υ μ ^ τ τ α ί ο * // Δ*ς «V o *ο$υ·ΦΪς <yiyfa<p£c* Α'£νος ο Α Α Ε Β Ζ *  λ* y® οτι το τρίγανο*
Ε α Ζ IV ον *V«i τ£ί TfiyotW GAO* £Vti yap ίςιν Α Γ  
l A f f s ^ Q H  t Ε Γ  { ί κ  κατασκ$ν%ς) * i n r a t  S j  
Γ LwSz/tH)^RΘ  viO· τβ S i το μ#ν rffywop



16 xeeeswssfex

ago, ΘΑΟ ε<?ετtti ijm ϊ<Τον ή' μεΐξον T§EAZ«mp 
iqt μεγιςον αταντων των h i  τ3 αξονος ΑΓ.Α ’Μά π εξ) μίν των Τρ̂ ων/κων Τομών ί**νωί «ν Ιχο/ τά ε/ρψε'νζ * «ν τοίί ĉ vfs ^«^ματίν* t/sv TTf̂  των Κω ν ικ ων.
Ε Λ Ζ τ = ιτ φ  Λ Γ Χ Γ Ε '  το δί © < *£?=  τ φ Α Η χ Η Θ  
t’lyt at βάτ£ΐς twit τ̂ γάναν J52, ©Ο SiirXaWes *ίτ) 
Tall jET*, Α*Θ βΛΤίαν τ»ν τ·αρχ/^*|λοινί«μμ»ν. Τ ο  
Tf/yanou «<>Λ Ε Α Ζ  Ί<τον ίς ΐ τ</> τμγΰνι» Θ Α Ο .

Ε Ί τά  i t  sav χεντρφ μεν τψ Γ% δίχςημχτΐ δε τφ 
Α Ρ γ ρ Χ ^ η  τόξον TO a A M , $  »1Γί^υ%3ίΙβ·ων TWV λ Η )
α Γ % αυςαθη Κωνος ο α ά Ε Β Ζ ,  % τ $  fiuarst κάκτος 
η a £ , T^iya o n  τηυΐκαυτα το  τρίγωνον Θ α  Ο  μείξον 
screrat τη τρίγωνα Ε  a Ζ .  *Ε<τεται γαρ a f f * ^ x  Γ^-4-ΓΛΓ* 
- Η ? / Γ Χ Γ £ (  ι ι # τη Β ')  $  Α Η ' ^ Α Ρ ' + Ρ Η ' + ϊ Η Ρ χ  
γ ξ . έ -*α  δί « Γ Μ - Γ / ^ β ^ Γ Μ - Γ # 1 , $ 2χ ρ χ ρ ξ
> 2  Η Γ Χ Γ Ξ *  εςα ιδ η ^  α & >  Α Ι Ι * , $  η a l l  μεΐξων 
τ η ς Α Η . Τοΐγχρ*ν η α Η  προρτην α Ρ  μείζονχ'Κογον ?£#* 
ητερ η Α Η π ρος την Α Ρ *  Κ<Δ ίπ$( εςίν Α Η · A V — E P  % 
'Θ Η  (εχ, χχτχτκ&υης)) η α Η  αρχ μείζονχ λογον ε χ η  τρό$ 
την α Γ ,  ηνερ η ΕΡττρός την ®Η· Το ορθογώνιον χρχ 
το υπο των a l l , Η Θ  μπξονεςι τη χ Ρ ) ζ Ρ Ε '  το 
τρίγωνον χρα Θ α  Ο  μίίζον ίς ι τη τρίγωνα Ε α  Ζ>

Ε ιαν δε η ΤΗ KaVlt Κ,ορυϊρη *? προϊ τ $  Α Ι% Μ M B  
εΧχττων ίςα ί της ΑΗ> Α ί ο δη η A t  11 εΧχτσονχ λό· 
you βξεί προς Α ΐ Ρ ί ηπερ η Α Η  προς την A P S $  η Ε Ρ 7 
ττρος την θ Η '  αρχ το ορθογωνίου ύττο Μ Η Θ  εΚχΤΤον 
εςαί τα οττο Α ί Ρ Β ' $  το τρίγωνον αρα Θ Λ ΙΟ  ί\χσ<Τον 
ίςι τα Ε Λ 1 Ζ , Αηλον αρχ το προηθίν*
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Ε ’άν ο τοτεξοσ^ν των κατά κορυφήν Κώ­νων Α ΒΔ, Α £&4 tViTe^w τινί τμνι&% τα- ρα/λ'̂ λω τ$ /3άτ?(, η τομή ΖΗ Θ  ή κνκλος εςαι, το κεντρον ε%ων εττ\ τα «- £ονο$.
Η'χθ-ω ο άζων Α Γ <Γνμΐ3«λλων τω τεμιοντι 

επιπέδφ πατά Τα Λ. δ;ά δδ τ2 αξονις Α Γ  τετμη- 
&ω ο Κώνος δτ;τίίφ τρ^ων κ̂ω τό! Β Α Δ , aWp 
^ τ3 Tr̂ orspa τεμνοντος επίπεδα η χοινη râ vj ΖΘ 
παράϊΚηλος ετετχι τη τ% /3«V«cs διχμετρφ ΒΔ 
(ιβ  τ« ΙΑ'.) : 4, λν^Ατοβ eVi της περμίτζα της 
τομής οίαδητινος σημεία τα Η, βΐΓί^χδτω «V* «J- 
τ« εττ) τν;ν κομφήν η AH, vjr/i τραδ^λ^θεΓΤβ <η>μ« 
βαΤλετω τξ) περιφερείς της βχτεως κατά το Ε. $  

al Ε Γ , ΗΛ , εσονται mvui τομρΐ 
rare τρίγωνα Α ΓΕ, ^ των παραλλήλων επίπεδων 
Β Ε Δ , ΖΗΘ. tvScVTit τά τρίγωνα ΑΓΕ» ΑΛΗ 
«Μ^λα/ί 'όμοια ( ι6 rs1IA/. $ 2 τβ ?'.)· ωταότως δδ 
$ τχ ΓΒΑ, ΛΖΑ. d'$sv ως η ΓΕ προ; την ΛΗ, 
ατως η ΓΑ ar̂ cj την ΛΑ ( ι ποριτμ. της 4 τας.).

ως η ΓΑ προς την ΛΑ, ατιος η ΒΓ προς την ΖΛ* 
ωί άρχ η ΓΕ οτροί τ̂ ν ΛΗ, ατως η ΒΓ προς την 
ΖΛ (ι ι 78 Ε'.). Iff η δε η ΓΕ τη ΒΓ (αχτίνες γάρ 
τα αίτα χνχλα)1 Ί?η άρχ ^ η ΛΗ τη ΛΖ. Ο'μοίως

Β

Σχημ.
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δ ή  ΰ είξο μ εν  o n  ^  τ ά σ η  a l  u v o  τ η  Λ  τρ ο ς τ ψ  Z & H  
γ ρ α μ μ ή ν  τ ρ ο σ τ ίτ τ κ σ α ι εν & εΐχ ι W a t α Μ .η λ χ ις  sltrl· 
Κ ύ κ λ ο ς  α ρ χ  ε φ  η  Ζ Κ Θ  τ ο μ ή , κεντρον ε χ ω ν  r l  Λ  
ί τ )  τ κ  άξόνος  Α Γ ·  I I χ σ α ι γ ά ρ  x l  α ν  α ίτ α  srs'i την  
π ερίμετρον rv fi τομής τ ρ α σ τ  (ή τ α ν  at ει>3εΊαι W at  τ ' λ *  
λν/λα ις ΰ ε ι χ Ζ ψ ο ν τ α ι . Δ ι ά  <>ε τ ω ν  « ι) τ ω ν  δ ε ι χ ά η ·  
σ ε τ α ι κ ύ κ λ ο ς  είναι % ν/ ταμη ζ 0 4 ) ·

H P 0 T A 2 I S  Β'.

*μ *· *ο, Ecey Κώνος σκαληνός ο ΆΒΕΔ, ετιτεδω 
τω ΑΒΔ τμ/,&η δια τη αζονος προ$ ορ- <νας τ//βάσει* τμη^η δε % έτέρω επι- τεδω τω ΚΗΜ, τρδς ορ̂ ας μέν τω δια 
τη άξονοζ τμγώνω Α Β Δ , άφχΐβνντί δε 
τρος τ% κορυφή τρίγωνον το ΚΑΜ ό-

I 4 J  νίί γαρτο* JET*, *|Χ χοίναΐ τομαι tS t * Α/α τχ αζονος τριγωνική im vefo $  · ταy παφαίληλαν $* 
πιτίδαν Β ΕΔ) ζη θ, ετοντΛΙ «/&ν)λαΐς 'raja/RvvjXoi* ί* τϊτ» τα τ^ίγανχ Τ Α Ε , ΧΛ >} , α$νήλο*$ ομοιχ * >$ 
ίτομινας rV S: : ^/1 * ομοια At >£ τ χ  τςζγανχ
Γ Α Β  , ΧΛ<?- «Ο* $  Γ Λ * .Α Δ = ζ Γ 3 ι \ Ζ '  $  Γ 2 ? :
X *π=Π3 : X<f * εςι Be i\ r F s s  r>f Γ 5 *  α^α ί λ  jf» Ί<τη 
*Κ λ.?· 7*Γ αυτ^ ίφοΒφ Β ιΐχ ^ σ ετ χ ΐ $  ο/αΑ* η ς  ά/ ĵj
ftJSeTx ατο τ« X τ^ος τ$ν π$γ[μ.βτ$ον τ*ς τ ομ$ς τ^ο-* 
σ'τίσττ&σα ,  li*jj etvai τ ζ  λ *  Aft/χλος α^αεςΐ »} τομν* 
<?vj3 x/iir̂ oy εχαν το X ίτ ί  τ ϊ  «£ονο$. *Εχν α$α oire- 
τί^οσίμ χτ*
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μοιον μεν ru δια re αζονος τριγάνφ Α Β Δ , υπεναντίως δε κείμενον * ώς tTvcit 
δηλαδη την όπό.ΑΜΚ’ίσην τη ύπο ΑΔΒ, 
οτε δη φ την ντο ΑΜΚ συμβαίνει είναι 
%σην τη υτο ΑΒΔ, δια τδ είναι την προς 
τφ Α  εκατερφ κοινήν * φ αυτή η τομή 
κύκλος εςι. καλέ lefty δε τομή Ί*ΚΕΝΑΝ­
ΤΙΑ.

*9

A V  οίαδηποτε Ταμεία τ3 Η ληφύεντος ας ετ«* 
*χεν επί rvfi περιμετρα της »τω γεγεννψενης τομής 
ΚΜ, κάθετος επ) το επίπεδον τα διά τα α-
ξονος τρίγωνα ΑΒΔ η HI, ψις δή πεσείτut επ) τήρ 
xoivi)ν τομήν των i t ιπεδων KM, $ ^ ut ώτη κάβε· 
τος {$ $  8 τα ΙΑ'.)· Δι:1 δε fa σημεία I ηχδα Τη 
της βάσεας διχμετρφ ΒΔ παράλληλος η Ζ®Γ, $  
διί των ΖΘ, HI δ/ι^θω επίπεδη το ΖΗΘ, «Tip 
ε<τεττ< τω επίπεδα της βάσεως, sjf/s
δ<ιίκε> δ/ώ τζί ΒΔ  ̂ Ατξ) χχΆιτα Ε Ρ , αΐτινες 
έ!σι τχίς ΖΘ, HI ira^MvjAo/ ( 15)· KJxAjs χρχ

lg .)  11* iv’StTu B A  Y.01 να rout *S< t« ir t r e in  
B A d ,  % rS  ίν ίτ ίδ »  rJj; fixrext ’ opSoV Se to svlntdov 
ΒΑά τψ ίττίΎ€&φ rife βοίϊεοος* o$5ij afea $ *j ISP τφ s-  
iw rifa  BAAf H<rct oV->f $ αυτών τομχ* B A *

δε αυτφ HI (Ικ χΛπχχίυίίς/· αί Λ̂ α H i j E P y (ό· r# δΐ $  τά ςπ χ-
β  2
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i$iv vj vir* ανtb τομν) ΖΗΘ, κέντρον έχων το Λ , 
xcc& ο ο αζων τέμνει τψ αντ« διάμετρονΖΘ. Τετ* 
/ztfc&o ^ ή ΚΜ ϊίχχ κατά το Ο , $  ετιξενχ- 
&εισων των ΗΛ,- HO, ϊσεται το airb τν,ςΗΛ 
ϊτον τφ aorb Της έτερχξ ακτΐνος Λ©. έςι δέ το μεν 
dicb τί}5 Λ© * jΤον τφ Ivb των ΖΙΘ  Τον τφ ατο 
rijs Λ1 (5 tS Β'.) ♦ το δε ατο rifs Η Λ, Ίτον τοΐς 

s  uirb Των ΛΙ, HI (47 «  Α'.) ομπ ληφ&εΐτ/ν (ορδή 
γάρ Ζσα «Vi το ετ/τεδον ΑΒΔ  ̂ HI (εκ κατα· 
χεν%), ορδή έσεται % ταΓς Μ ίΚ , ΖΙ© ευδείαις, 
ων προσφωνεί κατά το I  (ορ. g vt ΙΑ”.) ,  ορδή χρα 

■ vj ντο ΗΙΛ. τά  χρα ΛΊΓΟ των Λ Ι, HI ομπ λ^ψ- 
δίντζ ,  Ίσα έσεται τφ ντο των Ζ Θ Ι σνν τφ ατο 
της ΛΙ * κοινά δέ τ« ατο τής Λ ΐ αφχιρεδέντος, το 
άτΙ τής ΗΙ εςα/ ί'Τον τφ ντο ΖΙΘ . Τ*τσόκειται δε ** 
tj ντο ΑΚΜ (εχ χατατχενϊίί) lervj τ£ ντο ΛΔΒ ^ 
ίή ^ τ# ντ) ΜΘΙ Ty ε«τοί των ταρα^ή\ων (27 
τ« Α '.), α̂ α ^ ή ντο ©ΜΙ Ίση τή ντο Ζ ΪΚ  (τορ. 
8 τν,ί 3 2 τ“ Α”.)* ^ τ£ τρίγωνα ΘΙΜ , Κ ΐΖ , ο­
ρ/*. ΕΓς/ν «£* ω{ ή ΚΙ Tfof τήν Ζ Ι, «τωί ή I© 
TTfif T̂ y ΙΜ (4 τ2 ?”.)* ^ το ντο των Ζ Ι0 , ίτον 
τφ ντο τωνΚΙΜ (17  τδ αντί?.), $ τ^οτχε/ρν» ;«/* 
νξί τ« ατο Tvji ΟΙ, το ντο των ΖΙΘ Τνν τφ ατο Tvff 
ΟΙ ες?α< ίτον τφ ντο των KIM Toy τφ α’το Tiff ΟΙ.

(ΐα^ιίλβς Ζ Θ , B d  * -70 «(ία ίΐα τ«ι» H I , Ζ Ι  ενίτηδον y 
>ref«Rv>iXoy *<r< τ£ί Ιν ιν ίίιμ  τής φ ς « » {  ( 15* τ ϊ  Ινί'.^ ήτοι 7((Γ «τιτεί$> ryi* ί<« τ«ν tv’Si/wv 2?ζ7, Ε Ρ .
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«Μά W) ΖΙΘ εδε/χ^η άνατερω ί τον τφ airl τνμ 
HI* άρα τά απί των H I, ΟΙ βμ« λ^φδάντα, ετε- 
τ αι ‘icrct τφ ύπύ KIM Τον τφ άτδ Οΐ. Ε*ςι δ? τά 
μεν ciiro των HI 9 ΟΙ ομ« λι$%svru Wet τφ «έγο 
Ti~? OH (47 τβ A'.) * τΐ δ! W\ ΚίΜ <Γνν τφ οίπΐ 
ΟΙ, Wov τφ απί τί}5 ΟΜ (5 τ» Β'.)* τ) άρα άοτδ 
τΐ>ς ΟΗ * ΐτβν τφ άπΐ τί?ί Ο Μ , ^  ̂ ΟΜ »Tvj ry 
OH. Κα) δ/ά των αν των δε/χ&̂ Τδτα/ on $  ofodyτις 
ετερα εοδεΐα άπο τ» Ο «V) τ̂ ν περίμετρον ΚΗΜ 
κα£1 δ,τ/Sv χύτης τψείον προτπίιττκτα, Ιτν; hat 
τ aft ΟΜ, ΟΗ. κνκλβ* άρα r?J ^ ή τοικότη τομή. 
Κα) εάν Κωνβί TKaXtjvcs «τ.

I I O ' P I S M A  A".
*σ 'Λ. W « > / λ^εν επετα/ οτ/ εν κνκλφ το α-το τ^? αφ οι· 

«δ^τοτε δ̂ με/κ τ^ς περιφερεία; επϊ tvjv δ/άμετρον 
τροί <?ρ£ά« «αταχΒε/'Τί}{ TfT^Vwvsv φείεςιν Wav 
τφ υττο των τμημάτων τη« δ/αμετρ» ιτερ/εχβμενφ όρ- 
θο̂ ων/φ (οΓον εν τφ κόχλω ®ΗΖ τδ άττο τηί HI Τ­
ίτον εςι τφ ν7τδ ΖΙ©)· $  άνατταλιν, ιν έοτο/φδηΐΜΤβ 
%ψχτι, εάν τδ άτδ t £j? άφ’ ϋϊώηποτε (Τψεία tvjc 

περιμέτρα Η εττ< την /3«V<v ΚΜ προς άρθάί χχταχ· 
Βείτης HI τετράγωνον Wov η τφ Wo των τμημά­
των tvjs βχΤεως περιεχόμενα ορΒογωνίω Κ ίΜ , τδ 
%ψχ τοοτο χόχλος εςιν,  « δ/άμετροί ες<ν ή /3ά* «πς Κ μ .
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Π Ο' P I 2  M A β'.Ε*αν το τίμνον ετήτεδον μήτε παράλληλον 
% τ% βάτει τ? Κωϊ8, μήτε μην τρίγωνον, αμοιον μεν, 
ίχ  εναντίας δε κείμενον τω hot τ« αξονος προς ορθας 
τη βάτει τριγώνφ προς τη κορυφή αφαιργη  ι] το­
μή ηκ εςαι κύκλος- a W cov γάρ «των τηνικαΐτα 
τών γωνιών, τΑ τρίγωνα ΖΙΚ , ΘίΜ «κ ετετο» ο- - 
μοιχ· οθεν «δε vj Κΐ εςαι ιερός τήνΖΙ, ώ? η ΘΙ vr̂ of τ·<ν ΙΜ *" επομένως δέ «δε το «ττο ΖΙΘ, ή το αχ ο H I tTov τω ντο Κ ίΜ , «δε τροτκειμένα κοινή τ5 «τδ τί̂ ί ΟΙ, τω τ̂τδ Tv;? CH jTov τω aVo T>f? ΟΜ- Ο Jr 
δε α̂ α ή ΟΜ έςαι ϊτη τvj OH * avitrot ώρα αΐ ακ­
τίνες , ^ η τομή ώρα έκ Ι?< χώίλο$.

Π Ο 'Ρ I S  Μ Α Γ'.

E V  τη  Jiriyavr/a Tofty έχε) τ α  diet τ« α£ονο$ 

τρίγω να  Α Κ Μ , ΑΔΒ έςιν ο μ ο ιχ ,  ^ ή Δ Α  ε<?ί or̂ oi tvjv Α Β , ώ{ Vj ΑΚ τροί τι}ν AM* ret ορθο­

γώ νια  Δ Α Μ ,  ΒΑΚ εςιν Ί<Τχ * ^  κύκλος h i  των 
(Τν,μείων Β , Κ , Μ , Δ  <οιελεύ<Τεται (ιό). Εαν δέ

(5. l 6 j  Ο* $j« των Β   ̂ Δ % Μ  Siitcv κυ~
* Σ * £ λο? φ ίι-λιι/^τΛΐ fcj*# £  r ?  Wit μ* , ίι«Α3#τ«

rJviucr&v *jroi x*r«rt$«  τ?  Κ  $ιλ τ ϊ  Γ1 φ*$** ί  *ν*β· **1$# ii$c τ η  Ο  4 $  ί ν  μ ε ν  τ £  π ς χ τ χ  νπο%ίτ$ΐ ϋσβταί 
Τ ο cS o ym io v  B / i V  iV o v  r g T  o^oy«y/c#> Δ Α Μ  { Π ο$· u
5tf*v JW tSu ΒΑΚ* το Λνα ν*οϋ«4Γ* etftrfU ι<τον
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άχ3% τη KM παράλληλος η BN , b κνκλος b re- 
ρ) το ΒΝΔ τρίγωνον περιγεγραμμένας της πλευ­
ράς AB προς τφ B εφάφεται. Ομοιων γχρ ον των 
των τρίγωνων Α ΔΒ, ΑΒΝ (εχει γάρ Την προς τω 
Α γωνίαν κοινήν κα) την tiro ABN=Ty έκτος Irh 
Α Κ Μ «τ?ί Wo ΑΔΒ). Wat η ΑΔ πρ\ς την AB, 
ως η AB πρ'ος την AN. $  το απο της AB "urov τφ 
Wb των ΔΑΝ ( i 6 τα s ’. )* Η* άρα AB εφάπτε­
ται τον των σημείων Β , Ν, Δ  /̂ερχόμενόν 
κόκλοο (iy)«

Π  θ '  Ρ  I  Σ  Μ  Α  Δ '.

Κ 'π α σ α ι  αΐ τομα) αϊ επ ιπ έϊοις τω αν τω κύ­

κ λ ω  Κ Η Μ  παραλληλοις άπογεννω μεναι κύκλοι έ­

ρχονται· -ό επ ιξενχύεΐσα u r o  τα κέντρα Ο επ ι την 
κορυφήν Α  η ευθεία Ο Α  διά των κέντρων απάντων 
των αν τω παραλλήλω ν κύκλω ν ΰ ιελενσ ετα ι. Α' π ά -

23

ιτψ υπό Β Α Κ , οπ$} Wonrow. Ε'υ  δε' τη Sivrtftf. * το υπό 
Β Α Ο  t/rsrxi Ίτον τψ υπό Α Λ Μ - α.7λχ το υπό J A M .  
ν π π ίΖ η  Ίσον τό υπό Β Α Κ , uqx το ΰ π ό Β Α Ο  ιπβτχιτφ  
υπό Ι ’Ά Κ  ’/το», οπ*ρ ιπίσ^ς ’άτοπου * 5« ό$ιτι$χ £(Χ  τ«»Γ , Οδίίλ»οτ»τΛί* Sii’Kivcrircti xqx tix τκ ff.

17 .)  E iy a t) ·ή Α Β  τ% Β α \ 1 χ 0υΧ η μη λνχπ τΐτχι, Σχψ,ι. 7· 
’ψ(Μττ»$« αντ» ίτεοχτις η A M "  τίμ»ιτ« 5r χυτόν ιί τ«»όποτ. 
Α Β  χ χ τ χ  τό O '  eafsrut δι} Α Μ ^ π ζ -Δ Α Ν  ( $ ? , τ η  
r ’j u {« A M l— A K L «λλ« Α Μ Π Ε Λ Ο  ( S ix  την
χύτην) άρχ A B * z s  Β Α Ο . or*() άτοπου. vj α^α / i#  
*ίρι»-7Γτ«τ«ί τη  kukKh ,  οπ*ζ e% £{Χ>ίς W tr t itr o ,
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0*«i τάς t>j KM παραλληλία ευθείας δίχα τε- 
μεί, cos αντη'ντs τχύτην κατά τδ Ο, % την ΒΝ 
πατά τδΧ. e V stom γάρ (Hop, 2 tsjs 4 το s '.) ή Κ θ  
προς την ΟΜ, cos ή Β 2  προς Την ΧΝ. ϊ?η δέ η 
ΚΟ Τη Ο Μ , αρα $  η ΒΧ ίΤη τη ΧΝ. EVfTflf/

το Kcova τβτο % 'έτερος άξων b A O , osr/s ε/ί 
αν/τ* τεμεΐ την διάμετρον της βάτεως κατά το Ρ. 
Τ οιγαραν̂  των μεν τχαληνων Κωνων, ων είς και ο 
ΑΒΛΗ, im ra i δύω άξονες οι Α Γ , ΑΡ διά των 
κέντρων των κατ' (ΐ'τές κύκλων διήχοντες* των δ£ 
νρ^ων, εϊς άξων $  μόνος.

Π ο" Ρ I X Μ A Ε'.

ΎεμνΤι δε οί δύω άξονες ύτοι, ό μέν δεύτερος 
A V  την της βάτεως διάμετρον ΒΔ  κατά το Ρ ,  a- 
τως ως είναι την ΒΡ πρός την Ρ Δ , « ί τό άπο της 
ΑΒ προς το άπο της Α Δ , ^ ωί τδ από της ΑΝ 
προς τό από riJsAB* 18)· θ'δε πρώτος Α Γ  τήν τά 
Ιπενάντΐως κείμενα κύκλα διάμετρον ΒΝ κατά τδ Ε 
ωί είναι την BS προς την ΕΝ, ώ{ τδ άπο της ΑΒ 
πρός τδ άπο της ΑΕ. ο3εν ^ ετεται η ΒΡ προς την 
Ρ Δ , ως η ΝΕ προς την ΕΒ.

2 4

1 8 )  Ε τ ι \  γ ά (ίς ιν  Λ Α  : Λ Β π ζ Α Β  : Λ Ν  y "ςαε ίιί  £  av£*x7ti9 A  ·ί  ί Λ Δ ζζ. Λ Ν  ι Α Β *  £  (22* τη ς \ )  
Α Β 1 · A B ' C a A t f 1: A  S'1 * iu v  a(X  # B P  τ#οζ r*jv P A 9 

το άτο Α Β  <ττ$ος το αιro ,  «Voyrftl i>J ^  «$ 
σό λτο viiV το
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EVy γάρ άχ$% τη ΒΔ  παράλληλος ή ΝΠΤ, 

εσεται τό τρίγωνον ΒΣΡ ψοιον τω τριγωνφ NET. 
$  ως η BE προς την ΕΝ, ΒΤω* ηΒΕ προς τήνΝΤ. 
Ίση δε η BE τη ΕΝ (Ηόρισμ. «Κ τ ης πάροσης)· Ίση 
άζ5« $  tj ΒΡ τη NT. 0Μ&ει» ( εάν εν τη αναλογώ 
Β Ρ ίΡ Δ = Β Ρ : ΡΔ τε$£ iv τω δεί/τε̂ ω λόγω αν­
τί της ΒΡ η αυτή Ίση N T, εσεταί) η ΒΡ προς την 
Ρ Δ , cos η NT π$δς την ΡΔ . «?λ* η ΝΤττ^ς την 
Ρ Δ  ε'?/ν ώ$ >} ΑΝ προς τήν ΑΔ. ^ η ΑΝ <3Γ̂ ί Tvjy 
Α Δ , ω5 τβ από της ΑΒ πρός τβ από της ΑΔ (ε* 
δε/χθ^ν ανωτέρω (Ιΐόρισμ. γ \ ) α\ ΑΝ, ΑΒ, 
Α Δ  συνεχώς άναλογον). η άρα ΒΡ προς την Ρ Δ ,  
ώς το α7Γο τν;ί ΑΒ προς το άπό της Α Δ . θ'μο/ω5 ΐί BE ^05 την ΕΝ εςιν ως η ΒΓ πρός την NH (ό­
μοια γάρ τά τρίγωνα ΒΕΓ, ΠΝΕ.)* ί  ω5 η ΔΓ 
(farm Ίση η ΒΓ) πρός την ΝΠ, ήτοι «? η Δ Α  -προς 
την ΔΝ (ΧΙ<?̂ . ι της 4 τη ς . ) , η ως το από ΑΒ προς τό από ΑΝ (δίά το είναι τάς Α Δ , ΑΒ, Α Ν  συνεχώς άναλογον ω*5 ανωτέρω Hop. γ\  δε* 
δεικται). Ε'δείχ^η Μ α̂ ωτε'̂ ω οτι ως τό από ΑΝ 
προς τό από Α Β , Ιίτως η ΒΡ προς την ΡΔ (σημ. ι 8 ) . cos άρα η ΒΡ orgfo τήν Ρ Δ , £τως η ΝΕ τ >̂05 τά,ν SB.*

Π Ρ Ο Τ  A X  1 2 . Γ'.Ε’ άν Κώνος ο Α Β Δ  επιπείόψ τριγωνίζω 
τ·μη$% Βία τβ οίξονος, δ έη  α%-

3 5
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μειονεπ) της κωνική ετκγανεΐας ro Η , ο μη έςίν έτ\ της τΧευράς ra διά ra ά- 
ξονος τρίγωνο, $ oV aura η ΗΙΑ 
τάροί&ηλος ευ.δ'ε/α ny\ r$ ΕΖ, ι?πς εςι κάθετος άπο της τεριφερε/ας ra κυκλπ εττϊ r>)v βάσιν ra rpiywva r^y ^ διάμε­
τρον της ra Κώνε βά ε̂ως *  ̂ ετως vfy- 
μένη ευ^εΐα σομβαΧεΐ τω διά ra άγο­νος τριγωνω, % προ&εκβα^ομενη εωςτ? ετερυ μέρες της Κωνικής έτιφανείας, δι* 
%α τμη&ησεται κατά το I υτό ra τρί­
γωνο·-

Ε ’^ξάχ&ω άπο της κορυφή τβ Kwvb eVi 
τδ ληφ^ιν σημεΐον Η η ΑΗ, ^ εκβλφεϊτα (Γυμ­
νήττετω τν[ περιφερείς της βάοτεως κατά το Μ · 
% 'άπο η  Μ τη ΕΖ ?ταρά>λΐ}λοί νχΆω ή ΜΚΘ, 
Jjt«  τεμεΐ την διάμετρον προς ορ5άς ^ τμφν,Τε- 
τat υπ αυτής δίχα κατά τδ Κ (a τη Γ'.) επε· 
ζευχΒω $  η  Α Θ , ητις .εν τη κωνική επιφανείς 
&<τα (εττομ. β ' .) ,  συμπετεΐται τη ΗΙΛ κατά τδ 
Λ ( t y )♦ Τη γάρ τρίτη\ΕΖ παράλληλοι νται α\

26

EVe) γά( al TctfciWvfKOi ΛίΘ, ΗΛ ίν τφ 
αυτψ slcrtu eVlW to, Mtfme vj > 40  Μνάτετ* τ ί  ΛίΘ 

το © τί}ς κοονίχ, ς̂ άτίφανιάτς ,  5τλ &}



Χβββ!·«8β$Χ
ΗΛ, ΘΜ, $ ά?Κ·ήλαις είσ) ναράϊλν,λοι, ^ ενο. 
μένω? (V τω «υτφ ενινέδφ τ« T^yicyalVlA© (9 
τ5 F .)  * jg ένιζενχΖείσα ή ΑΚ, εςαι mv-ή τομή 
TfSv svivtluv των Tp/ywvw* ΒΑΔ , ΜΑΘ · δ/ά 
δή τ£το δ«λεώτ«τΛ* δ/ά τβ I xofva σψεία εχατέ- 
ρφ των ετικετών (2 ο). T btwv δέ ετω χατασχενασ- 
Μέντων, ίίΤετα/ (3 τ2 s '.) ή ΜΚ οιφο? HI, ώ« ή 

■ ΚΑ 7T(joi ΑΙ, ήτο/ ω$ ή ΚΘ οτ̂ οϊ ΙΛ. 'ίση δε ήΜΚ 
τξ) ΚΘ , Verv} άρα ^ ή HI τ$ ΙΛ. δ/%« τε- 
τμηται η ΗΛ tors τδ δ/ά τ5 ά'̂ οοοί rptyuvu* Ε’άκ 
α̂ « Κων«? #τ,

Π Ο ' Ρ Ι Ο Α  Αα.

Ε ’£ ων ε7Γετ«/ #π εάν H um  τριγιένφ τμψ 
S% Ztu τδ α£βνβ$» τμνβη δέ ετε^ω ετ/ττέδφ 
δίά τήϊ εν&ε/ας Μ 0 , καθέτκ τ$ rijs /3αο*εωί But· 
με'τρφ , tj κο/νή τομή τβτη ^ τ« νροτέρπ ενικέ· 
δ» ή ΚΝ, ανάσας τάς rij ©Μ ναραϊληλως εν 
τί} τομξ} r«ury άγομένας ευθείας ΗΛ $ λίί*άί 
δ/%« τεμε? (2 1 ).

*7

(ϊυβ'ίησε'ίται % Η Λ  κατά * ό  Λ  0ημ$7ον r /,ζ aurqq 
κωνική ετηϊανδίχς.20*) E ’^ ti r o l  cw fio v  i f t  τ%ς#υμκτ<ία*(Αϊ r%
'TQiywvH Β Α λ 9 $  t i c  fv$tia$ Η Τ Λ  9 κοινόν αρ& ίςι τφ η  
Λ Β Λ  Ι ίτΙίτ̂ ψ $  τφ Α /^ ί® , IV φ κέΐΤΜ % Η ΐ Λ  * sat*  
<ται α$α *Vi τ$ς $u$gfa$ Α Κ ^  ίίτ ΐςίς ΐ κοινή τομνϊ των 
im v ifo v  τόνων. Αία <τκ 2 αρα AjrXfU0**rif/ ·<ί Α Κ .

2Χ%) £ f* i l  0(&ιίςιν iv i r\v ϋ Λ  tidy.tr(ov ί  ιυ·

Σ χ ^ .
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Π O' P I X  M A B'.

εάν ή ευθεία Μ Θ ,  5/ iji τδ επίτεΰον 
M N ® , a μάγον 7% ΰιαμεΤζφ Β Δ ,  ά>λά δε $  τφ 
ετηπέΰφ τα hit τ3 αξονος τρίγωνον % κάθετος (ό- 
irs(3 ιΐυμβaim evSct το δ/ά τ« u%om επίτεΰον εςι

5#f« Λ?KG, £  ry\ HA (t£ u*oieffictf) 'Τχράβ̂ ν'Κος. E ’uv 
βΤΐ^υχΖίΐτα tj ΑΗ, JjcjJXijSii’ ?«ί β τ ζ  τ t(W(t(if· 
β&ΟΉΛζ xttrd το μ uiHxtf*ij#tuv,  aVo ti τη μ 
Tip τ?ς βατνως ι ’ΊΜτ/ίιρ ι$ μ * £  Tiff ΑίΚΘ ταραλλνιλος * 
$  απο τη $ί*φνχ$%  *ί «^3* ijr/$ tv τ£* χωνίχ̂ Γ 
«'τι-3>αικ&9 $tt\tu<rsrcn ftfire (κοιτά τα irfoMeiyyJvtt) 8tci 
τη Δ  > *> ///ί fi*a  tjjV Ίταρβταν ΤςοτΜ ίτ) 8(χ& τμη^*ί· 
τ?ταΐ *αΥα το Tf τημεΐον της τυμιττάοΉαζ αυτζς τs φ 
τ ϊ  τ$ΐγ«ν* B A A , οπε$ srtrat Mri της sJdtfa$ ΚΡΓ 
χ,οΐ ς̂ τομί?ς των inrivituv Β Λ α > Μ ΗΝΑ® (tm*.· 20.) 
8(%ol cigcz riryniral· >j HA νπο rij$ NIC) οτηρ <τυμβα(νη 
&ε\ ίγαταΐς raft r £  Λ1Θ οΓα$α/Κν>/7ωος άγομέναις· mu+ 
$ε(*ις * δϊλον α$α το' *γοτ*3ίν.

22.) Avi μ μα. £ ’αν των όμο/ων # ϊτων λόγων * Λ  
£  Γ*: οι μ*» ίγβμννοί ο()0* τ#1 αοτφ Ε 9 oi 8s άτομο* 
νοι τ<  ̂ αυτ<ρ* Ζ  ίτιτο^αν'ΚατίΛ&Ζο'ΐ, τα ** των τολ- 
λανλατιαο'μων τέτων γίνο'μβνα* ίν τ ί  αι/τφ* eftrou λο- 
# * * / .  iro i fr# r* i A y ^ E i  Λ χ Ζ ς = Γ χ ^ * -4 χ Ζ .jE ’tyI γάρ ίι?1ν Α ι Β ^ Γ ί Α '  εςαι $  Α * 3 Γ ε ζ Β ι 
A *  a%+d Α  :Ι*«ςΜ  ώς Α χ Ε :  Γ χ Ε  (ΐ* τη ς . )  α$α 
-ν#Χ .̂· Γ χ Ε ^ Β .Ά *  εςι »ί *  Β :Α = Β χ Ζ :  Α χ Ζ  
(ίια τν?ν αυτήν)9 £$& Α χ Ε :  Γ ^ Ε ^ Β ^ Ζ :  Α χ Ζ *  
$  #\·«2^α<ττοντί - ^ χ £ ; ^ χ Ζ = Γ χ £ ; ^ χ Ζ *

*&) >1ϊμμΛ# Εαν  τίττα^ω γ ι5  ̂ A  > B f Γ » Α  
ανάλογον . « λ  ί ί  ^  ά/Rva τοταυτα ί 1, Ζ ,  / ί ,  ® 4
άνάλογον ( ως *7ναι : B ^ s V : Α και Ε  · ΖζζΗ  :

«8
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jcuSsrov τω τί}$ /3αΛ?ω$ imirsdcp)i τότε αί 
έι&έΓ#/ Μ ®, ΗΑ ιί jiewy αλλά ^ τ^ς ο  ̂
θά$ ίτό t£j$ xwvfc των iV/ΤΓ̂ ων ΝΚ rpvj* 
%φοηαι> θ*(β$ γά$ hcti τψπαυτα ό μόνον ή £· 
tto ΜΚΔ. ά>λά ^ ή £τγ£ ΜΚΝ (^· £ τ* ΙΑ,), 
κα} ι$ αοτή Ϊ0**ι ΗΙΝ (27 τ5 Α'.)* Ε*άν ή ευ·

*9

% τω Svrtv τότοον αναλογών B'jri/jrofaurfKua,ia<&Zeiv οϊ 
Αγόμενοι της ετερας τοίς ηγαμενο^ς της ίτίρας % οι ί -  
ττόμενοι τοΐς επομενας εχαςος Iχά ςψ ,  τό  γινόμενα νρός 
ίίΤληλα άνάλογον ί'σεταί ·  ήτοι ε aural Α χ Ε - . Β χ Ζ  
c= Γ χ ^ . · ^ χ Θ .

Ε τ ε Ι  γάρ ίςίν εξ  υαr o S ifw f  A :  JBsszP: Δ ,  καί 
Ε :  7 ε ^ Η : Θ ,  εσεται $ η $  E : Z s z E :  Ζ ,  $  V  :Δ ζ ζ Γ \  
Δ *  εσεται Spa κατά την 22 τημε(ωτιν Α χ Ε  χ Β κχ Ζ  
ε- Γ Χ Ε ;  δ Χ Ζ  * $  &ί «  Γ Χ # :  Δ Χ Ζ ^ ί ΐ χ Γ :  Θ Χ δ  
S pa Α Χ  Ε ι Β Χ Ζ — Γ Χ  Η  ι Δ Χ  ©.

24^  Γ%ολ/ον* Of i t  τοίΧτος λ ό γ ο ς , λόγος κα­
λείται τ υ γ χ ε ί μ ε ν ο ς  ταρόί Γεωμίτραις. Ο *γαρ λόγος τ*  
Α Χ Ε  οτρος τό Ε Χ Ζ  τύγκεΐται ίχ  £υοίν λόγων των 
A : Β , ^ Ε ·  Ζ  * ωσαύτως $  ο λόγος τ$ Ε χ Η  προς 
τό Δ Χ Θ ,  σόγχείταί ίχ  των Γ> Δ ,  $  //: Θ. Ε'ττΛ 
yap λόγος συγκείμενος ίχ  ϊυοιν i} πλειόνων καλείται* 
ο λ ό γ ο ς , ον Έχει τό γινόμενον ίχ  $υο7ν $ πλεΐόναν ί -  
γπμενων ττρός το γινόμενον εκ των αύτο7ς επόμενων,'το Α Χ Ε  γινόμενόν εςίν ί χ  των ηγεμόνων των λόγων 
Α ι Β  % Ε '*?* , τό.τε & Χ Ζ ,  γινόμενον εκ των ίτομε*  
νων των αν των λόγω ν, εσεταί Spa τό Α Χ Ε  προς τό  
Β χ ζ  $ν λόγφ  συγκείμενη εκ των λόγων Α : Β ,  καί 
Ε - Ζ  * το αυτό ςητεον χα) 'Tf Ĵ τ% λόγπ τ *  Γ Χ & *  
^ Χ Θ ,  ος τις σνγχείται εκ των λόγων Γ ; Δ $ ^  Η ,  Θ,
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SsTct ΜΚΘ^ί) vf χαδετος tw r^i $κ<τεω$ επιτέ- 
δω, VjTJ/ εάν το διά τη α̂ ονο? τ̂ /5χ“νον Μ  Μ ^  
Τν;ν /3«V/v τη Κω>8 o^otf, δ<ά τί}ί αττJ της «5^- 
ρί?ί ^35 ο θ̂άί τη βάσει χατχχάιεΐσης ευθείας 
AS δ/ερχομενον, Tvjyixaurcc ή ΚΝ δ/χα μεν άττά- 
<γλ$ τάί ε’ν tv] το^ άγομένας πχραΤληλχς ΗΛ, 
Μ ®, ttftvjy δε ^ τ̂ ο$ o^Stts, ά/λά λο£ά$ γωνίας 
τεμεΐ9 ως έχει λοξότατος η εν̂ εί";* ΜΚ -ϊτ̂ δί τί}ν 
ΚΝ. Ο*Ρ0 Ι Δ Ε Τ 'Τ Ε Ρ Ο ί*

Σχιν- *3· λ". Η  δε ευΒεΐα ΚΝ, ητις πάσας σάς εν τομ%
14. ΐ5· ι6· fiίγομένχς ευθείας ΗΛ εΐ5ε($ w i rij Μ© τα^αλ- 

ληλονς δ/̂ α δ<«φεΤ, χαλέΓτί» διάμε?ρο$ της 
τομής.

β .  Το δε τχντης πέρας Ν , ΐ) το άντιχείμενον 
S (είττε̂ ) si'/j) το προς τη τομή, χορνβ;) της τομής 
καλείται.

γ .  Α! δέ παράϊληλοι ενΖεΐαι ΗΛ, Μ©, ^ δή
τά Λ̂ των jjfi/flfij Λ Ι, ΜΚ, 7a7aryjxiiat επ) 

Την διάμετρον ΚΝ χαλκνται.
<Κ Κχ) εάν η ΚΝ « μόνον δίχχ, αλλά ^ προς 

οράιχς γωνίας τέμνη τάς τετ αγμενας, προς τ § διά· 
μετρος ονομάζεται είδιχωτέρφ ονόματι ·£ ά£ωΡ της 
τομής.

Εν δε/ε τοΓί εζης άποδιόσομεν κατάγε t>jV 
χρείαν $ ετέρχς ορούς έντε ταΐς Ιίροτάσεσι ^ reft 
«ντων ϋορίσμασι.
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EVv Κώνος 6 ΑΔΜ Β ετιτέΰωτμη&η'διά ς χ 
το άξονας, τμη£η δε % ετέρω ετιτεΰφ 
τέμνοντι μεν την βάσιν τη Κώνε κατ’ ευθείαν την Μ Θ τρος όρ&άς έναν τη 
της βοίνεως διαμε'τρφ ΒΔ, % ΙΙχ α  υτ αυ­
τής τεμνομενην κατά το Κ, δι̂ γμενω δε δ? 
ευθείας έτέρας της ΚΝ μι$ πλευρά τη ΑΒ τα δια τη άξονας τρίγωνε ταραΆηλβ, 
εντητοιαύτη τομή τά ατό των τεταγ- 
μενών KM , ΙΗ τετράγωνά, ανάλογον εσεται ταΤς άτο της κορυφές τετμημέ­
νους Ν Κ, ΝΙ* Η' δε τοιαυτη τομή χα- 
λεΐ& ω  Π Α Ρ Α Β Ο Λ Η *

A t HTivotrw σημεία I ληφ^εντος ως ετοχεν ε- 
iri της των ετινεδων κοινές τομής ΚΝ, εφ’ ψ τε- 
ταγμίνως χατηγμένη η ΗΐΛ, τ>) τί?ί /3«·
σ*εωί διαμετρω παράλληλος ενάεΐχ η ΠΙΪ* διά δε 
των εΐδειων ΠΤ, ΛΙ διηχ^ω επίπεδον το ΠΗΤ} ο- 
7Tf(j εσεται παράλληλον τ£ Κων« /3aV«, $«$ 
των εο̂ ε/ων Β Δ , ΜΘ ταΐς Π Τ, ΛΗ παραλλη* 
λων ύν/,χει (ι j  τ« ΙΑ'.). Το αρχ διά των ΠΤ,ΛΗ eViVfdov χρχλοί £5β< ( Π^οτατ. Α'.) , a διάμετρος 
η ΠΤ, £ Ις/ν «V «οτήν xsfoiTof >j HI * cirei ^ ή



Χβ®β5* 88β9ΧMK ετί την ΒΔ. «5 ετομίνως το ντο της HI ’/rw 
τφ ντδ των ΠΙΤ. εςι δε $ τΐ ατο της Μ κ <rh τφ 
ivh των ΒΚΔ (Πβρ. Α\ rijf Β'.)* άρα τΐ άτ) της 
3VIK τρΙς το α’τ) της H I, ωί rb ντο των ΒΚΔ 
τρος το ντύ των ΠίΤ. αλλά το ντο ΒΚΔ τρύς τύ 
ντο ΠΙΤ htv ως η ΚΔ τρος την IT ( ι τ£ <?'.) · ‘ίση 
^άρ ηΚΒ τη ΠΙ* εϊγε το ΒΤΙΙΚ^ταρχίληλόγραμ· 
μον, ωί ντο ενδείων ων αί άντιχε/μεναι ά?ληλαις 
ταράϊληλοι, τεριεχόμενον. Α*ρα τΙ άτΙ ΜΚ τρος 
το ατο H I, ωί η Κ Δ  τρος την IT. εςι δί διά την 
των τρίγωνων Ν Κ Δ , ΝΙΤ ομοιότητα, ωί η ΚΔ τρος IT , ιίτωί η ΚΝ τρος ΝΙ (Πΐ(). ι της 4 τδ ς'.)* ^ 
ως' άρα η ΚΝ τρ\ς την ΝΙ. ήτοι τά ατο των τε· 
ταγμένων τετράγωνα, ώί τά μέρη της ατο της κο· 
ρυφης Ν τετμημένης διάμετρέ οτερ εδει δεϊξαι.D O ' P I S M A  A'

0>'3εν εάν γενητat ως η ΚΝ προς ΚΜ, ίίτως 
η ΚΜ ττρος Τετάρτην ζητψενην την ΝΖ, κάθετον 
ετϊ την διάμετρον ΚΝ τρος τη χορνφη Ν. ζϊστερ 
τΐ ατο της ΚΜ τετράγωνον htv Ίσον τφ ΚΝΖ  ορ· 
δογωνίφ (ι6  rS ς\)9 area ^ το άφ* οίσδητοτε ετε* 
ρας τεταγμενης HI τετράγωνον Ίσον εσεται τφ £- 
το ΤΝΖ όρΖογωνίφ. Τά γάρ ορθογώνια τχντα ε· 
χοντα νφος ταντον την ΝΖ , εσεται ως αί τετμημε- 
ναι ΚΝ, IN (1 τ#ς'.), £  ωί τά ατο των τεταγ- 
μενων ΜΚ, ΙΗ τετράγωνα τά ταόταις ανάλογα

3*
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(fasv MK* J HI1»  KN Z: INZ. £ he) M K 4 ba K N Z , άρα ^ HI*s=INZ). Xr(t&efoi άρα ή ευθεία N Z , ητις τοΐς μεν άρχαίοις εκαλείτο πλευρά όρ- 
<9 ία , ^ παρ ψ Stίνανται at τεταγμενως h i  τψ 
διάμετρον κατηγμεναι· ημΐν δε καλεί&ω Τΐαράμς* 
?pos % opd-ia πλευρά» -Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Β'

Α ’χθείτης οιατδηνοτέ ευθείας ΕΝ παραίλνμ Xa μόν τ% της βά<Τεως διαμετρφ ΒΔ , περαταμενηί 
δε h o  των πλευρών τά διά τη άξονας τρίγωνα,. εάν 
γένηται «5 η ΝΚ πρός ΚΔ,'ν|  ̂A E V ^ iE N , $· 
τως vj ΕΝ προς ζηταμίνψ την ΝΖ *  ̂ ΝΖ h e rat 
της παραβολής πλευρά opSfa η Τίαράμετρος. Ε*πεϊ 
γάρ η ΒΚ 'ί<Τη h i τη ΕΝ (όντας παραλληλόγραμμα 
τα ΒΕΝΚ ρήματος) , ετεται ως ή ΒΚ προς ΝΖ* 
ατως η ΕΑ προς ΕΝ* η (διά την ομοιότητα των τρι· 
γωνων ΕΑΝ» ΝΚΔ όντων άμφοτερων ομο/ων τ$ . 
ΑΒΔ) ή ΝΚ προς ΚΔ. *$ το υπό των ΒΚΔ πε- 
ριεχόμ'ενον ορθογώνιον, ’ίτον τω υπό των ΚΝΖ * (ι5  
τα ς .) . Α*)λά το ίπο ΒΚΔ hiv ΐτον τφ από ΜΚ 
(Ho?. Α'. της Β'.)* άρα τό από ΜΚ·, "κΤον τφ υπό 
ΚΝΖ. η άρα ΝΖ Παράμετρός ε<*ι της ΊΙχραβολης 
(Hof. Α'. της παρά της}*H O ' P I S M A  Γ*.

Η* παράμετρος ( ΝΖ) ευρβθηΡεται £ εάν γε*
C
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νηται ws τό υπό των πλευρών τα διά τβ άξονος τρι· 
γάνα περιεχόμενον ορθογώνιον ΒΑΔ πρός τό από 
της βάσεως ΒΔ τετράγωνον, «τω? 4 από της κο· 
ρυφης τα Κάνα εως τηΓκορυφής της τομής απολαμ­
βανόμενη ευθεία ΑΝ προς Ν2. Τό γάρ υπό των 
ΒΑΔ πρός τό από της Β Δ , εςιν ως τό υπό των 
ΕΑΝ πρός τό από της ΝΕ, διά τό είναι τάς ευθείας 
ταύτας «γόί εκεΜς άνάλογον ( 25). Α’λλά (ΤΙορ. 
προηγί) τό από της ΕΝ τετράγωνον ες)ν Ισον τφ 
ορθογωνίφ τφ υπό της ΕΑ % της παραμέτρα ΝΖ  
(διά τό είναι τάς ΕΑ , ΕΝ« ΕΖ συνεχώς άνάλο- 
γον)· JKpa τό υπό ΒΑΔ πρός τό από ΒΔ, «ςιν »ί 
τό υπό ΕΑΝ τό υπό των.ΕΑ, Ν Ζ. δ) ο ^ ως 
η ΑΝ πρός Ν Ζ  (ι τα ς'.). Κοινόν γάρ εκατέρφ των 
ορθογωνίων τάτων τό ύψος ΕΑ.Π Ρ Ο Τ A S  I Σ. Ε'.

Σχημ. is. Ε uu Κωνοζ οϊο<?$ν ο ΑΒΑ  ετιτεδφ τμψ δια Τϋ αξονος, τμη&ζ} δέ % έτέρω Ιτιτεδω, τεμνοντι μεν τψ  βάσιντβΚώ· ya m r ευ&έΐΰΐν την ΜΘ προς ££άζ aσαμ
20) Το ύνο Β Α Δ  ·. Β Δ " = ·Ε Α Ν : Ε Ν *  * »’/y»

: Β δ ο λ Ε Λ · .  Ε Ν  $
Α  Δ -· Β δ = Α Ν  t ΕΝ' <rvvSs<rttct(ct (β^μ. 2$.) 

Β Α Χ Α Δ  : Β Α Χ  Β Δ ζ= Ε Α Χ Α Ν · .  Β Ν Χ Ε Ν  «το» 
Β Α δ  ■ ΒΑ Φ ΕΑ Ν ·. ΕΝ \



xseaetMMjct J tvjs βάσεως διαμετρω ΒΔ, *;γμενω Βε 
ΰϊ ευθείας της ΝΚ a?>j$ ^ τ α ρ α ^ *λ« μιοΓ των τλευρων τε διά τβ άξονος τρίγωνε ΒΑΔ, clA ά (Γυμτιττεσγς τ^ μεν,τετων κατωτέρω τκς τε Κώνε κορυφές κατάγετο £ί,τ$ δε ανωτέρωκατάτόΕ*τά ατό των τεταγμε'νων ε’τΐ τί}ν διάμε­τρον τ?ς τοιαυτ^ς τομ?ς καταγόμενων ευθειών ΜΚ, H I τετράγωνα, Ισεται ώς τά ορθογώνια τά τεριε%ομενα ύτο των τμημάτων τηζ κατάτι}ν τομι}ν διαμετρ». τρο<τεκβάΑομενι?ς ετϊ'το a , των άτό- λαμβανόμενων άτ αυτών των τεγαμε- νων εως εκατερε των Ν, Έ -τεράτων τί$ς κατα-'τ ν̂ τομ^ν διάμετρε, ?|τοι ως τά 
ντο των Ε Κ Ν , ΈΙΝ* Και Ιάν τό αυτό έτ/τεδον ετ) τ ν̂ κατά κορυφήν κειμε'ν̂ ν κωνικήν ετιφάνειαν τροεκβλκ«δ#, άνα- φυ^σεται καί εν εκε% τομνϊ όμοία tJ  ΜΝΘ ί  λΈ  vj, εν 'y τά άτο των τεταγ- μένων ετ\ τι]ν Βιοίμετρον τετράγωνα εί­τε αΆήλοΐζ, είτε τοΤς άτο των ε’ν tJ  ΜΝΘ τεταγμενων τετραγωνοις ταρα- βα^ομενα , Ισεται ως τά ορθογώνια

C 3
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'ret υπδτων τ£ς διάμετρέ τμημάτων των 
μετοίξυίαυτωντων τεταγμενων $  het- 
τερας της κορυφές S , Ν τεριεχομενα.

Καλε/ό^ώδε Πατέρα μεν των τοιντων 
τομών ΥΠΕΡΒΟΛΗ'' -προς ά^ήΚ'χς δε 
τομα) J N T I K E l 'M E N A I ·  νι δε Ν Ε  μέ­
ρος aeret τ?ς διαμετρ» μεταξύ των δυεΤν 
κορυφών άπολαμβανο'μενον* καλε/ς^ω πλευρά 7 1 Λ Α Τ ΙΑ .

Η'χθω <ŷ p Μ  τ« 1 ο*ψ*/ε ( χ«θ’ 5 οί*^-
Πί τετχγμενη HI συμβάλλει τη διαμε'τρω της 
τομής.) ν, ευδεϊα HIT τη rijs @aV«o{ διάμετροι ΒΔ 
παράλληλος· εςι δι} xxl η Hi παράλληλος τη 
ΜΚ. Τ& αρχ διά των HI, HIT, επίπεδον πα­
ράλληλον εςι τω διά των ΜΚ, ΒΔ , τδτ εςι τη 
βάσει τδ χωνα (15  τδ ΙΑ'.). Κύκλος αρχ εςιν η 
τομή ΠΗΤ (ΤΙροτασ. Α\) , » διάμετρος η HIT. $ 
εςιν επ’ αυτήν κάθετος η HL Το άρα άπο της ΜΚ 
προς το άπο της HI, εςιν ως το υπο των ΒΚΔ 
προς το υπο των HIT. τδτ εςιν ως το ΒΚΧΚΔ 
πρίς ΤοΠΙχΙΤ. Α*?λ* ο λόγος τδ ΒΚΧΚΔ προς 
το ΠΙχΙΤ σνγχειται εχτε τδ, ον *χει η ΒΚ 
προς HI, τδτ’ εςιν η ΕΚ προς ΕΙ (ομοια γάρ τά 
τρίγωνα ΒΕΚ, ΠΕΙ) ά, η ΚΔ πρίς IT, τδτ’ εςιν 
η ΚΝ προς ΚΙ (ομοια γάρ ά, τά τρίγωνα ΚΝΔ, 
ΙΝΤ.). Εχ δε των αυτών λίγων, τδτ εςι τδ της



Xe©SS©6SSSX
ΕΚ vqh Hi, hx) tvj$ RN if NI ft'γχεηχι κα) 
ο τ« SKN πρΙ( το SIN (23 τίί s . $ cvjfi. 24), 
Kf ctQX το υνο ΒΚ*Δ TP̂ if Το loro ΏΙΤ, ντω τΖ 
lor) των SKN orpif ri loro ElN. «λλά το wri 
ΒΚΔ vgoi r i viri ΠΙΤ ες/ν ώί ri aori MK οτροί 
το tlvo HI. tof οίςχ το avo MK orpif το avo HI, 
istco το tiro t£v SKN vgU Ti loro των SIN (26). 
To x\ro St} ΖειχΖψεται καί v$q) των εν τη το­
μή WSy τεταγμένοΜ (27)* Ζήλον £ζα το νξοτεΆεν,

Π Ο' Ρ I X Μ A A'.

E^y γενητcot cof η ΚΝ irpof ΚΜ, (ίτω; η ΚΜ 
νξίος ζητψενψ την ΚΧ,  ̂ εΙ$ε3εϊ<ΓΧ η ΚΧ , τιναφ- 

προς ο$£ς τη Ζιαμέτρφ ΚΝ orpif τ$ οτρος χιτη 
(Τημείω Κ , επιξενχ&εισης τε της ΕΧ, άχ%ΰ(Πν εν

2$) 4n%SiUj uv κτ<α$ ί i7$oratfJ$.
E m t  i t y  β /Ci !7!t=zK3> S t

κοά K J ·- ΙΤϊζζΚΙΥί ATIf effirat&j (*W· 
23.) $ Β κ χκ 4 :Γ η χπ *ζ2 κ χκ $ -Ξ / χι.ν ' d ^ i
BKXfcj: mxtr^Auc* : m *% «** m k*i juv^ 3 κ χ
x jV tS ix m

2 7 )  b.\ ταΤζ αντίχίΐμίναΐζ τομαΐς M K  Θ, X S jj ?<f*ral 
H I * : *j rc=£?/jV: S' 1 iV· γαρ δια τ* rvuifa
I, r>j$ ίύΖίίχζ *τΐν τ* διαμετ  ̂ r2$ τ5 Αλ-
ya Λ Β Δ Φ  0&0Υ*$* *> ί/ατίν <«“ ti 5 >j X τ^ίς

Λ/AT rrArfftov ro 'Tvj υ > eftrcti;
λ*ίλοιι ry, 0ciarn rt  Km h  ΑΒΔ®  (l J·  t i  L· / .) Α'νχλος "pa 
n rpfiif 'ir >ju (14. <τημ.) (F&wHf % 17/?'»»; ι· - *r ι υ ί Πο$· 
At. τ*ίς ^ .)* *iiVj ttfil â̂ a/̂ tiXoitfViy αι fu>«7α* ·ν 
277, τ« rp/y«va apx ΐΝν> IN2* ομοιχ4 ομοια δί xa) 
frai/7#, ιτΞ* £$&

37
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.αυτήν άϊ NΖ» ΙΣ tv? NK παράλληλοj . ή ί /i τ&  
#6fv2>P;s Ν αχ̂ ίΓίΤΛ ΝΖ ετεται τλίν^ά ορ&Ια ήτοι 
παράμετρο; Ύ'περβολ^ς, vjc ϊ̂ /ον το ω(Γ7Γε̂  το άπο 
της ΚΜ μέσης άναλόγκ των ΝΚ, ΚΧ, τετράγω­
νον εξκτοΖται τφ ορθογώνια ΝΚΧ, παρακείμενα 
μεν παρά tvjv παράμετρον ΝΖ νπερβάϊλητι hs τφ 
νπο ΖΦΧ ε“ώει ομοίφ ά, ομοίως κειμενφ τφυπο ΞΝΖ, 
περιεχομενω υποτε της πλαγιάς πλευράς ΕΝ,  ̂
της ο̂ θ/as ΝΖ, «τω δ* £ το άφ' οίχταν αίλης τε· 
ταγμένης HI τετράγωνον έζισχ&αι τφ ορ%ογωνίφ 
ΝΙΣ παρακειμένφ μεν παρά την αυτήν παράμετρον 
ΝΖ J ά?λά ( αχΖείσης της ΖΡΦ, παραλΚηλα τη 
ΝΚ, *5 τεμνάσης τάς ΙΣ » ΚΧ κατά τά Ρ , Φ.) 
υπερβάϊλοντι ε'ώει τφ ΖΡΣ ομοίφ ά, ομοίως κείμε­
να τφ αν τφ υπ ο ΕΝ Ζ. EVf/ γάρ η ΚΧ προς ΙΕ 
εςιν ως η Κ2 προς 21, προσκείμενα κοινή τα λόγα 
ΚΝ δτ̂ οί ΝΙ, έσεται το νπο ΝΚΧ προς το ΝΙΣ, 
W5 το νπο ΕΚΝ προς το Ιπο ΕίΝ (28), ή ως το

3 8

Π  : UI 8  I N - .t N
>y I n  : I or 8  13 i l 3 *  ffuvSeiTtt ugx (ο·*}μ. Οβ-J 
Π1Τ  ; v iu  =  S I N  ■ 3 t N .

J^ T iS i I J IT  : v i v  8  H lr : ν,ι*
a(» H I- * 8  S IN  : 3 ι N  oortQ ήν ro bturt-

(ov μέρος τί·ς IJgoriaiu;. 'Etxv «pa Kwvo; οΐοσκν κ τ.
28) 'Ert\ γάρ e\l X K  : S f c E t f  : 31  

και Κ Ν  s IN c s K N  t I N
ίίc i s j  $  (r«t. 2 3 ·)Χ Κ Χ Κ Ν ·· Σ Ι Χ Ι Ν = Ζ 3 Κ Χ Κ Ν :8 Ι Χ Ι $  i?roi iVtfX : Ν Ι Σ α Ξ Κ Ν  ■ S I N ■



Χ8!β6*8ββ»χ

άτΙ MK προς ra άπο HI (διά την παρχταν ΤΧςότα- 
trtv). BV (εκ καταχευης) rb atb MK \<Τον to 
υπο NKX, a pa  ̂tI άπΐ HI Ίτον τφ ντο NI£.

Π Ο ' Ρ α Μ Α  Β".

XT(Ταντως εάν γενηται ως η ΝΚ πρϊς ΚΒ , β* Τ£0ί η ΚΔ πp k  ξητψενην την ΚΧ ,  Τνναφ̂ είΤης 
Της ΚΧ 7!\oog ορ%άς τη ΝΚ ώ; ανωτέρω $ επι· 
ζενχδείσης της α Χ  , η άπο Της κορυφής Ν επί την 
SX άχ$εΐ<ΤΛ ΝΖ παράλληλος τη ΚΧ, ετεταιτης 
Τ*περβολης πλευρά ορβία ήτοι παράμετρος, Τέ γάρ 
ντο των ΝΚ, ΚΧ περιεχόμενον ορ&ογωνιον Ίαον ε· 
ςαι τφ vitb των ΒΚΔ. 'ι'τον άρα % τφ άτ'ο της ΜΚ 
τετραγωνφ (m s. ποηγ.). ο3εν £ τδ ΰπ'ο ΝΠ5 ,  "ί­
σον τφ άπο ΗΙ. .

Π θ ' Ρ I X Μ Α Γ'.

Καί ετι άχδείτης διά της κορνφης Ν της ευ­
θείας ΝΕ παρά την ΒΔ , εάν γενηται ώς ή ΝΚ 
πρίς Κ Δ , κτως η ΕΝ πτρος τειάρτην άνάλογον 
την Ν Ζ, η τέταρτη δη άντη εσεται της Τ'περβολης 
ΤΙαράμετρος. Α*χ$τείσης γάρ της ευθείας ΕΖ κα)

39

α&ά SKN : SlKtsMl? : Iff*· Zex
ΜΚ* S Η 1 * ~ Ν Κ Χ  : Ν 1Σ(Π (0Τ. Taper.)· 

'If ον St το uvo Μ Κ  τφ ντο & Κ Χ ,  'Ifον ά(Χ $  το άτο 
H i  τφ ντο Ν ίΣ ι



9Γροιτεκβληθείτης εως ora ΰνμτεΰη ταΐς τν;ΝΖ τα* * 
ρα^ηλοις IS , Κχ κατά τά £ ,  X , ΙτεΤΛί (διά 
τΑν όμοιατητα των τριγώνων ΒΕΚ, ΚΕΧ, ΝΕΕ ) 
ως η ΒΚ τρh  ΕΝ, ^ η ΚΧ τ$ος ΝΖ , «τωί η ΚΕ 
τρός ΕΝ. οθεν * ΒΚ rpU ΚΧ εςαι ως η ΕΝ τρός 
ΝΖ (ι ι τβ Ε'.), ν) ω>* η ΝΚ τ^οί ΚΔ (έ| ϋττοθβ- 
c-fccs)· ** ^  των ΒΚ, Κ Δ , ο7Γίβ ίςιν'ί'τοντφ 
ατό της ΜΚ, εξιτωθηαετχι τφ ότό των ΝΚ, ΚΧ 
cos ανώτερο'·. Η* apa τη ΚΧ ταράϊληλος ΝΖ ItrsroK 
Ώ,αράμετρος (Hop. Α\).

Π ο 'ρ  α  Μ Α Δ'.

4 0  xessessssax

Α ’χθείτης ατό τί?ί τ£ Κων» κορυφής Α εν τω 
f a n τ2 5/ά τ3 άξονος τρίγωνα της ευθείας ΑΟ  
ταραϊΚηΚα τη ΝΚ, ετε/ες/ τ<£ δειχΖέντα εν
τφ τροηγαμενω Ropier μάτι cos η ΖΝ τορος ΝΕ, ίίτωί 
ΐί ΚΔ -sr̂ ss ΝΚ, ι$ ΑΟτρός Ο Α (διά τήντων 
τρίγωνων ΔΚΝ, Δ θΑ  ομοιότητα), η δε ΝΕ τρός 
ΝΕ , cos η Β θ  προς ΟΑ ( διά την ομοιότητα των 
ΝΕΕ, ΟΑΒ τρίγωνων). Η* άρα ΝΖ τρός ΝΕ λο- 
γον εξει τον ϊυγχείμενον εκ τ« της ΔΟ τρός ΟΑ 
*, τβ r^s BO t ôs UA, οίίί/ν ο αυτός τω, ον εχε* 
το υττί των ΔΟΒ ορθογώνιον τρός το «Vo tvs Ο A 
τετράγωνον ( 2y). ϋ'θεν εάν ττοιηθνj ccs το «ττο τί{ς

29  ̂ Β ’νείεςΐ Z JV  : jSFszodO  i Oyi
*αί Λ ® : A *= iO ii « Ο Α .



X9se9«eeasx 4*OA τετράγωνον πτρύς to owe των ΔΟΒ ορθογώ­
νιον 9 8τω« η 'ϋτλα.γί'α ττλευρά Ν α προς ξητψξνν,ν 
τν,ν Ν Ζ , ij Ν Ζ Βτω« ενρεθεΐτα, ε<τεται ττλενρά 
ορθίχ ψοι ΊΧχραμετρος,

Π θ ' Ρ I 2  Μ A Ε'.

Α ’χθείϊης ωτχότως awo τ%ς τ« Κων« ί»ρν· 
φ%ί A , τί'ί εοθείχς AT wâ aWupuj μεν τ# τ%ς 
βχτεως ϊιχμίτρφ Β Δ ,  <τψ^χίλάτης ΰε τη wXa* 
y/a &λενρ$ χχτά το Τ , ετετχι το two ΕτΝόρ- 
S-flytowe* ©2®$ τδ awe AT TfTpaycovsv , ως η

i<rsT«i 9j  *> Ζ Ν Χ Ν Ε  : 8 Ν χ \ Ε ζ = 4 θ χ θ Β  » C M X
0 -4  {ffu/i. 25*) της Ν Ε  m iv * υψ«$ λ#μ0«νομ*ν*)5» 
το ιΐto Ζ Ν Ε  π$ος το ΰτο 3 Ν Ε » ςιν  ως η Ζ Ν  πςος Λ’3  
( ΐ ·  τη ς .)  % η ZiV τ(ο{ Ν Ξ  «ί το ΰτό J O B  νροξ το 
«Vo 0 . 4 .  ή Ζ Ν  «(ία τρο’ί τον Ν Ξ  λόγον ίχ ίΐ  τον σογ- 

Γ 4 0  ! 0 - 4  
* * · " ·  ·* ™  [θΛ : 0 43© y i*  λ  λ  α> $♦  Ο* Ac rnv Ζ Ν ι Ν Ε  % Ν Ε  ι N S  Toy· 
χι/μενο$ λογος, ες)μ ον $ χϋ  το ifl$oy»yiov Zi^XiVfi 

τ έ 5 Λ χ Λ ?£ 4 ίτεί το JW  των Ζ Ν Ε  νςος το' 
υ*το £/Υ£ε?ιν «$ >j Zi\T *γο$ 3 N  (ι. τ ϊ  <?♦) if Z JY  
προς 3 N  Aoyov t%H τ  ον <τυγκί(μ.ν;ον *κ τη της Ζ Ν  χ 
Ν Ε ,  $  ΤΗ της Ν ε - .Ν Ξ . Έ τ Δ  Μ ς ΐ  Ζ Ν ; Ν Ε ~ Α 0  : 
Ο  Α  , $  Α'Ε'-Χ}2β= Ο Β * Ο  A , ά >  i  Ζ Ν ' .Ν Ξ ,  λογο*#%ε* Toy Toyjt«MXfyoy r* τη της Δ θ -  Ο A ,  $  τη της Ο Β  ; 
0/1* α/̂ νΛ τον Tuyxf/μίνον #χ. τ5ν Λυτών Xoyccv ?χιΐ £  
το υτο z/Oij το' άχο Ο Λ  (τ»ίμ· 24·) * ;
a r h U B : Ο  Λ ' .
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πλαγία πλευρά Να πρός την όρθιαν ΝΖ. Ε’πεί 
γάρ ΰιά την ομοιότητα των ΑΤΝ , ΝΚΔ τρίγω­
νων 4 η NT πρός AT ες)ν ως Ν κ πρός ΚΔ, ήτοι 
η Α θ  πρός Ο Δ , ^ η ΗΤ πρός AT, ως ή ΑΟ  
πρός ΟΒ φά την των τρίγωνων STA , ΑΟΒ ο­
μοιότητα). Χυντιθεντι άρα εσεται τό-.νπό ΕΝ τ 
πρός το awb A T, ώ$ τό από Α θ προς το υ­
πό Δ θ Β  (3 1}* οθεν & ώί $| NS πρός ΝΖ (IIορ. 
προηγ.).

Π Ο ' Ρ Π Μ Α  ς'.

Ύελευταΐον 5ε το άφ' ο\χσΖηποτε τεταγμό­
νης ΜΚ τετράγωνον οχτρός τό νονό των της 5/#- 
μίτρχ τμημάτων περιεχόμενον ορθογώνιον ΕΚΝ, 
το,τε άφ' ετερας οίασπν τεταγμενης HI οχτρός τό 
υπό των άντιςοιχίντων αν τη τμημάτων της 5/«* 
μέτρπ περιεχόμενον ορθογώνιον Ε ίΝ , εΤεται άε) 
«ί η όρθια πλευρά ΝΖ προς την πλαγίαν ΝΕ. 
Ε*ςι γάρ τό μεν υπό ΝΚΧ (οπερ εζ νποθέσεως εςιν 
ΐτον τω από ΜΚ) προς τό υπό ΝΚΗ, ως η ΚΧ 
προς ΚΕ (  » τ« ς'.). Ύό 5ε υπό 2ΙΝ , οπερ εςιν 'ί­
σον τφ" από HI (Ify). Α'. της παρίσης) πρός τό υ­
πό ΕίΝ , ως η 21 πρός ΙΕ (όιά την αυτήν). Α’>λ’

$ ι)  E 'ttt Υ Λ ςίςι J f T ; T s is s A O  : 0 A y 
χα) S T  ■ T s I = A O  χ Ο Β ,

ϊς* ι c!(u £  Ξ Τ Α -  Τλ '^ 4 0 ' : α Ο Β  . άΤΑά Α θ 1' Α θ Β  
ΐ=>ΞΝ : Ν Ζ  (Π ο(. o r ^ y .) , Sjtt S T A :  TA^x s S N - Α Ζ .



xssssssesax

ο λόγος τνμ ΚΧ προς Κα , β,τε τν,ς 21 προς ΙΕ, 
ες'ιν ο αυτός τφ τν,ς όργιας πλευράς 'Νζ προς τψ 
πλαγ/αν ΝΗ (ομοια γάρ rot τρίγωνα ΕΚΧ, ΕΙΣ9 
ΕΙΝ.). Τά αρα ατό των τεταγμενων Μ κ, HI τε* 
τρίγωνα πρύς τά υπό των αυταΐς αντιςοιχάντων 
τμψάτων της διαμέτρου τεριεχόμενα ορθογώνια 
ΕκΝ, ΕίΝ, εςιν ως ί] ταράμετρος ήτοι opSix πλευ­
ρά ΝΖ προς τ\ν πλαγιάν NS.

π ρ ο τ . Α ΐ α  ς'.Ε’άν Κώνος olocav ΑΒΜΔ ε’τιτε'δω τε- Σχ*μ, 
τμνίμένος δια re αζονος, rpyStf αν&ις Ιτερω ετιτεδω, ΰιηγμένω μεν δ? ευ&εΐας 
της Μ ΚΘ  τρδς Ομθάς eGV£ rtf διαμε- τρω τ?ςβάσεως re Κωνβ vj % ετερας H I τρος ορ£άς νσηζ rtf διάμετρέ re rtf βά­
σει ταραλληλν κύκλε , σνμτίττοντι δε εκατερι̂  των πλευρών τ« διά τβ ά- ξονος τρίγωνε κατωτέρω τ?ς re Κών& κορυφές Α  κατά τά σκμεΐα Ν, Ε* Τά 
ατό των εν τ#* τοιοΓδε roμtf τεταγμε- νων Μ Κ, HI τετράγωνα εσεται ώς τά ορθογώνια τά τεριεχόμενα ντο των τί?ς διάμετρε τμημάτων των μεταξύ αυτών τε Twy τεταγμενων % εκατέρ? των
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με/ων a ,  Ν · j?toi ώς τα  ύττο των ΕΚΝ, 
SIN* Η 'δε τοιαύτη τομή εάν μί$τε πα­
ράλληλος y r$f βάσει τ« Κ ω ν», μ^ 
τ ε  υπεναντ/ως ταυτ# κείμενη, % επομε- ■ 
νως μ*?τε κύκλος, καλε/ο&'ω εϊΒικω δνό- 
μάτι * Ε Λ Λ Ε ΐ φ ΐ Ζ , ^ς πλαγ/α π λ ευ ­
ρά εςιν jj Ν Ε .«

δ/ά Τ8 I ,  <αθ* ο τεταγμενη τις η 
HI συμβάλλει τη διαμέτρφ Ν2, τί$ς ίόθε/«$ ΠΙΤ 
τ-α τ̂/λ^λως τ0 ΒΔ διαμέτρω τ?,ς βάαεως τ« Κω- 
V8, τδ δ/ά των ει&ε/ων ΠΤ, ΗΛ, sπίππΰον <ος τη 
βάσει τη Κωνκ παρά?λνλον (/$ το ΙΑ'.), ιτο/̂ τί* 
τομάν τον ΠΗΤ xw/λον (Π ο̂τ. α '.). οθεν το χιπό 
της ΜΚ τετράγωνον προς το από της Hi, εσεται 
ως το υπό των ΒΚΔ ορθογώνιον προς το υπό των 
HIT. αλλά τδ ίΐτδ ΒΚΔ πρός το υπό HIT λόγον 
εχει τον συγκείμενον εκ τη της ΒΚ προς ΠΙ. κα) 
τη τν.ς ΚΔ προς IT, $ ο μεν τ%ς ΒΚ προς ΠΙ ε-ϊ/ν 
ο αϊτός τφ τηςΚα προς 2 ΐ ( εϊγε τά τρίγωνα Β3,Κ, 
ΠΗΐ, ψοια)’ ό δε τν,ς ΚΔ προς IT ταντδς τω της 
ΚΝ προς ΝΙ (<'όμοια γάρ κχ) τά τρίγωνα ΚΝΔ, 
ΙΝΤ.) , τον δέ εκ των της ΚΞ προς 21 ^ της ΚΝ 
προς ΝΙ συγκείμενον ίχει *$ το υπό 2ΚΝ προς το 
ντο ΗΐΝ* άρα το υπό ΒΚΔ προς το υπο ΠΙΤ εςιν 
ως τδ ντο 2ΚΝ προς τδ υπό ΗΓΝ. Α’λλ’ (ει- 
ρηται ανωτέρω) ως τδ υπό ΒΚΔ τρδς τδ v*oIUT,
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Srw to MK τρις ri M  HI* ώί άρα rh M  
MK itpbf To utl HI, δτω ri ito SKN τβς τον 
ίττο SIN. Η' δίίξιί τνμ τα^σνιί ΤΙροτάτεως εφ  \ 
«t/τή TvjTtjs τροηγψενης*

H O ' P U M A  A'.

γενητtti ώί »j NK προς KM πτως t̂  KM 
πρόςζ^τψενψ t$jV KX, $  πψ<&εΓ<Γα μεν v\ KX <rvv- 
'rsfiy προς ορδάς ty διαμε'τρφ NS -râ ss r$ (T̂ t/'tp 
X , επιζευχδεΐσαΰϊ ν,αΧτφνη T$v άπ) rifr λο̂ · 
φκί τκί ra/î s* Έτα̂ α>λ<λωί τξ} ΚΧ άχ%εϊ<ταν ΝΖ 
κατά το Ζ ,  άχ%% δέ προσέτι £ ν) IS τξ? ftav KX 
« τ κ ^ ^ λ ίϊ , cict^rm δέ £Τί()« 7£ ray ŝyijj HI 
σΊ/ς3ί^«^«, ν) ΝΖ εσεται πλευρά ορδια ν,τοι Πκ* 
ράμετρος τν,ς τούτης τομζί. Εν y τά άφ’ oiavdvj- 
-tcrm τετχγμεναν MK, HI τετράγωνα εξιο coSyrs· 
rat τοίς οΊςοιχεσιν ορΖογωνήις ΧΚΝ, ΣΙΝ π χ· 
ροιζειμίνοις μεν πάρα τι}ν ορδίαν πλευράν Ν Ζ, ίΐ/λ’ 
(αχο«<7»;ς <πγλ̂ « tw NS τ?5 5i&£«rf ΖΡΦ , ^ re· 
pVti? ΤΛδ.ΙΣ, ΚΧ <5Γ(!3αχΛ·ί/7αί «ατά τά Ρ , Φ) 
cMfiTThcr/ Τ3ίς υ-σβ ΧΦΖ, ΣΡΖ, ομο/ίίί ^ ομοίως 
χειμενοις τφ ίπότε τνμ πλχγίας πλευράς *) riff 

περιεχόμενα ορΒογανίφ SNZ (32). Δεικνυ· 3

AS

3 2 )  7ο ν-το' Χ/ΓΛτ+ Φ Χ χ ?Γ Λ  Ίαονίφ  ^  oVo
Φ/TiV‘ (!.«-«£.. £*ςι ί« ΦΧχΚΧααΧΦΖ . tftyt « Χφ=3
*« Α*ΛΤ) «e* A'A.V-f-A’<f>Ze=<WfcV, &ιν Χ£Λ=ΦΚΝ «  
Α Φ Ζ · ijrot τα ορθογώνιον Χ Κ Ν  i f a t iv n  τα φ Χ Α ί ί
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τ χ ι τ χ υ Τ Ζ  ομοίως τοΊς εν τ φ A ' .  ΙΙο ρ ίΤ μ α τι τη ς π ρ ο η -  
γ ψ & η ς  Τ ίροτάτεω ς. Δ ια φ έ ρ ε ι  δε τα υ τα  εκείνων, οτι 
ε κ ε ί  μεν τ ά  π α ρ ά  την ορ3 ϊαν π λ ε υ ρ ά ν  π α ρ α κ ε ίμ ε ­

να ο ρ θ ο γ ώ ν ια , οϊς έξκ τ Ζ τ χ ι τ ά  ά π ύ  των τ ε τ α γ μ ε ·  
νκν τ ε τ ρ ά γ ω ν α ,  Ι π ε ρ β ά ? λ ε ι ,  εντ α ύ θ α  δε ε κ λ ε ί­

π ε ι  έίΰετιν ομοίοις ^  ομοίως κειμένοις  τ φ  Ι π Ι  τ η ς  
ορ3 ίχς £  τ η ς  π λ α γ ί α ς  π λ ε υ ρ ά ς  π εριεχό μ ενά  ορ3 ο- 
γ ω ν ίφ . π α ρ  ο $η $  η ιίύ Τ εν έ  κείνη μέν  ή τ ο μ ή , Τ * -  
τ τ ε ρ β ο λ ά "  α ίτ χ  δε £ νΛ Λ ε/\/τ/*.

n o ' P l S M A ' B ' ,
X i *  ιΤαυτως εά ν γ έ ν η τ α ι  ως tj Ν Κ  π ρ ο ς  Κ Β ,  8 T£os η Κ Δ  προς τ ε τ ά ρ τ ψ  ξητνμένην την  Κ Χ ,  έ π ι -  

ζευ χβ εΐιτα , κ α τ ά  τ ά  εν τφ  Β ' . Τ ίορίτμ α τι της π ρ ο η -  
γ ψ έ ν η ς ,  η S X *  ΰιορίτει τ η ν Τ ία ρ ά μ ετ ρ ο ν  Ν Ζ ,  η γ -  
μενην π α ρ ά  την  Κ Χ  ά π ο  Της κορυφής τη ς τομή ς.

Π O' Ρ I X  Μ Α Τ'.

θ ’  μοίως εάν γ ε ν  ήτοι ω ί η Ν Κ  τ ρ ο ί Κ Δ ,  «τω ς 
η  Ν Ε  τ η  Β Δ  π α ρ ά λ λ η λ ο ς  προς ζητκμενην την Ν Ζ ,
τβ  Κ Ν Ζ  τφ  ύνο  Χ Φ Ζ ,  β 1} 3ια'μ*Γ(°ς Χ Ζ  »ς! βίςος  
τ%ς Ξ Ζ  ,  ίΐΛ ΐι»τ(» τβ 0(Soym (a  α Ν Ζ '  ο5ιν το  ορθο· 
γοάνιην Χ φ Ζ  ομ,οίοιιίςι τ φ  λ Ν Ζ  ος3ογ<αν(φ ( 20 · τβ ς .)  O'fAoiV *φόδ9> S ttx S fa tr a i o n  £  το όνο Σ ΙίΥ  ix 'K tU tt  τβ P I N ,  ί  τβ ΧΛ’Ζ  τ φ  Σ Ρ Ζ  ομοίφ % ομοΐκς κιΙμίνφ  
τφ 8ί\Ζ.
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πορκ&ηΟ'ετΜ % urat η ΊΙαραμετρςς κατά τά εν τω 
Γ'. ΊΙορίαματι της προ*ιγνμενης·

π ο ' ρ ι ς Μ α  δ '.

Α 'χθείΤης δε άπά της τ« Κωνκ κορυφής A  
παρά την ΝΚ τί{ί AO, εΤεται το άίΤσ rijs AO irpej 
το' v-ori των ΔΟΒ, ώ$ 4 ΝΕ προς την ΝΖ, τβτ 
εςίν 4 πλαγία. πλευρά προς τήν ορ&/*ν, ως εν τω 
Δ'. ΆορΙτμαη τijf. rpetjyBfiivtii·

Π Ο ' Ρ Ι Χ  Μ Α  Ε'.

Λ* ταντωί «χθε/Τ>}ί αττδ τ^ί κο̂ νφζί -σαρά 
τήν ΒΔ τί}ί ευθείας AT ^ σνμπεσάτης tvJ ΕΝ κα­
τά το Τ ,  ίσ*δτat το Wo ΕΤΝ προς το awo A T, 
ώί 4 πλαγία πλευρά NS τ^οί την ορθΥαν ΝΖ.

Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  ς\

Τέλος δε το άφ’ οΐασδηποτε τεταγμένης τε­
τράγωνον προς το υπο των τμημάτων της διχμε- 
τρκ περιεχόμενον ορθογώνιον, ειτεται ως η όρθια 
πλευρά προς τήν πλαγίαν {ήτοι KM a : SKN η HI2: SIN *) ως Ν Ζ :Ν Ε ), ωίπερ εν τι£ ς'. Πο· 
ρίσματι της προηγψενης.

Π Ρ Ο Τ A S  I S  Ζ\E5«y ατό το aura Κωι/a ΑΒΔ δυω ι| και 2χ»μ. ao.
πλείο; Παραβολαϊ, $ Τ  νερβολα) ν) Λίι 23·
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Ε ’Άεί-^εΐζ υπό άΑηλοΐζ παραΆηλω» ε- 
πιτέδων άτοτμ'/βωσιν , αί αχτ  αυτάς 
Παράμετροι ήτοι ορ$(χι πλευρά) Ν Ζ , 
Τ Τ  άναλο^ον εσετχι ταίς αυτών άπό 
τίξς Τ8 Κών» α%ρι τωνκατα τάς τομάς 
κορυφών Ν, Τ  διαςασεσίν, $τοι ως jj ΝΑ 
τρος τ}}ν Τ Α .

Ε*«> x&Tct το Β'. 3Τορισμχ της Δ'. £  
τά ΪΙίρέματα της Ε'. ^ τί^ ς\ ,. ες)ν ως η ΝΚ 
προς Κ Δ , «Τ«ί η ΝΕ προς την ΊΙαρχμετρον ΝΖ  
(83). ε<ΐΐτχ\ δη ωτχίτως £ ως η TO -srps? ΟΔ, 
Ζτως η 1ΙΤ «τροί ΤΤ Π«ραμίτ05ν ετερχς τομής 
ταρχΜηλα τη προτερα. Καϊ επ&1 δη ο λίγος της 
ΝΚ νρος ΚΔ ενν ο χντος τω τής ΤΟ προς ΟΔ 
( παράλληλος η ΝΚ τη TO)* εςαι αρχ ο λίγος '

48

33) OVi μιν tv 'τζ Παραβολί? χλ) 2*ν?0βολ>ί ί 
iVtf: ΚΛίςιν ως i.V£:2VZ ίίλον ικ T«y ayaxx7uo*?*Ttiu 
ΓΓοΜσμΑτού* * o n  το' αυτό £ομβα/?ιΐ χαίτ^Γ 22  χ ι ί 4· μα τί τ ? τ  ίςιν sv τ ?  ifU v u r a i  £r« .*S*yro$ i'jrl τ ί ς  iV’S  & βμ*ιγ* τ?ς  £ * ^ ί ψ ί « C Ή Λ *Θ  τ 5 σ>ίμείβ x t ijijfSco δί α υ τί τι^ 2?χ/ 9**μο rfqa τ ϊς  β*τ#α>ς 'Γαρά^νιλος eu^lTa ι} β χ δ  * δ(Λ Ναύτης $  τ?$ Μ Κ  η »  
τ α γ μ ίν η ϊ inrs\ τ»}ν H S  iicl\ifTQO¥ ih ix^ct eiriTtiov r i  β μ i  3 y i  τομ>ί ι τ *τ *ι χυ'χλος * o£f y Λ χ : x te = 2?iV :ΛΖ <77ο*ιτ, Λ  t?V<?'*>. fiVi »t $ ifa ; KZb= A \ i k i * 
«Vir T«y βί rtfiga/fafauP # £{* ΝΚ*ΚΔΪ»Λ72: 
HZ.
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τν,ς ΕΝ προς Nz ταίτΐί τφ" τί?ί HT τρσζ TT 
( ι ι  τδ E'.)* $ εναλκάσοντι Uat ως y N z  νςός 
TT ΰΤίύζ i) ΕΝ TT̂ aj HT. αλλ’χ ω$ ή ΕΝ ©̂ -ς 
ΠΤ, «τωί ί) ΝΑ τροί ΤΑ (Πορ. ι τν;ς 4 τοΰ 
ς '.) . (ΰί χρχ ή NZ nrpat T T , £τωί  ̂ ΝΑ 
τρος ΤΑ.
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Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α .E V iJ ενίτε rvji τ'νερβολης κχϊ Ε’ λ̂είψεως 
^ «ί ©Xiryjs» ττλενρβ) ΕΝ, ΤΛ βΛτίν εν τω" αν·
Tip λόγφ τιρ των «5τδ τί?ς >«ρι/φί)5 τδ· Κων« εω$ 
των Ν, Τ δ/αςάτεων AN, AT, «των των ΝΕ,
ΛΤ ναρα^λων, ετοντχι χρχ χί όρΒίαι νλευρχϊ 
ΝΖ, Τ Τ , τ«Γί νλχγίαις ΝΕ, ΛΤ άνάλογον.
Δ/ δ ίή «J ταρχλ^λοις ενιτ&οις λίγο τδ αντί?
Κων» ανατεμνόμενα! νπερβολιχχ) vj έ?λ·Ίττιχα) το* 
μχ)9 txasvj ίτββί το εαντδί είδος ναρχβχ^όμενχ/9 
λέγονται ομοιχι. ϋ«ρα/3ολ«) dh ovotutifaoTe $ε) ε/cnv ψ««/. Οίσ^ί 7^? τ?$ &α̂ ετρ8 μικτών ©λεω· 
ρων τδ δίά τδ «£ovsi τρίγωνον 'καραΤληλΗ, ε?π* 
τεδο/ί 4*1 ναραϊληλοις άπογεννωνται.

Π Ρ Ο Τ Α 2 Ι Ϊ  Η'.

sEay οία<Γ$*?τοτε κωνιχης τομηξ % opSlct rXm. 23* 
πλευρά Ν Ζ  τρός όρ£άς έσα τ#  διχμέ- 2*4 **  
τρω, δί%α τμν}3% κατά το Ρ ,  άπό £ε re

D



P, d%Stf Ϊ  PT , h  μεν rtf 
(%γ,μ> 2β.) rtf διαμέτρω τοίροίΑηλος, 
iv δε τΰίϊςλοιτΰας τομαΐς (χημ. 24· 2^0 £τως ωςε τ^ν διάμετρον δί%α κατκ το Γ  τεμεΤν, το αφ’ οίασδίί τότε τεταγμε- Μ Κ τετράγωνον, διτλκσιον εςαι τε άντιςοι%2ντος αοτω τετρατλεορ» Κ Τ Ρ Ν , οτερ uto τί?ς Κ Τ  $ των μικρω 
υςερον ονομα^ΟΌμενων τλεορων τερι- ε%εται.

Α'χ2ίεΐ<τα γάρ η ZB εν μεν τη Ιίαραβολη 
τη δια μετρώ παράλληλος, εν δϊ ταΐς λοιπαΐς το· 
μαΐς »τωί, ωςε re της ταλαγίας πλευράς πέρας 
Η, *> τδ της οργιάς Ζ επιξευγνυειν, έςαι εν <ma- 
σαις ταΐς τομαΐς παράλληλος τη Ρ Τ , ητις εν μδν 
τηΤίαραβολη εςιν εκ κατασκευής τη διαμε'τρφ πα­
ράλληλος , εν δε Τη Υπερβολή ^ Ε^λλεψει δίχα 
τεμνει, την μεν Να κατά το Γ ,  την Is ΝΖ κα­
τά το Ρ (34)· Β?πιξευχ$εΐ<τα δέ £  η Ν Β , δίχα 
τμηδηιτεται υπδ της ΡΤ κατά το £  , ώσπερ q
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3i/  Jo'^i γά(ΐ η Δ’&ΒΖτη Γ Ξ ,  ητι ΙέΡ=τη ΡΖ  * ο3εκ Δ Γ :  Γ Ζ —ΔίΡί ΡΖ · t| αρα £ ζ να(ά&>*ι’Κοςίςι τη 
Ρ Ρ  (2. τη ς-’ j .  tlfoqKr&t S i j  ιλ.-'v 2? 2  e V  tu S i/ας τ #1 ^Ξ1, t} ίβ Ρ Γ  i-jr iu^rias τ>Γ Τ Ρ · α{« $  k| R &  τη Ρ Τ , 
παφάΤλνΐκος*



ί·'ββΦ9§βδΜ5ί

ΝΖ κατά το Ρ (3 5 )·  τρίγωνα άρα ΝΡΣ, 
ΣΒΤ ίοί εχοντα τάς κατά κορυφήν πς\< τ$ Σ 
γωνίας,  ^ τί£ί «ντέί των ίΓΛ̂ «>λ̂ λων εναλλάξ 
ΚΡΣ, ΒΤΣ 4 ΡΝΣ, ΤΒΣ ϊβ·βί εκάςφ εκας^, 
$  μ/αν πλευράν tj}v ΝΣ μιφ νλενρφ τ% ΣΒ ϊϊψ 9 
εςιν άΐληλοις \$α (29 τδ A!*.). Κοινά δέ πτροκει- 
μένα τδ χωρία ΝΣΤΚ, γίνεται το' ΒΝκ τρίγω­
νον τφ ΝΡΤΚ τετραπλευρφ '/τον. Ε“ς/ δε εκ της 
γενεΤεως των τομών το' άπά τ%ς ΜΚ τετράγω­
νον τφ ντο των ΝΚΒ όρ&ογωνίφ Ίσον (36). Το' 
δε ντο των ΝΚ, ΚΒ διτλάιίιόν εςι τδ ΒΝΚ τρί­
γωνα * το' άρα ατά τί;ς ΜΚ τετράγωνον διπλά* 
σιόνεςι τα ΚΤΡΝ τετράπλευρα* οπερ εδει δεϊξαι»

Καλεί&ω το filv σημεΐον Γ  (οπερ iv τί) Τ'- 
πτερ€ολ% % Ε’>λδίφει (Τημεΐον της ' διχοτομίας

- τν,ς πλαγίας πλευράς ΝΗ) Κ Ε Ν Τ Ρ Ό Ν τω ν το­
μών τάτων* vj δε ευθεία αΖ , /j ZB, Δ ΙΕ Τ & Ε -  
Τ Ο Τ Ζ Λ · νι δε ΓΡ % ΡΤ καλοίτ αν $ h i  της 
Καραβολν,ς Τ Τ ΐΟ Δ ΙΕ Τ Θ Ε Τ Ο Τ Ζ Λ . * **

35) E'nrtiiqlv η ΡΣ τη ΰΖ ναςάϊλη'λος, ί'ςΐυ άςα 
μ( η ΝΡ «(ος ΡΖ , βτ«ί η iVS ιτρος ΣΒ * ϊσ»ι δ» ή iS'i* 
'r#' ΡΖ (εχ, κχταοτχιυης) ‘ί<τη xqx ΝΣ τη ΣΒ * η β(ΐα 
JVZ? δίχα τ#τμ*)τα( υπτο ΡΤ κατά το Σ.

36) Ε \  τη Π αςχβο’λη το  απο της M R Ίτοιιίςΐ 
τφ ντο  rtvy  Κ Ν Ζ  [Π οξ, A . της A ,)  ^  eorji Ν ζ  ίςιιι 
’iffη τη Κ 8 ,  Ίαου αρχ  ^  τφ υττο ταυ Ν Κ Β  τ ο  λ ί γ ο  
της A iR t Το αν το ί'τβται xuv rfi Τ ’τίρβο'λη κς $η"Κου
**  Ttt A · Όοςίτμ,ντας της Ε ■ $ iy τη  £ ’jfa.ifyn {«ς 
$ήλον *κ τ* Α. Ποςίτμ,χτος της ς > D  2

5 ‘
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Π θ ' P I S  M A.He υπέροχη, |  υπερέχει το αφ' οίασδηποτε 
τεταγμένης ΠΤ τετράγωνον τα u(f> έτερας τεταγ* 
μένν,ζ ΜΚ τετράγωνά, έςϊ διπλασίχ τηί uirspo· 
χηε ή υπερέχει το άνηςοιχιν τφ πρωτφ τετραγω· 
νφ τετράπλευρου ΝΡΧΤ, τα άντιςοιχέντος τφ δεν- 
τέρφ τετραγωνφ τετράπλευρα ΝΡΤΚ , τατ έςι 
διπλάσιά τα τετράπλευρα ΚΤΧΤ. Η* Si ύπερο* 
χη αυτή, | έτερον ετερα τά τετράγωνα υπερέ­
χει, άχ$ε/σης της Μ© παρά την διάμετρον, εςαι 
το' υπο των ΙΙΘΔ ορθογώνιον (5 τδ Β' . ), οπερ 
seat τα ΚΤΧΤ διπλάσιου (37)*

HP Ο Τ Α  2  1 2  Θ'.Keoye τομής δο&είσης άπο τα έπ\ της 
αατ αυτήν περί μέτρα δ ο £  εντός σημεία, 
έφαπτομένην ευθείαν γραμμήν άγαγέίν.

5*

3 7 ) M K'esalSPTK' *  Π Τ'αζΑ ΡΚΤ" Χ(χ 
ηΎ'-ΜΚ^ϊΝϊΧΎ-ΐΝΡΤΚζ^ΊΚΤΧΤ· αΑα IJT'·- 
Μ Κ  = .Π ® 4(5>  τβ Β \ ) , α(χ Π Θ ^ ϊ Κ Τ Χ Τ .

3$) ̂  ο φ ι & μ ct* (fStv iTtrai on το άνο τζς $ιχ 
τη  κεντφΗ η τ α γ μ ε Μ ϊ  ίπ ϊ  r w  δ ίά μ ίτ $ ο ν *χ τ ή γ μ η η ζ& Γ Ό  
τ$τ$οίγ(Λνο\> ϊτονεςι τφ ν τ ό τ ι  τϊ$ 6ρ$(χς 'ΤτλπψΛς Ν Ζ  
>£ τΖς τλα γίχς  A S  Τί^αχομςνφ ο$$ογων(φ ΞΑ Ζ> Γ ί+
*0/Λ?ν* y«V ™ Λ)μ#ή* Τ κ&τά το V> το ηγ$Λ/ττ'Κ$υ$ον 
Α τ Χ Ρ  ά τ ο χ χ ^ σ η  *Ις το τρίγωνον Α ΤΓ Ρ . (f$tv H l ^ z z  
^ΛΤΓ^ηνχχΥΡ- $ 4# Γ ’ε= \ΓΧχΑΓζζιΕΔχΑ?ζζ
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El μεν το' SoSfo <Τημείον προς Τη κορυφή ε- 2χι«Α. 26. q/ της rofitfs τ«Υ I?/ προς τ$  N 4 άχ^εΐσα uv 27. 28» 

aJrS τα Γί τεταγμενχις παράλληλος ή ΝΕ, εφά- 
φεται Της rofivji. Ε/ /itj 7 ^  ο 2·ί<τ«Γτα/ αφα εν­
τός , ^ τ5 σημεία Ν εττ) πάτερα της διαμέ- 
τρ8 χατχςησεται χορδή. Η* δ/άμετ̂ οε α̂ α 8 τεμ*
>ί( δ/χ« ireVej τάί εν τ$ τομξί ΐταρ»>λ^λ85, ο- 
«τί̂ ες/ν εναντίον τ£ πρωτφ των δέντρων ο̂ ων» 
o J πίπτει ffya ε’ντος ♦ εφάπτεται αρχ,  ̂ δι}λίΐ< 
βτ; ΌΤ5/εΓ το' πρόβλημα*

ΕI δε το' δο3·εν Τ̂ μεΓον ες/ν έκτος Tifc «ĉ y- 
0% «ατά το' Μ <£ερε, ά χ θ ι^ ί τ!}ς ΰ ί̂δ/εοθε* 
τάσης ΡΤ, τετάνων c-cri την διάμετρον της το­
μής , ν;τε ΜΚ «αί ή ΚΤ τη ημιπαρχμετρφ πα­
ράλληλος , ητις δή προεχβληΖεΐσα, συμπιπτε- 
τΐύ τη διευθέτηση κατά το Τ · καί ευρεθείσα τρί­
τη συνεχώς ανάλογου των Κ Τ» ΚΜ η ΚΘ> αεί- 
ο9-ω $π ευθείας απτό τά Κ επ) της διχμ 'τρου*
Ύάτων δ' έτω χχτχκευχ&εντων, επιζέυχθείσα η 
ΘΜ, εφάφεται της τομής «ατά το' Μ.

Ρόχθε ίσης γάρ της ® Τ , τετάχΒω επ) την 
διάμετρον ετέρατις η ΗΛ σνμβά?λονσα τη ΘΜ 
προεχβληθείση κατά το Ιΐ * κα) τη ΚΤ παράλ­
ληλος άχθεΐσα η ΛΤ συμπιπτετω τη υποδιευ-

Ε Ν χ Ν Ζ .  Η * γ ζ (  Ν Ζ  τ^ς Ν Ρ  ΐς) δΜΡλαα/α* ti-rt S N  <τ?ς Α Γ' ΐίςι St ^ΓΗ“= ΙίΟ '1. ό y«V δ/χα τί’τμ»* τ λ ι  «ατά τβ Γ ·  α (Λ ϋ Ο - ζ ζ Ζ Α χ , Δ Ε .
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θετάση κατά to T , it) rvj ©T προσεκβλνν\θε(σ$ 
κατά το Δ. Καί επεί εκ κατασκευής αί ΚΤ, ΚΜ, 
Κ© συνεχώς ανάλογου, τδ ορθογώνιον το Ιπδ 
των ©ΚΤ Wov h i τφ από τί}« ΚΜ τετραγώνφ 
( 16 τα ς\). Διπλάσιον άρα τον τετράπλευρου 
ΝΡΤΚ ( ΙΙροτ. ΗΌ* EV  δε τδ αυτό διπλάσιου 
^ τα τρίγωνα Τ Κ Θ , τδ τρίγωνον άρα τατο ’ίσον 
εςι τω τετρχπλεόρω ΝΡΤΚ. Κα) επεί εςιν ώς 
μεν ν\ ΤΚ πρδς ΚΘ, ατως  ̂ ΔΛ -cr̂ oj Λ©· ώί 
δε η Κ© πρδς ΚΜ , ατως η Λ© Ό·ρδί ΛΠ, I- 
σονται δή ^ «ίΔΛ, ΛΙΙ, Λ© συνεχώς ανάλογου, 
ώσπερ αί ΚΤ, ΚΜ » Κ© (39)· Το άρα άπδ της 
ΛΙΙ Ίσον τ$ υπδ ΔΑ®  ( 16 τδ ς .)  τητ εςι δι­
πλάσιου τα τρίγωνα © Λ Δ , ώσπερ δε $ το ά- 
τδ Tvji τεταγμίν^ς ΗΛ διπλάσιου τδ τετ^α-σλειί- 
ρα ΝΛΤΡ. ΑΤΑά τδ τρίγωνον ©ΛΔ εςίν φε) μεΐ· 
ζον τδ τετράπλευρα ΝΛΤΡ. Έ,Ίγε εϊμεν ή τεταγ- 
μεν-ή ες) κατωτέρω τ%ς ΜΚ ώ; εχει ή ΗΛ τψι- 
καν τα τφ τριγώνφ ΘΚΤ προτίθεται τδ τραπέζιου 
ΚΛΔΤ μεΐξον ον Τΰ τραπέζια ΚΛΤΤ, οπερ τρο- 
τίθεται τφ τετράπλευρα ΝΚΤΡ ϊτω τω τριγώνφ 
ΘΚΤ (4ο). Ε ίδ£ ανωτέρω ώς η η λ , τότε δε τα
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39) Α Α : ΤΚχ ζ Α Θ  ; ΘΛΓ* % ΑΠ '- Μ Κ = :Λ Θ  ·. & Κ  * 
a(tt Α Λ : ΤΚ—Λ Ώ · Μ Κ '  ίναΤλάταονη St Α Λ  ι /1/7= 
Τ Κ  ; Κ Μ ' αλλά Τ Κ '.Κ Μ — ΚΜχ Κ ® = Δ Π · Α®  ,  agx 
Α Α  ·. Α Π ζ χ Δ Π  : Λ Θ ' ci(x αί A  A  ,  Λ Π ,  Α®  συνιχυίς
Kvsfoi&y ον·4ο)  Το τ(ίγοΜον θ Κ Τ — ίίΡ Τ Λ *  *6 S i K / i d T ,
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τρίγωνα ΘΚΤ αφχιρείται το τραπέζιου λΚΤδ β· 
λασσον ον τη τετράπλευρα λΚΤν, οπερ χφχιρεμ 
rat τη αύτα τετρχπλευρα ΝΚΤΡ. Μείξον χρχ αε) 
το τρίγωνον ΔΛ® τη ΤΒΤρχ λ̂ευρα ΝΛΤΡ * vj τδ 
ίλ©  τ» ΝλνΡ (4» )♦ Δ/ά ΰηταυτχτο από της 
HA τετράγωνον υπέρ εςι τη τρίγωνα ΔΛ© ΰι· 
πλάσιον, ες) μείξον τα άκτο της ΗΛ, οπερεςι τ5 
τετρχπλεύρα ΝΛΤΡ Ιιπλχσιον. Τό,τε άπο της 
«πτλ, οπερεςι τα τρίγωνα δλΘ  ΰιπλάσιον μείξον 
εςι τω αν ο της ηλ , οπερ εςι τα τετράπλευρου 
ΝλνΡ Ιιπλάτίον. ΟϊονΖηποτε άρχ σημεΐον Π, τ  
παρά το Μ , εκτδί hat της τομής, μόνον δέ τ) 
Μ επί της τομής,  ο$εν ν; ©Μ ε φχττετχι αυτής.

Το της διχμέτρα μέρος Κ® τβ μεταξύ της τε- 
ταγμόνης $ τα σημεία της συμβολής της εφχπτο« 
μενης $ χύτης της ΰιαμέτρα, χχλεί'Β-ω 'Τ φ Λ 7 ί· 
Τ Ο Μ Ε Ν Η .

Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Λ'.

Αηλον άρα·) οτι αί των τομών τάτων εφχττό* 
μενχι κχ& εν μόνον σημεΐον ταΐς αυτών καμπύλχις 
συμπίπτασι.

μίϊζον τβ Κ Λ Τ Τ ’ « >  Q K T + K A A T p t 7&υ, κ N P T R +  
R A T T * τβτ’»ς/ το T^lymov Θ Α Α  μιΤφν τ*  τιτςα- 
v\eu(n IVA T P ’ το τςίγανου £ (*  ® Λ ά  μίϊζοο $ il τ»  
τ«ϊγανλίόφ» Ν Λ Τ Ρ .

4 0  ϊο  Tpfyajvoj» G fiT c s N P T K  ,  τ<> ί» X Κ Τ Λ  
ίλβτβ-ο» τβ Χ Κ Τ υ  · £ (χ G K T —X  ΚΤ5 μίίζον ? Ν Ρ Τ Κ  
~ Χ Κ Τ ν  · τβ*’ »?» το τςίγχνον 9 λ ©  τ ϊ  TtrgxvXtlfit 
ΝΧυΡ.
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Π Ο' Ρ I 2  Μ A Β'.
ΧΙροεκβληΖε&ης δό της ΚΤ χχρις a τη δ/ίν· 

ίόοετΊτη ΖΒ /«ζτά τέ Β <ΤύμβΤ£<Τη, ex της ζ5υ- 
<Γ5ως r£v τομών (Ιΐόριτμ. A 'f της Δ'» Ε' $ $'.) τό 
ofsayaW ΝΚΒ ες/ν Itroy Τψ a?5Ta της τετχγμέ* 
νης ΜΚ τετραγοίνφ. Ta he από της ΜΚ, ’ίτον τφ 
υπό&ΚΤ (κατά την παρίναν)* Ε*ςι δή τύ υπό ΝΚΒ 
ιτον τω υπο ΘΚΤ. Κα! ως η ©Κ προς ΝΚ , βτως 
η ΚΒ προς ΚΤ ( ιό τ3 <ϊα). Tar 1ς;ν ως ή νφ«- 
πτομενη προς την χποτετμημένων από της διαμε- 
τρ8 ττ ς̂ τη κορυφή, tirtos  ̂ ΚΒ ΤΓβδςΚΤ4 καϊ 
άνχπαλιν ώς η ΚΤ προς ΚΒ ίίτως η ΝΚ πρίς 0Κ. 
Τ οιγαρπν η εφαπτομένη από τίνος χημεία δοθεντός 
τα Μ διορίζεται, ^ εάν fra/ijSiJ ώς ν) ΚΤ τι̂ ώς ΚΒ, 
«τως ij ΚΝ προς ετέρχν ξητψενην την ΚΘ, ης ευ* 
ρεδείχης £ τηδιχμέτρφ απτό τη Κ εφαρμο&είΧης η 
από τη © επί τό Μ  επιξενχ̂ εΐχα ©Μ , ετεται της 
τομής εφαπτομένη.

II θ ' Ρ I Σ Μ Α Γ'.
Ε ’πείεςιν vj ΚΤ πρός Κ Β, ώς η ΚΝ πρός 

Κ© ( ΪΙορ. προηγ. ) , εςι δη ανχπχλιν μίν η ΚΒ 
πρός Κ Τ, ώς η Κ© πρός ΚΝ' άναςρέφχντι δε η 
ΚΒ πρός ΚΒ πλην Κ Τ, ώς η ΚΘ πρός Κ© π\ην 
ΚΝ, τκτ εςιν η ΚΒ πρός Β Τ , ως ή ΚΘ πρός ®Ν 
( Π«ί>· i της 19 fa Ε '.)  * ήτοι η ΚΒ πρός την η- 
μιπαράμετρον ζϊιτη γάρ η ΒΤ τη ΖΫ tj τη Ν Ρ ), 
ως η Ιφχπτομενη πρός την μεταξύ της εφαπτομέ­
νης £ της κορυφής της τομής άπολαμβχνομένην.
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Π Ο ' Π Π Α  Δ\

Αιελόντι c>£ iqat co? η KT προς TB ( Ίσην τη 
ημιπαραμετρφ), tTtoc η ΚΝ προς Ν© (42)*I I O ' P U M A  Ε'

Ε ’άν επιξενχ&η η ΒΡ συμβχϊλνσα τηδία· 
μετρφ «ατά το © , η Κ© ϊςαι ύφαπτομενη (Πορ. Γ'.).
£*<?α/ γοίρ η ΚΒ προς ΝΡ* ωβ η Κ© πρύς Ν®
(Πί ,̂ ι της 4 Τ8 ς'.)>n o ' p i S M A  ς \

E ’y τ% ΤΙαραβολη αρα η ύφαπτομενη Κ© eqtv Σχπμ. ζ6. 
4ε) διπλάσιά της αποτεμνομενης απύ της διαμετρα· 
νπο της τεταγμενης προς τη κορυφή τβτ’*?* της 
ΚΝ . ζί'σπερ $  της Ν Θ  , της μεταξύ της κο· 
ρυφης τδ σημεία της συμβολής της τε διαμέτρου 
^ της εφαπτομένης. Η' «χάβ ΚΒ $eV«<?/v Ιση τη πα­
ράμετρέ Η ζ (36 τ3 Α '.), ασης της δ/ευΖετάσης 
ΖΒ παραίληλα τη Ν Κ * 4 ο$εν η Κ Β, αε) διπλά­
σιά της ημιπχραμετρΗ ΪΝΡ, £j της χύτη Ίσης ΚΤ.
EVBcvtoj επείεςιν tec η ΚΒ προς ΝΡ, «τω? η Κ® 
προς Ν © , % η ΚΒ διπλχσίχ της ΝΡ * χα< η Κ© 
αρα διπλάσιά της Ν@ η της Ν Κ .

4*) ΕV»} y ip  t it  Κ Β : Κ Τ α Κ Θ :. Κ Ν  (Πορ. Γ *.).
Β \ * ι  «4 Κ Β - κ Τ :  K T sz K ® -K N  .κ Ν  (ιγ· τ ϊ  £*.)»£ ΛϊΛΤΛλίν Κ Τ : 5ΛΓ — ΚΤ·=·ΚΝ:Κ®—ΚΝ ,4 τ%τ ίςι.ιι
4 ΛΓ-Τίοί 2%*, μ? 4 'AA»fo*s Λ®.
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Σχνμ. 2?. 
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Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Z'.

EV *rij Επερβολη £ Ε*?λε(φει aTifs rifc 
Γ Τ  παρα^ληλπ Ty S B , c?/ δή if ΕΚ ιτρος ΓΚ, 
ως η BK ττρο? KT* α>λ* ως if BK προς K T, ντως 
if K© ττροί KN (Πορ. B\), ώί αρα if ΞΚ ττροίΓΚ, 
tTtiif if K 0 πρύς KN. O ̂ ey εάν γενηται ως if ΚΓ 
απόταΰις της τ«ταγμενης xto ra χέντρχ riji το/iif? 
τρδί τήν KS απόςχσιν της αυτής χ το re τορρωτε- 
ρω τέρματος της πλάγιος πλευράς, ντως η ΚΝ 
απόςαοΊς της αυτής άπο τη εγγυτερω τέρματος 
της πλαγ/α< προς ϊτεραν ζητψενην την ΚΘ. Αντη 
Ζη πορι£εϊ<τα, ετεται Εφαπτομένη.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Η'.

Το αρα ορθογώνιον το υπο των ΓΚ 0 εςιν Ί<Τον 
τ$ υπο των 3ΚΝ ( ιό  τ2 <?'.). Ε*ςι γάρ ως ι| ΚΗ 
προς ΓΚ , 8τω$ if ΚΘ προς ΚΝ.

Ι Ι Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  0 '.

Α ’ναςρέφχντι Ζε εςιν η SK προς ΗΓ ij προς 
ΓΝ  την ημίτειαν της πλάγιος, ως if ΚΘ ύφαπτο- 
μενη προς ®Ν την μεταξύ της εφαπτομένης $ της 
κορυφής της τομής απολαμβανομενην. Έ'π) γάρεςιν 
η SK προς ΚΓ ̂  ως η Κ 0 προς ΚΝ (Πορ. προηγ%) 
εςαι ίή (Πορ. 1 της 19 τη Ε'.) η ΕΚ προς SK— 
ΚΓ, ώ{ η Κ 0 προς ΚΘ—ΚΝ* τητ εςιν η ΕΚ προς 
£ Γ , ώς if ΚΘ προς ©Ν.
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Π θ ' P I 2  M A I'.

EVf) Si S/i to είναι την μ£ν SB τη ΓΡ, τήν 
Si KB τij NP ·!Γ«ρα/λίίλδν, csiv ώς μέν  ̂ S® δτ̂ ος 
Γ ® , i} B© προς ΘΡ · ώς Si ij B© ίτρβς ΘΡ, «τως 
ή ΘΚ δίφος © Ν , Sij sj Ε© βφος Γ ® , ώς η 
SK προς ΕΓ vj ΓΝ. Η' γάρ SK πρίς την ΕΓ η rsjv 
ΓΝ cs/y iy τω αυτφ λόγφ τη ©Κ προς ©N (Hop. 
Θ'.).

II Ο' Ρ I 2  Μ Α ΙΑ'.

Καί Ιτείέςιν η S® δτ̂ ώς Γ® ,  ως η SK πρίς 
S r  (Hô . προηγ.) διελόντι μεν, έσεται η ΕΓ προς 
Γ® , ώς  ̂ΚΓ τ^ος ΓΕ* εναλλάξαντι S i, ij ΚΓ, 
TTfSff S r ,  ως νι ΕΓ προς Γ®. Αί άρα Κ Γ , Ε Γ , 
©Γ, η αί Κ Γ, ΝΓ, ΘΓ είσ'ι συνεχώς άνάλογον, % 
το υπί ΚΓ© ορθογώνιονι 'ίσον τφ από της ημιτλα- 
γ/ας πλευράς ΕΓ η ΓΝ τετραγώνφ* Η' άρα εφα­
πτομένη ορι&ησεται £ εάν ληφθη των Κ Γ , ΓΝ 
τρίτη έξης άνάλογον η Γ®. AVi Sc τ3 © ετι- 
ξευχθη η ©Μ.

Π O' Ρ I 2  Μ A IB'.

πει όέ εςιν ως μεν η αΚ προς α Τ , «τως η 
©Κ προς ©Ν (Πορ. ©'.)' ώς Si η ΕΓ προςΞΘ, «· 
τως η ΚΝ προς ΚΘ (εκάτερος γάρ των λόγων τβ* 
των εςιν b αυτός τφ της ΒΡ προς ΒΘ.) * εςαι άρα 
διϊσν τεταραγμίνη η ΕΚ προς S © , ως η ΚΝ προς
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©N («3  Τ8 Ε'< )· (43)· Η4 &§tt τ^τε
Τ ' $  τίρ Ε’Μ&'ψβως τίτμηται χ$μονιχ&ς 
αναλογον κατΛ τε τά πίρ&τα tvj$ τλ.&τ'ή** ττλβιτ- 
£?$, ^ τα$ ^μ|3ολά  ̂rvfi £0Λ* *τψιίν1ι*' ^ ritay* 
μ$νν-$9 ^ aJrifi της διαμετρ* (4 4  )♦

4.0 Λίχ^τίτα* i* or* 4 2/f *γσ$ 3© #ςΐν ic  
4 /fA · ©iV και ίια τ?ς 2 3 * 4'7τοβΊίμ«Αβ,ί«ς. £ V j} y«{>

SAT 5 SrzsQK i φΝ 
$  Ξ Γ  i SQ z s K N  t Ά Θ  ϊςα ί t j

Χ Χ Χ Ξ Γ ι  Γ Ξ ^ Ξ Θ ^ Θ Κ Χ Κ Ν ι A & X Q K  
» K f U i * 2 χ 2 Γ  1 Γ 3 χ Ξ Θ = Ξ Κ  I ΞΘ.

xai Θ Κ χ Κ Ν ι  ΛΘΧΘΑ^ΛΓΛ t Λ θ ,£ρα 2/Γ * 3Θ =?Κ&  i ®A\
4 Ο v μεν TVf^oX? ( #κμ* 27*) t*#/ *<*¥ 3#

:#Ar=2 0 :®iV- $ 4 ^  g<S=2SK~X®i 4 «t1 eifta
if©—if̂ V9 ρς/y «fflt 4 4τ*0Ο%4 τίί Sî f **fO$
*γο$ t*?v J'jr^o^kjv τί$,·/Π9 τγί$ t*jv ifiV9 «$ 4 S /f  *ψος 
«rqyA^V· α$μο**χ£ςάνάλογ0ν αρα f/tfxv λ/ 3 ^  ^ θ *

ya$ 4 *$»τ* Ύ(ος r jv  τςίτνρ «ς 4 υτ#$ο%4 τιις 
Ίίγος ^4ν iiv r ifu v  9 Ίίγος τ4ν $ι«φο$αμ τϊς  $eu· 

τ#(α$ *γος τιίν rffow y  o*9Q αταΐτ*ί 4 rolAurif αναλο* 
γ(α> T ir w ra t  λ$& 4 ίίαμιιγος aflJt0Wx£$ ανάλογ&ν χ*· 
τλ ra1 *Ημ#7α 3 *  Λ\ ®, iV, τ?τ  f?J τα vsgctrx Tsfe 
'yXayfec 'Τλιι^ας $  τα ^μιΤα 9 χα$* α *  υμβ&λ*βΊ τ4* 
& «μ/τ^  4 ίφαν^μ/ν^ χ«) 4 Τίταγμίν^·

£*ν ίί  τ#* iT/Rutyt* (χ*ίμ. 28 J  rVt/fVi 3%  *\Κ& * Θ 3 ; ®iV* $  ίνΛ^,άτσον ri μ?ν 3 X ; Θ λ — ; Θ ^ ·  
ava't«X(v it  Θ5ί; 5^==2®<V; A'iV ♦ ^ rqriy 4 μ^ ® Λ ~®3 i - 2 iV· 4 »f Κ Ν = & Ν ~ 3 Χ & ( Χ  4 Θ £ : η« Α '= Θ 3  - 3 V :
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αρα η εφατΰτομενη των τομών τάτων $ εάν γένη· 
rat η τβ/avfy αρμονική ropy της διαμετρα, τ ϊ&γ- 
τος τα crtffte/lt 0 ,  svSra αν γενε&αι η 3Κ ττ ί̂ Κ Ν ,  ώ$ ^ 3 0  νρύς © Ν .

H O ' P U M A  ΙΓ\

E ’mfthv δέ εξαρρυεται yfv/«ij τις πέρα χα· 
τασχει^ της εφαπτομένης οίασδηνοτε τα Κάνα το* 
μης προς τφ νρίς αυτή δοδεντί σημε/ω Μ. Α χθ«- 
σων γάρ άπϊ μϊν τα δο5 εντός σημεία τεταγμάως 
εν) την διάμετρον της Μ Κ, Μ  hi της χορνφης 
Ν  ναραλληλως τη ΜΚ της Ν ΐ* ητις hi £ εφα- 
φεται της τομής νρύς τη χορνφη. Ε'άν άχΒη μίν 
εν) της Παραβολής (%ημ· ζ6) τη διαμετρφ -να· 
παράλληλος η ΜΙ* επιζενχ^η δ* εν) της Υπερβο­
λής $ Ε’λλείφεως (%ημ> 2 7 * 28) άνο τα ετερον 
νερατος της νλαγ/ας νλενρας η SM σνμβάλλασα 
τη χατά χορνφην εφαπτομένη Νΐ χατά τβ' I ,  χα) 
προσέτι τμηδη δ(γμ η Νΐ χατά το Ε , η άνο τα 
Ε εν) το Μ ενιζενγννμενη ενΖεϊα εςαι εφαπτομέ­
νη. Ε'π) μεν γάρ της Παραβολής εάν νροχχΖη Ιστ) 
την διάμετρον η ΜΕ ί«ί τδ Θ , δζλον ως >5 ΘΚ 
εςαι της ©Ν διπλάσιά (45) * ώσπερ ή ΜΚ (ητις

!£Ν-~8Κ. Λ\ αςκ &&, ΕΝ, ΞΚ αςμονίκΖς «ναλογοκ. 
*£ςι yaQ δ ν(ΰτη νςος την τ(ίτην ας »| υτ((οχη της 
τβ»τ*ι$ ττςος την Store (αν, >Τ(ας niv ντΐ(αχην της Stu- 
τί(ας τςο'ς την τ((τνιν,  »trvtQ κάντ$ Ύ*τ ^ α λ ί* .

4$J Α ’τ»1 τα τς(γ»νον &£N ΐς'ιν ομοιον τφ ΙΕ Μ ’
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$ςιν itfvj τη NI) tq) διπλάσιά της NE. Δ<ά δή tSt« 
14 Μ© έφάφεται της τομής (Hop. E©! δε T̂ c 
Τ'ττε^υλί? ^ Ε’Μβ/ψβω? εάν α%θί) ry Ε Ν  τα· 
(ίαΜνίλοί ή 2 0 , ητις δή ^ <Γμμ7τεσεΓτ«ι τ? ©Μ 
προαφείση κατά το Ο, έςαι δή ώ« q Η© προ; Ν®, 
«τωί η 2 0  προς Νε , τβτ I?/ προς ΙΕ (Ίση εκ 
κατασκευής τη ΝΕ ή ΙΕ) * ά>λ* ω« q 2 θ  τρδί ΙΕ, 
ατως 4 2Μ 'Λ’̂ ί Μ Ι, τβτ tqiv η ΞΚ προς ΚΝ * ως 
αρα ή 2© προς ©Ν , ατως η 2Κ ©φο< ΚΝ« Α'^· 
μονικως αρα τμηΖησεται η διάμετρος κατάγε το &  
<5 το της συμβολές της τεταγμένης σημεΐον * κάϊ 
επομένως ( ΙΙί^. ΙΒ '.) η Μ© έφάφεται της τομής 
$ ποιήσει τδ πρόβλημα.

H Ο'Ρ I S  Μ  Α ΙΔ'.

Οίαδητις Υπερβολής εφαπτομένη Μ© προ· 
ΤεκβλφεΤΤχ συμπεσεϊτat τη διάμετρο) άε\ κάτω* 
τέρα μεν τη κέντρα Γ ,  ανωτέρω δε της κορυφής Ν. 
Μείξων $  γάρ η 2Κ της ΞΝ · μείζων αρα *£ η 2© 
της © Ν , α<των των εΦειων τάτων άνάλογον* Ε/ 
μεν αν τδ σημεΐον © CwoTf̂ ij ανωτέρω τα Γ  η 2Θ 
sqat έλάσσων της ©Ν, είδ'έπ αντο το Γ ,  Ίση.

6i

εςιμ αρα Μ Ε : £ Θ — Ι Ε : Ε Ν  * ΪΤίΐ ί  εκ κατατχευίίς τ$* 
JE’iV' if Λ ? , ϊ<7*ί α^α $  £ Λ ί£  £ θ *  £ αρα & - 
νλασ/αεςί τ ϊ$  /?©♦ ilV ayr» ; εττεϊ αμοΐαεςι τα τρί* 
y«vce ΘΛ£ΛΓ, G£W j£ £ία ταυ τα ΘΛ/: Θ ί~ Α 'Θ * GiV, 
•ίς αρα ι} ΘΛΓη?* $#π·λ«Λα τί?ς Θ2?, ftj $  >ί 
τ?$ ΘΛεςι^ li-TXacr/fc*
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ων έχ«Τ5(33ν ες/ν εναντίον τη αναλογώ ΐίτβι 
£εί #«τ«:Τ«£ω μδν re Γ ,  ανωτέρω Si τδ Κ.

Π θ ' Ρ I  X  Μ Α ΙΕ'»

Ε ’άν Si αττο τδ Γ  #εντ{>8 tvjs τ'-πτ^ίλ^ί %
Ε’λλείφεως α%θδ «ν3εϊ& ή ΓΧ  παράλληλος μδν 
Τ% προς T# £0Λ«Τ3/Ζ<ί̂  Ν Ε, 0*υμ/3*>λ8- 
ο*« SS .ΕΜ κατά το X , δζλον or/ aoTtj «(Tim 
οττοδίΦλαίΥα τδ» Μ ,  ωοΊτερ Si} ή ΕΓ tJjs ΕΝ^
S/ά δή τδτο iicrtj τδ ΝΕ $ τ# El. Αχ^ειτων af̂ ae 
των ΓΕ ̂  Χ Ε , αναφύεται παραλληλόγραμμα τά 
ΓΧΕΝ, ΓΧΙΕ, ΓΕΧΗ. Ε/ί τδ άγαγφ άρα Ιφα~ 
πτομίνων των τοιάτων τομών «σ̂ δί τ$ δο̂ ε'ντ* εν 
αίιταΐς τημείψ Μ» άπόχρη μόνον επιζευχ^ηναι α· 
πο τδ ποζροτερίύ τέρατος Ε τηί τλαγίας τλενρχς 
*<sri τδ SoSiv <r»jfccfev τ̂ ν siSffav EM , £  Λ%̂ ε/τΐ{5 
λίγο τδ #εντ£8 Γ  Tvf$ εν^εώί ΓΧ  'Ζ3,#£«>λι$λ8 τaft 
τεταγμέναις,  ώα^ε^αφθα/εν δ«ίτ/ των είρημέ* 
νων παραλληλογράμμων, aSsro Si τί̂ ί ω̂ν/ας Ε 
ετπ̂ εοχθννα/ jot} τδ Μ τήν eJSsfav ε Μ , ή αχ* 
θε/trvjs τί}{ ΧΕ οτα̂ αΜιίλκ τβ £ fotjs τδ ζμιδ/αμ*·
7ρφ ΓΝ $τιξενχ3ηναι at ο τδ Ε την ΕΜ * ΰηλον 
γάρ ότι earsrut εφαπτομένη.

π  Ο' ρ ι ε  Μ α  ις '.

ΤελενταΓον Si ε’ίίν s«ri της διαμέτρα, δν Swv Σχημ. 2$.' 
εςω είναι ^ άξονα, οιατδν χων/wije Τβμ ί̂ 3°· <31·



xee*s««sesx04

s<al τάντίθετα της ^πεφατπτομένης τη KT 1iVvj ή 
Κ Σ, j$ aVa tb S  βττ) re της τημείον Μ «©> 
ζενγννμίνη ευθεία ΣΜ sffSTCtt τη καμπτάλη χχ· 
θετof. Heivf<r$< 9̂  μ«τά τ?ί εφαπτομένης ®Μ af* 

γωνίαν την 2 Μ®. e V s) y#? *w  ws ή KT 
tbt ϊςιν η ΣΚ <&ρΙς ΚΜ , χτως η αυτή ΚΜ π$ς 
ΚΘ* E*w άρα rb απο της ΚΜ τετράγωνον τφ ί- 
πο των ΣΚ® ορθογωνίφ Ϊϊον * ίιά ίη τέτο πτης 
της ΚΜ προς ορθάς τφ άξονι ΣΘ. Te τρίγωνον 
®ΜΣ sfftrxt προς τφ Μ ορθογώνιον εν φ 

άτζΐ της κορυφής βττ) την βάτιν κάθετος ΜΚ μ ι· 
σηέςιν ανάλογος των της βάτεως τμημάτων ΣΚ , 
ΚΘ (8  τ5 ς\ ). Η' δέγε ταάυτη εν θεία ΚΣ κα·

46) Το τ((γ»νον Θ Μ Σ  sairat ofioyuvtov, E 'ir i l  
γά ς ις ί  : Κ Μ χ α Κ : Κ@  t χ»1 α< ortfl το ft  yu* 
μ ten ο$5αϊ tlriv 'tar on, $1* to rf/yoevov SM/L o;iaoif
τ »  T îyayff) ΘΛί# (6, το ς\)Λ (f*rv at ταις Αίκλο* 
yott τλΐϋ$α7$ dvruttinvai ywyfei ΣΜΚ , KdM £7\w(· 
λαι$ Ϊτλ* · Jtoivi $ί τγοτ*#ιμί*Η$ τ£ς ©Ji/Cf JV'x* 
ΓΛ/Λ+ΘΛίΑ=3©ΛΤ+· &MK* άΚ9 etl tv* ϊχατν o- 
μ ϊ λνίίρ5ι7<ΤΛ$ ι|ισβ*ταΐ μί£ y* epdf (32* τ« ^/.)t »ί;* 
$  μι tv* *φο?*(αΐ rSr ίςίν ολα< vj Θ ϋ ί£  Vcrij μια ye 
•f$if * $  το T$fy«ifov ΘΛί2 o^oy«woy.

^λλβς* &*8Ϊαί 2/£* ϋΓΛί, #θτυνίχω$ λι/λλΟ· 
<yov, Btfirtn Sqm ΚΜΊ~ΣΚΘ' χα) · xal

2/ί">ί4
*ΗΓ/Γ4 +Κ&ζ=Μ ϊ?+Μ &1 ft7> rS Λ.) > $ 2Σ.ΧΘ+ 
rtfH *A '® *= 2© * ( ΰ  τ« S qm Μ Σ ι + Μ & ζ ζ Σ Θ 1
α$& (48· το Α .)  η Τ(3ο$ το Λί ywyiix, 0̂ .
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Xttrm μϊν 'Τ Η Ο Κ Λ Θ Ε Τ Ο Ζ ' Ui U  h  ph  
r% Ιίαραβολ% ( %ψ. a? ) ρε) 1<rvj τ0 νιμιτχραμέ- 
τρφ ΝΡ, ητινι ϊτη ήΚΤ* *ν 7% Τ' περβολ* ^ 
Ε’fasfyst (%ψ. 3° 3 Ο Ttfy ντμιταρχμετρον
cos *} ΚΓ &*T<W/i tvJ« τεταγμενης «το τ5 
πρί( τον TrXaV̂ v ημίχρονα, ΓΝ. θ' μοΐων γάρ ον- 
των των τρίγωνων ΓΚ Τ, ΓΝ Ρ, ετετχι cos vj ΚΤ 
ττ̂ ίί ΝΡ, Ιίτως vj ΓΚ tpfa ΓΝ. E*V< δέ «χ χατΛ* 
muijs ή ΚΤ icnj τ# 2 Κ , ή Τ*πηχχΖετο; αρχ ΕΚ 
«τρδί Ν Ρ, κ5 vj ΓΚ προς ΓΝ. ί)  ̂ Τ'ποχά$ετος 
txpot Tijν «το tS xsvr̂ tt tvjs τεταγμενης ΰιχςχτιν 
Γ Κ , cos ή opSfa πλευρά NZ t ôs t v̂ τλχγίχν 
NS. O'Vrcov ycip των τρίγωνων ΤΚ Γ, ENZ ο» 
μο/ων, ί?)ν «ί ή ΚΤ, τβτ ί<ϊ/ν ή ΣΚ πρίς τψ ΓΚ, «tm s ή Ν Ζ  προς τνρ NS.Π  Ρ Ο Τ  A  Σ I  X  Γ. *Ε’ν τ*Γ Παραβολή ο1αδ>ίτις ευθεία ΔΜ  
παρά τψ άρ%Μψ διάμετρον N X  ίξγμε- νΐί, εσεται δν) £ αύτη δίάμετρος δ/ τεμνεσα τας τεταγμενως μεν Ιττ aurijv, παρα^Χως δε r jf  εφαττομεν# M 3  κατγγμένας ευ£ε/«ς ΗΖ, ΝΦ. Ιίαΐ τα . άτδ των τεταγμενων Η Δ, N X , τετρά­γωνά εςαι ώ; αί οίτοτεμνόμεναι ώτ* α»-Ε

&



66 xeeestssssx<rwy ντο της δο^είσης διαμέτρβ τροζτ£
Hopvyy , Μ , Μ Δ , M X.

Δ/ά της κορυφής Ν της tint μέτρα ΝΚ, έξ vji 
άπογεγέννηται η ΙΙαραβολη, η%3ω εφαπτομένη 
η ΝΕ, ητ,ις έκβλη$εΐσα συμπεσεϊται τη ΜΔ προ- 
αχΒείση χατά I* παρά δέ την εφαπτομένην Μ θ 
ηχΆω ευθεία η ΝΧΦ, ητις συμβαλεΐ τη μεν ΜΔ 
κατά το X , Τη δέ καμπύλη κατά το Φ. Καί m i 
την διάμετρον ΝΚ τετάχΒωσαν al ευ ε̂ΐαι Κ Μ , 
Φ Τ, ων η δεύτερα τεμεΓ την διάμετρον ΜΔ χατά 
το Τ.

Tirncy eivj HCtTUTxtvtt&tvTav, seat εχ της φν- 
ffetai της Παραβολής (Hροτασ* Δ '.) τδ άπδ της 
ΜΚ τετράγωνον προς τδ άπδ της ΤΦ, ως η ΚΝ 
ττρδς ΤΝ , ί) ως τδ παραλληλόγραμμον ίίΚΜΐ 
πρδς τδ αυτφ/σοϋφές ΝΤίΤ  ( ι  τδ ς'.). Ε"τι δέ 
τά ομοια τρίγωνα ΘΚΜ, ,ΝΤΦ ως τά απτό των 
ομολόγων πλευρών Μ Κ, ΦΤ τετράγωνα ( ι g τα 
ς\). Α*ρα τά τρίγωνα ταΖτα ες)ν ως τά είρημίνα πα­
ραλληλόγραμμα (ήτοι ©ΚΜ : ΝΤΦ·=ΝΚΜ Ι: 
ΝΤΤΙ.)· λ ’λλά τδ τδ ©ΚΜ τρίγωνόν έςιν ίσον τφ 
παραλληλόγραμμη Ν κΜ ί. Ε¥χει γάρ Ιχάτερον 
ύφος μεν ταυτδν, ν] δι ©K βάσις τδ τρίγωνα εςι 
διπλάσιά της ΝΚ βάσεως τα παραλληλογράμμου 
(Π*  *  της ©'.) · άρα £ το τρίγωνον ΝΤΦ ίσον · 
έςι τφ παραλληλόγραμμεj ΝΤΤΓ. Kotve δί άρ 
ιόντος τδ ΝΧΤΤ, απολείπεται τδ τρίγωνον ΧΦΤ
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Ίσον ^ ομοιον τφ τριγώνφ X N l, άρα $ α\ ομίλα- 
γοι αυτών πλευρά) N X» ΧΦ Iff at ε!σ)ν χλληλχις 
(47). Η' ευθεία αρχ ΔΜ <>ίγχ έτεμε «ατάτβΧ 
την ΝΦ παράλληλον τη εφαπτομένη ©Μ.

ΰίσχύτως εάν άχβη ανωτέρω της Νφ έτέρατις 
βυ̂ εΐα παράλληλος η ΗΖ τέμνπσα την ΝΚ πσρο- 
αχΆσίσαν πατά το Π, $ την ΝΙ κατά το £2. Κ’ίτί 
dk την άρχικην διάμετρον JSK τεταγμίνως κατχ- 
χΒώσιν αί ΗΛ, ΖΗ συμβάλλεσαι τη ΔΜ προ&κ- 
βλη&είση κατά Ρ> X* σνμφανες ί<ςιν οτι έπε) τδ 
τρίγωνον 1ΙΛΗ έςι πσρίς το χυτφ ομοιον 0Μ Κ , ως 
τδ άπο της ΛΗ τετράγωνον πρίς τ ο άπο της ΚΜ. 
( iy  τδ s'.), η ώ« ή ΝΛ πρίς Νκ (Uporar. Δ'.)% 
i) ως τδ παραλληλόγραμμόν ΑΝρ Ι προς fikMf» 
Τδ τρίγωνον ΠΛΗ hat Ίσον τφ παραλληλόγραμ­
μα λ ΝΡΙ , ■ ώσπερ τδ ©ΜΚ ΙέΙεικται Ίσον τω 
ΙΝΚΜί. Α’λλά % τδ ετερον ομοιον τρίγωνον ILZB 
hat τω παραλληλόγραμμη ΝΒΧΙ Ίο ον, E*$f γκρ 
£) τδτο προς τδ τρίγωνον ΘΜΚ , ως τδ άπο ΒΖ  
προς τδ άπο ΜΚ, ί} η ΝΒ τ^δί ΝΚ, η τδ ΝΒ£Ι 
προς ΝΚΜί. Iίσον 3δ τδ ΘΜΚ τφΝΚΜ Ϊ, Ίσον 
άρα τδ ΠΖΒ τφ NBSI. Κ«ί η αρχ των τρίγω­
νων ΤΪΖΒ, ΠΛΗ, τδτ h i Το τετράπλευρον ΑΗΆΖ 
εξισεται τη υπέροχη των τοΐς τ ριγώνεις τέτοις I-
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•1?) Τά τοίγουΛ ΧΦ7% Χ Ν Ι , ομοια" αςκ Χ Φ Τ : 
X N is s :ΧΦ~ ; XiV* (i<). r?  ς .λ  * f«t $t Χ Φ Ζ Ο χ Χ Μ ,  
tg* >y ΧΦ'ζζΧΐΨ · $ ΧΦ=ζΧ#.
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<rcoy ναρα^λογράμμνίν N BSI, ΝΛΡΙ, fa t τφ 
ταραλλι^λογραμμφ ΛΒΧΡ (4 8 ). Κοινού hi tw 
ΛΒ2ΔΗ άφχιρ&έντος,  «VoAt/pSijTfTiW r i τρ(· 
γωνον Δ Χ Ζ  Iffov τφ τριγάνφ ΔΗΡ * tiff 1 hi $ ο» 
jLta/Λ. Ρνρα «I ομόλογοί ■ αοτων τλίνρα) Η Δ, ΔΖ 
αίλήλαις text' xa) y HZ τίτμηται Ιίχα ντο tvjs 
ΔΜ κατά r i Δ .

Έ’άν hi άχ5% £ χατωτίρα&%ί Ν $ τ£ ιφχ* 
ττομίνη καραφλοί ή ηζ τίμνατα τήν μίν ΝΚ 
κατά, rb τ ,  rqy Si Νΐ χχτά r i ω , ^ ΤΛχ&ωΛ* 
*τ} τ̂ ν W^sr^iv ΝΚ at η λ ,  £0  ri/m-ire/ tvjv ΔΜ  irfom0Xi}S£r<r«y κατά τά Ρ , σ ,
δκχθ̂ £Γ£Τ«/ ώταοτω? (49) το τρίγωνο» ijoX, ίο*β»
Τφ τχρχΜνν{Κογρχμμφ ΝΛΡΙ» Ko/vvJ Si τροτχα· 
μίνα τδ Λ/3σΙ, ^ενν^ίται το χωρ/ον ητβίτΡ faov τφ 
τχρχϊλνιλογραμμφ ΝβσΙ, «τ*β ίςχι τφ τριγοίνφ 
π € ζ iff ον (30) , S/ά τον αμοίοις ςοιχείοκ άνωτίρα
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48) To rftyavou Π Α Η ~ Λ Ν Ρ 2 , %λ\ to  T tB Zsa  
S B t t *  £ta η 8 Ζ - Π Λ Η ζ = Ν Β Ζ Ι - Λ Χ Ρ Ι  f a t  Δ Η Β Ζ  
κζΛΒΧΐ*.

49) E 'vttig iv  ί  ν  κ, Π Η  <π·«(ά̂ νΗλθ5 , τα τ((γφ· 
#« α$α τ λ  ιι, IIΛ Η  ομοια'ΐςιν * *<#■»} δί $  η λ»  *ς< τι» 
♦αγμ»!/») *τ1 T)ju ίιαμ*τ^ον Ε κ % $  τ% Η Λ  t v  iu3r/a$ 
χ»ίμ»ι/>) a ; a t} λΐ) τ% A H 'iff* ' sal τα Tqiyato ν \ % ,

- Ι7ΛΗ ττρος τ$ί ομβια *<γΙκ βί/^λοίβ $  ϊτα * ί  iStUrai το 
Π Λ Η  'ίσον τφ Ν Λ Ρ Ι , α(» $  τ λ  ν ^ ζ Λ Ν Ρ ΐ,

30)  E 'v t i ί  0 ξ  {ςΐ τ% κ Μ  να(ά%\η>.ος, τα τρ(- 
yetva α(Λ ν  β £ ,  G K M  ομοΐα * δία δ»ί τϊτο  ( ig,  <?'.) τ ·  
»(3<?·· G H M s s ^ x K M ^ N ^ i  Χ Κ = Ν £ σ Γ ·  1ΧΚΜΙ (J.
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ίκτ&εντα λόγον. Κ«5τί χωρίον νγιτβιΓΡ Uettfoov 
τφ τριγωνφ τβξ. Κο<νδ δέ τβ ττ€<τδ apBems α- 
τολειφ^τεται το τρίγωνον *}δΡ ϊτον ^ ομο/ον τφ 
τριγωνφ ξδ  0“ $  εςαι οη η ν)δ τ$ δ£ ϊΛμ Η*ΜΔ 

δ/χ* τ̂ μ̂ ί/ dkvijfmfi δνθβΐ&» ν^με'^ν οταρά 
τήν 0Μ  εφοοντομεννιν, $  προς τάς εν* αντήν τε* 
ταγμενας κ ι  $  #υΤ>} διάμετρος.

Τε'λίί δΙ εΤε)  ̂ ©Ν 8?/ν iTvj τξ} ΝΚ, vjT6 
ΝΚ τδ ΙΜ , τά ομοια τρίγωνα ©ΕΝ, ΙΕΜ εςιν 
αρα ^ \τα (τημείωτ. 47)· ΤΙροτκειμίννι δέ κοινή τβ 
ΝΕΜΧ, γίνεται το ®ΝΧΜ τφ τριγωνφ ΧΙΝ ί· 
<Τον· Δεδεικται δδ ανωτέρω τί ΧΙΝ ϊσ*ον τφ ΧΤΦ* 
άρα τδ ©ΝΧΜ ? ΪΤον τφ τριγωνφ ΧΤΦ. Τίροσχει· 
μεν* δδ πάλιν τ oft αντοΐς τριγωνοις ΘΕΝ, ΙΕΜ 
τβ ΝΕΜΣΒ 9 γίνεται το τετράτλενρον ©MSB τφ 
ταραϊληλογράμμφ 1NBS ΐτον · εδείχ3η δε άνω- 
τέρω το INBS ΐ<τον, τφ τριγωνφ ΠΖΒ , αρα τδ 
©MSB εςι Τφ JIZB \<τον. Κom δε άφαιρεδέντος τβ 
τραπέζια ΠΔΧΒ 5 λο/τον τ» Δ£Ζ τρίγωνον- λοιτφ 
τφ ΘΠΔΜ παρα^λ-ήλογράμμφ εςιν ΪΤον. E*VS«v* 
τοι τδ τρίγωνον ΧΤΦ (= τ ω  ΧΙΝ) τρός τό Δ Χ Ζ  
εςιν ως το ατό ΧΦ προς το ατό Δ Ζ  (ιρ τβ ς'.), 
ί) ως το ατό ΧΝ τρός τό ατό ΔΗ♦ Δεδειχται δε 
το μεν ΧΤΦ ϊτον τφ ©ΝΧΜ, τί δε Δ Χ Ζ  ΐίΤον 
τφ ΘΠΔΜ , ως αρα τό ©ΝΧΜ τρός τό ΘΠΔΜ,
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£τω το άιτο ΧΝ προς τα άιro ΔΗ» Ω,'ς τδ 
©ΝΧΜ πρ}$ το Θ Π Δ Μ , «τωί η ΧΜ  πςάς Δ Μ  
( ι τβ ς , )· & $ «0# Τ3 awo ΧΝ TTfsj re «ττο 

8TCOi ή ΧΜ  προς Δ Μ , «ίτερ εδε/ δεί£<*/»

Π Ο ' Ρ Ι Ι Μ Α  A'.

O V« άρα προδέδεικται περί την “Παραβολήν 
Τνμβαίνοντα τυμπαραλαμβχνομένων τί?«τε αρχι­
κής ΰιαμέτρκ Ν κ ^ των «V αντην τεταγμένων  ̂ $  
,δή ^ της ε/f ravrvjv av̂ KaV̂ ; εφαπτομένη ©Μ, 
τά αντά ίταντα δεχθν)θ*ετ«< νυμβχίνοντα, ̂  (Τυμπχ- 
ρκλαμβανομένων % άλλης οίασπν διαμέτρου Μ Δ, 
τωντε «V αυτήν τβτα^με/ων.κα) τ^ί είς ταίτην 
άνηκίτης εφαπτομένης HI, ^ <οη ^ tijs ϊίαραμέ* 
τρου ήτοι οξείας πλευράς, Αυτητε γάρ εκ της 
ΰιαμέτρα ΜΔ οριζόμενη έςαι άει τρίτη ανάλογος 
οϊασίηποτε άποτεμνομένης ΔΜ, % της επ’ αυτήν 
τεταγμένης Ζ Δ , ΐί'τε Εφαπτομένη IX Απλα­
σία έςαι xuvrauStt της άποτεμνομένης ΔΜ, ^ δή 
$  το άφ' εκάςης των τετχγμενών επ' αυτήν τε­
τράγωνον ι<Τον έςαι τω uirm Tvji άποτεμνομένης 
Δ Μ , της εις ταυ την άνηκ ν?ης ορ̂ ίας πλευράς 
περιεχομένφ ορΖογωνίφ (5 »)·

7 0

&}) JEVel Tfo5i$flxra* ra S ra  nrtlvrA vvoSeixtvK 
i t  ymierecog διαμίτρχ N K  iv r % Λ : ΓΤ(*τάση

xocm τ 5  ^  * at?r?$ ftvayxM Λ$Λ *υμβαίν«/μ J«
πο$(μ§ν%ς $  a/&>j£ osafSv διαμίτζ*· Έ ?ςι y&Q xcc* ruvZu
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Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Β\

'' Αηλον άρα to? οϊαδηνοτε τρίγωνα έπ) των 
τεταγμένων σννιςάμενα $ έπ) της είς ταύτας άνη- 
χύσης Ζιαμετρον εφεξής άλληλων κείμενα , ων τε 
αϊ βάσεις τη της διαμέτρου ταίτης εφαπτομένη 
παράλληλοί) οϊα τά ΪΙΛΗ, ΠΒΖ, ΝΤΦ χλ. ε- 
ξισκται τοΐς άντιςοιχύσιν αΐτοΐς πταραλληλογράμ- 
μοις ΝΛΡΓ, ΝΒΣΙ, ΝΤΤΙ, χλ. ά'σπερ Ζέ καί 
το ΔΗΡ ( οπερ εςιν "ίσον τω ΔΖΣ) τω Μ Δ Π θ, 
τό)Τε Ζ σ ζ  τω Μ^τΘ ($2)· Κα) των λοιπών τρι­
γώνων εκαςον έκάςω αντιςοιχουντι παράλληλο- 
γράμμφ.

ΙΓ Ο'Ρ I Σ Μ Λ Γ'.

Δζλον ωταυτωί οτι το τρίγωνον ©ΕΝ Ζί- 
Ζειχται 'ίσον τω τριγώνω ΙΕ Μ. Καί έπε) το τρί­
γωνον ΔΗΡ ,  οπερ έξισντχι τω Δ ΣΖ, εςιν ‘ίσον 
τω παραλληλόγραμμα ΘΠΔΜ, χο/vS τ« ,ΜΔΗΟ 
άρ  ̂εντός, απολείπεται το τρίγωνον ΡΜο ίσον τφ 
τραπεξίφ 0ΗΠ©> προκειμένη Ζέ κοινή τ5 τ ριγώ-

£σπη( txtiV* τα ατό των τιταγμιι/αν T#rpaywv* Λ| 
ντ* Λυτών ύττοημνομη&ι τρορ rfi χορν ·̂

5*) Το Θ Ν Ε ~ Λ 1 1 Ε  4 κοίνη αρα τροτχ»/μπ>» «  
Ν Ε Μ σ $ )  yiv>jVfrai τα ΘΛ£ α*(3=ϊΑ7α·β. £*ς*4« τα 
Ν ΐ σ $  ϊα*ο» τ** Tpiyoiucfi (β>ιμ. J O ^ ,  αρα 
Θ Μ σ β 4 jcoiv?  4ι τβ βτ4α· ap$/yro;, aVoXifirtrai τα 
3ί3τ Θ=2ί*£
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ΠΛΗ, hat τδ τρ^ωνον ΡΜθ μιτά τδ αδτφ 
ομοία ΠΛΗ ΐτον τφ τριγωνφ ©ΛΟ. Κά) tire) τδ 
τρίγωνον ΠΛΗ εςίν Ίαον τφ τριγωνφ π λη  άτης 
τϊς ΛΗ ϊτης η  Αν} (<Τψ. 49)* τΐ τρίγωνον α· 
ρα ΡΜΟ μετά % τ3 τρίγωνα ττ λ  vj htv ϊτον τφ 
©ΛΟ. o'^sv $ τδ άττδ ΡΟ μετά τ3 άττδ ΗΛ tj 
τα άτύ ηΑ htv ϊ(Γ«ν τφ άττδ ΛΟ. Κα) ληφ£ε/- 
(Των ετερων τλει/ρων ομολόγων, εςα/ τδ άτδ ΜΡ* 
τβτ I?/ τδ ΚΛ μετά τ3 άττδ ΠΛ ί) τ3 άπο π A  
iiroy τφ άπο Θ Α  ♦ τό,τε αϊτό ΜΟ μετά τ3 ανο 
ίΙΗ, ν| τ3 άοτδ orvj τφ dirb ®0.

H . O ' P I J M A  Δ7.

ΙΙρ9«̂ 3·ε/ο·̂ { ε>ε τij« Εφαπτομένης ΘΜ άχ- 
ρΐί οτβ Τυμτε'α  ̂ τ«Γί τεταγμέναις ΒΖ ,  ΤΦ προ· 
σεκβληδείοταις κατά τά Λ , Ψ. Είπε) τδ τρίγω­
νον ΧΤΦ, (οττερ ε̂ /τδτοΗ τφ ΧΐΝ) ε’ς/ν Ίσον τφ 
ΤΛραλλ^λο^ράμμφ ΘΝΧΜ , #β/νδ τί ΜΧΦΨ9 
γενησεται τδ τρίγωνον ΜΥΨ ιτον τφ τραπεξίφ

7 2

5$) Fort(ii;iv ομοtx τχ τςίγχνχ ΟΡΛί, Π Β Λ , $ · 
ςχί ία Ο ΡΜ · ΠΗΛ&ζΡΟ*: A H X ( 19. τ« <;'J $  <ruv5»yr< 

Ο Ρ Μ + Π Χ Λ  ·. ΙΐΒ Α ζζΡ Ο '+ Λ Η *  ϊ Λ # 1* ivo»w«'. 
£αντΐ «; OPyi+nUA t PO'+ATrsaTW A iAB1 · «λ · 
λ« J7///1 : Λ Η χκ ζ 9 Λ 0  ι /ΙΟ* (Six riv  ailrtji1) * 
Ο Ρ Μ + Π Β Λ  t Ρ 0 * + Α Η * = Θ Α  Ο . A O *' $  ccv«XX«£<w- 
τ« Ό ΡΜ +Π Η Λ  : Θ Λ 0 = Ρ 0 χ+ Α ί Ρ  s Α Ο \  Έ ς ι  ί* 
Ο Ρ Μ + Π Η Α ϊ= Θ Α θ t £(χ $  Ρ0Μ τΛ Η *τ=Λ (Ρ '
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ΨΝ©Φ* ftVevrwj he) το ΤξϊγΜΜ Δ Χ Ζ  (=ΔΗ Ρ)
iqtv 1<fov τφ παρχϊληλογράμμφ ΜΔΠ®, Tporxtt- 
μόνου notv% τ ου ΜΔΖΑ, ytvfatrut rb τρίγωνον 
MS A ΪΛν τφ τρατίξίφ ΖΏΘΑ. E*V< *Vs) τb τρί­
γωνον %<τξ !<r*TXt τφ παρα)λ\ λ̂ογ^άμμφ Μδττ®,
5Τροτχαμόνπ χοιν% τη λί^ ξα , γεννιέται ύ  τρίγω­
νον Μ ?« Ίτον τφ ξ τ & Λ  Τραπεξίφ.

K O ' P I S M A  Ε'.

Ο'&ιν οντίί τδ τρίγωνου ΜΤΨ τφ τραπε- 
ξ(φ ΦΝΘΨ ΐο*ου, iiv TfloseS# έ#ατβ(ΐφ τφ 
ΜΤΨ ο/ζο/βν τρίγωνον ΝΤΦ, «ία/ τά τρίγωνα · 
ΜΤΨ, ΝΤΦ αμα λ>}φ&ιντ« '/era τφ άντοίί ο* 
μβ/φ τ̂ /̂ ώνφ ΘΤΨ. Κα) τά airb των ομολόγων 
πλευρών ΤΨ, ΤΦ τετράγωνα άμα ληφ&όντα, 
ίίτα τφ aVo τδί ΤΨ (34)· Κ«) ετι 0ντο( τδ ·ψ. 

"ycova MSA τφ τραπεξίφ ΖΠ0Α ιτου, fay ^ο- 
ςεθνί *ο/ν£ τ£ τφ MSA ομοιον τρίγωνον ΪΙΒΖ, 
Ινεται τά διίω ομο/α τρ/̂ ωνα M SA, ΠΒΖ ομδ 
λ^φθεντα τφ αότβίί ομοίφ τριγώφ ®ΒΑ Ίτα, 
κα) τά air ο των ΒΖ, SA ομδ λ^φθεντα, ίτα
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34> M T V : ΛΤΦ=:?*Φ* : Τφ 1 (ΐρ . τ» ς- 'J  ο$ι» £  
ΜΤΨ+ΝΤΦ  : ΛΤΦ =ΤΨ  ·+ΤΦ ^ : Γφ \ κα\ **«λλά£ 
ΛίΤΦ+ΛΤΦί ΤψΜ-ΤΨ^ΝΓφ i ΓΦ ^ β Γφ 11 7Φ*$ 
ΜΤΦ+ΝΤΦ ; ΤΦ’ ^ -Τ Φ ^ θ Γ Φ  * ΤΦ* * *«ί *ι«λλ«£ 
Α/ΤΦ-Ι-ΑΓΦ: Θ Γφ ϊ=ΤΨ }<+· ΓΦ’ : ΤΦ1 ♦ *ς/ St Μ Τ Φ +
ΝΤΦ=ζ® ΤΦ- oqu κα) Τ ψ -+ Τ Φ '1= ζ ΐφ \



xeeesfttm x

7φ at) της BA. K«5 ετέρων οΐωνΰητοτε ομολόγων 
πλευρών ληφΒεισων, των ΜΤ (ί) Κ Τ ) ,  N T ,  
©Τ,  εσεται τ) at) τ ης ΜΤ, ί) της ΚΤ μετά 
τ« at 2 rvj{ N T , ίσον τφ at ο τί}{ 0 Τ * χαί £jr< 
των λο/των ωσαότως*

Π Ο ' Ρ Π Μ Α

Ε'ττε) τί τρίγωνον UAH ες/ν ϊτεν τφ ταραλ- 
ληλογραμμφ ΝΛΡΙ άρΒέντος τ» xwb ΝΑΗΩ, α­
πολείπεται τ3 τρίγωνον ΠΝΩ ίσον τφ τραπεξίφ 
ΏΗΡΙ* xa/vvji δ£ προσκείμενα τάτοις τα ομοία τρίγω­
να ΗΡΔ, γίνεται το τρίγωνον ΠΝΩ μετά τα ΗΡΔ 
ίσον τφ αυτοΓί ομο/φ τριγωνφ Ω Δ ΐ. Και το άπο 
T̂ s &Ν μετά τ» «Vo της HP, ίσον τω i t )  τη$ 
Ω ΐ. Καί ί>η τ) at) της ΠΩ μετά τα a t)  της ΗΔ, 
Ίσον τφ at) της Ω Δ . Καί επεί το at) της Ω Δ έ· 
ςινίσον τφ It) ΖΩΗ μετά τα at) της ΗΔ (6 τ5 
Β‘0 * αρα το si to της ΠΩ μετά τα at) της ΗΔ, 
ίσον τφ νπ) ΖΩΗ μετά τα at) της ΗΔ. Κοινού δε 
τα at) της ΗΔ άρΒεντος εςαι τφ set) της ΠΩ ί­
σον τω υπ) ΖΩΗ. Ω'σαντως επε) τ) τρίγωνον 
ΐηπΑ εςιν ίσον τφ παραϊληλογράμμφ ΝΛΡΙ, κοι­
νή προσκείμενα τα τραπεξίαΝΑηω γενψεται το 
τρίγωνον τΝ ω ίσον τφ τραπεξίφ 11? ηω, καί προ- 
ςεΒ εντός εχετέζφ τα τρίγωνα ${Ρδ, εςαι τά Ιόω 
τρίγωνα τΝω, ν̂ Ρδ άμα ληφΒέντα, ίσα τφ αν- 
τοίς ομοίφ τριγωνφ ωΐ). Καί τά i t )  των ομολό­
γων τλενρων Βη, τω τετράγωνα άμα ληφΒεντα

74



xsseetseesx

iff a 7$ από 7vfi δω τετράγωνη tj τω υπό των ζωη 
όρθογωνίφ μετά τ« ατό της δ η τετράγωνά (6 τί 
Β'.). Κοινχ δε τη ατό τν,ς δ ν\ άφαιρεθεντος, Ι ιολ το 
«το της πω, iff ον Των ttfo Τψν ζωη. Η* άρα πω 
μέση ανάλογος εν ταϊς ζ ω, ω vj ωττερ δε $ η HG 
εν ταΐς Z Q y ΛΗ.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Ζ',

Αιά δ| τον αυτόν λόγον ετε) τά ατό των ΟΡ, 
ΗΛ όμΖ λι',φθεντα ·> $<ςιν ’iffα τφ ατό rvjt Λ Ο (Hop. 
Γ'·) το δε ατό t?{ ΛΟ, iffov τφ iiro $$0Η μετά 
τβ ατό ΗΛ (6  Τ8 Β\) το άρα ατό OP ’iffov τφ υ­
πό vjOH, ^ V) ΟΡ μίση ανάλογος εν ταϊς jjO, ΟΗ. 
Προεκβληθείς δ» της τεταγμίνης Β Ζ ετΊ πάτε­
ρα της καμπύλές πατά τό φ , ετε) τά ατό των 
S A , Β Ζ τετράγωνα όμ* ληφθεντα εξιαχται τφ 
ατό τν,ς ΒΑ τετραγωνφ (Hop. Έ\) τητ εςι τφ υ­
πό υπό φΑΖ μετά τη ατό Β Ζ (6 τη Β '.), άρα το 
ατό £Α, iffov τφ ντο φΑΖ,  ^ η ΣΑ με<Τη ανά­
λογος εν ταϊς Α φ , ΑΖ.

Π θ ' Ρ I 2  Μ Α Η'.

Ε ’άν άρα δοω ενθεΐχι ΝΕ} ΜΕ εφαττόμε- 
ναι της ΤΙαραβολης σνμτίττωτιν άλληλαις καθ’ 
εν τι Τημεΐον τό Ε , καί τις ευθεία τ£ μια τούτων 
πταρά?ληλος η φΑ τέμνη την ϊτίραν εχβληθεΐ- 
τχν χατά τό Α ,  τό ορθογώνιον τό περιεχόμενο)!
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M  της τεμνκΛς *Xtff κα) τη  έκτος μέρας αυτής 
τη μεταξύ της τομής καί της εφαπτομένης h a t  
πρός τδ τετράγωνον τδ από τη τμήματος της ε· 
θαπτόμενης, ητις τετμητα ι, τη  γινόμενα μεταξύ 
της άφης £  της (ΤυμπτωΤεως των βφαπτομε'νων, 
c3f τδ τετράγωνον τδ «Wo τη τμήματος της πα­
ρά την τεμνκσαν εφαπτομένης τη  απολαμβανόμε­
νου μεταξύ της άφης κα) της Τνμπτωτεως,  πρός 
τδ τετράγωνον τδ από τη λοιπτα τμήματος της 
νροτερας εφαπτομένης τη  μεταξύ της άφης κα) 
της συμπτωτεως. Ιί'τοι τδ δτδ 0 Α Ζ  h a t  προς τδ 

από A M ) ως το άπο Ν Ε  προς το άπο M E .  EV $ ) 

γ ά ρ  τρίγωνα Θ Ν Ε ,  M S Α  εςιν 'όμοια, εςαι δ ή τδ 

© Ν Ε  προς τδ Μ Σ Α  , ως το άπο Ν Ε  fl^ if τδ άπο 
Σ Α .  Κ α )  ω ί τδ από Θ Ε  πρός τδ άπο A M .  t i ’Ssv  
τδ άπο Ν Ε  προς τδ από Σ Α  εςαι ως το άπό Θ Ε  

προς το ά π ϊ  A M .  Κα) επε) εςιν Ίσον τδ μόν από 
© Ε τω άπο Ε Μ ,  τδ δδ άπο Σ Α  τφ υπό των φ Α Ζ  
(Π ορ> προηγ>) * άρα τδ ά π ϊ  Ν Κ  προς τδ άπό Μ Ε , 

tof τδ ίττδ 0 Α Ε  πρός τδ άπο A M .  Δ ιά  ταότα 
4) τδ υπό Ζ Ω Η  (ορθογώνιον τεριεχόμενον υπό της 
τεμνκτης Ζ Ω  4  τη  εκτός μέρας Η ί ΐ )  πρός τδ από 
Ν &  (  τμήματος της εφαπτομένης, ητις τετμηται, 
μεταξύ της άφης 4  πης τεμνάτης απολαμβανόμενα), 
άς τδ από της Μ Ε  (τμήματος της παρά την τεμ- 
νκταν εφαπτομένης μεταξύ της άφης 4  T iff ϊυμ- 
πτωΤεως άοολαμβανομενζ) πρός τδ ατό της Ε Ν
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Χ β Ν β β β Ν β Χ(λβ/χδ τμψατος της ΐΓροτί$Χ(.$φχντομ$νηί μ$τ*.£ν «τ̂ ί «ίφίρ $ r^f σψττάτβαζ γινόμενα) *).
B P O T A S I S  U.£*άν εν Παραβολή r f  Α Ν Δ , ί?ς βάσις 2χ<μ. 3 3 » με'ν ί ΑΔ, διάμετρος δε j? ΝΒ, # άλευ­ρά £ρθ/α η ΝΖ, άχ&ωσι ταρά τ$ν διά­μετρον ει&είαι οΙαιδιίτοτε αΐ ΜΕ, ΗΘ, ανται lij εσονται ως τά όρ&ογώηκ τά περιεχόμενα «το των τμημάτων ε?ς a τεμείΐν την βάσιν, ήτοι ως τα ντο των Α ΕΔ, ΑΘΔ. Καί τροεκβλη ε̂ίσης της βάτεως εάν έκτος της Παραβολές άχ^ωσ» τη διαμετρω ταράλ^Οί $ Ιτε- #αι εν«3·ε7αι αί με, η«S', ετονται δη καί ανται ως τά ντο των ΑεΔ, Α&Δ ορ­θογώνια»E V ) τδ ατο rijx ΒΔ τίτατ'μ/ν ί̂ τ«*

Τξ&γωνον ίςιρ ίσον τφ ν»3 tup ΒΝΖ όβογωνίφ 
( Hup. Α'. τί{ί Δ '.) * το,τι οίτο tvjs ΠΗ, ίσον τφ 
£τ!} rwv ΪΙΝΖ. Κ#) το #τ$ τζί ν η τφ ντο των
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K M G t ie s a t xτΝΖ. Kα) η υπεροχή άρα των οίπό Β Δ , HH, τ«τ' ίτ/ των άτο Β Δ , Β®, ήτοι τό ντδ των Α®Δ ορ­
θογώνιον (5 τ5 Β'.) ίτον is* τφ ορθο̂ ων/φ τφ τε- 
ριεχομίνω ντότε της ΝΗ ^ rfc ντεροχν;5 των β/το- 
τεμνομενων B N , H N , τ«τ *<j/ τζ? BH (ι τ2 Β".) t̂ Ti< 'tvfi ®Η. Λέγω δη τό υπό των Α Θ Δ , Ιτον τω ντο των Ν®, Ν Ζ. ζ£<?αΰτως η υπέροχη των βτδ τ η ίΐτ' *ν Β θ , ΒΔ τ5τ is J τ$ ντο AS Δ  ορ­θογώνιον (6  τ« Β".) ΐ«Τον«5ί τφ: ορθοτ'κν/φ τφ τε- 
ριεχομενφ υπό τ». τ?« ΝΖ ^ τίίί ντεροχίδ των ά· 
ποτεμνομίνων ©Ν, ΒΝ είτ av rijs Βτ, τίτ. «srTijf S tj, vjTO/ το ντο των Α θΔ , Ιτον τφ ντ5 των ijS , ΝΖ. Ο*μο/ώί δειχθητεται οτι τ̂  ντο των α Ε Δ  ίτον τφ ντο των Μ Ε , ΝΖ * τό,τε ντο των Α?Δ ,  τφ ντδ των μ ε , ΝΖ. Αί τ«ρά τήν διάμετρον αρχ 
ηγμεναι ευθεία/ Μ ε  , Η® sloriv ώς τά ορθογώνια Α Ε Δ , Α Θ Δ  τά υπό των τμημάτων της βάτεως 
περιεχόμενα ( ι τ» <?'.). Τά γάρ εξ αυτ&ν εκϊ 
την αΐτψ Ιίχρχμετρον ΝΖ γινόμενα εξιτπται νί· τοις τοΐς όρθογωνίοις*). ilVavTccg ετείεςιν ως το 
υπό ΑθΔ προς το υπό Α εΔ , «τω το ντο των ΝΖ προς τό υπό των μ ε ,  Ν Ζ· ώί δε' το ντο των tjS1* ΝΖ τρο$ το ντο των fte, Ν Ζ ,  «τωδ ή με
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* )  Μ*«it γάο ίςιν ΛΒΑ=οΜΕχΝΖ $ AQAssB®  
χ Ν Ζ , ϊςΐ Sit ΑΒΑ t Α Θ Α τζιΜ Ε χΝ Ζ : Α β χ Α Ζ  · *λ-λα Λ ίβ χ Α Ζ  S Α ® χΛ 'Ζ = 5 Λ ίβ  i Λ ®  ( ι . τ ?  <?.)· « j*  
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Hesestaes·» ?9
τρδ$ t<jv ijS ,  fan αςχ y μ s v$ s  if S’* ώ{ τδ 5* 
πϊ Α ε Δ  v fo  to ίιτδ A $  Δ  * οκε$ sfoi fei%at.

D O ' P I S M A .

ΤΙρααχβείοΊΐξ δδ rijt ΗΠ iir) Surtax αχ$ι *3 
Λ , ilr/f τεμεΐ τήν ΜΕ πατά το I ,  εςχι τδ υτύ 
ΑΕΔ Τζος τδ Μ  ΛΙΗ, ω{ η ΜΕ τρδ« την ΜΓ.
0*ν γ&$ τξότον τδ υτο των Μ Ε, Ν Ζ, Αήίτο» τφ 
vtb των Α ΕΔ, «τω $  τδ δτδ των ΜΙ * ΝΖ Ατω«
StjVm» τφ ίιτδ των ΛΙΗ · κχ) fav χζχ τδ νττδ 
ΑΕΔ τ^δς τδ νιτδ ΛΐΗ, ώ$ τδ ίτδ των Μ Ε, ΝΖ 
ίτ̂ δί τδ tiro των Μ Ι, ΝΖ · ο5«ν ^ ω« 4 MB 
Ml ( t τ3 9·). Ιίρββχθί/τιΐί ds % ryt νιτ ετ) τδ 
λ  fa t τεμεΤ την με κατά το *, εςαι τδ Ινο ΑεΔ, 
οτ*ρ ΛΓΗτα/ τφ" tiro των μ «, ΝΖ, -πτροί τδ δτδ 
λ< η, οΐΓί£ ϊτόνίςι τω tiro των μ/, ΝΖ,ωί η με 
vgsf μ/.

Π Ρ Ο Τ Α Ε Ι 2  IB'. »»Εάν εν Ελλείψει $ άντικειμε'ναις τομαΐς r%t)(X, 3 4 . ευ£ε7α οΐαδ̂ τ»; δια τβ κεντρ» ι? ΜΓ 35· ά%«δ'̂ Γ, irpGCt'X'Stfeci. συμτετεΤται ετδ, πάτερα ’Ελλείψει ij rjf ετερα των αντικείμενων κατά t c  2 ,  % ΰΙ<χύ> τμι^σεται κατά t c  κε'ντρον * $  αί άτο των Μ , Σ  α*%&εΐσαι, εφαττομεναι της



x e e e s n s a e *Έλλε/ψεωζ $ rw Αντικείμεναj>, etfov- 
rh  άλληλαΐζ ταραλλ^λο/ τε foai.A  Vo τδ Μ τιτχχδω ir) τήν αρχικήν διάμε­

τρον NS ή iifeitt MK, $ r j ΓΚ fatj *δ ΓΖ · τρίς Si τφ Ζ τετάχδω Ιτ) £ατ*ρ« της 
ΰιχμετρα η Ζ 2 , $ ετεζευχδω η ΣΓ. EVfJtiy ή 
ντεροχη των βιτ$ ΓΝ , Γ Κ , τδτ* is/ το ΝΚΖ 
ορθογώνιον ( $ τδ Β'. <ν τδ E*Msfys/ ^ 6 τδ «ντδ εν τΛΓί άντικειμίνχις) βξντνται 7% υτβροχ% των *- 
7!̂  Γ Ζ , TS των χντοΐς ομολόγως ίτων, τδτ «ς* τω iVi Ν ζ3 ο’ρθο̂ ων/ίρ (5 $ 6  τ» uvri). £  τά aVi των τεταμένων 3VIK, ΖΣ τκράγωνί *ί/ν ω{ τ  ̂ είρημενα ορθογώνια (Πρβτ«τ. Ε', ccs «-pif τήν τ'τερβολήν ^ ώ« ττροί τήν ΕΓίλιφν), τά τ«·Tp«Vwv# «pot ΤΛοτω «<»<ν Ιτα αΤληλοις4 »«) ετο· 

μένω! η MK Ίνη rij ΖΣ. E V  Si s# χχτχτκευη;vj ΓΚ TiTvj τδ Γ Ζ , ητ& ντο ΜΚΓ ΗΚΓη τη ντο ΣΖΓ. Ε iff) γάρ ενχϊλάξ εντίί των 'τχρχ?ληλων4 χ«< η ΓΜ βρω /3«V/s τδ τρ/̂ ων» ΓΚΜ i<rvj «ςί τδ ΓΣ (3«V« τδ τρίγωνα ΓΖΣ (4 τδ Α'.), κα* ή ντο ΜΓΚ tcrsj τδ £ττί ΣΓΖ · πα) sirs) η ϋ̂ β ΚΓΜ με­
τά της ντο ΜΓΖ dvcrlv άρθχΐς εξιταται ( 1 3  τδ Α'.) , δυτίν ορθαΓί Si βξκταται ^ ή Siri ΖΓΣ με­
τά της ντο ΣΓΚ, διχΓ/ν ορθαίς άρα εξισωθησεται δ ΣΓΖ μετά της ντδ ΖΓΜ. δ ΣΓ αρ* «V W- S5/&5 χε/το» τδ ΓΜ  (»4 τδ Α'.) * δ ΜΓ αρ« τρο- αχθεΓΤα τνμτίττει έτ) θχτερχ τη τομή κατά τί

8o



Χ β ίβ S9 M S S X
X .  χα) fj M rs  %ίχ* τίτμητat κατά το χεν» 
ΤζΟν Γ.

Α χθί/crccv δε των εφαπτομένη Μ©, ΣΠ, 
έπε) το μεν ντδ των ©ΚΓ ô Soycowov εςΐν fooy τφ 
από της ψώιαμέτρΗ ΓΝ ητραγώφ (Hof. ΙΑ'. 
τ{?« ©'.)* το δε υπό των ΖΓΠ Ίσον τφ από της 
Γ 2  (δίά τον αυτόν λόγον) ,  ^ $? ΓΝ i<r̂  rig Γ *  
% δή $  τδ από ΓΝ Ίσον Τ£*Γ ατο Γ2 ,  α̂ α ^ τδ 
Ιτδ ΘΓΚ ίίΤον TCfT ντο ΖΓΠ (ήτοι © Γ χ Γ Κ β Ζ Γ  
χΓΠ)* 'ίση δε η ΓΚ  τη Τ Ζ , ίση άρα £ ή®Γ τη 
ΓΠ* if η δί i  η Μ Γ τη ΓΣ* £  δ$ £ η υπό ΣΓ1Χ 
τη υπό ΜΓΘ, αρα ^ η ®Μ ίση τηΤίΧ (4 τ5Α')> 
αλλά δή ^ «̂̂ «>λν)λο< * είγε al εναλλάξ γω- 
νίαι Μ ©Γ, ΣΠΓ άλληλαις ίσαι are πλευραϊς Ί· 
σαις ταΐς Μ Γ, ΓΣ άντιχείμεναι. ΤαΖτχ δε πρχ· 
χειτο δεί%αι · άρα «τ.Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ  A A'.

ΐίροαχ^είσης δδ της ΧΖ έπι δέτερα της το-
ZXQ1 Ε ,  δ!?λον οτ; vj ΧΖ έσεται Ίση τη 

Ζ Ε , άρα $ *£· Κ Μ , ητιςέςι τη ΖΕ 'σα^αλλ ·̂ 
λος. Ε'πιξευχδεΐσχ άρα η Μ Ε, έςχι τη ΚΖ πα­
ράλληλος £ Ίση (33 τβΑ'Ο·Ε Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Β'.

Α\%εΐσα δέ h i  τα χάντρα ^ παρά τάς τε- 
ταγμένας Μ Κ, ΕΖ η ΓΗ, hJ%a τεμεϊ τήν ΜΕF

S i



«eneftesesx«ατά το B , $ 4> άπάσας τάί «ιϊτξί παράλ­
ληλες *' τά πέρατα των κτων «V/ τήν διάμετρον ΝΖ  τεταγμεναν επηξευγνυύσχς. Γεν̂ τετα/ «̂ άρ ή ftfv ΒΜ Ίση τη Γ Κ , η δε BE Ιση τη ΓΖ. ΕΑ 
σι γάρ αντικείμενα! πλε*ραΊ των παράλληλέ 
γραμμών ΓΒΜ Κ, ΓΒΕΕ, ^ υτζοχειται η ΓΖ  ΐ- 
ση τ  ̂ ΓΚ. Α^α ^ ί5 ΓΗ εςα< $ αντ̂  δ/άμετ̂ ο?, ε0* ην τετάξονται $  δίχα tut* αυτής τμηθησονται αΐ τί] αρχική διαμέτρφ παράλληλοι ευθεΐαι Μ Ε, 
ΤΛ. ΚαλεΑ^ω δέ ή τβ/αιίτΐ} Γ Η , δ/α'μετρο? Δ Ε Τ - 
Χ Ε Ρ Α ^  >i, Χ Τ Ζ Τ Τ Η Χ  τη πρώτη. ΐίτις εν ^ν τ£ Ε’ λ̂εΛ̂ ει ο̂ /ξετα< Joro τζί οτε̂ με'τρ» Tvji τομής ^ i«r/v ι$ ΙΓ Τσ**} τ# ΓΗ. Τετακται γάρ *J at/Vvj ε- τ) τήν «τρωτήν δ<«μετρον Ν α * $ επομένως τε- τ^τα/ νχ·’ avrijs 5/χα «ατά το Γ . Κα} εσε) τδ 
άπδ της τεταγμενης ΓΗ τετράγωνον ε?ί τ^ ί τδ 
ίπδ των τμημάτων της διαμετρκ πτεριεχόμενον ορ­
θογώνιον ΝΓΕ* τ«τ’ εςι προς τδ άπδ της ΓΝ τε* 
τράγωνον,  ώί η όρθια πλει^ά NT πρδς την πτλα- 
γίαν ΝΗ ( Τ1ορ> ς . της ς '.) , $ των ορών (Γ Η , Γ Ν ) τετρχπλασια&εντων, τδ άπτδ της HI πρδς 
τδ άπδ της Ν α , ως η NT πρδς Να , Ĵ ror vj NT 
'ϋτρδς την ΝΕ εχει λόγον τον διπλασίονα· τ« της ΗΓ πρδς Ν α * διά ταΖτ άρα η HI διάμετρος δει· 
τέρα 4 συζυγής t ες) μέση ανάλογος της όρθιας 
πλευράς NT ^ της αρχικής διαμετρα τε άμα «ο) 
πλαγιας πλευράς Να . Εν ίε τη Τ*περβολη διορί-

35»



x e e a s fs fe s s X
t̂rcct sir* by <vfop(tsTat μεν ws μίση Ανάλογος της 

τε οργιάς τΰλενρας _Τ$Τ ά, της κλχγίας ΝΗ, ο· 
ρκ&εΐατχ δε τΡ.τον τον τρίτον , διατίθεται διά ra 
κέντρα Γ ,  ύς είναι τε τχίς ί-σί τνν διάμετρον Ν2 
τετχγμίναις παράλληλος, ά, διγα τεμνει&αι α α­
γά το Γ. Οί'τω 51 πορι&εΐτζ £ διατείίείτχ hat 
(sv) της Τ διάμετρος δεύτερα ^ τη 7Γ̂ ω·
Τη M2 Τιξυγης,

U P O T A S U  IV'.
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Ε ’ν μεν riff ’Ελλείψει ret άτο των ετ) Σχ^  34 
τν,ν HI δεύτε pay διάμετρον τεταγμε'νων * 25' Β Μ , ΡΤ τετράγωνα εςαι ώς τα ντο των τμημάτων τ?ς αυτ£ς διαμε’τρε τε- ριε^ομενα ορθογώνια ΗΒΙ, H F I, τετ’ εςιν ώς $5 ντεροχη των άτο Γ Η , ΓΒ τρός τι)ν υτεροχψ των άτον Γ Η , ΓΡ.Έ ν δε rvf Ύ'τεφο\% εςαι τά αοτα τετράγωνα ώς συναμφοτερον το «το ΓΗ,ΓΒ τρος συναμφοτερον το άτο ΓΗ, ΓΡ»

Το πρΖτον Ιν,λον" τεταγμενκν γάρ iit) την 
άρχιχην διάμετρον ΝΞ τ£ν εvSttw ΜΚ, ΤΦ, s-t V t S t* 4 f \ i \ <M«‘>   \ - \qou ως το υνο ΝΓλ, τντ εζι το αττο ΓΝ τρος ro 
tire 2ΚΝ, ντω το άτο ΓΗ προς το άτο KM, ή 
τβ ΓΒ , £ ενχδλάζ «3 ολον το άτο ΓΝ προς ολονF *



x § e e s « « s e s x
rb fab ΓΗ , ίίτωί άφαίζ,εδϊν fab τβ ιτρώτβ 
tiro ΗΚΝ άφχψ&ϊ» «Vo tb δίντ*ρβ τδ «οτδ 
ΓΒ ( 55 )» Ka) ώί a(>it λβνο̂ ν rb fab ΓΚ vj BM 
<σρ 3ί λο/ιτον τβ ίτο ΗΒΙ, Ιτωί βλον rb fab ΓΝ 
-crpes ολβν τβ airb ΓΗ (19  τβ E '.). Κατά δή τίν 
βντον τροίτον ίειχ&ήτεται οτ/ ^ rb aVo ΤΡ 
jrp$y τβ fab ΗΡΙ, ώί το ατο ΓΝ τροί το άοτδ ΓΗ 
( 56)» Α̂ ρα τά fab των #ττ} τνν δ«ντ*ραν δ/«μ«* 
τρον HI τίτα^μενων BM, PT τετράγωνα fcb 
ώί τά ντί των τμψάτνν τ?ί δ/αμετρβ περιεχόμενα 
όρδογωνιχ ΗΒΙ, ΗΡΙ, ά'τίνάί/τ/ν ΰπεροχα) των 
«VJ Γ Β , ΓΡ τρο« τβ αντο άοτδ ΓΗ (5 τβ S'.)

TJ δε δεντερον δι/χνντα/* iirsi y^p foJ rft 
Τ'ττερβολί;; , rb fab SKN νρϊ; τϊ fab KM q 
ΓΒ *Vv ώί ή irXay/a πΧβνρά SN τπ-ρος τήν όρ­
γιαν NT (Hop. Tvji E'. ) ,  ij ώί rb fab SN 
-ετροί τb fab HI (μέση yip ανάλογο; q HI h  
ταίί NS, NT toy εϊ^ται μετά rb B Hope μα 
τ?ί IB'), ί ,  λ^φθεντοί τβ τεταρτβ εχατερπ των 55 56

8 4

5 5 )  r jf* + 3 K A t a r iV  * $* r t f '+ H s A a i t f *  <5 .
<r# S '.) * ay* ιτι(»ς» ΓΒ* : F/^es^atyrS,» > « .

FS% ?ςβι i )  FA”»; ΓΗ *  $  «ς λοι-τοκ F/f* <ryo< 
λοιτό» R BI % rSr* »ς<ν w$ BM.* : RBI ‘ 4 y «i F/ter&
Si»/.

5 6 ) Γ Φ ’ + ^ Φ Λ ^ Γ Λ *  * $  F P t+ ffP / e r F tf*  ·
vt) Si i v  ΓΝ* : ΓΒ*~ΞΦΗ: ΓΡ* ? ΓΦ*· t«*« S* $  
ΓΒ* · Γ//<=>ΓΦ*; HPbsTf* , tfp j (ip. TS £'.)♦ fce y«# ί  ΓΦ τ« Ρ Γ.



χββββ·8δS9X

χπ) 2Ν, H i, ως το χπύ ΓΝ τδ άίτδ ΓΗ * * 
ηχ) τννχμφότερος χρα ο ηγψενός τρίς σ.ννχμφοτε- 
ρον. τον επόμενον 9 ώς εις των Αγόμενων πρίς τον 
αυτόν επόμενον, ήτοι το u©o 2ΚΝ μηά τον ά· 
orb ΓΝ, τ η  εςι τΐ χπΐ ΓΚ *} ΒΜ (6  τβΒ'.) 
οτ ς̂ το χπΐ ΓΒ μετά τ5 απί ΓΗ, ως τδ (two ΓΝ 
προς το χπο ΓΗ (ί 2 τ5 Ε'.) (57)· ° V 5jV 
Ζειχθ&εται ότι $ το χπΐ ΤΡ Ζςι πρ)ς τΐ &π\ 
ΓΡ μετet τϊ άπο ΓΗ, ως το χπο ΓΝ προς τΐ α· 
πΐ ΓΗ ( 58 ). Τά άπο των τετχγ μενών αρχ ΒΜ, 
ΤΡ τετράγωνα εςιν ώς. συναμφότερον το χπο ΓΒ , 
ΓΗ προς συναμφοτερον το άτο Γ Ρ , ΓΗ , ο sht 
ΰεΐξαι.

Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Λ".

Αϊ,λον άρχ ως tv τ% Ε'λΚείφει το άφ* οίχτπν 
τετχγ μεν̂ ς MB τετράγωνον h i προς το υπό των 
τμψάτων rij{ Ιιχμετρπ, εφ’ ν,ν τέταχται, περιε·. 
χόμενον ορθογώνιον ΗΒΙ, ως !j πλχγίχ πλευρά 
ΝΣ προς τν\ν ορθΐαν NT. EV  % γάρ ως το από
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57) Ε "ςι 9ηχ$%ναι το $  5ru‘ SKN·. ΓΒ*ω=ΓΝ'· Γ Η  $  rraZU g S K N  ·. Γ Ν 'ζζΓ Β 41 ·. Γ Η ,  $  συvSivrt 3 Κ Ν +  
ΓΝ * : r N ^ n f + r H *  ·. Γ Η "  $ π&Κίν & Κ Ν +
Γ Ν * ■ Γ Β ’ι+ Γ Κ ,ε= Γ Ν '·.Γ Η ί  · $  i*ti 3 Χ Ν + γ Ν * = γ & ·

· «ρ* ΛΛί* * ΓΒ'+ΓΗ'ζζΓΝ*ι Γ/Τ».
58; ΗΦΛΤ i ΤΦ*~ΞΝ ι NrtsSN* t N ir=:rN* :Γ ϊΓ  

«?* 2ΦΛΓ; Γ Ν 'α Τ Φ Ϊ Γ Ι * :  Γ Η 1 · $  ̂ V + r t f * : riV 1 
c * Γ Ρ * + Γ Η * : Γ Η 1 · « a φΛ-K W » * Γ Ρ '+ Γ Η 'τ χ Γ Η *  
• ΓΝ* ■ άλλα Λ ΦΛΜ-rW‘= : ΓΦ"= 77* - ΆςκΤΡ* ι ΓΡ*4» 
Γ Η * = Γ Ν * :Γ Η * .
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ΓΝ «y$oi τό άπό ΓΗ (κχrot την Ttapitfav )♦ η τ«· 
τρχπτλχτια&έντων των ψύν (ΓΝ , ΓΗ ) ώί τδ 
από Ν5 πρός τδ ώζ·δ H i, άτινάεζίν ως Να ΈΓ̂ βί NT (μιτώ το δ'. Πο̂ . τί{ί ΙΒ'.)

H O ' P U M A  Β*.

O^sv εαν των NT, Ht, NS πορί&η τετάρ- 
τη ανάλογος η ΗΧ, αυτή δή εςχι πλευρά ορ$Ιχ 
της (τυζυγΰς διχμετρα ΚΙ. Ε’να?λά<Γ(Τοντι γάρ από 
της αναλογίας (Ν Τ :Η Ι= Ν Ε ϊ ΗΧ) hat η ΗΧ 
πρός Ht, ώί η ΝΕ προς NT. Α’Μ.* ώί η Ν3 πρός 
N T , πτω το από ΒΜ πτρός το οότο ΗΒΙ, $ τ» άπό 
ΤΡ προς το υπό ΗΡΙ. Τά από των τεταγ μενών ά- 
ρα τετράγωνα προς τά υπό των τμημάτων της διά­
μετρο:, εφ1 ην τετάγατχι περιεχόμενα ορθογώνια 
έ<ςϊν ως η ΗΧ προς HI, τίτ εςιν ως η opSfia πλευ­
ρά προς την πλχγίαν (59)·

I I O ' P U M A  Γ'.

EVi δε της Τ'περβολης επείhtv εκ της πα- 
ρίτης ίΐροτάτεως τδ από MB προς (Τνναμφότερα τά 59

5 9 1 C f r t  i  β Χ ί ς ι ν  o q S ( x  οτλ»υρ« ήί* Π χ ( ά μ ι Τ ( ο ς  
Τ η ς  α υ ξ υ γ κ ς  ί ι κ β ί τ ς *  H I  ίη 'λ .ο ν  i x  τ η  t h a t  τ α υ  τ η ν  
τ ( ( τ η ν  α ν ά λ ο γ ο ?  τ Χ ν Ι Η ,  Μ Ξ  κ α τ ά  τ α  } η $ ί ν τ α  μ ν τ ά  τ ο  
Β  Π ο 9.  τ η ς  Ι Β \  Ε ' * , \  γ ά ( ΐ ς ΐ  & Τ :  H J e x f t S :  Η Χ  
f i x  χ α τ α τ χ ι υ η ς )  ,  ν ς α ι  i v & W K i v t o v  τ ι  Λ ‘5  * Ν Τ ^ Ι Ϊ Χ :  
Η Ι ' ά Τ λ ά  Ν 3 :  Χ Τ χ ζ ο Κ Ξ 1 : Η ΐ \ ά ( α  A S * .  Η Ρ ί ^ Η Χ :  Η Ι  
* ,  ά ν ά τ α Χ ί ν  Η Γ  :  Ν 2 ι = ζ Η Ι : Η Χ  · oStv H I :  Λ ’3 = Α 3  
; Η Χ .
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ίπο Γ Β , ΓΗ * ώ; τδ άπδ ΓΝ προς τδ άπδ ΓΗ,  
ί} «ί ij NS πρδς NT ( μετά τδ Β'. Ηόρ. της IB '.), 
η, ληφδείση; της ΗΧ τέταρτης άνχλόγα των NT, 
H i, ΝΗ, ώί αντί) η ΗΧ προς HI * δί)λον δτι μ 
ΗΧ εςαι πλευρά δρ Six ί| παράμετρος της δευτέρας 
διάμετρε HI (6 ο).

ΈΪάν δε ha της HI γρχφκσι  ̂ έτεραι αντί· 
,χείμεναι χϊ η Κ α , ι Ι Ύ ,  η μεν HI εςχι τάτων διά­
μετρος £ πλαγ/α πλευρά· χί δδ άντιχείμεναι χχ- 
λεί&ων Χ Τ Ζ Τ Τ Ε ΙΧ  ταΐς προτέραις ΝΜΤ, ΧλΛ. 
Ουσης της πλαγιάς τιίτων συζυγές τη έχείνων- 
πλαγίφ · αΐ τέττχρες δέ ο μ* , κατά συζυγίαν 
άντιχείμεναι.

Π o' Ρ I Σ Μ Α Δ'.*

Κ.λ) επε) ταχδείσης της ΑΡ εντός της μιας 
των κατά συζυγίαν αντικειμένων έπ) την διάμετρον 
HI, τδ άπδ ο ης ΑΡ τετράγωνον έςι προς το υπδ 
ΙΗΡ ορδογωνιον, ως η ορδίχ πλευρά ΗΧ προς τήν 
πλχγίαν HI (Πο̂ . s'. της Ε\), ^ η ΗΧ πρδς HI, 
ως τδ άπδ ΤΡ προς συνχμφότερχ τά άπδ Γ Ρ , ΓΗ 
(Hop. Β'. της παρέσης) ,  άρχ το άπδ της ΤΡ η
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6 ο )  z/?X oy ί »  τ ϊ τ ο  $  χοχταμινοις r t f  α υ τ ίϊ Ssif-tl
V * %ί>|ο·αμίία iv 'τζ' 59 Xtmtiiiftl. ΛιιχΒήιήται y » f
ΐ  N X  T((th aWXoyov μιτά τέ* H I  or\wγ(α»
t λ ι υ ρ ά ν  r Z v  <rw<foy«y 7 *v e Q $ o \ S s v  tj f i x ,  l / T ,  19 t h # " S  £ r / j ϊςιυ  « ς  ττρος τ « ΰ τ α ς  σ υ ^ υ γ ^ ς  ίι« μ » τ $ β ς *



χ « ββ* βββ$χ
•tvfi ΛΡ τρot Τυνχμφότερχ τά xm  ΓΡ , ΓΗ, ως 
τδ ατο ΑΡ ττρος το tiro ΙΡΗ.

Π Ο ' Ρ Π Μ  A Ε'.

EVs) δέ ex τ3 vjyB/ziy# Πορ/ίΤματόί «V τ) «- 
<5Τ5 ΛΡ τρος^ννχμφότερχ τά άτο ΓΡ, ΓΗ , ώ? 
το «το ΑΡ τρος το ντο ΙΡΗ. E’vctMâ  μιν εςχι 
ως το «τ^ ΛΡ Αρος το «W& ΑΡ, «τω σινχμφο· 
τερχ rk άτι ΓΡ , ΓΗ προς το two ΙΡΗ ορθογω* 
MV (οττερ ορθογώνιονεςιν ντεροχή των ατο Γ Ρ , 
ΓΗ). Αιελόντι ΰε ώς το ντο ΛΑΤ τρος το dtsto 
ΑΡ, κτω τέ δίς imb ΓΗ προς το ντύ ΙΡΗ (*)“ ηΧΙ 
#να>λά£ ως το Ιτύ ΛΑΤ Ότρος το bit aWo ΓΗ, 
ντω το άτο ΑΡ τρος τΐ ντο ΙΡΗ* «Μ* ώς μϊν 
το άτο ΑΡ τρος το ντο ΙΡΗ , κτωί η ΗΧ τρίς 
HI (Hop. Β'.), ως Sj  $ ΗΧ τρος HI, κτω το άττο 
ΓΝ τρος το' άτο ΓΗ (Πορ. Γ'.) £ το δίς άτο ΓΝ 
τρος το δίς άτΙ ΓΗ* €ίς χρχ το ντο ΛΑΤ τρος 
τΐ δ)ς άτο ΓΗ ΒΤΜ το δίς άντο ΓΝ τρος το δϊ« ά- 
ν ο ΓΗ * $ ετ$ί το δ)ς άτο ΓΗ ές)ν ε/χτέρφ τφ 
λόγφ χοινον, τΐ άρα ντο ΛΑΤ ίτον τω δ/ς «το' 
ΓΝ. HVo/ το ντο ΛΑΤ ορθογώνιον hTsKxffiov rS
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*) A ito\0m  St ΚΛ» A r — A l*  : ΑΤ*ζ= Γ Η '+  
T P - Ι Ρ Η :  ΙΡΗ  · αλλα AP^—A F —A  Λ Τ '  t’ly i Λ Ρ ’=  
Λ Α Τ + Α Ρ ( 6 . * Ϊ Β \ )  $  Γ Ρ '—ΙΡ Η β Γ Η '  · ilyr> ? ’=  
Ι Ρ Η + Γ Η 11 (Six η 1» αυτιών). χντίκχταςάντχν χς& τα» 
W  «ςοΜ ^Γ.· A P '— r i V + r # 1 : ΙΡ Η — ΙΉ Γ*: ΙΡΗ .
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ατό της ΓΝ τετράγωνά, κα) πχντχχ* μέγεθος 
ςα%εφ.

Π ο ' Ρ Ι ί Μ Α  ς'.

Εαν «ρ« «©■) των αντικείμενων υπερβολών 
τεταγμένως επ) τό πέρας Η της διαμέτρκ ΙΗ άχ· 

εΰθιΓα η ΗΨ ffu/ZOTtoTycra τξ} μ»$ των ετέρων 
συζυγών κατά τό Ψ, το «V aJrijf rer^eywwv hat 
δ;τλ«Τ/ον τβ « το  ΓΝ $  μέγεθος ςαδερον ^  αυτό 
(61). EVi) γάρέςιν ως- τό άπΐ της τεταγμένης 
ΗΨ τετράγωνον πρίς συναμφίτερα τά άπο ΗΓ,
ΓΗ , τβτ  έςι προς το δ)$ ατό ΓΗ, ίίτω το άπο 
της ετέρας τεταγμενης MB προς συναμφίτερα τά 
άπο Β Γ , ΓΗ (έκ της παρνοης ΐΐροτάσεως). Ώ,'ς 
δέ το άπο MB τρός συναμφίτερα τά άπο ΒΓ. ΓΗ, 
έ'τω το άπο ΓΝ προς το άπο ΓΗ (Πο̂ . Γ '.), τό, 
τε δ/ί άπο ΓΝ τ ό̂? τό δ)ί άπο ΓΗ, ω? άρα τό 
άπο ΗΨ προς το δ)ς ατό ΓΗ, £τω το δ); άπο ΓΝ 
προς το δί$ άπ) ΓΗ. Το άρα «τό ΗΨ, διπλάσιαν 
τβ άπο ΓΝ.

Π Ρ Ο Τ A % I  2  ΙΔ'.

Ε’ν r ?  Έλλε/ψ ε< $  τοίίς άντιχειμέναι; Σχημ. $6. 
τομοίίς piadvj τις κΑΐή ευ$έΐα ΜΓ diet 37‘
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6ι) Tff <rwt(* Ρ  οντοζ tV*l το Η > i  ιυ$ί7α /Μ μι£/ςαταΐ #f$ τηρ ΙίΨ ) $  4 Τ Α  iff njy C/3fV roiro ΤΑΛά'τοβαίνϋ 'iffον ri> φ $i
ftMsstrN* ♦ «** $ ΒΨ=ζ2ΓΚ
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re  xivrpu SttixtiiTx, διάμετρόζεςι $  αΰ- 
rvj oi%ct τέμνχσοι τοίζ ε τ  αύτψ  rarety* 
μένωζ τα$ά ri}v έφ&,ττομε'ν/,ν Θ Μ  κα- 
ταγομε'νας εύ&είαζ Ν Φ , ΗΖ*

Δ(ά μεν τ^ί #ΰ0ΐ/φί)ί Ν τί{ί τρωτές 3ί«μετρ8 Ν2 ηχ$ω της τομής εφαπτομένη η H I, ητ/ς τε· 
μεΐ την μεν ΜΓ πατά τΐ I ,  την δέ εφαπτομένην 
Μ® κατά το Ε , $ τάς im  την ΜΓ τβτ«γμένως 
κατχχδείτας ΗΖ , η ξ χατίί τά Ω , ω, τήν μέν 
πρωτην «νωτβ'̂ ω 'f'vji δίά τδ Ν τβτα^μενως αχΒεΑ 
(Tvj; ΝΦ, την δδ δευτέραν χχτωτέρκ. £*?} δέ την 
πρωτην διάμετρον τετάχδο* al ΜΚ, ΦΤ, ΗΛ, 
£ Β , η λ  , ξ β , τυμπήτταται τη μεν ΜΓ κατά 
Τ , Ρ , X , <τ* τη δέ εφαττομεν  ̂ Μ® χατα Ψ , 
Ο, A , &. Ε’ττεί av εςίν έχ τα ΙΑ'. Πορ/τματος 
της Θ'* η ΓΚ -σ^ς ΓΝ , ως  ̂ ΓΝ προς Γ ® , I* 
<?«( $η τ) άπο ΓΚ ®̂ βς το χπο ΓΝ, τδτ* έςι το 
τρίγωνον ΒκΜ  ίτ̂ δς το αντ$ ομοιον ΓΝΙ (19 τ2 
ς .)  (ος η ΓΚ προς Γ® ( ορ. η  τδ Ε '.)* ως δέ η 
ΓΚ προς Γ ® , «τω το ΓΚΜ προς το αυτφ ίτονψες 
ΓΘΜ ( ι τδ ?.). To xpx ΓΝΙ τρίγωνον, ϊτον τφ 
τριγωνφ ΓΘΜ (*). Αφεντών δέ επί μεν της Τ*-

9 °

' )  JS W  »<“! ~  Γ Κ  : Γ Ν  : Γ Θ  (IEg. ΙΑ . «?« 
θ ’.) ίςαι ί» {$(. I I .  ΤΗ Γ . )  ΓΚ:  Γ Θ = Γ £ ι = Γ /V1 - 
«But .Γ Ν 'ζ ζ Γ Κ Μ .Γ Ν Γ  r*9- Τ8 $  γ * = γ ©
*= Γ Ο Γ  ΓΘ tf Λ .**ό > *« *«  Γ Κ Μ : Γ2ί£=ΓΚΜ *  
ΓΘΜ ^Γ.νΐ^ΓΘΜ .
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τερβολν\ς των δνω rev των ΐτων τριγώνων itt του 
ΓΚ Μ , ε«τ) £1 της Ε’τλεψεως τα ΓΚΜ J* των 
ΓΝ Ι, ΓΘΜ , άτολείπετχι εν επχτερφ τη ιττώ- <Γίί τ6 τρχτεξιον ΝΚΜΙ, Wov τφ τριγωνφ ΘΚΜ. 
E*s< 2? τρίγωνον ΘΚΜ -ŵ 5i τά αντω ομοιχ 
ΝΤΦ, ΠΛΗ, ΠΒΖ ,  wAvf, -ττ0 ωί το από 
τν*ί ΜΚ τετράγωνον τρός τά ατό των ομολόγων 
πλευρών ΤΦ, ΛΗ, Β Ζ , Λ  η, β ξ τετράγωνα 
( 19 τ« <?'.) £j εκ τ<ί φυΤεως της Ε'̂ λεί-̂ εως £  
Υπερβολής ως τό ορθογώνιον ΕΚΝ προς τά εκεί 
νοις άντιςοιχαντχ STN , ΕΛΝ, ΗΒΝ, ΕΛΝ, Ε/3Ν, (ΤΓ^τ. Ε'. ς'.̂  * τδτ’ εςιν ως η υπέροχη των ά*
τό ΓΝ , ΓΚ ( 6 2 ) τρός. την υπεροχην τδ ατό 
ΓΝ τρός τά ατό Γ Τ , ΓΛ , Γ Β , Γ Λ , Γ|3· η (2/ά το ανάλογον είναι τά ομοια τρίγωνα τοΐς ά- 
πό των hut αυτά ομολόγων τλευρων τετραγω- 
νοις) ως η υπέροχη των τρίγωνων ΓΝΙ, ΓΚΜ 
τρός την ντεροχην τα τρίγωνα ΓΝΙ τρός τά. ΓΤΤ, 
ΓΛ Γ, Γ Β 2 , ΓΛ Ρ, Γ$<τ ( 63)* τδτ Uiv ως τό 62 63

9*

6 2 ) Τ ά t& v y & m  S T N ,  S A N ,  2 V N ,  S A N ,  
£β Ν ιςίν υττ»()0%») τ* τιτράγόνα ΚΝ α υπιμ'χιΐ run 
d m  Γ Τ , Γ Λ , Γ Β  , Γ Λ , Γ β  (5 . Β\ Μ  τ?ς £”λ- λ»ίψ*«ς, )y 6 . τη αύτΗ ttri τ̂ ς Τ*πτ»(βο\*ίς.)

63) Ε 'ν ,Ιϊς ι ΓΝΓ.ΓΚΔ1=ζΓΝ* : ΓΚ 1 · ί«λόν« 
·?«ι ΓΝί-ΓΚΜ:ΓΚΜ=ζΓΝ*~ΓΚ* ; ΓΚ\ $ *«A*S 
ΓΝΙ -ΓΚΜ  ι ΓΝ*-ΓΚ*=ΓΚΜ ι ΓΚ\ ΚοίΙ αυβις »- 
*«<»<?*, ΓΝΙ * ΓΛ Ρζ^ΓΝ1 : ΓΛ1 > ίτ*ι Γ Ν Ι—Γα Ρ :  
ΓΛ Λ=ΓΛ* — Πί * : ΙΜ* $ ΓΝ Ι-ΓΛ Ρ  .· ΓΪ^-ΓΛ *
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τραπέζιο* ΝΚΜΙ τρος τά ΝΤΥΙ, ΝΛΡΙ, NBSI, 
ΝΛΡΙ, Ν/3(Γΐ. ζί'σπερ τ£ τρ/̂ ωνον ΘΚΜ 

ίτον τφ τραπεξίφ ΝΚΜΙ, %τω $ τό ΝΤΦ, 
ίτον Τφ ΝΤΤΙ, τό,τε UAH, τφ ΝΛΗ, καί 
το HBZ τω ΝΒ2Ι, ^ τά λο/ττά τρίγωνα τοβ λο/- 
ίΐοΓί τ̂ αττί̂ /'ο/ί. Ον£δν εαν από τδ r̂ iycova ΝΤΦ 
^ τδ αιίτφ ΐίΓΒ τραπεζίε ΝΤΤΙ ê a/pe&ij το χω» 
f/ov ΝΤΤΧ, «-σ·ολε/ο·δτο» το τ̂ /̂ ωνον ΧΤΦ ϊτον 
τφ ' ψοίφ τριγύφ ΧΙΝ * ων «ί ομόλογοι πλευ­
ρά* ΦΧ, ΧΝ δ/dv αΜηλβί* ΐ<Γί« ( ιρ τδ τ'.). 
σβιίτωί <Vfi ή vOr̂ ŝ vt των τ^ώνων ΠΒΖ, ΠΛΗ, 
τδτ’ εςι το, τ̂ ατδ'φον ΑΒΖΗ, εςιν Ίτον τφ τ «̂* 
ΟΓδ̂/φ NBSP, oVi êsiv νοτί̂ οχί} των τ̂ α-ατε̂ ων 
ΝΒΣΙ, ΝΛΡΙ, *άν αρα από των ίτων τραΌΤβξ/'ων 
ΑΒΖΗ, ΛΒΣΡ αφαιρε  ̂ Το κοινον χωρίον ΑΒΔ2Η, 
απολείπεται το τρίγωνον ΣΔΖ ΐτον $ ομο/ον τφ 
ΔΗΡ. ή Λ̂ α ΔΖ Itjj τ£ ΔΗ (19 τ ϊ τ'.). Ε*Τί δ« 
orfi το τρίγωνον έτ3)Λ , εςίν ομοιον τφ ΙΙΗΛ ,  ̂
ή ΗΛ faq τ£ Λ η , εςιν αρα τά τρίγωνα $ Wa*

ζλΓΛΡ-.Γλ '1 * «2U r^P * rVPcsrAW * Γ^1 * αςβ 
γ μ -  γ κ μ  « γΝ '- γ κ 'τλγνι- γλ  ρ  ι fa *- τλ* ·$ r «  Γ Ν Ι—Γ Κ Μ  1 Γ Ν Ι - Γ Α Ρ ^ Γ Ν '—Γ Κ ' :  Γ Λ * — XV1*. Too «ϋ’τοϊ δ it -r̂ oVov 8#<^5tti**r«l ori £  Γ & Ι—
γ λ ρ : r s n -p B t s s r fr -n l·i m h -r il·· *  m  
—F » r ; rtfi-rm =zrN /t—rB't. γ ν ' - γ τ * $ Sr*s »¥*£?{« ν·»**ίβχ8 «$« rijn «τα F iV , F - ϊ . τ$ος -πί»ύτ«(ΐοχ>ίι» -re «τα F/V· τςας τα άτα F T , F 4 ,  F f l , F - i . F  $ , t*{ 4 ιίτ,^οχιί r«» Tjiyiivaiii F iV l, FATA? τςος. W* «τίςοχιΐν -re rfiy«M , CNL <**όςτΛ F T ?* , Γ/ΙΡ, Γ Β Σ ,  
Γ Λ Ρ , Γ β  β.
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frov δέ rb ΠΗΛ τφ τραπαξίφ ΝΛΡΙ, \ftoV άρα £  
τδ wvjA τφ αυτφ ΝΛΡΙ* χοινη δέ προτχειμίήυ rS Λ β ν Ρ , γίνεται rb χωρίον ηπβσΡ Ίσον τφ 
τραπεζίφ Ν/3ο* 1* Α*>λά τ& τραπεζών Ήβ<τΙ ε<ςιν 
troy τφ τ|3£ (fftjft. 5° )* ™ τ̂ ί̂ ωνον

π β ξ ‘ifov τφ χωρίφ η π β ν Ρ '  xom Is του 
χ«0/ί» «τ/3ο*δ οίρθάτο?, απολείπεται τb τρίγω- 
W  ν}Ρδ Vfoy τφ τριγωνφ ξ ? δ '  εςι δε τά τρί· 

ταντα $ 'όμοια y άςα α\ ομόλογοι αυτών τλεο- 
Ζζ ά)ληλαις ΐ<τ«/. Η* ίΐίθβΓα αρα ΓΜ έ- 

ςι $ ctuTty Ζιάμιτρος δίχα τεμνατα πάνας τάς πα­
ρά τήν εφαπτομένψ ©Μ τβταγμένως επ’ αυτήν 
χαταχθείτας ευθείας ΝΦ, ΗΖ, ι$£* ο εδει δεΐξαι.

Β τ ί  51 της Ε ’ΜίΑ^ίωί Τψ&ίτβτυΜ tut’ αν- 
ab £ T/7rr«Vii? Tvjff «τ) τήν πρωτην διάμετρον Ν3 
«Tayfitwjf περαιτέρω τ2 Γ  κ*ντ̂ 8 εν) τά προς 
τό S ,  tos *χ« φέρε η β ξ  (%ημ. 38). Εν γάρ 

* τ£ πτάνει ,τάυτη εάν διά της xo^ptjf Η αχθξ? «<? 
τ/̂ α εφαπτομένη της τομής η S i ,  ε αετοί το τρί­
γωνον π β ξ  tvov τφ τραπεζίφ (64). EV
γάρ rb Ζ β Χ ι ,  πρδς τδ ΝΚΜΙ, ω$ το ορθογώ­
νιον 2 β Ν τ^ς τb ·πδ 2ΚΝ> ή ώς το απδ β ξ προς 
τδ avb ΜΚ, η τέως ώί το τρίγωνον π β ξ  πρίς 64
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64)  £*ςί γάρ *ς StUnfftr ο *νγγςαφίυς ΧβΣε  
Ν Κ Μ ΐ=3ΓΒ *-.Γ β*  ί Γ Ά ' - Γ Κ ^ Χ β  Ν , 8 κ Ν  ($. τ ϊ-S '.) e  0 * * : Μ Κ} (Π6or. < r '.;=  -re,?.· Q A)K  ft 9 . τ ·  Τ·> * « ν  3(3 Σ  i : Ν Κ ίΑ Ιο τ  β ξ  s QMtC‘ % in )  ®MK=zt 
ΝΚΜΙ, «;« i  9(1$=:ΧβΣΙ,
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th αίτφ ομοιον ©KlVJ, oir$g (Ο&ειπτχι ΐ<τον τφ 
NKMI τρακεζίφ· d'Ssv. εάν τροςεΖη κοινή ν βξ )  
α β Χ ι  re Σ|3Γ, γίνεται τΐ χωρίον ·τγΓ Σ £  Wov 
τφ τριγώνφ ΕΓί *  τδτω Si Wo» £ τβ ΓΝΙ (ό^)· 
αρα το χωρίον <υτΤΧζ Wov τω τριγώνφ ΓΝΙ* κοι~ 
ya δε τδ Γδ τ  άρ$εντοζ, 7̂ΓολεήίΓίτ«< τ^ τ^ ω * 
yov δΣ £ io*sy τ<£ Ν?τδΐ χωρίφ* α?λά το Νιτδΐ 
Ι?/ν Wo» τφ τριγώνω δΡη. Ε*ς< γάρ τΐ τρίγωνο» 
νΛνι Wov τω ΝΛΡΐ τραπεξίφ, ̂  Tfocrxtt/zm κων# rS 
χω^/δ Λ©·δΡ, γίνεται το τρίγωνον δΡη Wov τω 
χωρίφ Ν τ δΐ .  Α^λ το τρίγωνον δΧ£ Wov ο- 
μοιον τω τριγώνφ SPsj* κβ) tj πλευρά $jS 'iVtj ry 
δ£. EVl τζί Ε’Μϋψεω; χτ«

Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Α',

E W ) tJ τρίγωνον Γ0Μ  ΰέΰειχτχι εν rif onr- . 
f8<rt) lew τ£ ΓΝΙ, αρθιντοί «o<yy ετ) ft«v Tvfi T*- 
περβολνίς τδ τίτραττλίνρ» ΓΘ ΕΙ, επ) Ss τ^ί Ε’λ- 
λεψεως τδ ΓΜΕΝ, αττίλε/τεται το τρίγωνον ΙΕΜ 
Turov τω τρ/γωνω ®ΕΝ, UpoTvsiaiva Si τδτοίϊ #w- 
ν£ τδ τετράπλευρα ΝΕΜΧ, γίνεται τΐ τρίγωνον
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6$) Ε\·»\ a t S_iy Ν ΐ  ίφα-ττονται κ ατά  koqv'mv 
τ?$ τομ?ς, */<πν αρ« oiattjrivi τιταγμινί) χαιά.Τλη'Κ'Λ 
(Jlqar. Οι.) £(χ j£ ά̂ ν>)Χα<; ι·«ρά̂ ν.»)λοΐ ^°· τ» Λ'.)* 
τ α  rflyuvx χ(Χ F W , Γ 3 ι  ομοια* j£ FiV /: Γ Ξ ι ~ Γ Ν Χ * 
F3* Ο 9* τί 5'.> * ^ #Vil, »»« τ?ς τ? Γ£ϊτ»[ς, 
r N 'ts o r S 1,  « ί«  4  Γ Μ = Γ 3 ι .
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XlN ($ r i αετφ ομοιον ^ Tcrov S/£ το cfvai τν}ν.ΦΧ 
'iVijV ry XN, ΧΤΦ), Wov τφ τραττεζίφ MXN©.Π O' P I 2 M A  B'.

X

Ε ’άν Si τοΤς ϊσοις τριγωνοις ΙΕΜ, ©ΕΝ τρο- 
«cStfl κοινή τα χωρίον ΝΕΜ^γίνεται τι χωρία)/ 
©ΜΣΒ Ίσον τφ ΝΒ2Ι. Δέΰεικτα: Sc το ΝΒΣΙ τφ 
τριγωνφ ΠΒΖ Wov · α̂ « τδ τ^ωνον ΠΒΖ xerox τω 
τραοτεζίφ ΘΜΣΒ. Kotvu Si τη ΠΔΣΒ άρδεντος, 
d'uroXsi'UTtTat το τρίγωνον ΔΣΖ, vj το αοτφ ομοιον 
^ itrov ΔΗΡ (ίση γοίρ η ΗΔ τ£ ΔΖ) ίσον τφ 
ΜΔΠ© τραοτεξίφ. ΈΪάν Si τοΓς αντοΐς τριγωνοις 
ΙΕΜ , ©ΕΝ 7Γροςεδη το χωρίον Ν 0 Τ Μ Ε ,  <ycvif* 
rcTa» tS Ν β σ I Icrov τφ Ο J3 ο* Μ . Κα) cxc) το 
N(3<rl S*S«kt»  τφ τριγωνφ or β*ξ Ίσον, ε*/ν άρ« 
r i  τρίγωνον π β ζ  τφ χωρίφ &βσΜίσον · ^ <*£- 
θιντος «κατερ&εν τη or/3crS, αττολε/τετα/ τ̂  Sc*£ 
τρίγωνον ίσον τφ Μ Sir© τ^ατεξίφ»Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Γ'.Σομφανις Si} εκ τ»των, οτ/ τά τετράγωνα τά αχο των cV efaySvfoOTC ετεραν διάμετρον ΜΓ τ«- 
ταγμενως καταγόμενων ενδείων ΧΦ, Δ Ζ , S£, ίςιν ως τά ντο των τμημάτων της ι̂αμετρπ πε­
ριεχόμενα ορδογ ώνια M X μ, Μ Δ μ , MS μ. Τά 
γάρ τοι τετράγωνα ταίτάεςιν ως τά ομο/α τρίγω­
να ΧΦΤ vj ΧΝΙ, ΔΖΧ,  S£<r ( ίρ τ ϊϊ.) , τά Si TfA
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γωνα τάυτα Ishtttrat Ira rots τραπεζιοις MXN®, 
Μ ΔΙΙ& , M J®·© εκαςον εχάτφ άντιςοιχρντι (Πορ. 
Α'. ^ Β'.)· τά τετράγωνα άρα hat $  ως ή υπέρο­
χ η  τύ τρίγωνα ΓΘΜ, £ υπερέχει των ομοίων τρι· 
γωνων ΓΧΝ , Γ Δ ΙΙ, Γδ«\ τίτ ε<ςιν ως υπέρο­
χη τα από της ΓΜ , £ υπερέχει των από των ο­
μολόγων πλευρών τετράγωνων Γ Χ , Γ Δ ,  Γδ* 
*επομένως wj τά είρψένα ορθογώνια (66), Τοιγα- 
ραν το από της ΧΦ τετράγωνον πρός τά από των 
Ζ Δ , £δ, ij τδ από της ΧΝ τά από Η Δ , 
*}δ, έ<ςιν ως το υπό των μ Χ Μ  ορθογώνιον πρός 
τά υπό των μ Δ  Μ.

Π θ' Ρ I  X Μ Α Δ'.#
®"σα άρα προΰεδειχται συμβαίνοντα περι'τε 

ηάς έφαπτομένας $  τήν Ίίαράμετρον της αρχικής 
ΰιαμέτρα Να, τά αυτά συμβαίνει £ περί τάς εφχ- 
πτομένας $ την Παράμετρον οίχσΰητινος άίϊλης δ/«- 
μέτρα Ζιά τα κέντρα Γ  αγόμενης. Δέΰεικτχι γάρ 
ηΰη> οτι $ των ίπ) ταυτην τεταγμίνως αγόμενων
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6 6)  ΧΦ* : Δ Ζ ^ Χ Φ Ύ  .♦  Δ Ζ Σ  ( 1 9 , τ» ς’.) '  « 3 U  
ΧφΤζζΑίΧΝΓ, $ δ ΖΣ=Μ δ ΠΘ (Πας. Λ . $ & .)  $  
I* $  Μ Χ Ν Θ = ζ Γ 9 Μ -Γ Χ 1 Ϋ  $  Μ Δ Π & ^ Γ Φ Μ - Γ Δ Π  
( U r n  χίματοξ) « >  Χφ * : Δ Ζ *~ Γ ® Μ .—ΓΧΙΫ , Γ Θ Μ  
—Γ Δ Π *  = Γ Μ /χ~ Γ Χ ί : Γ Λ Ρ - Γ Δ 1 (α*μ. 6 3 J  = μ Χ Μ  
: μ δ Μ ($. 6.rS S’.) [£ σαΐτας δίΐχ2>ίσ$ται οτι $ Χ φ 4 
: δ£*Ζ2 μ Χ Μ { μ δ  Μ '  α ς *  τ α  ά ν ά  ΧΦ  ,  Δ Ζ  ,  Ι £ ,  » {  
τ ά  μ Χ Μ ,  μ Δ  Μ ,  5μΜ,
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ευθειών ίδιον έσιφδες τό τά άπ αίτιόν τετράγωνα 
that πρός ά/ληλα9 ως τά υπό των ανατεμνόμενων 
i t  αυτών άπό της διαμέτρα περιεχόμενα όρθογω- 
via.· όϊόντι λέγω ον τρόπον η εφαπτομένη Μ® τέ­
μνει Την διάμετρον NS > tc« είναι τάς Γ Κ , ΓΝ, Γ® 
συνεχώς άνάλογον, τό,Τε υπό ©ΓΚ τω από της 
ημιαδιαμέτρχ ΓΝ τετραγώω ίσον ( Uop. ΙΑ'. της 
®\) κα) 5η $  τό,ν SK π ρός ΚΝ ώς ®α <σ̂ οί ®Ν 
ήτοι τάς Θα , ®Κ, ΘΝ αρμονιχως άνάλογον (Ttop. 
IB'. Της αυτής) * οϊτω δη $ η εφαπτομένη JSl τέ­
μνει την διάμετρον μ Γ Μ ,  ως είναι τάς Γ Χ , Γ Μ ;  
Γ Ι  συνεχώς άνάλογον, τό,τε υπό ΧΓΙ ίσον τψ α­
πό ΓΜ ^ την μ Χ  τσρός MX ώ« Ιμ  πρός ΙΜ, 
tut έζΐ τάς Ιμ , IX,  ΙΜ αρμόνικάς άνάλογον.

Π Ο ' Ρ Ι Ι Μ Α  Ε'.

Α ’ίλώ 2sj *, η ύαράμετρος της διαμέτρα ταυ· 
Της διορκθησεται εάν γένηται ώί τό υπό των τμη­
μάτων της διαμέτρχ περιεχόμενον ορθογώνιον μΔΜ  
προς τό απτό της τεταγμένης Δ Ζ  τετράγωνου, 
ούτως ν{ πλαγία διάμετρος ft Μ OTpog έτέραν τινά 
ξητψένην. Αυτή γάρ Tutov τον τρόπον πορι&ειϊα, 
έσεται κατά τό έκτον πόρισμα της Ε'. ^ ς'. Ha- 
ράμετρος ήτοι πλευρά όρθια, ητις έςι πρός την πλα- 
γίαν ώί το άπό της τεταγμένης τετράγωνον πρός 
τό άντιςοιχ̂ ν αυτφ ορθογώνιον τό νοώ των τμη­
μάτων της διαμέτρΗ περιεχόμενον.

G .
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>. . ·** 

OVa δεδειχτΜ iv rw Γ', Δ', E', ς'. Hi*
ρίτματι τΐ,ς t\ h i  Tvji Πί^αβίλ^ί, βτ< δηλαδή τά ' 
#V/ των τεταγμίνων συνιςάμενα τρίγωνα ιξισαται 
raft άντιςοιγατιν αίτοΤς τ*τραπλευροις> τλΖτχ fot- 
X^yCiTUt τφ αΐτφ λόγφ άληΖβνοντχ % επί τήί 
Τ* περβόλι ^ Ε’>Λ»ί·ψίωί. Ε*ς< yep  ̂ f®1* τβτων 
το τρίγωνον ΟΡΜ ίτον τφ τετρχπλίόρφ ΟΗΠΘ 
(αατχ γάρ τα Β\ ΊΙόρκτμα τήί τχράνηςτί τρίγω- 
νον ΑΗΡ htv ’ίσον τφ τετρχπλεόρφ ΜΔΠ©, not- 
η  l i  τ« ΔΜΟΗ άρ^ίντος, απολείπεται το ΟΡΜ 
\<Τον τφ ΟΐΙΠ©). d'^fv τά δυω τρίγωνα ΠΛΗ» 
ΟΡΜ δμζ ληφΖεντχ hat μεν lira τφ ολφ ΘΛθ * 
ταγέ fctjv uto των πλενρων ΗΛ» ΟΡ τετράγωνα 
ο μα λν>φ%εντχ h i  της Τ'περβολν,ς £ Ε’/λε/ψεως 
Η* hat τφ από τήί ΛΟ ι<7«, ωί (Πο£. Γ'. τηί ΐ'.) 
*ot< avfi ΤΙχρχβολν ,̂ Ε’τ) γάρ τάτων ι\ διάμετρος 
ΝΚ αχ ht τη διχμετρφ ΜΔ παράλληλος, ωϊπερ 
h i  τήί Άχρχβολης, d'Ssv «δε τά τρίγωνα ΔΗΡ, 
ΟΡΜ ομοιχ. Αυτό rara ρητίον ^ περί τ« τρίγω­
να ΜΣΑίν οπερ Ινϊται τφ τετραπλενρφ ΖΐΙ&Α  
(όγ), ^ των ΠΒΖ, Μ2£Α, άτινα ομα ληφδίντα 
εξισαται τφ ΘΑΒ, £  των λοιπών,

6γ) Σ Δ Ζ ζζΜ Δ Π Θ  (Πος. Β \ ) . OTStv Σ Δ Ζ + Μ Δ Ζ Α  
Ζ Π & Α . U£vdfu rot Μ Σ Δ + Π  Β Ζ = Ζ Π Θ Λ + Π Β Ζ ε = Θ Β Α  
r i  Site «(ία rfiym a Μ Σ Α  , ΠΒΖ  όμβ λΐ)φτIvra »£ισ«- 
τα» τψ Θ Β Α . Τα  γ ι  μην am ο rSy ΒΖ, Σ^ί π τγά γ *-



Χβ®8β#βίβ8*
99π ο ' ρ ι ϊ μ α  ζ:,

Οτν δέ το ορθογώνιον το περιεχομένον Ivors 
Της τεμνίσης όλης, τβ cxtos μέρας αυτνς τ3 fts* 
τα£ο τί}« καμπύλές ^ τί}$ εφαπτομένης άπολαμ- 
βανομέναέςι προς το τετράγωνον το άπο τ β  τμη- 
ματίί *SJs εφαπτομένης τ β  μεταξύ της αφής χάϊ 
Της σνμπτωσεως των έφαπτομένων, ώ$ το τετρά­
γωνον το άπο τ β  τμήματος της παρά την τέμνασαν 
Εφαπτομένης, τ β  απολαμβανόμενα μεταξύ της α­
φής ^ tvjj σνμπτωσεως προς το τετράγωνον τύ α­
πό ra λοί^Β τμήματος της προτερας εφαπτομένης 
τ β  μεταξύ της άφης £  της συμπτωσεως· τ β τ  έςιν 
οτι το Cwo φ Α Ζ  προς το άπύ AM εςιν ώί τύ 
ΝΕ πρύς Το άπο ΕΜ, $ $ το ύπο Η προς
το άπο ΩΝ, η.τύ ύπύ ξ%οη προς τύ άπο ωΝ εςιν 
cos το άπύ ΜΕ προς το άπύ Ν Ε , οπερ Ζέΰεικται 
(Πορ. Η', της I'.) σψβαίΡον έπ) της Παραβολής, 
τ β τ  ο $η συμβαίνει κφπ) της Υπερβολής ^ Ε’ϊλεί- 
ψίωί. Χυμβησεται δ* έτι ά, εΐ άπο ύυεΐν αντικειμέ­
νων Τ'περβολων έφαπτόμεναι κατάτι σημεΐον άλ· 
λήλαις συνερχόμεναι άχΖεϊεν ως γενικωτερον εν τη 
ΐς'. ΰειχδησεται (48).

να όμ* λ^ί^βντΛ βχ. »?«ί Ία λ  τφ tiro  τ7,ς Β Α '  ταυτό 
τ&το ftjr/oif πκμ ταν λο<τ»ν*

6$) ΑΖλον $' o n  καν τοΤς 45» 4^ #»ίμΛ<τΐ το τ^ί- 
iy«yoy /IffAT &ςαι τφ τντςαν\νν(φ Ν Κ Ρ ί  'iffον. A

παςοί -njv ίφαττομ/*»)» Λ/® τ?ς βο3ί/«ς >j ·*, jjr/ςG  a



xeeeettfMXΠ Ρ Ο Τ Α Π ί  IE '.
3 9 . Ε’αν Μ  τηζ τεριμε'τρ» Τ 'τερβοληζ # 4°*41 * ’ΕΑε/ψεως τι σ̂ μεΐον τό Η με»

ταξν δύεΤν διαμέτρων των ΓΝ, ΓΜ ή % 
έχτοξ αυτών επί τ?ς Ε’Αε/ψεως (%χμ» 4t)* δ? αυτεί δε' ταρα'^λοι άχ&ωσι ταΐς ΝΙ, ΜΘ έφαπτομεναις εως των διαμέτρων'αί HP, ΗΠ* τ£ τετράτλευ- ρον ΠΗΡΓ το γινόμενον τρό; εχατε'ρςρ των -ταρά τας εφαττομένας άγομενων 
ty εκατέρςρ tJ  διάμετρέ ίσον εςαι τω* γινομένω τρδζ τ$ μια* των έφατττομε'- νων, $ έκατέρ̂  των διαμέτρων τριγωνω ΓΘΜ j? ΓΙΝ/E V f) τρβδ/δί/χτί» Ίτον το τρίγωνον ΔΗΡ τφ ΔΜ®Π τρχιτεζιφ ( Πορ, Β'. rfs ΤΔ\)

too

t*  $  ηί* ίίΑμείγον iV3 x ttti to nr Τΐήμΐΐον η μ $ ι% ?*f« 
τ λ ι  *α τ λ  Tifir iT f o r a o w  το4 τρ /γ#νο * m j  Κ Ί σ ο η

τφ  r$T$anr\ivw N K P L Κα\ inril at Π Η * nr tj *Μ  
ΤίΓ Λΐίτ̂  rf/ry Λί®
λοι. τά τ$(γαιχ n r^ K % Π Η Κ  ο-'
μο<Λ. E'nr$\ ftf ^  ί  <*ληφα  ̂ΛΓ ίς «  itfi) τ*Γ ομο^όγφ 
nr\tv$£ ΗΚ , ίςίν αρα τα τρ/γαι/α raura Υ<γα fig* τ* 
<?·)· το T̂ yievov mj Affjy V̂rov τ<*Γ τηγαιτλιδ*
ί# $ Κ Ρ Ι j «μι $  το ilffAT.



X«S89i8S»SX 1 0 1
&φηρΦ&ω μεν tor) της Τ*Μρ&λ$ς txxTtpov εκ 
τα τψγώπ Γ Π Δ , προχεί&ω V  h )  της Ε’/λίΛ ^scif τφ αυτφ τριγώνφ εχάτερον * χα) γίνετχι 
£t) τδ ΙΙΗΡΓ τετρχπλενρον Ίσον τφ ΓΘΜ τριγώ­
νφ , 01rep IthixTXi (TXqot. IΔ'.) τφ" ΓίΝ  'ifον,  ο 
ίδ« δίΓ̂ α/ (6y).n o ' H S M A  A'.

σ ^ ν  civ «V eTtpa τίνος σημεία τα A fVi 
rvji TVf̂ /2eX<Xi}{ ή εϊλειπτιχης περιμέτρα ΧηφΜν- 
τος χχΖ&ΰΊ ταΐς εφχντομίνχις νχρχϊληλοι αίΑΤ, Α Λ  αχρι των διχμίτρων νροδχβχϊλόμενζι, ίςο» το ΤίΤβατλβ^ον ΛΑΤΓ Ίσον τφ τετρζπλςνρφ ΠΗΡΓ. Ε¥ςι γάρ το ΛΑΤΓ Ίσον τφ τ ριγών φ ΓΘ Μ , oirep δέΰειχται εν τη ΤΙροτχσει Ίσον τφ ΠΗΡΓ.

6 y) ( f  νι Si χ.£υ τφ 4> Xanxrt το d H Ρ  τ((γα· 
νον ΊνονΙςι τφ τςατ*ξΙφ <4MtlQy $ϊλον atfroSiv · « * -  
* 9$ γ ί (  ίν τφ 36 iχόματ* ί&$(χ3ή το &ή Ρ  Ίσον τφ ί / Μ θ τ ,  ? γ« **vr#v3« α%3ι/*ικ τής Ζ Σ  ταςχ τή» 
ίφαττομίνήν N t y ϊςα* το τ$(γχνο» Δ Ζ Σ  τφ Μ ΔΤΪ&  
τ(&τ$#φ Ίτον* $ς* t i  το ά Ζ Σ  ομο/ον $  Ίτον τφ d H P  
it  OyTl τοςχ^ήΧοΐ at Η Ρ %Ζ Σ ^  j£ at ομόλογο* ίrXiu- 
ί«1 ΗΔ^ .δ Ζ  Vera* · αρα το ϊ<τον τ<ί* τςανιξίφ.
4ΜΠΘ>

70· JRxi tv τ<*Γ 4^ %όματΐ τό τρίγχνον ΓίΝ Ίσον  
$ς* τα τςχτ*ξιφ Π Η Ρ Γ * Λ'χΖνΙσής γα( τ^ς ίφαττο* 
μίνής ν ly *τ*ς εςχ* τ% βτίςχ Λ7/ τΛ^ά/^λος, awMpffif*



10* x«9S#«esxj i o ' p i j m a  b'*
* ΤΙ$ο$κβληΆ$ι<Τ&ν & τών A T , ΠΗ ίχ μ ι <τ 

ra πατά η  (ΤημεΐΜ αϊληλαις το Κ τν/ζ-ττεΤωΤ/ν, % 
υπέροχη οίωνϊ'ήΐτοτΒ των ε/̂ μενων α/λ̂ λο/ί ίτων 
τετ^ζτλε^ων, των ΠΗΡΓ, ΛΑΤΓ φερε* y u* 
οτίρε'̂ ε/ εκατόν τ3 ΙΙΚΤΓ, τετ ες/ ret τ$ανεξια 
ΚΗΡΤ, ΙΙΚΑΛ hat α ^λοις ϊ<τα.

α τ α ι το rglyavov P I N  τφ Τ(ΐγίνφ Γ ιν  Ίτον 09 - τ ϊ  
<?'.) 4 ίια το ιΙναι η}ν Ρ ν  * τ?  Γ Ά  */ο$ρ« ί* το
/** ν τ<ρ* Γ’Θ.'Μ’ϊτον (/7$οτ· I d . ) .  Λ *  σν$$ aga το rgt* 
ywvov Γ ’ΘΛίβς^ ’/Toy τφ τ^ατβξίφ Τ ϊΗ Ρ Ρ  (rigor. 1 Β \) 
«Τίβ $  το Γ7Α  Ίτον ϊς χ ί τφ Π Η Ρ Γ *  Το αυτό συμ* 
fia.lvη  καν τφ  49 9CW*τΐ. Ε * ψ Λ ydg το d t i P  rg l-  
ytAvov iiit ix r a t  (IJog. Α \  τ%ς I d * )  *i<rov τφ τ *τ$λ· 
ιτλ9ν(φ Λ ? Λ Ι7 @ ι *(οα·κΗμενμ κοίνχ τη  Ι Ι Δ Ρ } γ ίν ετ α ι  
το Π Η Ρ Γ  Ίσον τφ V M t l  y ore# f  ςΐν ϊτον τφ Ρ ν ι  
(Πζοτ. I d . ) .  A'7k.a το P m  εςίν Ίσον τφ P JN l i t  ο ,η  
εςίν Λ/Κν»ίλο/4 ομοια τα P v t y Ρ Ν Ι  £  £ Γ ν  τ ζ  Γ ^ ί  
'l<nt * aga το rgtyuvov P JS I  ’/τον τφ τ$τζατ%$υ(φ 
Π Β Ρ Γ .

7 Ο  Ε κ  τ*ς I t V. StUvvTXt οτί χφν τοίς 55* 5 $ > 
57 Χ'<μασι το TiTQX'jr'KtuQQV Κ Ο Π Ρ εςίν  'Ισον τφ H Σ 3 Ρ * 
Ε ν  μ$ν ydg τφ 55 9CW *nf το rglyxvov P N d tq iv  ’/τον 
τφ rgxtηζίφ Ο Κ Ξ Ρ  (IJgor. ΐ Ε . )  * £  το fcov ^  
Γ*νι τη ro if  ϊτον τ^Γ rVJf® orif r ς/ν ’/τον τ £  Π Η Σ Ρ  
(ο^μ. 7<>.̂  α$Λ το 0 Κ 3 Γ  '\τοντΦ ΙΐΗ ίΣ Γ  κοιν% St tqot+ 
XityJvH τη  I J P S P y  yiverat Β Σ ζ Ρ  τ φ Κ Ο Π Ρ  Ίτ ον. Ε 'ν  
i f  τφ 56  fVti το T(i/y*voy 2 Λ * t$JV fTOV τφ τιτςχ*  
orXtuj# Μ $ 0 3  (Π^οτ. i d . )  ,  ^ οο’χϋμ/ν* χοιν? τ ?  
O t P y  γίνεται Ο Γ £ Κ ζ= Λ Ι Γ Θ ' τφ i t  αυτφ τξοτφ
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π ο ' ρ ι η ί Α  r'.

m v 5ε ν^οίχβ\ν\Άεΐται at ΑΛ, HP σΊιμ· 
urstrutriv άϊληλαΐζ xarct τα Φ. <σ$9ς$&&τος μεν 
εν] τί}ς Τ*περβολης, άφχιρεδεντοί 5’ it)  rvjs Ε’λ- 
λει'ψεω? εκ των είρψιίών Ιτων αλλ^λο/j τρ«- 
•τι εξίων τ5 ΑΚΗΦ, εςχι φέϊ rb ΑΦΡΤ, jaw τφ*Νφ λ π .

® ρ  ο  τ  a  s  ι ς  ις'.Ε ’ay Κων». τομ?ς ο!ασ«ν $ τ?ς αυτ?ς η Zxw· 4*» των αντικειμένων δύω ευ^«αι ΙτπψαυΒ- JJ* 4 7  4 3

*«X&tV»T«i $  το Π Γ Σ Η ε = Μ Γ Θ  * af*  Ο Γ 3 Κ = Π Γ Σ Η .  4 ?*
#ο*νϊ 4* τ ϊ  n F S P  «$5tvro$, λοΐ-roy το Η Σ 3 Ρ  \οίτψ
τψ KOt7P*i<rovt E\oLQiko&it9M δε τ ίζ

^n%^>jVfrai Ο Γ Ξ Κ εζιΓ Τ Η Σ Γ 4 iV- 
styroi nrs/3-  o r s K ~ n r s p -n n s r  * «ϊ™ 72

72) tf#v to^ 5 J ,  5 2 M l**** itix&iif$T&i ro  ΙίΣ.ΞΡ  
*i<tov τψ KOtJPy int$l γάφεςι TltfviZziYi Η Σ Α  {I7qot* cf ·

/ J  ) £  OZVi c n t R S A  (δίά το αντο) $  το * Η Σ Α  
α ^ Η β ι + ι β Σ Α  (i% τ ϊ  £>ίμ«το^· <χρα i7iVjjC5ii/ίβι.
•+Ιβ 2<tf» £"v$fyTOi βιι μί* τ<*Γ 5 1 'ttifA*'*'! fVeract ΟΛΓ|
~/7iV* c=tiK3J-*H(lt  — ι β /TS-S— η
ιϊτοί Π  y\t Ο “ β # 32~ · * Jco<y? 4* ^oTxt/aiv#
τ» *//β* ^ Λ ΐΠ ^ ΐΟ + ιι^ 3 ΐϊ=:β^2;^ τ Ϊ Γ  
= 0  /Γ2Τ · $  r i  Κ β  H P *οιν£ /τ$ο<*ε${ντοζ yiutrut Κ Ο Π Ρ  
— Η Σ Ξ Ρ . 2? *y $ί τ<ρ* £ 2 1 ίΐΛ’tj — Ο Ν ι =  η Η Σ Α -—
* Χ Ξ α > oSry Π ν ΐ Ο = * Ι Ι Σ Α - χ  P 3 J  -  t * ΡΚ^ζ Η Σ Ξ Ρ  
~ m P K y χ&\ 'r^oaxtiiifvH χοινκ τ ί  ι^ΡΚ^ Π ν ί Ο * 4 +  
t iP K = z H S 3 P ' τ*τ  ? *  Ά Ο Π Ρ — Η Σ 3 Ρ .
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cat αί M E, NE συμτ/ττωσ*! κατά τι (Τημαον τό E* άπο δέτίνος σημεία των 
επ) της τομής ά%θη ταράτινα των I- 
φαπτομένων την ΜΕ φε'ρε, ευθεία η ΗΖ τέμνασκ την τομήν κατά το Η % 
την ετεραν εφαπτομένη» κατά το XI, εςαι ώς τα άτο των εφαττομενων ΜΕ, ΕΝ τετράγωνά προς αΑηλα, βτω τ$ 
υπό των μεταξύ της τομής κα) της ε­
φαπτομένης περιεχο'μενον ορθογώνιον ΖΧΙΗ προς το από της άπολαμβανο- μεν̂ ς NXi προς τη αφη τετράγωνον.

104

Η 'χ&ωταν διά των άφων Μ, Ν διάμετpot al Μ Δ, 
Ν κ (ΤυμπίνταΤΛΐ τη μάν ΗΖ τροΤεχβληδείτη πατά 
τα Δ , Π· ταΤς δ* εφχπτομίναις ΜΕ, ΝΕ τροχχ&είταις 
nark τά I, ©‘ η διά τβΗ τγαρά την ετεραν εφχτ- 
τομενην άχθείτη ευύεΐα κατά τά. Ρ , Κ. Κ«) ΐ« /  
εςιν ως το at ο της Λ Δ  τετράγωνον προς το Ω ΔΙ τρ/̂ ωναν, «τω τα αττο τ$5ί ΗΔ τετράγωνον τρίς το ΗΔΡ τρίγωνον το τω ετερφ ομνον (ι<> τβ ς.).  Η* Ιπεροχνι Spot των ηγψενων τβτ εςι το ορθο­
γώνιον ΖΩΗ ( h i  το διχοτομίαν είναι το Δ της 
ΗΖ, ίίτις τεταγμενως χατηχται It) την διάμε­
τρον Μ Δ , ως τη ΜΕ εφαπτομένη τ αρά Μήλος) 
τρος την υπεροχήν των επόμενων, τβτ’ 1<ςι το τρχ-
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πεζιον ΗΩ!Ρ, ώ{ εϊςτις των ν\γψ(νων, τίίτ εςι rb 
άπο ΩΔ πρίς svct των (πεμένων, τ«τ εςι το τρί­
γωνον ΩΔΙ. Α’ΤΛ’ ως τ'ο άπο ΩΔ προς το τρίγω­
νων ΩΔΙ,  «τω το UTstb ΜΕ ττροί Το τρίγωνον ΕΜ 
(ι 9 τ« Ά'ς άρα το ορθογώνιον ΖΩΗ πρίς το 
τραπεζών ΚΩΓΡ, «τω τΐ άπο τζρ ΜΕ τετράγω­
νον προς το ΜΕΙ τρίγωνον. A’ft! εςι το μεν τρα­
πεζών ΗΩΙΡ to1 ον τιρ τριγωνφ ΩΝίΙ (*) ♦ το δε 
ΕΜΙ τρίγωνον iff ον τω" ΕΝ® τριγωνφ ( Τίορ. Α\ 
τν,ς ΙΔ'.}). Ω*? άρα το Ορθογώνιον ΖΩΗ προς τ) 
ΩΝΠ τρίγωνον, «τω το «VJ τί»ς ΜΕ τετράγωνον 
προς το ΕΝ® τρίγωνον, $ άναϊλάξ, ω« το Ιπο 
των ΖΩΗ ορθογώνιον προς το άπο τν,ς ΜΕ τετρά- 
γωνον, «τω το τρίγωνον ΩΝΙΙ προς το τρίγωνον 
ΕΝ®, τ«τ εςι το άπο ΩΝ πρϊς τϊ> ο?έροΕΝ. Κ«) * 43

1 0 5

*) Ε η \  μιν yap της Παραβολή iv t)  το τφίγανον 
Π Η Κ ίς ιν  Ίσον τφ N K P l  (fv βτν το'ίς 4 2>
43 χήμβτι x.xru το Β .  Top. της ϊ .  *ν δ* τ<  ̂ 47 *«* 
τά τ»)μ φ βν τοΤς 45 * 46 *βτα τημ 68 Σημίίασίν). 
Ε'άν αρα αφαίρ»3? μ»κ t*xrt(»2tv (iv τοΤς 42» 47 χιίβ ·)  

ί» ίκχτίςφ (tv τοΐς 1 $ , 45 » 48 ftsiVJ το' τ»* 
τράτλίϋρο» Ω Ν Ι Ι Κ , γίνιτχΐ tit) το τςίγανον Ω Λ 'Π τφ  
τςχτιζίφ Η Ω ΐ Ε  Ίσον ’ ivt) 61 της Τ ’τνςβολης $  Ε ’χ .  
λ»/ψ»«ς , ίτί ΐ ίη το τίτρα'τλιυρομ Γ Ρ Β Π ις ίν  Ίσον τφ 
Γ Ι Α  τςίγίνφ  (f/por. I E .  >$ σημ. 7 0 .) .  Ε 'άν  oipaipiS* 
μΐν eVar*p»Siv ό  r<o 4 V χήματ/, τροςιΆνΐ δ/ exari^ip 
*« τ £  46 χ ή μ χ τ ΐ,  το τίτρα'τλιορον Γ Ι Ω Π  η το χ « -  
pfev Γ Ρ Η Ω Α  ιν τψ 49 yfo*T&i <xtl «τΛοτβίς το r j iy *  
ôv <OiV7T> '/σου τ*Γ
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ανθις ενχ>λάξ ώς r i  ά<αο της ME τετράγωνον τρός 
rb άτο της Ε Ν , δτω τΐ virb των ΖΩΗ όρθογώ· 
m v  τρος τα άτο της ΩΝ τετράγωνον, ο’ /δβί 
3«ί£«. Π Ο' Ρ I  2 Μ A A7.

E ’iJy άρχ ετ) τάς άφάς ετιξευχθη ευθεία η 
ΝΜ τεμνασα την ΗΖ κατά το X , αί Ω Ζ , ΩΧ ,  
ΩΗ εσοντχι συνεχώς άνάλογον τητ εςι τΐ vivo 
των ΖΩΗ ορθογώνιον εςχι Ίσον τφ άτο της ΩΧ 
τετραγώνφ, Διά γάρ την τριγώνων ΝΩΧ* ΝΕΜν 
ομοιότητα το άτο της ΩΧ τετράγωνον τρος το άτο 
της ΩΝ εςιν, ώς τΐ άτσο της ΕΜ τρος το άτο 
της ΕΝ ( 19 ra ς >). Α’̂ λ’ ώς το άτο ΕΜ προς 
το άπτό ΕΝ, ίτω τδ ΖΩΗ τρος το άτο ΩΝ 
( cos δεδεικται εν τη ΏροτάιΤει). Ω*ί άρχ το άτο 
ΩΧ τρος το u<sb ΩΝ , «τω το ύτΐ ΖΩΗ ττρος 
Το ΩΝ* το άρχ ατό ΩΧ Ίσον Τφ υτο ΖΩΗ.Π O' Ρ I 2 Μ A Β'.E ’y δε τη ΤΧαραβολη (%ημ· 4 2 » 43) ^ τδ ά©*δ ΩΠ τετράγωνον εςαι Ί τον τφ ντο των ΖΩΗ όρθογωνίφ. Ω*ί γάρ η ΜΕ εςιν Ίση τη ΕΘ «τω ά, η ΧΩ Ίση τη ΩΠ την των εφαττομε- 
νων ιδιότητα (73)· -A V* τ® α*τ® ^ Ω , Ίσον τφ άτο Ω Π , <$ εκάτερον τφ ντο ΖΩΗ.

73  ̂ E*a'y <y«p Λ *  τ« Λ ί ναρ» -raw i^a-rro-
μίνιΐιι ΛΆ, τηγ βςι τεταγμίνιβς i v l  m'v Δ 'Κ  $ιάμιτ(ον
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Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Γ*.

Eay U  hu) πλείια τεμνΜαι ά ^ λα ις πα· ^χ,μ. jo. paMvjXw ai ΖΗ , των εφΗττομένων τ/vi τ%
ΝΕφερε κατά τ<̂  Ω , ω σ*υμίΓ«;Γ£θ£Γ/, τά νντδ 
των ΖΩΗ, ξ’ωΐ) o ôytoy/» «5«< ωί τά αϊτέ των 
απολαμβανόμενων πρϊ$ τ% άφ% S lN , ωΝ τίτ^α- 
γωνα. Τά ορθογώνια ταϊτα έξισΰτχι το% α­
πό των Ω Τ, tov τετράγωνοί εκάτερον ικατέρφ 
(ΤΙορ. Β '.) άπερ εςιν ω$ τά άπο των ΝΩ', Νω 
τετράγωνα (19 7a <s)»

Π θ ' Ρ I S  Μ Α Δ\

E V iJ  4 iJS-ffa ΖΗ τετμηται τζς
ΰιαμέτρχ Μ Δ  κατά το Δ  (%ψ· προηγ.) · τετακ· 
ται γάρ επί τχντην. Το άρα υπτο των ΖΩΗ ββ·
8τογtcwv μετά τ» άπο τν,ς ΗΔ τετράγωνά εςιν ΐ* 
τον τω aVo τί}$ ΔΩ τετραγωνω (6 τη Β'.). Ε’άν 
άρα άντΊ τ« υτο των ΖΩΗ ορθογώνια τε%% το 
αντ$ Ίτον τετράγωνον το άπο της Ω Τ , εςαι τά 
άπο των Ω Τ , ΗΔ τετράγωνα άμα ληφδεντα 
ϊτα τω άπΐ τvfi ΔΩ τετράγωνη

ίύ^ίΪΛ a Μ θ  reiwtsfu την 2fK or(οιχβλ^θΛτΛ» κχτχ 
.0  »ί«ι το rfCyuvov Θ Ε Ν , ομοΙον τψ rfiyivtfi ΦΜΟ $  
θ £ :  E V ^ Q N : JVO  · ϊ<τ* ίβ ί  ©iV τ« # 0  (77ο*. ς \  
τίς ©'J ϊτ») tj®i? -τ** £Λί,



ιο8 xwieftceeexΠ Ο ' Ρ Π Μ Α  E.B ’jr} Tvji ΤΙαζαβολης 4 * , 43) iire) ή T il £<?/v "ttry τ£ ΛΠ (Πβ̂ . B'.), apa rb Ζτϊ ΤΗΠ 
μετά rS άτo GH ϊτον εςι τφ etrb GT (5  rS B'.) tbt is/ τφ lirb ZGH (Π0$. A'.) ί) τφ ΙπΙ ZHG ffsT  ̂ τδ «ίτδ HG ( 3  rS BV) #«*« δέ τ« βττ3 HG 
άφχψ$εντος, Hornby το ΙπΙ ΤΗΠ λοιπφ τφ I* ΐτδ ZHG «Τον. κα) % ΖΗ πςάς ΗΠ, ώς ή ΗΤ π$ς HG· ij (έπείεςη vj μεν ΗΤ άφχι$εδεν εκ τί}ςο· 
λης ΖΗ· ή i i  HG ύίφύΚ0ίθ$ν βκ τΐ}ί ολι$5 ΗΠ) ως λοιπή ν, ΤΖ πςάς λοιπψ τήν HG (ι$  τ3 Ε\)* Ε’να>λά£ Sf (εκ τί}$ αναλογίας ΖΗ :Η Π =  ΤΗ : H G) Is*/ ως ΖΗ ιτρέί Τ Η , πτως ή ΗΠ τροί ΗΩ· $ q ΠΚ πζος ΚΝ.Π  Ρ Ο  Τ  Α  X I X ΙΖ'.

2 χ*ιμ·5ΐ· Ε’άν Κώνε τομ?ς οΐασδ^τοτε ν)τοι τ^ς
55 5* 57 αυτ^  ^ των αν*·ι#βιμει/ων εϋίν ειαι gVi^ausffai α\ Μ Α , ΝΑ σνμτίπτωνιν 

αΆ,ηλαις κατά η  σημείον το A  crap* αύ- τάς δε εν rtf τομ-tf ο σ ά μ ­
ποτε at H Z , Κ Τ  τε'μνι/σαι αΑηλαςτε 
m rd τό Ρ είτε εντός της τομής είτε 
% εκτός, $ την τομήν η τας αντικείμε­
νου; κατά Η , Ζ , R , Τ  εςαι τα ύτό των
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τμημάτων, ε?$ α τεμνΗΟΊν ^Ανίλας αί εώδ'εΤαι αυται, περιεχόμενα ορθογώ­νια, ως τα aVS των Ιφαπτομε'νων Μ Α , ΝΑ τετράγωνά·
Η'χ&ωσαν y^p && των αψών Μ , Ν ίιάμε· 

τροι d  Μ Ε, Νλ * μ ) ικΦβλν^ωσαν ulre ε- 
φαττόμεναι kd d  ταντ^ί »*ρ«Μ.ΐ}λβ/ HZ, ΚΤ 
μ/χρ* των διαμέτρων iff) τά © , Δ ,  Π , £· *«) 
ίσωσαν airb των Κ , H οταρά τάί ι φακτομενας 
d  ΚΟ, HS τβμνιισα/ τά< διαμίτρ«ί πατά τά Ο, 
Ε, ΦανερΙν δδ οτι d  H Z , ΚΤ τεταγμίνως *«- 
Ηχθηταν iff) τά{ %ιχμετ§*ς, ^ δ/χα τίτμ^νται 
vff’ αυτών κατά τά Ε , Λ* χ«) οντων a’MvjXo/s 
ψοίων των τρίγωνών Η ΕΕ, ΡΕα , το ocirb τί}« 
HE νρίς τδ iff δ rfy ΡΕ εςιν wf το τρίγωνον HEX 
ττρδί τδ PEE ( 19 τδ ς\) * #«) δί) *) 4 νκεροχη 
των avb HE, PE, tut’ εςι το ορθογώνιον HPZ 
( $ ,  6 t5 B '.)  ffpii Tt}v vffipox̂ v των τριγώνων 
HEE, PEE, tut* εςι τδ TiTpaffXevpov EPEE, «« 
τδ asb HE ffp&? τδ τρίγωνον HEE · vj ώς το avb 
ΜΑ νρίς rb τρίγωνον ΑΜΔ, vj τδ αντφ Ισον AN© 
(Προτ. i'. $  Hop. A'. tJJs ΙΔ '.). o‘μοίως δειχθ%· 
ffsTctt on ^ coj τδ ορθογώνιον KPT ffpSf τδ Tjrpe- 
ταλευρον KOUP, δτω τδ ασδ ΚΛ τρδί τδ τρίγω~ 
νον ΚΛΟ, τ5τ’ εςι το aitb AN irpbs το τρίγωνον 
ΑΝΘ ( ι ̂  τ» ς . ) * δεδεικται 5έ τ) τετράνλενρον 
KOHP τφ τετρατλενρφ HESP ίσον («V) μεν των

lop



5 3 , 5^ ρημάτων εν.τοΐς πορίσμχσι riji ΙΔ '. επ) 
δε των λοιπών εν τ ά ΐς ? ι,  γζ Χψειωσενιν)* Α*- 
μοιβη άρα των 'ίσων $ άνάπαλιν, ως το τετρά* 
πλευράν H2SP το ορθογώνιον ΚΡΤ , «τω τδ 
τρίγωνον ΑΝ© πρός τό από AN. EV«) av εϊ/y 
ως μόν το υπό ΗΡΖ τρ!)ς το τετράπλευρου HSSP, 
ϋτω τό από AM πρός τό τρίγωνον ΑΝ ® * to? δέ 
το τετράπλευρου ΗΣΕΡ προς to ί«τδ Κ ΡΤ, «τω 
τό τρίγωνον AN ® το άπο ΑΝ · butiu άρα 
ως τό υπτο HPΖ προς το νπτο Κ Ρ Τ , κτώ τά ά­
πο AM προς τΐ άπο ΑΝ οπερ ehi δείξαι*

Π Ο ' Ρ Π Η Α  Α'.

Ε ’άν άρζ ΰυω χορΰα) άίληλαις πχράϊληλοι οά 
Κ Η , ΧΦ τμηθωσιν νφετερας της Κ Τ πατά τάΡ, 
Τ , τά Ιπο των τμημάτων αυτών τε $ της τεμκ* 
ΰης περιεχόμενα ορθογώνια ανάλογου εσεταω ήτοι 
ως το υπο HP Ζ πτρός το υπο ΚΡΤ , «τ« το υφο 
ΦΤΧ προς τό ύπνο Κ ΤΤ . Ε'πε) γάρεςινεκ της 
πάρεσης ως μεν τό ύπνο HP Ζ προς τ b υπο KPT* 
κτω το άπο ΜΑ προς τό άπο Ν Α · cos δε το υ­
πο ΦΤΧ προς υπο Κ ΤΤ ντω το άπο Μ α  πρός τό 
απτό Ν α  * καί us άρα τό υπτο HPZ προς το υπο 
Κ Ρ Τ , «τη» το υπο ΦΤΧ προς το υπο ΚΤΤ.

Π ό ' Ρ I  S  Μ A  Β'.E ’cJy δε διίω ευθεΐχι αί ΗΖ ,  Κ Τ  σνμπτίπϊτχ- 
σαΐ άϊληλαις κατά το Ρ , όυϊΊν ετερχις ταΐς ΦΧ,

11ό xegttftssesx



xcetMssosx 111ΫΗ σνμτσιπιτάσαις. κατά τι σψεΐον rb I  toσι πα* 
ράϊληλοι 9 τά Μ  των τμημάτων άπατων περιε­
χόμενα ορθογώνια άνάλογον εσεται * ήτοι ως τδ ιί'Λ'έ ΗΡΖ τσρίς τό υπό ΧΙΦ , βτω τ̂  ίπο ΚΡΤ 
7Τ0$ί rb ν'» δ ΨΐΗ. EVe) γάρ τί,τε ίπο ΗΡΖ 
προς rb υπό ΚΡΤ καί το υπό ΧΙΦ προς τό νπο 
ΨΙΗ εςιν «ν τφ αίτφ λόγφ τφ από ΜΑ προς 
τb από ΝΑ. Λ*ς άρα το υπό HPΖ  προς το υτσό Κ Ρ Τ , &τω τb υ&ό ΧΙΦ rb Ιπb ΨΙΗ* καί 
εναλλάξ το υπό ΗΡΖ πρός τό orb ΧΙΦ , ώί τα 
υπό ΚΡΤ πρbv το νττο ΨΙΗ.π ο ' ρ ι ϊ Μ α  Γ'.Ε '« )  be της ΤΧαρα€ολης τά αυτά ορθογώ­
νια HP Ζ , ΚΡΤ εςαι ως αί Άαράμετροι των δια· 
μετρων Μ Ε , Ν Λ , εφ' ας τεταγμενως αί ευθεΐαι 
Λυται κατηχθησαν. Α'χθείσης γάρ από τ» της 
συμβολής σημεία Ρ παρά την διάμετρον ΜΕ της 
ευθείας ΡΒ , ίζλον εκ της ΙΑ", οτι εςαι Ίσα τb 
μεν υπό HP Ζ τφ περιεχόμενά υπό τε της τη δια· 
μετρώ ΜΕ ανηκάσης ΤΧαραμετρκ ,  ^ Tvjs ΡΒ . τ« 
δε υπό ΚΡΤ τφ περιεχομενφ υπό τε της τη Ν Λ 
ανηκάσης Καραμετρα ^ Tvjt αυτής ΡΒ. Τά δ»? τοι· 
Λυτά ορθογώνια ως εχοντα κοινήν την ΒΡ πλευ­
ράν 9 εςιν ως αί είρημεναι Ώαράμετροι (ι τ2 «■ ')·Π θ' Ρ I 2 Μ  Α  Δ".Φανιρδν άρα εκ τάτκ οτι επί της Παραβο- 

' λης λι ΤΙαράμετροι οίωνδηποτε διαμέτρων είσΐ



xaseetescsx1 12

πρίς άλληλας ως τά άπύ των επψχωΜΤων μ)if τί}{ avTccv κορυφής, συμπιπτκσων άϊληλαις re- 
τράγωνα. tCroi άς t) άπΐ AM νξος το avb AN , 
ατως {} oft (a πλευρά της ME πρύς tvjv- β̂ &ών οτλεΐ/βάν riji Ν Λ. E*s/ τδ υπό Η Z ττρέί τέ votc KPT, ω« το απύ Μ Α irpoj το αττ) Ν Α, q ωί Π^α/εετρβί τ̂ ς ME ΰιχμετρκ προς tvjv 
ΤΙαράμετρον τζί ΝΑ 3<«f«T0B, α"τ/ν£ί εΐείχθησαν Α  τφ Γ'. Ito^/fyim οτ< st<rb ως rot είρψενα ορ­
θογώνια. H Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Ε'·EW i 5έ της Ε’/λεΐψεως κα) Υπερβολής τά 
uirb των εφαπτομενων τετράγωνα εςιν ενλόγφτφ 
συγκείμενη, εκ τε τβ των &ά της αφής ηγμενων 
διαμέτρων % τκ των αυταΐς συςοιχατων ΊΙχραμί· 
τρων. Ο'θεν (μετά rb Β'. ΤΧορ. της IB'.) ^ ω$ τά ατο των crj/̂ o'j'wv ijft/iidtftfT̂ cov των όπερά τάς ε· 
φαπτομένας τετράγωνα. Διά ταΰτχ «V τφ αο- 
Τφ λόγφ εςχι τά ντδ των μβρων των τά* τβ* pars ταυταί τψνϋΤων «νθ«ων περιεχόμενα ορθο­
γώνια. Το ίε τούτον eV) μϊν rtjs Ε’λλίί'ψεωί, αν» τόθεν δζλβν (74)· Τά γάρ υπα των τ5 κεν-

Σ χ η μ .  8 · 7 4 )  ^ ’ χ 3 « ο ,» ν  Sid τη  * ΐν τ (»  Γ τ » ν  tu Stivv  Τ Γ Ψ ,
τΐίν ντο9 .  Π Γ Φ  νχ^αΤλΐ)'λ«ς τχνς itta vrομίναις Α Λ Ί  ,  A N  » « *  

τ α ι {χ λ τ χ  Ttiv r« (8 9 a *  Π(ότασΐα) Ι Γ ^ ζ ,Γ Φ  : Π Γ ’Χ Γ ’Φ  
= Λ Λ Γ : Α Ν ' ♦ β «ςίν ΛΛί* ί Α & νχεΠ Γ * •·1ΓΛ * $  τ Λ
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τρα παρά τάς εφα&τομένας ηγμένων εύ§ειων πε­
ριεχόμενα tpSoymat έ<;ι δή τά iuroL >y τετράγω­
να άπο των είρημένην ήμιδιχμέτρων αναγραφόμε­
να, τοΐς από .των παρά τάς εφαπτομένας ηγμε­
νών τετράγωνοι*, ανάλογα, Α1 γάρ -τοιαΰται ευ- 
Sr$Tat «ί μίν τεταγμέναι έφ' οίανίίν των διαμέτρων, 
είσ) Tati έφαπτομέναις παράλληλοι · ως δέ ά, διά 
τ5 κέντρα ηγμέναι , είτ'ι $ συζυγείς ταΐς πλα- 
γίχις. Ε’πϊ δβ της τ'περβολης, δείκνυται τω αυτω 
τρέπω , φ έπ) της Ε’λλεΐφεως έν τφ Β\ ^ Γ'.
Τίορίσματι της επομένης δειχ^ητεται.

I I  Ρ Ο Τ Α  S I S  ΙΗ '.F/άν άττο rwy Tfparwv Ν, Ε οϊασδηποτε Σχημ. 58. Βιαμετρ» Ε Ν , εΑείττηκ^ς jJ υτερβολι- -59·
ϋ(#ν ( τ ϊ  Xo'y#) τ*τ0ΛΤ*λαο7αο£/ρτ«ρ ci$ A M *t
Λ& ^Π Φ * * >? μλ ΠΦ συξυγης r% MS
$ι<χ\χ*τζψ* η $ί 1Ψ  τη  Λ Ύ , (f/o'fl/τμ* jB' τ ί$  λ -
qx (κ ατα  το λοτο ιτο^τμα) Π Φ 1 * /Ψ 1  «ςαΐ »ς το ο$· Soywviov το' υτ-ore τ?$ $ΐ«μ?'τ0ΐί τ ?$ «urij* αν·T^oi%i?(fiii τ -α ^ μ ί^ Η  Τ£$ίίχόμίνορ, τ*0θ$ το' ο τ ο τ ίτ ? ς  
iV7\ £ της αυτί; αντίςοίχίτης τταςαμ:τςα τημιχομίνον 
ος^ογοονίον. ( f sksvjo 'ττςός τ%ro *'<xerat ως ΛΜ *: Λ  Ν '1 · ?ςι »« Λ Λ Ρ  : A jy * — HPZ ' K P T '  «>« το Η ΡΖ .Κ Ρ Τ ■ f  ςΊΡ το' u t o t s  τ*ί$ &/αμ/«φι* *!/£ £  τ ί$  λ ο τ£ τ*λ λ̂ ·jxeTfla τ^ός το ofSoy «νιορ το' J W  τί}$ ίίΛμίτρβ iVT* j£ τ ίς  «οτ# ιτα$*μ?τ0« νεςίεχομενην* Τα α ςα  Η Ρ 2 *% Κ Ρ Τ  
$ν λόγ<ρ ες\ ϊνγκημενφ εκ τ$ των- δίαμίτςων .Μ Σ>  Λ7ίΓ 
^ τ«Ρ ίκατίςφ άνηκνσων 'τταςαμίγ$»ρ*



.XMMttMSXκ?ς τομ^ς, αχ^ωαιν έφαπτομεναι α\ Ν Ε , ΕΡ, αϊτινες ως ταρα^λδί τατίς τεταγμε'ναις, εσονται Sq ml οί&ηλΜζ 
παραΑ^λοι, $ προσεχβα^ομεναι, υ<ρ 
ετέρας εφαπτομένη rife Μ Θ τμ^ωσ* 
κατά τα σημεία Ρ , Ε ,  το ύτο rcoy ε?- φ*ττομενων HP, Ν Ε περιε%όμενον ep- «νογώνιον \άον έςαι τω οίπο της δευτε- ρας ημδιαμέτξϋ ΓΒ , rife τ$ πρωτ% ΕΝ 
συζυγΖζ τετραγωνω*Τ yap eV) -tjjv διαμ$τρον ΕΝ τ%ς Μ Κ , scttcti sn της βιότητος ri?c ίφαττομίνης Μ©» ωί η Η® τρο$ !©Ν, Βτω$ ή ΕΚ rpos Κ Ν  (Πί^ί*μ. ΙΒ'. t>js Θ'.) U'vStVTQt ω{ η ΕΘ trvv ®Ν 

£τ) της ίϊλειφεως, >)  ̂ Η© <πτλ̂  ®Ν i r l  της υ- έγερβολης τρός © Ν , 5τως η ΕΚ <rw ΚΝ sir) της 
βίλϊ/φςως, vj vj ΕΚ Έτλι̂ ν Κ Ν  ετ) της ντερβολης 
προς Κ Ν , £) ληφ^ίντων των ψίαων των ηγψ έ- 
ναν scrsTttt ω$ η Γ 0  προς © Ν , £V«? η ΓΕ προς Κ Ν . Ο  3 εν ως το αΆροίτμα των ηγψενων, τητ *-  
ς/ν ή Η©, τρός το των επόμενων, τ5τ εςιν η Κ®, 
ίίτως ο τρωτός ηγύμενος Γ© τρός τον τρωτόν 'επό­
μενον ©Ν. Ε*?; 5f (J/a τ^ν ομοιότητα των τρίγω­
νων ΕΘΡ, Κ©Μ) ως μεν vj Ε© προς Κ©, iVccs 
η Ε Ρ , τ-ροί KM* ωί η Γ © , τρος Θ Ν , «τω* ή Γ Λ  τρος Ν Ε · ώί, a pet η ΕΡ τρος Κ Μ } ετως ή
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ΓΛ προς ΝΕ. Κβ) το Ιπο των 2Ρ , ΝΚ “<rov τψ 
ίπό των ΚΜ, ΓΛ ( ι6  τβ s '.) tj άχΆείτν,ς π ά­
ξιά τήν Γ Ν 4 τί)« ΜΗ, vjTiS εκ τί-ς γ,μώιχμέτρου 
ΓΒ άποτεμεΐ τ% ΚΜ, ϊο̂ ν τήν ΓΗ (34  τδ Α'.) 
icrsTUt τω ντο των HP, ΝΕ 'icrov τω £τ9 Ttcy 
ΛΓΗ, ά?λά τό υπό Τψ ΛΓΗ εςιν 'ίσον τφ απο 
τν,ς ψώιαμέτρα ΓΒ τετράγωνη Εν·?< γάρ το άπύ 
τν,ς τρωτής ήμώιαμέτρν ΓΝ  προς το απο τ£ς cfo* 
τέρας ΓΒ , ώ$ ί) πλχγία πλευρά ΕΝ προς τψ. 
αυτής παράμετρον (ΙΙροτ. ΙΒ\ περ! τ) τέλος)' τδτ* 
ίς/ν ώί τύ νπο ΓΚ © , οπερ Ίσον esc τω νπο ΞΚΝ 
ΐ(ΙΤ«(?. Η', tvjs Θ"·) προς το άπό ΚΜ (Πό̂ . <ς. τ% 
£ ',  ^ κπερ λό^οί, λόγος έςι συγκείμενος 
εχτε τβ ΓΚ  ΚΜ, ί) προς ΓΗ, $  τδ ®Κ τροί 
ΚΜ, τδτ έ<»ι τδ Γ® πρίς ΓΛ. ofeiv cos το «πο 
ΓΝ προς το από ΓΒ , «τω το νπο Των Γ Κ , Γ® 
προς το «το' των Γ Λ , ΓΗ ( 75)· Α’λλά το νπο 
ΚΓ© εςιν Ίσον τψ απο ΓΝ , άρα $  το Ιπό ΓΛΗ 
σον τφ of πο ΓΒ. Διά ταντα το υπό των ΕΡ, 
Ν Ε , οπερ hiheixTat Ίσον τω υπό ΓΑΗ, εξισχ- 
τ at τφ άπο τν.ς συγνξΖς ψβιχμέτρν ΓΒ τετρά­
γωνά ,  β εΰε ι Ζεΐξχι,

7 5 ) dnx$tiy  an X, πτως οτιίςι Κ&Γ*: JtfJIAPssi 
Κ Γ Θ .Γ Λ Χ Γ Β . Ε'π,'ι γ ί ?ϊςι ΓΘ; ΛΓΛί · $
ΓΚ·.ΚΗ=ζΓΚ:ΚΜ , ?ςι 9»' $ ΛΤΧΓΘ  ·. ΑΤΧΓ/1= 
ΓΧΧΚΘ  : ΚΜΧΚΜ, % rot ΚΓΘ ·. Λ ΓΗε=:ΓΚΘ ·. ΚΜ".Η 2
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II θ ' Ρ I 2  Μ A A'.

E ’a'v άχθωσιδιά μέν του τί?5 αφζί σημείου 
Μ ετέρα διάμετρος η Μ ΓΣ, από δό τα aurijj or*· 
£«το$ 2 ,  εφαπτομένη η ΣΑ, vjV/f ora^MvjAos 
ft«v έςαι τη ΜΘ, συμβαλεϊ δέ κατά το Α τ£ ετ£* 

εφαπτομένη ΝΕ , vjt/j Συμπίπτει τη M2 δια- 
μίΤ()φ προεκβληθείση κατά Το I ,  άχθη δδ π ρο- 
σέτt % διά τ« κέντρα Γ ,  ή Γ Δ  τη ΜΕ παράλ­
ληλος, ητις έςω ημιδιάμετρος “δεύτερα συζυγής τη 
πρώτη ημιδιαμέ·τρφ Γ Μ , hat ομοίως διά τον αυ­
τόν λόγον το υπό των 2Α , ΜΕ περιεχόμενον ορ­
θογώνιον Ίσον τω από της ημιδιαμέτρου ΓΔ  τε­
τράγωνη.

H Ο' Ρ I Σ Μ A Β'.

Α 'χθεισων δε των ευθειών ΗΣ, ΝΜ, © I, 
α'ίχινες έσονται αλληλαις παράλληλοι (επει γάρ 
τά τρίγωνά ΝΕΘ, ΜΕΙ) , έδείχθη εν τω A'. Ho* 
ρίσματι της ΙΔ'. άλληλοις Ίσα, Ίσα άρα κα) τά 
ΝΘΜ, ΝΙΜ, ^ επομένως αΐ ΝΜ, ©I παράλλη­
λοι (39 τα Α\). Κα\ έπε) προσέτι η ευθεία ΝΓ 
iqiv Ίση τη ΓΗ ητε ΜΓ τη ΓΣ» ^ ή υπό ΝΓΜ 
ση τη υπ  ̂ ΕΓΣ · έσεται δε ( 4  τα Α'.)  $ υπό 
ΓΝΜ Ίση τη εναλλάξ υπό ΓΗΣ, άρα (a 8 τα Α'.) £  
ut ΜΝ, ΗΣ* παράλληλοι) ♦ έσεται toe η Η® προς

1 1 6
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©N, «τωί ή ΣΙ τ $ ί  ΙΜ (76)· okv ^ ώί ή HP προς 
Ν Ε, χτως ή ΣΑ ττρος ΜΕ (Π<̂ . ι riji 4 τίί ς'.). 
Δ/ά δή τ«οτ« τδ ντο των ΕΡ, ΝΕ περιεχόμενο·; 
ορθογώνιον προς το ντο των ΣΑ, Με  ε<?εται εν· 
λο7<ρ δ<7τλ«(Γ/ονί, vjTrep ή ΝΕ οτροί τ·}ν ΜΕ (77)· 
Ε* *ν3·εντο< ώ? το υττδ των ΕΡ, ΝΕ προς το uiro των 
ΣΑ, ΜΕ, Τ8Τ εςι το ατο ΓΒ προς το άτΙ ΓΔ , 
βτω το «το Νε  προς το «το Με  κχτα την τα· 
ρχσαν Τΐρότασιν, ^ το Α'. ΊΧόριΤμχ.

Π Ο' Ρ I Σ Μ Α Γ'.

Δ»ά δη τχυτχ, εάν δόω χορδαϊ ταΐς εφαττο· 
μενχις ΝΕ, ΜΕ παράλληλοι συμβάλωσιν άλλη- 
λαις κατά τι σψεΐον, τά υπ χντών περιεχόμενχ

76) E ’irti at SS , A M , Θ/ iStl^xvaii «/^ίλ«ι$ 
ταράΤλχΧοΐ) tatr&i ST*: Σ Γ ^ ΐΆ * ΓΛΙίζζΧ® : Μ Ι’ 
όί(Λ το άθροισμά τ£ν iyni».iuu>v ΞΓ'*+·.ΓΑ·+ΑΘ τρο( 
το  αϋφοΗΤμα τΖν ίνομενωιι ΣΓ Μ Ι, i r t r a i  ω;
*Τί Π ί t}y«V»tio$ Α© ττ(ΐο4 τον «ΰτβ βοτομινον /V// ( 12. <ra 

7oiyaf»V»V«iΕ Γ -f -ΓΑ -+ ·Λ © = 5 ©, *) ΓΓ4 -Γ Λ Μ - 
Μ1=ζΣΙ, $  3 Θ : £ /= Α ®  ·· Λ// *'<ί εναΆ αξ Ξ® ■ © Α  
ρ ζ Σ Ι ι ΐΜ .777 λ /7 · ΣΑ- S E  ■ Μ Ε ,

$  Α £  -.ΜΕ—ΧΕ ; Λ /Α«ί* ίβ-χμ. 23·; Ξ ΡΧ Χ Ε- Σ,ΐχΜΕ=ζΑ£Τ- ■ ΜΕ'. Ε \ ι 
St ΑΈ* :  ME* iu \όγφ Siir\a.arioi)l, >J ΝΑ τρο'ί τ*ι'ν Λ ίΑ , «()« το' opSoywviov Ξ Ρ χ Ν Ε  ιιγο’ί  το Σ ^ ί 
ΧΜΕβςιιι iv  \όγφ StirXaeiovt -/,πΐζ i  Λ Α  νςός r i v  
ΜΕ.
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*ρ%ογωνια, t(T«ra< ug ret τετράγωνα τοί άτο των 
ανταΓς παραλλήλων, ψώ/αμέτρων Β Γ , ΓΔ. Ε/τί 
γάρ ως τά τετράγωνα τά itb  των εφαπτψίνων 
ΝΕ * ΜΕ (ΊΙροτασ. ΙΖ'.) chrtp εδείχδ;η όντα (Πορ. 
τροηγ.), ως τά ε/ρημίνα τετράγωνα ( ;8 ) .Π  Ρ Ο  Τ  A  X  1 X  Ι©\

6ο. EV) τής παραβολήζ κείύω επ\ τα αξονος ΝΚ 
εντός μεν της κορυφές ή ΕΝ tosf τεταρ- 
τ/,μορίφ τής m r αυτήν διάμετρε, έκτοςδε τ?ς κορυφής ή ΝΠ, fcifτ? ΕΝ, $ διά
τα σημεία Π ή%ΰω παρά τάς τεταγμε- υας ή ΠΤ. ’ΑτχβεΙσης απο τα σημεία Ε εφ* CiO'^Vers τί?ς καμπύλης σημείον 78

78) S ’lrrfw t̂y fc«rft3>«/iur«l Jj $#ΐ£<ς τ% Ε \  Π ο · 
$(σματος τ*ς irfonyMitivqq IT fo ru fia t*  J " V *  γ α ζ  i%
/7ρο r««*w; ixf ίι/πς // ΡΖ : KPTzsz Μ Λ 11 ΝΛ* * *λτα το 
3'· ί7ό$ίτμ« r7t; αιί7?$ : ΝΑ* 4 το Trr$«<y*i/otf
ro από τ?ς τ>Γ AfP αυζνγίζ ιημί$(αβε?$Η <τ$ός το «Vo 
τ?$ τ* ίτ*$« {μ<Ιι«μ<ττ£φ ΛΓ1, To£oyS$ *}μ*ί/«μ·Τ(># rt« 
Tp«y*voy # ij' Τ6τ$χπλ.χ<τΐχ<&£ντο>ν ruv of«y r i  $futi$* 
Xoy«, cê  to rerQxywvov to «V ολ>ί$ τ?ς τ#* A/Pro- 
^oyS{ 4irt/uV^ τ·$ος το rtriayayoy to «$>’ oXtj$ t?$ r f  ATT <το£υν?ς δίαμίτ̂ ** £"<* >» f« «το tojo roler#* Tu<fuyaiv ίίχμετγοον rtTfay"*** r« tVoT* T « $/«μί· £  r«y ανταΐς άνπςοιχρσχν πα^χμίτ^αir **?**%ομιο& ο(ΐ· 
#oy«vsft. 7Lt *.Vs?**y* «$« op3oyccvj« iir \oy<* *<* ouy·
*«μ*ν#> rx Τί τίν  δί*μ#τ$«ν ^ r *̂; «ν τίςο ^ τΐν
'ΤχραμίΤζ.πν.



X*S*£#iS#*XΜ , τν,ζ ευβείας EM, rift τε έφ^ττομεν/,ζ ΟΜΘ, % rift διαμέτρν MX ταραΑ/λωζ 
τω αξονι Ν Κ , εΰετ&ι η μεν utc ΧΜΟ 
ym ct Ίση rfi υτοΈΜΘ4 η δε ευθεία ΕΜ 
ίζΤή τεταρτιιμορίφ της r? δικμέτρφ M X 
άντΐςοι%ύσγ,ς παράμετρε.

Καλεά&ω δδ το μίν σημεΐον Ε £7ςΐα της Τΐα· 
ραβολης' το δδ IX, Με?εωρνζτμιοπ ταυτής> ^ ^
ευθεία ΙΧΤ, γρα/αμΤ} 75 Με7εωρ/αρμ5,

ΤαχδεΙσης επί τον άξονα της ΜΚ, εσεται το 
«το της ΜΚ τετράγωνον ίσον τω τφ πε·
ριεχομενω Μ  της ΝΚ $ τη τετραπλά της ΝΕ, 
ητιςεςιν εξ νπούεσεως ντο τετραπλή της παραμετρα4 
άρα το τετραπλήν τη ορθογώνια ΚΝΕ (ήτοι το ορ{ίο· 
γωνιον τδ ντο Tiji ΚΝ ιέ,τπ τετραπλπτηςΝΕ) σίν 
τω άπο της ΕΚ τετράγωνά εξισωΖησεται τοϊς α­
τό των ΜΚ, ΕΚ αμα ληφΖπίσι τετραγωνοις, τητ 
εςι τω άπο της ΕΜ (47 τβ Α".). Α’μ ’ επε) η 
NH εςιν 'ίση τη Ν Ε, το τετράγωνον το άπο της 
ΠΚ εσεται ωσαύτως 'ίσον τω τετράκις ορΒογωνίω 
ΚΝΕ συν τφ τετραγωνφ τφ άπο ΕΚ ( i  τη Β'.) 
άρα το άπο ΕΜ ίσον τφ άπο UK, η ει·3εϊα ΕΜ 
ίση τη UK , ητις ιξισίτat τη ΕΘ · ιίγε επε) η 
ΝΚ εςιν ίση τη Ν® (Πόρ. β της ®\) καί η ΝΕ 
τη ΝΠ, εσεται δή $ η ΚΚ ίση τη ΠΘ· οζεν προ- 
«χαμένης κοινή της ΠΕ εσεται η ΠΚ ίση τη ΕΘ'

419
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th τρίγωνον άρα ©EM εςιν ίΤοτκελες* O S  εν η 
ii7rc EM© i(Ttj τη uffo ΜΘΚ (5 r« A'.) % Stj  ̂
uto XMO τη fVros των παραλλήλων ( 2 7  τ« Α'.) ,  
eVf̂  »}V Τ3 7T()WT5Vi

Π(35«%3·£/<Γί{ί Si της διαμετρπ MX άχρις ο- 
τβ τη Τ8 ΜίΤίω̂ /ίΓ/ζκ ίΰθί/ίί ΠΤ κατά το Τ ίΓυ̂ ί- 
πε<Τη, ετεται vj-MT imj Ty ΙΙΚ ( j6  τ3 Α'.), ε- 
πομενως Si ^ t>j EM * και τεταγμενης της NX 
ταραλληλως τη άφαπτομενη Μ ®, άχ%ε(<της τε 
ανο της κορυφής τκ Αγονος της εφαπτομένης ΜΔ, 
ητις τεμει δίχα την Μ© κατά τΐ Δ (79)' *Άι £- ττ/̂ ε̂ Β’ί/'ίΓ̂ ί πρατετι της ΔΕ , εΤεται το άτο της 
Δ© τετράγωνον ‘ίτον τω νπο των Ε©Ν ορ5ογω~ 
»/ω. ΕVei «̂̂ 5 ή ΜΔ fs<v fo*s$ ry Δ ® , $ ή ΚΝ 
Vcrtj τη Κ® (Ttô . 5 τ?ί ©’♦) V̂e ME /Vsj τ$ ΘΕ, 
^ >j <y«yiii£ ΕΜΔ ’i f  η τί} Ε© Δ'  ̂ α\ λο/ταί 
γωνίαι τ ατών των τρίγωνων αϊ ταΐς ϊταις πλενραΐς 
αντικείμενα/, ϊττ< άλληλαις ετονται (4 τ5 Α'.)* ή ίττο ©ΕΔ δηλονότι τη £ττβ ΜΕΔ, <) η νττοΘΔΕ τη 
ύνο ΕΔΜ. θ ’̂ θί{ άρα s$ γωνία ©ΔΕ, ω$ ϊ?η τη 
εφεξής ΜΔΕ* άρα το άττο της Δ© τετράγωνον, 
fVfV ϊτον τω Ciro των Ε©Ν ορ̂ ογωνίω (8 τ5 ?'.) 
ή τω υτϊ των ME, MX, ΰ<Της της ©Ε ’ίΤης τη 
ΜΕ, $ της ©Ν tvj MX (14 tS Α'.). Α’ϊλά το * 4

7 9 ) A '-rii at ctfetfet Μ Λ', J S  tiffty χ% .νλαις *?χ-
ςΰ/k̂ SKoi, ttfu. (1. rS ΘΛ : λ/ί—G^i Δ Μ ' «$*.«
4 Θ·Λ=: i'jV, 1} Qdss r$ ΛΜ.
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χπδ της ΘΔ τετράγωνον, εςιν υποτετρατλάτιον 
τδ απδ της Μ© ij της NX , αΐτινες είτ) διπλα- 
Τίες της ΘΔ* άρα τδ a-cro τί}? τεταγμένης Ν χ τ«* 
τραγωνον εςι τετρατλάτιον τον ντο της ME act) 
της MX τεριεχομένν ορθογώνια. Ε¥ςι δε το άτδ 
ΝΧ ‘Ιτον τφ ντο της Τετμημένης MX ^ αυτή άντι- 
ςοιχίσης ταραμέτρν περιεχομένω δρΆογωνίφ (Hog.
Α'. της Γ.) * «get το ντο των ΜΕ , Μχ εςιν ντο- 
τετρατλάτιον τδ ντδ της Μχ  ̂ της αυτή άντιςοι- 
χάτης ταρχμέτρΰ * m) ΐίτης της ΜΧ ποινής εχατέ*
£ω, η λοιτη άρα ΜΕ εςιν ντοτετρατλατία της 
λοιπής, ητις εςιν η "Παράμετρος · οτερ ην το δεν» 
τερον.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.

EV fi αι αχτίνες, ως έχ της Κατοττριχης δη- 2χημ. 6ο. 
λον, δτως ανακλώνται 9 ως την της προΤπτωτεως 6ι·
γωνίαν ΧΜΟ εξιτπτύαι τη της αναχλάτεως ΕΜΘ, 
δηλον άρα ως αί άτοτινος άκτινοβόλζ τάματος α* 
τωτάτα, τ* Η'λ/iu φέρε, ταραΤληλως τω άζονι 
πατάται αχτίνες (ε/ γάρ αί φορά) των ετ) τδ χέν- 
τρον της Γ% εν τω αΰτφ τότω κατχφορομένων βα­
ρέων ως παράλληλοι τοϊς φυτιολογπτι λογίζον­
ται , τοίλω μάλλον—:ύ-^^Ηέλύΐ--άχτΜς-αΐΜά!^_
διχςηματι απέχοντας) $ τρδς Κάτοττρον παραβο­
λικόν τδ ΜΝμ προνπίπτζται, οτ\ναι αί ΧΜ, χ μ % 
χ  μ, ετ) τδ τημεΓον Ε παται άνχχλαδηΤονται · χα)
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πυρ t κείσε tit τής αυτών άφΒήσετat συμβολές. Διά 
τδτo άρα το σημεϊον εκείνο κεκληταιΈζία.

Π θ 'Ρ  I 2  Μ A Β'.Ε αν φως τι επ\ τής Ε*?/α$ Ε τδ πχραβολιχχ 
Κάτοπτρά τε%ή, «ί aV’ αιίτδ άκτϊνες ΕΜ, Μμ, Εμ, 
κτλ* είς ευθείας τάς M X, μ χ , μ %, κτλ. χα^αλ- 
λν}λ«$ τφ άξονι υχό τδ Κάτοπτρά ανακλαι&ήσον» 
ται, βθεν *> *χί μεγα άπόςημα τήν αυτήν, ήν 
παρ αυτφ τω 0ωτ< c£bov ΰυναμιν. Ύαυτ ίρα ^ τδ 
φωτόί αχωτατω χαραχτεί ευμαρως αναγνω&ή- 
σονται, ^ των χολν «-δτεχίντων τωματων «ί εχ> 
φάνειαι ίκανως φωτιάτήσονται.

η  ο '  ρ  ι  % Μ a  r ' .

Η  ει&εΓα ΕΔ ή τήν Ε' ςίαν ^ τήν της κατά 
κορυφήν εφαπτομένης τδ άξονας ^ της ετερας κατά 
πλευράν εφαπτομένης συμβολήν συζενγνΖσα, εςιν 
αι/τ£ 7% εφαπτομένη κά&ετος* ΰέΰεικται γάρ ή 
γωνία ΕΔ© ο ^ .

Π Ο 'Ρ  U  Μ Α Δ'.

Κα) ΜΤ f/ε^ί τής διαμέτρχ MX ατό τζς 
αυτής κορυφής Μ τί|ί τδ Μετεωρισμέ ευθείας 
H T, εςι τεταρτημόριου τής αυτή άντιςοιχκσης τα* 
ραμίτρα, E*V* γάρ ή ΜΤ ’ίση τή ΠΚ, ή ϊό ΠΚ Ίση 
τή Ε®, άυτη δε Ίση τή ΕΜ · αρα ή ΠΤ Ίση τή

133
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E M , ητις dshtxTxt ’ίση τεταρτημορίω της είρημί- 
νης παραμετρα· καί οτύδητοτε άχδετσα ή Ε μ 
εξισωίσησεται τη τω άξονι ταρκίληλφ μν τη iir) 
τήν ρη&εΐσαν τ« Μετεωρίσμζ εν&εΐαν τψ ΠΤ *«τε- 
κτεινομενη. Ενν%εντοι οία̂ ητις EM εσεταί τρΙς την 
Μ Τ, ως η ΕΝ τρις την ΝΠ.

Π θ 'Ρ  I % Μ A Ε'.

Οίαΰηνοτε ΧΜ σίν τη Με  εξισωδησετχ} τη Σχημ. 6ζ. 
ιτερα χ μ  συν τη μΕ. Ε’ξισίται γάρ τη XV  (Ho'· 
ρισμ. Δ'.) η τν| ΤΠ, ίσης της ΜΤ ϊτ^ί τί# ΜΕ.

Π ο ' Ρ I  2  Μ Α ς'.EV) της τεριμετρα της ταρχ€ολης ληφ^εν· 
των εχατ/^ω ε̂ν τ3 a£ows £t/sfv σημείων των Μ <,
Β (vj ^ «7ΤΪ πάτερα τ« άξονα των Μ,.|3*) #«} ε*ε> 
ζει,χδεισων ετ) την EV«v των ευθειών ME* BE 
(η E $ .)j χχΖεισων ετι των εφχττομενων ΜΘ,
ΗΒ σνμβχϊλζσων ά>ληλχις κατά το Λ , (vj των 
ΜΘ ·, η β σνμβχΤλν,σων κατά το λ*) εσεται η γω· 
via MEB ΰιτλχσία της τεριεχομενης ντο των ε· 
φχττομενων ΜΛΒ (η η ΜΕβ ΰιτλχσίχ της Θ λβ.)
EVi) γάρ ΰεδεικταί οτι τέ τρίγωνον ΜΕΘ, ωστερ 

£ το BE Η, (ί; τβ βΕη) εςιν Ισοσκελές (εν τη 
ταρίση Πατάτε/)* άρα ή έκτος γωνία, ΚΕΒ εσε* 
ται διτλασία της ΕΗΒ, ητε ΚΕ0 Ιιχλασίχ της 
Ε η β ,  ( μερ. ι της 32 τ« Α'.) ετι ΰε $ η ΜΕΚ

ι*3
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δ/ττλαοΥα τής ΜΘΕ. Εν&εηΰΐ ή γωνία ΚΕΒ άμα 
τή ΜΕΚ, ήτοι ολη η ΜΕΒ ε£/Τωθήτεταί τφ δί- 
ττλω riff ΕΗΒ* αμα τω 'όιπλφ τής ΜΕΘ if' riff 
ΗΘΛ, ήτ/ς (δ/ά τήν αυτήν τδ Ευχλειδ») εξ/τδτα/ 
τ$ δ/ττλιίΐ riff ©ΛΒ. ή ΚΕ/3 ττλήν riff ΜΕΚ 
ήτοι ή MB/S έξιτω^ιτεται rw δ/τλφ τής Ε ν}/3 
ντλήν τ» διττλδ riff ΜΕΘ, ή τής ι ;Θ λ , αίίτ/Τ/ν 
εξκτέται το δ'/ττλδν τής Θ λ0·) αρα ή υπο των κλώ. 
νων ττ̂ δς tvj E'sfo ττε̂ /εχο̂ εναί γωνίαι ΜΕΒ, ΜΕ/? 
δ/ττλασΥϋί «Ατι των ΰ©·δ των \έφαπτομένων πε­
ριεχομένων γωνιάν ΘΛΒ , © λ β  εχα%>} εχα-

Π θ 'Ρ  Γ 2  Μ Α Ζ\

&3· Ε ’αν δε τά σημεία Μ , Β ή έπ) riff αυτής 
ευθείας, ε0’ iff ή E V a E , αί έφαπτόμεναι ΜΛ ,. 
ΒΑ προς ο ρ^ν .γωνίαν τήν ΜΛΒ άλλήλα/ς συνε* 
λευΟΌνται· ου’σων των -χων/ων BEK, ΚΕΜ δυσίν 
ο̂ θαίς ’ίσων, τδτε αυτών ψίτεος (κατά το προν\- 
γψενον Τΐόριτμα) τή υπο των έφχπτομένων ΜΛΒ 
εξκΓΗμένα.

Π O' Ρ I 2  Μ Α Η'.

Δ/ά δή ταυτα ή ευόεία αυτή MB έτεται Πα- 
ράμετρος τής δ/αμ 'τρ8 Λ 2Ρ , ήτ/ς δ/χα τεμνε/ χα* 
τά το Ρ τήν επ αυτήν τεταγμένν,ν MB. Ε/ yap 
χυχλος τερ) τδ ΜΛΒ τ^ωνον περιγραφεΊς 5 έξει
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το χε'ντρον εν τφ Ρ ♦ ή γάρ ορ$ή γωνία ΜΛΒ 
Ισεται εν τφ ημιχνχλίφ , η MB εσεται h- 
τσλασία της ακτΐνος ΛΡ, % η ΛΡ h i Απλασία 
της ΡΣ (Τΐόρισμ. 5 τί?ί ®Ό ί  (βx̂ e/e*tji *?«/· 
φαπτομένης ΣΗ ffâ aWvtjXws MB) εσεται δ;» 
πλασία *j fvji EH (34  ra A '.) , $jtm  εξισαται 
η ΕΣ , cocTTfp δή $ ή EM ry ΕΘ, ως εν Hat- 
ρίση δεδ«/Λτα< · a fa t} MB ε’ς< τετραπλάσιο, της 
ΕΣ* Eh i  δέ )$ ΕΣ νποτετραπλασία της τη διαμέ- 
τρφ ΣΡ άτηκτης ΊϊαραμέτρΗ φερ. Β'. της παρά- 
Της)' η αρα MB εσεται ταντης ΙΙαξάμετρος*

Π G' Ρ I Σ Μ Α Θ'.

Α’χθεΓδ*» δβ· η ΛΕ, εςαι κάθετος επί τήν 
ΜΡ. Ε*πε) γάρ έΖείχΖησαν αΐ ΑΣ, ΣΡ, ΕΣ «λ- 
ληλαις ’ίσαι (ΊΙψσμ. Η'.) η γωνία αρα ΛΕΡ hiv 
ορΒη· h i γάρ εν ημιχνχλίφ, οπερ περ) την ha· 
μετρ ον ΛΡ δ<ά τα Σ χεντρχ χατ αγραφεν, δ/ i  των 
σημείων Λ , Ε , Ρ ΰιελενσεται, η αρα γωνία ΛΕΡ 
hat ορ̂ η-, (3 1 τ2 Α'.) ιέ, η Λ Ε, κάθετος τη MB* 
Τΰίγαραν το απο της ΑΕ εξισω^ησεται τφ $ρ$ο- 
γωνίφ ΜΕΒ (8 $ ι7 ™  ς\).

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  1', ___

Η* δε ορ5ή αντη γωνία ΜΛΒ, η δττβ των 
εφαπτομένων περιεχομενη, εσετat αεί προς τη τα 
Μετεωρισμέ της παραβολής tvBsict ΠΤ. Εϊγε, ή
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E X  (ζιο'ΰται rvf Χ Λ , ωτπερ ^ vj EN N il,  
ο$εν το σν,μεϊον A  εσετχΐ εν) τνμ εί^είχς ΠΤ, 

• νειο ϊΰιον το τούτο, χατιί το τέταρτον Ιΐίρκτμχ 
tfs UxfBtr î (8 ο).

Jt V Ο Τ  A  2 I  2  κ'.

Σχημ* $4· O'pioS'gvrwv g’Tr) τβ  τ λ α γ ί ’ά οίξονοζ της 
6£t Ε*^ε/ψεως % τφν 'vvrutMpsvw TVsp-

9· 8ο^ 7oy Λυτόν ί *  τ<>οτο¥ δίΐχ^ίβ^τΛ* o ri ©ια5ι{τ*$«*#ν uV qt* ©fSij <ν*νία μ λ β  uVo των ίφαττομεν»ν μ λ ,  β λ >
ttBXoyJwti ετεται τ$οζ τζ{ τ$ Μ εηω μτμχ ΠΤ*
Π λ <τχ αρα ©<ι$>ϊ γων(χ ,  %v at ir )  roc ττίςατα των δια 
<riiS Ε ς ίχ ς  E  δΐ$(χομίνων iJStJw v αχ$ΜΪ<Γΰα ίν>χιττόμ$ναι 
σονίςωτίν^ ι τ ΐ  rife τS  Μ*τ#οί(>ΐτμ? eo’ 3ffa$ ©‘©ςΜβ'ίΤΛ*.8 U  £ V *  ίφ* OfWfy' TOT# $ΙΛ τ?ζ /JiimVkjc μ β ,  *Λ$ΜΤθζ ς α ^ ϊ if E*K τχ τ$ Αίετεωφίτμ* 
sv$e(k Γ ΪΤ  zura το Λ  ©'υμβά/^ΗΤΛ , το ο^μίΤοι/ τητο λ  ejrerat τ^μηον τυνδρομ^ς των θαπτόμενων μ λ ,  β λ ,  
M t i i  μΜ ,  αί ίφ Λ 'Ττομ ιμ α ι α(>α, a t  λ ί γ ο  τ ω ν  σ η μ ε ίω ν  μ  , β άχ^εΐταί τυμτίσΜνταί tfroi κατά το E f !} %&τά το 
IT ,  .4Τϋμιτί7Γτετ«ο*αν λ λ̂  χατα το* X *  $  ?<γ*τ λ ι $η ί  υ · αγο μ E / f, ο ^ ί  * (Πθ£· Θ #* τ?$ · 0Q$j $s. εξ
ύητοϊίσεως $  >} υ^ο μ £ λ ,  ά$α  ̂ J to  μ /?£ εςΛ< V/if τ·£* οίγ© μ  2? λ* ο ^ (ϊ ατατον* 2ϊιί# το τ?$ συνδρομές <χη» μιΤον Jiro rt^ ?  ι  ν τ ^  /Τ ?σ *τ«ί Tvjvixavra  ̂ ©το' μ  £77t >j ϋ το  μ β λ *  ο o*j j£ αοτο άτοκον. 2 ο λ  ι ·*«μιΤον r«y ίφΛτίτομβ\«ν <τυμττ*<ηως.

8*2. £t>3fia$ ΜΛ*Λ δια τϊς ν̂ ο·χιίολβ ίτί̂ αν fu3iT«y r̂ y μ£'β Srcc 5«̂ %ίο̂ αΐ cJi iiW 
H E M  ι β E \ k ~  μ : ν· r ’mc&rt μ : υ ως Ε Λ  τγ(ος τ ιτ λ ·̂
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βολών των ορθογωνίων HEN, ΝΤΕ ί­σων τω άτο T? δευτερβ συζυγείς ήμια- ξονος ΓΒ τετραγωνω, 5? τω τέταρτη- μορ/ω χ8 ύτό τ?ς τλαγιας πλευράς Ε Ν  $ τ?ς <$ρ&/ας Ν Σ περιεχομένου ορμονών/», i&v dtp εκατερΒ των σ*}- με/ων Ε , Τ ,  επίζευχ&ωσίν εφ’ οΐον- 
Ζητοτε σ̂ μαίον Μ τ?ς καμτυ'λ^ς, Α Ι ευ&«αι E M , Τ Μ , αυται ity' περιεξΒσι μετά τ?ς εφαπτομένης ΘΜΖ γων/ας ?σας τ?ς ΎΜΖ, ΕΜΘ. Τα δέ σν,μαχ Ε ,Τ  καλείώ'ων Έ Ζ Τ ΙΑ Ι  των ηρημενών 
τομών.

' Αΐ μχτιά κοριόν τδ â evcf εφαττόμεναι α Ζ , 
NO νυμπιττέτωναν ετε'ρα εφαπτομένη τη Μ  τδ 
Μ Μ© «ατά τά (Τημβΐα Ζ , Ο * άρα το
ορθογώνιον το υπότε της α,Ζ ^ της NO τεριεχό· 
μενον,  οΚερ εζιτπται τω £<ωο της ΓΒ τετραγωνφ

ia 7

*rw «fyr^evijy r>jV >$ tv * α7$ JEVl,  2C/f 
μί*# Ανάλογος *} £ λ ,  ίτ$ο$ ?ν &« π*ς Ε*ς(αζ %£+ 3froC ij μ£β* aurij $>j ?<r#rai »j &τι»μ* v»j /firs)
γά ρ ίςί { ί> :ν ^ ζΕ Λ  : at Ε Λ  , E \ y Ε Κ  *υν$χ£ς
ανάλογο*· a$ct Ε Λ  : Ε Κ  «ς E j t * i F W  Λ α  E/l*=x  
M E B ,  $  2?λ*ί53μ/?ρ* (/7ορ. ©\) λ λ̂ μ : v s  M E B  x
l* Ε β  i Sirtf ιίΐ| &*7£al«
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φΐρότασ. IΘ'.), έξισωΒησεται Τφ οβογωνίφ ΗΕΝ 
η τφ ΝΤΕ· ^ hat ώ$ η λ Ζ νρος ΕΕ , δτ«ί ή 
ΕΝ νρος NO * και ως η ΕΖ νρος ΤΗ, «τω« 
ΤΝ προς NO, ό'θεν επιξευχδεισων των ΖΤ, ΟΤ, 
^ ZfE, ΕΟ εσεται το τρίγωναν ΖΞΤ ψο/ον τω 
ΟΤΝ, τό,τε ZEE, e/iM«y τω ΟΝΕ ( 83)* «?* ή 
ywv/Λ ΕΤΖ jtrtj ry v-oro NOT (5  tS ς\) Ku't είτε) 
at γων/at N O T, ΝΤΟ άμα ληφδεΐσαι εξιιτίντα?

( ίσης εν τω τ^ωνω ΟΝΤ ορΒης)  ̂
α̂ α «ξ/τωθ '̂τετα/ ή £το ΕΤΖ ( vjt/j  εςιν Ίση τ£ 
NOT) συν τη ΝΤΟ, 2;ά δη TbTfl c^vj εςα:/ ή 
ίντο ΟΤΖ.

Λ* σαυτως επε'ι η γωνία. EEΖ ες<ν ΐτη τη ΝΟΕ 
η ΝΕΟ αμ« τη ΞΕΖ (=ΝΟΕ) εξισαται ο$5η 

(ΤΙορ. 6 της 3'̂  A'.) ορ$η άρχ 4,  ̂ ΖΕΟ.
ΟΓ&ν ημικύκλιον έτσι διαμέτρου της ΖΟ καταγρα­
φήν , διά των σημείων Τ , Ε διελευσεται̂  τάς ορ- 
3άς Τ'1μ̂ 5  ΖΤΟ, ΖΕΟ νεριεχον (3 1 τ? Γ'.) * ^ 
άχ3ε/σης διά τ5 σημεία Ο της ευθείας AO <aτα- 
ρχίληλου τη Τ Ζ , ν-ν τεμεΐ κατά το I η ευθεία 83

83) β κ ύ  ί  Ξ Α $ ςιν  Ιίζνν τ£ν avrM i^ivvv  TVtp- 
$  λι χλτλ κορυφή * ψΛΤΤομ$νΛΐ 

<τα7ς Τίταγμ* ι/Λίς ΤΛ^αζ&νιλοΐ , «ί γοανίαϊ Z 3 r i ΟΝΕ  
ogSctt f 1V 1 $  ί*ττομ?ΐ'«ς flfeey Λτίίί^ΐν «ςιί Ζ31 ί£2* 
Cs2*iV: Λ 'Ο , «(>* τλ τςίγανχ 2 Ξ Υ , ΟΤΛ\ o\iotx (6φ 
'τϊ ς\)· ί2*σαι/τοο$ είτί* λ/ γωνίχί Ζ 3 Ε , Ο Λ Ε  * % 
ιί$ ι} Ε Ν  : Λ ϋ ~ Ζ Ξ  : 3 Ε ,  £(Χ ^  τ«
(/Λ7ί ομοΐα (6. τ ΐ ς·', )



xeesseseeexfrM , forrai η γκνία AOT β ^ >  ώς 1<rey τη ZTO *νβ)λώ£· $ iWii των «Μν}λων T Z , AI («* 2έ 
τ£ Τ'τδ^ίλ^ ως διίω βνατλ^ΒΤ* δ*£ν tvJ 
οβη  ΖΤΟ)* |ς< δέ ^ ΐ) ΑΟ ϊΰ"η τη Ο ί. ETys τε- τβ^μεννίί tvji Μ Κ , iVi/iViV ω$ η Ε® π^ίί ΟΝ, «τω« η ΕΚ ®*̂ βί ΚΝ  (Πβ0. ΙΓ' της ©'·) i$ti κ*ί ώί η Ζ Θ  mgoi 0 0 , ίιτωβ η Ζ Μ  τσ§ος ΜΟ (84)* «Ρλ’ ώί ft& vj Ζ© ίτ̂ οί ® 0 , #τm η Ζ Τ  Τξίς ΑΟ» ω$ q ΖΜ  «rpJf Μ Ο , ατως η Ζ Τ  τβοί ΟΙ* «5 «̂ λ VI ΖΤ -nr̂ s Α Ο , btw5 ι$ ΖΤ vrpfo Ο Ι, <&εν >j ΑΟ ifvj τ5 ΟΙ. (ρ.τδ Ε'.) η y«v/« άρβ Ο Τ Ι, itrtj τη ΟΤΑ (85) *ν ΤδΓς Ίτοις % ομώις τ^<y«-

1 2 9

84) <ffi is Hcrtrat i f  £ Z®s®Os sZM j ΛίΟ χ.οί «τΐ τ̂ ς 7**ι^ολ«ί Sifevuret 8τ«ς. Ε 'ν ύ  τλ Τ((γχ*Λ 
3 Θ Ζ )  ΘΛ’οίςιν ομοια, »<τ»ται «< if & θ : Q S = Z  θ : Θ Ο

tfwvr*3svr* 3?©*4*©Α» ®A=©Z<4*©0 : ©Ο , «τ·» 3 $  
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t$) Λ 1 γοο*(& ΟΤΙ— τ ί ΟΤΑ* ίιι) γ ή  idt/χ- 
.£>? *$>?>* ί  A Q T ,  ir n it l  V ί  « v r^  2*0/‘
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νοις Ο Τ Ι, ΟΤΑ. Α ’>λ’ tj ιίττο ΟΤΑ γωνίχ Ttfi} ε- 
ςι τξ} ΟΖΕ * τω αντφ y£p τόξφ οΕ αμφω «V/· 
βεβηχχη ( 2 1 τ« Γ'.) ^ ι$ y&jv/a ΟΤΙ i<rvj τζΟ Ζ Ε * χα< χτο ra σ̂ με/ίι Η , χαθ* β αί Τ Ο , ΖΕ 
σννεςχονται, ειτιζευχ5εΤτχ εν) τέ Μ  ί  βνθεΓΛ ΗΜ , %)ε<τεται τη εφαπτομένη ΖΜ  χ«£ετοί. Ety* ε’τε) βί γα,νίχι ΖΤ Μ , ΗΖΜ ε/dv Υ<γλ/ «>λΐ}λαίί, 
χνχλος αςχ %ιά των σ*ΐ}/ζε/ων, Η , Τ , Ζ , Μ  διί* 
νατχι γςαφψαι (νποο'ψ. ό), aTvjs οςΒν,ς της yw*. ν/ί*$ HMZ 4 ντε £ij fir) μέν rijj Ε’Με/ψεως, αττ*· 
ναντίον aTif{ Ty ορθ# H TZ, ετ) τί}ί Τ*πεςβο· λζί εν τω αντω τμψατι τ% ΗΤΖ * ο3εν ος%η ε* 
σετχι $  νι ντο ΗΜΟ * ης τίνος χα) αντης umvav· 
τΐον 80*ΐ}$ τ>} ετε^  ô 3-y HEO (aTij) «Vi fiiv Tvf; 
Ε*Με/ψεωί εν τ$ ημιχνχλίφ, ε’τ) 5έ τί}ς Τ'τεβ* 
/3ολί}$ άπ εναντίον τη ΟΕΗ , ν'ης εςιν εφεξής της 
εν τψ ημιχνχλίφ σινιςχμένης ΟΕ Ζ ) ,  $ 5/ά των 
σημείων αςχ Μ , Η , Ε ,  Ο χυχλος $ννατχι 5/ελ· 
3·εΓν (8^)· Α^α η γωνία ΤΜΖ Ίση τη ΤΗΖ (αμ-

>3°

α(Λ ή υττο /ΙΟ Ύ  Ίαη τη ντο ΤΟ ί. ΕΡτ») i i  nrfoerirt $ >5 WOss τ ί  Ο/, £τε O r κοινή f το r$fy«vov ά̂ α
.//ra= τφ o n  Γφ «  $ &ί $ η y«*i* o r ^ =τ« or/·g6) 7#$#ι ντος re τςιγ&ν* HEO (#ι}μ. ιο. oV otijja ) o$Soy»vfe tv τ<*Γ i?, tat δΐ«μ*τ$̂  τη HO χυχλος χα* ταγςχφ  ̂, έτος iij itd τη crwtl* E  &tX*c/Vtrai · tt μ*} y«V» δΐ*λ&ιτ«, ti ίυνατον, $ι« τϊ ί ,  &} rort xai jJ J'S’o HPO tv τ<? ·<ίμΐχυχλί<* ncrtt, ί'ςαι o$3>j (31· t*



xsessteessx

φ(ύ γάρ ετσιβεβηκασι τφ αυτφ τμηματι τβ dii 
των σημείων Η» Τ , Ζ , Μ Ζιερχομενα κύκλου), 
ν,τε t'sj'b ΕΜΟ ίση τη ΕΗΟ. Elys εχατερα εςιν εν 
τφ αν’τφ τμηματι τα ΰιά των σημείων Μ , Η, Ε, 
Ο ΰιερχομένα χύχλα. Α*Μ.ά  ̂ υοτέ ΤΗΖ εςιν "ιση 
τξ; νπδ ΕΗΟ, (εν μεν γ&ρ 7% ε/λεί-φειεςι ΧΛ7a 
κουφήν αντιχειμένη y πρωtvj τ$ £ευτε'(;φ, εν δε rvj 
υπερβολή ταυτίζεται q δεύτερα 7% πρώτη), α̂ α 
*«) 4 ^  ΤΜΖ Ίση τη tVo ΕΜΟ. Α^« αϊ yw* 
vim, βί οί «Vo των 'Εςιων κλώνοι προς τφ «υτφ 
ο̂ με/φ τί$ί τομνί$ Μ μετά τ% εφαπτομένης πε· 
ριίχασιν, είσ'ιν \σα\ άϊληλαις. Ο, ε, 5.

Π Ο ' Ρ Π Μ Α  A'.

Δ;ο δν} «ί άτδ τβ σημεία Τ ττ^ί Ttjv τε^* 
μ;τρον 7ης εκλειπτικής ή υπερβολική τομης προ* 
σπτίπτασαι ακτίνες ανακλώνται επ'ι της Ε’ίλεψεως 
επι το ετερον σημεϊον Ε ,  επ) δέ της Τ περβολης 
επ'ι το Ρ ατως, ώί προς το αυτό σημείον Ε «οτευ· 
θυνεο9·«/. Η' γάρ τοι γωνία της άναχλάσεως ΡΜΨ

Τ1'.). Ε ’ςί is  ί£  vnroStffewq ijpS»i 5$ »j Η Ε Ο , ί  t κτοί
αρ« ym(x Η Ρ Ο  ?<re fV<x» τ̂ Γ ίντος ^ άττνχντίαν UEO^ 
Otrtf άντίνίττΗ τφ τςχτφ Πορίσμχτΐ τί,ζ βϋ τβ 
Αϊδ» υτοτ*3^ Strfxcc^at Sid τβ ρ τοτ» τ·αλιν i  Ή  $ Ο 
ο*ρ3β ύτα, t σιτβί jftr»j τ^ ίκτός Η Ε Ο  , ο δ>* “ “Τβ 
avTiviirrti τφ αυτφ Πθ((<τμχτι> Λ̂»λ»ν<Γ*τ«» «ρ« δ«<» 
Τβ £\
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ktv ίση τη GtQofvrtfotm TMZ, ίιά τδ« 
το Ιση rig «ατά χορνφην αντη άντιχειμίνη Ο ΜΕ 
(87)* «αί άνάταλιν al doth τη σημεία Ε it) τήτ 
τομήν ΜΝ Tgoa&itrufat άνχκλα&ησονται i<cr) τ%ν 
ετίραν EV«v T i t )  της Ε’Μβ/ψίωί, *«·) δ< τί}ί 
TVt^oXft άσης της γωνίας ΦΜΨ Ίσης τη «α­
τά χορνφην αντιχαχίνη ΤΜΖ (15  τδ A'.). eV o- 
μίνως hi ^ Tg Tgi 7Γ{?ίδ*ΐΓΤ«7£ω{ ycov/ijc EM Z, 
ύναχλα&ησεται g EM im) την ΜΦ, ητις <αρ)>ς τδ 
σημεΐον Τ άτίνΖίνεται (ατω γάρ liov τήν άχτίνα 
ΕΜ τ^ίί την ίφαττομίνην της τομής ΟΜ.Ψ τρο- 
ctitracav dvax'ha&at, ωτίτην της τροσττώσιως 
γωνίαν EMΖ ίσην είναι τη της avaxXaVicos γωνίφ). 
Α'ββ ί&ε) η γωνία ΦΜΨ ετιν ίση τη ΕΜΕ, η αχ- 
τ)ς ΕΜ άναχλαται it )  την ΜΦ, ητις μετά της 
ΜΤ μίαν ευθείαν σννίτησιν (88)· Δ/ά τδτβ τά

*3*

8 ?) 0 *$ιν ίήλο» οτι χιίχλος tvvurui SitXStTv δια 
ταν ntrcrafmii mmsfav Μ , Η ,  Ε , Ο «  «τρα'π-λιι^* 
Μ Η Ε Ο , β at οίτί ivxvrlov γανίοΐ £ ,  Α ί *ί«ν 
15 V») <y«$ 1} -iffός τψ Ε  ym ta {ςιν OfS»\ *ί*λο$ διαμί- 
τ(ψ τ ζ Η Ο  %αταγ^αφΑς, Sid τ» <rmμ»/β A 6jtXtv<r»rai · 
w<fW?<«$ ««'ll t| «yity/ί» Η Μ Ο  β’ςίν ο ^ ' ,ό  «υτος χόχλος 
ίίαμίτ^φ τ% αύτη ttC  ffvjMrXifyttdflC, j£ δια. τ»  σομ,/υΜ 
διΟφύτιτΛΐ (σ*ιμ> $(>■ )' Κνκ\ος βίρα δίβ τ«ν β^μι/κν Λί, 
//, £ ,  Ο  &»λιο«ταΐ.

88> £ ’■»·»« »} γιβνίχ ΡΛ ΙΊΚζ*  <τ« ΟΛί£ , ia tr a i  
ή γ *ν ί*  Ρ Μ Ψ +  τ *  ΡΜ Ο =α Ο Μ Ε + Ρ Μ Ο  · Είσ) S i at 
Ρ Μ Ψ , Ρ Α Ι Ο  αμα 'hwSiltrai δυτίν ifSatgittai ( 1 3 . τη 
Λ ί ) ,  «ρα ^ βί Ο Μ Ε , Ρ Μ Ο  αμα λκφ^ιΐπΜ δυτϊν 6q*  
3αΤς ii<rh ’le n t ' «ρ« i  Ε Μ Ε »ΰ3ι7« ιχρ«μμι$. <«4-
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σημεία τούτα καλννται Έ ςία ι , φωτδί εν τφ 
άτέρφ τάτων τεθεντος al Ακτίνες iiri της *’λλί<- 
τστικης καμπύλης Ανακλώμενα/ ̂  sir! θάτερον συ­
νέρχονται. EV) Si της T*περβολης al rS iv Τη ετέρφ *Eςίμ τεθεντος Ακτινοβολώ φωτός Ακτϊί/ες ανακλώ­
μενοι την εαυτών εΙκονα it) τήν ετέραν ‘E«/itv i- 
rtfvrr'srifMffaov* Τδ αντδ ^  tbta ηητίο» ^ περί 
των tv raft «ΜβίΌΤΤ/χβΓί ^ υπερβολικοί 'EvoTtQoif 
ερωμένων Αντικειμένων.

Π Ο ' Ρ Ι ί Μ Α  B'.A l τ?ί E*>XcAfiWi $  Τν^ί3ιλί}« 'Es/ah ô - 
i^Vavraf, εάν εφί1 οϊασΖηποτε εφαπτομένης OM 
μεταξύ των κατά κορυφήν άπτομένων NO, ΕΖ «μ- 
«Γίβ/λα̂ |3*ν5μίνΐί? ώς ΰιαμέτρκ κύκλος καταγρα­
φή τέμνων τ\ν άξονα κατά τά σημεία Ε , Τ » α- 
περ ίσονται al ξητψεναι εϋθεϊοι. A I γάρτοι εν 
Τω ψικνκλίφ γωνίοι ΟΤΖ , ΟΕΖ ί^αί Ι^ντα*.

\ Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Γ'

Ε ’άν Απά της κορυφής Β τκ Δευτέρα άξονα; 
προσκλιθώσιν εκατέρωθεν ετ) τίν πλάγιον άξο­
να εττι της Ε'ϊλεψεως ευθεΐαι η Β Τ , BE έκατέ- 
ρα ’ίση τφ πλαγίω ψιάξονι ΓΝ , vj ΓΕ , τά ση-

»33

τ ί  A . )  ( f  3tt> at <ίκτϊίΐΐ{ AJP avxvXa^uaoti ΐτΐ <r· P  itTitfSuKeyfiu vfot το β·#μ»Τον Ε ,  ίτβ ι ντϊ ro E  » V  
«νίί/ας Tfoeartvl^m. >
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μεία Τ , Ε ειτονται ul ξητάμεναι ΕV«/» Τηνιχχυτχ 
γοίρ έτε) τδ ορθογώνιον ΝΕΕ, η το ΞΤΝ συν τφ 
τετράγωνά ατο της Γ Ε , ν) ΓΤ έζισαται τω ατά 
της ΓΝ τετραγωνφ ($ τ« Β'.) vj τφ ατσύ της BE 
η τέως τφ ατο της ΒΤ. Τδ δδ «ττδ BE η dorb 
BT εξισατχι τοΐς ατο των ΓΒ , ΓΕ , η ΓΤ τετ^α- 
γωνοις αμχ ληφθεΐσιν (47 τ5 Α'.), dpa τδ ορθο­
γώνιον SEN νυν τω ατο της ΓΕ τετραγωνφ έξι· 
σωθησετχι τφ ατο της ΒΓ συν τφ ατο της ΓΕ · 
το',τε ορθογώνιον NT Ε συν τφ ατδ της ΓΤ εξι- 
σωθησεται τφ α«τδ της ΒΓ συν τφ xurb της ΓΤ. 
Τ οιγαραν το ορθογώνιον ΕΕΝ, ώσπερ % το ΝΤΕ 
ίσετχι Ίσον τφ dtssb τ ϊ δεύτερα ημιάξονος ΒΓ τε· 
τρχγωνφ, οτερ ατειτεϊται εις το τάς Ε'ςώί ψ&η- 
νχι (Πρότ. Κ'.).

Π Ο ' Ρ Ι ί Μ  Α Δ'.

Ε V ; δε Ttjs Υπερβολής έαν τη ευθεία ΝΒ, 
ητις τοί τέρατα εχχτερα τα αξονος ε&ιζευγνυσιν, 
ΐ'τ̂  ts^5 «V/ ™ τροτε'̂ # άγονος α?τδ τδ κέντρου 
Γ   ̂ ευθεία Γ Ε , η Γ Τ , τα σημεία Ε , Τ έσονται 
α! ξητάμενχι Ε'<*/«/. Τδ γάρτοι ορθογώνιον SEN συν 
τφ ατο Της ΓΝ τετρα^ωνω ε’ξ/5·ωθ̂ (Τετ«< τφ α­
τό της ΓΕ (6 τα Α'.) η τφ αυτφ ϊσφ ατο ΒΝ * 
τ£ δε ατο της ΒΝ έξισαται τφ ατο της ΒΓ συν 
τφ ατσο της ΓΝ (47 τδ Α\ ) * χρχ τδ ορθογώ­
νιον ΕΕΝ συν τω τετραγωνφ τφ άτο ΓΝ έξισω- 
θηται τφ «Vo της ΒΓ συν τφ ίδττδ της ΓΝ , καί

154
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^  τδ iwi SEN εςαι Itrov rcjj avl Β Γ , ^ ι % «J- 
ry δε/£εί 5*i#fyVira« , ^ τδ £το NTS *<tov t« 
airb Β Γ , κα) τά αψεΐα άρα E , T , ετβντα/ at 
ζητψεναι EVa< κατά τήν T«pSm Hoo'raTiv.

Π Ρ Ο Τ Α Ϊ Ι Χ  ΚΑ'.Ε*άν οϊωΰητοτε χλωνω lEM uiro τ?ς Ef- rjw*. 66. ς/ας Ε τρός οϊοι^τοτε σ̂ μαίον Μ τ?ς ^  Ε?Αε/ψεως ι| τ#ς 'Ττερ(3ολ.?ς ά%3 άνη ταραΑΐίλος άτο τβ κεκτρβ Γ  ευ- « âa 4 Γ Ι συμτ/ττβσα τ$ εφαττομε- 
ν% ΜΕ κατά το I ,  αυτί} ί  ΓΙ εσε- ται X<xvj tw τλαγίω ^μιάξονιΓΕ, tj ΓΝ·

Η'*ΰω άτο rtji ετε^αί Ε*ςίχς Τ ν\ εόΰεΐα ΤΔ 
ταίϊ μεν ΕΜ , ΓΙ ΐταρα'Λλ^λοί, τ$ δε ε’φαττο- 
μεν% σψπίπτασα κατά τέ Δ* ειτε̂ εΐ/'̂ θω ^
ΤΜ, ν·'τ/(. τ//ν}θ̂ νετα< ύτο τζί ΓΙ κατά το Τ· ίχ- 
Βτωταν δ£ £ αί κατά κοριόν εφζζτόμενχι ζ,Ζ »
NO. Ttmoy «τω γενομίναν, ε-ετεί ή ΰττ? ΤΜΖ 
έςιν iTJj τ£ ίχδ ΕΜο (29 τ« Α '.) ά̂ α αί -τλευ*
0α»ΤΜ, ΤΔ ίτα/ ε/VJy αΜ^λα/ί, (6 τ3 Α'.) ωί 
ϊτα< 'χων/'α? υ-σοτεΛ̂ τα/. Καί ε’τεί προσέτι εςϊν 
ως η ΜΙ ιερός ΙΔ , κτω{ ή ΜΤ ττ̂ οί ΤΤ (α τ3 
ς'.) (δ/ά το είναι τάί Γ Ι ,  ΤΔ ΐΓα^αΜ^λκί) vj 1}
ΕΓ προς Γ ϊ  ( δ/ά τον αυ’τον λόγον) > αΊτινές ε/-
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ffiv αΜι}λβ<« ϊλη ( 89)* των τρίγωνων ΜΤΪ, 
ΔΤΙ ιχόντων rtjy ΤΙ wAft/piv xa/viljy, ^ «ί λδ/- 

2»» ©·λ*μββ) Μ Τ, Ml τλΓ{ λδί»«Γ5 2κτ) ΔΤ, 
Δ Ι Wat iffovrat ίχχτβρχτζtxarew evQevToi (8 τ» 
Α ') καί χί γωνίχι Μ1Τ, ΔΙΤ focuttov αΙ/λη- 
λαις, ^ «τβμινωί ικχτίξχ οφη. Ο* φαί 2* $!<η 
^ «? ΤΕΖ, ΤΝΟ (βιτων των ίφακ-Τδμβνων ΕΖ, 
NO τ£ ά£δν/ ΕΝ κβθίτων) , χόχλο; £ζΧ 2/«μ«- 
τ$φ 7% ΤΖ χχταγξχφι'ις , 2/ά των σημοίων Ε , 
I  2/fXfvV<TflM (Εί*μ. 87)· Λ'^αιίτως χιίκλβ? m -  
foj 2/*μίτρρ Ty ΤΟ χΛ7αγςαφφ, 2/ά των trvj- 
μ*ίων Ν, I  itt\tvtrtrai. Ta/yapav vj γωνία ΕίΤ 

. *ς/ν ΪΤΐί τξ} y.«v/f ΕΖΤ· «ν τφ αιίτφ yip τμ4» 
ματ/ τδ αι)τ3 χνχλ» ί/τ/ν «ατ*ρα ( a i  τ3 Γ '.) ,
«Μ* 4 γωνία ΕΖΤ δίδαχτχι (*ν τ# Κ'. ΠρβταΤδ/) 
Kirsj τ# ywv/f ΟΤΝ, <ς< 21 i<nj τξ( ΝΙΟ ^ ΟΤΝ
(αμφω yip *ν τφ αότφ τμψαη τδ 2/i των o*jj· 
μιήον Ν , I ,  Τ ,  Ο διορχομίνχ χυχλα tfmqqxct· 
τον)’ . βρα 4 υτο Είτ »o*tj τί} ύπο ΝΙΟ. Ο̂ βν ixv 
tir) μ*ν 7̂ ς Ε’ίλίΑ^βωί «χατίρι 4 ντα

»S6

8ρ) i f 1,  r ’J'i/ff/g ifftti < ί^ λ * ΐί ι t'/yr το ojSo- y«W  5£Ά = τ* ATE (tffoW  A\) «> ££ : A r = 2 S  : EA 04* «  ?V $ ## « 2®=sAr: EiV
$  ί * ί  μ»* r?< Β Ε - 7 Ξ · .  ^ B = N T - E N :  E JSyJrei rA : .· EA* «V* Τδ=ζΕΝ. ΕΤςί Si ΓΑ
= r s ,  £(* iW -E / y e srs-rs , ««« rE esrr . &*}«r « t« ί***»ίβολ?ί B E +rSt rS~NT+EN  r E A , ίτοι i ’r  .· Ύα ~ Ε Ύ  · ΕΝ . 0*3tv T & = E N ‘ $  «-rtl Γ *= η  Γ Α , «ίΛ  rff-i*S 2 i= srA ‘+ A TE , iro/ Γ Τ α = ·Γ Ε .
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NIT, iir) cil της T*τερβολης ,  <χφα/ρεΆη htxrtga 
uiro της N IT , gtrsrctt η SIN ϊ<τη τη vvro 
TIO · «Μ* evrvj δ/ί««τα/ ορ&ή, xaWvvi «£« fy- 
Stf tfvSfvrot χιίχλοί er) hxf,itrftt της SN xara- 
γράφεις , hfhtCatrxi hit τίί I  (β^μ. 86)· ή «β* 
ΓΙ ic tm  ακτίς, icrt} τφ ημίιχξοϊΐ Γ 3  , η ΓΝ, 
O j t  ̂  έ· n  o ' m  M A A'.

Ο^βν itffsrat, Sr/ rS α&ροιοτμα των acr» 
TJjiEVas10* οίον̂ ηταοτβ σημεϊον της χαμτνλης χε* 
κλιμενων εν&βιων lit) της Κ’λλι/ψεωί, $ η αντων 
hxQopct tic) της τ'ντερβολης, «ξ/ffSra» τφ ολι- 
κφ a£ov( SN. EV«i Τ'άρ ή ΕΤ βς< hvsXartix της 
ΤΓ (ο*̂ μ. 8ο)· hat ^  ^ *1 ΚΜ δ/πλατ/α τί}ί ΓΤ 
(ΙΤό(). ι ,  4 τ3 ς'.) «ί <y«() το< Γ Ι ,  EM δτβ̂ αΜν}- 
λδ/ d/ληλαις ikf* Κχ) »«·«} τρατετι η ΔΜ h i h- 
ττλαΧιχ της ΜΙ (κατά την ταρχτανΏρόταχιν), 
trsrxt <>η $ η ΤΔ η ή αν τη ϊΐη ΥΜ hvXxffix της 
ΤΙ* Ε'νθεντοι iv) μεν της Ε’/λίψεως η EM ^ ΤΜ 
αμχ ληφΒείται εσοντχι ϊχχι τφ hirX$ της Γ Τ  eruv 
τφ ίιπλφ της Τ Ι, ΤΒΤ h i  Τφ ΰιτλφ της Γ Ι ,  η 
της ΓΕ (= Γ Ι )  οπερίςιν Ϊϊη τφ αξονι SN* «Vi 

της Τ'ιτερβοΧης η διαφορά της ΤΜ η ΰιαφίρει 
της Μ Ε, hat ’ί<Τη Τη ΰιαφοροί τ» h 5Τλδ Της Τ Ι, 
η διαφίρε/̂ τβ ί/τλδ rijj Τ Γ , ( 90) ohiv ϊ<Τη τφ

9ο) e*t\ i  τμ=λ*τι*=*τ γ + χ γ ι · $ * mbc*
2Γ Γ , &ίΛ ΤΜ+MEss»ΤΓ+2ΓΙ+*ΤΓ=αΓΙζ=2ΓΜ 
sz&y.
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διπλ φ της Γ Ι ί} της ΓΕ, % επομένως ίση τφ πλα- 
γίφ αζονι ΕΝ.

D O ' P U M A  Β'.

Ε ’αν ιχοθ/ί διά τ« xf'vT̂ a Γ  αχ5η τη «0«* 
παράλληλος η ΓΠ τίμνυτ» έκάτερον των 

■ χλωνων χαΤά τά σημεία. Π , Ρ έχατέρα των ει!· 
θ«ών ΜΠ, ΜΡ εσεται Ίση τφ αντφ ημιάξονι. Ε’- 
πεϊ γάρ εν τφ παραλληλόγραμμα ΓΙΜΙΙ, ή MH 
εςιν Ίση τη Π*', % αχΆείσα η ΓΣ παραλληλως 
τφ χλωνφ ΡΤΜ, εσεται ίση τφ ημιάξονι (κατά 
την παρπσαν ΤΙρότασιν) ,  ταυτη δέ ίση η ΜΡ ώί 
άτεναντίον πλενρά εν τω* πταραλληλογρχμμφ 
ΡΓΣΜ ·> αρα η έχατέρα των HM, ΜΡ ίση εςι 
τφ αίτφ ημιάξονι ΓΕ , ν) ΓΝ.

Π Ο' Ρ I Σ Μ Α Γ\

Έιτε'ι δέδειχται οτι ΓΙ vj ΓΣ εςιν ίση τφ 
ΓΝ ά> οτι αχ^εΐσα ή ΤΙ έςαι κάθετος τη εφα­
πτομένη ι ώσπερ δή ^ η ΕΣ* δηλον οτι εάν πε­
ρί την διάμετρον ΕΝ καταγραφή χνχλος, είς ον 
ai ίσαι τη ΓΝ εν̂ εΐαι Γ Ι , ΓΣ περατωΰησονται, 
η χυτδ περιφέρεια τμηθησεται Ιφ' οΐασδηποτε εφα­
πτομένης Μ®, κατά τά σημεία I ,  X * αϊτέ άπδ 
των σημείων τέτων έπι τδ κέντρον Γ  άχΒεΐσαι εν- 
Ζεϊχι Γ Ι , ΣΓ παράλλητοίτε εοονται τοΐςάπο των 
Ε* ς<ών Ε , Τ επί τδ της αφής σημεΐον Μ αχύείσι

1 3 8
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χλωνοις JEM, TM έ, δή $ τφ ημιάξονι ΓΝ ίσαι, 
(εκτός γάρ της περιφερείας τα κυκΧα αί τοια/δε 
παράλληλοι ακ άν εχοιεν τη εφαπτομένη σνμ€α- 
λεΐν. Ου γάρ αν είησαν τότε ίσαι τφ ημιάξονι), 
γενομενίτντε των γωνιάν ©IT, ®ΣΕ ορθών, αί 
κάθετοι IT , ΣΕ κατ αυτάς Svj τάς Ε'ςίας τφ ά- 
ξονι συμβ«λδστν. όθεν έτερος τρόπος έτος ανα­
φαίνεται τδ τόίς ΈΪςίας -των τομών ητών έξευ- 
ρίσκειν.

Π ο' Ρ I Σ Μ Α Δ'.

Α'χθεΐσα απτό των Ε' <?/ων Ε ,  Τ έφ* οίανόη- 
νότε έφαπτομένην Μ®, αί κάθετοι Ε Σ , ΤΙ, πε- 
ριέξασιν ορθογώνιον 'τον τφ απτό τα όευτέρα ή- 
μιάξονος ΓΒ τετρχγωνφ, η τφ όρθογωνίφ τφ υ­
πό των NES η των NO, ΒΖ. Ώροαχθείσης γάρ 
έπ) τόν κύκλον της ΣΕ εί γ  ir i to  X , άχ- 
θεϊσα η Γ Χ , έσεται ιπτ ευθείας τη ετίρφ αχτΓ* 
νι Γ Ι * έπεί γάρ η γωνία ΙΣΧ εςιν όρθη, τό τό- 
ξον αρα ΧΙΣ έςιν ημιπεριφέρεια Ίση τη ημιπερι­
φέρεια. SIN, ^ άφαιρεθέντος εκατέρωθεν τα τόξα 
Νΐ τό τόξον ΧΝ έςαι ίσον τφ τόξφ El $ η γω­
νία ΧΓΝ iff η τη ΞΓΙ, η ΧΓΝ -4-ΝΠ«ΕΓΙ 
·4*ΐΓΝ=δΐ;Τ/ν όρθαΓς, £ επομένως η ΧΓ έςιν έπ 
ευθείας τη ΓΙ) περί ας γωνίας αί πτλευραί Χ Γ , 
Γ Ε , είσιν ίσαι ταΐς πλευραΤς Γ Ι ,  ΓΤ  ̂ ή βά- 
ΟΊς ΕΧ ίση τη €άσει ΤΙ. Διά Λντα αρα τό υπό 
των Ε Σ , ΤΙ ορθογώνιον ίσον έςι,  τφ υπό των

*39
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S E X * * επομένως i t  $  τφ  νπο των NEE* (Q 5  τ£ 
Γ'. βν ry E’>λ«/ψ«, ■ £ ΓΓ ·̂ » tvjj 36 tb «ιίτ3 iv 
Ty Τ 'πεξβολψ )

Π O 'P  I X M  A  E'.

A ’fcSe/friji tijf Mtt ‘jrfii 5(>θάί τ£ εφχπτο- 
fttVft, TfMjStyVmr* ο α£ων άζμονικως, άνχλογον  
νπό τε  των Ε'ς/ων ϊ ,  Ε , ^ rijf «αθ/τβ ταντης 
$  νσ3 τί}ί e^awr^eVtif ( 9  * )  * i W{ εσεται ώς 
tj ΕΗ Η Τ) $τως 3 ΕΘ Wfcs Ϊ 0 .  XwiXfla- 
Cwy y<fy τ Λ  E X , ΤΜ  «ατά rh Ψ , #er*J ή 
3tj ytov/a EXM w v  to*yj τ£ ΜΧΨ, ? «  ΕΜΧ '(nj 
τν} ΧΜΨ εχχτεξφ tii των τελευταίων νίτω ν Iffy 
y  ΤΜ Ζ ( IfyoT. Κ'. £  ΐ5 τ5 Α '. )  ^ tj MX κ«νι* 
εκΛτίξφ  των εφεξής τρίγωνων Μ Ε Χ, ΜΧΨ, f* 
β*βντα/ -g αΐ EX, ΧΨ άΜ^λα/ς ΐτα/ (aδ τβ Α \ )  
οδεν ως y EX ττ(1ς Τ Ι, ίίτωί vj ΧΨ π $ ς  Τ Γ  ε ν

14 °

i)i)  ( f n  St »* τ?4 α’»«λογ/β$ E t it  R T s s E B  ι Θ Τ  
auiiftfaviti'iTirat 4 άρμονίχνί τομιί το «£οκοί, iijfAov <χ τβτ«» * Ε '* )  μ η  ya'p τ?$ £ Ά » / ψ ι« ί tfftrat Ε θ  · Q T  
~ Ε Β  s //7*. "Εςΐ S i 4 £ / /  ί/βφορβ* τ«ι» £ Θ , i / θ , £  4 # Τ  ίΙΛίορά r«y / / Θ , Θ 2*, άρα 4 Ε Θ  · Θ Τ ίςιν  ,  «{ Λβφορα τ*ν Ε Θ , 2 ?θ  »ρος rt}v Statfogtxv ra t f f ® , ®Tt 4  #*ομιν«ς « ί £ 9 ,  ί ? θ  > Θ Τ  ιίβΊν iv  συννχΛ  «ρμοι/ΐ·*4* awtXoyfo. jB ’-tI 4» <r£j TVfppoXij’i  * i v t l  ΐςιν Η Τ  i 
H E z z S T : ΘΕ, $ 4 Θ Τ κ = Η Τ ^ Η ® , nrt £«*=Η θ— -ffE  ,  ίτ ίτ α ι i ? r  : Λ £ = 3 # Τ ~ # Θ  Η θ - Η Ε ♦ eoa a? / / Τ , Η Θ , //£’ a/evji «ρμο«*ίς aWXoyo».



xeeestiessHSi ο μίν τρωτός λόγος o αΜς τφ της E© wgii ©T* 0 Si δεύτερος τφ της ΣΜ τρός ΜΙ η της ΕΗ 
τρός ΗΤ, $ρχ ως ή Ε© ττρός © ϊ, 2τω$ q ΕΜ 
τσρός ΗΤ.

n o ' P t S M A  ς\Τά Si άτό των Ε Χ , Τ Ι, IX τετράγωνα,  ομ« ληφ&ίντα εσεται φε) τη αύτη τζοσότητι tret 
ήτοι τοΤς ατό των N T, ΤΕ τιτ'ραγωνοις αμα λη· 
φδίΐΰΊν* Α*χ§είϊης γάρ της Ε Ι, itfttat τά ««ri των E X, XI αμα ληφδεντχ Ίσα τφ άττδ της ΕΙ (47 τβ Α'.) τροσχειμίη άρχ χοηζ τ3 άττί τί}« ΤΙ, ίτβται τά «τ& των E X , X I , IT , βμδ λνφθίντα ϊτα τοί{ ατό των ΕΙ, ΤΙ «μα ληφ&εΐσιν. Α’>λά τά «iri των Ε Ι, ΤΙ όμ» λ^θ^ντα ό̂ ισαται,  ω$ sv τοίί 0S«cr«T/ δίδι/χτβ/ (Χχβλ. ς'.), τφ δ)β «®δ τί}$ τήν 0«V/v ΤΕ τβ Τβί̂ ων» TIE δ<χοτομ«ν»|$ Sf/a* ΓΙΤίΤ^α^ωνφ, >} τφ «ντφ* ίτφ ΓΕ <τδν τφ 
$ϊς ατό της ημιβάσεως ΓΤ «τ^α^ωνφ, «ρ« τά α­τό των E X , XI, Τ Ι, όμ* ληφδίντχ έςιν ‘ίσα τφ 
δ)ς ατό της ΓΕ σόν τφ* S;$ άτσό της ΓΤ. Α’Μά τδ δ)« «τδ Tijff ΓΕ Τνν τφ δ){ ατό ΓΤ «ςιν Ίτον τοΓί «7Γ® των ΕΕ, Τα (»ο τβ Β'. «V Ty £*Μί/ψ«· x«i y τβ «ντδ εν τη Τ* νερβολη.) η τοΤς απτό των ΤΝ, Τα , η τως E S , ΝΕ, η των NT, ΝΕ (?«). Τά
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αρα xtsI τ«ν ΕΣ, Σ Ι, Τ Ι, αμα Κ'ήφ^έντχ, εςιν 
ϊ?α tovtokt) τοΐς τετςχγωνοις avot δυω ομΖ ληφδεΓ· 
ο*/ν, *$ επομένως είιΤίν άε\ τΖ αντ3 μεγέ^πς,

Π Ρ Ο Τ Α Σ Σ Σ  ΚΒ'.

Σχ>ιμ. 6ί. EVi μεν rift Τ 'πεφολης το α£ροισμα 69* των γωνιών Μ ΕΒ , Μ Τ Β , ας αί ώρ* ε- κατε'ρων των Ε'ςιών ετ) δυω σημεία Β , Μ , rift καμ-τυλί̂ ς τροσκεκλιμεναι ευ- ‘«S'aai τεριεχπσιν * ετι δέ τ?ς ΕΆ εί- , ψεώς $5 αυτών διάφορά εςι διτλασία rift γωνίας Μ ΛΒ, ψ  αί ατο των αυτών ση­μείων Β , Μ α%£«<ται εφαττομεναι τε- ριε'̂ βσιν*
Η' tyffl-a ΜΕΚ γωνία έςιν Itτ·ή τ aft διmv 

εντός ΜΤΕ, ΕΜΤ αμα λ^φ^είσαις, >y προκειμέ­
νη κοινή τν,ς ΜΤΕ, εσηται α! ΜΕΚ, ΜΤΕ αμα 
ληφΒ-εΐιται ίitrat τ% δίς ντο ΜΤΕ <rvv ryj άτλ&ς ν­
το ΕΜΤ. Καί ετεϊ η ντο ΤΜΘ έςιν Ίση τν ντ'ο 
©ΜΕ (ΠρίΤ. Κ'.), αρβ t} ντο ΕΜΤ εςιν Ίση rij 
Sis ντο ΤΜΘ ‘ at άρα ντο ΜΕΚ, ΜΤΕ αμα λψ

U *

μ»{χκ Y S ,  Ε Ξ -  r t T f i y s u v c t  ί ζ ι σ χ τ Μ  τ ο ΐ ς  α τ ό  τΖ·.ν Υ Ξ

J T J V ,  ή’ τ m v  Ε Ε , Ν Υ  ί  τ « ϊ  iV Z £ , Ε Ξ  r s r f « y « u o i( .  22*·*)· i f  τ ? ς  ' Υ ν ι ς β ο > ί ¥,|{  i v t f f c l v  Ε Ν ~ Υ Ξ  ,  o r p o r K t i -  
μ ί ν η ς  k o iv k , T i t  3 N * S p i r a l  E S z z v Y t f ,  £ S i = E A i .
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φ3 εί<ται ifyxHvrcti τη δ)$ υτά ΜΤΕ truv τη S)« Ιτ )  
ΤΜ®. Κα} ετεί αί ντύ ΜΤΕ, ΤΜ®, ifyxwTxt 
τη Ι τ Ι  ΜΘΕ , vj χρχ vTb ΜΕΚ σ*νν τη ντδ ΜΤΕ 
εξιΤω^ηΧεται τη δ)ί ντο Μ®Ε. T# αντφ Si τρό· 
τφ ΰειχδηαεται  ̂ Μ ΒΚΕ σΟν ry ντο ΒΤΕ 
15*15 δ/ί i c i  ΒΗΕ * άρβ  ̂ ολη ytov/at ΜΕΒ σνν 
eXvj τη ν το ΜΤΒ , εξιχνται 7% Sij ice  Μ®Ε η 
Η0 Λ trCv ry S/ί ice  BHE vj ΛΗΘ, αίςτκτιν εξ(· 
σπται rb δ/τλ«ν τSji saris ^ων/αί ΜΛΒ rijc i c i  
των ίφ*ττομ?νων πεςιεχομενης ♦ ι t>js 32
Τον Α ' . ).

Ε*τ< Si της E*>AifyiMS its)  ̂ γωνία ΘΜΕ 
ή TMl (Π$)βτ. Κ'Ο Β%ι<τΰται της ντί Μ©Τ χνν τη 
£τί Μ ΤΕ, προσκείμενης άρα κοινή της Μ®Τ, I- 
οέταη ή ντδ ©ME σνν τζί ντο Μ Θ Τ, ο εςιν ι} εκ· 
rbf MET ( μερ. ι 3a τη A '.) itrvj ry ΜΝΕ <rvy 
τζί S}{ ντο ΜΘΤ. Τφ αντφ Si τρότφ Sειχ^ησε- 
7tti  ̂ ή saris ντδ BET tiTvj Wb BTE σνν τη 
tit vttS BHE vj 0 ΗΛ. d'Xvj Spa η γωνία MEB s’· 
ξισΰται oXy τη MTB συν τη Sis ντο ΜΛΒ η τm 
ως έκτος πση εξισκνται at Ι τ Ι  ΜΘΤ  ̂©ΗΛ. ‘Η 
ιτεροχη άρα, ή υπερέχει ή ντο ΜΕΒ της ντο 
Μ ϊ Β , εξισπται τη Sis i c i  ΜΛΒ ry ντο των 
εφαττομένων τεριεχομένη.

Π Ο 'ρ  I 2  Μ. A A'.

Ε αν άσσο μεν της Ε* ςίας άχθη ευθεία η MET, 
άτσί ύε των Χημείων Μ , Τ , α! ε'φχττόμεναι ΜΖ*
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Σχτλ- 70. 
7i*

TZ συμβχ>λασω αΡληλαις πατά τi Ζ ,  η Cot' αύ- τών περιεχομενη γωνία Μ Ζ Τ  sot) μεν της Τ*τδβ- βίληί εσεται «δί αμβλεία , ff»J δί τί;$ Ε’Μδί'* •ψεωί 5*£δΓ«. EVf) lyify αί νττδ των κλωνων tir‘ svSsixi t $ i  τη EV<jt αϊληλοις ?ννελ3βντων ^ rvji ΕΚ πριεχόμεναι γωνίαι M E K , KET ify- 
ffuvtat tivcr'tv ogSuTt, τδ ημισν apa της ofli M ET 
μιφ ορ%η ίξισωδησιται. Ε*νθεντό/ τδ μίν ημ< ά­
θροισμα των γιαντών M E T , Μ ϊ Τ μεΐζον h xi #̂ Svj5* tj δ* ημίΰι αφορά των αντων ορθής ελάτ* των * η <̂ ων/« άρ* Μ Ζ Τ , vjV/ί iv l μεν της Τ'τιρ* φ λζί εξισΖται τφ ημιχ$ροίσματι των «χων/ων MET, Μ τ τ , δ®) δέ τ5}ί Ε’Μί/ψδωί τξ[ »μ/δί«φίρ£ των αντων, εσεται εττ) fiiv τίjfi Τ'πρβολης as) αμ­
βλεία , *V> δδ τίίί Ε*/λδΑ/.ιωί 0β} οζεΐχ.Π Ρ 0 Τ Α Ϊ Ι 2  ΚΓ'.Το τωνΕ'ςιων άτ’ d&yXuv άνοςημα Ε Τ  

εςι μέση οίνάλογοΫ τί?ςτε τλαγίας πλευράς ΕΝ $ τί}ς Ε Θ , tfric ετ) μεν τ?ςΤ'τερβολίίς Ιςιν ά£ροισ*μα τί?ςπλα- γ(ας $ τ?ς ο’ρθ/ας πλευράς ΝΗ * επί δε τί?ς Ε’λλε/ψεως διαφορά των αυτών.Ε ’τδ< τδ ντο των SEN περιεχόμενο* 
Ορθογώνιον ες)ν ‘ίσον τω ατό τ« συξαγϋς ημιχξο- 
νος ΓΒ τετραγωνφ. (ΙΙροτ. Κ'.) Tar’ εςι τέταρτη-
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μορίφ τφ ί©·5 7ψ της πλαγίας πλενράς της 
όρθιας περιεχόμενα ορθογώνια αΝΗ ( rb γάρ ά· 
<ΰτο ΑΒ οπερ εςι τετράπλατων τα άπΐ Γ Β , εςιν 
ΤΤον τφ ιπύ ΕΝΗ) , vj τ« νπο ΕΝ© τεθείτης 

■ της ΝΘ ΪΤης τη ΝΗ. Ε’άν αρα εττί μεν της τ ' * 
περβολης προςεθη εχατίρφ τΐάπο τα πλαγία 
ημιάξονος ΓΝ τετράγωνον 9 επ) δέ της Ε’Με/ψεωί 
αφαίρεση εχάτερον άπΐ τα αντα τετράγωνά ΓΝ, 
αποφερεται rb uirb της ΓΕ τετράγωνον Ιτον επ) 
μεν της Ύ* περβολης τφ ά&ροίτματι τα άπύ της 
ΓΝ  τετράγωνά $  τα τεταρτημόρια τα υπο των 
ΕΝ0 ορθογώνια' επ) δ! της Ελλείφεως τη δια· 
φορφ των αν των (93)» **) των ορών απάντων τε- 
τρατλατια&έντων ετεται rb άπο τα των Ε'ςιων 
άποςηματος ΕΤ τετράγωνον ΪΤον , επ) μεν της 
Υπερβολής τφ a Spate μάτι τα άπο της ΞΝ τε- 
τςαγωνα ^ τα νπο των ΞΝ0 ορθογωνία, τατ ε· 
ςι τφ υπο των ΝΕΘ ορθογωνίφ (3  τα Β '.)  επ) 
δε της Ε^ετ^εως τη ίιαφορφ των αν των (ήτοι 
τφ ΕΝ*—ΕΝ®) τ2τ εςι τό Ιπο των ΝΞ© ορ­
θογώνιον (λ τ«Β\) άρα το των Ε'ςιων απ άδη­
λων άπόςημα, τατ εςιν η ΕΤ εςι μέτη άναλογον

H5

% )  Ε 'ν )  τί*5 * Υνιρβολ^ς Ιπ ιΙ ϊς ί  3 Ε Ν + Γ 2 ί *~3 
Γ Ε 1 * (6- τ ϊ  E t .) y ifftrat i„' Γ Ν * + Ϊ 3 Χ & = Γ &  · tU  
γ» νο ορθογώνιον 3 E E ~ l3 lV ® f  tv) is  £Α*£ψ »«$, 
iv t l  ίςι Ζ Ε < \ + Γ Ε *— Γλ'* · f j .  «  & ·)  iV .rai Γβ*Ρ=

] .AiN̂rl
♦ss

κ
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(2 μερ, 17 tb <γ ·) της Tf τλΛ^/’α'ί τλδνρβί ΕΝ, 
jg TJji S®i $Τ/ί «Vri ftiv Tijs Τ'«Ίρβδλ>}ί «VlV *· 
Ζροκτμα της τλχγίας HN,  ̂ Tiff oftfttj  NH, 
*V) Si t5{? E*Mifyfws διαφορά των,αντών.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α .

E ^ ii το α«·ο τβ (Τυζυγν,ς £%om ΑΒ tct x̂'* 
ycovoy ,  sqtv faoy τψ v-ari των ΕΝΗ, ή των ΕΝ® 

(μ«τ<ί τί Β'» ΉόρκΓμα της IB'.) χ«1 τ· 
airi τβ των'Εϊΐων άντοςψχτος ΕΤ tct k̂V ^ ^  δ*· 
Scjxto» iffov rtf ό-nri των ΝΕ® ίρ&ογωνίφ, btc* 
Τ«/ δή ω$ το aari ΑΒ ra^i το «VS Ε Τ , κτω tS 

ΕΝ® νρός το i«rS ΝΕ®, τβτ ΐςιν η ορ%(χ 
πλευρά Ν© (ossNH) τ^οί την Ε® , ητις iir) μίν 
της Ύ'περβολης sqiv άθροισμα της νλαγίχς ,  % της 
ορ%(χς πλευράς,  «έτ) Sc Tvji Ε’Μ.ί/ψιωο Ζαφορό 
των αντων. Ε*ν τφ αυτφ Si Xoyp (ίτο; ώς $ Ν© 
προς την Ε®) sfiTXt ωταντως ^ τ3 «Vi τβ <Γβ- 
φ/ySi ημιάξονος ΓΒ τετράγωνον, προς το oVo τβ 
Ttj? Ε* ςΐας «Vo τβ κιντρΒ Γ  «τος^ματοί ΓΕ vj ΓΤ 
τετράγωνον, είλημίνον δηλονότι τβ  τεταρτημόριό* 
των άπο των ΑΒ, ΕΤ TCTfacycoW.

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Σ  κ δ '.

Χχημ. 7 2 , EV TVep$oX$f $ Ε’Αε/ψει Ιάν άφ7** οί« S^Vcrs τ̂ ς καμπύλές σημεία Ρ α%-Ιφαττομί^  ̂ ΡΘ, σψβάΚΚονσα

» 4 6
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ταΐς ’όυσ) συζυγέσιν ημιόιαμέτροις, ΓΝ, ΓΑ κατά τα σημεία Θ , Μ , το υπό 
των μερών της εφαπτομένης περιεχό­
μενο» ορθογώνιον ΘΡΜ , εσετΜ Ίσον 
τεταρτημορίω τα όπό της δίά τα της 
άφης σημεία Βιαμέτρα Ρ Σ , $ της hut 
αυτήν Παραμέτρα περιεχομένου ορθο­
γώνια, η τω τετραγώνω τφ από της πα- 
ρα την έφαπτομένην ηγμένης ημιόια-* 
μέτρα ΓΗ , η/τις εςι συζυγής τη ΰιαμέ- 
τρω ΡΣ.

Ηχ&ω γάρ εν ry airy £ ’fcefyet, ί) εν ry 
β’υξνγβί Τ'περβολη ^ y εφαττψίνη ΗΚ, ^ τε- 
ταχ$ω<ταν επί μεν ryv ΑΒ διάμετροι, al HE, 
ΡΖ. i* i  δ* ryv SN, ώ Hi, ΡΟ, ^ ^ h ΑΑ ivl
ryv ΓΗ, y τε ΑΔ, ετ) ryv ΓΡ ετεται τα φύ­
ματα ΙΗΕΓ, ΓΑΛΔ , ΓΖΡΟ ναρα^λόγραμ- 
μα. Καί hy % (34  τδ Α'.) τδ r̂ 'ycoyov ΗΙΓ=: 
ΤήΓ ΗΕΓ, τό,τε ΑΛΓ=Τφ Α Δ Γ , ^ τδ Γ Ρ Ζ =  
τφ ΓΡΟ.). EVii &ν ες'ιν ως ή ΓΗ προς ΓΛ , 8- 
τως y ΓΚ προς ΓΑ , y y ΓΑ ΓΕ (94)  > «-
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94) &  η  μιν »») τϋς* ν-τί(βο\1ξς ίςι» ΰς Κ Γ ι  Γ Α ~  
V A -  Γ Η  KOtraqiceCvtTat ix. τη Ι Α  · Πο(!<τμχτος -της 9 \  
i f τ* t i  το ttvro τϊτβ #νμβαώι| τ% ,  #5f*

Κ 2
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Τεται το τρίγωνον ΗΓΕ, ϊ?ον τφ ΑΤΑ  ( 1 5  του <; ,)* ο$εν ^ ΗΓΙ εξιΤω&ηϊετ..! τφ ΑΔΓ. *Ω· 
(Τχυτως επείεςιν tog η ΡΓ πρίς Γ Δ , πτω; ν$ΜΓ 
προς Τ Α , *} η ΓΑ τρύς ΓΕ (9 5 )* £ 5$ £ το τρί­
γωνον ΑΔΓ ϊσοίί τφ ΡΓΖ (5/4 tvjv 8t/rs}v) ή τφ ΡΓΟ* αρχ το τρίγωνον ΗΓΙ, Ί<Τον Τφ ΡΓΟ. Α’?λ* tag τί τρίγωνον ΘΟΡ x îg τ« ΡΓΟ » ντως ig ©Ο 
τρος ΟΓ (ι τ5 ϊ'.) , τΰτ ίς/y vj ΘΡ πριίί ΡΜ , vjrof V} ΓΖ x̂ og ΖΜ , ί| $ τ5 τρίγωνον ΡΖΓ τρίς 
τΐ ΡΜΖ (5/4 τήν αυτήν), Ω,'ς αρα το τρίγωνον ©ΡΟ 
τρΙς ΗΓΙ (ivov τφ ΡΓΟ) 8ΤΜ τΐ αυτό ΗΓΙ (ο- 
περ ίξκτκτχι τφ ΡΓΖ, ή τφ ΑΔΓ) πράς τΐ ΡΜΖ* 
Μα) Ις/ 5ή τ4 τρίγωνα ©Ρθ, ΗΓΙ, ΡΜΖ Sfis/a, 
ων αϊ ομόλογοι πλευρά) & Ρ , ΓΗ , ΡΜ χνάλο· 
γον ετοντχι Δ/4 5ή τβτο το ορθογώνιον ΘΡΜ 
εξιταται τφ αϊτό της ψώιαμετρπ ΓΗ TiT^ayw- 
νφ,  ijTfl/ τεταρτημορίφ τ5 υχο rijg 'πτλατ'̂ ί χλβμ· fag ΡΣ $ της κατ’ αυτήν Ώαραμετρη περιεχόμε­
νά -όρΆογωνίκ.

λον $* τβτβ * *ςι γας «  <r?g $*/£f«g T#g ///'. το ο-το 
ΚΓΕ—Γ Λ \ d ’itv Κ Γ  : Γ Α —Γ Α  : (17. τβ ς\>
«ι’β-ί» αρα ί»τ* T? '& η(βο\£  χα’ν τ^ £ ’Λν»ίψ»* «ί 
ΛΓ*, Γ Α ,  ΓΈ> tfujiijjjag ανάλογο».

9 5 ) ̂  Vf) y « g  ί κ  T?g τ ? ί  I l f ,  !ς)  τ οΛ ίΓ Ζ  
= Π 4 \  f<r*rai $»' Μ Γ ιΓ Α = Γ Α ι  ΓΖ .

96)  E'vt\ at Θ Ρ , ΓΥ/ *W  τ*«$ά5&>ιΧοι, τα Tgf* 
ymua aga Θ Ρ Ο , Λ?/"1,  ομο/α* oStv ttrtrai Q P O  ‘· Β ΐ Γ  
~ Θ Ρ *  .· Γ 1/?4. ilVaurag fV«) τα  Tgfyava -ff/Γ1, ΡΛίΖ



χ«*β*ί«»χ ι4ί>

Π Ο' Ρ I  S  Μ A A'.

Κ όχλχ περ) τ) τρίγωνον ΓΜ θ  περιγραφίν 
Τ9«, 8 ή περιφέρεια τεμεΐ τήν ΓΡ κατά το Π, «- 
σετα/ ή ΠΡ tyt/Vs/a rvji τξ} δ/αμετρφ ΣΡ «ŷ xuVvjs 
ορθόχς πλενρας, EVs) 7^? το o^oycoW ©PM 
εξηΓΗται τφ ΓΡΙΙ (3<> τδ Γ'. ^ Πο̂ . ι τ?ί avrvjs). 
Το αρα ΓΡΠ ορθογώνιον ειτεται τεταρτψόριον τδ 
tiro τί?ί ΡΣ, ^ rijj κατ’ αντψ ϋαραμέτρα περιε­
χόμενα όρθογωνία, τ̂οι τδ νπϊ rvjt ψώ<αμετρου 
ΓΡ $ της ψιπαραμέτρα, ί]'τ« Ιοέτακ  ̂ HP.

π  θ ' Ρ I Σ Μ Α Β'.

Ε ’άν δέ ο χόχλος ΗΤος εν τφ Τ'περβολιχφ 
%ψατι μη τίμνν\ τψ ψιδ/χμετρον Γ Ρ , «>λ’ ε·

thrh ομοΐα * Sa-trat' H I V  s PM ZzaVH 1 : P M *. 7oiya*
$?y eir*l Sqt G P O : Η Ζ Γ ~ Η Ι Τ : P M Z S ttftrui 4h Θ/** / 
Γ Η 'ζ χ Γ Η ' ϊ Ρ Μ 1' xxi ϊ  Θ Ρ ιΓ Β = ίΓ Η ιΡ Μ .

97) Aouita* EVv $o<o ivStTui Ε Υ  y PM *r« it#
T#Vv«Tjy ά2\ιίλΛ$ *«r* to Θ , «ς $ivui £ 0 X © .K i= : rSu Jiror* 
Λ ίΘ Χ Θ Ρ , χυχλος ί ι *  t « h σ^μ«ί«ν P y M y E  Zu* 
iutreu Κυχλος yu$ Zid t^ wv σ^μιών ZoSsv*
T«y t 2v M y E % P  xttrd rn'v 5 τϊ χΛτα^αφβϊς 2- 
τος ^  ditt r ?  JT fr*Xft/Tmcf» Mvj yap * dfad 
tf Suvaroy, 9fg rS K  ixroq r x Y y *? ίΐΛ τβ x ίντοζ r*

8*1 ret ir$o ς το Θ ' £  εν μεν r# *̂ ωτρ\ *  retire t *0*5* 
rou to 0 * 6  τφ v*o M G P  (3 $  t? Γ1’.) £*<?* 3*
*£ vnroStatHS % to giro £© 2— τφ giro Δ2ΘΡ* a$ct Ε & Ψ  
~Ζ£Θ Λ  * $  *νομ*νβί$ ©2— QKy o*8f  iVoirov# £  y i i  t?



Χ*β*8#*β89Χ

74·
73'

φάπτηται χύτης τυμπίπτοντος τ5 Χημείου Π τφ* 
Γ ,  m  ^ $ ΠΡ im a» ttrtj τ£ ημιδ/αμϊ'τρφ 
ΓΡ. T m  $>} ή ' ΤΊΓί^υλή εσεται ίτοτκελης, sv- 
τ «  τ£ ημίτεος της ορ$/«ς πλευράς itru τφ ημί* 
ertt τ!}ί «Aey/fc$

Π Ρ 0 Τ Α Χ Ι 2  Κ£'.Αί άπο των Έςιων εφ οίονδ̂ τοτε ffvj- μαον Ρ τ?ς εΑειπτιχης ί  υπερβολικές καμπύλές κεκλιμε'ναι ευ’ίαίαι, ττεριε'̂ ου- σιν έρ£ογωνιον ro ΤΡΕ ΐσον τω άτο τ#ς r j διά του Ρ d%&s{<ry diet μετρώ ΡΣ σνζνγβζ ίμιδιαμετρυ ΓΗ τετράγω­νη , η τεταρτ̂ μορ/ω τ« ι)τό τν}ζ τλα- γ/ας τλευρας Ρ Σ , $ τί̂ ς άυτέ άνι̂ κβ- 
όρ£ίας τεριεχομε'νυ ορθογων/»*

Α  χ3*/ίτι$ί <̂ άρ τ^ί εφαπτομένης Ρ 0  , ν;τ/ί 
ηαβαλίΓ τφ μέν άξονι ΕΝ χ«τά τδ θ ,  τφ 5* β- 
Τί'̂ φ *«τά τέ A , $ τη απο τ« κέντρου
παρά, την ΥΡ ηγμένην Γ ΐ κατά τδ I ,  «ν/£«#3ΐΓ· 
τα η Ε Ι, «{ΓίΤΛ< etJry τ£ εφαπτομένη κάθετος 
(Itop. Γ'. τί}« ΚΑ'Ο έπε) α'ι γανίχι ΕΙΜ,

1 5 0

itu?i(tf. tgtrat το ύνο Ε 9 χ — Μ Θ Ρ ζ = :Ε Θ Τ , ^  ι| θ *  
— ΘΤ* ro μίςος τφ ο"Κφ * SH'Kti<rtr*t £(* ίΐ* τ» Τ·



Χ#β®5*55ΜΧ
ΜΓΕ β/dv flies', χίκλος fyx h i  Ζιχμίτρ* της 
ME *αταγραφε\ς, ί/ά των νψιΐων Μ , I ,  Ε , 
Γ ,  ZtsXshtrat (%$$μ. 86)* οθεν r i ορθογώνιον 
τ ΐ  ΙπΖ των Ε©Γ fosrxt ϊτον τφ Ι0Μ  ( Πορ. ι 
β6 τ? Γ '.) , jg to5 ή ΕΘ νρhi ®Μ » ΒΤωί η ΙΘ 
©^5 ®Γ ( a μερ* 16 τδ «'*) vj s$ Ρ® τ ^ ί ®Τ 
&ά τδ είναι ναραλληλπς τάς ΓΙ', ΤΡ· αρα το ορ­
θογώνιον ΕΘΤ strirxt ιτον τφ ΜΘΡ (ι  μέρ\ της 
χύτης 36) ,  ί&«ν $ δ/ά των β̂ μβ/ίον Τ , Ρ ,  Μ , 
Ε κύκλοί Zvvutxi Ζιελθείν (Σημ> ι6 εν τη Ε’λ- 
λ«/ψ. ** 97 h  τ% Υ*νερβολ.) χχ) επομένως η γω­
νία e Mp  i<r*t Τη ®ΤΡ. εΓο·«τ«/ *ν μ&ν τφ 75 
%ηματι,  εχατερα εν τω χύτφ τ μη ματ/· εν U  τφ 
74» εχατίρα άμα τη ΕΤΡ (ητις τ$ μεν, έςιν αν ε­
ναντίον , τξ[ 5$, εφεξής (gg) ?fdv ορθΒΓί fosf. Ε*?ί 
31 ί} h i  ΕΡΜ iTif τξ) ΤΡ® (Προτ. Κ .) άρτ τά 
τρίγωνα EM P, ®ΤΡ *ς<ν Ιτογωνιχ % ομοια (ΤΙορ. 
0 ,  μ«£. ι. 3 2 τ5 Α'.) θ"θ«ν £05 ή ΕΡ ©^ς τήν 
Ρ Μ , όντως  ̂ ®Ρ τ <̂?5 τήν ΡΤ , $  το ορθογώνι­
ον ΕΡΤ ’ίοτον τφ ορθογωνίφ ΘΡΛΙ * α>λα το 0ΡΜ  
*<?/ν (Τον τφ ανο της τνξυγχς ψιΖιαμετρχ ΓΗ τε­
τράγωνά , ητις εςι τη εφαπτομένη. παράλληλος

*3*

9&) Ε \  τφ 74 ,  »-*■ »> τα r tr^ V x ru -*ον M E f  κΰκΚψ Svvxrat i γ γ ςχ ^ ν α ε   ̂ i ft r a t  Λ» ί  V * -  
νίχ Ε Μ Ρ  αμκ τ ί ' «ΰτ?ς arttavriov E T P S v v h  ojSaic ’/*» f22. r« r .;  "E*( i*‘ $ ;  e r?  αμ* r« ETPhvi iu- <riv o^aTj · £«α £5ίΡ4*^ί·ρ=©ΓΡ*ί-£ΤΛ «το» EMP
=»erp.
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( TTf or. Κ Δ '.) $ τεταρτψορίφ τ5 ντο τί?$ «τλ«- 
γίχς τλενρχς PS i  rijs κατ’ «Jt^  Πβρβμήΐον 
τερχόμενα ορθογώνια * α̂ α $ τ* νίτο των ΕΡΤ 
ΤίΓί ayTffi «̂ /(γ5τλι, οιγ£̂ ) 15α ΰαξχι.Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.

EVSmw ή ΤΡ βς/ ιτβοί τήν ζμ/δ/αμετ̂ ν ΓΡ, 
cos «ΐ *ντη τ% Ζιχμέτρψ ανηχοννχ ψιτχρχμετρος 
τρος tvjv ΡΕ. Κιγε ri ορθογώνιον ΤΡΕ (οτερ ε- 
ζισατχι τετχρτψορίφ τ2 ίτο tjjs oAtjs δί«μεΤ08 
PS ^ *.?ί «ατ* αντήν Tf^s%9ftsv« <fy«
Soy ων/«), ετίν ϊτβν τφ υττέ τζβ Ρ Γ , ^ rijs ψ ι· 
ττχρχμετρα περιεχόμενα ορθογωνίφ, οτερ εξχτα- 
τχι τεταρτψορίφ τα ντο rijs oAtjs ΰιχμετρα PS 
χχ} όλης Tvji ΊΧχρχμε'τρον περιεχομενον όρθογω· 
ν(ον.

Π Ο' Ρ I S  Μ Α Β'.

Ε  αν άτο των τεράτων τ%ς ϊιχμέτρα PS ε- 
τιζευχθώαΊν ετ\ τχς 'Κς/α? εόθεΓύ» αί PE , SE 
αντα/ οή «τεριεξαΤιν ορθογώνιον το PES Ίτον τφ 
ατο τνμ ανζνγας νιμάιχμετρα ΓΗ τετρχγώνω vj 
τεταρτψορίφ τ» vtso της αντης δ/αμέτρα I'S $  
τν̂  χχτ αντ/,ν ΤΧχραμίτρα περιεχόμενα ορθογώ­
νια. Η' γάρ ES εξισαται τη ΤΡ, ατών εχχτερων 
βχτεων τών τριγώνων ΓΡ Τ , Γ 5 Ε , εν οϊς χί τε· 
ρ) τχς χχτχ χ:ρνφψ ϊτχς γωνίας τ λει/cii) Ε Γ ,
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Τ Γ , $  2 Γ ,  ΡΓ είόnv ‘(cm. G ’S&v τ& Ivl των 
PES ο^οτ'ώ/υν εξισΰται Τψ vvb των ΤΡΕ (ο* 
περ έςιν Wov Τψ άνο της ΓΗ τετραγωνψ, J* τδ- 
ταρτημορίφ τα ντο της αν της διαμέτρα Ρ2 ^ Tfc 
hut αντην ΪΙχραμ&τρα νεριεχομένα ορθογώνια.

. Π Ο'Ρ I S  Μ Α Γ'.

E V ) μεν της Ε’ϊλεψεως τά άνο των ΡΕ , 
ΡΤ τετράγωνα <?υν τψ δις άνο της Τνζυγνς η- 
μιδιαμέτρα ΓΗ τετραγώνψ * επ) Μ της Τ* ττδρ|3ο- 
λης τά άνο των PE, ΡΤ τλην Ta αττο της 
ΓΗ έζιτίται τψ άνο τ3 άξονος ΕΝ τετραγωνψ. 
Ε'ίγε εν) μεν της ΈΪ}λεί\},εως η ΕΝ εξισπται τψ 
ά%ροι<Τματι των ευθειών ΡΕ, ΡΤ * εν) δέ της Τ'- 
ττδρβολζί τί) αν των διαφορά (Ηορ. Α", της ΚΑ\) 
άρα το οίνο της ΕΝ TeTpaycoyov εξκτπται τοΐς ά- 
tso των αντων τετραγωνιις άμα ληφβεΐσμ Τνν τψ 
δίί νν αν των νεριεχομένψ ίρ$ογωνίψ εν τη Ε%· 
λεέφει, η τλην τ£ δ/ς νπ αυτών περιεχομένου 
ορδογωνώ έν τη Τ*νερβολη (9 9 )*  ονερ εςι ταυ- 
τον (Προτ. ΚΕ'Ο τψ δίς άπο της ΓΗ τετραγωνψ.

»53

99> Ε ’ν r* E lktQ ti SNczEF+PT· xgx 3N«S= 
(E P + P rv t= E P *+ P 7 *+ 2 Y P E  a .  tS Λ\>. “Ε ςί ti 
TPEszrH* * j$ 2 V P E i= ir lP , agx SiV*csiE P + P r*  
+ 2 Z7H1 · iy ί« τ>Γ e2V#̂ oX? tVi/ ίςι £ N ~ E P —P Y , 

/*>)$ POszPY) εσ$τ&1 ij EQ^z r f  BN> *E n
£P'=zEPO-PEOf2> r i PEO~EO*+EOP
(3.ir*Bf.)u t*E P *= :£0*+E 0P +E t0 . E^turotEP*



ΧΜΜΜΘΜΧ

Π Ο ' Ρ Ι ί Μ λ  Δ' .Ε τι ατ) μίν ννμ Ε'/λί/ψιωί vb άδζοινμα ok· 
δίπατα oftaywfc να ΤΡΕ, $ να απο τ?« Μ  να 
Ρ πλχγΐχς ημίδιχμtvga ΓΡ τατ$χγώα ,  *V) δδ 
Ttjf T'wi^flXvjs >) αιίτων διχφοφάανιν φ$\ να αν· 
να μαγάρας, %vot αξινανχι νφ arb να <sr\x- 
γ(α ημιχξονος ΓΝ νχνζχγάνφ τλ^ν να airb' τδί 
τδ Ktnqa άποςχνιω$ τί}ί Ε'ςίχς ΓΕ, ή ΓΤ vsvqx- 
^ών#. "ίδομαν γά$ βτ< τb avrb v%t ΕΝ τετράγω­
νον ifyravxi όμα ληφ&αΓ<τι νοΐς xitb vtSv TP, ΕΡ 
vstρχγάνοις̂  ctuv μιν νφ δ)ς αν ry Ε*?λαίψει* ffXvjv 
δϊ τ» δί{ αν τδ Τ’ταρβολ% ορ&αγωνΑ ΤΡΕ. Τά Βε 
άτύ TP, ΕΡ «?ί χχτά νά αν νφ Ε' Χχολίφ ε!· 
(ψάνχ διτλάνιχ των χιά ΓΡ , ΓΤ  · xgx vb δ}$ 
χνο ΓΡ , μετά να δ)$ d*b ΓΤ  τίν y «τλήν τδ 
δ)ς ΤΡΕ εξιτατχι νφ xrb ΕΝ , $ χπχν· 
των δίχχ διχιφα&αντων, τ) άπΐ ΓΡ crbv νφ avh 
ΓΤ ντρος&άντος δ άφχιραδεντος τδ mb ΤΡΕ, /- 
ςχίΛτον τφ ψίναι να άπδ ΕΝ, οναραςι διπλα­
νών να άπο ΓΝ. Ε*νθιντο/ άφχψ&έντος εχανί- 
guSav να άπδ ΓΝ αϊεται τδ atb ΓΡ <τύν ν| 'πτλ̂ ί

*54

+PO't=s£O'+EQP+PO*+El>0 , EQP+PO'
ΧΛΕΡΟ ($ .*ΪΧ ,)λ4* ΕΡ'+ΡΟ'ζζΕο'+ΕΡυ+ΖΡΟ  
sxEO*+*EPO. *£ςΐ S* ΡΟχχΡΓ, S(a E p t+ W s*  
Ε Ρ *+ Ρ Γ *, φ Ε Ο ^ Ε Ρ Ο χχΕ Ο ^ Ε Ρ Γ -  <*f* EPr 
+ΡΓ'-χζΕ0*+*ΕΡΤ> H Ερχ—μΡΓ*-£Ρνζ=*ΕΟ*=χ 
Α¥*.
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τδ \>to TPE, tffcy τφ δι( αντί τδ ψιάξονος ΓΝ 
τετραγώνφ νλην τδ aVi ΓΕ , ij ΓΤ. Ε*?ι Si τδ 
δίί αϊτέ ΓΝ τλι)ν τδ αιτδ ΓΕ ή τδ ΓΤ νοσδν ς«- 
θερόν * Spot τδ άθροισμα τδ ορθογώνια ΤΡΕ, £ 
τδ άνδ τί)ί ΓΡ τετράγωνά εν τη Ε’Μει'φει, 4} ή 
διαφορά των avnoy <ν τ$ Τ*νερ€ολη, εςιν atί τδ 
αύτδ ifrw TTstrov ςαθ«£0ν.Π  θ ' Ρ  I  Σ  Μ  A  Ε '.

Καί ενει το ορθογώνιον ΤΡΕ εξισπται τφ 
i t  ο της συξυγκς ημιδιαμετρπ ΓΗ τ ετραγώνφ  ̂ U 
σεται Spa εν μεν τη Ε’/λεψει τδ άθροισμα των 
τετραγώνων ΓΡ , ΓΗ* εν Si τη Τ'νερβολη αυ­
τών διαφορά ‘ίση τφ αθροίσματι η τη διαφορφ των 
άφ* επατερπ τδ ψιχξονος ΓΝ , ΓΒ τίτ̂ α̂ ωνων. 
Καί γάρ  ̂ τ« άθροισμα ν) ή διαφορά των άνδ ΓΡ, 
ΓΗ τετραγώνων εξισωθησεται τφ δϊς άνδ της ΓΝ 
τετραγώνφ, τλήν τδ ανδ ΓΤ.(») ΓΕ), α?λά το 
αν ο ΓΝ νλ·)ιν τδ άνδ ΓΤ, ή ΓΕ εξισκται τφ δρθο· 
γων(φ ΗΕΝ η τφ NTS (5  τδ Β'.) η τφ άτσδ τβ η- 
μιάξονος ΓΒ τετραγώνφ (ΤΙροτ. Κ'.), καν τη Τ' νερ- 
βο\η δε τδ άνδ ΓΤ τλήν τδ uwo ΕτΝ, >} τδ άνδ 

ΥΒ εξιοηται τφ ανδ ΓΝ ( ιοο). Α'ρχ εν μεν τη

too) Ε'τιίίςιν tv τ? *Ρϊτ*ίΑολδ Γ7*—•/’Aft*a i^ -r r %  $ m s s r ^ + s r ^  <6. T*a\> ?«. ται a* γ ρ ' - γ /ρ —ζγΖ ' - γ * 1 - s r jfc » rs i* -sry .
ί» SKAfarS* r/TtfSl·. AT.; «ί« r p '- r ^ c s r a 4 

—rfi’ssrff*—ra*.



xcssetma*

Ε ’/λι/ψί/ το άπδ ΓΡ συν τψ από ΓΗ εξισνται τφ 
tt&b ΓΝ  σΌν τφ eVe ΓΒ. «ν Si τξ} ή

των aVs Γ Ρ , ΓΗ εξισΰται τξ) διάφορά 
των άπδ ΓΝ , ΓΒ.Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  ς'.

Ε*νθ*ντβ/ τετρχπλα&εντων των ο̂ ων, £τ«· ΤΑ» βν ftev Ty Ε’>λβ/Ί-ί/ τά άττ3 Ttoy αγόνων ΕΝ, 
ΑΒ τετράγωνα ομόυ ληφδεντα Στα τοΓί άφ* βίων- 
δήποτε συζυγών διαμέτρων Ρ £ ,  ΗΤ τβτ  ̂α̂ ώνΑ/ί 
άμα λνιφδείσιν. Ε’ν Si r# t V«$3aX>j ή διαφορά 
των άπο των αξόνων τετράγωνων εσεται Ίση τη 
διάφοροί των άφ* οίωνδηποτε συζυγών διαμέτρων 
τετράγωνων, foot ΕΝ*—ΑΒ*=:Ρ5*— ΗΤ1.Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Ζ\

- 0\$£ν ή ίσοσπελη9 Υπερβολή, ν,ς ο πλά­
γιοί άξων εξισετχι τφ συξυγεΐ άξονι, ^ ψις εχει 
επομένως τ̂ ν Παραμίτ ί̂ν »<rvjv αυ’τω τφ β̂ ον/ (διά 
τ̂ ν αναλογίαν των τριών τάτων ενδείων, ως ειρη- 
τat μετά το Β'. Πόρισμα τνρς ΙΒ'.) εξει $ αϊλας 
τινάς πλαγίνς δια μίτρας ταΐς εαυτών συζυγία, 

ταΐς αυτών IΙαραμίτροις Ίσας. Ονσης γάρ τν,ς 
διαφοράς των άφ’ εχατέρπ τοΰ άξονας τετράγωνων 
ίσης τν\ διαφορά , των άφ* εαατερας τ%ς συζυγές,

1 * 6



xeeutaeeex
civ tv  ixsimv \ pvfih ,  £ Ιπ) Ttirtov ϊςχι μη·S*y ( 10 1). H P O T A  X  I  Ϊ  K f .E  v τη Έ^ε/ψει £ *ΤτερβοΧη οία^- r^n,

τότε διάμετρος Η Τ , μέση εςιν ανάλο- yov τ8 τλ&γ/Β κξονος ΗΝ, $ ετερας Ιυ&ε/ας ταρά τ̂ ν ctyr̂ v ΗΤ SI ηζ τι- voffav Ές/ας Ε  ά^είσης τ?ς Ρ2 ·
Α*χ%εί(Της γάρ της εφαπτομένη ΡΘ #α) i -  

ΤΓο τ>5ί ίΤβ^αί'Ες/οί Τ τ5?« ΤΔ  ©«(ΐβΤλιίλίν ΤΛΓδ 
Η Τ, Ρ 2 , rra£evfc$« ή Ρ Δ , ητις £/χα τμηθνί- 
«Γ£Τ«/ χ#τά το Ζ ( io a ) vffi της διαμετρχ ΗΤ, 
έφ’ ην τεταγμίνως χατηχΒη, ΐύΤπε$ £  η ΒΤ 
δί'χα τ*τμ^τ«< χατ& r i xtvrpον Γ  tore της αυτής

\ο\) *Yqttrtiitm'$ eJP̂ r#̂ oXn £ΛΓ AreirXtuf ο$ * 
#< © r̂XayiOf e£«v 5iV Λ?» ϊ<το$ τ̂ ί* συζυγή αξονί ΛΒ· 
Ε*5* it) $ frffttrtc άύ?μιιφο$ * ΪΡ , ^νζυγης 9ί $ 
#ύτ$ 4 / /Γ 4 itj Ttjwxavr* (J7ef, <? J  £W*
—ABtoaXP-HT*. E\% t i 8 tf~AB'z=iO(iiy$3 N 
a z A B ) ,  £(a *  X P - B T h s O t  nrat Σ Ρ ' ο ί ί Τ * ,  tutl 
SPtsBT.

102) A y o i $  t?< *τι$ τ#μ»7 W· if*· μ#Τ(;ον # T χατα r a  tT t) a f  O f *  E P  ft*)*
α^^λΛίς 'jfftpflt/̂ t)Xor ftftrai PZ i Z A ^ E A : A Y ~ E Y  
: Γ Κ  E*#ti B n = a rr, αςΑ $ PZssZA* S$tv li P J  
r ιταγμινιι iqty i* i tm δίαμίτςο* HT.



«κβ§·«β»χ

Ιιαμίτρ* καραφλή rats Ε Ρ , Τ Δ , ^ itrerai tj ΓΕ μίοηή αρ&μητικΰς άάλογον των Ε Ρ , ΤΔ ( ι 0$ ) > η των Ε Ρ , Ε Σ , ijT/f ίςιν ?0*η τη Τ Δ , 
(ι 04). Εν ΪΤ&) ysty λ το τ2 xivt ĥ ατοςψχτί ιχα- 
τίρα ομοίως (er/fys) *·{δς τήν ««^ttuXvjv χεχλι- 
τat, ν®·3 γωνίας liras rets ΝΕΣ , ή ΡΒΕ , χα) 
ΕΤΔ. Α*ρα τ3 &5Γλα'(ΓΜν της Γ Ζ  , ητις «V με- 
0*1}, ίξιϊχται τφ α&ρο/Τμχτι των χχρων ψοι τη 
ΡΣ. Καί η ΓΗ ίςι fttVvj <>/ίωμετ̂ χωί βνβλί- yev των Γ Ζ , Γ® (ως χίρ̂ ται iv Τη &*/£« της 
ΙΗ'.) η«  ΓΘ ή ^ « Μ ^ λ ίί τη ΕΡ Β̂ ιΤΰται τω 
ίίμιχξονι ΓΝ (Π̂ ΟΤΛΟ*. ΚΑ'.). Α'(>* ως ή ΓΖ τρδς 
την ΓΗ , «τως η χιτή ΓΗ π$ς την ΓΝ ( £  5ι)

1 5 8

1 0 3 ) £ ’ **1 « Δ Ρ  « Τ Λ ν μ ή κ  »ςΐν t*’* i  Ttjv 3ίάμι* <rpov / / Γ . ?  <ru,fuy»}{ ίιάμ,ιτςος ί  £ Λ ί, ίαοι/rai 3# * ί  Α’Λ ί , itfP £ ^ *ίλ « ΐ{ -τβρ*Ά»|λβΐ» Λ ι »  *»») κα) «/ 
Δ Π > ΡΟ d ^ i -ΚΛΐς ταρά/λγλοί, το ΪΙΔ Ρ Ο  *τ»-
rat trafα^λοιχςαμμοι/ · roiyafev Ρ Ο α Δ Π . £ *ςι St 
ij Η Τ  T O fti^tiλος ταίς d t t ,  Ρ Ο  , «ρα « ττιρ  4 δ 2ζ=ι  
Ζ ρ , trm S i  ^  /7 ·Π = ΓΌ . £ τ ι)  τροτίτί f  Y V ^ z F E ,  
i r t  uro | 7 Γ ? ΐ 3 τ ί  iif»  0 Γ ® , i f m l i i j  ^ £ 0 β Γ ] 7 (4. re ^f5»vro< P £ — 0 ^ = / ^ — Γ Ζ = £ 0 ·  *  Γ Ζ- i i f e f f J — 4 f e K / 7 . i W  i';t> £O cs/T i*,ftf»T ei
4  tj υ»»ροχ*ι, ?  urtQt'xtt i P £ t τ?ς O P , 1? τ ις  Γ £  ϊσ») r ?  ϋτ#ςβχ? ϊ  ΰ * » μ χ ιι >? f l j  τ ίς  ,  ί  ί  Γ Ζ ,  τ?ς -JK * ,/τιν αρα at* £ Ρ ,  Γ Ζ ,  άρι3μιπ*«ς άνάλογον.104J £**»») ί  ΧΜιχΐ Tw^uyni τ? 3ι«μιτρ«> ΗΊ\ 
8ΐχχ αρα τ*μ»Τ τ^ν ΣΡ ταρα/^λο» τί* Α Γ , ο5*κ ΣΟ 
esOPcs/7 .̂ Α'\ι »ι Ε θ = Π Υ  , «>  χα) PJc=££.



xteeeftefinx
aVZ : βΓΗ as aTH i 2 ΓΝ) ,  $  ώί η ΡΣ διτλβ- 
t(a τηςΤΖ τρβςτήν Η Τ , ΰι&λασ/αντης ΓΗ,ίτωβ ή Λίΐτή ΗΤ vrfif φ  ΕΝ Ζινλατίαν της Γ Ν , η Γ®. cfeiy δζλον τί τ^οτιθ**.Π θ' Ρ I Σ Μ A A'.Το Μ  της S/fltfiiTftt ββ« ΗΤ «Tfeywwr *|/Τ8Τ«ί τφ £τδ tSjs δ<ά Ttfr £* ς(χς ττ«ρβ/λίίλ«« «iJry <ίχδ«ΛΠί* ΣΡ ^ «  «“Xey/a «Jfovo$ ΕΝ τ«· 
ριχομάφ ορδΰγΜΪφ ( ιγ τ2 «'.)Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.Ε?vSsnot % it nXsfei tu&tfat της 'Ες/ks «χθεΓβν , sffoivro εχάςη ω$ τά «το των «ντ«Γς τα̂ β/ληλω* δίβ̂ ετ̂ ων TiT^ywya (1 0 5 ).Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'.Ε'ς«/ in  at η ΣΡ τ^ ί φ  ΜΑ 6ξ%ί*9 
νλ(υφ της Ζιαμίτρα ΜΚ, «V vjv Τιτακτα/, ντας ή %ιάμ$Τ(ος ΜΚ ν(1ς τον tX«V«v *£«« ΝΕ. Εϊ· 
tys το ^το τζί ΗΤ, T«Tf«ywvoy ifyetrat οςύογω-

*59

log) j f ’xStTrn otttiiψις ttayurfoi jj<t ,  * » if ·»«· 
f«3kl|Xo$ t) O-iof, |VlT«l ΧΛΤΛ TtjV T«f»TaV fUfft) «να· Xoyoi τβ ‘T'kayle άγονος f i X t tnur* -irape/^^λΒ
e*#. A*V*woi „ T*=N3X 9 «. θ’*»  #Γ* * Α3ΧΣΡ 
B u f 'i jv s x r # ,  4 f f r ^ T ’ sAsxxp^iv.sXirfcs! 
XP-9f.
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νίφ ΑΜΚ fays Tys HT συξυγνς Ζιαμέτρχ ry K.M 
Ζιαμετρω) * λΜ^ to από HT εςιν ΪΤον Τω υπό των 2 P, NS 9 άρα to υπό ΑΜΚ εξισζται τφ υ­
πό των 2 Ρ, NS. Ε'νδεποι (Πορ. Α'.) ως y 2 Ρ 
τρις A M , »τ«ί y ΜΚ προς ΝΕ.

Π O' Ρ I, 2  Μ Α Δ'.

Ε ν *) y 2Ρ Ζίχα τετμηται κατά το Ο υπό 
Tys Ζιαμετρα ΜΚ ( yrοι εςι τεταγμίνη επ) τήν· 
ΜΚ ) efftrut ^  το από rys OP τετράγωνον πρός 
τό από ΓΗ, ως το ορθογώνιον ΚΟΜ προς τό 
ΚΓΜ , y πρός το άπό ΓΜ. Καί επεί αι 2Ρ , 
HT, Ν Ε άνάλογόνεΙοΊν, άρα ^ τά αίτών ψΐ- 
σεα ΟΡ, ΓΗ, ΓΝ* άνάλογον εσεται. Καί $ 
ως το άπό ΟΡ προς το από ΓΗ , ίΐτω τό αυτό 
άπό ΓΗ προς τό από ΓΝ (22 tS ς\) οθεν ως το 
ορθογώνιον ΚΟΜ προς τό ano rys ΜΓ τετράγω­
νον, Ζτως τό από rys ΓΗ τετράγωνον, y τό αυτφ 
Ίτον ορθογώνιον ΤΜΕ (Προτ. προν̂ γ.) προς τό α­
πό Tys ΓΝ τετράγωνον.

Π Ο' Ρ I 2  Μ A Ε'.

Καί εναλάττοντι εΤεται ώς το ορθογώνιον 
ΚΟΜ προς τό ΤΜΕ, «τω τό από rys ψιΰιαμε- 
τρίο ΓΜ τετράγωνον πρός τό από τ» ιψιάζονος 
ΓΝ. Η'' (των ορών τ5 Ζευτέρ* λόγιο τετραπλα- 
σια&έντων) τό από Tys ΜΚ τετράγωνον ττρός το 
*πο

1 6 0



ιό ιH θ'¥  ί 2 M A f .EVri T« ô fl<y£cv/« NEH ,  ΣΕΡ «ςιν tos τα 
avo των SN, HT tct^ V ^ *  ( 10 6 ) , scon at 
£ ωί at S N , ΣΡ ( Ity). B\ ri?s Tâ acrv)?) ^ r i 
ορθογώνια τά ντο των μερών των £/ά tvjs *Ε<ϊώ{ 
δεμένων ενθείων 1 tcsrai as) ώί ολόκληροι ul· 
ται αΐ ευ̂ εΐχι ( ίο/).

ιο ί)  E'tt) i ν r * a t  K M , ΑΒ tlat tix- μ»Τ(ΐοί ruv ηταγμίναν Σ Ρ , Ξ ιΥ , stovrai α9α at Σ Ρ ,
ΒΚ -τΛρά/&»)λοΙ τ«Τς ίΦΛΉ-τομί uai{ ΛίΓΓ , fi/7 , ο$ι* 
cni(. r .  T>t« 1H\) ΒΕΝιΣΕΡ=ζΒ!> : ΓΗ ^Β Ν ':
HT\ J7»fl At r?5 *Κιτ»ρ0?λί?ς i-tr»! »f rrrayp/vq J2.t*»} raw al-ouu ΒΝίςιν Ία* a* ναςαμΐτ(ψ re αϋ-nt ago- -ran uirof̂  νος, m< Αι»χ5>)'ίΓ*τ«» iv r* RH. t?-ri{ «»t^rt)roi$ το SEJSss τφ ντο τ*ς SJS ai ητα9τ*μο<· fit* τ?< Παρομετ^Η ιτ»(>ΐ»χομε\β ô SoyaWi/) , * τ ιί’ J-iro 
τις PS τ* ϊμίαΐνΐζ τ*ζ αύτ*ς * «ο* SEX A'S=SP Χ τ  £ * Sto 3* $  B E N  ■ ■ τ  E a ^ t S P X  f £ : t  ΐ 'χ Ε »  
c = s r  : * £  ( 1. «  i ’,; —SrV : -TΛ =SA'*«ΧΗ*=1ΓΝ*.·P B * .  i y a ' f  o  o v ^ u y t j s  a £ « v  t « t ‘  ?< j i u  X f t  t j  μ ε τ α ξ ύ  r S  Ίτλαγί* «|ονος S ^  )$ ·*·?$ /7«(ΐαμ·τ{ΐι» * τ*ς ΠA  μία* 
avx-Koyov. “Eat t i  TIE A : Σ Ε Ρ ζζΡ β *: ΓΗ * Cltig T*. r*t 
JH '.) (fSiv tarn** k t  B E # : n E sja xrA * ■■ Γ Ε 1 tatrat 
t  St U * B E K  I S K P tstO *  : ΓΒ '=α Β Ν ': ΗΊ>.

10 7 ) £*'χι(»ςιν H T *: *r ‘tss:RP ■■ a $ { ilif  A*.) $
H T ' t * τ '~ Σ Ε χ Ε Ρ  - a Ε Χ Ε  ̂ Γ .  r «  ///’.)tTtrai - a * = Σ Β Χ Ε Ρ : a E X E  9. L



Χί®»#8βΚΧ

H O ' P I S M  A Z'.

♦ A  χδε&α δϊ άτϊ τβ Μ *V) rt}y *Ες/ίχν Ε η ' 
tvSstx EM ετετat τρος rb τεταρτψόφον τΖ Iwb 
της ταραμετρχ ΜΑ % της διαμίτρχ ΜΚ τεριεχο- 
μίΜ όρΆογων/α , ώί αντη η διάμετρος ΜΚ τρίς 
ιτεραν uirb της ετερας *Ες(χς ετί το ανrb σημεΐον 
Μ επιζενχΖείϊαν ενδεΐαν την ΪΜ . Τδ γαρτοι ορ­
θογώνιον ϊΜ Ε , ο&ερ εςιν “ifον τψ utb της ΓΗ 
τετραγωνψ (Προτ. ΚΕ'.) ifyrxTttt τεταρτημορίψ 
•rS ίτο της ΜΚ, % της αν της Τίαραμετρχ τ εριεχε- 
μένα όρ8ογων(χ * ο&εν ( ετείεςιν τΜ χΜ Β=Μ Κ Χ 
|ΜΑ) ifftrat Sif Me  : Μ κ=|ΜΑ : Μ τ.

Π Ρ Ο Τ Α Ϊ Ι Ϊ  Κζ '.

Σχ«μ. 73. Τ ο  άθροισμά των άφ4 εχατέρας της *£ - 
79‘ ςίας επί το'αυτό σημϊίον της καμπύλης 

κεκλιμένων επί τη ς'Υ π ερ β ολή ς, % η 
α\/των διάφορά επί της Ε4Αε/ψεως, ή­
τοι η Ε Ρ , συν η πλην της Τ Ρ  προς την 
Γ Ο ,  άπόςημα άπο τη κέντρα της πα­
ταγμένης Ρ Ο , έσεται ως το των Έ -  
ςιων απ’ αΆηλων άπόςημα Ε Τ  προς 
τον πλάγιον ημιάξονα ΓΝ.

Α ’νχχθεισων γάρ ατό τε της'Εςίχς Ε $ τ« 
κίντρχ Γ  των ενθειων ΕΗ, ΓΜ ιτα̂ οίΤλ̂ λωί τη

16a
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εφαπτομένη ΤΡΘ, άίτινες τυμβαλν<ri τη TP κα­
τά ret Τψεΐα Η, Μ, τηςτε Γ ί παραίληλως τξ} 
TP. Ύαχδείϊης δέ έπ) τον άξονα $ της ΡΟ, sirs) 
η γωνία ΕΡΙ εςιν "m\ τη ΤΡΤ (ϊΐροτ. Κ'.) “mj 
ΙίΓίταί δν) ^ ί ΕΡΗ (εναλλάξ της ίτ/^ς ΕΡΘ) 

ΡΗΕ <ΐ{Γ̂  τξί ίχτδί ή *ν fy Ε’λλείψει εναλλάξ 
της ΤΡΤ). Ε*ν$εντο/ η HP »<rvj Ty PE ( 6 Ts A'.) 
ΤοιγαρΖν ή ΤΗ fm er tv μέν τη 'Υπερβολή άΰροι- 
ο"μα9 iv δέ τη Ε’λλείφει διαφορά των είρημένων κε­
κλιμένων £Ρ , ΤΡ. £*$» δε ω$ vj ΤΗ προς ΤΕ, »- 
τω« ij ΤΡ προς ΤΘ, vj if Γΐ »<r̂  ry ΓΝ (Προτ. 
ΚΑ\) προς Γ 0 ,  jj η ΓΟ πρϊς ΓΝ, («Vri Χ\ΓΟ, 
ΓΝ , Γ 0  ανάλογόνεΙοΊ Hop. ΙΑ '. τν}ς Θ'.) άρα 
ώί η ΤΗ πρίς Τ Ε , κτως η ΓΟ προς ΓΝ* καί 
εναλλάξ ως η ΤΗ άθροισμα η διαφορά των κε­
κλιμένων ά<αο των *Εςιων, οτ̂ οί ΓΟ, <m- 
ςψί< τ3 κέντρα της τεταγμένης ΡΟ, 8τως 
η ΤΕ άπόςημα των 'Εςιων, προς τον ψιάξονα ΓΝ.

D O ' P I S M A  A'.

To «θβο/σ'μα άρα ί? η διαφορά των άφ* επα­
τέρας της'Εςίας έπ) διάφορα ταμεία της*Υπερβο­
λικής , ή E’Mf/Trr/xij? καμπύλης ε!?)ν ως τά άπ) 
τδ κίντρ8 τκν τεταγμενών άποςηματα. ΕΙτΙ γάρ 
αε) προς αυτά τά άποςψατα εν τα αυτ$ τα$ερω 
λίγφ της ΤΕ προς ΓΝ.

ΐ6β
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Π ο ' Ρ Ι ί Μ Α  B\

0"&εv si Mot ditl των ‘Εςιων 6irl διάφορα trvj- 
μεΓΛ της ‘Υπερβολικής £  Ε’ϊλειπτικης κεκλιμένης 
άγαγεϊν, ων τά κεφάλαια ίν ry ‘Υπερβολή, ί) 
αϊ διαφορά) έν Ty Ε*/λείφει, είεν αν εν λόγω δο» 
3άτι * ληφΆέντων εν τφ Τοιωΰε λόγω των dish 
τδ κέντρα αποςψάταν των τεταγμένων $ ταχ- 
$εκτων τάτων $τ! τόν άξονα , κεκλί&ωσαν ατί 
των *Εςιων έτ) τά των τεταγμένων τέρατα αί ζη· 
τόμεναι ευδεΐαι, ^ εςαι το οτροβλη̂ έν ( ίο8).

Π Ρ Ο Τ Α Σ Η  ΚΗ'.so. Jfy πάση Kumy Τομ% τεταγμένης άτο 8i’ της Ές/ας επι .τον άξονα της EM xcti 
ά%3εισων των έφαττομενων ΜΘ, NO, 
εσονται η μεν ΕΜ ημίσεια της opSlai 
πλευράς , η δε NO, ίση τη ΝΕ.

108) α* ο τ«μ# ί'ςίαν Υ % Ε  ταςιο*
YCIEi Υ Μ Ε λ μ» το α ^ ο ίτμ α  Λ  τ% *Υ·πιρβολιί 

ζ ί toutο$α ip τζ 2?*>λ«ίψ*ι #¥* Sp \6γ& Mivn τψ μ : ν · μ : ιτ & 5Γ*0: / Έ  * $  α%5«τ»ν rSy τ ιν α γ ­μένων Σ Π ,  01*· t 2v t # / 7 £ , /*Z?t ϊσ$ται Y E + P E :  
Y IV + t t B . £ v  $  Y P — P E  : Υ ί Τ - Π Ε
$\ τζ ETkttyusarO : ΓΣ (lli^A\) & μι^  or** Ϊ-
III ΊΓΟί̂ ΤΛΐ*



X«9*s*«esex *65

Ε*?ω ί  N X  χλευρχ όρθια, >\ off} μίν τ ζ ί  

9Γ*ρ«/3βλν(ί $ς«ι ή Ν Ε  ,  τεταρτψόφον t 5js Ν χ  

(Προτ&β*. ΙΗ '.) ο3*ν ^ t? Ν χ  orpos rijy Ν Ε ,  »s 

4  τρο ί », βϊ» 81 ή E M  ^fVvj «ναλο^ον τ% τ?- 

τμηράν^ -6 τί}ί N X  (Hop. 1 τί}« Δ '.)  sϊγβ  
τ8 άτο τ ί}$ Ε Μ  τετράγωνον εξισντχι τφ ορθο· 
γωνίψ Ε Ν X ,  άρχ καί ή Ε Μ  νμίτειά «ς< rtj$ H«- 

papcsTpa N X , Κα) γάρ $  ο α ο εν τοΤ( 4> 1 με- 

<ros, ^μ/(Γϋϊί/ ra 4 (109)* 81 ^ ή © Ε ί-

«ι 8ίΐΓλ«(Τ/« tvjs Ε Ν  (lisp . 5 r fs  ® ·). Ε'ς< ydp  

1} Θ Ε  t<Tt} τ£ E M ,  τ̂<5 εςι hxXaffia  rvji Ε Ν ,  

<£ ilj Ν ® , fa*} N O  ( saw) Ε Θ  ;B M s s  

Ν Θ :  N O ) , αρα *j Ε Ν , vjt/j ες/ν Icrvj τ% Ν® ε* 

£/<γ»το» τξ}ΝΟ.

E V )  81 των λοιττων Τομών «ςα< ώ$ το o’pi&o* 

ywwoy H EN  χρίί τ ΐ  <&τ8 tvjs Ε Μ  τετράγωνον, 

δτω ί ν) πλαγία οτλευρά Η Ν  orpes τι$ν ορθίχν N X  

(  Hop. ς'. tvjs Ε '. ^ ς '.) ή τ1· o’p$oycov/ov Ε Ν Χ  

»ροί το xTsfo rvj< N X  τετράγωνον (1 ra s) . κα) 
βνχΤλάϊϊοντι το H E N  ορθογώνιον τροξ το Ε Ν Χ *  

ώ« το άχο τνμ Ε Μ  τετράγωνον orpos το avb της 
N X .  Α’/λ’ ο τρωτό? opos J ft  τετχρτψψον του

μο) Ε'ητί(ίςι ^NEss:NX , #ςα» ϊκ' zj\£t=iNX. 
Ε"ςί 4» iV/? : a,!Ve=:iV£ i »(tt jj μ?β·̂  #«?<ν β»«λο· 
you rnt Ν Ε  % 4-ΝΕ. Λ7ϊ\κ. j$ t? Ε Μ  ϊςι μ,ο·*! «άλογον 
-τΐί iV£ $ 4^ ,  ι’/γι ΔΑΈς=:ΝΧ' «f« 2zVfes£A/“ 
t-r«i 4* uNE^iJSX' u(A % EMtzsbAX.



χ μ μ 'μ μ β χ

δεύτερη (Ιίροτ. Κ '.) αρα £ ο τρίτος τεταρτημό· 
ρώϊ εςι τ2 τετάρτου» ΈΪνθεντοι ι\ ΕΜ ημκτυ εςαι 
της NX, ΐνζ τδ air* έχείνης τ̂ετράγωνον | τβ ά~ 
πδ ταυ'της τεταρτημόριου.

Ε Vs) δ' hv το ορθογώνιον SEN εςι τέταρτη·* 
μόριον τβ ENX, έξκτωθησονται αρα τφ tiro της 
ημιπλαγίας της ημιπαραμέτρα, η τφ υτο της 
ΓΝ ^ της ΕΜ περιεχόμενα ορθογωνίφ. (ά’θεν 
επέϊ τδ ορθογώνιον SEN εξιτ'ϋται χαϊ τφ Γ Ε 0  (ϋβ<5. Η', της Θ'.) αρα τδ υπδ Της ΓΝ ^ της ΕΜ 
περιεχόμενον ορθογώνιον έξισηται τφ υπδ της ΓΕ 

της Ε®. Τ̂ νθεντοι ας ή ΓΕ πρδς την ΓΝ (ij 
η ΓΝ προς την ΓΘ ), «τωί η Με  πρδς τήν Ε®, 
ij η NO προς την Ν®. Α’Αλ’ εν τφ αυτφ λόγφ τη 
ΓΕ προς την ΓΝ , η τη ΓΝ πρδς την Γ® έςιν, ω- 
σαυτως $ η ΕΝ προς την Ν® ( διαιρέσει γάρ ^ 
αί διάφορά) των ορών ( n o )  έσονται άνάλογον 
ώς .αυτοί hot οI οροί) · αρα η ΕΝ εςιν Ιση τη Ν Ο, * 3
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H O ) E ‘y μ tv τη Ε ’/^ιίψ** m / r ? l /"-Ε:JW : Γ Θ , $  ίνίταΧιν ΓΑΤ: Γ ^ = Γ Θ : Λ 'Γ , »<rirai αΡ* JlMf«V« Γ Ν - Γ Ε ;  Γ Ε = Γ Θ - Γ Α :Γ Λ ;  h o i  E m  Γ ΕS3 m -.ΓΝ» a Ε Ν : Ν 0 = Γ Ε  : n v fc r t f :  ΓΘ=3νΜ£ί 
Ε<&ζζΝθ■ Λ'Θ * α$« ΕΝ : Ν&ζζΝΟ4· ΝΘ. ήτοι ΕΝ—  
NO. Ε'ν St τη 'T-trtffio'Kvi]e-rtiî iv ιασαΰτ«ς Γ Ε  : JTST s= n V  ι Γ Θ , ?« ra i ίχ' $ Γ Ε -Γ Ν  ■ Γ Ν -Γ Θ = Γ Ν  
: ΓΘ  ,  χτοι EiV .· ΘΝ—Γ Ν : ΓΘ=χΜΕ * £ Θ = Α θ  ί Λ’Θ * αρα χ$ν ταυ τα JjA'ssAO.



xeeesteessx

£<7yg $ΗΧτίξχς πξος την Ν® iv τφ αυτφ λόγω
< 1 1 1 ).

Π Ο 'Ρ  I  X Μ  A A'.

EV μίν τ$ ΤΙχξ&βολη y ©Ε {ξισίίται τ| 
ΕΜ ( έίγε 0 E = a N E , aNE=EM  ) , iv 3s rut? 
afactti ΤομαΤς I f  η μϊν tlx βςιν, εςι H  iv λίγφ  
Tyg ©Ν π $ί την N O  (ίί yg Γ Ε : ΕΜ =ΘΝ :Ν 0) 
ή πφος τνιν αυτξί 1ftjv ΝΕ. Ε*ςι ίέ y ©Ν τφΐς 
την ΝΕ, ώί y ©Ε τρβί τήν EE (Xty>. IB'. ry« 
©'.) Η* yap το/ $ιάμετ$ος ά$μονιχως τίμνεται υπό 
Τ* Tyg TiTay êvyg «ατά τό Ε , ^ ryj εφατττομί** 
vyg «ατά το © , ^ Sy ^ Tyg καμπύλης «ατά τά 
πίφΛτχ Ν , Ε* άρα y ®Ε ryv ΕΜ *?/ $ cog 
y Ε® ττ(3ος τ$ν ΕΕ.

Π Ο 'Ρ  I  I  Μ A Β'.

Κα) ετε) y ©Ε iv μεν Ty 'TTS^iXy e?<v ι­
λαρών ryg Εα\ f*v Ty E'MsAf« exc/Vy μεί· 
ζων ταυτης · £/ά τβτο 5y y ΘΕ εΤίτα/ iv μεν Ty
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i l l )  Ε \  rw πχρίϊης Προτχϊηίς fuvdytrxi ort 
*v τ»}f2Vf^ox3 *0 'nfc ΈςΙχζ i * i  r?$ α¥τ#ΐμ*ιιι$ *2̂  
*ιρ0ολϊ$ ά̂ ος̂ μα, rSr f*ς/w ί ESisw’fan rrA *q?«cro· 
μίν# αΖ £**i yap τκ$ 1H\) ΞΖχίϊΟζζΓΉ* * *λ·
λα Γ & = ζ Ξ ε χ £ Ν  (Προτ. *\ ) «ρ« 3 Ζ χ Ν 0 = 3 Ε Χ  
BJV,1 Ε ”vStvrot Ξ Ζ  .· 3 Ε = Ε Ν  ι Λ70 . i f  {?» τ?ί 
ιταρίσ̂ ς iSAfeiVO* «ρα &£s?5l?»



xaessMssex1 <58
'Τιτερβολνί 4ε) «λ«ο*<Γων της τεταγμίνης EM* sv 
i f  fal μείξήν.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Γ\

Έ? ηζ$νχθε(<Τ\ίί τν,ς EO , ή γωνίχ NEOνίμ/ΰΊ; εςα/ β^θζί. Ε*ς/ <y<fy ή ori εκρά ΝΕ 1o*ij τ? 
NO , ^ ή ywvi* »^ ί τφ Ν op&tj.

Π Ρ Ο Τ A 2  I 2  Κ©'.Taw αυτών κείμενων , τα'χΖεΙσ'/ΐζ εν) τον άξονα Ιτέρας οϊασδ^τοτε Τ Β Η , τεμνβσ^ς tjjv εφαττομεν^ν ΘΜ κατά το Α , ετιζευχ^έΐσα άττο τ?ς 'Ες/ας Ιτ) τ*}ν καμπύλήν ί  EH bsrott foy r jBA*
T s o^S-syuW TAH τροί to uto τνμ 

εφαπτομένης ΜΑ τετράγωνον, igiv ωί το urb της 
NO, προς to atb rijs OM ( Πρτ. ΐς '.) aM.’ tj 
NO έςιν Ίση τη Ν Ε, αρχ 4, ωί rb duo της ΝΕ 
ιτρος το chco της OM* *} ως το xmo της ΕΒ 
«■ρβί το ατο της AM ( εςι γχρ Νε  : O M =EB : 
AM (Πορ. ι της ι τα ς'.)· θ'θεν το ορθογώνιον 
TAH iToy τφ άττο της ΕΒ τετραγωνω * ιτρο-
σ κείμενα κοινή τ« airs τί}; ΒΗ , το ô i&oywy/oy 
TAH συνάμα τφ λόγο tJjj ΒΗ «τρα^ωνφ, «<;«/



x«eseteeeex

i<roy reft EB, BH άμα ληφθεϊτιν, ο" εςι το 
από της BA τετράγωνον *ςαι \crov τφ από tvjs EH 
(εν γάρ TAH-KBH*i=BA*. ( 6 t b B'.) % EB* 
-HBH^— EH*. 47 τδ A'.) fifya ο από της'Εςίας <£♦  
ττί την καμπύλην κλώνος EH * Ίσος τη BA Τϊταγ- 
μενη iff) r i  ff(3as τήν εφαπτομενην ©Μ fffifjc- 
βληθείαη-

Π Ο'Ρ U  Μ Α A".0 "3-fy ίζλδν, 5Τ< τά ύττδ των «V) τέν «£<?- 
ν« τεταγ μενών αχρι της εφαπτομενης ©Μ προ- 
ίχ0λν*θέ(«Γων,  ̂ ftov ί’χτές tvjs ««/χΐτύλ̂ ί «W  
λαμβανομενων αντων μερών περιεχόμενα ορθογώ­
νια ΤΑΗ, τα η, εξκΤΗΤαι τοΤς απτό των εκ της*Ε- 
ςίας των τεταγμενων άταοςημάτων ΕΒ, ΕΒ τε­
τράγωνοι;, εκαςον εχάςω (ίντ/ςοιχρντι.

Π Ο ' Ρ Π Μ Α  Β'.

Olx^VoTi αρα Κωνική ’ Ύομη ρμςα χατχ- 
γραφε/η , εάν εν ορθογωνίχ τριγωνφ τφ ©ΕΜ 
προεκ€ληθειαων αν τδ των πλευρών ΟΕ, ΟΜ, αχ- . 
θωτιν οϊχάητινες τεταγμίναι ΒΑ, €α, παράλ­
ληλοι τη ΕΜ , από Φετινός (Τημείν μένοντας τδ 
Ε προτχλιθωτιν ε<σ αντάς οϊαιόητοτε ενθεΐαι αϊ 

ΕΗ ταΐς 'ρηθείααις τεταγμεναις ϊσχι. Τ«* 
των γάρ 2τω κατααχευα̂ τεντων, είμεν si ©Ε 1(Τη 
είη τη ΕΜ ( Ιίορ. Α'. της προηγψενης) , τά (Τη-

1 6 9



xfettciecex

μιΐ» η, Η , fosrxt ctirb της Τί&ξ&βολης * * si $$ 
μείξην siri της E’Mf/ψβωί, β/δ* ελαίων, εττ) της Τ'νεφολης ( ΙΧδ̂  B'. της προηγαμενης )> $ ΰη £ 
της «Jr# άντιχεψενης (m a).Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Γ'.

Ε ’ ά ν  « 7 τ έ  Τ »  Τ η μείΰ  0  ( χ α $ *  ΟΤ/ *7 Γ0  7 8  7 Γ ί-
ρατος τ*}« δ/ά τ>)? 'Ες/ίϋί τεταγμενης ΕΜ» ώχ* Stfcr* εφαπτομένη ΜΘ συμβάλλει τφ α£υν/) άχ· Βη η ΘΠΚ ry τεταγμενη παράϊληλος ,  κληθι}* <Γ£7«/ atVv) «V τ£ Ε’ϊλείψει  ̂ τξ| 'Τί^ολ# («· • (Γ7Γ£0 5ι) καν τ£ ir«̂ «j3oXy κεκληται) «υθίΓ« τδ 
Μετεωρισμα ‘ ar̂ os ην sh  αφ’ οίοδηποτε της καμ­
πύλης Τψεία Η , «?#&£ s$ ΗΚ παράλληλος τφ ά£ον/, £07«υ7ω5̂ ή ^ ή M U , εσεται £$ι ο «πο

1 7 0

It  2) Ε 'π Α  τα rffyai/« Λ ί© £ , © Ζ 3 aJfcvvj'xoi* 
ομοΐα · £ τ* τα* Ά1Θ t Θ Ε ε ζ Θ Ζ  : 0 3  *α£& ( 12. τ ΐ
*  J  ΛΓΘ4-ΘΖ*: Θ Β + Θ 3 = Μ Θ  t Θ Ε '  jr » i  Λ/Ζ : S B  
=Λ /Θ  1 ΘΑ* α% & Μ Θ  · © fc s © a  * Θ β* &(χ ( i t i  
τιίν αντ*ν) ΛίΘ+Θα : θ£+©βα3Λί© : ©£ 9 {fro* 
ΑΓλ : · Ε β = Μ Θ  : β-Ε. Λ »  Λ*Ζ t 3 & = Λ ία  :  Ε β 4 
χα\ Μ  α : Μ Ζ  = ι  Ε  β ι Ε Ε 4 ζαί Μ  &* * Μ Ζ * 
— Ε β *  : S E * . »/ $  τ α  4 · S B P ssM a *** Μ Ζ *
(Πρτ. Ις.)> Sgx τ α*τ-ΕΖ'εζΕβ*; ΞΒ*. Κ αΜ *Λ 8&
V=sEE- (aw* 'VQQyyO £ξ» $  r  α * \ ~ Ε β * 4 ηο^Λΐΐμϊ- 
ν* x o m  τ ϊ  β *%  τ α  « - ί - β ΐ ! * » ε #β*·4*β>ί** $  0 α * =  
JE if· Ε*ςι ya(i τα μίν τ  α ί}+Η  β* =  β α* {8 . τ3 
τα ί ί  Ε β ζ + β ΐ ι{ ι *=ζΕΐήι ( / \ γ .τ * Λ ·)>  Τοιγαβν i  jE i js s  
τ ?  β α.



Χ«ίβ3<Μβ®6Χ

τη« ίφ’ otwtifaoτε της καμπύλης τημείον
πλάνος ΕΗ ΈΓ̂ δί aurvjv την ΗΚ, ώ« 4 τίτα^μι- 
v*j EM fl-pis τήν £τ«ρβν MH* ί) ώί ι$ NO η  ̂
χύτη ϊτη ΕΝ πρίς τψ ΝΘ. Ε*<?/ iv τφ αντφ 
λόγφ αύταΤς η ΑΒ προς τφ Β©,  αρα ^ η ΕΗ 
προς την ΗΚ αί εκεΐν&ις Iffcti.

ϋ Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Δ'.

Ε  αν ετι άχ$η από της Έςύας πρύς τφ τν Σχημ. 83· 
Μ«τεωριτμπ εύ$είαν ο'χύητοτε κεκλιμένη η ΕΗΣ, 
χχ3η £’ ετι $  ετερος κλώνος ό ΕΛ ♦ άπα Ιϊ  τδ 
κατ αύτόν περχτος Λ χχ3η ετερα εύδεΤα η ΛΡ 
τη ES περχΤληλος, ^ «V) τν}ν τδ Μβτίωρ/τμδ 
tvSsTav πχρχτψενη, Ιο'δται εν πχτη Κωνική Το* 
μη ως η ΕΗ προς Η 2, ϋτως η ΕΛ προς ΛΡ. Αχ* 
δεκτών ycty- των ΗΚ, ΛΠ τταραΜ^λω? τφ αξο- 
νι, εςαι ως η ΕΗ προς ΗΚ , δτωί  ̂ ΕΛ προς 
ΛΠ (Πορ. προηγ.), EV ϋε $ (διά την ομοιότη­
τα των τρίγωνων ΚΗ£, ΙΙΛ Ρ) ως η ΗΚ πρ)ς 
H E, πτως η ΛΠ προς Λ Ρ , εςαι άρχ «J ΰιΐσ* ms 
η ΕΗ προς HE, *τως η ΕΛ προς ΛΡ.

Π Ρ Ο Τ A Ε 1 S  Λ'.E’oty άπο τη τηζ άφης σημείβ ί(Τπερβο- 84> λ#ς, ί? Έ&ε/φεως ά%$ J  r?  εφαπτομένη δ5*κάθετος  ̂ Μ Π »το τβ τλα γ/s τερκ- τβμένίί οίξονος, οίχ£% di £  aVc too
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1 7 *κεντρβ erepot κάθετος τη αυτή έφα- 
πτομενγι η Γ Σ , το υτο των δυεΤν τ»- των κάθετων Μ Π , Γ Σ  τεριεχσμενον 
ορθογώνιον εξισωθησεται τω Μ  τα «*υ£υγίς ίμια'ξονος Γ Α  τετραγωνω, ΐ  
τεταρτημορίφ τα utc της τλαγ/ας # τί?ς κατ’ aoVjfv σρθ/ας πλευράς τεριε- 
χομενα ορθογώνια*

T erαγ μενών γάρ εφ' εκάτεροα τον άξονα των 
Μ Κ , MU, τώ τρίγωνα ΗΓΣ, ΗΜΚ ετετχι ο~̂  
μοια. Ονίτων των ΓΣ , ΜΠ τχρα/ληλων, η 
ywv/* ΜΠΚ εςιν ίιτν; τ# ΣΓΠ, eWM.ii£ μίν ev τν* 
ϊ 'τερβολη , eVrts Se ey τξ} ’EWvstyw * ά>λ’ 4 
ΣΓΠ Ις/ν Τ(Γ>) τη ΣΗΓ. ψχατερα γάρ μετά της 
ΣΓΗ εζισεται ορθή (32  τ3 Α\ ΤΙορ. 6 )· άρα 
ή ντο ΜΠΚ "ι<Τ̂ εςι τξί ντο ΣΗΓ * icrvj δε χα'ι 
ΜΚΠ τη ΗΣΓ* ορθή γάρ εχχτερχ,  άρχ τά 
τρίγωνα ομοια. Ε*νθεντοι ως η MH τρος ΜΚ, 
«τως ·} ΓΗ τρος ΓΣ* χα'ι το ντο της ΜΠ χχ) 
της ΓΣ τεριεχόμενον ορθογώνιον, ϊ<τον τω τέρα· 
χομενω ντο της- ΓΗ £, της MX, vj της airy ‘ίσης 
ΓΡ ( 16 τδ ς\). Α’Μά το ορθογώνιον ΓΗΡ εξι- 
σχται τω ατο ΑΓ , ως εΊρηται εν Τη δείξει της 
ΙΗ'. άρα Υ, το ντο της ΜΠ ^ τν;ς ΓΣ  των δυεΐν 
κάθετων τεριεχομεϊον ορθογώνιον, \ctov εςαι τφ α» 
το τ5 ελάτσονος ημιάξονος ΓΑ τετρχγωνφ, οτερ



χκβββββκχ
\

iqiv teov ητχξτψορίφ ra utt5 tS κλαγί* «ξονο$$ 
$  ty ,s  « J t S  ΊΙιίξα μ ε τ φ ϋ  Μ ξ ί ε γ ψ ί ν *  o f i t y w f a *H  O '?  I X  M  A  A' .

E V f )  δέ τψ χ π ό  t b  ελαΛΓονος νιμιάξονοί τε* τ^Λ^ω ν^ s ^ ic fa x t  4> τ® uori Ttcy # *τά  χο^οφ^ν «φΛΉ-τομενων Ε Ν ,  N O  ir e p s x o p s m  o g ^ sy u m v ^  
eg a τψ  viri Tvj? H Z *  ^  τί?« N O  vegisχομένψ  op· Soytov/ip ίξ ιτ ω δ η τ ε τ α ι  $  τ3 νπο των M U ,  Γ Η .  Κ α ί ί ή  (a  με{>. rijc ι ό  τ« <?'.) ώς jj H Z  οτβοςΓΗ, δτωί Jj Μ Π  N o ,Π . Ο ' Ρ Ι ϊ Μ  A  B'.

K « )  f a s ) ,  ovtoiv των τ ριγωνων Z ® S , Γ ® 2 *  H © M , 0 ® N  όμο/ων ( ε χ ε / τ ά <  ywv/«« ® H Z , © Χ Γ ,  ® M H , O N ®  όρ%ϋς η τοΐ,ϊτα ς, ^ 'T ijv  irghf 
τψ  © ποινήν) * ίϊ/ν ως q Η©  ττρίς Η Ζ ,  «τως 4 © Η  τ^ος 1 %  ή ή © Μ  ir p li  M U ,  £j η ® Ν  τ ρ ο ; N O ,  $  οί f a f y m i  των ίτων τότων λ ό γ ω ν  s h iv  
ανάλογον (ήτοι Ζ Ζ  t Γ Ε = Μ Π  χ N O  H ap. <αροηγ?) A*p« ^  °'1 νιγύ μ & α  οίναλογον h r m & t  ( 1 13 )» ψ ο ι  
fa a t ως ή Η©  irpfa © Η , «τω« $$ © Μ  ττρος © Ν , οθβν ^  το ορθογώνιον Η © Ν  Ίτον τψ  Μ © Η ·

*72

» 13J  E ' r t f  iqt Η© : 3 Γ £ = Θ Γ >  Γ Σ ,  tctru t & Q ;  
©Γε=3Ζ *ΓΣ. A W  * ς «W  ΐ ζ ΐ Μ θ :  Μ ΙΪ= Θ Ν > N O , Λ ?«ι ©Λί ; © Α β Λ ίΠ *  Α < λ  Ε \ ι  S) 3 2  : Γ Γ -s iW iI  .* Α θ ,  <77ο> ^ 4 '.; « Ρ« 3 Q  t © & = © Λ ί ι © A .



1 7  4 Χ«®8#»8β*Χ
Π Ο ' Ρ Ι Χ Μ Α  Γ' .

Α ’νάλογον εσονται $$ ( 114 ) £ ct\ λοιπά) 
πλευρά) Η®, Γ® , ©Π, ©Ο,  % επομένως ri ορ­
θογώνιον ΓΘΠ.

Π Ρ Ο Τ A χ  I X  ΛΑ'.

Sxmiu &6. Ε’ν τάσ# Κωνική Τομ? εάν άφ* οΐβδί}- 87‘ 88‘ -ττοτε τ?ς καμ-τολ^ς σι$με/ε Μ άχ«δ$ rtf εφαττομεν# Μ Ζ κάθετος ευ&εΐα Μ Π συμβώλλασα rtf οίξονι κατά το Π , άτό $ε τα Π  r f  άπότινοζ ‘Εςΐας ηγμένω κλωνω ΜΕ κάθετος η ΠΔ* το μέροζ Μ Δ τα κλώνου, Χ<Τον 
εςαι τ% ίμιταραμέτρω τ« άξονοζ.

Τοντο εν μεν τη Παραβολή εςι πρόδηλον 
άχθείοτης γάρ παρά rbv άξονα της ΰιαμετρχ ΜΡ} 
$ τεταγμενης επ) τον άξονα της ΜΚ , τά τρί­
γωνα Μ ϋΔ , ΠΜΚ, εσεται άϊληλοις Ίτα £ ο. 
μοια ( 115). Αί γάρτοι άϊληλοις ΐται γωνίαιΔΜΠ,ιι 4) Ο'ντααν τ»ν Tftyim v Ζ Θ 3 , Γ & Σ  όμοΙων t 
itrtrai Ζ Θ  « r f e s S Z  : Γ Σ  i2'<r*wr«s eottl τά τ((γκ- 
tu rJQfl t Ο&Ν ομοΐα , ά(» ®/7 : © 0=Λί/7 s ΛτΟ. -Εςι ίί 3 Ζ  : Γ Σ = Μ Π  : Λ θ , «?« * S’® : Γ®=3 θ/7: ©Ο.
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xesestuttxΠΜΡ 9 coy txtiqtj μεθ' εχα'ςης των ϊο*ων ώλ^λακ ΔΜ 2  , ΡΜΣ (Τΐρότ. I©.) εξιαηται ορθή, ify- 
ΤωθηΤοην τ% ΜΠΚ (27 tS A'.). ό'θεν,-επεϊ εν 
εχατερφ Ιττοτείνετά εςιν η αντη HM, al ομόλο­
γοι apa νλενρχϊ Δ Μ , UK Ίται α?λ$ίλα« βτβν- 
rxt (19 tS ς,)* α/λ* δ UK ντοκάθετος, ί£/τδ- 
>ja» τφ ημίτει της.όρθιας πλενρας (Hop. ΐς* της ©'.) τφ βντφ άρα tor*j $σ$ται 4> δ ΔΜ .Ε*ν ί ι  τη 'ΕλλίΑ^βί $  'Τττί^ολ^ 
αΐΐΐ τδ #«ντρχ τρύς την εφαντομενην , της εν- 
θείας Γ Ι 7ταρα>λ̂ λω{ τφ ΕΜ χλωνφ, τηςτε 
ΓΣ προς ορθάς ν) ιτβββλλνίλωί τδ ΜΠ, βτβτΛΐ 
ή ω̂ν/α ΙΓΣ Ιτη τ% ΠΜΔ. εχατερα γάρ μετά 
της ΓΙΣ» vj της αντη ΪΤης EMΖ  (27 τδ Α\) εξι- 
σδτat ef&tf. cfocv ι’ν τοΐς ομοίοις τριγωνοις ΙΓ Σ » 
ΠΜΔ , ετεται ως η IT Γ Σ , βτω{ ή ΜΙΙ 
προς Μ Δ * ύ τδ νττδ της Γ Ι ^ τδί ΜΔ νψδ- 
χομενον ορθογώνιον ΪΤον τφ νπύ των Γ Σ , MU 
νεριεχομενφ ορθογωνίφ ( ι  6 τδ ς'.). Α’Μί? τδτβ 
ifyc&Tttt τεταρτημόρια τδ νπϊ τδ άξονας ^ της 
αντ» Τΐαρχμίτρν, τδτ ί?ι τδ νιτο τ^ί ΓΝ ^ τ%

X7B

ίΙΛίΖ* $  δ nm +PM & s= τ ζ  ύ(2$ Π Μ Σ . <TSt* δ 
Π Μ 4 +  τβ ^ Λ / Ζ =  τ ?  Π Μ Ρ +  τη Atfjfc Λ / λ » » 
Ρ Μ Σ = r f  ^Λ/Ε (7®'·) » «>* δ ΠΜΔ==. τη ΠΜ#βλ 
τη Μ Π Κ (χγ. τ* Λ'.) ι Μ  5r j$ at Π  Κ Μ : Μ .ΔΠ  αρ3α), 
«fa jy al γανίαι Π Μ Κ , MTJ '̂lerat «&»'*«*$ ?e*ovral · o3m 
ra Μ Π Λ, ΜΚΠομοια· ύΓοίγας*» ecrtrat το Π Κ Μ
s s  τφ f U M  ( 19. τ ϊ <?'J $  δ τί* /7ϋΓ.



ιίμιν&ραμέτρν τψΒχϋμίνη ορ&ογωvia (Πρ$. Λ'.)· 
αρα ΚΛχεϊϊο. ϋ'8η> feel η ΓΙ faij τφ ιψιάξονι Γ Ν , (Κρο. ΚΑ.)· άρα $  ή ΔΜ  few ϊ(Τη νη tj- 
μιναρχμίτρφ ο, β, $*Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Λ .Ε ’άν ^  αϊτέ τ2 σημεία H χχδη ^ τ$ 
χλώνφ xaSrros η HP ίτδτα/ ωταν'τως jj Μρ , fat} τζ ημιταραμίτρφ* ΤΙασαι γ&ρ at νΧενρχΊ των τρί­γωνων Μ Π Δ , MHP ίσονται ϊσαι, ήτοι η Δ Μ , ?Τί) τ$ Μ Ρ , ^ 4 ΠΔ fo»j τ% ΠΡ ( 2ό τ“ Α *)· Ον των των γωνιών Δ Μ ΙΙ, ΡΜΠ άτληλαις Ίσων ( ΐ» 6 )  £  £ Tiji uvb ΔΜ Π ϊτν}5 τξί νιτδΡΠΜ. H P O T A S I S  ΛΒ\ίχκμ. 87* Ε̂ ττί της ΈΑε/ψεως # 'Ττερβολ^ς το 88“ «το τ£ν άτοςίί/χάτων ra κέντρα άτο 
της συμβολής τα ΰίζονος % της εφα­πτομένης, ^ τ?ς ετ) τ^ν εφχττομέ-

i l6 )  £**#1 α ί yavtat Π Μ Θ 9 Π Μ Ι $Μν ogbai $  
άτομητας ϊσ&ι α^\ί\αίζ · idv d<out$t$uaiv aJrtav αί 
*7λ*ι'\αις icrctt (Π$οτ* I f .)  yuvfui E M & f Q M T 9 ά *ο -  
‘kn$$i}<Ttrat i  y*via d M t I ~  <τζ ΡΜΠ . Cf$tv lirA αί * 00$ ^  ym lat  tW v o(2al , $  9sd rtro  Ίσ&ι%
$f i t a t i  γωνία ΔΠΜ Ία* r f  γωνία Ρ Π Μ  {Πο$. 9* T?C 
3*«
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vqv κα&ετϋ ητεμεγζόμενον ορ^ογωηον Θ ΓΠ , εξισ5τα( τφ τετραγωνω τω' α­τό τs άτοςηματοζ οίΛσΖν,τοτε Έςίας ατο re κεί/τρβ ΓΕ , $ ΓΤ*Ε νς/ 7 ^? ** τ« Ε · Πορ/ίριατΑ? τί*ς ΚΑ'. ως ή Τ Θ , irpcs ©Ε , ijVccg ή TH προς HE. Α*ριζ cruv· S/trsi μεν εν τη Ε’ΜεΑ^», διαιρέσει δε tv τ£' Τ- ετετί» ώς ή Τ© £Tw ij τλ·}ν ΘΕ προς ©Ε, δτως ή ΤΠ (Τιν y πλφ  ΠΕ προς H E , η· Ts< τβ διτλώτ/ίν τζί Γ® χ-^ς τι}ν ®Ε* ως το 

ΰιπλχϊιον της ΓΕ προς την ΠΕ ( ι ι / ) ·  Κ λι λ*̂ - φθεντων μεν των ίμκΓεων των ι^γψενων, ως Γ Θ  -τρος Θ Ε , ίτως  ̂ ΓΕ τρ̂ ς ΙΙΕ. Των αι,’τών tjyBftsvwv ταραίωΑλβμενων -τ^ς τν-ν δ/«φ3ραν jiiv επί της Ε’>λε<ψεως, ts χύροιτμχ δε των 'άριαν 
βκ) Της 'Τπερ&λης, ΙοΊται ( ι ΐ δ)  ως η ΓΘ προς

i\ f)  Ε'πΰ ΐςίν Τ Γ = Γ Ε  t a tr ia  fv μιν τ £  Κ '\ -  
λι ίψι* 7 © =  ί Γ Ε +  Ε θ · (fStv ΤΘ-μ © Λβίΐί ΓΑ-+-2 Δ’© » Τ Θ .  AVt) a* .>< 7©-h©£: 0£==ΚΓ7 ι /7£;/7ί> 
tfftrut 3Γ © ; ® Es=TE· Π Ε ~ :Γ Ε :  ΠΕ. h'v »ί τ ? Ύ ·
'ΐΐ^βο’λΐί *’ίγ#1 ίίίαυτΛςίς-ιν Ύ Γ ~ Γ Ε  tcsrcu ?G sa ? T
·+- ΓΘρ=  AT-t- Γ « =  ΔΘ-+- ·; ΓΘ . </$«. 7© — © £ = ;8Γ®· 3» S .Vi/ίςΐν .ί*©-©^ : ©£i=r/7 -ΠΔ’ ; ΠΔ’ , 
»«τ«» «»ί ·/. Θ Γ  ; ΘΛ=?'Δ = ΠΕ—ίΐΓ β  ■ ΠΕ.

1187 ΤΘ * ©Δ— ΤΔ' = 77£ άψα ανrlSfOQq ‘λ.όγ* 
ίν τί* Δ’'/^»ίψΐί ttrerai Γ θ  : ΤΘ - ® Ε— Γ Ε  : Τ/ί—« 
Ι7 Τ , ? ttrfi Τ Θ -  ΘΕ— Γ Ε ,  *  Γ Δ  ΠΕ— Γ Π  , #- #ιτ«ί Γ© ί ΓΔ==ΓΔ i Τ/7. Δ’ν ί* τ*'Ττ^ολΒ »V*i' «>*Μ



XfieeStBS&SX
Γ© πλην η ffvv ©Ε τ$τ εςι προς Γ Ε , «τως η 
ΓΕ <κλψ vj ffvv HE τδτ* εςι προς ΓΠ. ofesy το 
ορθογώνιον ©ΓΠ εςιν 7σ*ον τφ χπΐ της ΓΕ (17  τδ 
«'.) η τί}ί ΓΤ BTcoy των Γ® , Γ Ε ,
ΓΠ τοίχωί αναλβ^ον, οπερ πραχειτο ΰεϊξαι.

n O ' P U M A  A'.

Ε'νθβντοί το άπο τδ ημιάξονος ΓΝ τετρά­
γωνον προς rb dirb της ΓΕ οίπαςηματος της *Ε- 
ςίχς άπο τδ χοντρά τετράγωνον , εςιν ως ή ΓΚ - 
προς την ΓΠ, ήτοι ως το άπύ τδ χεντρα άπόςημα 
Της επ) τον χζονα τεταγμενης ΜΚ τράς Το της 
Γνμβολης της κάθετου ΜΠ, $  τδ amoves άπο τα 
αν τδ xcvt̂ b άπόςημα. Το μεν γάρ άπο της ΓΝ 
τετράγωνον εξισπτχι τφ νπο των 0ΓΚ  ορθογω- 
νίφ (ΪΙορ. ΙΑ'. Ttji Θ'.), rb l·* uirb της ΓΕ Ζεΰει- 
χτat εν τη πχράση Ίσον τφ Μ  των ΓΘΠ. άπερ 
ορθογώνια εςιν ως η ΓΚ προς την ΓΠ , ατε 'ύψος 
εχοντα το Χντο ΓΘ (ι τα ?'.)* άρχ $ τ) άπύ 
ΓΝ προς rb άπο Γ Ε , εςιν ως η ΓΚ προς την ΓΠ.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Β'

0 ”θεν η ΓΚ προς τ̂ ν ΓΠ εσεται 4*ι *ν τφ

ί7 β

Γ Θ  ■■ Θ Ε = Γ Ε  ι Π Ε '  \ivirx\t9  ?ς<« Θ Ε  ι Γ Π α ζ Π Ε  
:  Γ Ε  , j$ evvSiett Θ Ε + Γ Θ  ·. Γ Θ ζ ^ Π Ε + Γ Ε  : Γ Ε % 
καί ανάπτα-κι» Γ Θ  « Θ Ε + Γ Θ α Γ Ε  : Π Ε + Γ Ε  Urol 
Γ Θ  : Γ Ε ^ Γ Ε  : Γ Π .



xsss*#s«®8X

auric ςα^ερω λόγω τη από τ~ς ΓΝ τετράγωνά, 
προς το από Tvfi Γ Ε , οπ$ «V άρα £ ληφ3η τό 
(Τψίΐον εκείνο Μ.Π Ρ Ο Τ A 25 I Ζ  ΛΓ'.Ε*ν πάο*# Κωνική Τομ? εάν αί εφαττο- 89. μεναι B E , Δ Ε  συνελθωσι κατά τι σ·/Γ ** ^· μεϊον τό Ε , άτό δε τυ τής συμβο­

λής αυτών σημεί* Ε' άχ&ή  ευθεία οϊ- αδχ/τις τεμνεσχ ·τψ μεν τομήν «ατά τά σημεία Α , Η ,τί?ν  δε τά τής χ- 
φής σν,μεΐχ ετιζευγνυσαν ευθείαν «α­τά το I ,  οίϋΫη δ*/} ή ευθ«α άρμονιχως άνα'λογου χατ’ εκείνα τα. μ,έρη τμά/,όή- σεται, $τοι εςαι ώς $ ΕΗ προς H I,«τως ί  Ε Α , τρδς ΑΙ.Ηχθω διά τά Τημείκ Ε η διάμετρος διγοτο* 

μπτχ την χορδήν ΒΔ κατά το Κ , ν|τ<5 δ} δχο·Tô iiff£i ^ τάί λοιπάς τάς παρά τ$ν ΒΔ «το rwy ervjfif/ων Α ,  Η , αχάείτας A M , HE κατά το Α ,Ρ * αίτινες σιμβαϊλετωταν τζ ετερμ των εφχ- 
πτομενων BE κατά τά σημεία, Ο , Π , ·£ ετεται 
άρα ως το από της ΡΕ τετράγωνον πρός το «το τί;ί Ε Λ , άτω το «το της HP προς το από της Ολ » % το άπό HP προς τό από Α Λ , ^ το λοι·

Μ 2

* 7 9



xeefc»$»$x

τον Itb ΗΠΧ rgh λοιτον ri Μ  AOAf > (up) 
dttJi ret ορΒογωνια ταΖτα ίςιν ως ret utb των μχ- 
ρων Της εφαπτομένης ΠΒ, 0Β τετράγωνα (ΧΙορ. 
Γ'. τΡ,ς ΐΟ · Ω'< ρ̂α τύ dvi ΠΒ πρίς Τ& etxi 
0Β, 8τω rb dxb ΡΕ πρίς rb at ο ΕΛ* ί) τί 
απί ΠΕ πρίς τό απί ΕΟ* oStv £ ύς ή ΠΒ πρίς 
προς τήνΌΒ, ϋτως tj Ρ£ τ^ί τήν ΕΛ, ή ήΠΒ 
προς τήν ΕΟ. Τετμηται αρα ή Ιφαπτομενη ΕΠ 
βρμονιχως ανάλογο» ( iao). Ετ*/·«/ν ή ΠΕ πρίς 
την ΕΟ * ώς η ΠΒ πρίς τήν Βθ · άρμονιχως αρχ 
τμν̂ ήτχται Cxi των αντων παραλλήλων ΠΡ, ΒΔ, 
ΟΜ $ if ίΐ3θ*Γ« ΕΗ , εςαι ή EH τρ«ί ΕΑ, 
ως ή HI προς ΙΑ * οπβρ titt titlξαι,

180

ί 19) Ε W  ί* ΠΡ1 * OA'mHFtAA', $ ΗΡ+ϋΠΣ 
βλΠΡ*\ i r v i f  in 4 Λ Λ '+ Μ Ο Λ ^ Ο Λ ' (6. raff ) £“?«» jit Π ** t ΟΛ**=ιΗΠΣ λοιτβ», «^ος ΛίΟ/i λοίτβιι. Ε*»*/ i?i *al «ί BP* d*ou(t&iv, νρος ΑΛ* χ$ΛψΖιν ( 19* «  & ·)

Λ3ο) Ε Ο —ΕΠ —Π Ο ,  $  0 Β = 0 Π - Π 3 . Ε*ςι ί ί  Π Ε  ι Π  Bess Ε  Ο t ΟΒ ,  «fa Π Ε  » /7ΰ = Π β — 
Π  Ο  ι Ο Π —ΠΒ, Sit» Π Ε ,  Ο Π  ,  173 tfoiv άρμ.ονι· χ£ς dadxoyov. Ε"π Π Ε  ί ΕΟααΗΕ: fL4 · ^  ΠΒ: ΒΟ 
β= Η Ι 1 ΙΑ . o \ y  # W /?I Π Ε  χ E o t a n s  : Β Ο , ίςαΙ φ Ε Η  ι EsitaHli IA ‘ «(* E E ,  H / f, /// i/#lf dfpxtvt· 
**t dwXoyov, Al 0 $ a ίιάμιτςος EP ifpomxSf uvd· Xoyevfct riryin\uiin * a! yag rot P E , P A , PK , 11 « f- 
μο«*β tin» d»a\oyl*.



A W S v S V I v V Q A *8 *Ι Ο ' Ρ Ι Σ Μ  A  A ' .
A V i r o X / v .  U’&v ατό n m  fityftf/a E  oiafflfa*  

r t  όφχττομόης E B  » Αχ%$ iv$tUt οίχδητις 4 H E  
rtyw ea rfy  Κωνική Τομήν uark ret A ,  Η  κ τ ω ί, to; that ως ij E H  r f $ i  E A  4 ίτ ω ί  q H I  r^ es I A .  K o )  δ/ i r S  rtjfti/e I  ixStfsrx ij B I  f l W X S t j  τξ} τομ5  tear A rh Δ  ,  ίτιζ(νχ2ιΛ<Τα ή Δ Ε ,  f m e w  ^  a Jr t j  i^e'BTTCftfVt}· E / y i f  i r e  r S  crt$fts/a E ,  « V  «xefl'X τα όφαττομόνη ά χ ν ισ α  ,  a σ ν · 
νίΧΒοι Ty ts fiy  x * r i  τ έ  Δ ,  « > λ ά  xa&  itsqoV 
(ΤψοΓον αν της όφχφαιτο,  a r e  r S  ixs/vevt JJ? a ^ jj<  αχθιΓαοί τις tuSsTx s t ) τήν Ιτ# ?αν οίφ^ν B ,  r s f i f f  rtjy A H  * * $ ’  m p o y  σψίΐον r S  I  $<«· 0 9 fe f  » f  tW <  , r i  αΐχης μβρη tv τφ αντφ λόγφ  τ £  Ε Η  τ $ ς  τήν E A .  Α ^μονιχ^ν γ&ξ that ZtT % 
rijv τψ%ν ravrtjV· h i  l l  fovvarov ( t e i  )  τ /ztj- Sifva/ rtjv A H  sV τφ  ttvτφ Χόγφ r % H I  t qU rijv

I2i) £{ y«( 4 EA  ί|Λ*Γβμ»»>) 4» »<<»» h* ir i · 
|«t 4 A^· $ ·τι$νχ5ι7να η B 8 t rt\utirx rnt EH 
xx rx to ftmrtov l·  ̂ $ virtu in. BE t EabxH i xtA' 
/ft) 4»  ̂ ///, 1A=HE i E A % fotrat £(* Bt : t A  
s=Hl i Id '  ̂ heJkJivovri Bt t Blast A  t 1A. £ V  
it 4 B t  μι/̂ w τ*?ς # /, ά$« ^ Μ  μι/̂ ΜΧ r?< 1A> o* 
« f  ironoi. Ka\ r<£ αυτφ \&γφ Suxvurat, ort 4 A E% 
ix at ϊχοι riutî vxl Αςμοιΐκ£ς avaXoyon, iSl xaSl i n ­
to» fnniToi ίντος τ» /, οτιρ σνμβχίνη St tirtQ ro 8 it- 
rot #?b t« A iWoi*;af* 4 ΕΑΐςιν ίφαντομή̂ .



xes®s®se®sx

ΙΑ xa%' 'έτερον σημείο» ψαροί τέ I ,  άρχ εφαπτο­
μένη άπο τ* Ε επ) τά προς το Δ  αχδεΐτχ κχτ* 
bZlv άλλο σημείο» είμη το Δ  τijc καμπύλης ε- 
φά+εται.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Β'.

Λ · ίΓΧυτωί εάν από τίνος σημεία Ε εατος της 
τομής ληφϋέντος , άχθείτα οίχάητις τάμνασα η 
Ε αΗ αρμόνικάς άν άλογον κχτ ε’χεΓντ τά σψεΓΛ 
^ τ? I τρ)£ξ[, αχθί/σ^ί αϊτό tS Ε τ!??
ίιαμέτρκ ΕΝΞ ♦ ^ αϊτό τ2 I τετ αγμένης επί τ ον 
άξονα της Β ΙΔ , ετπ̂ εοχ̂ είίΤΛί «ί ΕΒ, Ε Δ , ε· 
σοντχι έφχπτόμενχι, Ε/ ***£<* σημεία

τά Β , Δ  ν\ς τομής έφχ-^οντχι, ή τά rijs 
α ^ ί σημεία έπιζευγνοσα ενΒεΐα *> κχίά 'έτερον 
σημείο» παρά το I αρμόνικάς άνάλογον την ΕΗ 
τεμεϊ, οπερ αδύνατον.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Γ'«

Όέΐταντως εάν άπϊ> τ5 σημεί* Ε αχ&εΐσχι ’ 
SJco τέμνασαι αί ΕΑΗ , ΕΜΕ τμφάτιν αρμόνι­
κάς ανάλογον κατάτε τά I ,  X £ τά προειρημέ­
να σημεία , 3/ά δέ των σημείων I ,  X άχ3η ευ­
θεία η IX τέμνπσχ την καμπύλην κατά τά Β ,  
Δ ,  έπιζενχ^είσαι αί BE, Δ Ε , έσονται Ιιά τον 
αντον λόγον έφαπτόμεναι.

182
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Π Ρ Ο Τ Α ^ Ι Ϊ  ΛΔ'.Ε*άν ατό τβ σημεία της των εφαττο- ^ μ , 9». μενών συμβολής Ε άφΛθ'ωΛ δυω ευθεϊ- 93> 94 αι at Ε Α Η , ΕΜ Σ τεμνασαι την Κω­νική Τομήν κατά σημεία, τά· Α , Η £Μ , Σ* έπιζευχδ'εΤσαι at Μ Α , Σ Η , 
ήτοι ftfovraf παροιΑηλοι τη τα ση­
μεία της άφης ετιζευγνυση ΒΔ (ως εν τοΐς σ%ημασι της τροηγβμένης τ ξθ- τάσεως), η M S' εν % το αυτό σημείου Τ  της Β Δ , είτε εντός, ε?τε εκτός της 
τομής συμβαλασιν αΑηλαις.

.Ε / μεν ι$ ΜΑ εςι παράλληλος τ% Β Δ , ίο*ί- 
τ«< cos η ΕΑ πρίς Α ΐ, Stcos ij EM προς MX*
Α?Μ.’ ω? μεν η ΕΑ ΑΙ, κτως 4 ΕΗ ?Τ09«
HI (άρμονιχως γάρ τετμητat vj ΕΗ, «?<ν cos 
η ΕΗ προς ΕΑ, «rcos j$ HI προς Α Ι), cos ή 
ΕΜ 7Γ055 MX , Stcos η ΕΣ ff^s ΣΧ (δ/ά τ)ν 
Λΐ/τβν Xo'yev). &'s άρα η ΕΣ προς ΣΧ, ίίτως η 
ΕΗ προς ΗΙ· χαϊ εναλλάττοντί cos ί  ΕΣ πρίς 
ΕΗ, Srcos η ΣΧ προς HI* και ή EX προς ΕΙ 
( ι 9 τ5 Ε7.). Κα) $ η ΕΜ προς ΕΑ (ομοια γάρ 
τά τρίγωνοι ΕΧΙ, ΕΜΑ), χχ) ίνχϊκάντοντι «S ή 
ΕΗ προς ΕΑ, Stcos tf ΕΣ πρ\ς ΕΜ, ΰθεν ^ ή

ί 8 3
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ΗΣ παράλληλός ist τη AM ^ τη ΒΔ (2 ra ς\), 
οπερ vy το πρωτον,

Ε< §£ t# είσ) irflffiiMvjXo/, «Μ* ή ΗΣ συμπί­
πτει τη ΒΔ κατά το Τ , λε^ω, ότι ^ ι} AM 
««τ’ αΐ>το τΰτο Τ5' βΊίμεΓίν Τ  (rufmcrifrac! Tg ΗΣ. 
Α*χ3εισων γάρ διά των ο̂ με/ων A , ^ Μ των 
*ιΙ̂ £/ων ΨΑΦ , ΖΜ© παραλλ.ηλως μεν Tvf ΗΤ, 
ΟΊ/μβαΤλΗΤων 3ε τξ) μέν Τ Ι, «ατά τά «τ̂ μεΓα Ψ, 
Ζ , τ$ 3ε ΤΕ εν^ε^χθε^ «ατά τά Φ1 ® , I» 
(Γετα/ ωί q ΗΤ προς ΑΦ, Ητω? HE προς ΕΑ * η 
vj HI προς ΙΑ (Πρότ. προηγ.) t u t  εςιν η αντή 
ΗΤ ττρβί την ΑΨ (ομοια γάρ τα τρίγωνα ΤΙΗ, 
ΙΑΨ)· όδιν η ΑΦ ’ίση Τη ΑΨ. Ω* σαύτως £ sj 
Μ® δειχ3η(Τ£ται Ίση τη ΜΖ (ι 2*). Ε’πιξευχύεΐ. 
σα άρα ή ΤΜ κείσεται «V ευθείας τη Α Μ. Ε’ν 
γάρ τω τριγωνω ΨΙΦ at παράλληλοι ευίάεΐαι ΨΦ, 
ΖΘ τετμηντat εν τφ αυτφ λόγω της Ισότητας 
νπό της ευθείας AM * 3εί άρα την ΤΜΑ, μίαν 
««J'TijV αότην that ευθείαν. Α'^λως γάρ έπιξεν 
χάτεΐσα ν; A T , εϊ μη διά τη σημεία Μ ΰιελΖοι t 
διχοτομήσει την Ζ® κα& ετερον σημεΐον τα Μ διά· 
φόρο*} οπερ ατοπον' at tvSeXai αρα ΗΣ, AM*

ι84

122  ̂ I f  M Q tatrai Ί<τ*ι τη Λ1Ζ. Ε υςι γά( βκ 
τ?ς π^οηγαμίνης Π(θτχσι»ς Σ Ε ·  E M s s E X  t Χ Μ . E 'q t  
i t  Σ Ε . E M — Σ Τ  ■ Af&  (ομοί« γά( τ«  τ( (ymvtt ΕΜΘ , 
Z Z T j  *, Σ Χ  : ΧΛ1=λ Σ Τ ·. Μ Ζ  (όμοιχ γ χ (  $  τ *  τ^ί- 
V * m  ΤΧΣ> Μ Χ Ζ )  Σ Τ -  A t& s a Z T : Μ Ζ , $  tiro- 
μ#να$ ilidsA/Z»
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π ρ ο α χ δ ε ΐσ α ι ,  x c t&  h t ^  to  ctirh  σημεΤον T  τ η ς  Β Δ  ά ίλ ή λ α ις  σ ν μ β ά ? λ χ σ ιν ,  οπ$ρ ην το δεύτερον»

H O ' P U M A  A ' .

Ε ’ £ ν  α ί  Τϊ//νΒ£ΓΛ/ t i & t r a u  Ε Α Η ,  Ε Μ Ε  ωσιν  Γ%>ιιχ. 9 J ·  β ί λ ^ λ ω ν  α π ειρ ά χις  ε γ γ ύ τ α τ α  ,  a l ε ν δ ε ΐχ ι  A M ,  9 * ‘H E  b o w  α π ειρ ά χις ε λ ά χ ι ς χ ι  σ ν μ π ίπ τ α σ ι τοΐς ά -  ι τ ειρονοΐς τ η ς κ α μ π ύ λ η ς  μορίοις. Ο ζ ε ν  π ρ ο ε κ β λ η -  
$ ε ΐσ α ι ε τ ι  τ ά  προς τύ  Τ ,  σ ν μ π ε σ χ σ α ι α ϊλ η λ α ις ^

Ι σ ο η α ι  τ ζ ί  κ α μ π ύ λ η ς  εφ α π τ ό μ εν α ι. t f v S m o t  εάν  
ά π ο  τ β  της συνδρομής S v sJV  εφαπτομίνοον σημεία  Ε  ά χ% η  οίαΰητις εν δ ε ΐα  η  Ε Α Η ,  τ ί μ η σ α  την το* 

κ α τ ά  τ ά  σ η μ εία  A  ,  Η ,  ά χ Ζ ε ΐσ α ι  άπο  τ ω ν  
σημείω ν αν  τ ω ν  ετεραι ε φ α π τ ό μ ε ν α ι, σ ν μ β χ ίλ χ σ ιν  
ά ϊ λ η λ α ι ς  χ α τ ά  το σημεΐον  Τ  τ η ς  Β Δ ,  ητις τ ά  
τη ς π ροτερας αφ ή ς σ η μ εία  επ ιξεύ γ ν ν σ ιν . Η "  εάν  
α χ $ η  μ ία  εφ α π το μ ένη  η A T  σ ν μ β α ίλ α σ α  τη  Β Δ  
κ α τ ά  τ ο  Τ ,  ε τ ιξ ε ν χ δ ε ΐσ α  η Η Τ ,  ε σ ε τ α ι ε φ α ­

π τομ ένη .

Π  Ο ' Ρ  I  Ε  Μ  A  Β ' .
Η '  Β Τ  εσ ετ α ι αρμονιχως ά ν χ λ ο γ ο ν  τ ε τ μ η ­

μένη κ α τ ά  τ ε  τ ά  σ η μ εία  Τ ,  Δ  ,  Β  χα )  τ ο  I  σ η ­

μεΐον της συνδρομής' αν τη ς τ ε  ^  τ η ς  τ ε μ ν ίσ η ς » η ·  το» ε τ ε τ α »  ώ «  η Β Ι  προς  τ ή ν  Ι Δ ,  χτω ς η Β Ι  προς  
την  Ι Δ  ( Π ρ ό τ .  Λ Γ . >

ι * 5
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Π Ρ Ο Τ Α Π Σ  ΛΕ'.Ε’άν άτο re της σύννομης των εφα- 
ττομένων Ε Β , Ε Δ  ΰνιμείπ Ε  ά%&η 
οΐάδηποτε r έμμεσα η Ε Α ΙΗ  συμβάλ- 
λεσα τη τά σημεία της αφής έτιζευ- 
γνύση εΰύεΐα ΒΔ κατά το Ι· ατχβη δε 
it, η A M  τη ΒΔ ταραΑηλος * ετι ζεν- 
'χ&έίσα η ΗΜ δ/χα τεμέΐ την ΒΔ κα- 
τα το Κ, Καί εαν ατο .ra άντε ση­
μεία Ε Χα%^η τη αυτή3 ΒΔ ταραΑη- 
λος η Ε Τ  συμβάΑεσα τη ΗΜ προ- α%£είση κατά το Τ * η Η Τ  ε<τεται άρμονικως άνάλογον τετμημένη κατά 
τά σημεία Η , Κ , Μ , Τ , ήτοι έσε- 
ται ως Η Τ  τρος Τ Μ , οι>τως η Η Κ τρος ΚΜ .

Ε*7τεϊ α! Β Δ , AM, ΕΤ slffiv εξ υπόθετε- 
m <ααρα>λνιλοι, iv τφ αυτφ άρα λόγφ τέμνου­
ν  τάςΕΗ, ΤΗ (εςι γάρ Η Ε :Ε Α = Η Τ :Τ Μ =  
HI: ΙΑ=Η Κ; KM). (?&εν tors} tj HE τετμψαι 
αρμόνικας άνάλογον W  εκείνων (ΊΙροτ. ΛΓ'.) α- 
ρα £ νι HE αρμόνικας ανάλογον τμφηο’εται tiro 
των αυτών. Και εςχι δή cos 4 ΗΤ τρος ΤΜ , κ- 
τως vj ΗΚ τρος ΚΜ. Α'?λά άχΒείσν,ς rijs ΕΚ,



xesse»esesx

ilrtf τεμεΐ τψ μϊν AM κατά το Λ , rvjv Bs τη 
Μ α  παρά>λήλον Η© ,  κατά το © ,  εσεται ώς 
η ΗΤ πρδς Τ Μ , η η HE -ττ̂ οί ΕA , ϊτωί η Η© 
or̂ os ΑΛ , $   ̂ ΗΚ οτ̂ οί ΚΜ* επομένως δε ^ 
ij Η© προς ΛΜ (όμοια γάρ rot τρίγωνα ΘΚΗ, 
ΑΚΜ). Ω'$ άρα η ©Η οιρος την ΑΑ,ατως if αυ­
τή ©Η προς την λ Μ, Τοιγαρπν η ΑΛ εςιν Ίση 
τη ΛΜ· Η* άρα AM ταταγμενη εςιν εν) την hoi 
της συμβολής των εφαπτομεναν Ε διερχομενην 
διάμετρον ΕΛΚ, εφ’ ψ αρα τεταγμένη $ η τη 
ΆΜ ΐΓΛ0«Αλΐ}λ0$ ΒΔ. Δ/χ* ά «̂ τετμητat £ αυ­
τή κατά τδ Κ , Wo της ΗΜΤ* ο, £, δ.

It θ 'Ρ  I 2  Μ A A'.

Ο'θιν εάν διά τί μεσαιτάτα σημεία Κ της 
τά σημεία της άφης ενιξευγνίσης ευθείας Β Δ , 
διελ3η οίαδητις ευθεία η ΗΚ τεμνκσα την μεν 
καμπύλην κατά τά Η , Μ , την δε τη ΒΔ πα- 
ράίληλον ΕΤ κατά τδ Τ. Αν'τη δη η διά του Κ 
διϊκνψενη ευθεία αρμόνικας άναλογον τμηΖησετοti 
κατά τά σημεία X , Μ , Κ , Η ( 123)·

»87

•122) Ε λη i'ifo τ η  τημίίπ Μ της νΣ£ι/λ$ ΗΚΜ% 1 
τ η ς  d i d  τ η  μ ι τ α ΐ τ Α Τ Η  τ η μ ξ ί π  Κ  τ η ς  Β Α  ίι^χομρν^ς * ά%3>Γ βυθιΤίχ η Μ Α ,  αυτή &η ϊςαι ταις B A  y Τ Ε  
τΓα$αίλ>η9Κσς. Β [  γά$ η Λ Μ  ηκ ·ς | παρα^ηλος τα7ς fa*
&ι(ταις ecru ίτ Ι(χ  τις η Αμ> $ civo τη σημ$ίπ
Η ίχ$ητα *\ Η0μυ% τμηϊητίταμ Αρμονικές ανάλογο*



1 SS kie»$»essexI I O ' P I S M  A  B'.B'iiy u<t> οιαδηποη σημεία T της ry Β Δ  
παρα>ληλ'<ι ίΐ/θβί'αί ET αχβη εφαπτομένη της το* ftiji 4 Τ Α , άτο τ5 fft ŝ/a Α  άχθ£ διά του Κ  Tvjfts/a μετα/τάτΗ τί}{ ευθείας ΒΔ ή ΑΚ βυ* S*fa συμπίτησα τ# τομή χατά το X, Ε’νιξεν 
χδείσχ η ΤΣ εσεται $  αυτί} £φα®τ«μεννμ EVf/ · ^άβ ή ΤΗ τετμηται άρμονιχως aVaAoyov «ατά τά σημεία Τ , Μ , Κ ,  Η , ms δεδειχται εν τη ora- f«Vg, ^  ̂ TA  ες'ιν εφαπτομένη* δε; a pa εφχ- 
•κτομενην είναι £ την ΤΣ. Ε/ καθ’ ί'τ^ον ση: 
μεΐον εχτός η svtos τίί σημεία X εφχπτοιτο της 
τομής, η τά της αφής επιζενγννσχ ενύεία ετεμεν 
αν την ΜΗ χαθ’ ετερον σημεΐον ναζά το Κ ,  net's’ 
ο τίμνει αότ ην η ΑΧ. Α’?λ’ i} τά της αφής ετι- 
ξενγννσχ εό&εΐχ τεμνει αρμόνικας χνάλογον την 
άπΐ της συμβολής των εφχπτομενων τέμνονσαν 
(ΤΙροτ.. Λ Γ 'Ο , χαθ’ ετερον αρχ σημεΐον παρά το Κ  τμηΖησεται η Μ Η  εν τφ αντω λόγω Τη ΗΤ 
προς ΤΜ  , ος περ λόγος ο αυτός ε<ςι τω της ΗΚ 
προς Κ Μ , όπερ αδύνατον ( 124).
χατα τα tfw fia  uf μ , 0> Η · $  η BOzzz τ *  O J  
χατα τπν 'JragS<tAVf qtt$q άτονο*. Το Λυτό %υμβι<ηταί 
$  it το *νμ*ίον μ !ντος τ ϊ Μ  CxonStiif,  &qa jJ Α  μ 
ix  $ςι τα7$ B J y Υ £ 7 'rapa^ijXof, ις/ν α$α * A M .  
7biy*0»v Jtcira T>jy T̂ S<rat/ t fy  i*iv Λ0μον/χ»ς aW· 
Xoyov τα &*μ/ι& I7", ΛΓ, if# //♦

1-Λ; iCJj a:?* o'vbqTroTt Tviî efc Y  ix^oicei $v*
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Π Ο ' Ρ Π Μ Λ  Γ'.

0''$tv εττεται, οτι εάν άπο τ5 Λντδτινβί ον 
μί/a Κ diretQtt$i6pot ευθείαt άχθω<r/v «j ΣΑ, ΗΜ. 
ώτο δ) των μ  τ’ «ιίτάί τράτων Αχβ&σιν εφα- 
ττομενχι, αίται δί$ εν τ$ αντ̂  εν&εφ ΤΠ (ήτις 
ναραϊληλός εςι 7% ΒΔ τ# δ/χ<* τετμψένη κχτά 
rl Κ t5jj ΕΚ χχδείο*tjf «?ιτδ τί)ί συμβολής των 
φϋΜττβμενων ΕΒ , Ε Δ ) d/λήλχις σννελευσονται* 
Τδτ «<»/ν 5 ΣΤ t f  ΑΧ, ̂  5 ΜΠ τ$ ΗΠ σννελείσε* 
ται εχατερχ εχατερρ εν τ5 αντξ) «u^/f ΤΠ (* 26)

,’φα'τττβμιναί αί ΤΑ, ΤΣ * iViJ^iu^SiTtfe κ* -ΛΣ ίίελιυ- 
ο·»τ«ί δία τβ Κ σκμιί» μ»τ<«τα r# τί? αταςά την Ε Υ  
ηγμινης BA. El γά( τά Κ  $Ι ϊ  η Α Σ διίςχιτΜ «* ΐίςι 
μιααίτατον τ ? ί *<?« tTfpoy το χ. * αχ3ι/ο·>)ς
*ατα το' Γ’'. Πορίσμα τϊτο, άνο τβ τνιμ»/# Α  τ«$ ιο· 
Stlat Α χ α  , ίνιξχυχ^Παα ή Τα , eertrat {(ρηπαομίνη,  
ovt$ avrUtirat τ« uiroSirM* whoimWo y«V ή Υ Σ  ι’φα- 
ιττομΑί}·

125) £  % " ν δϊλον οτΐ »λμ λίγο' ταν β·ΐ)μί/«;μ X ,  
Π  άχΖασιν ίφηντόμναί Α  Υ Σ ,  Ε"^, $  Ι7Λ7, 17//, ^  
»*ί^οχ3«9·» α! Μ Η , Σ ^  τ/μνβτβι α&ί,λας *ατα το 
If το τκμιΤον τϊτο Λ* ilatral αημϊΐον τϊί δίαμίτρ», «V ή1# 
avaaat at ταςα την Ε17 ηταγμίνας κατάγονται. Κατά 
γά( τήν 124 Σ^μιώτίν, «ίτα σ«μ«7« τ«ί αφής ivtftuyvti- 
ααι tvSitat Α Σ  % Μ Η  δίχα τίμνηαι τι!» Β α . CfStv τα 
Κ  ί'ςι αημΗον μεία/τατον της BA ttaqaTkwtjAfcf τ% ΤΠ  * 
*ςιι» άρΛ $ τ^μιίοκ της διαμετρβ uV >5« δ B A  vaaxt 
aiauTifTt $  τ% Π Υ  ταςά^.η'Κοι ίιχοτομχνταΐ.126) £ ’φ«ττομβν*< at A T, ΣΤ· ΠΜ, Π/7 ατά
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κατά Την ταρκ<ταν ΊΧρότατ/ν. Χρη μεντοι τΐ Τη- 
μεΐον K fiij άντραν της τομής* Τηνικαυτοε 
γάρ οίονδηοτότε ζεύγος εφαττομενων άτο των τε~ 
ράτων των diet τ3 κεντρί αγόμενων, ταρ ά>λη- 
λας τροάγονται νδαμξΐ άϊληλαις ϊνμτΐτtuctiv.Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Δ' .Ε ’άν άρα άτο των τεράτων olcttrZv ευθείας ΣΡ δ/ά r>jf *Εςίας Ε /̂ερχόμενης, άχΆωΤίν εφαττό* 
μεναι της τομής α\ ΣΤ ,  Ρ Τ , αΐται δή ετνμτε- 
σίίνται άϊληλαις κατά το ση μεΐον Τ ,  οτερ hat 
ετ\ της τβ Μετεωριτμχ ενδείας ΕΤ* %ης ηχ%η δ/ά της Τυμβολης των άτο των τεράτων της δ/s? 
της *Εςίας τεταγμενως ετ) την διάμετρον κατηγ- 
μενης εφαττομενων , αντη ταντη τη τεταγμενη 
ταρά>ληλος, ως εϊρηται έν) μϊν της Τίαραβολης 
εν τη I®'. ε’τϊ δε της 'ΎτερβοΧης $ ’ΕΜε^εωί 
εν Τφ Γ  * ΏορίΤμζτι της Κ®\Π Ρ Ο  Τ  Α  Σ ι  Σ  Λ ς'.Ε?άν άτο τ ? ς 4Ες/ας Ε  τ ά σ ^ ς Κ ω ν ικ ? ς Τ ν
τ#ν ewttmv A  * Σ 9 Μ 9 Η  αχϊίίϊαι, iv τ* αντζ $vm 
Λ·ί* Υ Π  aJRuixacis arvvtXtvtrouT&t* E l γα$ αχΖίΙη ίφα* 
ιττομεν* n A T y αυη j μη ησχ τάϊ$ 277, iS/i ιτΛ^αλ-
λ>ίλο$ «*υμΐΡ?ιη7τΛΐ τ% \ΤΠ κατχ το Π · (?$ev iciv $td 
τη μκταΐτα τη ew tin Κ  τ%ς ioStfas Β α  άχ$% η Μ Η Κ  
ίΐ;9ί?Λ, 9νιξ*\>χ$9Ϊ&Α $ ΗΠ 9 ϊσιτηι ίφαττομ?ν*· αί 
αρχ Α Υ , Σ Τ 4 Μ Π  9 Η Π  Ι^χττομινχί iv  τί* αυτ* 
9υδ$(φ Τ Π  ά/ '̂λΑ<ς τυμησηνταί*

1 9 0
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μ%ζ α%&ώ<ην άττο rvjv καμπύλην οί *&»*· 99· κλώνο* Ε Α , Ε Β , d*d δε' των σημεί- i0°* ων A  $ Β ά%<8·ωσιν ε̂ ρατ̂ ομενα* α*Β Δ , Α Δ  συμβα'Αεσα* αΑι-ίλαις κατα το Δ , ετπ£ευ%<9·δσα η Δ Ε , ΰίχχ  τε~ μδ την υτο' των αυτών κλώνων ττε- ριεχομε'νην γων/αν ΑΕΒ,
Σνμτιπτε'τω η ΕΔ τη μ£ν τομή κατά τΐ Ρ,

^ Σ * τη δέ £v&/f ΑΒ κατά rb I · κ«) άχδεΐιται 
εφαντόμεναι al Ρ Τ , ΣΤ, ατψνειΤΜται τη ΒΑ 
καθ' «V  ̂ τ3 ctvro ίημεΐον Τ (Πί .̂ Α', της ΛΔ'.) 
κ«) rb (Τ̂ μεΐον Τ ε<τεται πρνς τη τ5 Μετεωβκτμχ 
tvStfp ΕΤ (not}. Δ'. τηί ΛΕ/. ). (fSev άναχδει·
(Των fir) τη τδ Μιτεω^τμδ «ΰθβίαν των ««θετών 
ΑΗ, ΒΠ, ία'εται (δ/ά Tvjv ομοώτητα των τςιγώ· 
νων ΗΤΑ, ΒΤΠ) ω? η ΒΠ τρδς ΑΗ, btcoj η ΒΤ 
πρ Ji AT. Α’9λ’ eV«) vi ΒΤ ά̂ μυν/χω? ανάλογο? τ/- 
τμητα* χατά τά σημεία Β , I ,  A , Τ (Πορ* Β\ 
τη* ΛΔ') η ΒΤ TfJf την AT «?/ν ώί η Βΐ, ΙΑ, 
ιοί ά$χ η ΒΙ ιτρός τήν ΙΑ , «τω* ή BE irqbi τη*
ΑΕ, «<Ve Wi ή ΒΠ τ^5 Την ΑΗ, είγε ή 
BE irgbf η\ν ΒΠ $ η ΕΑ τρο( τήν AH ε?/ν tv 
τφ αντφ λόγφ τη ΕΝ  τροί την ΝΖ  ( Πψ  Γ'. 
τη5 Κ®'.). Η' γωνία άρα Crb ΑΕΒ 2/χα τετμητα/ 
υιώ Tvjt ευθείας ΔΕ *' είγε η βάιτις τετμητα» εν 
λόγφ των τλενξ&ν τ» τριγώχ ΑΕΒ (Πβ .̂ α% 
τί}5 8♦ τ ϊ ς'.) eVf£ ίδε» δεί£αι.

19 1
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H O ' P I S M A  A'.

0 ^ f>  εάν ol άπύ της* Ες ίας κλώνο/ ώτ/ν fV 
άδειας α/λι{λβ/ί, ώ{ προκύπτει εξ οϊασΰηποτε εν- 
Stem ΡΣ ΰιίί της (Ε<ςίας irt«Vsj<, αχ&δ/τών β-σδ 
των κατ’ αυτέ* οτ^ατων των /φαίΓΤίμήων ΣΤ» 
ΤΡ τψ$α7λ«τών τη τ» MsTfto^tfp ίνθί/α κα- 
τα το Τ , επιζενχδεΐσα η ΤΕ, εσετat τη ΡΣ «α· 
δετός. Αΐ γάρτοι γωνίαι ΣΕΤ, ΡΕΤ άμα λη· 
φδ είσαι 2fwriv ό̂ θαΓί ι£/τίντα/, ών tj νίμ/Tu «ς/ν 
ώαίνίτοτδ γωνία ΤΕΣ, η ΤΕΡ ofSj) (Π^βτ. πα· 

4 βίτ.) ώ/πτί̂  επ) τ%ς ϋαρα^ολης ανωτέρω {Hop. 
Θ'. της Ιθ '.) h&SIXTXl.

II θ ' Ρ I Σ Μ A Β'.

* χι,μ. ίο ί. Ε ’άν άφ* οϊώηποτ» σημεία A Tvji καμπύλης 
102. της μεταξύ των τερμάτων Σ , Ρ , της δ/ά Της *Ε- 

ςίας άχδε/σης ενδείας, εμπεριλαμβανομενης, άχ- 
3η ετερα εφαπτομένη vj AT σνμπίπτ&σα ταΐς ι- 
φχπτομεναις, ΡΤ, ΣΤ «ατά τα σημεία Τ , © , 
ίΤ/ ν̂χ ί̂Γτα/ επ'ι την 'Εςίχν α! ενδεΐαι ®Ε, ΤΕ 
άρδην γωνίαν την ΘΕΤ περιέξχσιν. Η' γάρ τ οι γω­
νία ΘΕΑ ημισύεςι της ΡΕΑ» ίίτε ΑΕΤ της ΑΕΣ. 
ΕΙσΊ δ« α\ γωνίαι ΡΕΑ» ΑΕΣ δντ/ν ορδαίς Ίσαι, 
και ai ycov/a/ ΘΕΑ, ΑΕΤ ημνσι αύτων* α{?α ή 
ΘΕΤ ημνσ/εςι Swift ορδών , αίί τ/Τ/ν /τίντα/ αί 
ΡΕΑ, ΑΕΣ.
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Π 3P O T A  S I S  ΛΖ'.

Υπερβολής εάν κατά κορυφήν ευ&5α: 
ίφάπτήτιϋ t? AN P, rt, άτ άυτης εφ* Ικατερα της διάμετρε NS άτοληφ&ω- ο*ιν αί ΝΑ,~ΝΡ τ# ffu£uyS ημιδιάμε­τρέ ΓΒ 1&χι, ήτοι άφ’ ών τά τετρά­γωνα εςαι ΐτα -εκάτερον τεταρτ;$μο- p/cp, τβ υτό τ?ς τλαγ/ας τλευρας ΝΕ· καί τί?ς ο^Ιας ΝΣ τεριεχομενβ ορ- <$·ογων/Β. Αί άτδ τα κέντρα της το-· 

Ίμης επί τά ληφΰένπχ τέρατα τί?ς ε- φαττομεν̂ ς άγομεναι ευ^αι ΓΑ,ΓΡ, Ιφ* ©σον άν $ τρόαχ&ωσιν, αΥ* μεν Ιγγιοντε τροσάγ«ο*ι τη τομη^παν- τδς τβ δο&εντος ( ελαχ/ςε) διαςημχ- τοςΠ, ε/ς ελαττον αφίκνενται διάς̂ μα, εδαμί; δ* «δετοτε σνμπίπτασι. Καλέ/- ο9”ωσαν δε αί τοιαυται &>&«αι,ΑΖΤΜ· 
ΤίΤΆΤΟΧ της 'Υπερβολής* .

Τίταχ&ω yep «ττϊ τήν δίαμετρον rij εφα- 
ττβμεν# ταρά^λος vj M K T, ^ τεμνετω τάς ει- 
(ψενας άτυμπτιίτΗς χατά τά Δ ,Φ ·*«<«<?«<δι$ω« 
τδ α’τδ ΔΚ Tpaf τβ «το ΓΚ , «τω τδ «το ΑΝ

Ν

•χιμ·· 103.



Φ

πρ)ς τΐ « ιγ$ΓΝ. Καί επείεςι, τύ μϊν £πΐ A N  
“τον τφ τεταρτω τα J?r) HNS, το aVJ ΓΝ 
τφ τεταςτφ τα « 5γ 3· S N  * ω( αρα τΐ είπο Δ Κ  
προς το .«Vi ΓΚ , .« τ «  τέ' τέταρτον. τα W b  $NS 
7τ^ί ts τέταρτοι τα aVJ ΕΝ.:, (r«y ο̂ ωχ -τβ 
ΰευτερα λίγα τετραπλατια^εψων) τύ Wo HNS 
7Τ()δς τβ^Ιτο ΗΝ, τδτ ίςιν (ι τ« ς'.) ορ&ία πλευ- N S  τ τ ^ ί  τφ » arAay/ay ΝΕ , ? Γ  (Πορ. ς ' .  -rifs 
ε '.) τΐάπο της τίτα^μιν^ί ΜΚ TiTjaytoysv πρίς 
το Wo των S K N  opSoywW. E;Vd tsv fiiy ολον' 
το aVo ΔΚ, ar̂ os ολρν τϊαπο ΓΚ, ώί τδ air£ ΜΚ, 
αφα/ρίθίν α·7Γ5 τ« πρώτα, πρίς τΐ Wb ΗΚΝ ά- 
φαιρεδεν απο τα δεντέρα, εςιν upα  ̂ μϊ λοιπον 
τδ ντδ ΔΜΦ ττ̂ οί λο/TToy τ& aarii ΓΝ (6 τ3 Β'. 
^ 19 tS Ε'.) τ£ apic Wb ΔΜΦ ar^i τδ ĉtt̂  ιγΝ 
δςίν α$ί «ν τφ αΰτφλόγφτφ Wb ΑΝ er^j το 
ê ir̂  ΓΝ, Καί τδ· Wb ΔΜΦ e<j/y /(ray τφ απί ΑΝ 
τδτ ίϊ/ τφ Wo ΑΝΡ. *i(Tij yip tJN P  η ΑΝ. 
Καί εςιν άρα (ι6  τ3 s'.) ωί  ̂ Μφ προς ΝΡ, β- 
τωί η AN ar̂ os ΔΜ . eV  hs η ΜΦ μαχρω μεΐ- 
ξων "της δδοτ^α* ΝΡ, αρα  ̂ ή τ()/τ̂  με/ξων εν  
της τέταρτης. d'Ssv επει προχγομενης είς άπει­
ρον της Τ*περβολης, με! μείζων ^ μαϊλον μείζων 
η ΜΦ της ΝΡ xaS/ςαται, α̂ α ^ η ΑΝ με! μεί- 
ζων *5 μάλλον, μείζων αποβαίνει τα διαςηματος ΔΜ, 
οϊί^ <Γι*δχω$ ίι’ί άπειρον απομειαται ως μα?λον £  
μάλλον ε!ς άπειρον ανξει η Μ Φ , ωςε τον λ,όγον 
εκείνον ΛΝ προς ΔΜ bvva&ui γενέ&αι μείξονα

»S>4
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tiaSifam δο&εντοί λόγα-Ασπρος Π-, ώτ̂ ερ ο λο* 
γος ΜΦ προς ΝΡ δίναται γενί<&αι ψείξαντα αΰτα 
ΑΝ ττ^οί,ΔΜ. Δυνατ'αι γάρ ετ άτειρον άυξειν ί|τβ 
Tvj{ ‘Υπερβολής τετχγμίνχ Μ Κ t $ η τα r^yteva 
ΦΚ,  ̂ οίαδητα αυτών ετερχ· κα) ποϊλ$ μαΜον 
το αντων «θ ο̂κτμα vj ’ ΜΦ eiacrav ίοθειίηji fti/gcoy 
βχ« «Voxaflfsa^aj, iv μείζονί τα ««ro της.χορι* 
φίϊί N τζ< .'Τττε^ίλίίί ατοπήματος. ‘Η «g« ΑΓ 
ftc) 2yy<ov $ ^«Moviyyioy της ‘Τττερββλης ΝΜ 
y/Vfr«<i. oV<j> ελαΜ.ον. $  μέλλον ελαττον με) ά· 
ποβχίνει το Μ Δ άπόςημχ, ( οπερ εχει ελχγτον 
οΐαΰητοτε ΰοθεντος H XToxxSfea&ut) ϊ$ χ μ £  δ’κ- 
ΰέποτε ταυτη συμπίπτει. Το γάρ τοι. σημεΐον Μ 
ανάγκη πάσα τα Δ οπωσαν άφίςα&αι, "να δή τδ 
ορθογώνιον ΔΜΦ εχη το; ά-τί της ΑΝ τετραγώ- 
νω ’εξισΰ&αι, η ή ΜΦ η προς την ΑΝ, ως η ΑΝ 
προς την Δ Μ , ως ηδη ΙίΙεικται.

Π Ο ' Ρ Ι Χ Η Α  A ','

Ε ’άν δέ «ί «ufa/ άτψπτωτοι ευύεΐΧι άπεκει· 
να της προς τ$ Γ  ycoy/«5 «V/ το συνεχες ττ̂ ίίΤίκ- 
βληθωσ/ν,'εΰθείοίς τάς HZ, 3Χ ΐσας ταΓς οτρο» 
Tif«/j ΑΝ, ΝΡ «ττβ ταΓς κατά κορυφήν εφαπτο- 
μενχις της αντ/κείμενης τομής άποτεμασιν. ό'μοια 
γάρ εσετχι τά τρίγωνα ΗΝΓ, ΓΑΝ* εΊγε αΐ 
κατά κορυφήν εφχπτόμεναί ε!σιν χϊληλαις παράλ­
ληλοι, $ η πλευρά ΞΓ Ίση τη ΓΝ· οθεν *, η 
ΑΝ ΐ<Γη τη SZ («6 τβ Α7.). Τω «ντω δ̂  τρότω

Ν a
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$ $ ΝΡ f a ι tJ  EX. Δ^λον <fy« m  
$ βί Γ 2 ,  ΓΧ ασύμπτωτοι της Jyf/xsifWiji *T- 

21 <Vi/3*/toOW, ii  ΤΓίρ ί|Τί-Ό'λΛ̂ ί'* £  
ή πλευρά ε<ςη η αυτή.

Π Ο ' Ρ Ι ϊ Μ Α  Β'.
'

O'ro/eSjjiref* tu&iT*· ΒΗ μιφτινι των «Vt -̂ 
«■τωτων παράλληλος εντίς της ΑΓΡ αχ*
3ΐΓΤ« V τ| £τ«()&λ$ σνμπεσεΐται, Tb γάρτοι αν* 
ά^ληλων των ττα̂ αίλνίλων άπόςημχ £ει το αιίτα 
διαμένει, εν ψ το της'Ύπερβόλης «Vi της άσψ- 
πτωτου qiUvton ελαττον οΐαΐηποτε Ιο%εντος «- 
ποκαδίςατan

Π Ο ' Ρ Ι Σ  Μ Α  f .

Πολλω μάλλον Όΐαδηνατε ΒΓ την γωνίαν 
ΑΓΒ ΰιαιρασα τεμεΐ τψ 'Υπερβολήν* T i γάρτοι 
αότης «Vo τ?ί ασύμπτωτα διάςημα $εϊ επάνξει, 
ίν φ τϊ Ttfc *Τίτερβολης φεϊ άπομειαται.

Π O' Ρ I  X Μ Α Δ'.

Δ^λίν «0«, οτ< τά o êytov/a ΔΜΦ, £μφ 
$  ΔΤΦ, £ΐ/φ, τά vffi των μερών, είς α τεμνον- 
ται ον ο τ ης καμπύλης ^ των άσομπττωτων αΐ ε­
πί τι}ν διάμετρον τεταγμεναι περιεχόμενα, 1τ« «λ« 
λ̂ 'λο/ί ftV/v. *'Ex«s0v γάρ τάτων εξισαται τφ α­
πό της Α Ν  τετραγωνφ.
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n  P O T  A S I S AH'.Ε’άν'Ϋτερβολης ειί&αα oia&fn? j?T A  Zxw-104 κατά σημ&ον το T  έφάπτηται ταϊς ct· συμττωτοις κατά οΊ̂ μ̂ α τά Τ , Δ  <7υμ- 
πίπτβσχ, δ ίχ α τμηύησετ&ι κατά Tsjv 

'άφην · εςαι δηλονότι η Τ Τ  ϊο*ι$ τ#ΤΔ. Καί τό άφ* εκατέρας των τμνίμκ- των αυτί?? τετράγωνον Ίσον εςat το τέ­ταρτη το ύτο τ?ς τλαγζμς τλευρας 1ΓΤ, $ της ορθ/ας ΤΕ περιεχομένου ορ̂ ογων/υ.
Μη y<ip, si Suvariv, «Ρλ* ηλιφθωσαν «0* 

εκατερχ της apijs αί Τ® , Τ Δ , ων «ν τά 
τρ/yκν« εξιτωτο τετχρταμορίφ τδ ρηΒεντος οφο- 
γωνία1 χ«ί ετπ ί̂οχθίϋταί αί Γ ® , Γ Β , εσονται 
κατά την προηγψίνην Ίίρότασιν ασύμπτωτοι της 
τομής, βτερ άκατον. ΕΙ μεν γάρ η ΓΘ εκτύς 
νίπτει της Γ Τ , TpsaySfKr* βτ airc/poy μαΤλον 
^ μαΤλον αει αυτής άποςησεται, ^ «5* Τότε «ρ« 
τν τ̂«ρ(3ολίχ̂  χαμττί/'λν] eyywv yg^TiTa/* ε· 
περ της ασύμπτωτα "iStov. ΕΙ Si γ$ τεΒη εντίς 
πίπτειν της υπο των ασύμπτωτων περιεχομίνης 
γωνίας Τ Γ Δ , <ο$ ν* ο*Β · χυτή Si προαχΖεΤσα τε· 
μεΐτην 'Υπερβολήν, κατά το Γ'.Πόρισματης προηγα* 
μενης, Ουκ εσοντχι αρα αΐ Γ ® , ΓΒ ασύμπτωτοι
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Al άρα TT, ΤΔ μέρη τ%ς εφαίττψ&ης α*λ’ afci 
i'raga» μ&ξας ♦} «λ«ο<Τ8« «tlrwv, τετράγωνη "mv 
rεάαρϊψόρ/φ' τίί υπό της πλάγ/cct πλευράς f t ,  $ 
rtji ορθ/ai TE περιεχόμενα ορθογώνια Ίτε$ίέξύ$ιν. 
*l<rai αρα άϊληλαις αί TT, TA, οπερ lift -$t?£at.

Π Ο Δ Ι Σ Μ Α  A".

Terayftewit if  eV) την ί/αμρτρβν ΓΤ τ% 
ευθείας ΛΚΟ ττβραίληλu ry Εφαπτομένη Δ Τ , 
$  ffvjmrtifqf rer« άσνμπτώτοις κατά τά Π, 2, 
τέ ορθογώνιον Πλ Σ , η το ΠΟΧ έσεται ϊο*ον τώ 
άπό της ΤΤ 'τέτραγώνω ί  οίόν τι Mfoικται κ:ρ"τη 
προηγψενη ΤΙροτάσα.

Π Ο ' Ρ Ι  Σ Μ 'Α Β'.
» ψ ‘ , Η . .

Έϊνθεντοι ^ αί μεταξύ, της καμπύλης $ τών 
ά<Τνμιττώτων απολαμβανόμενα! ΠΛ, 0 2  forw αλ· 
ληλαις elcnv, $  όποιαα̂ ηποτε χρα ευθείας ΙΙΣ τβ· 
μνύαης την καμπύλην $ τά< «βτυμττωϊβί, τά 
μέρη, α μεταξύ της καμπύλης $ των χτυμτώτων 
απολαμβάνεται, ιΤα αίληλοις είτί, Ύμηθείατης 
γάρ dfyx της Ο Α  κατά το Κ , $ επιξευχθείαης 
από τ5 κέντρα της. άχμετρα ΓΚ , συμβαίλύσης 
τη 'Υπερβολή κατά το Τ , άχθεΐτχ ΰιά τ2 Τ η 
ΔΎΤ τη ΌΛ παράλληλος, έτεται εφαπτομένη, 
ιέ, <>ίχα τμηθησετχι κατά τ·/,ν πχρκταν Πρότατιν, 
$  τώ ορθογώνια ΠΑΣ, ΠΟΣ If α εςαι τψ ατό

19$
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rijf TT-j V) Τν,ϊ ΤΔ τετράγώνφ * ενθεντοι τα με- 
got ΙΙΛ \<Τον είναι. hY τφ με (it 0%‘ εϊγε ΧΚ =
XUy % Ο Κ = Κ Λ ,

Π Ο' Ρ I 2  Μ Α Τ'.

Λν\λον άρα εκ  των ρφ ίντω ν sv τ?, v&gitiy 
ΤΙ(οτά<τει,' οτι μοϊϊ&ΰίκ&ς έϊνα'ι ΰεΐ τάς όίσυμντώτας 
ΓΤ  , ΓΔ , ^ «V s4if‘hi(ctt ταοοί τ(νότας «ιτυμ* 
ffTCOTbj T̂  evti) VMo'hwPA ' .Τ ^ β ίλ ^ .

Π Ρ Ο Τ Α Σ Π  Λ®.Ε/άνΝ ευθεία'' οίμδηης q ΕΘ τεμνν? ™ζΣχ*,μ.ιο$. 
αϊΨιχεϊμεν&ζ 'Ύνεξβο'Κάζ, '; ταΤς άσυμ- irwr&c! κατά τα σ^μ5α );Ζ ’, Φ , συμ- 
τ/^ττεσα * ά%&είσν;.ζ W  .ra usurps τ$ς 
διάμετρέ ΙΓίΤ ψαραΑ^λπ ry dory ΕΟ, τ ο -ô oycdi/iov ΖΟΦ ίσον εςαι τφ d- 
το ■ τί}ζ $μΐSictfisfps ΓΤ  τετραγωνω.

ή ’εφανίτομεν  ̂ ΤΤΔ , $  ί/ά τκ Ο 
τέταχθω εν) τψ διάμετρον η ΟΛ εφακ το· 
μένη ΤΤΔ ΌΥ^α/λ^λαί, ijV/ί· -τεμεί τας ά<τυμ- 

. ττ-'τωτβς χχτά, τά ϊψεΓα ΪΧ > 2 . .Τίίτων χατα- 
(Τχε̂ αο9·/ντων, α Xoyof τβ ô oywv/B ΖΟΦ- προς το 
ορθογώνιον 2θ Π , συγχείτετάι εκ των'λά^ων των 
τσΧενρΰν "Ζμ προς. Ο  Π (iifai'jr%s ΓΤ. ΤΤ),



200^ Φ0 T$h 02 ( foot ΓΤ irfif ΤΔ )* oXeyof tS «Vo rij? ΓΤ τηγαρων# ττρδί: τδ ορθο­
γώνιον ΤΤΔ, ο «g< ττρδί τδ «τδ της. TT τετρά* ycovuv, «λ των αύτων ffbyftf/f.aj XeV«v· Α*ρ« ως τδ ορθο̂ ών/ον ΖθΦ τρδί τδ ορθογώνιον SOU» 
£τω τδ «ττδ τί}{ ΓΤ r*T(:«V£ci'9|f *'®’9 τ?ίΤΤ (ι 2 7 ). Α ’>λά τδ Μ  s o n ..?(Toy ίςι τφ άβτδ ΤΤ (ΙΙρΰτ* νροηγ.). A'pet £ τδ ίΐδ ΖΟφ ίτον τφ άίτδ Tvjt ΓΤ τετρχγώνφ * mp t3*i fotfjcti.Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  A'.XI'σαυτας άχθείσηζ «V-δ τ« Ι.τ^ ;κ*τά 'W* pu0>v$v εφαπτομένης̂  ακοή φ  τί[$ tsto^ju · vtji £ir) την «ν’την 5/«μετρον δε^ητεταί, or/ τδ ορθο̂ ών/ον ΦΞΖ ?α*ονβ?» τφ αττδ τί}ί ΓΙ τετρανω- νω, «τερ sg/v Ίσον'τφ dirb τη$ ΓΤ. To/y«piv’Ti 
ορθογώνιέ ΖθΦ , ΦΕΖ έσεταί'ίχ^λοα ίτ«,4 ενθεΓ« ΟΦ iTtf τξ| ΕΖ. H‘ γίρ.τοι Ισότης των ορδοΤ'ων/ων τάτων τδρ Acyov των ττλίΐ/-ρων ΖΟ τρδί ΕΖ ιιτον τφ λόγφ των ΕΦ προς ΦΟ ( ιδ τ» g'.)« (Ϋθεν συνθέσει έσεται ω{; η ΟΞ τρδ{ ΕΖ, «τω«,ή ΟΕ προς ΦΟ. To;y«p»v «I με-

127-ί Λ «tiro &j r?ro dmiyvtito f $ ί* τ?ς 25 
*?*ο0Ί|μιΙ<β**β$* tTyt

ΖΟ , Ο Π ^ΓΤ ^Τ Τ
ΦΟ : Ο Σ = ΓΤ  : 2zl* «(α
ΖΟΦ . SOJT^r/5: 2^^
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ταξ» των (ίϊψντταΤων,ϊ ύ εχατερχς των ·Ύτερ· 
βολών απολαμβανόμενα spBsTxt Ε Ζ , ΦΟ.ϊΤίο $!- 
σιν β/λι}λα/«. CPvttp  ̂ ή ΟΖ τ£ ΕΦ, £ 
τό opS'fiQ'tov/av Η ζο , 1ο*ον τφ όρ̂ ογωνίφ ΗΦθ·

‘ Π ο 'ρ  I  Σ Μ Α Β'.- Κα) επε), βχδί/ΟΊΐί irate mpae $φ£|·TiJ αίτ% δ/ρμιτ^ ΤΙΓ irarpatM^»» ειτεταΐ τό ορ­
θογώνιον ζοφ , ν} φ ξξ, $ 'τό ξξο , vj ξ  φ ο Ίτον τω αΙτω τβτρα̂ ώνω λτ5 ΓΙ. τά'νπτό των 
μερίον των παραλλήλων ινθβ/ων, « jzet«£v ίχ«· 
τέρας των 'Τ7Γίρ03λων 4' των άτυμπτώτων απο- 
λαμβάνετat, περιεχόμενα ορθογώνια ΖΟΦ, ζοφ 
μτ. ' ϊτζ αλλ^λοις ειτοντat. Κα) HQ <5 το μέρος ε ξ ,
"urov τψ μίρει ο £* τό,τε ε ο, 1<Τον τφ φ ξ.

* 1 ι 1 ·  _ "  . ,
H Ρ Ο Τ Α Σ I  Σ Μ'.E’ctv iff) τ?ς ctvrvj; 'Υπερβολής, vj έπ)£χ ι̂ο6. 

των αντικειμένων λνίφθ? δυ'ω σημεία τυ- Ι07' %cvra ret Ο , Τ* άτ’ αυτών δε α%- 
Sucrtv επ\ μέν την μίαν των ασύμπτω­
των εΰ&εΤαι δυω άΆ.ηΧαι; παράΆηΧοι 
ν} Ο Σ, ΤΔ * ετϊ δέ την Ιτέραν έτεραι δυω eti Ο Π , ΤΤ ταρα'^λοΐ ctΆηλοΐζ 
% αύται έως των ασύμπτωτων αί πα- 
oau Το υτδ των άπο τβ ενός των ff>j-

t t i
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μεΐων αγόμενων εά£$ί'ωι> τψεχόμενον 
fy&oymov S O U , ' toov hat [τω ντο 
των αγόμενων ατό ra ετερa*

Ε ’ίτβ ί̂υχθω tj OT, ^ εκβαλλόμενη αφ' 
ixxrsga τνμπιπτετω ΤΛΤς άσψπτωτοις κατά τα 
<τψΐΐχ Ι ,  Λ* επεϊ $ν. at μεταξύ. τί}ί καμπύλης 
χα)-'των-άτ'ψπτώτων άπολαμβανόμεναι ΟΙ, ΤΑ 
άλληλαις*:Iff at (Βορ.Β\ χης-ΑΗ'. A©'.), χαϊ 
ίή $ η ΟΛ \ffvj τ%.ΤΙ. His άρα η ΟΛ προς ΤΑ 
«τωί vj Τΐ πρ̂ ς ΟΙ.·. Α’Μά δ/ά Tvjv των ΐφι̂ ωνων 
ΟΠΛ» Τ Τ Λ ,^ Τ Δ Ιν  Q2I. ομοιότητα, ως-μεν. q 
ΟΛ 7T̂ os Τ Λ , Βτωί OH προς ΤΤ.* ωί $i.tj 
ΤΤ 7Γ̂ « Ο Ι, βτωί ή ΤΔ ΤΓ ί̂ ΟΧ* ωί ,άρα -4 
ΟΙΙ «*ρβ{ Τ Τ , 8TW5 ΤΑ .προς ΟΧ.. Κ·«!■ το ορ­
θογώνιον ΧΟΠ ϊο'ον τω ορθογων(ψ ΔΤΤ (ΐ 6 τ2 
ς .)  9 tht δεϊξαι.

Π Ο ' Ρ Π Μ Α  Α'.

ιο8· Ε ’άν αττο των τυχόντων σημείων της^Τνερ- 
(3ολζί Τ ,  Ν άχθωσι ταΐς ασύμπτωτος παράλ­
ληλοι «ΓΤΤ, ΤΔ* ^ Ν Ρ , ΝΑ,'τα νπ άντων ^ 
των άάνμπτωτων γενόμενα παραλληλόγραμμα 
ΤΝΑΓ, Δ Τ Τ Γ, ϊ?χ άλληλοις εςαι. Ε'πε) γάρ 
κα.τΛ' την παρόταν Βρότατιν το ορθογώνιον THA 
i f  ον iql τω - ΰ̂ θο̂ ων/φ ΓΤΔ * άρχ $ τά ,ιτα̂ αλ- 
ληλόγραμμα ΡΗΑΓ, ΔΤΤΓ, ών αι περί την πρ'οζ

xffMtefsx
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rA r. .#eiy*jv γωνίαν πλευρά) χν.τιπεπονδασιν, *<r<«*ς/ν άίληλοις (128)4

Π O'-P I S M A  b '.
• I e

Α'ρχ τά'τρίγωνα ΓΡΝ , Ρ ϊ Τ ,  χπερ εςιν 
ψίτεα αυτών των παρα)λήλογρχμμ(ύν, Ϊτλ εςιν 
αϊλν;λοις.

Π ο'.Ρ  I 2  Μ Α Γ'.O'^jy ο λόγος των τεταγμένων μεν εν) τψ 
μίαν των, άτνμπτωτων, παρχ^λων δϊ τξ) ετέρμ, 
τκτ εςι των Ν Ρ , ΤΤ ε?/ν ό Χυτός τφ λόγφ των 
χυτών από ra asyr̂ a rtVfls«<re&5$ αyr 1 ire7roySrc/dov Γ Τ , ΓΡ. yfy  εςιν ο’ϊλνλοις εκείνα τά βρ- Soywy/« ij ι&αρα?λόγρχμμχ ,   ̂ ^ τά ανωτέρω pij- Sivta τρίγωνα, fay al περ) τάς ίϊχς γωνίας πλευ­
ρά) αντιπείπόν&χϊιν ,(ΐ4 τη* r

Π O' Ρ I 2  Μ Α Δ'.

Α ’χδεκτων των εφαπτομενων H N M , ΗΤΘ

128) Ε'π$ίίςΐ» ίκ nrctQtirvit ΓΤ$οτ£<ηα; ro 
Θ#$ογωΜον PJSsf^z τφ  Δ Τ Τ ^ etrerat (·2. μ*(. 1<5.

PiS : δ Υ ζζΥ Τ : ΑΝ ♦ ί  ΑΓ\ ΓΤ=:ΓΔ'. Γ Ρ . Κ&\ 
$ν*\ η τ$$ς τχ το V  * γοόν ία $ςι κοινή ίχχτε$φ raV τ α · 
ρα̂ ήλογ̂ άμμοόν APy ΤΔ* £(& (2. μφ ιφ ** *0  
το τ&$οι7λν(Κογ{ΐάμμον Λ Ρ ζ ζ  τφ ' raf itZ^^oyf i f^tf i
Τδ .
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βωί των αΤψττΤΜτων, χϊγε ΰίχχ κατά τά ϊήμεΤχ 
tvfi αφη< Ν·* Τ τμφ^ταντχι (ΓΓ̂ οτ. AH'.)» ciflt* 
iyirors τζΐγανα εν τφ χφψζομενφ τίντφ viri 
των ασύμπτωτων $  τί)ί τομ»)ί βγγεγρχμμενχ ret 
ΓΙΙΜ , ΓΗΘ Btrsrxi άίληλοις fox. Διπλάσια γάρ 
εςι των ΐ<των «WujXiii rTpTWUjXfly ψάμμων ΡΝΑ, 
ΤΤΔ ( 129) ί τετραπλάσια των T^ytovav ΓΝΠ, 
-ΓΤΤ Γ34 τβ Α'.).

Π θ ' Ρ I £  Μ A Ε'.
»·

Τ ώ  μικτογραμμα τετράπλευρα ΡΝΤΤ , 
ΑΤίΤΔ, 'ίσα εςιν «Μ^λβ/ί, *1<των βντων χλ- 
ληλοκ; των παρχ λ̂ΐήλογράμμων Τ Τ Δ , ΡΝΑ cfy*

3 0 4

129) To T$fy«voy Γ ί ΐXxsx2VPN Α^ΧΡΝΡ» &τ ύ  
y i f  i  Α Ν  τα(οί7λη\οζ τ# Π Ρ , &$u $ ντο Μ Ν Α ^ ζ 
τζ ντο ΝΓΤΡ · &ιά $8 τον αυτόν  Xoyoi $  jJ ντο ΠΡΝ 
c s  tjj Jiro ΛΓζ/ta r$jf tfW ΛΙΑΝ *  F*<?i te ί  irXiti*
$ά /TAfe ^τλΐϋ^? i^Aif α$α to r^lyowov TTNPz^
τφ M N/t (2 6 * r i  At>) A'7k*a το Μ Ν Λ ~  τφ PN A *  
ifcSv y'r$ r?y Ν Α , ΓΓΓ *ap*/&ifXMy, /ς] /TiV: flT.tfea 
P A  : A M ,  $  P A = A M  on  ^ 77iV=iVW* O^ty τα 
-rpiyapa V N A > M iVyi, ovra rr) jfa#y βαο*ι«ν $  iv τχίζ 
αν ταΤς *α$ά2̂ λο]$ /VW, ΡΝιςίυ ί<τ& ($%. τϊ  y / J  Τα 
Tpfyam α$α fjWP, ΡΛ7Γ ,  Γ Λ ί  ,  Μ ΝΛ>  ϊταιςίρ αλ- 
Χ '̂λοίς. Το α$α Γ77Λ?, orrp ify& ra t  τοΤς '/το*ς τβτοιαΐ τ^ιγαροι^ «μα Xtjqtfriinif,  ?ςαι Tfr^a'TrXao’/oy ίνος τίνος 
τ*τ»ν τ* Ρ Ν Ρ  , J  δΐ'τλάαϊορ τ ϊ τ·α$α/^λογ$«μιχ* 
Ρ Ρ Ν Α '  τ#\ £ aur#\ eipo'J# ί ι τ α *  ^ το' r îy»j';ou 
Γ Λ Θ =  Γ Υ Τ ^ Γ Τ Τ α



XSOttiMttXStfvrei Kitty τ« ΓΡΧΔ, hat ri ΤΪΧΡ 1&ov r$Α Ν Χ Δ , $ τροϊκνμίη βκΛτέ(φ·τάτ»ν τ5 ΤΧΝ, . τ£ ΡΝ ϊΤ  foov «5/ τφ ΑΝΤΔ. :Π Ο',Ρ I Ϊ Μ Α . ' ς ' .
’ -  * ·.Κβ) *Τκ{$βΰλιώ; τομίϊςΤΤίΧ'ιξινΰται

rm των (Ιρημινων «τρατλ«ίρων ΝΡΤΤ, ή ΑΝΤΔ.
0*ντων των τςιγωνων ΓΡΝ^ ΓΤΤ ΐτων αλ* λί}λβ<ί (Hof. Β'.) i f i i n a  **α«ρωθιν τ5 τ^ ω * 
νβ ΓΡΦ, ΙτίΓΛί τδ τραπέζιά ΤΤΡΦ? ΐτβν τω τ$<- 
ywy$j ΦΓΝ, ^ νΐ}οτκ8ΐμίνΗ τ3 rpirAei^a ΤΦΝ, 
γίνηαι ο τομ$ύς ΧΓΝ Icrot τφ ΡΝΤΤ* vj τψ au­
ra ίίσψ ΑΝΤΔ.Π Ρ Ο Τ Α Χ Ι Χ  ΜΑ'.Ε’άν μεταξύ δυεΤν *Ττερ/3ολων NT, ΘΗ 2 - ^ 10 9 . 

μι) κατά κορυφήν αΑήλαΐζ κειμένων, 
ωσιν ασύμπτωτοι α\ ΑΖ, Γ Τ , τάς εφε­ξής γων/ας Α ΓΤ , ΤΓΖ δυσίν όρ&αϊς ϊσας τοιεσαι. Παρά^λοι δε τ# μια 
των ασύμπτωτων αί Ν Η , ΤΘ τέμνω- crt τάς καμπόλας ταυτας. Ανται δε αί τεμυεσαι εν τω αύτω λογω ^  τ?ς Ιτερας των ασύμπτωτων κατά τά 
σψεϊα Ρ , Τ  τμ^σονται.

205



aotf χ ι m u t a t x

Ταχθείirat-γάρ επ\ tvjv 'χτόμπτωτον FT  «I 
eiSsfat NP, TT j s<rovrctc h  λόγφ χντιπεπόν̂ ό·· 
Tt των αώτων «Vo t u  k s v t ^u Γ  ατατα'ιτεών Γ Τ ,  
ΓΡ (Ποβ. F'. τ% Μ'.)· E’v t$ αότφ λο^ω ε/« 
c< $ «ί τεταγμεναι HP, ©T. il's «(>« ή NP προς 
T T , οΰτωί ij HP^^si ©Τ. Ε’ν«λλ«τίΤαντ/ Ιϊ  ως 
η NP προς HP, utcos vj TT προς ©Τ»

Ιί O 'P  I  2  Μ Α Α\
* .  .  * ,  · *

O ’Ssv το τετράπλευρον ΡΝΤΤ .προς τό τε­
τράπλευρο}! ΗΡΤΘ, ετεται οίεϊ εν τφ αυτφ λα* 
γφ τφ tJJj 'NP προς τν,ν ¥Η. ΊΙασαι «I έ* 
#ατέρωΆεν παρά τάς NP, ΡΗ τετχγμόνχι είσίν 
<?ε) εν λόγφ $ο$εντι ( ΐ 2 τ5 Ε'.)

Π O 'P  I 2  Μ A Β'.

Κ«) rs^iofcSWfisy επ). το χεντρον Γ  των 
ενΒϊ/ων Ν Γ , ,ΤΓ © Γ, Η Γ, ετονται εν τφ αυ­
τφ λόγφ $ οΐ τομείς ΟΓΛ, ΗΓ©, ώί ‘Wot τοΐς 
pvjSsfat τετράπλευροι; ( ΙΣοριΤ. ς'. της προηγοο* 
μενιj i ).

Π O' Ρ I 2  Μ Α Γ'.

EVv άπΐ των ταμείων Ν, Η άχ^ωαΊν έφχ- 
πτόμεναι των Υπερβολών εως των ασύμπτωτων 
νροεχβα)λόμεναι, eVvjs τζί ΝΗ παρα^ληλα τξ| £· 
σνμπτωτω ΑΤΖ. Αί ΐφχπτόμενκι κατά, το «υτβ



XfftKiMMX

σημείο» :T tJJs » «Μ*ίλ#ΐί. tfyvjT
AevVawSW· 'EV ri.<y  ̂ ή. ZH. ri/v Jervj. t# BT
4 <r?>Jwit isw. *5 **T ( «τ<3ν
ZF v'.Hfi ^«Μ^λων/^ h<* Z H : ΗΤ=β Γ Ρ : FT). 
Ka) irffl(TfT< ’cjre) tj AN ίϊΛ' T9 ΝΤ,. ^ , λ- 
ρα' εςαί) i  jjfjJTP T9. u i$ :$ T . ■ E'jcrtT̂ W&iey .ip# 
ή PT άποφέρεται i<r>j\>f5;FP. Td iT^eiovJ^. Tj, 
καθ’ ο «I δνω εφχντόμΒναι συνέρχονται άϊληλακ, 
tv s st ^ ταυτον» · -

Π Ο 'Ρ ί  ϊ  M A Δ'.

Kr«) £<fcv ■ ύέττb τδ αντδ .crvjftf/'a T τ ί  μιας ίων 
χΐψπτωτΜ, άχΰαΜ Ιφαιττόμηναι των ντερββλων 
«I ΤΗΖ, ΤΝΑ, ι$ iV/§Evyvvira τά tjj$ o*vj- 
μεΓα N, H , sfftrai ετίρφ άα·νμιττώτψ ΑΓΖ 
π^άΜ^λβί. yfy των ίφαπτομένων rti·
των &'χ« τέτμητχι χατά rci αψεΐχ τί}{ «^vjf Ν ,. 
Η. O^fv αί πλευρά) ΤΖ, ΤΑ ανάλογα* τίμναν- 
τα» v;rd Tvji εΰθε/«ί iWvtjs ΗΝ. EVv άρα ή ΗΝ 
παράλληλος τ% βάοrtf ΑΖ (a τβ ?.).

Π θ ' Ρ I 2  Μ A Ε'.
ψ

T i  t  «ν’τω *03 /̂ζί)̂ ενφ tcVm άπο των #« 
Τΐ/ατττωτων ^ rijf Tâ vji εγγεγραμμένα τρίγω· 
να ΓΑ Τ, ΓΤΖ Ιτετοί/ άε) εν λόγφ tioSttvrt τφ 
ΝΡ προς ΡΗ. θ"ντβ γοίρ ε’ν ταϊς αιταΐς παραλ- 
ληλοις, strtrat it fas κϊληλχ» u( αϊ «*των βά~

s o t



Tinner m«08Τ«ί Γ Α » ΓΖ  (ι Τδ> ς\), α'Ιτινές tlfftt ως -α\ ΝΡ, PH (Hap. -2· tIJj 4 τ« 5 '.). Tietrd 3$ τ«Τ0 <rv̂ - 
$»Aw χ$·'Τθΐ(·φ$ /ντφ άυΤψ σψί/φ σονερ%όμε~ 
νοις'’τρ<γωνοις. Τά γάρ εν οίήάηποw  <̂Γψττω- τ/κφ χωρ/if της αυτής Υπερβολής ,υπόπτων· αυτής 
Ιφαπτομενων εγγεγραμμένα τρίγωνα Ίσαεαν 
αϊληλοις ( Hcp;rft. # .*τί]5 Μ ')«

Π Ρ Ο Τ  A S I S  MB'. ,  .
X  -  * ·ίχκμ.uo.E»^y τ£ρ) rtjv δευτεραν διάμετρον H I, #τις εςι συζυγές tJ  τρωτ# ττλαγ/α Ν Ε, γραφωσι δυω άντικε/μεναι4 Ττερ- βολα) at Η Κ , IE  , ων αμοιβαίου δεύ­τερα διάμετρος εςω ν\ Ν Ε, at ταν τεσ­σάρων τιίτων τομών άσυμπτωτοι Ισον- ται κοινά/. ι

Α χ θ « Γ &  τω? έφαπτομενων NT, IT , α<· 
τ/vff τνμβαλδα'ΐ'τί άϊληλαις χα,τά τβ Τ ,  ̂ έ- 
σονται ταΤς επ) τας ΰιαμίτρας N S, HI τεταγ- 
μεναις παρχ>ληλοι, επομένως δέ ^ ταΐς συξυγε· 
Ctv ψώιαμέτροις Γ Ι ,  ΓΝ. Ε’πηξευχδεΐσα η Γ Τ , 
εσεται χοινη ασύμπτωτος εχατέρφ των Υ περβολών 
N T, IE. EV*) γάρ τό σχήμα ΓΝΤΙ ες) παραλ­
ληλόγραμμον ,  τό από της NT τετράγωνον "ίσον 
εςι τω από της ΓΓ, τ«τ Ις/ τφ τετάρτφ τ3 C- 
τδ της πλαγίας πλευράς SN ^ τϊ}« χατ αντ^



X*SS«#eSS3X sop
ορδΐας περιεχόμενα ορθογώνια. Si νώτας ή εφα­
πτομένη I T , ητις ίςιν Ίση τη συζυγεΤ ψώιχμέ- 
τρφ ΓΝ της i τέρας Υπερβολής,· περιέχει τετρά- 
<yu>w Ίσον τεταρτημορίφ τα irl· της πλαγίας 
πλευράς HI $ e’W/^eVtjf ifiles περιε­
χόμενα όρ$’ογωνία. Ω,'σαυτωρ άχδείσης της ΗΑ, 
ν)τ/5 άφάπτοιτο της έτέρας άντιχειμένης 'Υπερβο­
λής Η Κ , ^ της εφαπτομένης Τ Ν ,
ρωρ β σνμπέση ry ΗΑ «ατά τ3 A , τβ αχψα 
Η Α Ν Γ έςαι παραλληλόγραμμον, £ at έφαπτό- 
μεναι Μ Α, ΗΑ έσονται Ίσαι ταΐς σνξυγέσιν ημι» 
Ζιαμέτροις Γ Η , ΓΝ  ως άντικειμέναις πλευραΐς εν 
τφ παραλληλόγραμμη. θ"θβν άχ3εΐ<τα $ η Γ Α , 
ετβται κοινίι άσυμπτωτος έκατέρα των 'Υπερβο­
λών Τ Ν , ΚΗ ( Τίροτ. Λ Ζ '.). tfvSsvroi at Τ Γ Χ , 
ΑΓΖ είσ) κοινά) ασύμπτωτοι τάτων των τεσσάρων 
'Υπερβολών. ΑΊγε προς άλληλαις χαλεί&ων συζυ* 
yets, ί] «ατά συζυγίαν άρ?ιχ.ΐίμει>αι (ι 30).

i$o J & π ι) SiSturul >! Η Γ & οΓ Ι ζ ζ Ν Τ , ας* 
Σσπ»ρ το απο της Ν Τ  τιτςχγ»νον ιςίν Ίσον τιταςτημο- 
ρίφ τ% υπό της πλαγίας ΝΈ. $  της κατ* αντην παρχ- 
μίτρα πνριιχομίνο opSoymlt, St *  $η $  το από της A f l  
*TXt Ίσον τιταρτημορίψ τη ύπό της π ’λαγίας S f l ,  *«) 
της %&τ χύτην παραμίτρ» πηριιχομίνβ όρίογχνί». Α ρ χ  
*1 Γ Π ,  Γ Α  ϊσονταί χσυμπτατοι της 'ί'πνςβο'Κης f l y  
(A t 1. Π ροτχσ.), ίίσ χύ τχς $πιϊ ϋ Α Ε χ Γ Α ^ Γ Σ σ ζ Η Χ '  
«pa μ$ r i  τντχρτημορίφ το υπό της π \ χ ·
yfxo Η Ι  $  της *ατ αν την νάρχμί τρ* πιρίιχομίν» ip2o*

Ο



axo xfese*s«eevΠ θ ' Ρ Ι 5 Μ Α  A'»
Η* επιξευγνΖσα rot σημεία Tijs άφης NI, toj tret διάμετρος τ» παραλληλόγραμμα ΓΝΤΙ, 

Ifyx τεμνεται lirb της άσνμπτωτη ΓΤ  κατά rb 
P. E*ml η ΓΤ  εφ  ετερχ διάμετρος τδ βοτ» πχ·  ̂
ρχλλη λογράμμα,

ύ ο ' Ρ Ι ϊ Μ Α  Β'.

Κ«) επειδή η ΝΙ ε<ς) παράλληλος τη ετερχ 
άσυμπτωτφ AΖ (Πορ. Δ'. της προηγαμενης), ά- 
ρχ $ οΙαδητις άλλη εύ&εΐα ΤΕ ενιξίνγνΖσχ τά 
σημεία της άφης, ετερων εφαπτομενων HE, ΠΡ 
avb τδ αιίτδ σημεία Π Της κοινής άσψττωτ* ά%· 
SrttTuv, παράλληλος εςχι τη A Ζ  ( 1 3 1 )» £ $/- 

τμ^θ^Τίται $ αυτή κατά rb Φ. Ουσων εν τφ 
ανΤφ λογφ των ΝΡ στρας ΡΙ, ^ Τφ 7Γ ί̂ ΦΕ 
(IfyiT. ΜΑ#.>

«ycavi», ητ» ί ί  $ -ro £*b Η Χ  ίξιβπταί τφ αΰτφ agio* 
γβαιίφ. Αία Sj raura (%%τά rtj'n auV»'n /IZ'J at luStiai 
n i ' X ,  AV7* taovrai eteru’uvraroi rZv υνΐ(βολΐκ«ν ro* μ»ν iffiif, NY* * aja (Πο$> Α ·  της A Z \ )  at aural »u- £*&x taovrat άσΰμττΜτοί j£ rau 'Ρΐτ̂ βολΜίι £/ , £Θ.

»3 i> A* »u\&»ta oniqt otaga^viKo$ r$ ααυμ- 
vtrwrtfi j 4 Z  iJjAov tvrtuStv. E 'teii yag (ilgor. A H '.)  
n r = T A y $  Π Ε χχΕ Μ , agu ΠΥ~* Υ Ά =ζΠ Ει EM % $  
ίνομίνχς f t .  r# <?'.) >t A Z  'vuguTkviKvs τ*'
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D O ' P U M A  r .

EV i) U  $ η ΓΠ ll%& «<»< τετμημένη πατά 
ri Φ, cctrmp ή εφαπτομένη ΠΕΜ κατά τδ 
Ε , (U$ot. AH'.) a\ upa άπύ u ' κέντρα tor) rots 
αφάς άχ$εΐ<ταΐ tuQsfai ΓΕ > ΓΤ παράλληλοι etrov 
rat rats εφαπτομεναις ΠΤ, HE C1 )* oSsvi- 
cmat Τνξνγεΐς ημώιάμετροι run 'Τ'ΰτερ&λων τβ· 
των. Ε η ΠΕ εξισίίται τη αν της παραλλη* 
λφ Γ Τ , ^ q ΠΤ τ£ παραλληλφ ΓΕ. d'Scv jj 
ΓΤ  τταρβ/λ̂ λβί εςι ταΐς fa) τι?ν διάμετρον ΓΕ 
τεταγμίναις, ^ ή ΓΕ της fa) τιην διάμετρον ΓΤ.

Π ό ' Ρ α Μ Α  Δ'.

T i  ty παραλληλόγραμμα ταντα ΓΝΤΙ, 
ΓΤΠΕ, ρΐε) ετιν χλληλοις Ιτα.' 'ΐΤων βντων άλλη- 
λοις $  των τρίγωνων ΓΝ Ρ, ΓΤΦ (Tlop. Β'. της 
Μ '.), arm fat τεταρτημόρια τωναντων*-

Π Ο ' Ρ ΐ ϊ Μ Α  Ε'.

Κα) όποιονδηποτε παραλληλόγραμμον ΠΛ2Μ 
( ή ΡΛ^Μ εν τω ι * α ατχηματι) εν ταΐς τανταΐς'

ι3*) ΈΛ'»»Ϊ ΓΦε=Φ/7, $  ΠΡ=ζφΕ(Πο(. Β ) % 
£ί(* ΎΦ » Φ Γ α α Φ Ε : Φ Π ' αρα (6, τ» ς .)  τ«  r((y*tu  
Γ 'Γ Φ , £ Φ Π  ομοΐα> $  al y»v(ai Ϋ Γ Φ ,  ΦΠΕ> $  at 
Γ Υ φ ,  ΠΜφ ,  Viral. 7οΐγαρ«ν (28. Λ*.) «/ tJZtTat
Γ Ε ,  Γ Λ  $ Μ  <ταίΛ2̂ >ιλοι τλΤϊ  Π 4 ,  Π Ε .

Ο a



2 12 x*«**s*sx'·

τ "περβολαϊς εγγεγραμμένο» $ ταΤς προς τ»ΐς t i-  
ρασι των συζυγών διαμέτρων άχΖείσαις έφαπτο- 
μίναις περατψενον, άξισω^ησεται οΐφδηποτε πα­
ραλληλόγραμμη ATΖ Χ  , ετέραις εφαπτομέναις 
πρός τοΐς πέραση ετέρων συζυγών διαμέτρων αχ* 
χε/σαις περ'ατψένφ, Τά yity παραλληλόγραμμα 
τάυτα έσεται τετραπλάσια ’ των Ίσων τρίγωνων 
ΓΛΠ (vj ΓΛΡ εν τφ n  ι σχηματι) ,  ΓΑΤ (ΙΙορ. 
Δ". της Μ'.) , ΐ} των ΪΤων παραλληλογράμμων 
ΓΤΠΕ (*} ΓΤΡΕ τφ i l l  σχηματι) ΓΝΤΙ (11ορ, 
Δ', της MB'.).

π ο ' ρ ι ϊ Μ α  ς'

Ε ’πιξευχδεισων δέ των προς τοΐς πέρασι των 
συζυγών διαμέτρων επαφών, αναφύεται το πα­
ραλληλόγραμμον ΚΤΕ© , ϊτβν τφ ίτβρφ ΗΝίΗ» 
E V  τά παραλληλόγραμμα ταΖτα ημίσεα 
των ετέρων ΡΛΧΜ, ΑΤΖΧ άλληλοις Ίσων. Et- 
γ ι  έ) τά τρίγωνα ΓΝ Ι, ΓΤΕ άπερ εςι τεταρτη­
μόρια των είρημένων παραλληλογράμμων ΚΤΕ®, 
ΗΝΙΑ, ημίσεά εςι των παραλληλογράμμων ΓΝΤΙ, 
ΓΤΡΕ, άπερ εςι τεταρτημόρια των ΡΛΣΜ, Α Τ ΖΧ  
( 133)*

•3.V & τι i t  τλ Σχέμοιτχ ΚΫΈ&, //ΝΙΞίςι ν * -  
(ίί^ΐ)λάγρχβΙΑον i fa o v  βκ ra m , ΑΪ γά$ tu3tttu Τ Ε , 
Λ’ΐ  *·<τ» ,ταρ«&οιλοι nj' άβυβττ»τφ  Α Ζ  (T\qq. A . rq t
Μ Α «τις κκτλ τ »  αυτό Πόμιτμύίςΐ τβ^Λ^λβί τλΧ$
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Π Ρ Ο Τ A £  I S  ΜΓ'.E’y δε. rfi Ε ’Αε/ψει τα υττό των τρός̂ χΗμ, τοΤς -τε̂ ασι δυ«ν συζυγών διαμέτρων Λ*'· Θ Τ , ΚΕ; $ ΝΕ, Η1 ά%<&εισων !- φα-τττομε'νων τεριε%όμενα ταρα^λο· γραμμα ΡΛ2 Μ , ΑΤΖΧ α’εΐ εςα» άλ- λίίλοις ίσα* Κα) δ)} # τα είς τήν αυ- τίνΕ^ειψιν εγγεγραμμένα ταρα *̂!- λόγραμμα Κ.ΤΕΘ, ΗΝΙΕ, α ταΤς τα τε'ρατα δε«ν συζυγών- διαμέτρων ετι- ζευγνυσαις ευ&ε/αις ττερατεται, ίσα ε- ςαι άΑηλο ις.
Ε ’ίΤίξίΐίχθω γάρ δνω σημεία τυχόντα τά Τ,

I ,  $ $ιά μεν τ» Τ τίτ«\3ω eV) τι}ρ διάμετρον 
ΝΕ if ii&iii* TH τεμνασα την εφαπτομενην IT 
κατά τδ Φ* S/ά Si τβ I ' τεταχ^ω επί τψ διά­
μετρον ΕΚ V] ενΒεία ΙΒ σνμβάλλwst 7% εφαπτο­
μένη ΤΡ πατά rh Ο, £ screrai Svj το παραλλη­
λόγραμμον ΓΤΟΒ, ϊ(Γ5ν τφ iripij) ΓΠΦΙ. KW·

τ λ  fftm iit -τ?} fVi£#u<yyuff«»c //2f, Λ Θ . θ ’$iy 
at Τ Ε , Α®, φ Η£ ,  2V/ ιι> 1  Toy «ΰτο'μi f  rpoVoy 8»ιχ2>ίο·ονται £  at A T ,  Θ 2 ?, ^  i5Mf, 2?/, ityal ά/λ»)λα(ς ττα^άΐ^λοΐ. Τα £(« A TA '® , H ^ l£  
ιςί 'ταοα^νί'Κόγοαμμχ.
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τερον γάρ (4» τ5 Α'·) $ιπλά(ηόΐκ( τ« δ/ί αντά 
εγγεγραμμένα τρίγωνά Γ̂ ΤΙ (E?<S/ y<ty τδ -sra* 
ραλληλόγραμμον ΓΤ θΒ  $ τδ τρίγωνον ΓΤΙ eV) 
rij$ avVlfc |3̂ ίΓδωί Γ Τ , ^ δ’ν ταΓί ανταΓί παραλ- 
λν'λοΐί Γ Τ , Β θ . ίΐταότως το αντί τρίγωνον ΓΤΙ 
^ τδ ιταραΤληλ^αμμον ΓΙΙΦΙ εςιν ίπ) της αν» 
της βάτεως ΓΙ χ<£ν raft αόταΐς παράλληλοι; Γ Ι, 
ΙΙΦ. Ε* κάτερον αρα των παραλληλογράμμων ϊι· 
πλάτιόν εςι τ3 T̂ iyccva ΓΤΙ, οβεν ΓΤ0Β=»ΓΠΦΙ) 
Α'/λό (TweXSaVvis της ημώιαμέτρχ ΓΕ τη εφα­
πτομένη IΖ κατά το <τ ημεΤον Δ ,  της re Γ Ν  τη 
ΤΛ κατά το Ψ) £ δη $ των εφαπτομενων ΤΛ, 
ΙΔ  άλληλαις κατά το & , έςιν ως τδ παραλή· 
λόγραμμον ΔΓΨΛ προς τδ παραλληλόγραμμον 
ΓΕΡΤ, «τω τδ αντδ ΓΕΡΤ πρ)ς τδ Γ Τ θ Β . Ε*- 
χει γάρ τά παραλληλόγραμμα -ταντα τδ αντδ ν· 
-φος ^ τάί βάζεις ΓΔ  , Γ Ε , ΓΒ ^ννε^ώί aW* 
λογον (Πορ. Β\ της &'.) % ως τδ αντδ ΔΓΨΛ 
πρίς τδ ΓΝΤΙ, «τω τδ αντδ ΓΝΤΙ πρός τδ ΓΙΙΦΙ, 
Ε χ «  y<fy ^ ταντα τδ,τ« ίίφος ταντδ ^ τ4« /3α'· 
σί/ίΓΨ, ΓΝ, m  ο*ννδχ«5 άνάλογον ( «ατά τδ 
αντδ Πόριοτμχ). Έ?ςιν αρα μεταξν τδ ΔΓΨΛ καί 
τδ Γ ϊΟ Β , ·η τδ αντφ iera ΓΠΛί μίτον Ανάλογον 
τό>τε ΓΕ Ρ Τ , % τδ ΓΝΤΙ. Τοιγαραν τδ ΓΕΡΤ 
ϊτον έςι τφ ΓΝΤΙ. Ε'*/ ταντα τεταρτημόρια 
των παραλληλογράμμων ΡΑΧΜ , ΑΤΖΧ , αρα 

ταντα Ίσα άλληλοις, οττ  ̂ tfv τδ πρώτον. Τά 
ίδ λβίτώ ΚΤΕΘ, ΗΝΙΕ, άπερ ίγγεγρχπται $!ς
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Tt)v Ε*)λβφν, e/<r)v tfft/m των είρημίνων ΡΛ2Μ, 
ΑΤΖΧ τδ τρίγωνον ΓΕΤ ημισύεςι τδ τα. 
ρχλληλογράμμα ΓΕΡΤ, τό,το ΓΝΐ τδ ΓΝΤΙ,α- 
οτε̂  τρίγωνα «ς< τεταρτημόρια των εΙρημένων πα­
ραλληλογράμμων των s/ς-την Ε'λλεφν εγγε­
γραμμένων)' άρα ^ ταυτα τά είς τ̂ ν Ε'ΜεφΧ 
εγγεγραμμένα παραλληλόγραμμά έςιν άλληλοις 
lira, ώσπερ δη $ ετ*ρ «ττα περιγεγραμμένα4 ο· 
περ έδει δεΐξχι.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ Α  Α'.

Δζλον V ’ oti η ΓΕ τέτμηται χατά τδ Β εν 
τφ αντφ λόγω, εν φ η ΓΝλχατά τδ Π. ΕΓς» γάρ 
ως το παραλληλόγραμμον ΔΓΦΩ προς τδ ΓΤΟΒ» 
«τω το αυτό ΔΓΦΩ προς τδ ΓΠΦΙ ( =  τφ ΓΤΟΒ). 
Α*λλ* ως μίν τδ ΔΓΦΩ προς το ΓΤΟΒ, 3 m  ν) 
ΓΔ  προς την ΓΒ, ( ι τδ ς '.) ως is τδ ΔΓΦΩ 
πρός τδ ΓΠΦΙ , «τως η ΓΦ πρός την ΓΠ ( διά 
τον αυτόν λόγον) , άρα ό λόγος της ΓΔ  πρός 
την ΓΒ εςιν ό αυτός τφ λόγφ της ΓΦ προς την 
ΓΠ. Α*λλά των λόγων τδτων ό μεν πρώτος έςι 
Απλασιών τδ λίγα της ΓΕ πρός Γ Β , ό it δεύ­
τερος διπλάσιων τδ ΓΝ προς ΓΠ (ίσων των ΓΔ, 
Γ Ε , Γ Β , £  των ΓΦ , Γ Ν , ΓΠ συνεχώς άνάλο- 
γον)9 άρα δ λόγος της ΓΕ πρός την ΓΒ εςιν ί­
σος τφ λόγφ της ΓΝ πρός την ΓΠ. 'θ σάχις άρα 
αν ωσι δύω ζεύγη συζυγών διαμέτρων HE , Τ@

* i  5
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$ N Z, HI* άπδ δέ τδ πτερχτος T της μιας τδ 
*νδί ξεόγας ΤΘ άχ&η τεταγμένη έπτ) τήν μ/'«ν 
τβ «Tfffa NS vj ΤΠ, ^ afir® τδ περχτος 1
τδί έτέρας τδ £«ν*/Βί τβ'τακ τλ^Β# τ$ ετέρα rot/ 
ζευγάς εκείνα ΚΕ , vj ΙΒ , α£τ«* δή αΐ τεταγμε· 
vat εν τω αιίτφ Xoycp τεμδτ/ τάί διαμετρας Ν2 > 
ΚΕ, «V ας τεταγμένως κατήχ^ησαν. Εϊγε (*- 
πε) εν Γ Ε : ΓΒ = ΓΝ  : ΓΠ) εςιν ως vj Γ 3  δίπλα· 
χία tvjs ΓΝ , πρof τψ Γ ΙΙ , δτωί η ΚΕ δίπλα· 
σία της ΓΕ προς την Γ Β , ή λατι) ν) ΠΝ πρίς 
λοιπήν τήν BE (»34)*n O ' P I S M A  Β'.

Ε'άν ετι απτό των τελμάτων Ν, I έχατέρχς 
των σνξυγων διαμέτρων ταχδωσιν επί τάς λ«- 
7τάϊ av£uyer« διαμέτρας αϊ Ν j j , IB , αί διάμετροι . 
αυται Τ® , ΕΚ εν τφ αυτφ λόγφ τμηδησονται 
κατά τά σημεία η, Β. E*W γάρ ή ΤΓ πρίς Γη, 
ως η ΓΦ προς ΓΝ (τεταγμένη γάρ ασχ ij Nvj, 
εςι τη εφαπτομένη ΪΦ  παράίληλος)' ο3εν $  ως 
η ΓΝ ρρος TR  (Πορ. Β'. της ©'.) η η ΓΕ  πρϊς 
ΓΒ (ΙΙψ  νροηγ.), Ε*νθ«ντβ< q Γ ϊ  προς Γ  tj,  ω$ 
η ΕΓ προς ΓΒ , ^ ή ΤΓ <&ρος λοιπήν τήν T ij, 
ως αυτή η ΓΤ προς λοιπήν τήν ΕΒ (  19 τδ Ε'.)

2 1 6

•34; E v t l i v  NS* ΓΕ* ί  Γ 3 :Γ Λ = ζ
Χ Ε  ι Γ Ε ,  $  Λ Έ  t Γ Π — /{Ε · Γ Β ,  tatrai (u ). T u E \)  
ΑΕ:ΠΝ—ΚΕ·.ΒΕ.
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net) tinrKcttTtx&muv μεν των καμίνων ως yj ®τ 
νρίς Τ V}, ούτως η ΚΕ vpb; ΕΒ* δ/βλόντί δ$, ($$ 
η Θη ιτ$ς tjT , «τωί η ΚΒ ττβδί'ΒΕ.

Π Ο ' Ρ Π Μ Α  Γ'.

EV«tat αρα τά ορθογώνια Θ ^ Τ , ΚΒΕ, ω? ’ 
ret τετράγωνα τά dnh των Γ Τ , ΓΕ* η ω$ τά 
airi των © Τ, ΚΕ (ι$5)· ώ? vj β*λ«7^ 
ιτλ£ΐ/ν?ά ΘΤ προς την αίτνίί Τίαράμετρον (μετά τδ 
Β'. ϋο'ριτμα της ΙΒ'.), η ώί τδ ορθογώνιον ΘηΤ  
v r p ii  τα ά π ο  tvJj  Ν  vj τ β τ ^ α ^ ω ν ο ν  ( H o p . Β'. T»jff 
ΐς '.) , ί) ω$ τδ ατδ τί}ί ΙΒ τβτρ̂ γωνον <α·ρδί τδ 
ορθογώνιον ΚΒΕ ( ι ^ ) ·  Ε’ς/ν «ρ* τδ μδν άπΐ της 
Nij τετράγωνον ίτβν τψ ορθογωνίφ ΚΒΕ4 τδ δ! 
«/τδ τ^ί 3  Χταν Τφ Θ ΐ} ϊ  όρθο̂ ων/φ.

‘35̂  %*■  ** 'Τίο̂ γκμικ# /7ο;ίίμΛΤθ{ί45ί Θ^ΐήΤ 
= K 8 t  B E t $ q Τ  i β £ α χ Θ  η ι S B  ' ίς ι l i  in  r *  a ir *  
Πούματος xul ? Γ *  Y »= F E  : S B  , n Y F  ■ Ttj
EB  * a.QOL

x r i r E a r ^ t  b e > $
2Γ x rE ssQ m  KB\ rotyafiv
rrx *_rfi*sa® n r  * kbe\
«3$) ©Jf 2*1 ΛΓΐ|*«5θ5Γ i r*jy αντήςΙΤα(£μ$ϊ(o*, 

ί  ffJof* S'* * //«φκμιτφοφ τ£$ λαμ/τφ»'Τφος rijy 6ιαμ*τφθ0 /T£, J  (/7οφ. ς· τίς α$ ftVo 
ΛΒ ητφος ro υ*ο Κ Β Ε*  «φΛ ©*tTir$oV *ree

«w  *0&
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H P Ο T A X I  X ΜΔ'.
%Γχ̂ μ. π*.Τά άτο Suay συζυγών διαμέτρων Ν Η , H I τετράγωνά άμα λ^φ&ε'ντα, ΐα*α I ςαι τοΐς άττο των άγονων Κ Ε , Θ Τ  τε­τράγωνος άμα λ^φ&άσιν*
A ’x&sfoqs y ip  diri τ» σημεία 1 της ευθεί­

ας IB τετχγμενως εν) τον ά£ον« ΚΕ, «τότε τ« 
Ν τί?9 Ntj Ετί τίν ajjova ΘΤ , £<Γ$τα» τδ ατί 
τί}ί ΓΝ τετράγωνον Ίσον τοΐς οίνό των Nyj, Γ tj 
τετράγωνον, τό,τε χνό της Γ Ι »aoy roft άνό των 
Γ Β , ΙΒ (47 *3 Α\) Α'Μά τέ «το της Nil τ«* 
τρίγωνον, «ϊίν Ίσον τφ υπό των ΚΒΕ ορ̂ ογωνίφ, 
τό̂ τε χνό της ΙΒ , ϊίΐν τφ υνό των 0 i jT  (Ποβ. 
Γ'* τζί τ̂ ονιΤ'Βμβννίί)* «£« τά ντδ των ΓΝ , Γ Ι 
Sfta λΐ}φθβντ«, Ίσα έςι τφ ορθογώνια, ΚΒΕ (Γνν 
τ$  ατέ τζί ΓΒ τετραγωνφ <5 τ$ β’̂ ο^ων/φ Θ^Τ 
συν τφ από της Γη τετρχγωνφ ανχσιν ομα λΐ}- 
φδεΐσιν. Α*/λά τΐ υνί ΚΒΕ συν τω ατό ΓΒ εςιν 
Ίσον τφ ατό της ΓΕ τετρχγωνφ, τό,τε ντο ®^Τ 
<Γνν τφ άτσό Γ»}, Ίσον τφ ατό ΓΤ (5 τ3 Β'.)· α- 
ρχ δνω τά ατδ των ΓΝ , Γ Ι τετράγωνα' ομα λη- 
φδεντχ, Ίσα εςι ΰισ) τοΐς ατό των Γ Ε , ΓΤ άμα 
ΑιφΖεΐσιν. Καί των «τρατλων «ντων ληφδεντων 
τά ατό των NS, HI τετράγωνα άμα ληφδεντα, 
Ίσα εςι δυο*! τβΓ$ ατό των Κ Ε , ΘΤ ομχ ληφεϊ- 
TJV, β. ε. 3.
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H O ' P I S M A  A'.Τά &vl iffiV αρ» (Τυξυγων ϊιαμέτρων τβ· 
τράγων» lira ετι τοΐς άνΐ ΰνεΐν ετέρων Τνζυγων 
διαμέτρων τετράγωνοι;. Οΐονδηνοτε γάρ ζεύγος των 
dab τάτων τετράγωνων εξκτΖσαι τοΐς άφ' shuts· 
qh τη άγονος τετράγωνοι;.

Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Β'.

Ιία) τά άπο των ΘΕ, ΕΤ τετράγωνά εξι* 
&Ηται τοΐς αν ο των 21, IN τετράγωνοι;. Τd μέ» 
γάρ πρώτα εξιτΖται τφ ^5 α-ετδ των Γ Ε , ΓΤ«
Tot δε Νεότερα τφ 2)ί ανί των Γ Ι , ΓΝ (Εχολ. 
γενιπ. Ε'.). Α’ίλά τά άνο των ΓΕ , ΓΤ έξισΖται 
τοΐς άπύ των Γ Ι ,  ΓΝ (χατά τήν vccpntrav) , rot 
apt avb των ΘΕ, Ε Τ , εξιτπται τοΐς dab των 
21, ΙΝ.

Π Ρ Ο Τ Α Ϊ Ι 2  ΜΕ'.Ε*ν δε r J 'T τερβολ  ̂ τά άττο δυεΤν ffu-Σχ .̂ 
ζυγών διαμέτρων H I, NS τετράγωνα 
(είτερ άνισα έί'ή) διαφέρει ά&ηλων τω 
αυτω τοτω, ωιτερ διαφέρει τά άττο δυ· 
ε~ν ετέρων οίωνδηποτε συζυγών ΚΕ,ΘΤ τετράγωνα♦
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A 'χΒεισων γάρ dtb των σημείων Ν, Τ «V 

raft ασύμπτωτοι: των εφαπτομενων ΑΝΤ, ΛΤΡ. 
άίπερ εσονται Ίσαι raft fourεραις διάμετροι: HI, 
ΚΕ , εΊγε η ΑΝ εξισαται τη ψιδιαμετρφ ΓΗ, 
ητε ΤΛ τη ψιδιαμετρφ ΓΚ (Π<φ. Γ'. τνμ MB'.) 
Α'χβεισων <? in  $  των ΝΜ , ΤΒ, $  ΤΖ, ΡΔ s- 
π\ την άσόμπτωτον ΓΑ χαδετων, δηλον οτι η 
AM ενν Ίση Ty M B, ώσπερ £  ΑΝ τη NT (η 
y  άρτοι ΝΜ παράλληλοι: τη ΤΒ , χα) δη ΑΝ: 
N T = A M jM B, ^ AMs s MB (ως ^ ΑΝ=ΝΤ 
κατά τήν ΛΗ). Ί̂ νΒεντοι ή διαφορά των άπΐ ΓΝ, 
ΑΝ, ητις «ς/ν η αυτή τη διαφορά των άπο ΓΜ , 
ΜΑ (το γάρ άπδ ΓΝ Ίσον εςιν τoft άπο των ΓΜ, 
ΜΝ, τό,τε άπΐ ΜΑ τoft άπο των AM, ΜΝ «α­
τά την 47 τ» A'. $  xom τ« άπτο ΜΝ άρδεντος, 
απολείπεται η διαφορά των άπο ΓΝ, AN vj Uv- 
τη τη διαφορά των άπο ΓΜ , ΜΑ) εςιν η αίτη 
τη διαφορά των άπί ΓΜ , Μ Β, ηπερ εφ  Ίση τφ 
ορΖτογωνίφ ΑΓΒ (6 τη Β'.). Οοσαότω: η διαφορά 
των άπο Γ Τ , ΤΛ , εσεται η αΐτη τη διαφορά 
των άπδ Ζ Γ , Ζ Λ , η ΖΔ ( =  τφ άπο ΖΛ) ητι: 
$<iiv Ίση τφ ορΒογων/φ ΔΓΛ ( 137)· Α’Τλά τά

ι3 * )  AV»1 Z T t'r t  παφχ'ΚΚνίΚοζ τη P A  s ttftrai 
9»I FT « TA=oJZ t ΖΛ * »ς< 9,‘ BT=TA «>, $ A&=ZA ‘ 
E T n  ir t i  Γ Υ '^ Ύ Ζ '+ Γ Ζ '1,  $  T A ^ r Z ' + Z A * ,  « f *  
IT *— -  KZ* -  Ζ λ ζ̂=ζΓ77 -  2/1’=
/̂"Vl *«t« r̂ 'ti 6. -re A", r£!> Γτοιχ»/»ν.
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«ρΒογωνια ΑΓΒ , ΔΓΑ tςιν άλλήλοις \σα ( βςι 
γάρ η ΓΒ Έΐφδί- ΓΔ  ώ? ΓΤ  προί, ΓΡ, τ«τ ίςιν vj 
ΑΓ πράς ΓΑ, διά την ισότητα των τρίγωνων ΓΛΡ}
Γ Α τ , tv off 2/ον βΤνα/ dvttTmvS-f/ks τάί <aeg) 
τήν Λθ<νήν ytcv/av Γ  <nrX«ypi£f «ατά το Δ'. Πορ. 
τί}« Μ7.)* αρα ί  ί/Λφίρά των ατδ ΓΝ $  ΑΝ η 
ΓΗ , Ίςιν η αυτή τ% διαφορφ των άπο ΓΤ  % ΤΑ 
*} ΓΚ. Καί λ#θβντων των τιτ^τλων βιίτων, yA 
vstxi η διαφορά των από Ν 2, HI, Ίση τ% διαφο­
ρά των Μ  Τ® , Κ Ε, οπερ ί ί«  δβτ,{fat.

Π Ρ Ο  T A 2 I S  Μς\Ε’ν τ%'Ύτερβολη εάν ετ) της άσυμττώ- Σχ^ π* 
τβ ληφόη άτο τβ κεντμ τα 5ιαςν}μχ- τα Γ Α , Γ Ο , ΓΑ συνεπώς άνάλο- γον* άτο 5ε των Λ , Ο , Α α’χ&ωοΊ τJ  ετε'ρα άσνμττωτω ταρα'/Μλοι αΐ Α Π , Ο Κ , Α Ϊ, τψνε<ται την 'Ττερ- βολίν κατά τά Π , Κ , I. Τά μεταξύ αοτων των ταρα^λων ενατολαμ^α- 
νόμενχ δτερβολικά %ωρ/α ΛΠΚΟ,ΟΚΙΑ ΐ<τα εςαι άΑηλοις.

"Συμπληρωβεντων γάρ των παραλληλογράμ­
μων ΤΛΪΏ?ι ΓθΚ Σ , ΓΑΐΜ ^ προεχβλφεισων 
των ΡΠ, Αΐ Ιως οτ« σνμπεσωσιν άλληλαις χα~
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το Τ, τά άναφ'ΰόμενα παραλληλόγραμμα ΓΛΕΜ, 
ΓΟΚΕ, ΓΑ ΤΡ, ειτετχι άλληλοις ομοια. Εfa γχρ 
εκ τ« Γ'. Εορίτμα τος της Μ', ωδ η ΓΑ πρίς fvjv 
TO , i f  ως >] OK «τ ί̂ς rijv ΑΙ* άλλ* ίτ£τ/θη ως 
η ΓΑ 'Ό^ί τήν Γ Ο , Stως η ΓΟ πρίς ΓΛ. Ω'δ 
άρα η ΓΟ πρίς τήν Γ Λ , ίτωδ i  ΚΟ πρίς την 
AL Τά παραλληλόγραμμα ΓΛ ΕΜ , ΓΟΚΕ 
άλληλοις ψ3ία (ορ. ι τη aVeurcos ώδ 4 
AH τ^δ τ$ν ΚΟ, vj ή ΓΡ προς τήν Γ Ε , Srus 
ή ΓΟ πρίς tvjv ΓΛ, f i r ’ fay η ΓΑ πρίς την Γ θ ,  
κατά την υπόδεσα , άρα ^ τ3 παραλληλόγραμ­
μον ΓΑΤΡ ομοιόνεςι τω «ϋΤφΓΟ κΕ, «ττί^ωδ 
δβ $  τφ «τ^φ ΓΛΕΜ. Tiiya^BV η Wf«Tpoe Γ Τ  
διά των λοιπών γωνιών Ε ,  Κ δ;ε^χδτ«; (26 τδ 
5 .) ^ δ?π|ίνχθί/<Γΐ}δ της ΠΙ, ή διάμετρος τβ πα­
ραλληλόγραμμε ΠΕΙΤ δίχα τμηδηϊετat υπο της 
ΓΕΤ κατά τ) σημεΐον X , ετεται άρα η ΠΙ τε· 

■ ταγμένη της *Τπερβολης επί την διάμετρον ΕΚΧ 
τι\ν διά της κορυφής Κ τδ Υπερβολικά τμήματος 
HKt διακινιψενην. Τοιγαραν εάν άπο των ΐιτων τρι­
γώνων Γ ΙΙΧ , ΓΙΧ  ( t  τδ ς.) αρδώσιν αϊ ϊσαι η· 
μινπερβολα) ΠΚΧ, ΙΚ Χ , απολείπεται ο τομείς 
ΓΠΚ ϊΤδδ τω τομεΐ ΓΙΚ. Α'λλά τοΐς τομευσι τ»* 
τ οις Ίσα h i  τά Υπερβολικά χωρία ΛΙΙΚΟ, ΟΚίΑ 
(Hsf. ς . της Μ".), άρα $ τχΖτα αλλχίλοις 'ίσα, 
«περ εδει δεΐξαι.
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S O ' P U M A  A'.

Έϊ&ν άρχ iw/rtvot των χσνμττώτων n j ,
*1 AT πρ)ς τήν Γ Ο , ώί οΐώήτις ετερχ Γ Δ  πρϊς 
τήν ΓΛ , άχ^ιτων των Ά ΐ ,  ΟΚ, Δ Ε ,Λ Π  πχ- 
ςαΥλνίΚνα r% ίτερρ άϊνμπτοίτφ, άναφνηητχι τά 
νιτί^ίλίκά χωρίχ ΑΐΚΟ, 2ΔΝΠ, άίλ^λοις‘lira*
AvjφΆίΙ^ί γάρ τζί ΓΝ fttVvji χνχλίγα των δνβίν 
άκρων ΓΑο Γ Λ , ψις δή tffsrai μίχν\ ανάλογος 
% των μίναν ΓΟ , Γ Δ ,  «<τιτα/ τό χωρ/βνΙΑΝΛ.
ΪΤίν Τφ ΤΝΛΠ ( κβτά τήν ιτΛ^ταν)· % Η  % τΐ 
ΚΟΝΤ kov τω ΤΝΔΕ. A*f« $  τα λβ<ιτίν ΔΙΚΟ 
ΐτβν Τφ λαπψ 2ΔΑΠ.

Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  Β'.

Κκ) oh  ληφθωΛν οίβδ̂ υτοτί ΰιχςψχτχ, ΓΑ,
Γ Ο , Γ Ν , Ρ Δ , ΓΛ  συνεχώς «WXeyoy · τετχγ- 
μίναν των νυςοιχ«των Α Ι, ΟΚ, N T , Δ Ε , ΛΠ, 
avaxtyst rat lit αίτων ενχπολχμβχνίμενχ Ιπερ- 
βολικά χωρίχ ΙΑΚΟ, Κ Ο ϊΝ , ΤΝΔΕ, £ΔΛΙ£
«τλ. αΜηλοις fact.

Ώ θ ' Ρ t S  Μ A IT.
*

E V sj&} eh  μίν ο λόγος τζί ΛΓ προς ΓΝ 
y ΰινλοκτίων, ν,περ ό τν,ς Δ Γ  προς ΓΝ , το χω- 
phv ΤΝΛΠ. £ς< δίχλ*ν«ν τ5 ΤΝΔΕ, εΐ δί ο πρώ­
τος λίγος τριπλχτίων 74 δίκτspa , τδ πλωτόν
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χωρ/ον facet τριπλάσιον τα δεύτερα. ΤοσαΖτα γάρ 
Ισα χωρία τΐ τρωτόν εμνεριεξει, ε$ όσων 'ίσων 
λόγων ό κατ' α Μ  λόγος σνγκείσεται ( 138)* 
Δ/ά τα,Ζτα άρα οιονδητοτε χωρίον ΚΟΛΠ, fa&t 
τρίς οίονδητοτε βτερον ΗΔΛΠ, tej ό λόγος της 
ΓΛ TTfoj Γ θ  τρίς τον λόγον της ΛΓ τρός Γ Δ  
κατάγε την λογαριθμικήν ποσότητα των άναλο* 
γιων (ΐ39)*

H O ' P U M A  δ '.

Ο'σα $*(yrctt κεφ των χω̂ /ων τβ των, fa* 
§φιταί καί τεφ των *Τιτε$βολΜΜ τψ*ων ΙΓΚ,

138)  ο Xo'yo$ ΛΓ** Γ Ν ΐς ί ν τίί
t Γ /V, αί ?*αι/ται avaXoyoo ·

£Vi#yrol Ϊ & Δ Β ~ 3 Δ Λ Π  * fc*i «φοΜ·ΐμ·*β *0lv# 
r i  Α Ν δ Β  sfsTAt ‘Α ΥΝ δ Β^α ΎΛΝΠ* ·£**» i t  ό Χο- 
yo$ Λ Γ  «rfof ΠΛΓ ό τ^Χατώ*? τ ?  Δ Γ  1 ΓΊΥ% εςα its»  

ι} Γ *  ί ί«  μ/*»$ «iraXo'y*C μ**Λ τ?$ Γ Λ  ίι> τΛΪς do· 
$*7<τι ΛΓ* Γ Λ  * οΙ?τ λ · $  ί*  τοτ* * Α Γ ^ Γ Ε
ϋ ζ Γ Ε :  ΓΔ> ?<?λι 5ΛΗ©=θ£/ί*Τ« £ t*ti Γ/? ::τ ζ Γ Δ * Γ Ν ,  ?<?λ< i«J Τ Ν Δ 3 = 3 Δ Β Θ . foSivToi Τ 8 δ Β  = 3 λ £ Θ = Θ £ Λ / 7 , $  Υ $ Λ ΪΊ ζα^ Υ Ν Δ Β . El i t  ο λο- 
γος Λ Γ : Γ2Ϋ tfy ητς&τ’Κ&αίην τ5 ΔΓχ Γ ^ , ΐςαι it? τ ο - 
7 $ το Τ£ΤΛΠ & 4Υ# Δ8.139  ̂ ^  μΛι ό Xoyo$ Λ Γ :  Γ Ο ίς ι  ihrXorW»» τ* Λ Γ ·  Γδ % %σοντοα at Λ Γ  % Δ Γ * Γ Ο  τυμ*χ5ς Α τλ·  Xoyoy· j£ ft* Κ Ο Δ α ^ Β Δ Λ Π * ^  Κ Ο Λ Π ^ ζ Β Δ Λ Π . ί/* i t  ο Λ Γ 'Γ Ο  ϊςι τ ι̂τΧασ/ούν τ ϊ  Λ Γ : Γ Δ , eat rat (Σ*μ. 
avonrj ΚθΛΓΙ—$3ΔΔ11' Wit τίτ^ΛτΧατύύΡ* ?ς«ΐ ΚΟΑΤΤ 
~ \ 3 Δ Λ Π ' aqa ο Xoyog Λ Γ  * rO *S f*T $ o c  τώ  Λ Γ *  «ς 2 ς ι* «£* 3 5 *♦  «$ 4 ; * τ £ .
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λΓΠ , ;Τ Γ *  *τλ. cTj rmv ίξισΐται φε)>τά h i  
της άσψπτωτκ Τυςοιχίίντα υπερβολικά χωρία, ως 
Z&foixrui ιν τφ ζ\ ΊΧορίτματι της MV Hfβταα-βως*.

H O 'P  I  ϊ  Μ A EV

A^oy.S* on to ολον χωρίον τ) μεταξύ της 
υπερβολικής καμπύλης %'της κατ' ctutijv ασψ· 
πτωτΰ εναπολαμβανομίνον sit άπειρον τροαγόμε· 
νον,  ̂ μεγέ^ας αν ε\η «**/£». Εν$ν λόγκς 
ΓΑ , ΓΟ , ΓΝ χτλ. sit άπειρον ffmfps&ur xui 
χωρία άρα άπειρα τφ τs πρωτφ Α1ΚΟ foa, ^ rate 
άπείροις εκείνοις λόγοις συςοιχνντχ, εν τφ ύπύ τ&ν 
άσνμπτωτων % της καμπύλης άφοριζομενφ τφ δβ 
χωρίφ π»ριλη<ρ3η<Τ$τβΐ.

Π Ρ Ο T A X I S  MzVΕ’άν Παραμέτρω μεν τ£^ΝΡ, ήτις f$qsxnfUU0. 
ίση τ% πλαγίφ τλευρςΓ ΝΕ τ?ς ίσο- ΛΛ*w· σκελες υπερβολής ΝΜ, ά£ονι δε τω* αυτω* τ?ς υπερβολές καταγραφή Πα­ραβολή ή ΝΒ« Α’%<8'ε/σ̂ ς τταρα τον άξονα τ?ς ΒΔ , ή τις άταντήσε/ ταΓ μεν δεντε'ρω τί̂ ς οτερβολής ήμιαξονί·F S , κατά τδ Δ , τ$ δε υπερβολή κα­τά τδ Μ , Ισεται το υπερβολικόν

Ρ



Χ<®*β#ί*®βίΧp/oy ΓΝΜΔ, Ί?ον τω Μ  τβ τλαγία 
ήμιάξονος ΓΝ Η, τα μέρας της ΪΙύζ&βο- λί?ζΝΒ, ο μετάξι) της κορυφής «rife άχ^είσης ευ&είας ΒΔ ένατολαμ- 
βοίνεται, τεριεχομένφ όρ&ογωνίω*

Ύεταγμένωνγάρ έν μέν τη*ΤΐΓ*ρ|3ολη τηςΜΚ, 
έν Si τη Παραβολή της ΒΑ , εφαπτέάω της πα­
ραβολής ή ΒΘ , % επί την ΒΘ κάθετος ηχθω ή 
ΒΠ , ^ έπιξευχθεισα η ΔΝ ίσ«τα< ίση τη ΒΠ. 
Η* γάρ υποχάθετος AH έξισζται τη ΓΝ , ας η· 
μίσεια ζσα τηί ορβίας πλευράς ΝΡ (ΊΙορ. Ιζ\ της '  
Θ'.) ητm εξί'ΓΗΤαι η πλαγία ΕΝ κατά την υτό- 
θεσιν. EV Si η ΑΒ ίση τη Γ Δ ,  % η γωνία 
ΠΑΒ ίση τη ΝΓΔ. Ο ρ$η γάρ έχατέρχ. Α*ρ« 
(4 τβ A'.) % η βά<Γΐς ΒΠ τβ ορθογώνια τρίγωνα 
ΠΑΒ, ισ^εςαι τη βάσει ΔΝ τβ o’̂ iywwB τ ρ  
γάνα ΝΓΔ. Α’Λλ’ η ΔΝ  εξισζται τη ΔΜ. Το 

ορθογώνιον SKN εξισζτχι τφ απο της ΚΝ 
τετράγωνη (ώσπερ δη ^ η πλαγία ΕΝ εξισχται’ 
τη παραμετρφ ΝΡ) η τφ άπο τηί ΓΔ . Καί προ· 
σχειμίνζ xotvy τβ χπο της ΓΝ τετράγωνη, γίνε­
ται το ορθογώνιον ΕΚΝ, συν τφ άπο τηί ΓΝ τε· 
τρχγωνφ, τβτ έςι το άπο τηί ΓΚ τετράγωνον (ό 
τβ ς .)  ίσον τφ άπο τηί Γ Δ  τετράγωνοι, συν τφ 
άτο τηί ΓΝ. Α*?λά το απο τηί ΓΚ τετράγωνον 
εςιν Ίσον τφ απο της ΔΜ  , τό,τ« άπο ΓΔ  σ£ν

2 χ 6
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*ry απδ ΓΝ Ίσον τφ άπδ ΔΝ ( 47 *a A'.), apa 
tI dftl· της Δ Μ  τετράγωνον fav Ίσον τφ απο της 
ΔΝ τετραγωνφ ♦ ο&εν ^ vj BH ( =  τη ΔΝ) 'itrvj 
fat τί) ΔΜ. Κκΐ ληφθ εντός επ) της εφαπτομένης 
Β© τ3 σημεία I  άπβιράχις εγγύτατα τ3 σημείου 
Β , άχθείσης τε της Η1Ζ παραίληλως τη ΒΔ - ε- 
πεϊ διά rijv των τρίγωνων ΙΒΗ, ΒΑΠ· ομοιότητα 
( ΐ4 ο ) , fay w« νΐ IB προς την ΒΗ, ατως η BH 
πρύς την ΠΑ, η η ΔΜ προς τήν Γ Ν , εσεται τδ 
ορθογώνιον ΔΜΖ  Ίσον τφ ορθογωνίφ τφ περιεχο· 
μενφ Ιπδ της ΓΝ % της ΐΒ* ητις9 επε) τά ση- 
μεΐα I ,  Β νπετεθη άπειραχις εγγύτητα, εςιν η 
αύτη τφ άπειραχις ίλαχίςφ μορίφ της παραβο­
λικής καμπύλης. Οί'σπερ ty $ τΐ ορθογώνιον ΔΜΖ 
hoi τδ είναι rvjv ευθείαν ΟΖ άπειραχις εγγύτατα 
της Δ Μ , fat ταύτδν σχεδόν τφ υπερβολικφ χω* 
ρΐφ ΖΜΔΕ. Α'πειράχις γάρ ελαχίςφ χωρίφ τφ 
ΖΟΜ "διαφέρει άϊληλων. Ε’πε) δί τ«το ρΐεϊ ωσαύ- 
τως συμβαίνει, δηλον οτι το ορθογώνιον το περιε- 
χόμενον νπδ της ΓΝ όλης Της παραβολικής καμ­
πύλης ΒΝ , Ίσον fa  τφ σνςοιχνντι υπερβολικφ 
χωρίφ Γ Δ Μ Ν , ο. ε. 5.

2 * 7

14°) 'JS’Tttl ο ^ ι ς ι ν  i? υνο 1 Η Β , f a  ί»1 ^ ί  H IU  
«μ« Τ» 13 Η ϊ*α ό(5χ * ό(ΐ3>) ί» ^  χ ΙΤΒΟ, £(χ Η1Β+· 
IBHesnBOs=niU-i-lBH * « «ί« HIB— τ« ΠάΑ' 
ο(2α) ί» $  λ Ϊ  v q o q  τοίίς Η ,  A .  r x  f a x  H lB ,  ΠΒΑ 
τξίγανα ομοίχ.

Ρ ·Λ



Χ«β&8*ΛΗ»*H Ο 'Ρ  I S  Μ  A.
E V fi litimTui ή ΔΝ ‘ίση τη AM, $*S0« 

uQtt hnvSev αναφαίνεται τρόπος τ3 Τ'νερ&λην /· 
σοσκελη καταγράφαι. Χυςασης γάρ προς τψ Γ  
ως ίτνχε ληφδόντι όρ$ης γωνίας τηί Ν Γ Δ , α­
πειράριθμοι ευθεΐαι Ν Δ, Ν ζ χτλ. επί τνμ ΓΔ  
κλιθησονται, <̂ τβ των σημείων Δ ,  Ζ χτλ. β- 
άν άχθωσι πχροί>ληλοι τη ΓΝ  ^ fa*' raft είρη- 
μόνοι; κεκλιμένοι; Ν Δ , ΝΖ χτλ. ώ ΔΜ , ΖΕ 
χτλ. τά σημεία Μ , Ε , Ν *«·) τί}< TVifCA/xvJs 
/σ·0χίλ3ί χΛ τ̂πίλ ί̂ εσεται.

ι ι ρ ο τ α ϊ ι ς  μ η '.χχχμ-ι^Ε’αν α£ονι μεν π λ α γ ίφ  τω* ettfrw* r f  li8‘ ?σοσκελ« ύτερβολ# ΝΕΜ, rar’ εςι τ<*Γ ΝΕ, ορ% δε πλευρά Ιτερι̂  τ? ΝΘ xct- 
ταγροίφ$ Υπερβολή ετε'ρα jj ΝΑΒΚ, # ληφ^ϊΓ 4 NT μεσ“4  άναλογον τ?ς £ρ<&/ας πλευράς ΝΘ $ <τί?ς π λ α γ ία ς  Ν Ε , yj τ?ς οργιάς ΝΡ τ?ς Ισοσκελές υπερβολές ΝΕΜ, εςαι τό %ωρ/ον ΝΒΚ 
προς το ΝΜΚ, ώς 4 ΝΘ προς τψ ΝΤ»

Τίταχ&ω «ι&ίίίχτ/ί ετίρα η ΑΗ τίμνουσα 
την Ισοσκελή υπερβολήν κατά το Ε, % εσεται 3>j
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ώς rb dvb της BK τετράγωνον προς τb ορ&ογώ· 
mov SKN«i τδτ* Βζ( rb άπϊ της h  τη ΙτονχεΚβ 
Ιπερβολη τεταγμενης KM τετράγωνον·, xfy· 
caTfl» τ£ ορδογων/φ εχείνφ, ίίτως η N® ττρ3$ Tvjv 
NS η τ iiv NP (Ify . Tvfi E '.). A'to! ως η N® 
προς την NP, arw-rb avb της N® τετράγωνον 
προς rb £irb της NT , $τ/ί υτετε^η μίτη άνά· 
λογος των Ν 0 , ΝΡ» Α*ρχ (irsi ΒΚ*:ΚΜ4=»
NO1:NT*.) % ως 4 BK πρίς KM , ίίτως η Ν©
ΙΓ^ί NT. Kei τφ αυτφ τρίπφ ΰειχ%η<τετα( βτι 
ω? η ΑΗ τρος H E, arcoj η ΝΘ πρίς NT. Λ'ί 
άρχ (ΐ3  τ» Ε'.) πα<τω αΐ ευδεΐαι 78 TV*^eX<«
Κ8 t̂of/8 ΝΒΚ, τ ^ ί  άπατας τάς ευθείας τδ βτι- 
(a ΝΜΚ , Τ8Τ «?< τ& χωρών της χαταγραφεί· 
της ΝΒ ττ^ί τί τί]ί Ιτοτχελνς ΝΜ,
«τω$ ν·, ορδΐχ πλευρά ΝΘ τ^ί πρώτης πρίς την 
NT με (Την άνάλογον αυτής της Ν 0 , της πλχ· 
γίας, NS ij της ΝΡ ορδίχς πλευρξς της ετίρας 
Υπερβολής, οπερ ίδ« ΰεϊζχι.

Π Ρ Ο Τ  A % I S  Μ®'.Τδ 'Ταραβολικδν χωρίον ΓΒΑΚ, IftfdiilBxm*.!»?·
εςι τριτημορίοΐζ του περί αυτά ιτεριγεγρο̂ μμενου παραλληλόγραμμου“  ΙΗΓΚ*

Τ«τ#χ3·ω *ιτί 7̂ ν διάμετρον ΑΕ η ΒΔ, χχί

229
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διά τη B άχ$είσης napά την διάμετρον της εο· 
θί/αί Ζ Β Α , έπιξεΐχ5ω η ΑΓ τέμνπσα τι}ν μί? 
ΒΔ κατά το © , τήν δέ Α Ζ  κατά το Μ. Καί εκ 
της περί Την ΑΗ περιχγωγης τη πχραλληλο· 
γράμμπ ΛΗΓΕ τη τρίγωνε ΑΓΗ sirtmoy&t* 
άτογεννα&αι Κύλινδρος τριπλάσιος Κων« (ίο τ3 
ΙΒ'.). Κ*ί ετεΙ έςιν ώί ο κύκλος, η άκτ)ς η Α Ζ  
ή η Μ Γ , πρδς τον κύκλον η άκτ'ις η ΜΛ , «τω$ 
το απ' εκείνης τετράγωνον προς το άπδ τχύτης (ία 
τη ΙΒ'Ο, if το άπδ της ΛΗ πρδς το άπδ της Α Λ , 
if δη το άπδ της ΓΕ προς τδ άπδ της ΔΒ, τητ 
ίςιν η ανΒεϊχ ΕΑ πρδς την A Α  (Πρυτ. Δ'.) η η 
Ζ Α  πρδς την ΛΒ. Ω'ί άρα πάντες ο! Ίσοι κύκλοι 
τη Κιλύνδρπ εκείνκ προς άπαντας raj κύκλιος τ3 
είς αύτδν εγγεγραμμένε , ετω πασαι at Ίσαι εύ· 
Βεΐχι τη παραλληλόγραμμε πρδς ανάσας τάς εύ· 
Βείχς τη παραβολικέ τριγράμμε ΑΒΓ (τητ εςιν 
W5 δ Κύλινδρος δ εκ τS παραλληλόγραμμε ΑΓ 
προς τον εκ τη τρίγωνε ΑΓΗ Κώνον, δτω τδ πα­
ραλληλόγραμμον ΑΓ προς τδ τρίγρχμμον ΑΒΓΗ)· 
ώσπερ άρχ δ Κύλινδρος εςι τριπλάσιος τη Κώνε, 
ετω τδ παραλληλόγραμμον τριπλάσιόν εςι rS 
τριπλεύρε ΑΒΓΗ. Τδ λοιπδν άρχ παρχβολικδν χω- 
ρίον ΑΒΓΕ Ίσον εςι δνσ) τριτημορίοις τη ε/ρημίνον 
παραλληλόγραμμε ΑΕΓΗ, ^ εκατερων των χωρίων 
διπλασιασμόν των , δλον τδ παραβολικόν χωρίον 
ΓΑΚ Ίσον εςι δΐ;<Γ) τριτημορίοις βλβ τ3 νερ) αύτδ
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περιγεγραμμίνα παραλληλόγραμμα ΙΝΓΚ, ο I- 
ί«  (ϋίϊζακ

Π Ο ' Ρ Ι ί Μ Α  A'.

Αήλον άρα οτι ή ΐΐαραβολήεςιν έπίτριτος τα 
tit αντήν εγγεγραμμένα τρίγωνα, vjro/ ώί 4 ττ£οί 
3 . e V s/ ή παραβολή εςι προς το παραλλη­
λόγραμμον ως a <ϋτ̂ ί g. και τύ παρχλληλόγρχμ- 
μον it pit τδ τρίγωνον ώί a προς ι. icrsTai αρχ ή 
παραβολή πρ\ς τδ τρίγωνον έν λόγφ συγκειμένφ 
έκτε τδ 2 πρϊς g ,  $  τ? α ^ οί i, fl$£V ώί 4.

3 (»4ΐ).

Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ  A Β'.

Η  Si ιτβραβολή ΑΒΓΕ προς τδ μέpoi ΑΒΔ 
τδ τετμψενον νπΐ τής τεταγμένης ΒΔ εφ  ώί 
* Κύβος τής ΕΓ πρίς Κνβον τής BE. EVe) γάρ ^ 
τδ ΑΒΔ. έξιταται htrl τριτψορίοις τα παραλλη­
λόγραμμα ΑΔΒΛ, h i  Sq ΑΒΓΕ προς ΛΒΔ, ώί 
ΑΕΓΗ πρ)ς ΑΔΒΛ, ήτοι έν λόγφ τνγκειμένφ έχ 
τε τδ λόγα ray βαϊεων Ε Γ , ΔΒ ^ τα των υψών

* 3 *

t4 0  Λ Β Γ Ζ · Λ Ε Γ Η ο=Ά ι  ··g (ΐχ  φ ς  παςΰαν,ς Π μ  
ri< rt»t).A  y&vot £ .  4 Ε Ρ Η : Λ Ε Γ ~  2» » (^4 τ * d ‘. <τϊ £ν -  
» λ · β * ) - % *  Α τ Γ Ε χ  Α Ε Γ Η - . Α Ε Γ Η Χ  Α Ε Γ α α ΐ Χ *  
* '3 X ‘ (**11* 2 i) · ί  Sixiftrtl rwv ofuv ίκ«τί(*ν τ» Τ(ά~ 
τη ’λ.άγν Sid τη auto A K E R ,  tftrat A B IT Η ; A E F

e i X a‘:3 X *« J* J·



x«eae*«e*ex3 3 «
ΕΑ , ΔΑ. A’m ' ο λόγος τν,ς ΕΑ irplt ΔΑ- «?< 
3<ιτλ«βνων τ5 Xo^a tvjs ΕΓ τηρβς ΔΒ (ε ι̂ ΕΑ: 
^Α ^ΕΓ'ίΔ Β* «ί τεταγμεναι ως τώ aVJ των τετ­
αμένων τετpxytivx)' ctgx τά χώ̂ /ί* ταϋτα ε?/ν εν Χί^ω T̂ i'BjXfiir/evij ι̂ τερ αί Tiray^svai Ε Γ , Δ Β , 
«θεν ως at αντων Kv/3at (*).

Π Ρ Ο Τ Α Σ Ι Ϊ  Ν'*f^aao,.Κύκλο?, .1 διάμετρο? η ΑΠ foo? έςι τρι- 
γώνω ο’ρ&ογων/ω τφ ΓΑΒ, a u-ψο? μεν 
η άχτ)ς ΑΓ, βοίαιξ δέ η ΑΒ Ίση τη τε· ρίφερε/μ ΠΑ.

ΚαταγραφειιΤης γάρ 3/ aTtvarav β̂ με/ε t*i 
τ^ί ακτίνας X>i<p0«mi Δ» T*ji ομοχέντρ* νψφε- 
ρείας Δ Ζ ·  χκι «χθε/σ^ς εν τ$ τριγάνφ τ ς̂ tv~ 
3είας ΔΕ ara^MvfXa τ$ /3aτε/, εςίν ως tj ΑΒ 
ιτ̂ βς Δ Ε , «τως η περιφέρεια ΠΑ τρος τι$ν «·ερ<· 
φε̂ ειαν ΔΖ (©εω^μ. Α'ρχιμ.) E’ratStf £ α£τ«/ $  
ίκεϊναι itVtv ως ή ΑΓ τρβς ΓΔ . ΟΡ&εν &>W$p ή

* )  Ε'τύ Α Β Γ Ε =  # Α  ΕΓ//, % A B js a  | ΑΔΒΛ, 
S(x A tiV E  > Α Β Δ =  Α Ε Γ Η «ΛΔΒΛ · &7kA A E rH :
Λ Δ Β Λ ε = * Γ  ' Δ Β ' λ  Ε Α  . j A s z E r * :  Δ Β *. λ \*  

· ΑΑ}
*ι%αταςαρτβς^Λ uuri r i  Xoy* & Α : Δ Α  τβ αυ τ# ϊ<™
ΕΓ11 * ̂ flV Κ Λ* Α  Ε Τ Η : Α Δ Β Δ & έ*^  ^

ί ι



xem ttenx

AB efymrett τη περιφερείς ΑΠ, δτω $ η ΔΕ ε· 
fyffZrat τί) περιφερείς ΔΖ. Τδτο Si βΊ»μ0α/>«
$cV. Uacrai αρχ α\ ενδεΐχι τ ϊ τρίγωνα ΓΑ Β, *£ . 
{Τω&ηιτονται άπχναις rots ομόκεντρης περιφερείαις 
τα χιίχλ». θ ' κυκλίί άρα faoj τφ Tfiycovtji, ο »·
Se/

Π θ ' Ρ I  ί  Μ A,

O' Aû Xfli «ρ* ες)ν Ίσος ορ̂ ογωνίφ τφ ίΐβ 
*r5fff (Ικτίνος $  της ημιπεριφερείας, η της περιφε· 
ρείχς όλης £  τ2 ημίτεως της χκτΛιος, τδτ «ς/ τδ 
τέταρτα της 2ιχμε'τρα περιεχόμενα. Είπε) uv «ατά 
Τον τδ Α.’ρχ/μ$β λογιϊμον η περιφερειά εςι τ^ { 
την διάμετρον τχεδίν άς aa προς γ. ετεται αρχ 
ο κνχλος ττρος τύ άπο της διαμέτρχ τετράγωνον̂  
ως £8$ ττ(?δ$ 4‘Λ μ ώβ 77 *{ά« 98 * τδτ* εςιν ως 
ι ι  πρ^ ι4· (ΐ4 '0*

Π Ρ Ο Τ Α Χ Ι Χ  ΝΑ'.*Η νΕ&ειψις ΝΕΕ προς χόχλον τον ΝΒΕ Ζχ* 
£π) τ3 μξίζονοξ αξονος ΝΕ τηζ Ε*λ·

*31

ι \2 ) Ovftf'rw&tatxrrtι * « 7 4 ecrircu i  *(ζΜ*μιχ cο; 
•Vyi<?«=-2* (fStv tnctl ο *υχλος ίςιν Vro$ ijSoyuyht
*ψ υτο rvit ΊΤ$$ΐ$9μίχζ κώ rS rnrx̂ rts r?C ίίαμίτ̂ *
*ίμ$χομίνφ  , wtfirui a f*  Iffo; 22 X  J P
3 8 t*  r r r i  ' t o  t ? |  δ ια μ /τ * #  T * r f * y » v w  /*<# i W ^ c s



χβκββββββχλε/ψεως γρχφεντα , εςίν ως 6 ελάσ* 
etui/ αξων προς τον μείζονα.

Υπαγμένης 3/ά τβ */ντ£Β «τί rSy άξονα της 
ευθείας Ε Γ , ητις ες&ι ^ ίλβίΓ^ων αξων της Ε’λ* 
λεψεως, £  5Γ()9ίχ/3λ>}θί/ίΓί}5 εως τί*νχλΒ ετ) rb 
Β , $ δη £ ετίρχς ofaruv της ΚΜ ims τβ *νχλ« 

«fcTtjS 1Γ05£#$λί)θί/<η}ί βίτ) Δ ,  65/'y MS Τβ ί-
Ατο 2ΚΝ ir̂ os τδ ν-ττο 2ΓΝ , βτμ τ!) άτΙ Μ κ 
ττροί r i  ατο Γ Ε , τβτ’ e?< τδ άτο Δ Κ  0<τον τφ 
ντο ΕΚΝ) 7Γ(}5ί tJ άτο ΒΓ (ϊτον τφ ντί ΕΓΝ) 
ο εςιν cos τβ άτϊ Μ Κ τρος rb άτΙ Γ Ε , δτω τβ 
άτο Δ Κ  τρος τb άτο ΒΓ. Κα) ετομενως ως η ΜΚ 
τρος Γ Ε , btms η Δ Κ  τρίς ΒΓ. Πχται άρα χΐ της 
Ε'δλεψεως ενδεΐχι τρβς τασας τάς τβ χβχλβ 11· 
ffh ms ή ΓΕ τρίς την ΓΒ ,  ^ αλον τΐ χωρίον της 
Ε’ίλ ί/̂ iMS τρίς βλβν το τβ χνκλπ εςιν ως ο β’λ- 
λασπών ψιάξων ΓΕ τρος την ακτίνα. ΓΒ τβτ’ I- 
ς/ τον μείζω ημιχξονα ΓΕ * τοιγαρέν ^ ms b «λ* 
λάτσων αξων τρος τον με/ξονχ, ο. ε. 3.

Π Ο 'Ρ I X Μ Α.

Α'χδεκτών 31 άτο τβ κέντρου των ευθειών 
Γ Μ , Γ Δ  εςαι ο Ε’ϊλειττικ'ος τομείς ΓΜΕ τρος

a $ 4

ο %υ%\ιζ αί$χ * qo;  το άτο rjj$ Λχμ/τγ* t$tqχγανο* 
$ ς ΐ9  α ς ~ :  ! $ 5 = 7 7  :  98 1 1  5 * 4  ( & * ψ * η

τ ϊ  ogv dtx j>)



Χ«69«ββββΧ

τον κνχλιχίν ΓΔΗ iv τφ αυτφ λίγφ  τβ ίλαί* 
σανός άξονας προς τον με/ξονα* Το γχρτοι τμη- 
μα ΜκΗ πρίς rb τμημχ Δ Κ * , τό,τε τρίγωνον 
ΓΜΚ 7Γρος το αυτφ /Τοϋψίί ΓΔΚ εςίν ω{ η ΜΚ. 
τρος την ΔΚ. Τοιγαρίίν $  ώ? ή ΓΕ νρίς την ΓΒ 
ί) τν,ν ΓΗ ( = Γ Β ). Ενς< γάρ εκ της ϋροτχσοος 
Μ Κ :Δ Κ = Γ Ε :Γ Β . θ' ταμευς χρχ ΓΜ 2 ατρίς 
τον ΓΔΗ sw  ως η Γ Ε  τρος ΓΗ (ι * τχ Β'.).

Π Ρ Ο Τ Α 2 Ι Ε  ΝΒ'.Ε*άν οίαδητις Κωνική Τομή ΑΕΒ, ης ahx^taa. μεν ατό των τεράτων της βάσεως ά- 
γόμεναι εφαπτόμεναι Α Ε , ΒΗ συμ- 
πίπτοπν τη κατά κορυφήν εφαπτομένη ΕΗ κατά τά Ζ , Η* Ιτϊ &έ τό μεσαί- τατον σ'<μεΤον τ?ς βα'σεω? Α είεν ε- 
τεζενγμέναι ευ&εΐαι αίΖΔ, Η Δ, τε- ρ) τον ίδιον αυτής αζονα ΕΔ περιαχ- 

icsrat η Κωνοίς, τητ εςι το ςε- ρεόν το h  της περιαγωγης τ« ΔΕΝΒ άτογεννωμενον, ίση τω ςερεω τψ εκ 
της περί τον αυτόν αζονα περί αγω­
γής τα τρίγωνε ΔΗΒ άτογεννωμένίρ*Τό,τε ςερεόν τό εκ της περί τόν αυ­τόν άξονα τεριαγωγκς rS τρίπλευρα

* 3 5



M W IK ISXENBH «νογεννωμενον, l?ov rtf έκ r?$ Πε$ιαγων?ς re rpiywve ΕΔΗ ατογεν- ι̂ ωμενω ςερεω.

Α ’χθεήτνίί γάς ohtrw sfettei της ΛΚ or*· 
ςα)ληλ* Tyre ηχτ& κοςνφην εφαπτομένη EH £  
•τη βάσει Α Δ , ητις τεμεΐ τον μεν «£ον« χβ* 
τά r i  I ,  τάί δε ίφαιττομεν«ς χατά τά Λ, K‘ την 
f t  καμπύλην πατά τά Μ ,  Ν  ^ τάς ευθείας Ζ Λ ,  
ΗΔ «ατά τά Ο, Π. EV*f ως τ3 οτδ ΜΚΝ οτρος 
τδ «Vo ΚΒ * «τω τδ «τδ ΕΗ, πςος το «VrJ ΗΒ 
(Προτ. Ι?\) $ εναίλασσοντι ως το νπο ΜΚΝ 
»fo{ το αοτδ ΕΗ , «τω το απτό KBVpSi το «V© 
Η Β, τβτ έςι τβ *Vo At orfi? το «V© ΔΕ ή το 
απο ΙΠ »ρδ{ τδ «οτδ ΕΗ («$/ν αςα MKN:EH*=s 
1H*: EH*)· Τ b αςα απί ΙΠ Ισον έςι τφ υπο ΜΚΝ, 
τ«τ έςι τη ΰιαφοςξί των απϊ IK , IN (<S τ« Β.). 
Ύοιγαςέν $  β χοχλος, β αχτ)ί ή ill, ϊτος έςι τη 
$ιαφοςξt των χώτλων, ων ακτίνες αϊ IK , IN ( 143) 
τ«τ εςι τφ χνκλικφ ΰακτνλΐφ τφ εν τη πες) τ ον

* $ 6

*43) Α»χλος β άχτίς 4 ΙΚ τρ'ς ΚικΧον, I  *’xrl<
4 Δ Ί Ις ι ι  άς 1Κ* ι 1Κ1 ( 2. re  i f i '. ) ·  A*v5t«roi χυ'χλος
<5 τγΞτβς τλ ,ν  τ» iiu rtf»  τγος τόκ itur»fo« ·?ι« * {
W '·—/Λ* 4 * * 7* : ΖΛ* * ijtoi ό ίβκτυλίος β υτο τ^ς ΙχΥ  τγο'ς
κνκλον, β «χτί? 4 ZiY * ttj Ι Π -1:  /Λ", «ίς χυχλο}, % &κ· 
τ)ς 4 Ι Π  Tfoj χιίχλον, *  αχτίς 4 4ΛΓ. Ο* κύκλος 
■ **τ»ς 4 Ζ/7* <τ̂  ϊτοί ί««Γολί*> τφ «το τ ϊς  Κ Ν  y£«- 
«ομήν.
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άξονα ΕΔ περιαγωγη τ ϊ τρίπλευρα ΕΝΒΗ νττί 
τί}ί ευθείας ΝΚ γραφομενφ. Καί επε) τΰτο με) 
ξυμβaim, ο Κώνος άρα ο εκ τν$ περιαγωγ^ τ3 
τρίγωνα ΕΔΗ τερ) rhv άξονα ΕΔ περιαχ&εντας α­
πογινώμενος , οπερ al τομα) είτ'ιν αεί κνκλ.9/, 
αν άκτΜς αί ΙΠ 5 \<τος εςι τφ εκ τί}$ περ) το» 
αϊτόν άξονα περιαγωγης του τρίπλευρου ΕΝΒΗ 
άπογεννωμενφ ςερεφ, οπερ αί τομα) είτίν με) ία* 
χτυλΜ οΐ υπύ τί}« ειίθε/αί ΝΚ καταγραφόμαοι* 
οπερ ν? Το δεύτερον.

Α^λά το εκ τνίί T£(J/ayco<ŷ { τ3 τρίπλευρα 
ΕΝΒΗ άπογεννωμενον ςερεύν, μετά τ%ς εκ τξς ϊ£· 
ρ) τ'ν αϊτόν άξονα ΕΔ 1% κων/κ̂ ς
Tofitji ΕΝΒΔ Κωνο/ios, ες)ν ‘ίσον τοΐς εκ τϊ}ί περί 
τον αϊτόν άξονα ΕΔ περιαγωγης των τρίγωνων 
ΕΔΗ , ΔΗΒ άπογεννομενοίς ςερεοΐς άμα ληφ^εΓ· 
τιν. ύ'ΰπερ άρα το εκ τ3 τρίπλευρα ΕΝΒΗ α- 
πογεννωμΒνον ςερεον, ίςιν ϊτον τφ εκ τα τρίγωνου 
ΕΔΗ άπογεννωμενφ Κωνφ, οτω ^ το λοιπίν ?ί· 
βε3ν το εκ τί}ί περιαγωγης τ3 ΕΝΒΔ άπογεννό· 
μενον Wov εςι λοιπφ τφ εκ τν$ί τε^ί τον αο’τον βξβ* 
να περιαγωγης το ΔΗΒ τρίγωνα άπογεννωμενφ ςβ- 

* ρεφ" οπερ £ν το τρωτόν (Μ 4). * 9

*37

ί 44  ̂ Τα αυτό ίυ'τ# £ιιμβα/νΐ« χβ ι τ£  σφαψχφ 
τμ-ϊτατι ΛΜΕΒ (χκμ. τ<ί» Γιιμικίσ**»,» »»»l yap Ιςε 
τα Bfrzs 740 M*JX (3 6 . τ* Γ -t $ HE'tstHΑ1 (Πο<>.
9. τ3ί airifo/ «ςι» aftt jWJKA: : H&'&zdlV·



U 3 b xeeestsses*Π  O 'P  I  ί  M  A  A"* *
Π{)9«χθ«/<ΓΜν Tcoy κατά τλενράν εφαττομε- 

νων AZ, BH ίω{ οτβ τω a£ow χ«τά το 0  (Τνμτε- 
accffi' τζίτβ βώτιωί TfM}S*/<rsf$ #*τά το S, ks si* 
>«/ τό ατό της Δ 2  τετράγωνον itrov τη διαφορά 
των ατό Α Δ , ΖΕ τετράγωνων, £  ε?/€βο%3*/ίΓ{β 
7ης 02» ετεται η εκ της περί τον ΕΔ άξονα πε- 
ριαγωγης τη ΕΝΒΔ <mysvyco/zsvij Kcoyoii, ϊτη 
τφ εκ της roy Δ 0  a£oy« ors^/eyw^i rot! 
τρίγωνη 2Θ Δ  ανογεννωμίνφ Κωνφ. θ' s* riji irs^/eytcyifi τ« Α Δ Θ  τρίγωνη άπογεννωμε- 
νος Κώνος τριτημόριονεςι τη Κυλίνδρου, η βάοτς 
μέν κύκλος» η ακτ)ς η Α Δ  · ttys? δέ q ΔΘ(ΐ45^* 
Ο' εκ τη ΖΕ® τρίγωνη άτογεννωμενος Κώνος 
άμα τφ εκ τη τρίγωνη ΖΕΔ  άπογεννωμενφ> τρι­
τημόριον εςι Κνλβρου, βάοτιν μεν εχοντος κόκλον,

: ΛΗ'ζλΙΙΪ1 ι EM*' it *9* ΜΚΝχ Eff'catW .HE' η,
Λ ί Κ Α ο Ι Π *  · Κ α τ ά  Sis τ λ  άνατί(& f a i t v r x  S ti% $ ift-  
τ α ΐ  χ ά ν  τφ  (τφαψκψ τ μ χ β α Π  o irtf Sr St Her at in  t j j  /Cot- 
void* <rAfaXt)?£#frji$, £  aid# τ£ς &#/£#*$.

34j J  To γινόματορ ίχ τ ϊ  xtixXt, £ *xrl$ 4 
ι£ τ*ί$ ζίΘ , xuXfi/fy<*j f£<<r?r*l , * (3«σ*$ μ#ν ο ΛΧτΤνΙ
*3 «̂Χφ#1$ *οχλο$ι ύψος St η 4Θ (%ολ- τ*ς »J.
τ η  I b \) τ η  S i χυλ(ν&ρ» T#r* rfirifpofiSv #ςι» i  #x r?$ 
Tiftaymy ? ; τβ 'r^iycive Λ Λ Θ  ά'ΤογβίΜβμιυος Α«υο$ 
f ιο. τ ϊ  I B \ j .  O’ α$Λ ΛΓωϋβς *τ«ς τριτημόριον ίς ι τη 
γίνομ ε*  #χ τ η  αχτΤνΐ τ ?  y#«<p#*ro$ χνχλ« $  τχ$ 
ζ / 0  tu S ffo t;· τ η τ  ϊ ς ΐ  τ η  i fy t f t i iV H  x o T i i p S f * .



χ·μ» · κμχ

a αχτ'ις ή E Z , ϋ'ψβί he συναμφατερας τοίς ©Ε, 
ΕΔ, τατ W  την Δ© (ί) ιίχβείσης ®ζρ& την ΔΕ 
της ενδείχς Ζ α , τριτημόριον εςι, χυλίν^β, a βί- 
βτις μίν ο άκτΓνι τη ΔΕ γραφείς χόχλος, ί!ψος hk 
ΔΘ). Η* νιτ^βχλ αρζ τα μ  τδ τρίγωνα ΑΔ© 
άπογεννωμίνα Κώνου, η υπερεχει των εκτε του 
ΖΕ&  ^ τ“ Ζ Ε Δ  άπογεννωμενων Κώνων, οετι το 
εκ της περί τον αξονζ ΔΕ περιζγωγης τα τρί­
γωνα ΑΖΔ, η ΔΗΒ άπογεννώμεναν ςερεον, τατ* ε· 
W  ή Kcoyelj η εκ της περιζγωγης τα ΕΝΒΔ 
&τογεννωμενη , Ία'η εςι τριτημορία Κυλίνδρα, βζ- 
σιν μϊν έχοντας τήν υπεροχήν τ« κόχλα, a αχτ'ις 
η ΔΑ ,, η υπερεχει τα κύκλου, a ακτ)ς ή ΕΖ, 
ύψος he την ΔΘ Τ οιγζραν ώσπερ το ά-

*3 9

ι4ό) 0* a  τ* ri Α δ θ  KSvoq *lcoζ$ςι /τμτημο$(φ 
xt*Xft$$i, 2  ύψος μί ν » ΔΘ t β ά η ς  9$ 6 άκτΐνι τ ξ  Α Δ  

xt5χλος Ο ί 9* ix  r«y rftyaifuv Θ Ζ Ε % Δ Ζ Ε  
ϋβνοί £μα Xtj$Stvrt$ ϊτοι ι Μ  τ(ΐτήμο$(φ χυλ&ίρκ, 3*Vjy 
μ*ν ϊχοντος χυχλον* 2 αχτ)$ ί} # ζ ί# , ύψος i f
Tvjy 7ojye$«y ο ιχ τ?  Α Δ Θ  Εννος̂  TXijy T«y * χ 
T«y Θ Ζ £ , <tfZ£ tf»v«y , τβτ #ςΐ* ι} ίχ  τ ϊ  Ν & Δ &  /fa­
neΤς Ktfij ί ς* τρίτομο*/** xuX/yfyn* 2  βχσίς μ?ν ο «xr7yi 
τ?  <4/4 (̂)Λφομ·νο{ χυχΧος, ίψος 4ί ί  <4Θ, t XhV τ ϊ  
T^jruuefia xt/Xfyfy# τ *  0«Viy μ?ν Toy αχτΓνι τ?  4 3  y ĉt* 
φομινον xtixXoy, £ψο$ $* το αιίτο' Δ Θ  ϊχοντος* ΐ  τ$ι- 
τ̂ μορΛρ οτ#ροχϊς # ντ^ ίχ ι* ό *χ τ?  Θ Δ Α  xuXlufyo; 
τ ϊ  tx τ« Θ Δ 8  xuXtvfytr. ο *χ τ ί  χυΧίχ-
ί^ος τ-λ^ τ ϊ  f χ τ» Θ Δ 3  xwXiy îr ϊ<το$ ίςι τώ ^υομίν^ι 
** r ϊςίίΛφο^ας τϊν  xvxAeyj «y ^xrTyfj * ι Δ Α  , $



x i s s e t s e s K

πο rvjf ΔΣ riT0«Vcoyav διτίβίχή των άπϊ 
Δ Α , ΕΖ* οίίτω ^ ο χύχλοί, « «χτ){ ή ΔΣ.ε* 
$)y ντίβοχή τ5 xvxXa, a «χτ}« ή Δ Α ,$  ντίβΐχβ/ 
τ« axTiVi ΕΖ γραφόμενα χνχλα. Ο' «0« tS 
ΣΘΔ r^yw'va άπογεννωμενος Κωνβί ΐιτβί Ιί< τ«ν* 
Ty Ty τφ Κωνοί'δ/.

Π Ο" Ρ Π  Μ A Β'

Ε*& Μ ή χαμπόλη ΑΕΝΒ Πα^&λή ζ , ή 
|ξ ανriji άναφνομivtj Κωνόϊς τριτλασΥΛ εςαι του 
tx της τ«ρ) τίν άξονα ΕΔ  irê a<>/wiyi{i τ« Τβ/« 
yKV8 ΘΕΔ ά'ΤΟ'χεννωμίνε ε«. Ε’ιτεί yity *ί 'Γ* 
φαπτομενη ΔΘ in  ΰιπλασ/α της ®Ε (Πορ. ?'. τί}{ 
€>'.) q Α Δ  hat διπλάσιά Της ΕΖ. To «if* &ε/- 
vvj5 <χρα τετράγωνον % τετραπλάσιον τα άπύ ταό- 
της τετράγωνά* θ '  χόχλος άρα, ό «χτ)$ η ΔΣ, 
τριπλάσιος τα χόχλα, a λχτ/j  4 ΕΖ (ΐ47)« Το/*

2 4 0

τ» υ'ψβί θ-4> rer »<?/ r<£* γίνομϊ'ν̂  ΰ  τ» χυ'χλ»), 3 
ίίχτίς >5 ^3, $ re «ure υψοί * ιί β̂ α ικ re E N JB  
Κανόϊς ϊαχ t’c» rfir^of/q» re atlra ytvoiu*xt rer ϊςΐ r*  
ίκ τ%ς Tt{iuyetywrit τςίγάνΗ Σ Θ 4  «Toyiyvontv» I d ·  »β (3 . re

>47) .4/Λη4£Ζ** «#α <5 χυχλος, β «Vr/ς >} 
rtrQa.'t’Kafftoc; re  axrTvl r ?  2?Z. (fitv i  άκτ7νΙ r ?  
χυχλος,  fft\w re  αχτίν* A’Z , τςινκάχιος re  χύχλ», * 
<cxr)( >j £Z . Λ ’Α ’ ο βχτ7μ| re  χνχλος, <ςι Six· 
♦9fx ray άκτίαι r«7{ -EZ χυ'χλ«μ, ό χκτΐνΐ χςχ  
τ yf Δ Σ  τ(ΐ9\ιίσιάς ίςι τ ϊ  άχτϊνι rtf' Α’Ζ.



xeeseftisisx »4»

yctfiv o εκ tS 2 0 Δ  Kwyflf, τριπλάσιος τδ εκ τής 
περιάγωγης τδ 0ΕΔ  ςερεκ , ονερ εςιν Ίσον Κώφ 
βάση μέν εχοντι κύκλον, 5 άκτις ή ΕΖ, ίί̂ βί δδ 
τήν Δ® (» τδ ΙΒ'.)

π ο'ρ ι  ϊ  μ  α  τ'.

Ol«?>fT/5 ΚωνοΤς hat πρίς τίν $ίς αυτήν εκΣχημ, iag, 
τδ rpiywH* ΔΕΒ περί τον άξονα ΕΔ περιςραφεν· 
τος εγγεγραμμενον Κώνον, ώ; τδ άθροισμα της. 
βάσεας ΒΔ $ τής κατά κορυφήν εφαπτομένης ΕΗ 
πρϊς την αυτήν βάσιν ΒΔ. A xtJW 7^? τξ( ΒΔ 
καταγραφεντος τδ χιίχλβ ΒΧΑ, $ αχ ε̂/β  ̂τίί$
ΗΧ iref*Mv}Xti τφ άξονι Ε Δ , ήτις τεμεΐτήν μίν 
βάσιν κατά τδ Τ ,  τδν δε κύκλον κατά τδ X , τής 
τε ΤΙ ορδάς h )  τήν ΔΧ ετηζευχδεΐσαν κα· 
τα^ε(Της, hsrat τδ· «*δ τής ΤΧ τβτρβτ'Μΐ'β* 
ϊτβν τή υπέροχη τδ «τδ TjJf Δ Β , | υνερεχεται 
διτδ τδ αττδ τ% Τ Δ  τετραγάν* (47 τδ Α'.), ί)*

»48· /fyfcSMO’tuV tmvtfaort ««βλογιών v f: ί β Γ .*  ^7, Α  * & βΓ  ι Ζ ,  A  > ΗταΓ-2, «ν of ίγκ'μοοι μ ) 2 « ί *  τ λ  Μ Φ β λ α Μ  τ « »  jygyttumv $  τ «  τ ί »  ίτβμίΐΜ »  
<ίν«λογ«ν ΐίτιται * ivafoatraoyri γα( ia$ral 

Α  χ rtsLH  χ Δ  
Α  χ ΓαζΒ χ 2  
Λ * r=3tf : /e'f* (»3. τβ £*.) JT = s 5 4 * £ + ^ : ^-<*Z+/. Ο’ ί’ς ΐ

3^ * 3^=«4-£-+-^: 4 + £ -Κ . «η 3 Α  · H + E + #  
ε^ Γ .’ A + 2 + J .

Q
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tot 7% ϊιαφορμ των o:«ro Δ Β , ΕΗ, Ον$ιν ι « Ι  η 
ε« τδ ΔΕΝΒ Κωνοίί jjftrSrttt τφ Κωνφ, 2|3«Vig 
μίν ο βκτ»/ τδ ΤΤ κύκλος, ν'φος Si ή Δ 0  (Hep. 
Α'. τΙ}ί παράτης). %*σεται apt ή Κωνοίί αντη οτρδί 
τον $1ς airvjv ακτΐνι μεν τζ ΒΔ ϊψ*/ Si τ5 ΔΕ 
tyyf^a^zeyov Κώνον, /ν λο'^φ (Γν̂ χί/μινφ (%ολ. 
Tvjs «5 τδ <?'.)» sxrt τ3 λογά τδ από Τ ϊ  τρός 
το από ΒΔ, ή το αύτφ ΐ<τον Δ Τ , ^ τ ϊ τδί «ν* 
5«/«ί ΘΔ ffpSi ΔΕ. Α’Μά τδ από Τ ϊ  «τ/ν Ιτον 
τω ντο των Δ Τ , Τϊ περι*χομίνφ (Εβρ. 2 Tvji 8, 
τδ ς '.) , χζϊ επομένως ΤΤ1: Δ Τ *= Δ Τ χ Τ Ι ί ΔΤ 
χ Δ ϊ  α  Τ Ι : ΔΤ. Α ’ντιχατχςάσει apt τ« λόγον 
Τ ϊ : ΔΤ βντ) τδ ΤΤ* : Δ  Τ ι , ίτίΤΛί ή εκ τον 
ΔΕΝΒ Κωνοίί προς τδν εκ τ ϊ ΔΕΒ Κώνον ίν λβ« 
γφ σνγκαμίνφ, «χ των Xo'ywv τ% τ« ΤΙ πρός 
Δ Τ , ^ τί)« Δ® προς ΔΕ · aiy* */τ1ν ως η ®Β 
προς τήν ®Η, vj ώί J? ΔΒ ή Δ Τ  πρός τήν ΒΤ 
(εςι γ*ρ Δ Β = Δ Τ , ^ ® Β : Β Η = Δ Β : ΒΤ). Α’Λ* 
« Xo'yof δ Tvyxe/ftsvoi εκ των λόγων τί}ί τβ ΤΙ 
τροβ ΔΤ, ^ τί}{ Δ Τ  τρ3ί ΒΤ, εςιν ως jj ΤΙ ττρδί 
ΒΤ ( Σψ. »4»)* βρβ ή Κωνοίί προς τον εγγε- 
γραμμενον Κώνον εςιν ως η ΤΙ πρός ΒΤ. Α’ίλ’ β 
λ δ ^ ί *?« Μ  'τρβί ΒΤ «V/ν ο βντοί τφ T?f AT 
πρίς Δ Τ , tfy* των ορθογωνίων ΙΤ Δ , ΑΤΒ ixot- 
τιρον εξιακται τφ ατό τζί ΤΤ Τίτρα^ω'νφ (Hop. 
3 τζί 4 Τ« ^ Πορ. τδί 17 τ ϊ  αντδ). θ ' λβ*
γος apt τδί ΚωνοΓδβί <σρός τον εγγεγραμμενον 
κώνον εςιν · «ντίί τφ λβ^φ τ ν̂ AT προς ΔΤ ,



Χββ3β·8&βΧ
c έςι τφ της \£Β συν τ% EH πρός ΔΒ. Ταυτχ δε 
έχει έφχρμόσαώαι $ τφ σφαιριχφ τμηματι, ως 
δηλον εκ των τρορρηδίντων»

Π O' Ρ I  % Μ Α Δ'.

0 “θ«ν η Κωνοΐς προς τον εγγεγραμμένο* 
Κωνβν έσεται ωσαύτως ως ΔΘ συν ®Ε προς την 
«ντήν Δ® («»ye Δ®.* Θ Ε = Δ Β  ίΕΗ' xa) Δ®*4*®Ε: 
® Δ=ΔΒΗ -ΕΗ : ΔΒ)· ΐ} προαχΰεντος τδ άξονος «* 
νϊ το πρδς το Ρ ως shat ©Ρ "ισψ ® Ε , έσεται 
η Κωνβΐί πρδς rh  εγγεγραμμένο* Κώνον ως η ΔΡ 
πρίς Δ®.

Π Ο' Ρ I  % Μ A Ε'.Η ' παραβολική ας* Κωνο'Ις έσεται ημιολία* 
τδ εγγεγραμμένα Κώνα. Είγε η ΔΡ έςι τριπλά· 
cla της Δ Ε , ης διπλασία η Δ® (Hop. ς\ τί{« 
©'.). C/'θβν tj ΔΡ Tfif την Δ® «ί/ν ώί 3 προς a. 
Κα) επειδή ο περί την Κωνοϊδα περιγεγραμμένος Κν- 
κλινδρος εςι τριπλάσιος τα εγγεγραμμένου Κωνκ 
( ίο τδ ΪΒ '.) ,  ίϊ<ν «ρ* δ/τλβίΠίί τηί είς αυτόν 
εγγεγραμμένης παραβολικής Κωνοΐδος. Ε’πεϊγάρ 
e Κύλινδρός έςι προς τον Κώνον ως 6 προς 2 , κα) 
ο Κώνος πρός την Κωνοϊδα ως 2 προς 3 > έσεται 
άρα δΐ ‘ίσα ο Κύλινδρος προς προς την Κωνοϊδα, ως 
6 προς § , τδτ’ έςι διπλάσιος της Κωνοϊδος.

Q  *
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f l o ' P U M A

Σχ*μ. ι»4· E^y i f  ή ««fm'Avj AEB ημικύκλιον ί) q· 
μιε/λεφί, h i)  *ί *«τά οτλίυράν εφχττίμ^χι χΐ 
ito  των -πτ̂ ατων τδ «Tfpis amoves ΑΒ αχθ«Γ(Ται 
Α Ζ, ΒΗ f/ίϊ »β^>λί}λο/ τφ «£ον* Ε Δ , «τβται 
>} ί̂ ατττο/χίν̂  EH fatj τ£ ημιάξονι Δ Β· $ξ& ή 
ΔΒ (Tuv τ% EH «r*tui ΰιτλατίχ τί}ί Δ Β , oStv 
τδ ψιτφχίμον ί) τδ ifatiKTixh ημκτφχΐξοαΰΐς ί-  
ffiTat ΰιπλάιτιον τδ ίγγεγρχμμίνα Κtom (Hep. 
Δ'. τί{{ τβρδβΊίί). θ' i f  πε$) τδ ψι<Τφχ($Μ ή 
τ η ! το ψκτφχιρosiik Μξίγεγ^χμμένος Κνλιώρος 
ίσεται οώτδ ήμιβλ/ον. Εΐ^β ο Κιίλ/yipos τρδί τδν 
Κώνον ίς)ν ωί 3 *ρδί » ( ί ο  τδ ΙΒ'Ο ό i i  Kwvoc 
τρδί τδ ημΗΤφχίςιον ως ι vgU β. χ$χ e Κνλ/ν* 
ijot or^j τδ ςβρβδν ήμ/τφα/'ρ/ον ή ^ΐτφΛψοβ/ϋί 
it tons h i  ω$ q τ$>ς a. Ταντlv i f  h i  ^ ortp) τδ 
OTff) τήν ίλ ο ^ δ  σφχϊςαν ή r0fpo«iis ffifliy*- 
γρχμμΜϋ Κνλ/vifB.

Π Ρ Ο Χ Α 2 Ι 2  ν γ '.^ . jsj.EV'v το μεταξύ τ?ς 'Ttep^oXift ΒΗ, κα) τ?ς άσομττωτ» ΓΙ μεσοσολαββν χωρίον ΒΗΙΓ -τερϊ τον άξονα BE τε- ριαχ&ί?, το εντεύθεν άτογεννωμενον ςερεόν εξισεται κυλ/vipw ίσοϋψεΐ, 0α'- σιν ε%οντι κύκλον, e άκτίς ij ΒΓ.



Χβ609·β9β6Χ
Ε Vi) yip τδ fyS’eyaiy/ay 1H0» o hiv vj hx- 

φθξ& των xtb E l ,  EH ( s  t b  B'O *5» Woy τφ 
rijf ΒΓ TiT̂ aycoyw ( Πορ. Δ'.

Tift Λ^ . ) ή τφ chrb Tift ΕΚ * 5.$λ κχ)
$ ΰιαφο$& των χυχλων, ων «χτίνκ χί Ε Ι , ΕΗ, 
*1τ «ν ο ΧΗκλιώς 3«χτνλ«ί β χ̂ Tift βι)θ«Δ« HI 
ά  τφ νεράγε&Μ rb χω$ίον ΒΗΙΓ τεφ τίν α· 
ξονχ BE ctroyw fym f foot iqi χυχλφ, τφ axrf· 
in rij ΕΚ (a tS IB'.) ** r ff τεςιαγωγ^ς tb q$- 
Soyuvfo ΒΓΚΕ tv τφΚνλ/%φ χχτχγραφάτι,τί· 
το $& ξφβχίηι φ*/. άζΧ οί κυκλικό) $χ·
ΚΤυλίΟΙ ΤΒ «β0Ι8 «Xfi/VB Wot tWtV UTXTt ΤΟίϊ XU* κ λ β / ί  t b  K t A / y fy m  t b t b ,  ^  3ι) τ δ  ς β ^ ίδ ν  m f y a ,  
Ιτβν τδτφ τφ Κνλίν^φ.Π Ο ' Ρ Ι Ϊ Μ Α  A'*

Η  υτίςβολικ^ α$α Kaiya/s q βχ Tift τγ<̂  τδν 
o£aya BE πεξίαγωγης Tift TOfiift ΒΗΕ airoytvm- 
μενη Wq iqi τφ δχχτυλιφ,  τφ βχ Tift τερχγα- 
yift tb T0iy&ftB ΓΕΙ τεφ τον xvrbv αξονχ αττο· 
γεννωμίνφ. θ ' γ&ρ ΰχκτνλιοί «raj μβτά τβ βχ 
Tift ir«£«iycoyift τβ οβογανία ΒΓΚΕ άνχφνομεν* 
Κνλίνδρ faoj ες/ τ£ βχ τβ ΒΗΕ άνογεννωμεν$ 
Kcova/Jj fftiy τφ μη τβ άτυμττίΔΤίχΰ χωρ/υ ΒΗΙΓ 

• eVayeyytcfiiy  ̂ ςβ ι̂φ. Κ«> iVe/δ̂  tbtb εςιν Won 
τφ Μΐρψενφ Κιιλ(νΰ$φ, ^ ή 'ϊττβ^ίλ/χή α£«Κω· 
vaTs ϊτ(} β5< τφ e/̂ (ziŷ  δΛΧΤί/λ/ω.

245
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Π Ο ' Ρ Π Μ  A B\
i

ι*β. O'^o/ms εάν τό άσυμπτωτικόν χωρίον ΑΒΓΔ 
Ttg) τόν δευτερζΤον άξονα ΑΖ περιαχθη  ̂ το «V- 
τευθεν απογεννωμενον ςερεόν Ίσον iqai τφ ix της 
στερ) τόν αυτόν άξονα τσεριαγωγης ra ορθογώνια 
ABEZ  άτογεννωμενφ Κυλίνδρφ. Kx) γάρ ^ τΑ 
ορθογώνιον ΓΔΗ Ίσον ist τφ από της ΑΒ, ν) της 
ΖΕ ητραγωνφ (ϋροτ. Α®\) οθεν η "διαφορά των 
χόχλων, ων αχτίνα al Ζ Τ , Ζ Δ , τδτ εςιν ο χν- 
χλιχός δακτύλιος ο tv τφ tlgvψενφ ςερεφ εκ της 
αθεΐας Δ Γ χπογεννωμενος, Ίσος ε'α χόχλφ τφ 
άκτίνι τη ΖΕ εν τφ ςερεφ εκείνφ χαταγραφομενφ. 
Tars δε συμβαίνει με)* άρα το ςερεόν σλφ τφ A 
σομηκει Κυλίνδρφ Ίσον εςιν.

π  o' p i s m a  γ '.

θ '  δακτύλιος δε ο ix τα υπερβολικά τρι- 
γ  ράμμα ΒΕΓ τερ) τον άξονα ΑΖ περιςραφεντος 
άναφυόμενος, Ίσος εν τφ ix της τερ) τον αυτόν 
άξονα τεριαγωγης τα τρίγωνα Α Δ Ζ  άπογεννω· 
μενφ Κωνφ. θ ’ γάρτοι δακτύλιος εχείνος συν τφ 
Κυλίνδρφ, και ό Κώνος άτος συν τφ εχ Της τέρ) 
τόν άξονα Α Ζ τεριαγωγης τα άσυμπτωτιχα χω­
ρία ςερεφ συμτληρασι το υπερβολικόν χυλινδροεί· 
δες, οτερ εχ της τερ) τον αυτόν άξονα περιςρο-' 
φ η ς τα χωρία ΑΒΓΖ απογεννχται. ό'θεν επει τό 
εχ της τεριαγωγης τα άσυμπτωτιχα χωρίου ςε·
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ig/ββηκι τω έκ τδ ΑΒΕΖ χυλόδρφ (Ityi. 
προηγ.). Α*̂ « $ ο έκ τϊ ΔΑΖ Κωνυί sff$τ«ι Vi? 
τφ «# τ? τριγράμμα ΒΕΓ δαχτυλ/ω.

Π Ρ Ο Τ  A X I X ΝΔ'.

Ε γγεγρα μ μ ένα  τη όρ&ογmin ΔΕΑΟϊχ^· 
μεταξύ τν}ζ Ισοσχελπ; 'Τ περβοληζ ΔΓ 
$  των αυτ$ς άσυμττωτων Α Ε , Α Β , 
ε?άν ολον το ες άτειρον μ^κυνο^ευοίί 
άσνμπτωτιχον χωρίου ΕΔΓΚΒΑ , τ ε -  
ρϊ τψ ΑΒ περιαχ&$, αναφυ^σεται ςε- 
ρεον διπλάσιου τη εχ τ?ς τερϊ τ^ν ΑΘ 
περιαγωγνίζ ™  ρη&εντος όρ&ογωνίο» 
άπογεννησομενΒ Κυλ/vBpa.

Ιϊχ&ω ενύεΐα oladqmt ν, 4 ΓΙ τ% αιτυμπτώτιρ 
καραφλός, τίμναϊχ τά? τδ â aycov/a arXtv^t 
κατά τά Ζ  , I ^ τ̂ ν αντδ ?<αμετρβν Ε© κατά 
τϊ Η. Καί έςιν ώ? η ΓΙ vpoi τν\ν Δ Ε , «τω? 4 
4 ΕΑ τρος τήν ΑΙ (IIa?. Γ'. τνμ IVT.) Tar’ έςιν 4 
περιφέρεια η άκτΐνι τ% ΑΕ χατατ'ραφίίίΓα 
τ̂ ν άκτΐνι τ5 ΑΙ ««τα̂ ρα̂ εΓίΓαν ( φεωρημ. 7 
’Αρχ/μ. ). Τί ορθογώνιον άρα το έκ τδ οψας Γ Ι 
£  t Jj?  T € p / 0 ip i/ '« ? ,‘ 4 i  « x f f c  vj ΑΙ, οπίρ « ς ιν  U 
τον τ% υττ£ tvj? Γ Ι ενθε/α? τερϊ την ΑΒ ττεριχ·

a 47



s>4S Χ Μ ϋ Κ β β Χ
χθί/Λΐ! xu\tvtyix% iirιφχνβίχ (<8>ιωρ. 11 Α* *(χφ.) 
teov $ςι τφ όρθογανίφ τφ ex τδ ttyej ΔΕ ^ rife 
χχτά τήν 0«V/v τβριφερβΐχς, tjc «χτ)« ήΕΑ,τδτ* 
βςι τ% χνλινδριχ% βνιφανείφ r% βκ της ΔΕ areg) 
τήν ΑΒ ΐΓ*̂ αχ&«/σ*ί)ί γραφόμενη. (Ϋθβν m ή xu- 
λίν^ιχή evtyumx ή «  τ% βνθιίχς Γ Ι ώτογβν· 
νωμενη προς rijv χυλινδριχν\ν ετιφάνειχν τήν «χ τ?$ 
21, «τω« ί  χνλινί̂ /χή ίηφχνεια ή ex rifs ΔΕ 
*055 eurijv ex τδί 21, ή (ονταν ΐσ*ων των ν* 
'ί-ων Δ Ε , HI) ι$ τβρίφϊββί», ν|ί αχτ)ς ή ΑΕ ιτρρ« 
τήν ΐίεριφερειαν, ης αχτ)ς tj Α Ι,τδτ βςιν ή ΑΕ 
Φ·^ί τ$ν ΑΙ* ί) ή Δ® irgk τ$ν ®Ζ, >} η ΔΕ $ 
ΖΙ -ar ĵ rijv ΖΗ. EVe) 5$ avatrat ul χνλινδρι- 
x«} exsTvat εκιφάνειχι τδ νττί^βλιχδ ςβ̂ ίδ εϊήν 
teat, teat δε $  tv τφ όρθβγωνίφ trαρα/ληλο- 
γρχμμφ n r χγμίνχι βόθεΐχι * Ε*ς/ 5ή ω$ fa 
βολιχόν ςερεον κρος τον εΐρψενον Κύλινδρον ,  ετω 
τδ ορθογώνιον τρϊς το είς αντο εγγεγραμμένου 
τρίγωνον. Α'/λά τό ορθογώνιόν εςι δινλχαΊον τδ 
τριγώνχ, agx χα) τβ ζερβόν διτλάϊιον τδ Κνλίν· 5̂ 8 (149).

*49) Λ*$ δ *\Μφ«»ιι* η «< τδί ΓΙ ττ$ος τδ» it
*δ$ 22 , »r«s δ τρος ΖΗ' $ κς δ ivitfivttx δ ** 
τδί Γ/1 (ι?Γ<5#ς)ΐί Ί/Τή τ% it, Τής ΓΙ) νςόςτήν i-rtvxmau 
τ<ν **, τής ξΛ , «της ί ξΛ ? « Ζ1 τςος το & ττιΐ 
iv iv itat ift f· r f  ανη\ογ(φ ο! «γκ'μιιιαΐιίτιν Ίβοι,
« ί*  «ί >! irttQ&m n « ίκ  τ«ς Γ Ι tttret τ«ς ίτιν&νΐίας τ«ς 
i t  τ ή ςΓ Λ τ (ό ς  τδ» ΰ  τ^ς Ζ Ι  μιτχ τ«ς ΐχ τ^ςξ/}ι «της



xeeeevsenx *4>
H O ' P I ^ M A  A'.

Aiutpiffti apx rb υνερβολικίν «ept&v, οτερ 
ϋνίχειται τφ εκ τt όρδογωνία ©ΔΕ A κυλίιδρφ) 
ήτοι rb εκ τ« χωρίο ΔΓΚΒΑ άσσογεννωμενον, 1- 
#ον εςϊ τφ Ιποχειμενφ Κνλίνδρφ> vftoi τΑ i# τού 
ΑΒΚΓΔΕ ςερεϊν ,πλήν τ3 ι« τ3Δ0Α Ε Κΐ/Λ/V̂it* 
*5/ν ΙίίΡ τφ εκ τδ Δ0ΑΕ Κυλ/ν^φ. oVevTtof 
Si ^ τί eVf ŷ μέρος τβ ε/ρψενχ ςερεου, τΑ ατο- 
γεννωμενον δηλονότι εκ τού χωρίου ^ΓΚΒβ iV i* 
τ«ι icrav τφ ύνοκειμενφ Κυλίνδρφ τφ ίτδ τδ όρ· 
Βογωνίε γΛΑΒ γρχφαμίνφ.

Π Ο ' Ρ Ι Σ Μ  A Β'.

Κα) τά τβΐφδ* τροτφ εκ της 
των ΔΓΚ Β® , γΤ Κ Β β  άπογεννωμενα qtptk > 
!<rm/ τρδί «ίλ^λα, ω? al Δ ® , y/3 ακτίνες 
των εαυτών κυκλικών βάσεων. Β/σ) γάρ εν τφ 
αυτφ λίγφ οϊ υποκείμενοι αυτοΐς Κύλινδροι, οϊς τά 
εΐρψενα ςερεά εξισϊται, τβτ εςιν iv λόγω συγ-

 ̂ Ζ Ι +  ξ Λ τςοζ 2ϋΓ<4* <?Β ♦ Λ»ί «ί anruvai at
xt>\tvSflKCt) i'rtvimat r i  irttfoVtuS ςιςιο or̂ oj «»«>«$ τας «τ<»«νι/ας ri i* rS opSoyav/e <ύ%Λ& xvTJvtfit, »r«$ iv&aai *t iuStfat r i αντί o(5oyavls ^ 0 5  άτα· αας τά$ tv τ<ρ Tiiy«v<o αυςτοιχέοας * τϊτ ifi το 
ifioyJviov *(ος το τρανόν» s i ’fact το oî oy««ov#V» ίίτλ«'<πον τ* Ti<y*o'v* κ,τ.



Χ Μ 9·Μ Μ >

Μιμίνφ , ί * τ ι  τβ λόγκ των ί^ων ΔΕ ιτφ γ Α  
(ο{ τ$$ fatv β.. «ντδί τφ MXiT&TCO&aTi ΛΑ κ$ς  
Δ Ε , >} τφΑΑΕ Ισογώνιον xphrb άνϊτηςΑΕτβ- τ ^ « Τ 'ω Μ ν C 1 τ “  ϊ #· ) ) * * ί  τ β  λ ό / β  Τ β  « ιτ δ  Α Ε ΐ Γ ( ΐ 3 ί  
Ti «Vi ΑΛ. Cfdtv tfoh ως r i ê ay&JWflV ΛΑΕ" 
ir^5 τ3 wprfymw ΑΛ (#«τά τήν αυτήν) v) m  
ή Δ® γβ -

n o ' F U M A  Γ\0*V« *άν ή AE $k μι#*} τινά fra dfcv,\tit 
rk A l , Ι Α , Λ Η , HE kt. i/«/pt&|, α’^/τω ν των 
IT , A y ,  H M , Ε Δ  χτλ. χαρχΤληλως τ%ά<Τψ· 
χτωτω,  £ τεταγμενως txi τήν αυτήν ατύμη-τω· τβν, κ«τ«χ$*/0·ων των.ΓΒ, y|3, Μ Ν , Δ®, ΠΡ, - τά tv τφ χεξίςμφε&αι τδ ατυμττωτ/κδν χω^ον ιτ<φ) τήν ΑΒ ι’* των μίρων ΔΜ Ν® , M y j3 N , y T B i3 , ^ τ3 (ίτεψμηκκς ΓΚΒ απογειωμένα μό̂ /« ,τ3 ολικπ ς^ ί5 , ετεται afafam  1τ«. EV*) τά βλ/xi *χ«Γν« ςεριάείσιν ως ακτίνες των 
βάϊεων, «ί ΰιαφοραϊ αρχ ΤΒτων ίτονται ω? αί £/α- φββαί των αχτίνων. Α ’/λ* alralttoiv frai «?λή* 
λ«<ί, ΚφχεΤνα «f«.

Π θ ' P I S  Μ  Α Δ'.r *■ · · * -
Ε«ν «f« ΰλίν,τβ χωξίον το ΰφ' ·λ>)ί τήί Τ* 

χόβολης, ^ βκ«τ*̂ «5 των β/ί απεψν <&$οχγε<&αι

*5 °



aiSWf m g i

mpimv αο’νμττατΜ περιλαμβχνόμεΜ, vepi μί· 
αν τ& άτυμττύίτων, ήτοι ιάν το Α02ΠΔΓΚ 
ν6ξ) τήν ΑΒ τψ αχδη , rb ivrtuStv αναφνομε- 
νον qtptbv frrra» μεγεΖας dxsipa. Ε*Tt) γάρ της 
ilt άπειρον προαγομενης ατνμπτωτα Α02 άπειρα 
μίρη ϊ?α τοΤς ΑΛ, ΛΙ χτλ. *ε(ϊεται, οΤς /re- 
ρ&μα μέρη τδ qtptH Tara άϊληλοις foe 
r« · xrsipa μεγί^ας αρα τΐ ίκ τίτοον Τυγπείμ*· νβν «ριβν.

Τ Ε ' Λ Ο Ϊ

1ζ* ?Ci> K u p m u p  itpayjMtftias*



Π « ρ o g « μ α τ ct.
XtW . ζ(χ» άντ 1 Μ γ»

3 9 2t?w Zm8 1 8  'Τί̂ Ατάτω vtfQwnfotA
3» a ffto τψ fcrov τφ
— at otrZfaora ctotrSijWe
3S 1 3  ηγαμ imv rvrw jtfm
δ9 as ·ηταμγμίνή πτχγμί**)
6A 3  η&μ'κχλη χχμπύλη
76 1  τψνένΐζ TiftvaVijf
93 * · Τ$Τ* 8X1 tar Ιϊΐ
99 2 β ammipimt avx/«f̂ tvw>

1 1 8 ι Ηίβα
1 2 1 at ■ κχταφοξψίνΜ παταφψμίνα*
* 3 3 9 «mttsutfoq ώτίΜίμβνηιβ9 4  dff) h i

Τ α ν  >ίΡ9ΓΡβ, ΐ)petuffauv.Σιλ. ?ίχ. dvfX dvdty.»9 4 ΛΟίΜ? MVfi*3 1 *** . Mτφ— 7  9*t*h» iifiLnrrii&u
as 3 % dvo το j£ itro re 2  •’ΧΐξϊύχΟί— >8 λ»ν Aoy*
29 1 $ **.$¥17* 4  ra» fiwiTv88 i toολο* JiiAoxrl98 3 Afliriwre λ#φ$ΛτΛ**β 1 1  8Μμι>
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