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β οζτιχως μαΤλον ηπχμοι δοκϋ
πίΚξύς> η οξ&ως επε<τχωφ$τα{ 
xgjj δικαίως y το, τςος τύς in 

ύπο%έ<ΤΗ Φιλοσοφίας έπι &ύξθς τάς των 
iv υπεςοχή δυνάμει πζοσιωτας*
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Π Ρ Ο Σ Φ Ω Ν  Η Σ  I £.

λα} έπιτοξεν&έν. Key χίε 'Κφιππος m · 
λως, είμή ά?λως επ) τω (Τκώμματί ένα- 
ςεϊτα μένος · ©V> t o  tiMvoy $η&εν SiV 6TL- 
3ε£ς «V/V, εκώοις έπητιάτατό. [ [Φιλοσό
φων μεν γά ξ  επμ!^ε?λομενω> επατα πξος 
ηίονην Η^. ̂ ν  ujjkp ρψςώνην τα βία την 
τοιαντην άγαάί$#ΰ®φ.$ατρι£ηντε προ-

<?ε$ξοίαν, κατ αύτο "Mj τατο τα  της νπο- 
χεσεως ϊρρ&τε ύπεξεςη y το όχη
μα &εψεν?(μ. - K S f μάτην ctgu, ^<9·*

μηΜτην <φχήν Ιτάξίενομ φύίτιν εςϊν εχο^ 
Το SeatirBcrtov χρήμα, ως άξα %oy παξον, 
&αβεβΧήται* ΠροαΛξαμενης $ε τα£έ?0ιςα 
9$ λυτιτελεςατα, αύτοϊς τ  εκώοις των 
Λννατευοντων οίς αν&υΐγένοιτο, qg) Μαν
τών, το7ς ίίΤλοις, xfr&g ενλογως Φιλοαο- 
φιας κατ αίτιάcrsTcy. Ού γάζ αν> άμη

' Μ$έν γωνίαπα kaSr^^^cy $έίν αύτην οίη- 
rerof ο τοι3το(, η Ινμνχοΐς ζώσαν κατό-

ξ*>ξΰχ-



gMpfc&ctj· Κctj Tv) μεν άπαχάευσία, 
aygoixia, όποίποταν ε&ελοι πόάας ερ- 
7T&iv> επ'ά Μας c£&va\' fΜ ο εν αύτω άιαφε- 
ρον> «  καθάπεξ τ£ καρά τωλςάτωΑιος,
. . . . τοίυτης Tsotactj μζν etyijCt)̂

Iluactf άν&ξώπων άγοξοη, κτ...................

τγ) άε > ίτε εΰρέίαν τινά, £τε λεπτήν άλ
λην πάροδον &ς τον Stov άπολελ&φ&αιβ 
μονήρη ο οίαν αυτήν ά, μονότροπον9 αφανή- 
τε κ, αϊτόν % άπυτον λαν9αν&ν * % τ} άΡλ’ή 
εξ άνθρωπων yevsc&af; γήν ά?λως εν εξό- 
δοις νμνάο&αζ αξιόχρεων §<?uv> qgj εν πλα~ 
τάαχς παρρησίαν άγαν, ^  εν πύλαχς Δυ
νατών παρεδρευ&ν, ώσπερ άχάομεν. Εϊτι 
φασίν εν εκείνοις τά Λόγια. Ά?λ' ότι μεν 
&τω περί τής Φιλοσοφίας }<gjj των ταυτης 
τροφίμων τινες ύπ&λήφασιν > οϊς £δε μετόν 
αυτής £δόλως, £δε μείννοα ως εοικεν άξιον, 
&αυμάξειν £ χρή > Ούδε γάρ9 «  w  όμ-

33  μ*
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μα φα&νον ηλΙα> ύπο γην οίς το διηνεκές 
καταδεδύ&αΐ) μηδέν εδοκπ ̂ διαφέξΗν δϊς 
ίμματ' χκ ίνετιν χδε νχς, &αυμάαοατις 
αν* Ή δε Φιλοαοφία Των χτω γνώμης πε* 
ξΐ αυτήν εχόντων χδέν ττξοτιμωαα9 μά?λον 

' δε της άνοιας αυτές οικίείξχσα, *(#) 
Βασίλευαν zrpianai 3-αρρχντως, t(cy Αυ· 
νάταχς, κομ ”Αξχχαι * τοίς μεν ευπταρρη- 
σιάτως &ί τάχα πξοαομιλέσα^ τοίς δε $}ς 
δέον τα καθήκοντα υποβαΤλχαα, τοίς δέ> 
χρμ είτι των πα$ αυτή χςησίμωντε κρμ κα
λών φ»λοπονη&οίη9 άνατ&£αα tSto *αύ· 
τοίς κα&οαιίσα, ως ίεξόν &vcu σφίον 
τον πάντα χρόνον διαμενον Άνά&ημα. 
Κ ctj πξός π ο ah ο δϊος Ορνις αείποτε τοίς 
τχ 7*βίς'

Μητ* ΐφ?ζομώίΐ κξωζν Κοαάςνζαύ κοξωνη

μηδέν ολως επις^εφόμένος. Ή μεν 5ν
$τω. ΣΤ δε ΗΓΕΜΟΝΩΝ ΚΡΑΤΙΣΤΕ

W
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Pigjj ΜΕΓΑΛΟ Π ΡΕ ΠΕΣ TATE άποδί- 
ζη δήπχ ΗΦι τον ανόξα qcy τον ’'Οξνιν τχ 
Θέί, τον αίτιόνγε τό πίερόν παοά ΣΕ 
ί&ύνοντα. Key Φιλοσοφίαν εν όϊ^οτι $ια<τ· 
μενήι την εύ&νμως μεν προς τω Σ  Ω Θζό* 
νω πελάφσαν, των όέ γνησιωτάχων at}~ 
της γεννημάτων, εντι το$ε τό χαςιετατον 
ΣΟΙ προσάγχταν^ n&j τω ΣΩ ΠΑΝΕ- 
ΚΛΑΜΠΡΩ ΟΝΟΜΑΤΓ καταγλαί 
crcu τχτο Hey καΤλϊνΜ) σεμνόν εοόντε

εύπρεπ έτερον άποφήνοα σπχόάφσαν. 
Ίϊπχ&άφ γοίρ χχ εαυτής ένεκα μόνον * *- 
&ε γάξ τπάνυτι αυτήν τής wap άν&ρώπων 
χρεώ τιμής *

. . . . φξοΆα TeTifiritBctf Δ/ρί cutry.

μαλιτα $ε των έντευζομενών τωόε τω 
πας αυτής ΣΟ Ι πξοσαγομένω ΣνΙγράμ~ 
μάτι. Ούςπερ ήλίκχ όή τχ ΠΡΟΣΤΑ
ΤΟ Τ τυχέίν αυτό κατηζίωτοα εννόησαν*

a 4 ^ας7
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τας, ^  xdh ο, τι μη σεμνόν, Hgjj 3ιαφε~ 
ςόρτως τίμιον, ^  κοίλοι/, 9(g) συμφέρον 
τοϊς τηλικύτοις 3-έμις avouf 3ωςοφορ&<&ϋυι 
W  άνατΙ&ε&α\ y ie01/ ρομίσαντας ngjf πε· 
π&σμέρχς, πλείονα μέρ είκος περί 'αυτό 
έν3$ίζε<&ουι την σπτχδψτε qcy πτξο&υμίαν, 
άντι,άσιον 3ε τη πξοΒνμία qgjj τη σζτα- 
Sfj καξπώσε&αι την ωφέλειαν' Tot 
Τ5< καλα, άει μεν κα&εαυτά καλά, μη- 
3αμη της φυσεως έζιτάμερα * έπ&3άρ 3ε 
9(ομ της παρά των εν 36ξη ng) όυνάμπ κα~ 
&ετωτωρ άπο&οχης άζιω&η κρμ επισυςά« 
σεως, καΤλίοράπως κξίνεο&αυ φ/λ«* %cpj 
το πεςισπίδατον πξοσκτησάμενα> εις χξψ  
σιν έλκει τύς ζτλείονας * τη 3ε χρησε* η 
ονησις ε&έλει συμπαρααολχ3·&ν * ο το 
μάλιτα ετίν, υπό Φιλοσοφίας πα$ άν- 
&ξωποις επιίημάσης, σαοπχμενον. Τί
το μεν $ρ ωοε προς, το παξόν ονοατό ΣΟΤ

η βελ- 
ι
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ή βελτί?*) Φιλοσοφία ΥΨΗΛΟΤΑΤΕ 
jgs) ΓΑΛΗΝΟΤΑΤΕ ΑΤΘΕΝΤΑ. 
Εύπραγχτα, ςηλονοτι πα^ά ΣΟ Ι, κ&! 
υπό τή Σ Η Γι^οςασίμ σεμνυνομενητε 
κνα'Μ,ν:μίΐ)] εν εύίοχιμωτέξω τω %ήματι. 
Μ  μεν ου, , yaj{ τχς Ιίίας εαυτής χαξπχς 
&u Σ Ο Τ ποΡλοΐς iπιοννιςωατατε κ& επί- 
χοιιχμενη, ως αν y τοις εξ αυτής ωφελεί· 
<&ajf βχλομέιοις μάϊλον ονήτιμες. Ή 
πταρα ταυτα , qcy εσμόν ζτξο<τετι μυςίων 
άγαμων ΰίΤλων, άμφοϊν τοίς ’Έύνετιν , εξ 
ωντε εφνς > τωγε Ήμετέξω φημι, ωντε 
άρχ&ν ελαχες, τω των γενναίων Ουγ- 
χξο&λάχων, παξά τής Σ Η Σ  ΜΕΓΑ- 
ΛΕΙΟΤΗΤΟΣ ήχοντα, τον μεν xabc- 
ξωσα. yiyvfie qcy φαιδρύνεται, τον δε ^  
ντροσημαίνεί άπομαντίυετομ. ΣΟΙ 
γάρ άπ ο τ£ πανευχλεετάτα κα&’ ή μας 
Χ&ί ττες&ήτν των ΓΚΙΚΑΔΩΝ ΓΕ-

a 5 ΝΟΤΣ,
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Ν Ο Τ Σ, Αλ της χςυσης εκείνης τω ον 
rt agji &εοζτλε*κτ8 σ&ξάς της εκ το<τχ~ 
τωντε Η#) τηΚικύτων ΗΓΕΜΟΝΩΝ 
ορμωμίνω > όπως Α* άξετην Πατρωαν 
η$η, Η&) ΪΙαππαραν, ^  Ώροζταππωαν 
&η, Κ&ί ίτι ΈΤξος, ώφλκτκάνετο τά της 
'ΰταξελ.&ύα'ης επί ΣΕ Δυνατείας, άΤΧά 
Kg] Αα το πτερον των εν ΣΟΙ Έτλεονε~ 
κτημάτων πτλη&ος *(&) μέγεθος, άξε· 
της ητΊον ίίίας, η προγονικής, γέρας 
εοικεν izriSoaSsvS'rjVon το Ακαχοτατον. 
Τ εκμηρον is , on τέ Έτανενκλε&ςτε κα\ 
άζιαγατως την $ε την 'Ηγεμονίαν το Αιί- 
τεξον η$η Ιθύνοντος 'ΚοιΜμκ ΣΚΑΡΛΑ
ΤΟΥ ΒΟΕΒΟΔΑ τ 8 Σ Ο Τ  ΓΙΑ
Τ Ρ Ο Σ , άπο της επικηρ* ταυτης Ά ρ  
χης, επί Βασιλείαν α?Χην μετακλψ&έν* 
τος άκήςατον αιώνιον, πζος ΣΕ κομ· 
Τοι ζτόρρω των ΒατιΧείων αφεςωτα, ο&εν

ως
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ως άπο πηγών ctj 'Ηγεμονίας vctotv ζτε- 
φύκΛϊΐν y από της ττξώτης οή δεύτερους 
πξός ΣΕ Φημι το πκήπτξον της διάδοχης 
περιήλ&ε, τδ Βασιλέας ΣΕ Η3λ κατάχώ- 
ξαν μενοντα πζοςησαμένα, ως τά μέγι- 
τα ίίτω χαρΜ&α\ τω υπηκόω foySint 
νομίοαντος* Κύτος γάς των εκ τδ πζίν 
ΗΓΕΜ ΟΝΕΤΣΑΝ ΤΟΣ φόντων ού 
μόνον γενέ<τ&> άϊλά xg\ άξετη ο πλωτός 
ΚΡΜ άζίςος γεγονώς, επί τήν'Αρχήν πξοήχ· 
&ης ίημαϊτητος, πριν ή κωμάτων $ηλα. 
ά?\ ψυχών τε καξίιων όίξζας πξότε? 
ξον. Kaj το μεν υπήκοον απαν επί ΣΕ 
ίτως αυτίκα επεξλεψεν'

S O T  ycc$ επί y \d a νης γλνν.ίξΐω χό&νσ# ί.εξσΙ& *

ctf Χάξίτες'
Σ Ο Τ  t W εκ ςόματοε §3 μείλίχού. Οϊ &τε λκς}

Uot>T(f i7r) 2  Ε έα>ξ&ν $ΜΥ.ς$ςοντ# &£μ^*ς.

Π Ρ 0 2 Φ Ω Ν Η Σ Ι 2 .
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ΚασιΧεύς δε το7ς σύμφωνη q&j ψν%η κα) 
γνώμη, τον ύφ* δ αρχ&αεν ούιτψαμί- 
ιΌίς> κα) μάΚα ηδεως εζτενευσε» Πξά 
δε τδτων θεδς δηζτχ τάς μεν τδ λαδ 
φνχάς ας συμφωνίαν σννηγε, τψ δέ 
καςδίαν τδ Βασιλέως ας συγκατά&εσιν 
εχλινεν» α τδ μεν την φωνήν, φωνψ α- 
vobj Kvgix, τδ de τψ καξδίαν βνχαξί κα* 
<&λι τδ θεδ ώμο\όγητα\* Κα) ταύτη δν 
κατά 3-άαν μοίξαν πξοδηλως ανω&εν τδ 
κζοίτχς ας ΣΕ  ττε?ιηκοντος9 άπδτώνεπϊ 
τω ΠΑΤΡΙ δακρύων 9 επί τψ  πεξι τον 
ΤΙΟΝ χ&ξμονψ) εκ &$ίας μηχανης ά- 
τεχνώς απαν το δράμα με&ίτατο. Key 
δ μεν επί της Άρχης κατέλνε τον βίον 
εο&λώς, ο'Λδ* άντασήγχ 9 ώς τοΤς Invert 
το7ς εκάνχ'Ίχ \τδ ττροσεχδζ ταξακολχ&ψ 
σων> κα) τδ λαπον εκανω ενικατοςδω-

\<των,
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σων> xctj την ευδαιμονίαν τοΐς άρχομε- 
νοις έτισφξαγιχμενος* 'Aματ? τω μεν
ctS'kcv άζετης εντάφιον 6 Θρόνος κατεςη, 
ΣΟ Ι δε άρτης κοή δόζης πξοοίμιον' ης 
επι ίο πέξας κα) την ακρότητα τις χ συ- 
yoga εκ^υμως έλαυνοντα, τον εκ πξώ- 

'της άφετηςίας χτως εύτυχχς οξμηόάμε- 
νον; Α?λά χωςοίη σύμφωνον τοις πξοοι· 
μίοις το τέλος Τ *Η Λ Ο Τ Α ΊΈ  m  
ΘΕΟΦΡΟΤΡΗΤΕ ΗΓΕΜΩΝ, *α)

■· ’  X '  * · *

κατευ&ύνοιτο διά τάσης άγα&ης χοή βχ- 
λης Ko0j Τξάζεως προβάχνον ΣΟ Τ  το 
αγώνισμα. Kctf είης άχξι γηξως επι τ9 
'Ύψηλχ Θξόνχ ύφί ης τεταξα) πρόνοιας, 
επ εύκληρίμ των ύτό ΣΟ Τ  άξχομενων 

χριζόμενοςy παρόξυνσης μέν ΣΟΙ της 
Θεμιδος, συν&ακχσης δε της Αίκης\ τχ 
δε Νόμχ άά σννόντος, naj της επι Τχ-



των απάντων εφοζ* έίκψ επιχα&ημένης 
Φιλοσοφίας y παρρησίας παςά ΣΟ Ι άπο· 
λαυύσης^ χα) νόεντι μαΤλον σεμνοτερας 
υπό ΣΟ Υ  χαρισάμενης, η συντέλεσης 
ΣΟ Ι εις σεμνότητα.

ΤΗΣ
ΥΜΕΤΕ’ΡΑΣ ΘΕΟΣΕΒΕΣΤΑΤΗΣ 

ΤΨΗΑΟΤΗΤΟΣ
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ΠΑΙΣΙΝ ΕΛΛΗΝΩΝ
\ . . . . .

T O IS  Φ Ι Λ Ε Π Ι Σ Τ Η Μ Ο Σ Ι Ν .
<ee ggBgggβ »
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Ito επί τα ύμοίς ΦιλόβτοΦβμά?» 
τοϊς ομογονενι των α*β£α*ων οδοποίνι- 
σ&f χπ&% προξλομονβς, είκος ίώ «6- 

%υς μετά τα Δ<αλεκτ*κα, ngtf των Μα&>ίματί- 
κων καταβαλεΓν Ιπ̂ '&ξνισ&ή Στοι&αων τα ,3α- 
σίμωτατα* τβτων yaV avtf6 eia ποίλοη μα) <p<- 
λοσοψία̂  ̂βδε ττ̂ ωτων αυτών 6ατ^ων &εμ̂  
έπιβοάν&ν. Κοή μα̂ τυ̂ εί τω λέγομαι) Ηοό- 
κ^ατ^ μα), τον ωσ<ν άγεωμετ^τοις πχς> αυτόν 
έπ άκροοίσα mono, μν) πγοσιεμο>ος, v&j Πλα- 

• των ό εκώβ κα&^κτνί  ̂τα? Θν̂ α? W  Άκα- 
&ΐμία£ κατα των τούτων επιζνγοίνχς * τα ναυ 
if, m  eis το β̂ αρζυτατον, ώ$ £ττο? «Vf/ν, των



έζ τϊς περ\ τΐώ φυσιν μάλιςχ πραγμχτάχς, 
έπίΜμονως οίοντε καρπέ^ μελίτωμα, ο μν} 
προς τΙν) Μα^ήματικΐω ακριβολογών άνχφε- 
ρον cU ΤΛ χμμχτχ, ϊ&Ι κομιδι τοις πάσιν ομο
λογείτε άμ-όχανον.

'A7k' έζΒ/,σομά'ω τοις φιλοσοφίας Ζηχσω- 
τ Οίς τΐώ έτως άνχίκαίαν &σχν Στοιχάωσιν, εκεί
νο Μ προσόκαν εδοξε προ πάντων σκοπεϊν, Ο
πως μοι κατά σκοπόν προβέσετε το ΙγχάρΆ- 
μχ* οίον δ-Αλονότι των Νεανίσκων τοις φιλεπι- 
$>ίμο<πν αυτάρκες τε εσε&αή> χ#Α προς το πο-  
&βμα/ον σνυπελέσαν, w επιτομή τινι, αττε^ίτ- 
τω αμα, τ ί  at/rtf W  μ̂ δα) αϊδεέσνι, τον α*ο- 
χ^ών ottJrofc Α^εξομα/ον * « ί  μ*ίτε τω πλατύ 

...ψϋς διεξόδβ άποκνοάσαν αυτές οντώζομονχς, 
διά πάντων afav, οτλ μ ε̂ον 

τλ? , £ixoV εττ«τ<χ εαυτών τ άν
. £σε&ε παρατολμαν, άτι α7λ.ο τάτων πε
ρισσότερον ο . πάλαιτε ό κχ& αμας cv τοις 
Μ α^μασι προΐωεγκε χρόνος. Δει γάρ άτεχ- 
νως έ πάντα οίμε παρά των αμας έκδ&χε&ε 
διδασκόντων,, μν} ’̂ cv ακροατών τά£& καταγΑ- 
ράσκαν πχρ ολον οάρει&ε τον βιον aet παιδο- 
τριβ&μψβς' άΤλ! ίκύ&ονπβ τό εις mwiv cv- 
δοσιμον αυτάρκας λαβόντας, λ&ί κα^άπερ

Άετι-
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ΆετιΜς ύφ' tiytiropt τω τεχίντι οατον άλις π]ε· 
ρνγίσχντας , tyy αυτές ον $έοντι τω 7ηερω 
%pti&ctj &αρρεϊν , προσωτερωτε κατά βραχύ 
της νεοττιάς άναίοζ&ν έπιχαρνντας, με- 
τεωρότερχ πέτε&αή* Τέτο <$ε άρα βέλε&οά· 
μοι δοχεί Η&ή η καλαμονή Σ τ οιχάωσις * β£α) 
#/&.’ ιί των άρχιχωτέρων έφ* έχαζβ γνωσεων 
μα&ίΐσΐί βσα> εξ ών επ&τα τοΐς περι ά̂λπ&ν τε 
αύτάς μετιώχΐ κατά το προσνίχον έπιζα· 
μονοις προαιραμονοις , ώ$ I# σπερμάτων 
πέφυχον άποβλαζάνβν έ των τελεωτέρων/ε 
άΰροτέραν χαταλνιψις, λτ7λ ο/ &«νο<£ &μμ-  
μβ7τωί ύπελάν^ανε n&j υ̂ω&λΥΐ7τ]ο»

Ύαΰτ βν σχοπβσιν εκ τβ  έψεξες αυτίχα τον 
νβν έχεϊνο ε/ογβ ττε̂ Ι rifc O 'uyyf^iii. Ποτέ- 
f  ον ποτέ Λμβνον evt 5(gyf TTf ος τον σχοπον ciw- 
τελέζερον αυτές Ιξ έαυτων άναβαλε&αή τίυ) 
orροκαμονίω σιωχρτυσοη Στοιχείωσιν , α ^ Λ  
«rfltf* α^ω ν σιιοε^ΛνιΤΛμοή#, ί  οϊίώ)&ε£,
$ις ον όπως ποτ έν ταΰτα συμφύραντας * εξ 
Λ&,οτ̂ ιων άλφίτων ον 'ώιοας μαχτραις άρτο· 
χοπ&ντας, ν&ή μνιί’ £$, ε/ rtfoo*, έλνιφ̂ Λ 
ζτνιρας τά άλφιτα είλιχρινως μνημονεύοντας* 
ΐή τινά πο&ον των άρίζων, ως άντις είποι, 
των ον ταύτνι τίϊ παλοάζρα των Μαγμάτων

b μετΛ
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ΤΟΙΣ ΕΝΤΕΤ α  ΟΜΕΝΟΙΣ.

μ£τά κλεας πρωταγωνιςεϊν είληχότων άν&ελε- 
S'xf μά^ον, τον νίμΓν τδ έγ χαράματος προ- 
ςάτία) αμα ηγεμόνα έσόμ,ονον; Έτη πολύ 
γαν Thu γνωμίιν ταλαντώομοόοις τατι ονίκα το 
δάότερον, νεανικωτε$ον δηπα δόξαν το πρώτον 
η άσφαλεςερον * χςμ πρός δόξαν μάΤλ,ον τΐώ  
παρά τοϊς ποΆοϊς (a γάρ μη φαιΐιυ τοϊς όλι- 
γοις.) η προς τό σιωοϊσον τοϊς οντώξομονοις το 
πλέον βλεποντος. Εί yap το ανταργεϊν πο
τέ μικρά πρό&ον ημϊν παράνητο^^ \cM χα& εαυ
τός παρά&α\ τα πρόσω γίνε&α^ ά^ά εκείνο οΓ- 
μα\ μανΰάνοντας δεΐν, \ί τον έπιόντα ναν ιδίαις 
μελεταις καταρτίζοντας χ&ά προάγόντας' ως 
έίτις εκ γειτόνων λαβών έμπύρώμα , υλίιυτε 
τϊώ προσφυως έχασαν περί αυτό ά^ροίσαου επι- 
νησας, ΒΪτα πνοαϊς διαβριπίζων ηπιωτεραις μα) 
Thu dpxhu, κατά βραχύ δ7 £πι τό άκμαιότερον 
προϊάσαις, εις φλόγα dpaj τοϊς κατα μικρόν 
τέως προ&ηκαις έπιχαροίη Thu αύτω προς τας 
χρείας υπηρετησασαν. Διδάσκοντας δε, x&i 
τοϊς αίλ,οις τα φωτός αχ όπως, άΑά  W  τδ 
ίίς φαϋσιν οναπσαταμονα έλαια μεταδιδόνοη φι- 
λοτιμαμονας, ίπάναγκες προς τας , ωςε πι- 
πράσκαν άφΰόνως έχοντας , ανατρεχβν * η 
κίνδυνος εκατ&ρας w τω σκότα άπολ&φ&ΐώαι *

μνί-



μ'ΑΤΓοτε γοίρ βχ χλιζ m , ώ$ α^κετβν ν^ί νίμΓν 
(  ύμΓν τ «  ένανσματο?;

A ^ cô t S έδ' vj των τοιωνίε M α λ 
μάτων το/α^ε, ώ$ τταντι τω ββλομα/ω εκ τ «  ρα- 
S« o' αϋτοϊ£ έταν&α'τείν ε|εΓναΐ, Κ3Μ *<ίτοί τοϊ£ 
καμάος ετε^ατηα 7Τ?ύσΒπιφο?«ν  * ιί yav με- 
&α£>μο£«ντε, 7Tfος το ^οκ£ν μετατ&α'Ο/ οτω-
rav έτερω£ Τα κείμα/α. Τ α  μα) ya'$> α ^ α  τ%  
φιλοσοφίας β$α έξ οί^λίχς τα  πο?&χ τ ί ί  έτπ- 
πολχζ&σς χύτος χςχτβντχ σχλώόμα/χ, 
ονδοιον αν τω μετιόντι, πλΥίξώσΜπα το α)- 
£εον, το' ττε ι̂τίο'ν χπο\&χ&οο\* τον με*) 
ΐί^μο'ν τ «  Aoye x/̂ M7nf έπισttu«g>o/, τ/α) 
με&ο^ον 5Τ̂ ο'ί το' αμβνον ^  λικπτελ&ε^ον μετά- 
διοατήσχ&ιοοι* Έφ' οϊς ^  τοί μα) σχφέςερον τυ
χόν έκφ^ασ-ο/τε ί£ ίιαλδ&κα'ναί, τα' έττε|ε£- 
yxax&ooj λε7τ]οτ£ξ>ον * i@Lj 7ϊί?ιν o&tvSv λ^ οο&Γ-·' 
vof» ^  <£ο|αν a ^ iw  avTft^ayaysrv * )£ αγ̂ ο' αλ- 
λ »ί a<B7aVa<&af, ^  τ /w) μν} Μοκέταν a&STvicraf, 

το' άτιπίπίον ώ ε  t? ω£ε α π έ λ λ α /  κ, αττο- 
xqivx&cq tfiafs kitmiaû  χ^σχμα/ον, Γεωμε- 
τ§>ία £ε ^  Ά^&μνιτ/κ# ^  τ α #  rxvrcu$ ομο* 
7ν(οιςτε χ&ί σαυνοίοις, τταντα ϊοί%μΙω ε%& ^  
μετ^ον ο^όν* ε<ρ’ οί$ ^  fl-eflruya* το' ^  f**~ 
τ χρρα&μίσαι, %οί#ι$ τβ  ΐΓχ#χλυμΙ&χ&χίΐΡΐ

b α των
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ΤΟΙΣ Ε Ν Τ Ε Τ 2 0 Μ Ε Ν Ό Ι*

των α/ χΰτχϊς διδχσχομονων το έμμελέ? τε >(<skf 
ονα^μονίον, αν^>ο'ί αν «>ι Τβ α> ταυ'τα<£ ^  μβ- 
ναις χπχν το' £&υ κχτχτετ^ιφοτος τχΐς ε%εσι* 
το δέ έπι τω δοξοη χρχτι \αμ αυτόν συω}ελέσα$> 
των ευτε «αλω£ jguc&aj δοχβντων κατετπ- 
%«£εΓν, «αν έπι το χχοσμίτεξον μίΐχπέσοι πχζ 
έδον Ti&c^Of, m αγαθέ νδέ σωφρονος.
„Το' yo$> καλών α?μο<θα), κ, εχον ευ, λυαν έθε* 
„λ « ν  κακέ, ών Τω &*<μονίω etgtTMf Πλάτωνά 
ως άγε μεθα^μο&α) ετι μίδα) χπν\χές έδ* 
οίμβσον φθε/yoiTO, α ^ ’ εί μνί >£ ε<$ το' εμμελε'- 
5έ̂ >ον ί  7Tflv, *, μβΛκώτε^ον μετχβιβχ&ώΐ, 
#τω$ αξιον ττο/^8 τιμαα&μ το' efyov* ο>τε πε$ 
χυτό αηαδχσχς «κ οιΤ ε/ κα/οίπτβ&αί τ&υ to ty  
ραίίω? α?τοφ<ίΖ>ξεΐτα/ * „τί ya? Μ τίίΡαν δις (το 
„ τδ  Σκυετί» φανό/); μχ/kov δε τι πχξχτίκτ&ν 
»δ& VGM &βτ€?ον, Ι|ο'ν ε^«ν το' τετεγμα'ον;

A uth προφχσις διχαίχ xgj εύλογος > 
χα]& πχσχν μα) $v, &S δίντις άποι πξχγμχΐάχ* 
χΊλΙυα φιλόσοφον > διχφεροντως δε έπι Των Μ α
θημάτων ya/oiTO τ/ίς έπι το γρχφ&ν όξ>μϊ\ς> «*  
τ<ί τα^α τα' l^ys το' πχρδν πεφχσμονχ^γινω* 
σκόμα/χ̂  πχ?' εαυτέ των εις χυ&σίν τε
rlw έπι τό κ£«τ]ον βελίίωσιν φερόν]ω\) τ%ς ε|εω$ 
νίυττό^τετινα δ/σονεγκείν ^  δ/ιμοσιενσαι, α τ*$

χΤλ,βς



T O i r  E NT ΕΤ 5 0  ME NO IX.

a/&.e£ οίγνοβμονχ τέως έλώ&ανα/. Ά /λ.’ ως μα) 
χαλεπόν το τνίς ύΰρεσεως τβτο, ο<τω <)ε ασανιον, 
)£ αυτοί ^λδσιν οί δια χρόνβ, ^ μο'λ*£, έπι 
ολΓ/α<?&μων ύύρετομ τινων >ιμίν αναττεφ&υοτε?* 
β ί αζόμε&χτε παρά τ8το καλώς ποιΒντες, v&i 
ως χράτ]ονας μ xajd χ&ρωπίνΐω γονομώβς μοί· 
ραν εικότως γεροάρομον. Έμοί ySv α/τευθw xctf 
τό πε?ί τνίς ThjSayopa ίςορ’&α ϊχχτόμβΑς λο* 
γιζομα/ω, έ πχνυ πόρρω τδ  τπ&ανδ πίπ]&ν htxcv. 
Εi ydp ϋύπετϊς Ηγείτο κ, ενπορον τό προσώρε-
Sfccf i&i λ ^ Α , οΓον το γράμμα,,

„  Κ?7ν’ ifi ϊτω xXetvku riyecyt βπΒνσΐΙω,
ex αν efe τοτδτον ofcof έπεδχψιλάίίσχτο έπί τδ 
ώρεσα * β«Γ αν βτ<$ ττολυα^νις1 κατα Θυε- 

έχεϊνον,
»Η ΊφίκλΗ ijos πολυμύλΗ Φυλακ/Aw

«τ<£ χΤλ,ος, των το'ν 04/ βοσχάμασι ττλδτον 
*φο<$£α πλ&ΙένΙων, ό Σχμιος. Ntw $ε τό χπχζ, 

μ ^  & έλπίνι πχρεινοη τό £<ταΟθί$ 'ετ< ν£ 
δόύτερον, τίω υπερβολικό έδιχοάωσε. Γνο/vj ^ ν -  
Τ4̂  καν έζ χύτνίς των Μ αγμ άτω ν  τίϊ? fl^oayw* 
yi?i “UpM προόόβ, orq τδ  οι/ τβτοις κοίνοτομειν >j 
£u%s?&x, Κ ατ χρχάς ydp αλλ.8 α^βτί ?r£f<- 
νοδντοί, ίττε  ̂αχόν φυτεω? τε δαιμονίως οι Αν- 
ί£ε$ Εκείνοι, >(guf ^ιιυαμεω? &αυμα?ώ£, ^ ωαχτε̂

b 3 «



% tysivs το κα&’ έαιιτόν εχάςα w τω μερεί συγ· 
καταβχχόντος, έμίώ όΧο%ερίι αρτο^ένα/ τ&5 
ΡΤε̂ ' αίίτών τ<£ ίπεβχΧετο πραγματείαν, ον αν 
εώ'είιμα;. 'Α&ύέπι ττολι) Ά̂ <&μν|τ<Ηνΐί τε 
Γεωμετρίας &τ® τ&Ζα^βμο'ων, π^οοτρ  ̂ έτ<%«- 
fii'ra/ φαίνεται ΕύκΧεί^ς τνί σνΓγραφν\, β μα- 

’ εκ των ώίων eo «το$ τα  πανί α προονεγχχμε- 
νος, χ7Χ.χ τα παρχ των α2Μν ω$ ττλει^α πα
ραλαβών , ^  efc ci fru&Jija?, τα Στο<#εΓ& 
βτωί <ϊμϊν αχρι των κ^αα&ε&ον ϊίμφχνας, το 
πχγκχΧον έκανο'^ πανα^μονιον 'ύφασμα, ϊζ ων 
κ, το Στοιχείο]$ς ακβείν άξιος απάλΆφε. Κ of 
iy a W o  &} ^  μ$τ’ ΕύκΧείδΙιυ 19 αΤΧ,οι, φύσεις 
^οαμο'νιοι, ο\ς ρ Θεο$ ε&οκε των μνίττω π^ο'τε^ον 
μηδέσίν Μ  vgv Ιλ&οντων Ιπινοησα/ τ/νοί, ι£ πα
λ ιο ί  νε«τε?οι' « τ ε  τβ %£ον8» ω$ ϊφνσετις 
βκ α μ « ν « ί ! α3^α |ττ’ χΑοις αει έπιφίρείν κα4~ 
νοτερά φύσιν εχοντος, είτε ^  τν\ς των άν&ρα 
πών φντεω? (ρ ^  μα/&ον αλ*!&ε$) αμνιχανβσκί 
tf&’&t/V έξ ag^ife 7̂Γ| τρν ζντεΧες * α ^ ’ οΛΓχοι οι- 
μ of ρ-φρ'^α ρί$ τβτρ κεκλνί^ωτα/, ^  μελάτοι 

• σπάνιοι. Καν άτις ^  κα&’ /μάς γζνοιτο, / με&’ 
ιίμχς ( βΗ γαρ αν άπείποι ποτέ ycvvcuας έτα 
ψνχχς / φύσις, τα σαρκία κατά καιρόν περί· 
βαζ&βσα.) μακχρίζος μα) βτος εμοιγε τ./ς ώ -

aXHfiWi

TOIS ENTETSOMENOIi.



ΤΟΙΣ ΕΝΤΕΤα ΟΜΕΝΟΓΓ.

χλνιριχζ, άγχϊος τ/ς &ιυα'μεω£ * ^  χ?ά%  
os τ>7 φΰτα ό τοι&τος ετπ τω κο<νί? τοΓ£ ά^Οίς 
«rtwoicrovTi, h  περ ελχχα, ι? τόΐίζετομ * oW re- 
τ£ έ£ αϋτ« το' αν&£ωττβον, το χνχχεχωσμαον 
ομμα λαμπξας ανορύτ]οντος, Xgti τοί£ &<ασ·ω- 
τ λ <£ των Μ α γμ ά τω ν  ολθι£ πήχετι τΐώ επιςν- 
μίνυ έκτάνοντος προοίγοντος. Ήμίν £ε οί£ 
τ^λίκβτοι? «να/ β â̂ 0T«f, aya?THTiov ε/ τοΓ$ έξ
ά>λο7 (̂'ων ώ ί̂νων yovo<£ α/ασμα/ίίζρντε$, α/α των 
ττο^ων εΰζσοΜτα'μα'Ο* δο'ξαίμα y&t φ&ετιίσχν- 
τες, ο$τι$ γανοϋότχτος * ον Μ >(^ί tffoV i?&tf 
μετχμφιέσχντες τχ ύμετερα, εύ^ ^ οντι κα- 
τα&β/ίμα' λυσιτελή τοΓ$ φιλε5Π$νίμο« των 
Έ&Λώον το αηέ(>ανμα>

’A&J οτ< ya'<? &} το<«τονσο<, οςτίςποτ έσ>ι 
ο εν}ώ%ίμα/ο& το α χερσι τεύχος εςομ, &χ$έν· 
τας επ^υωμε& α. Σεγνε^αβ? γ άρτοι γονάς 
π$οΐΖχ7λ.όμ&χ* Σ Ε Γ Ν Ε Ρ Ο Ν  ακ«ων, ci/
τοϊ£ κα&’ νιμα̂  αττο των Μ αγμ άτω ν  χλεϊζομέ- 
νοις, ττο^ων μα) «ye τα  πρατα φέροΰ]χ ακ««ν» 
μηδαος ε̂ τα Μτερα. Τβτβ χύτο'ι χομ τοϊς 
συγγράμματα αετνχομα/, y@4 Tfc σιωβτίας έ 
μικρόν ατωναμε&α* τΖα) <W πάτ'/ις δε $εα£ 
λoyωv φιλοσόφων 67n6bAZtc) α) ττο/λ.οΓ£ τε&αυμα- 
χοτε$, TZti) π·2£>< τα Μ α^ματ/κα ^αφε^οντω^

b 4 τελ«ο-



TOIS ΕΝΤΕΤ2 0 ΜΕΝ0 ΙΓ.

τελβότϋιτχ ύγασίμε^α* Οΰχ όπως δε αυτοί 
d)kx σνμφ'δφβς ο'ιδαμον η πάντας, ο\ς ύπερο·
%ΐώ ά κράτος έπιςημνς διαγίγνωσκαν περίε?ιν.
Airs γάρ Γερμανίδες άίδε ΑκαδνΑοοι (οιμομ δε 
οτι παρά ταύτας των άνά πάσαν τΐώ Ευ· 
ρω.τΐω λ) ϋ&κλεεςαταή, ) ως τδς ακριβείς οντα 
εργασίας τά τδ Ανδρος ξέκριναν ψιλοποννιμα- 
τα. K#f οις δε το Μ*&>ιμΑΤίχον είδος άσκειτας 
εί επχίγελμχ]ος χπαντες αυτά ίπισυχηςωσιν * οΐ 
μα) ως εχβσι προχρωμζνοι τοΤς Βι£λιοις,α)ταϊς 
καίΓ εχυτβς προς τβς άκροατάς εισκγήσεσιν, of 
δε ά) ϊϊ, αυτών πoftaa ον σνγγραφαίς ιδίοας έξο- 
χε'/ϋΐίον]ες» Ένος $&ω μοι προ των ά^ω ν μνκ- 
&Ιώομ> ως άρτίως περί τά Μα&νιματιχά τΐώ 
συίγρχφίν) άνχβαλομα/β, ^  έτι συίγρχφοντος. 
Έννέρ]ος « τος, ο cv μια των παρά Βελγοις £πι» 
σνίμων Άχχδψιων ύυδοκιμων, %περ h  τδς πέ
ραν τδ 'Ρίωβ πόλεως (TJkraie&i) το έπωνυμον*
Ο υτος μα) ίν, πρ\ν ί  συγγρχφαν ϊπιΓαλε- 

cν αιςίΖ εχων κατά τϊ&υ Ακαδημίαν δια- 
τριβχϊς, τον ’δμίτερον ςεγνερον  ηγεμόνα εαυίω 
προϊστάμενος ( ι ) ,  τίως δν ά, ^  προέ&ετο τοις 
αυτδ άκροωμανοις ψιλοπονδσομ των Μα^κματι- 

> χων
(t) Celeberrimt Segneri in Academia duftum Turn fecu- t 

tus. Jo. Freder. Hennert. Curf. Math. Pars I. In Praef. Ed*
1765. Decern, itf.



ΤΟΙΣ ENTETSOMENOir .

κων iirxijm Έπ^μίω,π^ος οταρα'δαγμα έλεττων 
το τδ ς ε γ ν ε ρ ο τ  <ηω]ίΙχχενομ όμολογε^ (ι% 
Μ χ^ον δε κ Έπιταμεα, ν) 2 u y y fαφεα α) εκ««*
νοις hxuriv xbo'i άνομάζα»* (a)* Π^ο&ώι δ’ αν 
οτί κ,’Αντιγ^φεχ μνιδα) <*ίδβ'μα/ο?, οςγεχαΜ
των Λ ω ν  τ α  ττλει^α ανταϊ? λε|ε<πν εκ των 
Ικβ'νβ πχ?χ5ε&&ΐ δκ χπχίζίωΰτχς, τ α  ττε ι̂ τδ?
2 £ α ^ κ δ ?  μάλι^α Τριγωνομετρία? ολω? αντι- 
ysY?x$a!>otj') χ&ή μ·/Μ cv)Lxfilw αμειψα/ μίαν, 
είλικ^ινώ? ωμολόγ^ε. (3)· Kof ταντα μα) α) 
Τδμω Π^ωτω των αντδ Μα&ιματικων * α) δέ 
τω Δ^τε^ω, ον orJgwi tuV oi? έξέδοτο, τόί ττερ| 
των καταν τα? έξισώσας ριζών, Ι^ιττω? ατταν- 
τα? Φ^νλω? (flra$>’ βίχ δδ το'ν ς ε γ ν ε ρ ο ν )  
ε?γε ^  νια> ^τεπγαγματίδμοώ? κατβλνιφα/αί 
λέγων,Ιξ αντδ ΣΕΓΝΕΡΟΤ it, ταντα αναγ^α- 
xf/x&ctj έπχγγεΤλ,ζται > %τΙονχ Ιχυτον ciwou&x- 
νόμονος )ζ ομολογών, 1? ω?ε τι κομψότε^ον &ίττο- 
vijcwf Swjx&xj περί τδτων, ι£ χχ?ιβέ?Βξ>ον. (4),

b 5 yEv&a
(Ο Debee Le&orem monere me hocce compendium ad 

llluitris Segneri exemplum compofijiflc. Id. ibid.
C1) Cuius Epitomatorem potius quam Autorem me pro-» 

fiteor. Id. ibid.
(3) Elegantifiimatn de Trigonometria Spliserica Seftio* 

aem, nec qna mqtato quidem verbo, <̂ efcripfi. Id. ibid
em) Se&ionem VIII. de Aequationum Kadicibus, quant 

omnia fere compendia, praeter Segnerianum, perperam in- 
terpretentur . . , . pro maxima parte ex 111. Segneri curfa

deferipfi;



ΤΟΙΓ ΕΝΤΕΤΞΟΜΕΝΟΪΓ.

ΐν & α  '<% $χυμάσχήης αν roh Άνδρο}v εικότως, 
edcv ήτ]ον t« tov τ *% t«  v&8£ είλικρινάας xpuf 
καθαρότατος, v? έκεΓνον Tifc ετπ ταί£ efecr* ταυ- 
τοα? toorvjTOi χβυ} διωάμεως, on κ. των καθ’λ/
κμα$ τοϊ£ afiVo<? Μ α ^ μ α τίκ ^  ττ^ο/3α/&.ετα/ 
έττ^·/ίμ>ι?τε χ̂ Μ ακρίβειας 'Αρχέτυπον. ΆΆ.χ 
ya<p ΣΕΓΝΕΡίΊ* των ήμετερων επαίνων 8 Μ * 
τωτοι χ  βραχέα τινα περί τής καθ' *ίμα£ τ%  <̂£ 
έκδοσεως τ&ς α/τώξομανβς προ’διαμνήσας , αύ- 
τίκα πεπαύσομαι,

Οις παρά τόν'ΚήΆίφα Xo'yov, τί?£ Λατί
νων φωνίϊ$ ττε ί̂ε^ν έπαιαν, τα  έκδώόμονα ταυ- 
τα  προς τα  ών ελήφθ/ι παρεξεΙοίσαριν, απαν
τήσει κοντινά μεταξύ, οίπερ α/ τφ ΣΕΓΝΕΡΟΓ 
Συνχ^άμματί, καν τω τίϊτε? ( Ο  |κ£ρ&α/τί, 
χρΜ £<α ττο^,ων uV αυτ« 7Γ£οσαυ|Η&οντί, %ολπ 
y’ αν $ρε&αι ελπίσ&α/. Ά£ι«μα> ίν μκδα/α 
Τ8Τ8 ye ςί'εκα προσοχθίσο  ̂ νίμων τίί σχβδνί, μκ- 
δέ δ ια μ έμ φ α , ώ$ a?α τη τ«τ«ν  fra^a/Sw  
το e^yov πχραποίΆσαμαίβς, χ$υί τ&υ συγγρα
φικά Stanιβδνιλιίύσαντας. r/Isw y a f μ>ι&α) νίμα  ̂

'τρίτον α/ αυτοί? κεκαινοτομνικότας, οίον.μν) αν
κ&ί

deferipfi 5 quoniam ?d elegantiorem et accuratiorem elabo- 
randum me non idoneum fenfi. Idem in Praefat. Tom. II. 
Edit. 1766. Nov. 14.

(2) *'Et « 1767. Έν Χοίλχ τ% Μ οίγ&ξαςγΜΐί ΌκΙοζζ. ι .



ΤΟΙΣ ΕΝΤΕΥλ ΟΜΕΝΟΙΣ.

X«j τω ’Av^i αττο&κτόν οφ&&£α/, ον Ήγεμό- 
vctTc προςχτίυυ ν̂ίμε&α.

Tor.-tvj ά) τοιζ *Αρ&μ·/ιτικοϊς, μνδάα λόγον 
έκείνβ ττε̂ ί τί?£ κατα τον Κυ/3ον ρίζ/ιζ ποινισα- 
&af α\ιωσχντος (§. Ι31*)» Λυτοί χομ τά περί 
τ% τ£ Ά^£μ>ιτίκ£ Κνβ8 σχάσεως, χ$υί οτω? 
αν vj αττό τβ ε̂ ρίζα νί ομώνυμο? υττείαγοίτο cv 
1%  Πα^τνίματι υπο^ό^α/ &iv εγνωμα'. "Ιν 
«Τ(? ^  των \Αρ<&μ̂ κων μόνων άψαμα/οζ > η 
η  των Γεωμετ^κων έττί τίτοΐζ^ εττβτα (ο συμ- 
βαίναν «ω&ε · 7Γθ$*.οί £ε των #τω? αψικόρων ει-
σί.) τβ πρόσω γα>ε&χf όκν^βε, μν?Α' «το? τίϊ£ 
μ&όί>8 -αδαύς άπa/ka%%eU , ί? *$«'? 0? τις 
των Ά̂ <θ·μ>ιτ<κ6ον Στο<%ε<α κα&' νίμα? συγγ$>α- 
ψα? έκων πα^ε^αμα^,

Έν τοϊς ΤεωμετρικοΤς Προβλήματα 3νο 
παρασύχ^Ά τάδε τα κομψότατα' τό μα (§, 
446·) ί 9 τ>ϊ? όβ̂ είας Ζκδιδχσκα τΐυό κατ' ακρον 
τε χομ μίσον λόγον κατατομίυ) ( ν,τις παρ' Ευ
κ λ ε ή  * Κ  Πρότασίζ τβ Δώτερβ των Στοι
χείων έ?1> xgj vj Λ '. τέΐΕκτβ,) τό (§,496·)» 
ο τΐω παραβολίυ) αδβς άΰεσι ουσιν, ών τω μα) 
αν «4  io-ov, τω όε ομριον, uV ot^ ^ v* οττε̂  οό 
τωίΕκΙω, ΚΕ' ♦ υττό τβ Στοιχείωτβ άρ&μβμε- 
νον, μβσικωτατόντε Π^ό/3λν)μα χ&ί γλαφυροί-

τατον



τατον α'ττα'ντων προβλημάτων Πλ^οί^χφ 
σ«$> vpof τω Χα^ωνό (Σνμττοτ. Βί£λ. Η'. Π^οέΧ* 
β^) 'Ζ ολως %ειον, ώ$ ύπ αυτό τό  Θεό της 
έπιλνσεως τετι&χος, τό  α) τό  fira^aysoyfi των 
όλων 7εωμετ<ρ0ντοί α «  κατα' Πλα'τωνα.

Καν τβτοις μα) ταυτα * ci) <$ε το<£ 7T6f ) τ#£ 
Κα&ολβ Aoy/s«<0£, όκ’ εττ oAiywv αν τις εν^οί 
των π^ωίο’ύπων τα εκ]υπχ πχξχΤλ,χοζο^χ, χ7λϊ 
έκάνων τχϋτχ  ^ ύπεξ>τοπαϊ]χπλχσιον ίσως α/χ~ 
βξ>νυάμα;χ, ΣΕΓΝΕΡΛ/ μα) ya'$>, ό^α) ττλεον ί  
τυττον τινα των α τλβ?ε^ων]ε ^ κοινότερων π$χ~ 
|εων τό  κατα' Γα)ο$ ‘Τττολ(^σμό 5τα^α%εϊν εν
ταύθα νί lw * ^ πχ^ε%ον xqx τοϊς με*
τ<όσιν, οσον τ&των ^  πξος το πχ$ον χπογώ'σχ* 
& af, ως α) τοι$ έ|ό$ χπόίχμιόύσχς τα  τελεωτε- 
$>α* όμίν ε̂ £φεβ·δω£ ίλ&ε, >(οΜ τα' ε<£ τότφ 
τβνον]α, οσα των ’AXys^ateav &Ι τα  Στοί% « ω* 
ΰέςχϊχ, εις ci σίωβλνκροσ*, λιπχ?ω]£ξ>χν ούζησχ* 
«SOf, t£ χκξιβεςε$χν χποδδναι καν τότω τω μί~ 

των κα&ολβ Aoy<sw«vΜε&οίων τ&) &ατυ* 
ττωτίν. Ταυτνι τοι ngtj rot μεν εκ τό  Α . Τμνίμα ·̂ 
το$ τό  Δ δ 6 τ T«tf>;g8$ των έκ«νβ 2 t»y y g ^ - 
ματων χνχλεζοίμα/οι * τα  ^ έκ τό  Τμνίματβ£ τό  
Β', τα  h' εκ τό  Ε', τα  8 έκ τό  Ά.* κα/τινα δε ι§ 
μ<#£θν α^.θίω$, ι} ώ$ α) εκβνοις ε% «, τα  μον εκ

των

TOtr Ε Ν Τ Ε Τ 5 0 Μ Ε Ν 0 Ι Γ .



ΤΟΙΣ ΕΝΤΕΤΞΟΜΕΝΟΙΣ.

των hevs σιωβτιων, τα  ε̂ ^  ετπ^όλων vV a*J- 
τ «  π?ος >5ααί ανακοίνω&α/ταττα^αλνιφοτ^,^^ 
οικείοι? toV oi?, ^  τα'ξά τί) «£>μω
Τω εμμελε^ατω ^οοτ^α^μοσαν?ε?, ως οίοντε lei 
τΐω πε?1 τβτων Π$> αγμα?»*'·' κάΐεπια'ναμα'. 'Ω$ 
«να /τ£  λοιττ£ έκτβτωνκαλωί^οκύΡέ/λνιμμα’ων 
ο^μ/ΐ&εν7α? τβ? i f  ω?ικω? περί τίνυ Μα&νισ/ν ε%ον~ 
τα ? , τα%α vt, αφ ’ εαντων i d  τα  α^λ,ω? α ^ τ α  
^  aved6o?a τίι? Άνάλνσεω? %ω£> fartf, μ π ^ , ι| 
μικ^οντι 7τανι» τ^οο^τομοώ*? τβ 7rohy Άνοδος· 

ΤελώτΑΐαν μετά τα  των Λογαρίθμων ετι~ 
τετμ ^ μ Λ  Κανόνια, οίον τι ετπτφ^α/^μα «  κο- 
μι#7 ασιαιτελε? τ ^  Βί/3λ« fec|ci/ ετπθε&ίμ, κ, 
τα? i d  τα  κατΈνκλβ&α; Στοιχεία Πα^αττομ- 
7τα?. Των £ε Πα^αττομττών *ί %̂ ίϊσ·ι? ε*? το 6̂ 
m e , ίν’ isre^' τα  πΧεϊζΑ κατα τία) α  έκώοις 

•τα ι̂ν, τα  ετπέαΑονΙα σφίσι των Θεω^νιματων j| 
Προβλημάτων οι Σ^/γ^α'φοντε? είωθατιν α£>ίθ- 
μείν, μη$cvrt $ν%εξ>ες εκ τ « τ «  συμβχίνοι τοϊς με- 
τιβτι,ora?ον έν<ευ&ον άπό Των ora?’ νίμΓν i d  τ#?- 
&  τ?? Π ?αγματ«α?,τα '? vjri Των £&ων κατα' 
τ& ) α?£αίαν μέθοδον οτ?ο/3α^ομα/α? Π?οτά- 
Cfl? άΰπετώς άνώρίσχ&ν, ^  t&cw σια) ε?γω iori- 
γιγνωσκβν, αίτινε?, ?τε?ί ών ο λοΥο? &ΐν, ώ ’- 
θν? i d  τον Πίνακα ανατ?ε%οντα?.

Έγω



Τ Ο Ι Σ  ε ν τ ε τ ξ ο μ ε ν ο ι ς .

Ένω μα) «ν ώ Πα?£ε£ '£&.?ευων φιλεπιςνί· 
μονές, τβ ^αυμασίβ Άνδρος άψΰονως μοι α)δε- 
δωκότος, κα^άπερ ό Αυδός τω Άλκ-
μαίωνί, όττοτον αν ββλοίμΐιυ τε ^ διωσάμίω τβ 
^Αταυρβ άποφερε<&ομ, τάχα ccv ^ τβ'? κοτόρ~ 
νβ£ ‘Τμιν ώί εκείνο? uV αττλν̂ ία?, ^  τον κο'λ- 
ττον πάντα α/εττλνιτα· μα) )^ί έ? τα'? 
τρίχας αν διεπανάμΐω τβ ψήγματος * χ&ϊ βδ' 
αν το $ο'μα «αο*α, τβ μνί έμπαραβυσομ Μ τβ 
ττλβτβ Κ̂ ί τβτο, omv χω^νίταο' 4 Λ α  ?Zu?of 
τεω? ε*? τοσβτον εδα, τ&υ ττλνι&ω^αν φυ- 
λά£α<$Ό(. Ου£ε yag> ττλαο'νων οΓμα/ επιδεκτικόν 
έτυγχανε το ete τον ασβ^ατμα. *Τμεΐς δε a) at 
τω δε τω βραχβ Τ ώ 'χ « , συμπεπυκανμοία φε- 
ροντες, οσα τυχόν β£’α) πο&.ω τβτβ διχφερβσι 
Τω μεγ&ει ραδίως ευροιτε τοϊς Συγγράμματα 
ίρρω&ε χναγινωσκοντες αυτά έπιμελως * ^  * 
των μα) cv αυτοί? καρπών δαψιλώς άπολαυοι- 
τέ* έμβ δε, ώ? W  ττε̂ ί τα ΜαΜματα ταυτα1 
*Τμίν τ< ‘σιωτελεσομ τον α)οντχ τρόπον προτε·*
&υμνιμα)βί μι{ έπιλα&οι&ε.• . /

Έν Λβψία ΐ τ «  Τω Σω]νρίω αψ$ζ'* Σεπ\*$· 

*$&> Ufa

ΕΛΕΓ-
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ΠΡΟΣΗΜΕ1ΏΣΙΣ.

H fxcv 'ΑςιΒ-μητίκΥΐ πες' το ποσον * το <52 πό
σον εκ μεξων' τα  <52 με {η πςος ά?ληλα γ,τα 
'ίσα ' $, της &ιαφοξα,ς άλογ8μι·νης9 ως ίσα * 
$ πάντως ek u'Aa ίσα επανάγεο&«/ έχον\α. ’ίΐστιες 

<52, 2αν ^tfos’ το πςωτον ληφ^ον επαναλεφΒν α«τ/ 
ποσον άναφύετομ, τ# πληΒυϊ των επαναλήψεων 
σιωολχμονον * #η» χομ ποσον άπαν είς μες*] &οαςε7- 
Sctj δυωατομ ά?λτ,λοκ ίσα πολυτςόπως, ων τω πλη- 

αυτό σ'υ~ησετομ. Ύων <52 μεςων τχτων α«τ; μέ
γεθος εϊομ. Τ,%« <52 αιίτα «V μεςη υπο&αεςεΤ- 
<0<χ/, $το; ίσα ά&ηλοις, η όπωσχν άνισα. TS <52 
το; πλη§χς των μεςων επ) τ5 αυτ5 ;τοσ5 ανιόντος, 
etre κατ’ επαναλημμανίω δίχοτομΐαν, ere >^' αλ- 
λα»ί, τόγ* μεγε&ος αυτών εξ cvaντία άπομε%χτομ 9 
ατω τεω: άποβςα%υωομάνων9 ως αν τ; τχτων, η 3α· 
τεςον, μη$ λογά το παςάπαν αξϊχ&ομ πςος το ολον 
παςαβαΤλόμανον. Κο&απες εϊτις χρ} οςος με*/» «V 
κονιν αννοησ&ε &αλεπΙιυυ&ον , tt μόςιον αν αν επαυ- 
ξίσαε τ% πςο<&ηχ% τον όγκον, αν τ% άφοαςεσε*

Α «Vo-



α,τΤομαωσ&ε* Κα/ εςιν όίξχ το τηλικχτον μομίαν, Ty 
πξόε το ohov παξοοΒίσει, Ίσα χ&] μΙι$ά; ΊαΚογίζε- 
<θctf y τοσω if  ελοίτΊον από τ* άκξΐβχς γινόμενό# t 
όπόσω μα&ον εκείνο άπομψείωτεη.

Μεγε&ων TOtvm υποκείμενων τχ μεν Α, τ£ it  
Β , εκείνα ελάασονοε, ει τη τα Β έπαναλ^φεε 
χκ αά πξοκυπίε* το Λ , cce* μεν Tot το άπό τα A 
ί^εϊπον, η νπίξ το Α ύπεξέχον επ) τα πξοκύνίΐον· 
τοε, ελατΙον *?«/, η αυτό το Β το ετταναλίΐφ&ον.
Ταυτ# το< >;#/ κατοί το ii/iffxt&* τδ Β άπομείχμενχ% 
Η&} η κατ εΑ«ψ<ν, η ύπεξοχίω ξη$έϊεroc ΰκχ,φοςχ, 
οοον αν iSthoins άποβξαχνυ&ησεται, ωε μηi? hi· 
γχ τέως u£ia κξίνε<&ctf. Τ Ιωικαυτα if  το' Α μέγε- 
$οε τη τα Β foavachtj^a, ωε επ' άκξιβέε γινόμενον 
λογκΒησεται. ’Αμ&εττοι έαν το των μεξων μέγεΒοε, 
επ) το eharlον αεί πξοβοάνη τais els Ίσα κατά το 
&hv£Kts &Μξεσεσιν, ωΐε εκατόν αύ των μεξων των 
άνακυσίΐόντων , εις ct)ha οσοο&η ποτέ τον άς&μόν 
νπο&εκςεκ&οίΐ, kW Sr»f εφεξηε, TehdjTalcv it) τλ  

μεγέ§χς παντός ωξίσμονχ» οττε̂  αν io$«>r, 
t) νοηΒείη, tAowovoe xoiT*7>j<TfTCty. Κιχ) κατά jAt- 
ξχς & άφαίξεσιν της ποσότητοε άπομειχμονηε, 
ίπεί τ* nsff πεξλαφ$είη ωσαύτως ηώκησχν τύγ
χαναν βξαχύτητοε , ε/V τοσδτον αν το p fe f το 
άφαίξετέον επαύζοίΤο, a* το fojJcv ολοοί κα£ν7Γ0* 
λείπε&αι.

ΠξΒξγκΜΤατη >j άασκεψις της των μεξων, 
οσον άν τ /f Kgs/ $ίλο*το, αχ^ τχ Η£/ πξόε το μ»)- 
icv otwoX)jy«v, άπομαωσεωε, .hiyertq Ss τά τη· 
hiKctvru μ έξη οίτΓβί̂ ΟζΛ, ογλ̂ ο} το /tojiev ύποτί· 
St&etf πέξχε τη τχτων σμικξότητι. Δ« ĉv το< 
κοίλα* τα αστ&ξοςχ ταυτα Αακξινχν, των οσον αν 
i&thot τιε ihccxteav , μεγέ&α $  όμως ωξισμάων, 
Hgtl ων U &6μν vow thcufsov*.

3 ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ

Ο ίΙΣ Μ Ο Σ



Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ *
$· *·

M 'ya&os Β , χπεξ ίπαναληφ^ον^ ,  μίγεΒοε 
ετε'ξον το Λ u'xcycvvccroti, ή το ι><τω ίσον.

Μέρος Πολικόν τχ α  καλείται · η# Μβ$>ιον.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§. α. Ά ι̂&μο; λ' t<j/v »·* κατ’ «φκ̂ ριτη» έννοια 

τχ τςόπχ, κοο̂ ’ όντ/ μ'γε§θς το Λ * εκ μεγί^χε 
ετίξχ γίνεται τχ Β, κ raiv τδΛε ?ιηλίκων μεξάν.
Το <$ε Β ταντη ye καλείται Εν > η 'Εν&ί > >7
Μονοί?*

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Υ *
§. 3· M/y#£or y«f οποσοχχν το ΑΒ $  άς&μχ Σχ ι. 

*κλ?λωσίντεί·, τ/ιυ cT̂ os- το Sckxv ληφ$εί<ταν μο
νάδα Γ Δ , ειμηπχ ye Αο&είτα η» επαναλαμβάνο
μ ε  > άχςιε χ μεγε&οε πξο/.νφη, ητα τω &Βά'τι 
A Β /τον, ») αυτχ ελατίον, ηλΐκον <&* το A Ε * ίτω- 
γεμίά cos el μονάτ έτι ίπιπξΟιε&ειη, μέϊζεvr/ y/vf- 
cBa/ τ* A Β. ’Eaov «ν το <5&'τε£θν εψητα/ ( η 
την Γ Δ μονάχον νπϊς το A Β μίγεΒοε τυχχ&ηε.) 
τΐω μονάδα els μίξη &ou$8vree ά/ληλοις μον ίσα, 
rJif λ? κοοτοο τ?«) Ε Β νπεξοχίιν ελάοτονα, %su%h- 
ξχμζν avBis Λ’ επαναλήψεων eves των μεςων τχΊωνϊ 
Γ’ Ζ, τ/ιυ ύπεξοχίω Ε Β άκξιβων άπο̂ χνομ * έ $  
συμβοάνοντον, KŜ  *? ΑΒ ποσότηε, τη τχ αυτχ μί- 
ξί/s ΓΖ επαιαληψα άεκπεξανΒησετοί/. Έάν $  >}
Ε Β υ7Γ?{>ο%>7, rjf επαναληψε* τχ ΓΖ μίοχν, κατοο 
το άκξιβεν άπoSo&luotf μη οΐατε y , ufo? η ύπεξοχή 
ΗΒ τχ ΑΒ υπεξ το A Η μeγί^xsi  ̂ ά’ ίπανκλη- 
ypecos τχ ΓΖ πξοκυψασα, αντχ $η τχτχ τχ ΓΖ  
ίλάατων feoef. Ώτε η&{ τδ& $η τδ ΓΖ  fls μίξη 
toa αυ$ιε $ια4ξε&ζντον , τχτων εκάτχ sti els 
« λ *  ‘ίσα, roy# ε̂ μτον νπεξίχον , («I τελ/ον

Λ a i»c
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h  μεσχ άξΒάη) εις γχν ελάχιςόν τι άποβξαχuu- 
Briffsrotf, χ μηδ&ς itεξαιτεξω λόγος ycvcrro αν. Ου- 
τα ττοιχσι, ν&{ όπως τ% διοαξέσα τκς Γ Δ, οΐα μο· 
νάδος, x&f των αυτής πηλίκων μιξών, η ΑΒ πα- 
ξνΧ$*1 τ°ν ν5ν πξοσεχχση  ̂ η τχ άξιΒμχ έννοια ημϊν 
cyycvjfσετοη, κοά¥ ον τό A Β μεγεΒος πξός μονάδα 
άναφέξεται τΐω Γ Δ , ^  ταυτής *> (5>?λ2τ*/.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
$. 4· *Ε«ν *7 Γ Δ  /kcv«V , το Α* άξιΒμχί δη· 

λχ<&ομ μέλλον μεγεΒος ΑΒ διεκ.μετξη. τχτέςιν, 
*«ν εκ«ν« μεξος πηλίκον % t ό άςιΒμός είξησετα\
'Ολο%ε?4ς·

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
$· 5· Έαν <511™ ταν ear* τί;* μονάδος πηλίκων 

μεξων ΓΖ το TeSrv μεγεΒος ΑΒ διεκμετξ%9 ό άξιΒ- 
μός $ηΒησβται ΚλΧσμΧΤΙΧΟζ, η Κλοίνμχ.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
§. 6. Έαν >j /wov«V αυτ>} επαναληφΒεΊσα τό 

μεγεΒος ΑΒ διεκμετξζ, διεκμετξησε* δη τδτο, ^  
τταν της μονάδος μέξος πηλίκον. Διό χομ μεγεΒος 
τό δι όλοχεξχς άξιΒμχ εκδηλόμονον, αυτό τχτο η&} 
διά κλασματική δήλωΒήσετομ τξόποις μυξίοις. Το 
δε διά κλάσματος εκδηλχμονον, ήτοι ελατίον της μο
νάδος &><ν, $ «%/· Κομ si μαν εκείνο, τό κλάσμα κα- 
λεΓτα/ Γ VVjViOV > ti $  τ&τβ, No&OV.

-  Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 7. Τδ (5ε κλάσματος άξΐΒμοΊς συγκξοτχμζνχ 

δυσϊ, τα μά,εις οσα ποτέ η μονάς διηξητομ μέξη «τα 
ίκφεξοντι, τα <5£, οσα ταν «β τ?* διαίξεσέως άνα- 
χυψάντων bit τ$ τχ κλάσματος συτάσ& παξάλμ- 
σίίομ, διασημαίνοντι, ο μ)ν πξωτος Π&£θνθμΑ<Μ£ 
χαλ&τομ  ̂ ό δό δονΠςος Τ^&μντπί?·

ΣΧ Ο -
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Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν *
$. 8. ΟΙ J” cfw τδ κλάσματος, c,r# 

«υτδ $ηλο\'όη, β παξονοματης, 
K&VOm&Z των ολοχεξων ε\σ) » κ«}τβί κλασ- 
ματίομ etvoy ^ωάμανοι. Κ<χ) επί μα) τω γνήσια 
κλάσματι ο άξ&μητης τδ παξονοματχ ελοάζων 
*ςιν, cv A? Τω νοσώ έχ ατω*, ccfa ητα ivos αντω$Λ ί Μ / 9 * 1 4*> <#ur# μαζών..

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 9» *Ε«ν το μέγεθος A Β, εκ των της μονά·

$oe Γ Δ πηλίκων μεξων, μεγ&& ωξισμονων, σκντε- 
λ μ η  εχη, ««τβνδν ελάχπα ταντα ληφ&άη, 
το A Β τ# μονά& Γ Δ άσνμμετξον eivctf λsyerctf.
Kotf itns άξ&μος πλάτίατο, β τβ μεγεδος 
ΑΒ ττξ>οί fcev«'fce άναφερων την Γ Δ ι Α  λθγθζ εκεί
νος κλη̂ ητετομ ■> ηομ Α^ΙΊΤΟί* ο\ ie λοιπο) πάν
τεε Λογικοί, π# *Phtοί

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -
§. ίο. ''Οτι <$£ μεγε&η h t , μεγ&ει οτωίη- 

•ποτέ πξοσληφ&αντε , βΓον τω Γ Λ , άσυμμετξως Σχ. 
εχοντα , §et&ov κατι$ε7ν. Έχν γάς το Α Η , «β 
μεξων συγκέητομ των ini της τε&είσης μονάχος στη- 
λίκων, ο7ον εκ τη ΓΖ* πξοςε&οντος εκείνω τδ Η Β,

«ν τδ ΓΖ ελατΙον y t ευδηλον οτι το A Β εκ 
τδ ΓΖ δ σιωτελε<Βησετα/. Ληφ&ητω το/'vtw μεξος 
πηλίκον ετεςον επι της μονάχος Γ Δ * καν εκ τητη 
συγκεοντο το Α Η , πξοσχυζη$ητω τη Η Β 7ϊξο&η- 
*V* tAacsoyt f/iv ηση τδ δ&τεξον ληφ&αντος μεξης, 
ελατίον $ε ημ) το ΗΒ τδ πξοτεξΰ μίξης ΓΖ πχζε~ 
χομά& ‘'Ο ΰηπη HK ά&ιωάτως εχε* yove&oq * tIw 
γ»ξ αύξηση , οσον αν $όζεεζν , ί&τεςιν ελατίοναν. 
Λναφυησετομ τοΐνιιυ το Λ  Β, το μήτε υπο τδ ΓΖ, 
μη& νπο §ατεξη μίξης των έπ) της μονάίος Γ Δ , ·

Α 3 ν σιωτε-
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σω>τελε<Βΐ'Χοίι διωάμενον. Κα/ τδ αντδ α^α ωσαύ
τως εφεΡης ytvcuX/a, 7rmtnl/« rayr re A B . 
e μηό'ν ολως τρν a ry μοναύι Γ Δ πηλίκων μεζων 
ew)rAT$Kta€i, ει μόνον ό των δε των μορίων άξιΒμόί 
άξισμονος ettj» βσονδν αν κομ μεγας ληφΒρ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α.
§. 11. Έκ ^  τύτων των πεξ) τπς άςιΒμχς εν· 

νοιων, σαφές οτι το τδ άξΐΒμπ μέγεθος, & τη ν.α· 
τα t!w μονάδα μεγεΒπς ύδαμως ε̂ \7ΐ}ομ. Τδ yάξ 
ΤξόΎΐΗ της σκχιΒεσεως σωζομονΗ, ο άξιΒμός κατά 
ταυτά μονά, « παντοίως η μονάς τξέποιτο,

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β*
§. 12. Το δετοί μεγεΒος, ο <$ia τδ άξιΒμπ δη* 

Anruf, κα/ τδ άξΐΒμπ εζηςτητομ, τη της μο· 
νάδος μργεΒπ: πξός Ιώ εκείνος άνάγετομ, κ$ί/ δ* άμ* 
φοίν δε kW νοείται. Έπανζεί yας τό μέγεΒος, 
δ% οτταί- eV; μονάδι τρ αύτρ τη άξιΒμπ πληΒυ* 
νομονπ ,  ά?λά κομ επ εκάνρ με̂ /εΒνυνομάη τητη 
μονοντος. Κα/' εκατεξΗ δε άπομοΜμονΗ, η Βατέ» 
ξΗ, άπομ&ΗΤαμ

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ
§. 13. E»V άζιΒμόν ολοχεξη το κλάοτμά μετά* 

ποιείται, επ&δάν τό της μονάδος μόζίον, Η τρ επα* 
ναληφεο τό κλάσμά σttufeaTOf, αντί μονάδος λαμ* 
βάνρτομ. Κα} ανξε* μον άξα τό κλάσμα » ητοε 
ετι) τω αυτω τη μοξίΗ μεγέΒά τη άςιΒμψΗ αΰ%ον* 
τος, η ySv επι τω αΰτω άξιΒμητρ τη μοςίπ^με· 
/̂εΒιωομανπ* ΤΗναντίον δε, ήτοι τη άςιΒμητπ, η 

τη κατά to μόξιον μεγίΒϋϊ » 3 Η£Η ejtατεξΗ απο* 
μ&ΗμένΗ* άνχομ*HTUf.
*

ΠΟΓΙ-
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ·
§. Ι 4· Έν «ία  if ,  iav r 5 άζ&μ£ σωζομcvff> 

tt/ aovdits- , $ τα τι}? μονάδας άρι̂ μύμννα μέρη, 
εις το όις τοσατον επχνξη, re Λα τ& αξιζμα 
δηλέμαιον uiy&os δΐπλασια&ησετοη · έαν it «V το 
iw axtf, δεκατςΚοοσια̂ ησετομ * Κα/ «τωί 
ΤβΜβντ/ον it· τ3 άξ&μΖ ωσαύτως εχοντος, tdv α/ 
μονάδες, y τα τχ*· μοναίο? μεςη, των πςότεςον ημι* 
σόΚωντ« /, ^  το μεγε&ος, ττ̂ βί yt το Wflv, ημι- 
σώ^νσετοη. Kotf εάν εκείνων ληφ&η το άκατον, 
χμ} Τ8Τ8  το δεκατμν τταξhoy.. Kctf επι των λοι* 
ττων ωσαύτως.

Τ Π Ο Θ Ε Σ Ι Σ ·
1 5· 'Αξ&με7ν δίχξΐ των δέκα καλώ? t/JoTtr, 

dr αν άξ&μάς μάζονας, κμ/ *«&’ εαυτχς άνατν* 
Ttx&etf ·, ηομ το7ς αΑοις νοείν 7ίαςεχ&ν ξαδϊως ioww· 
μρ&α, «« Τί2ν άπλων δέκα μονάοων, μονάδα αΤλΙαι 
συγχξοτ&μεν ·, ης όνομα Δεκ$ί£. Έ<£?ί it rdr 
cv ττλιφα άξ&μβντες δεκάδας, dr Κ£/ αύταν 
ϋκα ycvtc&a/, ώκαία d&ftu συμττληξχμον, y όνομα 
ΈκαΤΟνΤΛί, i  ΈκΛΤ0?ϋί. Ωσαύτως it *0? 
twv εκατοςυων άξι&μΰμάων, itxa i£ αυτών xouvIvj 
μονάδα συναποτελΗσιν, η λέγετομ Χΐλ<&£. Kdv- 
tuvtous δη rods φωνοΚς της των %ιλίά$ων, txarov- 
TeetW, iexdia?v ττληΒυος εχφεξομονης, ο cv airy 9fe- 
ξΐεχόμοvos άξ&μος, ^α?α Ty διανοια τrâ kanroof.

§. ι6. Κα/ τ&υ %*\<dio6 it χατα τα? μονάδας
άξ&μΖμεν , Δ «μ&*$ , **/ *ΕχΛτονταίΛ$ Χί-
iuxiajV λέοντες , er γ’ eVJ Tar itx.a εκατο^ας-, 
TXrhtv επ) την χιλιάδα των χιλιάδων.

§· Ι7· Τ»)ν ίε χιλιάδα των χιλιάδων 
κάλαμον ‘ Κα/ « ro wAyB-oi· «■  τοσ̂ τον yxo/, 
M/̂ AiCv/a t?v αυτά) στα̂ αττΆησίως ταΐς μονάσιν f£a-

Α 4 (,<̂ μ«*



ξιΒμησομαν' Συμπληξχμαων δηλονότι τη πξοόδα, 
δεκά δων Tf , «j εκατοντάδων ,  Jtj χιλιάδων Μι?λιονΐών. 
Κttf δεκακιχιλίαον δε, ngj ίκατοντακιχιλίων, «V ο 
πξοελ&οι η$μ τό εκ Μ ι?λιονίων Μ ι?λ'ιόνιον.

§. ι 8. Ύό δε εκ των Μ ιΑιονΐων Μ ιΑιδνιον, Δ<λ· 
λΐθν<5ν ονομαζομνν* Κα$ τό εκ Δι)λιονίων Μι/λιόν<βν* 
Τ ^ ^ ο ν ιο ν  · Κ<χ) τό εκ των ΊξίΤλιονίων Τ$Τ£Λλ- 
λΚΜΟν , κομ §τω: εφεξής ,  Τα; αύτω τ3  άξΐ&μ&ν 
τξοπω, ώς επί των Μι/λιονίων πξο%ξωμενοι. Ουτω 
διά των όλιγαςί&μων των δε ονομάτων (ά βχξβχςι· 
κά μά ες), τη: καθ’ εΤλΙιυα: σιωη&άα: πό^ω 
πΐ7ΐ\οντχ, διά δε τό ον άπλότητι εΰχξν&ον αν τοΊς 
ΆξΐΒμητικοΤς ηχιςχ παξχιτητία.) άξι&μ&ς ψαμ· 
μχκοτίαε ηλικαα εκφεξ&ν διινάμεΒχ.

§. tg. Ύη: δε μονάδο: εϊ: μον «τα δυο διοίξε- 
Βάαη:·, των μεςνν εκάτεξν tffJUQV 7Τξοσαγοξευομεν, 
HSV νίμίίΤβΛν. ΕΖ* δε Τξΐχ, ΫχΧςον Τ
η Τρίτον Κotj Τετχ$τν\μοξΜ  δε λεγουεν , η
7 ετούτον* Κ otf Π^μττνι,ufl^ov, « Πέμτττον *
Η&ΐ εξη: ομοίως , τω των μεξων άξ&μω φεξώνυμω:, 
*t: ά η μονάς Ισάκις διηξητομ. Ύω δ' αύτω λόγω, 
IW  άεΚΛΤ^μρ^ΐίνΤΙ μονάδο:, η ASXXTOV, tvhoif
λ«β«ν* κςμ 'ΕκΛτο^μο^ίον, »t ΈκΛτο^όν* W
Χίλίο^ΐμο^ον» « ΧίλίΟ^Ον. ’Έ*ι $  r* μενίκΧΤο- 
ϊόν, δεκατημοξία δέκατημόξιον ' Τί <5β χιλιοςόν, «χλ· 
τωςημοξίΗ δεκατημόξίον. κτλ.

ΣΧΟΛΙΟΝ.§ . *0.  ΟυΤδΰί αςι&μόν άπαντα, ον ω παξα ταs 
ολοχεξεΐ: μονάδά:, δδοντι ετεξον των cv αυταΐ: εν* 
νονμον μοξίων,  πλίυυ ή τά  δεκατημοξία, εκατοςημο* 
ξιχ,  χιλιοτημόξια κ ξ ,  εκ μονάδων σιοτΙΒεμw , με» 
yi&et ετεξοτ'αγων * <wv ^  τάξεοαν, ομ μεν ανωτεςόμ 
Των απλών μονάδων είσίν, olov δέκα, εκατόν, χ ίλ ια '
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at is κατώτερη, oTov άκατον, ίκατοςόν, χιλιοτον. 
Kaj κοινοί' it cv ποίσοας rate rciais is τάξεσιν ο νό
μος κρατά, τό ίκάΐΐνυ επί εχαμσ&ν τάξεως μονά- 
ia, i'y.a μζν μονάσι, των cv ry αμέσως κατώτερα 
τάξει, Ισοδιωαμε7ν, δεκατημόριον is της αν ry προ- 
ττχως άνωτί-ςοο μονάδα υπάρχειν. ·

Τ Π Ο Θ Ε Σ ΙΣ .
$. 2 1. Ο ;, ζαΒ* ον άρητη τρόπον, εκφίξόμα/οι 

άριΒμο) it civ* α των is γξάφοντη χαρακτήρων, I, 
2 , 3» 4 » 5> 6 , 7* 8 » 9· “  καΒ'ψάς άπασι γνω- 
ξιμωτατοι shiv. Ό  <52 της τχτων καταγραφής <ςι- 
χος, &%ξΥ,μαΌς νοε7τ η  κατά τόσιας, ων ααε'ς κα- 
ταλό,φετη χαρακτκρ. Καταλεγοντη as ci τόποι, 
%περ έΒος τόϊς 'Ανατολικωτίροις των ΈΒνων τα  πα§ 
αυτο7ς γραφόμονα άναγινωσκ&ν , αρχής ir,-,λονότι 
δεξάΒον προς τά  λοαά γινομοόης. Ίων is τόπων 
α μζν τις τα7ς άπλαίίς άφωρ&η μονάσιν, ό i" sy- 
γός προς αριμράν μετά τΤότον τα7ς δεκάσιν, ό 
i' εχόμαΌς ταΤς εκατοντάσι' κομ &τως εφεξής’ 
Έν is τω των απλών μονάδων προσεχώς ηγαμε
ν» τόπω, τον χαρακτήρα τιΒεάμον, νφ' b ο των 
ΤΪης μονάδας δεκατημο Ι̂ων δηλχτα} άριΒμός ' καν 
τ «  προ Τ8Τ8 , Τον νφ’ ό α των εκατομμύριων * 
Η&) 8Τως εφεξής.

$ .22. ’'Εν&α δέ, παρ ϊ/λετψιν των τίνος τά- 
|«»f μονάχον , ό τόπος άμοιρος χαρακτικός Καμέ
να n&f κανός, τω σημάω τωδε (ο),  ο μηδανικόν ονο
μάσομε, τον τόπον πληρπμw, ως αν μη της τά· 
jpsoos περιτραπάσης ζπτ/εοιτά σνγχυσις. Τον is δη 
τοπον των απλών μονάδων, τω κομμάτι (Ο  δια- 
σημαινόμεΒα , προς irfcixv τη κατ iκάνας χα
ρακτήρας ύπ&διαςεΑοντες * ειμηπίί πρωτιτος απάν
των ζχεΤνος · Ύίσυικαντα yap' το της ύποδιοοςο- 
λης ( , )  ποριττόν.

Λ $ , f  35*
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§, 33. Τοιγαξχν fit των εϊξημζνων, Ιττί τβ α^$. 
?c6 , 37 Myr»* f<cv μονάδας ditKcis' δεκά

δα d!' νδεμΐαν * t-varovra'das- λ' Kay πςοσέτ*
δ) Kci! μονάόο: όεχατημο&οο μά δυο, έκοοτοςημοξία 
δε hticc. ΐΐαςαπλησίω: δε νοέϊν χςη, τ& άς&· 
μδ: τάτ «τω Ί?γςαμμΜϋς* 3 2 7 » 95476. Κα/ 
4 70 8* 3700% Kay 2 7 , 05. Key 1 8 , 0004. Κα} 
ο , 45«· Κα} 0 , 8005. Κα/0 , 0009.' Παντα- 

7<#f >7 μονά: η δδ ίν.ά^α μά> των χαςακτηξων 
παξ&αμcv//, ê-cc ds rS (b ) επ) χωξα: τίνος γ.ατα-, 
ταοεομονη, μονάσι δέκα των εττ< tS πξοσεχω: ηγα- 
μζνα το7ΐ8  ίσοίιωχ

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§. 2 4· Τ& των κπλων μονάδων τότίϋ κατά χω- 

ξχν μάοντο: ,  ο κατά τά οξο$ετϊ]$οντα xaTuye· 
γςαμμάος άξ&μος, οσα: αν ίκχτεξω&νν τ7ξοσκ&·> 
μάΰς %olη μηδζνιχχς χχζακτηξα: ,  πδεμίαν το πα- 
ζά/ιαν τξοπίά υττο^σετα/. Ου’*5ν ο* uq&jaqs 2 3* 
47* ««ν «τ® yζαφάη 0 0 2 3 ,47· **<& ^τ<ϋ 23*
47000, καν &τ&>, 0023* 470* καν ποηνλαχω:>t~ y \ S/ « » /α^Λ?ί, α«. ν?α/ ο αυτοί·.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 2 5* Έαν df εττι άξιΒμχ τη πτω Karuyt· 

Ίξαμμάχ 0023» 47° *7 ταν απΑων υττολαςολη ( , )
μονα'όων, eV< ΤΗ εφεζδ: Υΐγΰμάϋ p*rct/nhy roortf, 
ojov 00234* ΊΟ ο μά> τά δεκατ̂ μοξία το πςϊν έ£α- 
ς&μών χαξακτνμ*, μονάδα: τΐυοικαυτα άξ&μηνβο 
άπλάς' ο δ* τά Ικατοτημόξια* άφ&μησα δέκατη· 
μοξια' δ δε ra? μονάδας, »?d>j dfxadas·, Key cv νε- 
ver, î KOt̂ Oi· τα>ν ίκχ&μάων χαξακτήξων μονάδας 
ανίμανδί, κότα το ίεκαττλασίον των πςοτίξοον μα· 
ξονας. Κα} τ$ row de α£α τδ σημάΰ μετο&εσα, 
το άξ&μ>ΐτον δεκαπλοοσιοο&γρετομ, (§, ΐ4·)

Π Ο Ρ Ι-
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·

$■26. ’ΐν&ντο* tdv ιπ) τ5 ανξ& άς&μΰ 
€02 3» 47° τ ° τ^’ v7!ohtx~cXYiS σημί7α*(,) tVI τό
πον y.erareBy τον eyyus ίπ όμ ατν, ok «να/ οο2, 
3 4 ?ο, ό αξΐ^μοί ν.ατα το όνκαπλασιον τ lw όιουα· 
μιν άπομ^;ωΒητιτο^, ταν μοναό'ων άπασύιν <χ\τι ty.s
π^οτ^αο οίν<φ\σεωϊ, tXa’ilcvnyacov. Tcv αυ
τόν <*) Τξάπον ο άξ&μος ίκατοντακις μ<. ';ζων μαν 
U7rc&}';c'f7ccf ry  $ιουάμ& rr.s υποό<α~ολϊ^· όατα tc- 
π α  κατα  τ α  τrfcqytya'cc μνταχωΡβσν,ϊ, νλάΰςων 
όΡ ,  κ α τα  τ α  hioy.ofa. ’ Odcv χ,α/ osm· αν %/λ/α· 
κίί ό auYcsr, ί; μυριάκι? μοίΆον η νλατίον cvxcutc, 
fxSicy cwtmv. κτζ. T 2  yyv άςβμχ 0 0 2 } , 4 7ο  
Εκατονταπλάσια Suvccruf ο 002347»  ο ,  >;το< ο 
2 3 4 7 * χιλιοπλάσια όΡ ό 2 3 4 7 0 · Κα/ Εκατοντάνιε 
Se χιλιαπλάσια, ο 2 3 4 7 ° ° ° ·  Τ«ναντάν ό ' τ «  αζ'/£- 

0 0 2 3 , 4 7 °  ίκατοςημόξιον hi ο ,  2 3 4 7 » %<λ/ο- 
ςημόξιαν Se ο ο , 0 2 3 4 7 * ^ν.αχιλιο^ημόφον <$$ 
Ο , 002 347· Εφεζ̂ ' 07«υΤ(*)ί·.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
6. 27. ΤίΥαν xaTavcyucvav , <$α$ον c'vnvayv 

χαξακ,τηςων ϊιχον, os αν κ«τα τον οςο^τφοντα 
•γ̂ ξοαμμονοϊ τρόπον , νττοόίϊΕςαν των ανίλαν μανά- 
$ων τάζιν μη e%ot, Αα ταν άνούτΕςω Εςμίιιόί&ον- 
Των ονομάτων &£ιωε vrtctyuyivdexotv. Κ«/ μάλιςα 
« τ/? τ£«ί· v<p(£jjs ϊκΥ,&μάαε χαςακτηςαε επίςαιτο 
άνχλέγε&ύμ. owy 005· 060. 900. 053. 620. 50?. 
794· Ου&μα* ya$> cv τ«τα <̂ υ%̂ «α. Διηξη&ω
fav ya£ ο 2r<OTf0«f ς7%οί κατα κλασβί, «Υ# %α- 
faKT»?f«f ί·| ττ? ί̂χ«σαί·. ό <5$ πςωτοε άά των 
cv ταϊε κλάσεσι χαρακτήρων Επισημαν&ητω το7* 
*4^  > »... , , κς. Ε»τα ταν κλασίαν txasiU
tis κόμματα $υ.ο> άνά χαραντηςας reels, vzroj/f-
ί’Λλ^α c*5V.

Si 339 /
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5 I 339" I 870 | 3*5# | 743 I * 7 ο β, 274. 
Τχτ8 ycvopcvx από τ£ χαξακτηζος |  ctf μονάδες 
της α,νωτ&τω ταξεως eW)y διά των ccei κατοοδεεξε- 
ξων η Ώζόοόος χωςάτω, κα& εκάτα κόμματος τδ 
έκ τςιων, η ελασσονών χαξακτη^ων, οΊα δη έτ&η, 
συγνι:ιμα>&. της χ,ναγνωσεως πξο'ιζστ,ς. Nowc&awecv 
δε cl χαζακτηςες μονάδας μά άξ&με7ν άπλάς τω ° 
τ8 κόμματος επισημαινομονα * ΜιΑιόνια δε τω\ 
Aι?λιο/ ί <5? τω '\ κ* £r<ws· εφεξής * Το δε καΒ·' έκά- 
!̂νν των κλάσεων κόμμα y καΒ ο άσημος εάν ό των 

τιμών εχαττος χχξακτην, διασημοανέτω τάς χιλιά- 
όας των αύτων μονάόων, ών otf τάξεις διά των εσίι- 
οΥ,μων °, , εκτίΒεντομ επϊ των κομμάτων ά πξο~ 
σεχως κε7τομ. Kara τχυτα |ν τον πςοτεΒοντα 
άςΒμόν άπαγγείλαν hiv ωδεπως. $ χιλιάδες y *&} 
329 δι/λιονα. 87°  %‘λιάδες t >^' 325 μαόνια. 
743 Key 297 μονάδες.

$. 2 8. Οί %οί^«κτ^$· οί τον υττο τα ί άπλάς 
μονάδας τάξεων σημαντικοί σπανίως άναγη/οοσκοντόμ, 
καν δεησειε KOf τχτχς άιτοδ&νοη,, tV. των ειξημένων 
άόμχξης ό Τξόπος της άναγνωσεως.

Τ Π Ο Θ Ε Σ Ι Σ ·
§. 2 9* Ο de κλασματικός καταγξάφετομ άξιΒ-

: Ααχ3·«σ>;ί·, κ& τον επι- 
τδ ύπογξαφομένΗ τταξονο-
\<> ί, if  ·*ί»
Of»v τδ κλάσματος *&}

** / <* 2 ί  » 5 τ »ΛυταΛ» κλασματικών τυχόντων, βΤ6> , -----’ 7  13
7 Ί· 7τ

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
§. 30. 5,Ε-τ< κβί «Λ1 arroe σημεία, Λ’ «ν «/ reV 

άξιΒμων , « τ«ν α^νν ποσοτήτων διασημοάνοντομ
χεσας.

μος y Ύξαμμης πλαχιωι 
7 ζαφόμο,νον ά^ιΒμητΐω 
μας# δια̂ ειλασης, &τα> 
χ«νον<κον, (§ . 8 .) των
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yjaets. Εν ols το μον =. ισότητα μΐωυα των ers 
αν ΗνΡχφαιτο' To $ε >  , η το <  , us'iCov μά «- 
votf KXTt\yc(>et το σϊξοε ο dia%Uivet, ελάτι ον όε το 
τϊξος ο $ιο%αυετομ. πτωε ο, 3 κ jo  · < λ̂3τ«/ y«f 
$ί άμφοτέξων το αυτό κλάσμα, /77rtf d/?Acv εκ των 
μικςω πξόΐόατ εϊςημονων. Παξασιλησίως ϋε χομ έπ) 
των ο ,  47 =  tV s * °>  094 = τ ’ ο ο , H# ecee rc<<*- 
τότξοπχ. Ά?λά yxq ο , 3 >  ττ  j *? τ τ  <  ο, 3* 
/xfT̂ bv etvctf βπλεται το κλάσμα ο, 3 h το γ\τ, τό 
ie ττ  ελατίον. Ύά λοιπά των σημείων τη rc<S όε 
yevns cv elx&ois τόποι* σαφίινι&ησετομ.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 3 ί· "Εάν άξ&μos Κ , άυσίν, η Aecw  αλ· 

λο<ί A, Β, Γ αμ« ληφ&εΐσιν, ‘ίσος τΗΤων άνομ 
το Κ-ζφχλΜΟν εκείνος &ςησ£Τ«/. Το Α άξ&μον 
A ■> άξ&μω  Β το τίίτων εςίν εύξΐσχαν
χεφάλαιον' ω $r, uv$is v&f τη  Γ πξΟΐ&εμάπ, το 
χεφάλοαον πξοχύπία των ας&μων A, Β, Γ, χμ} 
eras εφεξκ.

§■  3 2· Διχφοβχ Juo7v οίξ&μων αν Ισων Α 
Β €9<ν άξι&μος, ω των άοΒοντων ο μοίζων Α ,  τον 
ίλαοδΌνββ Β ΰττΐ^χέ*. Τον de Aj ίλαοϊονοί coVo rS  
μάζονος ΰίφΰίφέϊν, την Ααφοξάν των άξ&μων 
& ςισκ&ν (τί.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -
§· 33· RW  πςοτ&ονομ $εοι άξ&μ'ον άξ&μω, 

ciov τον Β τω Α ,  «τ? άφοαβείν από τητη  εκεί
νον άναγκη πασχ των άξ&μων τάς μονάδας ίσας 
α/ληλαις «votf. Ε< Α  3ν τ$το, χομ ομ κατά το κε- 
φαλοαον, τ/α) Ααφο^αν /wove» Ay, r«7y αυταίε 
μονάσιν ‘leaf εσοντομ χομ αυτομ.

§· 34· *Ε«ν # Κ κεφάλοχον των Α »(£/ Β «£*$- 
, τ*των απο τη Κ αφχιζΗμονΗ, οΓον



τ« Β, ύτΤΰλ<ζφ!&'σετοη άτεξος, ο A. Kctjyt rrjs 
των άξ&μων A hW Β διαφοξάς, τα> *λ«ο?βν< Β 

ττ£βκνψ« ο Α.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α *
§· 35* βίΓπνΛσβν, κατα τα α/

§- so. οφ&ξτάμ&& έκ^λβμα/β;, ίίν «f ewrAaf 
μονΛ^κτί ,̂ Tr̂ oji&ĉ cif.

Μ ΤΜΗΜΑ ϋΡΛΤΟΝ

* Λ Τ Σ Ι Σ ·

357 3» 52 ο , | 7«4
8439 *4*  7 Ο, 042

25 ο ,  8* 0 , 7 3
7 9 ° 34> ο *  ΟΓ4

9601 5 3 ,  05 1 ,  1484
’£κκ«<θ&>σ«ν 8τω καταγζαφόμονοί ο; δο&σίης 

άς&μά, ωτε τάς Ισοδιωάμϋ s μονάδας κατά ςηλίω 
υπ ά ^ λ » ς  Τετάγβαμ Ουτω γάξ άπο των δινυά· 
μβι ελαχίϊων άξχης γινόμενες, cv κεφαλύάω α) μο
νάδες ϊπΰάδςοί&ίσοντομ α} ομό ι̂χοι' o<rctj δ' ε% αυ
τών δεκάδες σιωαποτελζντα/, επι τ5 εχομςνα αμέ
σως πςοσβιβάζον}αι ςΐχχ τοίϊς εκεϊσε μονάσι πξοσα- 

, των παξά τάς εΐξπμονας δεκάδας λαπων 
μονάδων, υπο τω ?/%α> κατ ayξαφομονών. Καί εσον» 
TUf TolvtWy Of rS χαςακτϊιςος μονάδες, r« 7f κββτα 
τ&υ sr,Khv ηπες υπογξάφεΐοη Ισοδιωο6μχσ«{. ^Απχν- 
τμ  « χαξακιηξες, c< βκ #ί»ντα>ν &ra> πξοσχ&ζοι*
ζόμονοί των ςΐχων, παςέξχτι το κεφάλοαον.

\
ΔΕΙΞΙΣ·

EuAjAov y « f cr/ cy τα> άξ&μω , ev et thro τάς 
tfr\Xxs εκφεξχι7t χαςακττίξες, πάσοη πάντων των 
κατά πάσας τάς ταζ&ς δοΒάτων άξ&μων cej μο·. 
νωδέ?, εμπεξιλαμβάνοντομ.

ησρι-



Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α ·
3 C. Τ ά  7{ξος rk i ctvrhv άνοίφεςόμονα μονά- 

ice κλάσματα,, ών παξονοματομ c'( αυτά, πςοτί- 
SevToef ά%άλοις, των μον άξ&μΐ}των tv κεφαλοάω 
επα^ξοιζομcvm , τα  6ε ποοξονοματα τν,ξχμάα. ΕΙσΙ 
γάξ τάτων τεράτων, υπο των άτμητω ν σημ.Μ- 
νόμανομ μονάδες, ά/ληλΜϊ Ισομ.

Οντω 'ίων κλασμάτων | ,  £ κεφάλΜον εν το 

£* taw Ji y * -f * j  i το V° k

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -
§. 37. *Α?&μων £νοΓν, α? οίί μονα&£ 

dixotj oirndmore τ olhw  (§. 2 0 .) π ε ρ έ χ ο π ^  
78 μείζονος τον ελοίοίονΛ οίφελεΐν·

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΛΝ ΟΛΟΣΧΕΡΩΝ. 15
✓

Λ Τ Σ Ι Σ .
5 67 2 34 5*8 
4 3 6 ι 1 5 3 9

3 'o‘o'c> 
9 8 5

ι 4 * * 19 Ι 9 3 0  15

5» 3*2 ι ο, 5 7*̂ *0 
3* 35* 0 , 0 3 2 7

6j ο'ο'ο 
Ο, 2 1 3

2 , 0 7 0  0, 53 7 3 5*787

ΟυΤΛ* 61 ά^&μο) γξαφε&ωσαν, 
tus Ισοδιωαμαε ομοςιχεϊν. ΕTree

ώε των μονοί 
οο7ίο των $ν·

w pv» ‘♦ fX T c^*· Λ**//* *W* fACJl̂ CUVVCi*·
μ&ς χωξαση άφοαζάιΒω ο των μονάδων έκατσαν 
τάξεων οοξ&μος+ ύ επ) τα ητίονοε, άτιΐ τα cv τω 
μ ά ζα νHgj το λωπον σημαΰ&ω vrtl τ ’χον τον αυ
τόν' οπίωΐκα 6ϊΐλω6η τΐλάα: ομ ίαο̂ ιωαμα μονά" 
<5fi τω bit τα μάζονος άξ&μχ χαξακτΥίξι, η 
τω ετη τα tins αν os, Έαν 6ε ωσιν ελασσόνες, μο· 
vus μία άηο τα χαςοικτηξοε τα εγγύς ίπομάα, «V

6έκ<*
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Sckoc άναλυεαω, ταΤί cvBcc r, άφοάζίσις yhfTOtf Ισο* 
ΰιυναμύσας ,  ηομ tu-jtcus τΤζος&εμάας ’ 8 Τω Je 
rrS αφααρσεωε απο άζι&μ8  ηάη μάζονος γινόμενης, 
yj &αφοξά ως πξότεξον σημ&ό&ω. ‘Ο 3ε τ$ μάζο- 
νος των άξώμων χαξαν.τηξ, αφ' 8  η λκφδεϊσα els 
Λ'κα avakehuraj μονάδας της iyyvs κατα3εεΐέςας 
ταζεως ■> vcc-ίχΐω ηάη μανάρι άπομ&ωΒ&ς, ε\ τ' αν 
3ίοι tIuj αφαι̂ εσιν 7Γξοαγαγε7ν. Τ8 των 8τως άχξι 
τελώτης γονομάων, εσοντομ a) Τ8 ύφ' ίνάτχ ςηλν 
γεγξ<Χμμον8 %αξϋίΥ,τηςοε μονάδες, ομοτ ay ί:ς roiis 
ύμοτίχοιε χομ Ισο3ιωαμοι. ΣιωαχΒοντες 3ε οi χα· 
ξακττξες 8T0i 3ωνασε τΐώ Λαφΰξάν.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ ·
Ό ydq Λα των Λ· των χαζακτη^ων άηλχμενος 

άζι&μοε, tccs ύπεξοχας πεξνινίωςχε των κατά τιά· 
σαν τα£<ν μονάδων τ2  μάζονοε των αξ&μων, ύπεζ 
τccs α> τω ητίονι.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .
38· Των κλασμάτων των ht) τίνυ αυτίω μο· 

να ία άναφεξομάων, παρονομα^άς 3 ’ ΐχίντων T8S 
αύτ&ε , η Ζαφορά λαμβάνετομ , άφοαΡ8μά>8 μεν 
τ8 ητιονος απο 78  μ&ζονος αξισμητχ, τ& <fc πα- 
£ονο//α?2 τηξΰμώΰ.

Ούτως η 3ιαφοξά των κλασμάτων 
*Η is των 4 > τ I - ·

Σ Χ Ο Λ Ϊ Ο Ν -
§. 39· Τα Λ’ άξ&μων εκ3ηλ8μονα πράγματα

πςος αΑ>}λα παξχτ&εμάας, έ£ αυτής όηλον της 
φΰσεως, καν μη3άς εχ3ι3αζ&?, ■ πβτί Λ: τ? πξο&ε-
ch πξοχξητέον ημϊν fely. πότε 3ε τ£ αφα*ξεσ&. 
Οντως ύπολογι-άΐοντες πάντες τάτε λήμματα, 
Kgtj tos 3απάνας, ον μέξα χαταγςάφ&ν εΙω$ασιν,



« ί ν.εφάλαι άτια ίσίοο jέκάτεςα έτταθζο'ζϋϊΤεε' 
tlrcc των κεφαλαίων το ήτΊον άφχΐξΖσιν από τδ 
μεΐζονος * ncyrS μεν των λημμάτων ΰπεξβάίλοντος̂  
τ% ύπεζοχ$ τΐώ χνξησιν τής πεςιΒ&Ιας εαυτών 
πςοσλογίζοντομ * W S' ΰπεζβά)λοι το της ΰαπάνης̂  
πλεονεκτώίν μεν T# ΰιαφοξα τίιυ svS&xv, μ&ονεχίέΐν 
St rlw πεξίασίαν σφίσιν έπιγιγνωσχασιν*

§. 4°· 'Εκπε?αν&είη S' αν τά τδ λογισμέ? πολ- 
λάκις εν επίτοκη δτα>· Διχχξίνε&ωσαν των «^3"- 
ρων οΐς τά λήμματα <5>]λδτ«/* των os οό) Sanavoif, 
οτω StjrtOTe σημεία ’ οΐον τά μεν τω +  > «/ όέ τω — 
έπισην&χ&ωσαν· Είτ εκ*εί<&ωσαν όποιοώήποτ»
Τα%Η* ο7ον +  ΐ '? “*15 *“ $ + 8 - 2  +  7 - | .  Σιθϋ· 
αχ^ήσετομ γάζ-των ζητάμενων το εχχΤον, οσον atj- 
λασ*? το rijf 7τεξιασίας Το7ς βίοιΤλάλας λημμασίτε 
χμ) δχπανήμασι πλεονεΚΤΰν, $ μ&ονεκίΰν εΐη, Τξό- 
πω τοιω$ε, >) παξχπλησίω· 4* 17 — ταυ το 
SwjxrUf τω 4*4· τάτα γ2ν « flr̂ oo-yivo/To -  5» TTfo- 
κυψ# -  t. y«£ — 1 + 8  1<>'ν 4* 7* το St,
μετά τ2 — * £?ί 4“ 5* Π£θΛΒ·«£«λ>}03 ίντοί Je η&} 
τδ +  7» ylverecf +  1 2 * το} Tf -f* I 3 <τ«« τα; -  $ 
χχ$ίτχτομ 4" 7' τοιγαςχν ή των λημμάτων νπέξ 
τά $χπχνη$ίντχ διχφοξά ετομ 7» W  τοσύτω η&! 
πξοσλογι&ήσετομ τής πεφχσίας το' πλεονέκίημχ» 
’ΛΑ’ επί τδ (φέξη? πχξοάίεΐγματος 4- * 2 -  15 *“ 2 
4* 4 *" 5 * Ταν «υταν yevo/^ναν,' το πξοκυπίσν -  6, 
τ/μ) Tart' <ίοί7Γ#ν>?3Λτα;ν ύ#ί̂ οχΖιυ τ« λήμμα
τα ) τω άς&μω 6 υπεζπΐπΙνσχν eiwiSSiv παςέζε- 
rotf, τοοδτα «fa  Kgtf τ/ιυ ftcv περασιών άπο- 
μαωΒώ\σχν ελέγχω τΐώ οέ evSeixv πςοσχυζήσχσχν.

§. 4*» Ο ΰτω τύς άξιΒμχε μετιων, τά: μεν4 
των ά^μαμενων ποσότητας ως Βετικχς εκ8ΐχε- 
tetff άς Ιπισημ&ο7 τω +> τάς $ε άποφατικάς, « ί  
τα — * τ$ μεν ό'ηλαόή το πλέον, τδ ^  το μαον αν· 
τα πςοσσημαίνοντος· Των St ποσότηταν τίνας μεν

Β - ·  αντί

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΩΝ ΟΛΟΣΧΕΡΩΝ. VJ
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*ντ) Βετιχων, rlmt & άντι αποφατικών TiBevtu 
όεον, ίζ  αυτχ τντα, « τέως h i το σκοπχμενον, κα- 
ταφαίνετομ. Τω μεν yet^j φέςε, τά πξοσκτηΒέν- 
ra oi σωοιδεϊν cff» 9 σχοπδντι, τα μεν τ* λήμμα
τος Βετικά etcif* ru δε τη: δαπάνης αποφατικά. 
Τέναντιον δε ra rtj: ενδάα: ύπολογιζομενω, χ&/ ο- 
gw αυτά τά πεξιόντα των χωμάτων μεμείοοτα/, η 
οσα των ά&οτςίων δεδαπάνητα/ * τά μεν τη: δα- 
m aw Βετικά «*«/, τά <$ε τS λήμματα αποφατι
κά. 'Οπότεςον δ' άντις τάτων ελοιτο, τά τ5 υπολο
γισμέ ωσαύτως πξοβησετα/ * ο δε^χατον πξοκό- 
πίων άξιΒμό: δοκίμασα. Εάν γάξ τω *f* επιση- 
μαίνητα/ » το Βετιχόν δείξει, εάν δε τω —, το απο
φατικόν*

£  42. Muf/oc woaorijr<»v φεξετομ γένη, τά κα
τά τΐάι γενομώΐνο λημμάτων μεταξύ χμ) δαπανά 
μάτων παςαΒεσιν, πςός ά?ληλχ εχοντα, &>ν Ιο»ν 

φόξε, η τάδε ω: δετικά ληφΒη·> τάναντία 
Αποφατικά hot/. Ουτω τη: άνόδα κατά Shiv ληφ- 
Βάσης, αποφατική ha/ η καΒοδος· χ&/ άνάπα- 
λιν. Κα} εάν η από της ίωα: πξό: δυσμά: φεςέ- 
ex ποξεία Βετικη λεγητα/, η δυσμόύον πςό: εω απο
φατική ha/' άνάπαλιν. Κά/ ά τό h  τη υ- 
δξίχ ϊγχεόμονον υδωξ > καταφατικά: νοοΊτο, το 
Ικχεόμυνον τη: υδξίας αποφατικά:  δεησει εκδέξα- 
&ctf* xctj άνάπαλιν. Κα/ τη: άνω ελκυϋση: διιυά- 
μεω: Βετικη: ησης, η καΒελκύέτάτε κατατχιω-
ea , αποφατική ha/' x#/τόναντίον' η&/τά πα
ραπλήσια.

$. 43* Ου δ*άν έδετβξον π α $  των σημείων, 
Strews άά εκλαμβάνετα/ τό κείμενον. Τά δε το7:  
σημεία: ομοιότροπα των ποσών, τά hr ίση: δηλαδη 
διά των +> η των —, Βετικω:, η αποφατικά:̂  ε- 
χειν νοέμονα, υπ άλληλων αυξετα/, ω: υφ εκαΤΒ 
τάτων /πξοσαφΒίντο:, οϊον τ£?Α5 κατά μετξον τη* 

φ πξοσο·Λ



peered1# * tIuj των λοιπών «μα culk'ytw *57/ Το 
πλίον π<»ouys&af· Δυ«ν de ποσοτήτων rots 4·»
Kpf - y &οοφεξ*σωνι osv vj uh Βετικΐ) δηλονότι, η di 
αποφατική, αείποτε ή ελχσσων μίξος tfc μείξονοΐ 
πεςιτ$επ& ίαυτΰ ίσον» τ/cd Οττ^οχίώ καταλάπα·. 
σα Tiff μ«£ονβί υπίξ» Τ̂ ύ ίλασσονα. *Η d* υ7Τ̂ οχ)| 
S j-τικϋ! μεν esotf, &ετικί}? τ«ν 5Τ«ο·οτ>}Τ·«ν item? rijr  
μείζονο?' αποφχτικιj d*, αποφατική?, 7Ε^βεπε· 
TXj ΚΛ/ T«f + A -  A /LOjJcv ^«V, 0,Ti 570r'«V
β»ί το V#0 Τ$ A <5WjU cvcv.

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ *
$· 44* Πο^ΛΤλασίύΐζβν άς&μον $ο&ενψ» 

τον Α» d/’ «A* Jtj r«r* dc&ivTeir τ2 Ε> «dev «ΑΊ} 
Sk τ£ Λ καινόν fa\v χπογενναν άξΐΒμον τον Γ , λό- 
γ« TO<«d* i ω H&f ό Ε Ικ rtj? μονάχο: επχ\ ·αλνιφ&βί* 
σ/ι? y?yhKT«i* Κα) καλείτο) μίν ο Δ, Πΰ/&α.Α*λΛ-
ffHL4k$‘ ο h Ε, Π0̂ α$Γλασια?ι& * *  ̂I τ4 
ΠΛ^Λ7ομ«/ον, *ι re Πνομο^ον.

$* 45* ΔίΛ/̂ fiW d* Λ$&μον SoSlvtX TcV A*
d /άς&μ2  SoBevrof «Α« τ8  Δ , «dev fc'v, λΑ ’ jj 
αττο τ8  A, kcuvcv άξ&μον άπογεννχν τον Π* ον Af* 
ττ« Τξόπον Kgy άπο τ« Δ >| μονά*· yiverctf. Καί ό μα> 
άξ&μος Α, «*)ν ο Δ<Λ/££Τ60£* * d* Δ , ΔίΛ<?ίΤΗ$ 
καλείτο)* έ ί!  Π, το ΠνίλΜΟν.

ΣΧΟΛΙΟΥ
§* 4^· ¥ΟνΤ/ί ποτζν # ο αςιΒμο? Αν ο ποΑχ* 

πλχσιχςηέ Ε, η ο SietijteTtp Δ> $Το/ oAogifiji *<>ίν# 
D ΚλχσμχτΙχς.̂  Εί μίν tv ολοχε^ηί & πόΑαπΑαν 
τ/ομ’̂ *  *# *»?* μονάχος ylvsrotj hτανεελψμενί!** 
τ«τ*τ< μοναΐαν e«roTa>V«v Tivaov ίσ0μfys&ωv dAq* 
λακ ίπαΒξοιζομζίιων. Τ otyocqw κ$) d τ8  πχξχηο* 
%wa ey\eots* °* επαναλπψεωε f$  ποίλαπλασιαςίβ* 
Wet Six πξο&έσεω: χξΐ^μων τινων ϊχ&νω ϊσοον tttut*

Β 2 Τ§λί·

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΏΝ ΟΛΟΣΧΕΡΏΝ, tg
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Σχ.a. rtKfhmerctj. Κ«/ εάν ο άξιΒμοο Α Β, ο εκ μονά- 
Scovte, μεξων μονάδοα όπωσχν σιτγκ&μενοε, πολ· ' 
λ*πλασι*<Β# St ολοχεξΜ άξι&μχ τχ Γ Δ , παςαχ· 
Βησετομ άξ&μοε, ο εν «  JW τετςαπλόϋξχ A BE Ζ 
ΓΑκ&μονος' Kotf rxSe Srj τχ παξαγομένχ etf μονά· 
ties retie τχ ηο/λ*πλ*σ<α<?έχ A Β μονάση, ίσβ̂  «. 
σ<ν,. 'οποίος δήποτ άν ωνιν ccf μovtiSse τχ πο/λ*· 
πλ*σ(θίτχ Γ  Δ.

{. 47· *£#ν I? ο Aictifihvje ολόγερης », «Ανετα*»y » «* ' > »/ < ti V / Γ1εζ at/r» μονχί, « ί μ?£>7 <;«*^«7ct'Tw, râ s*
ivxaate οούτω μονάσω Ισάς&μ*. *'Αςα n&j το ττη-
λίκον ‘πςοκυψΜ , επεάάν κ$ά ο Δ(*4ξετεοε tie τοσαυ·
roe tea a&ij\ote μίξη $ί**ςε$%. Κα/ «  Sta Γ Δ StsAeft
^ε« άξώμονην*, τχ άςώμχ rxSs, κατά το ΑΒΕΖ,
τετςαπλ&ςχ Siviw εκκ&μΙνχ> we εν εν.ά̂ ω των ςί·
%»ν τ»ν Kara τΖιυ ΓΔ πξόοΰον χωςχντων,, τοσαυ-
τ « ί htivoq μovάS*eyV| μονάχος μεςη άΤληλοιε hoc,
ctrcce ο Αιύοψτγιε Γ Δ  πεξίενϊίνοχε, πηλίκο* sTotf
το A Β. ASre εν αντω μονάδες, <σ«/ eacvTctj rttie
μονάσι τχ Αιαίξετίχ ΑΒΕΖ* βττβΤα/ λ’ «V wow
/«Μ^ε* aV r«  Δι«4ξετχ>

$· 48* Τοτ/*ξΧν η τη ctvTH άξ&ρχ A Suuf&tf 
St* TX.ScBrcvTce Δ» ποίΚίλαχωε αν εκτελ«θβη* 
£*ς* S? πάντων > εαν αί cv τ» Διχίξετεω Α μονά· 
oee Tttieotjy sk ravage is* μίξη St^e^wetVy oeotf 
ej μονάδεε evetfft r|> Δ* j  r a  o£. Sti μεξη τάυτοο w 
€ΐ$&* τετξχπλό(ίξχ > we Αατα%£*/. Our»
y«£ &α<?βί·. τ»ν μοβίων ςίχοε% κατά Γ Δ^χωξων
rkv μονάδα Sweety us r% Steutfcet άνέφντάμογ*·
Τητη xv γινομάχ το τίηλΐκον κλάσμα οΤον κάΒ^ομ 

• rotff β άξ&μητηο μά ο Διοαξετeoe, παρονοματησ 
$  ο Aftttfhne' ωτ· ev ycvet, «  διελάν Mot A St*

A y το πηλίκον fa y  -g

/ '  ' V {.49·
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§. 49* Ηζόχ&ξΰί μον η τα ατω iiuipeiv μέ&ο- 
8cS) των άςι&μων Α , Δ βραχύτερων οντων* Εί 
is n&f ο Αιοαρετέος A , τα Αιαιρέτα έλάσσων τυχοι, 
a ia v  εχοι χωράν μέ̂ οόος (τέρα- Μ«$νων is των

A
άρ&μων οντων, όυχερεζερον το άς νόησιν παρά
τΐά πολυμέρ&αν. Αιό όη τότε Treficuve&otf φιλ£ η 
iioupscx, ως οΐοντε πλαόνων μονάδων όλο%εξων τιj* 
ραμζνων. Γtvsrocf is τατο , seen ως hi πλέιτοι των 
ςίχων ως ί  Α Ε , εκ των τα iiaigersa ̂ ο.νοϋων mi 
συγκάμοvet, εκ is των λοιπών, elnves άον-, κλάσμα 
ysvi]Tetf, κ#$’ όν τρόπον άρητομ. Κ«/ τό iq πρω- 
τον μέρος τα rciais πηλίκα, αριθμός ϊτομ iteton- 
μαινων, π οσάκις τοσοάόε μονά$?ς» cV«y aw t τω 
iicupsry, «Vo τα διαιρετέα άφοαρ&ι&ομ itwavrotj’ 
τ 3  }s κλάσματος» ο τά πο&ά όέον προσεπιγρά- 
φαν, τω μον άριδμητη, άι λοιποί ον&σι τα iiou- 
Psrsa μοναόες, άντί is παςονομοο̂ α αυτός κάτοη ό 
διαιρέτης-

§. 5 °* ’Επ ^ η &  ο κλασματικός άρ&μός, ο7ος 
c $ , εκ μονάόνς γίνετομ « ί μέρη Ίσα όιηρημονης το- 
σάόε, οποσομ «/ μ α Λ ς  ον τω παρονοααςη, τω εξ 
αυτών των μορίων, ηλίκον τό γ , τομΛ ο τω 
Tjf μονάσιν Ισάριθμα προσλαμβάνεσαι (§. 7·)» <?«ν 
<? οτο^α'ΤΓλαοΊΛ ί̂ κλασματίας %, όΟρε&ησετομ Α) 
το παρα^ό^ονον, τα ποΑαπλασιατέα άριΒμαΑ, 
τω τα κλώσματος παρονομα?% όιαιραμο/α, ηομ τα 
cvtsZSsv χνακυπτοντος πηλίκα, iia τα άρ&μητα 
πο&χπλασιχζομονα* '

$. 5*· Ταναντίον ie Ik τα κλάσματος -f μονά? 
τελατοί, εάν &ς τοσάis Ίσα μέρη itoupsBy > οπό- 
cetf w τω άρώμητη Of μονάόες* Τό,τβ ατως άνα- 
κυψ«ν μοριον γ , τοσάκις ληφ&%, οσφ ομ γονά- 
&ς w τω παρονομοοςη. Ύοιγαραν η όιοάρεσις

Β 3 s παντός
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Β9r«vref άξιΒμχ Α, λα κλάσματος η?έκΙελε<&νίσε·
τα/» &ΜΡ8μιν8  r t άζ&μβ Α, λά τ ί  cv τα κλατ· 
μ»η άς&μνιτί? Β, κ# τδ crot&ev πςον,υπίοντοβ 
πο&απλασιαζομάχ λα τδ παςονομαςχ Γ*

$· 5*· Πο&α7τλα<πασ/κδ σν\μάον έτέ&ί} X ,  το 
μεταζύ των άζ&μητηΰν χαξαvtyoov έγγξκφόμε· 
vcv χτω 3 X 4* ‘Ενίοτε Se ηομ το ( · )  ομοίως πα- 

ομονον» Κα) λ}λον άςα τίποτε voY\rw Ιν τχ· 
rots 3 X  4 c  3 ‘ 4 -  13· E? λ  λα ‘γραμμάτων 
ίπισι\μ(ά'Όΐντο ο\ άρ&μο), αν ετεξος λ ’ rr«'f & ττβλ- 
λαοΓλα<Γ<ας·εοί, w.eivct κομ λα ταν «όταν συ£<& 
γνυ&ομ σημείων άιωάμονα, άί τα ττοΑα μέντο* 
αμέσως, λ'^α παξεμπίωσεως λ/λαλ) αγμείχ r<vcV, 
πςοσγζάφετομ. Το λ  πηλίκον, το #κ λα^εΜα* 
τ£ άξ&μχ Α λα τδ Β πςοκυτίίον, δλν λβν ά&αί

flrar σημνϊί$αμ η κατά τςν r v W  τχ

ζ$· 48·)*
Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·

j. 33* ΐα ν  λα τχ ττΌΑαττλασναςδ, ολοχν̂ δ? 
«ντο*·, τ* *γφμ<ΛΌ\ §ιοΐ4ζε&#» ο πο/λαπλασιαςέος 
άνακνψβι * Κα/ Ιαν λα τδ λοα̂ ετίρ, ολοχε^χς βντβο, 
το πηλίχον πο}&απλασια$% , ο &Μζετios αναχυψα· 

καν Ικ τδ  a Σχή/κ, *3λ?λβν.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
J* 34* *Εκ τον «ν τα Σ%ολ/α ($ ^ 5°* 5*·) 

ΙΤΟξατετηςημοίων, άτβλ) τδτο άλη&ς ον ftwrey, 
Hsij τδ «’ο&αΛ’λασ/αςδ, ί; $ι**ζέτ*̂  κλασματ^ων 
σντνν' *Εν ytva α?α ά$&μ3  Α , λ ’α^θ/κδ δπνο*· 
«τδνΠ **A*fl,Kae>'o£c& w , «αν το tf«?ay0/Aaor, 
λα τ3 Μα/τοί ποΑοοπλασίατχ Π λα^εθρ, ο α?«* 
μςς A  5W&W ακ*κύψ«· Κα) <φ£ρδ Α,
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hcufsStvroc, sup το πηλίκον Λα τ«γ uvtS Δ ττο&α· 
7τλ«σ;α<θ#, ο άξ&μοε A αταλ<ν ανακυψα. Eire 
ολοχβξηί tin ό Δ , firs n#j κλάσματα.

ΠΟΡΙΣΜΑ^ Γ
$. 55· *'Αρα Κ$) άζ&μχ τδ A sU μίξη Αίο Ρ 

*£/ Σ  κατατ/οί&ντβί·, a>?e «να/ A s  Ρ +  Σ , «αν 
$arfpον των μ^ων Ρ Awpfdcv Λα τ$ Δ , πηλίϊον 
Α» το Π , IVo/ το 1* Π X  Δ» ’£ν«&ατο< ^  Α ο  
Π k  Δ +  2,

ΠΟΡΙΣΜΑ A
§. $6. ’Εκ. Λ  τα αυτδ a Σ%ήμ· φ&Μξον > α* ««V 

c Λ’άς&μχ ολο%*ξ$ε τ$ Π, ποΤλαπλασιαςίοε Α* 
Ι |  άξ&μων ΑυοΤν Β Κ&) Τ evvBeror ?» ωε «να/ A=s 
Β +  Γ , feeq tyiro ιτ*ξαγομα>ορ, Π Χ Α ί= Π Χ β  +  
Π  X  Γ. ’EJ S frrrro/, ωε tup f  A s  Β — Γ* #»«f 
r o y ^ c w  Π X A  = Π X Β - Π Χ Γ *

ΠΟΡΙΣΜΑ Ε·
§. 57» Ουτα >(£/ Ιαν ο Λα τδ Δ ΑβαρίΤίοε 

ας&μοε Α ,  Ικ /Κί^ων Jt>e7v Β >^/ Γ  Ttu/^rrci £ ,

«VO/Α -Β + Γ , feitf Aj TO 5T3(λ/pcw·̂ · «5-5- +  ̂
Δ  Δ  Δ

Ko/ lav J  A=B - Γ ,  I 91a/ to Ttnhkov A- s= -5. -  Jp
Δ  Δ  Δ
r  _  b  -f  r  
Δ  Δ  

Β _  Γ  ^

B
Έ αν yap  J A s B +  Γ ,  +  -r -  -

({· 3*0 =  Έαν·$ J  A e B - r , fo*

B ~ r  \  a . 
δ  (5* 38·) s 3Γ

Δ  Δ

ΠΟΡΙΣΜ Α *?'»
$» 58. Δ/τλβΜτ/αίθςντορ τδ orc/&aafA**«?i> 

Αττλααναζττα/ το παξοίγόμνον. VvtTt  ̂ y<*p
« 4  #1
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Yih ^ς tochtov  ̂ ο Sta τη άπλϊί πολλαπλασιαςχ
Ζπαζ ϊγίνετο. Κ«/ cv y*v& το'νιχυ εάν ο ποϊλαπλα* 
σιαςης, St άξΐΒμχ πνος πο/λα7τλασιιχ<&ρ̂  Six τχ 
avrx 7i<>faa7;KaQia&a> zsecj κ&] το παξα̂ ομοχον*

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ζ
§. 59. WO ri <Γ αυτό τ&το x&j πεξ) τη vrofaa· 

πλασιατίχ $ητεον , φαν εξόν. Δ<ο k#  άνάπαλιν
&ατεξΗ των βίςημίνων άξΐ5 μων> St άξι&μϊί τίνος 
όλοχεξχς SituQ&lvTos χ St α·ότχ τητχ Sieuge&tie’grqf 
K&f το π#ξαγόμίνον<

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Η;
$. 6ο. 'Αξ&μϊό παντός Αι St ά fax τη Δ Stea-
. A ^  ,ξΐ$αίτο£) τό πολικόν τταξιςηην οσάκις ό Δ πεξί-

εχόμονος εςϊν h  τω A » ioretSav εφ) εκατεξχ των 
άξΐ$μων A ηομ Δ, μονάδες ωσιΐι otf ecvTotj. Τχτίτι 
Το 7rofaaTtXxv τη διρϋξίτχ Δ, χομ Τα τxSe τη Α 
πηλίκα μίξη» άμα ληφ&άτα, συωαποτελϋ τον 
Sicugeriov A* Τητο S? αυτό$:ν εκ ΤΗ της StouftHeaf 
νόμχ ($. 48·) καταφανές» τη Δ όλοχεξχς τνγχά- 
νοντος. *Εαν Ss τω Δ ύποτεΒγ παςονοματης ός τι· 
β·£ν, cTov 3 j ω<5Ί κλάσμα συςίωομ' τη αντχ A St»

*“ ■ StatfeScy'tcs·, πηλίχον εςομ—̂  ( $. $ i. )» to

πςοκνπίον x#j τη 3 A, SiaqsScντος Sta rS Δ. Kot#
jp *J» I » ~Λ * 3 Α» « < \ A » _*»τοtvw cvravij» to —  effects· το Δ εν τω
3 Α εμτΐεξάχετομ * h#  β Λ (ϋξίτης Ηςμ *$f
όλοχεξης. 'Επά JijAov on Δ Iv T$> *3 Α τοσάκις,

Δ ■ 3 A
•««W —  τω A. *Α$* ro «ντο πηλίχον

/  Δ
oowos· Ηίί « κλασματικός διαδέτης —*

όμττεξαχόμ^ος w<Uv <* τω StotetTm A.
Π Ο Η *
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Θ*
$. 6ι« *Επ«$η bv ο uvros άςιΒμος Δ* tv τω 

2 A ό*ς ricra/jf Ι/Λ7Τβ?/«λί?7τ7α/, οσάκις cv τω A’ 
cv r«  3 A T f'f, Kgf/ εφεξής ομοίως' rS tiiouqersb 
A tii HTivocbV άςιΒμ$ ολοχεζ'ϊίς πο/λαπλωσια&ω* 
ro£, Idv ο λα*(Ίτ»ίί Δ μίν%, το πηλΐκον ΐ7ππο?λ<χ~
πλιχσια&γισετομ ισοοξιΒμφς- AioufeScvros tit' τ3 A 
tiidrivos οΚοχεξΗς, lav K# £r» τ$ Δ /xcv$;, to wjf· 

A
λάον “  λα τ5 «ξΐ&μ2  txeivb titeâ sB̂ eTOif. Kav*

Tfu^cv f7teitioiv Π , A , Δ cAo f̂̂ ati' am, Ταυτο 
ΤίξοκυτΐΤΗ, f*re τδ Α λα τδ Π σίςωτον π ο % αττλα* 
ovad&cvrer, το παξαγομονον επ&τοο λα τδ Δ λα<- 
$>s3-«>j, «Vf ο, λα τδ Δ στξωτον titouqe&WTos τδ A, 

'** a  1
rzrera το πηλΐκον λα τδ Π rev ττο^απλασ^α* 

rjkcv επάΐξοιτο*

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  L
$. 62. Τ ν̂αντίβν λ  ό άξιΒμος Δ tii£ τοσάκις 

ίμπεςιάλητίΐομ τω ticBtvTi Ν , οσάκις ο λπλδί 2 Δ. 
Κ#/ τξis dfc tcchtov f ft οσον ο 5 Δ K# irratf* ft' y?- 
v«. Ουκδν rS tiioû Tb Δ * λ ’δτ<νβα·δν άξΐΒμϊί ττολ-

λωπλασιοο&άτος ολοχειβς-, το πηλίκον “  λα τ̂δ

αυτδ άςιΒμζ tiitû eBr\̂ Tttf, Koc} τδ tiiou r̂b Δ, 
λ ’ άξι&μζ τίνος ολοχεςϋς titcû eBcvroc, λα τδ αυτί 
Ικανβ το πηλίκον πο&οίπλοίσια&ϊίσετα/.

Π Ρ Ο ΒΛ Η Μ Α ^
. §· 3̂· Ά̂ &μίν I# μον&λ»ν ζαλίκων τα-
ξείύς οία̂ ττοτδν σννχ«μα>ον, λ’α̂ &μδ sr#·* 
qm hw iti KoTkAKtemvetf.

Β s ΛΥΣΙΣ.
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ΛΤΣΙΣ*
φ- 64· Α \ *Ετω άξ&μδ: Ζτω: εχων 35» 724» 

cv χξίι ηοΑαηλχσιχσχ^ δι δλ&χ?ξ$:, cv μοναδιν.ω 
χχςχχτηξι δηλ&μάχ» 5 otj μονάδες άπλοι, δΐον 
διά 3 , η 5 · 'Εαν ζν τοσάκι: δ πο&χπλχσιχςεο: 
νξχφν, οσχκιςενεςιν η μονά: τω πολλαπλασίου, 
διά πξο&εοεω: έ£ξε$·είη «ν τδ γιγνόμονον, (§ · 46 .)
A .  *

35» 724 
35, 7*4 
35, 724

107, 172

35» 724 
35» 724 
35» 724 
35* 724 
35, 7»4

178* 620

§ .6 5 . Εαν a) T4? ττο&απλβοσιχτΖ μονάδες μδ 
δ)5i\> απλά}, τη: δε κατά τά: άπλχ: τάζεω:, ήτοι 
άνάτεςομ, ην,χτωroeotf’* Των αυτών γινομονων, «τα  
τ 3 σημά&τη: των χηλών μονάδων χωρχ: πξόσω η 
ο πίσω ηξοχχΒαντο: ,  »j «tw τη: τβλόίτη: σημείων 
μηδαιικων τινων πξοςεΒάτων , το παξχγόμανον χπο- 
δοδησετχι' (§ . a 6.) χτω: δ πςοτε&ά: χςι$μο: 
35 * 724* c: διά 3 πο&χπλασιχ&ά: πςδηκτχί «V 
τον 107» 17*» *άν πο&απλχσιχ&η διά 30, ylve· 
r#f 1071, ^2. ’Εαν $  λα 300, ylviTXf 10717» 2. 
’Εάν «  διχ 3οο° yivetxf 107172· Κ«/ εάν διά 
3οοοο» ylvtrxf 1071720* Ttfναντιον δε, εάν ο 
αυτδ: άξ&μο: ηο&χηλχσια&δ διά ο» 3 yhtr*f 
to , 7*72. Έανί* λα ο, ο3 ylverotj 1» 07172· 
’Εαί'Λ λα ο, οο3 ylvtrou ο, 107172· Κ*} 
*φεξη:. '

$. 6 6 . *Ev9 cvrot £&* αν ο ίΐ/vaj κχτοογς*· 
φάη, δ τά γίνομαι» πεξάχων, τα «riverS* τα» 
μοναδικών χς&μητικων χαςαητηςαν* δι xrtvocb

των



Των μονάχων TTiAocTihotTice<&wr-6f  νξοκΰιττοντΰί* 
VfL<!l ii' 8TOS'
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t 2 ? l  4 _ 5_ 6 7 | 8 | 9
2 4 1 (y \ 8 J O *2 1 4 1 16 j 18

6 9 !  12 ‘ 5 1 8 ) 2 1 3 4 1 37
4 8 1 2 1 1 6 2 0 2 4 28V 32 ?6

5 10 1 5 } 3 0 A °
36

-K' I 45
" 6 1 2 I 8 | 3 4 ??J 4 2 4 8 ( 5 4

7 M 21  |2b> |35 42 49 56 j 6 5

8 1 6 ) 3 4  3 2 : 4 0 48 56 6 4 | 7 3

9 »8 3 ? | 3^ 1 4 5 54 6 3 7 2 | s i

T3to)>i ci*«v<5)ce μνγιμνίϊ) >) 7ίξο οφθαλμών (%ct, 
ώπετέτεςον ru  τδ 'πο&.(*πλοί<ηατμ$ ίκπεξ<χι&
Tct tei&i tcc %ημ(4Τ#<

35* 734
3

' 35, 724 
5

107,. 17 a 178» 630

35* 724
3°

35» 724
0* 3

1071* 7» 10, 7173

35» 734
30©

35, 724
0, 03

10717,2 *,0717?

r 5· β7· B'·>*E«vj> *ςι&μ& 35, 734 πο&χπλ*· 
tunics v λ ' χξι$μ£ Sk χαξακτήξοκ πλάνων σνγ- 
Ηξοτ8μίίν$ οΤον Αβί 2 7 5 3 » ^βΛΛΤΤλασ/οίώί̂ οί· £- 
•eewf^farw ,Λ· χλτ«2 τ’# Ηξτιμοία, Α« τδ άξ&μα 
Τδ τ»ν «ττλάΙν μονοί&ύ* σχ/*αντ4*δ, fa t hcc rS 3 *
Mr#fcy A A*mt« Α(λ«τ/κδ τί» Wfoy» 5 ><#x# 

' ' #T#$



2 8 ΤΜΗΜΑ ΠΡΏΤΟΝ

'■πτωε εφεξής, τίωε πςο<&ίσ& όΟςε̂ ητετα/ το net· 
ξαχ&ώ, κατά το ίπόμανον Σχημχ.

35, 724 *
3753

107,, 172 
1786, 30 

25006, 8 
7*448».

983.48, 172

§· 68. Έ«ν <5ί ώ τω εχάτω τη ποΑαηλατια·
*> -* & . / * /&* *■ *W < Α»«78 %«£«κτη?< οηλ8μα'«/ μοναόεε, μη των απλών 

«οα/ τυχωο·/, T8 γινομοίπ κατά τά ά̂ ημονχ &ςε· 
&Λτοε» ωε etye ^ άπλοι/ «cv εκείνα/, η των απλών 
*π«τα μονάδων υποβιαςολη, πςόσω  ̂ vj οπίτω με- 
τενεx^rtaeretf, άν άπαπόϊυν «/ rockets «/ των
μονάσων τη ηοΤλχπλασιαζοντοε. Ουτωε εάν εη) 
τη πςο μεκξΗ πο?λχπλα<τιχ$)οντοε, ΚοΤλαπλύϋπα· 
<?>?* 9 8%’« 2753, «&’ ό 2753°, ηα^αηομνον εςα/ 
άχ)το 98348, *72’ «Λ*το 983481 72· *Ε«ν
ie ο πο7λαπλα<τια^ε % 2753©°» το y/νόμα’ον eV«f 
98348*7 , *· τβναντ/ον <5ε τ5 ποΛΑαπλασ/ατδ ον- 
tos* 375, 3 πα^αγόμοΌν ττ̂ οκυψ» το 9834, 8*7*· 
'Εαν ίέ 27, 53 &W 983, 48ΐ72· Κ*/ βτωρ
ίφεξηί.

ΔΕΙΞΙΣ-
αυτή** ίηλον τη* πξάζεωε, τον άηο τη ηολ· 

λαπλχσΜΤκΗ κοανον άς&μον πτωε άηογοννα<Βα/9 
ωε άηο τηε μονάχος ylveTot/ ο ποΧ^απλαηαςγιε  ̂
ο3χν ngi/ «ντον εκ£νον τνγχάναν τον ζιγτΗμ&ον, 
($· 44.)·

ΠΟΡΙΣΜΑ·
§. 69. *Eortrotj 5ν Ικ των άνντεςο) (§.68.), ως 

Ιαν τω έτεξω των πχζαγόντρν* V ίκοοτβξω μησεν·- 
·■· 4 καί



ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΏΝ ΟΛΟΣΧΕΡΏΝ, zg

υμ σημεία fifoey·) ά* τοσαυτα τω τταςαγομάω στξο- 
σασίΐεον* %σα εκάνο/ς άμφοϊν αμα ΤΓξοσαξίΒμείτομ· 
Κotj εάν εφ ίτέξω εκείνων, η εκατεξω δεκαδικά γελά
σματα στξοση, τοσΗτοι χχξακίΐξες επ) τη τιαξα- 
γομάπ εσοντομ των τοιωνδε κ.λασμάτων δηλωτικο), 
οπόσοι Ιπ άμφοϊν άμα εκείνοιε άσίν* Τ&τί? is τια- 
ξΧΤΥ,ξΗμαΉ, aicv άξα δεησε* cv τω στο̂ αττλασιά- 
ς«ν τ«ν μονάδων r«$« rev vay πςοαΐχ&ν, των
h  τω σΐονλατιλασίαζΰμάω χ&{ τω 'ποΤλατϊλασιά- 
ζοντι, Ινβν aro> τα τ3 πολλαπλασιασμΗ εκπεξά- 
να/, ώί β Key iv. άπλοάς μονάσι των άξΐΒμων οϊ 
ελάχ^οι τεξματϊδριντο. 'Των yetg τη παςαγομά’Η 
χαςακίη'ξων όΟξεΒαντων̂  otj των άπλων μονάδων ν* 
ποδεεςέξομ τά$&ς?· εκ τη άς&μ$ των μπάνικων ση
μείων* η των. υττο^άς μονάδας δ;α<ςε7λομόνων κλα
σμάτων* των U7T άμφοϊν to7s TiaqayHQi, ξόοςα δια* 

* βϋί «VI ταν εζης.

. ; " $?ΐοόσ 5» ? i
. ' 23CO · 2, 3

17*3 . 
1142 * 2

1713
1143

131330000® 13» <33

*. 47$
9> 64
99°ο

14850
32375
33»859°ο

ο» 0457
2 , 31

00457
0137*

° ° >9Ι4
0,105567

3, 244



3<5 τ μ η μ α  n r n f o N

ι^ 244
• 6400

12970
<9404

20761,600

ο, 00792 
Οι 043

002376
003168

ο, 00034056

Τ» <5* των κπλων μονάσοον Tofta fiiOP(&cvT6ft rci 
Xefiflct των ytjfievMoiv σημείων

Σ Κ Ο Α ΙΟ Ν .
$. 70. 'Εάν 6 τ8  πϋ&αττλ&τι&σμζ ήτίναζ 

( § . 66.) ΥΜ7χ THi w aύτω ττξ'ο: κχ&ετον ypfivrus 
ςΐ%%ϊ fiiutyn&y « ϊ  ζχβfit'at τ#τ®ν £*β?βν, U7TXV* 
rot τ8 άνωτάτω. χποη&μίνα άζ&μα τά πολχπλα 
9τεςι %  ά%ξΐ Τ$ άνεαπλα* OvkSp Των $x$fi!oov 
σιωο&πΊομονων) ξαΤα fin itiva  ̂ fitayqotQrtfsTotj τα 
(χοβμϋ τ8 fit 07tcG<#v3v χαςακίηξαν εκκα&ομίνα, των 
πο&απλων απάντων ιτεξιεκτικοί, Των μη τ8  Ιν· 
νεαπλΰ δηλονότι γινομένων επικήν». *12<r? το πα- 
ς&γόμονον άξ&μα nxvros οποσχαν με*/έ$α, fit* χη* 
νοσ3ν άξ&μχ yovaf itχχξακτηφ ίκ$ηλνμαν*ι εκ 
τα ω$ε συγκροταμοΉ <πινχκίσκχ τreoilvotf rxetv unfit· 
W atw spy*)* Ae$ μ&τοι των τοί&των <>ctf0t\ιω* §ξ $κ*+ 
Td πλαονα φίξ&ν εν χεξσ\ παςαπλήηΛ·.

§· 7.*· . Π£«ία<θρ τοινιω. ϊτολαΐίλο&Μτεοί 
*<>ι$·μο£ ο 4762 41 HSff των gxfifilav κατά το 
fii'ov σνγκατάταχ^οντων, ο τηνακίσκο$ 9ψξοκύψ» 
Tons fit»
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0

4

Ο

7

0
6 C*

O

O

4
0 I 1 O 0

8 4 2 4 8 1
I 2 1 O 1

a I 8 6 2
1 a 2 0 1

6 8 A 8 6
2 3 3 1 2

0 5 O O O
2 4 3 1 2

4 2 6 a 4
2 4 4 1 2.

8 9 2 4 ; 8
3 5 4 . I 3

a 6 8 6 2
3 5 5 l 3 .

6 3 4 .8 * C

’£κ τύτΗ' «ν λ*!Φ$η<ητ«{, τ5 TtQOT&wrce 
<*ξ&μα Smhuctog μεν, 95 248. Τξΐ7Τλά?ίθ£ it  
14387a.  ̂Τ#Τ^«7ΓλβΜ·«ρ 190496·’ ><£/ εφεΡηί 
ομοΐωε, tig tv «« πξθ(ΤΛ&ξθίζομ&ων των χαςακίνί· 
ξαντών τt}g tcvrije τήξεως ΰήΚωτκων* ο *lv t'vc/
iatcW y iyve&ctf, cl ΰξ{&μ$), ar *«ri rS άαγξαμ·
ματκ καηταχ&ΐ}9Μ.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ-I ,

, §· 72; ’A f δεχοώικχς μονχδ&ς οποιοίν· 
woxg τάξεων Tffiî ovre ,̂ ά’ α^.8 ομοιογε

νές



3* ΤΜΗΜΑ ΠΡηΤΟΝ.

ώαφβμαβ, το πηλίχον ως owvre· 
h x  7 8  ομωογνές ο ί^ μ β  xxods'/aj.

Λ Τ Ξ Ι Σ ·
ν· 73* Α'· ‘ Εί» πξντζν ί,λζχερτς $ici4?trscs 

ϋι ολοχε^ϊ. Kuf Tcu-'M u^cu^eidjjj c SiVUPzTrf ct· 
•7to Tt όιΜξζτίχ» ότοίκις uv ά crueiiSco cVa-
Itii αν άΦχΐξ;Ζ$. Kcty έςομ όη c tS άξ&μΐ* τ»ν 
αφΜξξαοον drXxrivx: τ£ 7?τλίγ.& μΐξοε, « J‘<« τ5 
c>.c%efSs άξι$μχ ϊκΒ&ιμζν h i , re μΐγπζν. (§. 49 ) 
Τ&τ» «ν τ5 Υλάσmetres πξζςε§ίντ:ς, t  αξιΧμττΫϊ 
μζν το μετά τΐω *%χτlw τάν άφΜς-ΰεχν νπολ&φ· 
$ ’-Vy πχξονομχςνις ό? ο 6καξέτ»\:, πχξί~ομ το πτ,· 
λΐχον, c L·' ζητάμ^ον.

Olcv IV» 1162, cv AiAey <JiV< λ «
384. Ezraν(οληφ$εΐστι.- 0e xrf αφοχςετενί κατά 
ΤΟ χτ,μ* redV,

1163
3S4
780
38a

39S
384

16
*Ê «A? τ ς ':  άφ χΐξε& Χβι ε χ ^  άπο r s  $&**(τ ίπ  ο 
Sioû TxZy νπελ&φ$η <£ ιδ, το τττλ'κα hey. 3 t‘sV

§, 74* ΑΑ’ Ιχβ  y«f r ταάίε hrxi χλττφ{> ’f* 
T'a-d**' av eat cv μ*Χ£& μήζαπ τω τηζλίΧΛ:̂  τέτβ  dJf 
χα^Λ #χ ccvrcv άχΒχμτν το» csu^hlu άφοαξ&>, 
« Α  *χ ra r αυτί πο/Άχπλχ? χά ‘πξζτκκοντχ. Αΐ 
γάς t w «  aCieafrcesr /£ «mt/WF ζλ^/χςι^μόη· 
to- Tarv πζ&χπλατ? 3 ' ίΥτάυ&χ -χχξχ>χιιβάνομή* 
λ yitsre/ T9  iSeufh» μοτοχαςάκτΑί rm «ξάμ*



ΙπΜοΑαπλχσιαζομάϋ, οΐον 6000, 300» 7°» 4. 
τα γχς εκ τάτων πολλαπλά ζχςα σιαιτελάμονα, 
τον χξ&μον των άφα*ξεσεων αλις απομ&οϊ' λαμ· 
βάνοντες δε των ατω παξα*γομονων «« τα μϊγιςχ, 
αποτε των μεγίςων άφα*ξάντες, κατά μικξδν χα>. 
ξζμζν επ) rd ελοόαζονοο, ηπε<> εκχτα των cv τω δια*· 
ξίτ% χχζακίηξων ως εχα<Τ( τάζεωί παξάγοντοη' 
οΐον επ) τα εφεξής πχξχδάγμοοτος δεησαν δια «8*7 
διελεΐν τον . . .  3898437

*'£?■ «/ 18*7 X 2000 *  · - 3654000

"Αφελε κΜ νπολ&φ$ησετΰμ · 244437 
‘E#?f ι 8*7 X  lc0  -  ■  " 182700.* ’ Η·-ρ.. ■■ I—·

^Αφελε H&j υπολ&φ&ητετοη - 617 3 7
Au&ff 1827 X  30= - 548*ο

"Αφιλε η#) ΰπολ&φΒψετοίΐ · 6927
Ίεω: 1827 X  3 = · - - 5481

"Αφιλε χ&) ύπολαφ&ίσεται* - 1446

‘ΐ**/ το τα πηλίκα βΐξοε το τχς ολοχεξ&ς πε- 
ξιεχον μονάδοος 2133» α τον μον πξωτον των χαξχ· 
κίίίζων 2, η πξωτη Των γενομαων παξ!·χον αφοα· 
ξεσεων * «/ Je λαπά} έξης τάς λαπάς.

)

§ 75· Ταν $  ταάτων πο/λαπλων, άτϊα άφα*· 
ςβΙιΖοη μεγιτοο εχρ, πςοχ&ξδτχτχ χν&ξίσκετοη 
τα πίνακος των αχς» δβκάοοτ τα διαίξετα πολλά· 
πλων πςοκαταγξαφοντος. Έκείνω δε χςησομονοις, 
διοαξετεα μον νποκ&μάα τ8 3528950032» διοαςε· 
τα δε τα 8543» δεζιως άπαντα δίοατΥ η̂νεται 
τονδβτον Τξοπον.

,ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΩΝ ΟΛΟΣΧΕΡΩΝ. 33

Ο ΤΙίναζ
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Ώΐναξ Δ /W fm W

*) 8543 3528950032
2) 17086 34*72

3) 25629 ι ι ΐ 7 5
4 ) 3 4 * 7 2 8543

5) 42 7*5 203*0
6) 5*258 25629

7 ) 5 9 8 ο ι 69*03
8) 68344 68344

9 ) 76887 * 7593

Πηλίκα.
4*3ο8ο

*
§· ?6. Τ« μεγίςα το πξοϊκίε&ν 'Αβακιοϊ σιω· 

TeXet, bretiav TtXeiovss-TtoV w τω πηλίκω %αξΛ$ψ 
ξων διαφεξωσιν « V  cc&tjXw, ore άς&μο) ?τλ«β·
ves <W τ« «υτδ πςόκΜται <ft ê&ltZuf· ’AA'cv 
eTs· ro vtiXittov ολΓ/Λξ'&μΙίί πςοοζωμον πεξΰζον τέί 
χαξακτηςαs , μάΧιςχ dg ore K&j a (htuqhris ύ 7rcc- 
vu μίγκϊίτΐ, rlai rti ολ& τΐω Mavra τηνχκία y.a- 
Tuyqutpkv ί>7ΐεξβοάνοντεί>', ων μόνχ>\> avrtt μεςων 
χςήα esof tot Tfjf πξάζεωε ίχ&να παξαγομω, 
w$e7ia)S* * ;

&ΚΜξεΤϊ\:

53* ·

&ι(ϋξετ*ο: Π ηλίκον.

*45987 274 Ί Η
ιο 64*β ' '

3958
37®4

2347
2128

219

{. 77-
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7 7 · ΜαΑον Se Χ& τα Αιωςετα cv μονα ι̂κω 
χα^ακτί?^ κειμο.α, τα παςαγομαα, α dt'ev 
ξ»«ν, <}Se γςάφομον τίίύ άςχΐω, ά?λί άπο μνήμης 
ποιά\uovoi rhv άφαίςεσιν επισημ&Χμον τΐώ &αφο· 
ςάν, ατως.

Aitughtje tutUQsrh* Π«λ/κο*

5 357948
03443

7*589 f

§. 78* Β*. ’Εαν τα  ι̂ομςετεω X&J SskuSiku 
Κλάσματα πςοσ%, όλοχεςης όε τύχη ο διαιςετη:, 
πςωτον τταςαπλησία τ§  με&ό$ω τύς τ2 πηλίκα 
χαςακτηςας μαςάίομον'' ε*ς $e π ίζας γενόμενο  ̂
τάς εν τω πηλίν.ω τά ζ& ϊ των μονάδων ^ιοςιζόμεΒα, 
ισαςίΒμχς cν αντω ύπο^ιαςεΑοντες ίεζά&ον πςος 
r ά λοαά χαςακίηςας, Το7ς αν τω &α*ςετεω υποσιε* 
ςαλμανοις. Ουτω τα *45^87» τ% Sta s 32 Αα^ί* 
cet, πηλ'κον άπο$ι$οντος το 274 , εάν 0 1459, 87 
$ιθ4ξε&η Sia τα αυτα $32 , το πηλίκον εςομ 2 , 74· 
ΐα ν  λ  ο 145» 987, πηλίκον πςοκυφεο ο, ’274* 
'Εάν Se β 14, 5987» πηλίκον πξοελ&σετ«ί 0,0274» 
Κ«ν Τί7ί AwTrcii «σ«υτα)ί·. (§* 6 ι.)

§. 79» Τα ίε τον κλασμάτων δεκαοικα έμπα» 
(etadyovTts τω πηλίκα, το St επαν&λημμάηε ά- 
φαίςεσεως υπόλοιπόν, οΐον επί τ2 ανωτ> ΪΙαςκ^» 
το 3ΐ9· παςαβλεπαν άωΒαμαν* Το γάς κλά
σμά Try %, X το λοιπον εκείνο άςι&μητη?, ως μν\ 
επί μονάχο ολο%εςη< αΑ* επί ολοχεψς ητίονα ίπα* 
ναγόμονον, έκ Λ 'σύάοίίίον. 'ίΐί άν ύε τατο <$ίχα γ/- 
yvoιτο ά£ιολόγχ παςατςοπης, πςοάγομίν τΐίΰ Situ» 
fttftv, μη&νιχά σημεία ττςος τψ τελε* τω ίιΟίς τ̂εω 
πςοσάπϊοντες, ών cap πες το πληΒος μ£ζον9 το» 
c*TovJn\ τα πηλίκα ̂ τ!ον feotf το εΑ&μμα ‘ ν ί  
fa ir*  χήματος*

. C * ίμοαςε-
\
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&ΐΜζΙΤί\£
532

Δ(α*ςετεο:
*459» 870000 
1064 ***:*·

Γΐ̂ λΙκον 
2 , 744**6

3958
3724

2347
2 1 2 $

2190
2128

,ί̂ ft
620
532 ; -
880
532
348ο

, 3*9»
i 88

'Efaet7r&,Tclviw rS άχξίβα: το πηλίκον 7 
*>*}μος/α μ ονοβο: £λ«τ7βν. .t

$. 80. T# ,$ uvt% χςώμβοο μεδόδώ, ns^ore
«λθ%8$ &*θλθ%*ξ8: &Μξ$νΤ9ϊ TO TTiJλΙκΟΡ ΧΧξΐβον
ούςάμε&οο, τα χλη&α: Ιγγυτε^ω μτμ το πχξψ.ον 
γινομζvw,' «τ* τ£ d'tutffnt μ&ζα>ν ο$η ο houpτεο:, 
*τ*$ι κ̂  ίλοίαενν* ατω: ίχν 8, J; $, οοό κ£. Αοκ· 

<W 11., πηλίκον π?οελ<&σετοη ο, 727272 κ£.
$· 81 ♦ Τ'. *Ε«ν «/ τ2 Aewfirif lhoc%t~cij μονχί/e 

μη χπλχ} τνχχσ^ τ<2ν ββ̂ τλακ Ϊΐ?'ί/ΤΜ μείζονε:»^
. Ιλαατβν*** τατέ&ν Ιχν 0 Aewfinfi·, «re# o?jju«tf 

ftQocm* πζοτκείμονχ-εχρ, ij νϊ^χσμχτχ. $εχχ&χχ *
• τ«ν Awwwv k«t«  rot Ικτί&βντ* τελαμζνχν  ̂ τ lw

Μ '



Των απλών μονάδων νποδιαςολίώ, άφ ' ά αν κατε* 
χοι τόπα* « μονάσιν ο δκαςετηε απλών άποτε^  
ματίζοιτο, διά rocs των μον πςοαγομν πξον λαιαν 
χαςακτηςων, οσα άν τω διαιςετ^ μηδονικα σημεία 
πςοσκεοιτο * διά τοσάτων δε πςόε δεξιάν, οσα/ τω 
διαιρετή αυτά), τά>ν ΛκαΛκά>ν ασι κλασμάτων ού 
τας«ί areas c αςιϊσμον *459» 87» w αν σ/α τ<* 
532  πηλΐν.ον παςάχο* το 3, 744* **, εάν
διά τα 532ο διοαςε$%, πηλικον δώσει ο, 2 7 4 4 * *6. 
*Εαν <ie Λα τ§  ̂3 2 0 0 , το ο, ©3744* *6. Τβναν- 
rlov δε διοαςετα ovtos τα 5 3» 9» πηλικον πςοκι/ψ& 
το 2 7 » 44**6. Κα/ Αιοαςίτα 5» 32» πηλίκον 
2 7 4 » 4**6. Καν τοΤί λ enrols παςαπλησιωε. 
(§ .6 3 .)

Δ Ε ΙΞ ΙΣ ·
Τον πάσοας πςοσεχοντα rats πεςχν&είσαις πςά- 

&  at σιινιδ&ν eiv.es, τοιωδε λόγω τό πηλΐκον από τα  
διαιςετεα πςον.υπί&ν, οίω δηπα H&j η μονάν από τα  
δκαξετα ylyverotf. Τατο δε Ιω τό διαιςάν. (§. 45·)

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -
§. 8 2 . "Η τα πινακία ($. 75·) διάτω νκατα- 

γςαφοντων ραβδίων (§. 7°·) κατασκόίη ων λίαν 
ε£<£>μαςΐζεταΐ. Μα^ον δε K&j αυτά δη τά  §αβδίχ 
κατα  το δέον διαταχ&οντα, όσα άν x&j τό πινχκιον 
νπαςγησαον.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α*
§. 83. ό άς& μόε, οΤον *4» δ δι ά)λα

3 διαίξ& άς πηλικον δϊδωσι τό 4 f » ο Ksty areas άν 
γφαφ&η y  (§. 4 8. 49·)» σαφηε ό τςόποε rtjs τα  
VoSa κλάσμαres άός'εσεωε9 τα τω ϊ% όλοχεςαετ* 
H&f κλασματικά ά^ιΒμω 4 τ » σ«υεζισαμονα· Εάν 
Ύ*ξ γινομάω νστότε τα  όλοχεςαε μ ί ^  4» Κ0/ 
τα  cv τω κλάσματι παςονομαςα 3» οπές εςι 13, 
πςοσχ$ςοι&% ο τα κλάσματ os άςι&μητιif  2,

C 3 πςο-

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΛΝ 0Λ02ΧΕΡΠΝ. 37



*8 ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ

ττζοχνψα ο άξΐ&μητ tit 14 ** ζήτα μαία κλάσμα· 
τος, § σταξονομα ς̂ αυτός ο r$ κλάσματος 
Τ8 &&άτQS j .

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β*
§. 84· ‘Ο $ε ολοχεςης άζ&μος 5 > « ί  κλάσμα  ̂

κατ’ ονομα ro $cBcv 3 , μεταστο^Βγισετο ,̂ νπ'αυτχ 
Τ8Τ8 Τ8 παξονομας* άς »ξΐΒμν\τΐά> γενόμονος Ac* 
•ποΑαττλασιασμχ ’ 8τως 5 -  V · Κ*/ σιάς <Jf άξ(Β· 
μοϊ 5 » άντΐ κλάσματος λγιφΒΐάα] ΰιωϊΐσξτοη, £ 
μονά* ο τταξονομαςης * cTov 5 = 4.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α *
§. 85* Atm α^&μων, ων bt&TSgOQ 

6λο%ζ?ής, 8̂ ε κατα t«V των όλοχε̂ ών κανί- 
να$, Αα των ίεκαΑκων κλασμάτων ττ̂ οκβί/ε- 
νοί, τονετε̂ ον Αχ τβ Ιτε β̂ 7Γ0 α̂τλχσ<χζαν, 

dtougctv»

ΛΤΣΙΣ*
Λ

{. 86. Α'. Tw κλααματίαν *g* Ac* τ8 ολοχε-
ςχς Γ ττοΤλασιλασιάσαί $ε%σαν, επαγε<&ω Ac* τ3
Γ ό άξιΒμητης, τνΐξά&ω A β σταξονομα^ς ά: etvctf
Ρ Χ Α  , * <\ ,; «
— ^—  τ« γινομwov ο (ζηretro.

§. 87· *Η Λ*ν β παξονομαςγις Ac* τδ στοΑα· 
στλκσιχϊΰ Γ Ae«i>f&«i·, σίνίλίκον σταοιτά ολοχερες,' 
«7 9 ft»; ουχεςαον^ς το τ« κλάσματος ανώμαλον, σιε* 
λε $ri rev 7ταξονομχτίώ Ac* τδ Γ , τν\$σας τον άςιθ- 
μνΐτlw ' 8Τως ο κλασματικός τ τ  σιο?λα7ΐλασια&&ς 
Αββ 3 * A»tr« ^rci 41, $ 1. Κ«/ β i  πο?λχπλχ·
αια&άς Α« 3 » Awra rc παξαγόμοην, ήτοι V»

7_.

$. S9*
\ ι
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§. 8 8 * Aewctis δε τον κλασματιαν Α*λ«ν διά

τδ δλοχεξζΐ Γ ,  πΰλλαπλχσιαζει&ω δ παξονομαςι 
τδ άξ&μητΒ κατά χωξχν μονοντοί. Πηλΐκον fa

A
vsetf ro  ηςοβοανον γ ^ τ ξ 1 .

§. 8 9 · *Η, εάν ο ά ς& μ η τ’ή ί διά τδ Γ διαίξε- 
B&s ττηλΐκον δίδω ολοχεζες^ συγε πςδε τδ τδ 
κλάσματο: ανώμαλον μηδαμώς δυχεςοάνηε, δΐβλθ 
τον άςιΒμητΙά όιά Γ *  τδ  παςονομαςΒ μάοντοε· 
Ούτως ο -J διοϋςεδάε διά 3 , δώσει If ,  >jrc< Λ ?

*j q 08 f  dice r# #υτ* 3, nra -st* V
T1 3Γ·

$. 9 0 . B\ ’Eecv δ πολλαπλάσιας fa  κλάσματα  
N

Kfis tj -ς̂  «τε τδ πο/&απλχσιχςία ολοχεξωε εχον-

roij «re δη χομ κεκλχσμον^, οτο̂ οί7ΤλατίΛ£'ζ9αί 
δτοί Ι/οβ τδ ον εκ&νω άτμητο  Ν (§. 86. 87·) το 
δ' άτεΰ&ον γινόμονον, δια τδ παςονομχςΒ (§. 88· 89·) 
διαίξά&οο* δτα>ί « <?io< Ι«ί -f ποίλοοπλασιάσομ τον 
5, fVtf/ Α} το παζαγομονον V5 «= 3 τ· Δε&τύίν 15 
λ* τδ «υτ& 4 πο&απλασιάσαι τον £, εςα/ πχρχ- 
yopsevov « $·, « -nr, *ί §  ode, >j ode 0
τδ 0Γβ/λ«9τλΛσ;α^«ν, >j δίαιταν Τξόποε w χξήσοε
παςκλαμβάνετοη'

§· 91· 'λξ&μον &Tt ολοχεξη, «re χεχλασμέ-
νον̂  διά κλασματικό δεησαν τδ διελε&α/, δίελε

αντον διά τδ άξΐΒμητπ Ν (§. 8 8 · 89·)* το I ’ cvreu- 
πηλΐκον πολλαπλασίασον διά τδ σταςονομΜ Β̂ Μ·

($ 86. 87.). Ot/ΤΛ) τ& ας&μα 5 διαιςΰμάΰ OiCC 
*£ ft πηλίχον e~etf V = 7τ· *Ε«ν 15 Ααβ τδ οίν- 
τδ τ  διαίζε&Β 6 -ry, τιηλίχ.ον στ{οχνψ&

C 4
χ 2 i  ?,

** tV
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παξχόάγματος 3 y  = V , H&j 4 l· = V* Πβ&«·
vrhcccict&cvTof yu$ t S V  *??, .κλάσμα πα- 
ραχ$χσετομ V t · *'θ rp όιΟίζεσε* τδ άςι&μχτχ
ϋιά τΰ παξονομαςχ μεδιςατομ eir το ί?  1τ·

§. 94· Ή ν <5? χ$μ άζ&μον τον ίιόλοχεςχς χομ 
κεκλασμονχ συγκάμονον, Αίλβν ^β-χ, χρμ μάλι- 
ςα  Α’ ά ξ& μ χ  ί£  όλοχεξχς ομοίως χομ κλάσματος 
συγκημάχ) χ τύτων τίαιικάυτα «V νοΒα κλάσμα
τ α  μεταποίησις, ττολύ τκς 
Ήξά&ως άφοαςησετομ τΐώ ίυχεξααν. Οντα dey- 
σαν 3 ·? όιελ&ν Λ« 9 Ί ,  άντ\ yuci) όιαίξετεχ r e  V7 
λνφ&οντος, «ντ< ^  λα ΐξετχ r e  y .  ττί)λ/>«ν ττ̂ ο* 
χνψ« V / ·

ΠΟΡΙΣΜΑ* Α*
§. 95· 'Αμφοϊν των r e  κλάσματος οξων h a  r e  

αντχ άςιΒμχ ποίλαπλασιαζομα/ων, $ διαίξχμάων, 
χ r e  κλάσματος όιωχμις άμεταποιχτος σωζετομ»

"&Η % cv ywet γ  »  (§. $4·)· '

ΠΟΡΙΣΜΑ* Β*
§. 9^· ^ΕνΒεντοι χομ κλάσμα το άμφοΤν, η 

r e  ire fe  των οςων ϊτ: κλασματικόν, $
Χ$μ κλάσματι σνγκξοτχμονων, « ί κλάσμα νόμιμον 
άνχχ&χσετομ, εκατεςχ των τ 8 άτακίχντος κλάσμα
τος ίξων, ίιά  των φαξονοματων των cv αυτοΊς κλασ
μάτων πο&απ?Μσϊαί&οντος. " Ούτως ίπ ) τχ  άτα-

κίχντος κλάσματος ^  ’Ελι» οί ĉ c; πξωτον, Αα $

(eff !<?<y ο παξονομαςχς τδ αϊ τω άξΐΒμητ% κλάσμά-

Τικχ) ττοΤλχπλασίΧ&ωσι, γινετομ γ ρΗτ  *Εαν ^

Κ0¥ τβτβ i&Vffey οι οροί στοϊλχπλασια&ωσι ίιά  8,
, , C  5 ' ■ «*



>

4* ΤΜΗΜΑ λ'. ΠΕΡΙ ΛΡΙ0Μ. 0ΛΟ2Χ :

τ8  7ΤΜξονοματ8 , r£ cv τα> ϊπΜλασμχηκω ττχξονο- 
μχ<ς% τΰ ccrcacrwrof, πχςχχ&ύσετotf κανοκκον

ν.λχσμχ To Vt * 07Tff JW Τ» χτακί$ντι 111
2 i

ΠΟΡΙΣΜΑ* r*
§. 97. Έν ycvet άξΐΒμον οποίον*» Γ, $tx χλχσ·

A
ματος Λίλ«ν, iW tV<, κ91πο/λχπλχσιχσοίΐ τον

#ξι5 μον $ί άντι̂ ξόφα τ2 κλχσμχτο:
Β.
A

Τ Ν Η Μ Α
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Τ Μ Η Μ Α  Β.

Π Ε Ρ Ι  Α Ρ Ι Θ Μ Ω Ν
IΛIA

Κ Λ Α Σ Μ Α Τ Ι Κ Ω Ν .

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α ·

§. 9 *̂

Εώ  ύζτινασβν όλογ^εΐς, ί
κλασμεν8ζ A, Β, Δ έττ’α^νίλ^
ττο/ Λ̂ίΓλαο ί » οίαν τον μα) ττ̂ ωτον

hot τδ το £'α)τεΐ/&α> ygyovoV τδ
τ ί̂τβ, το cMS&cv Λυ&ΐί <W τδ τετοί?τβ, 

8Τ(ύς e(ps&; ά πλβίνς τύχύΐον · Tfe των 
df&ptm ταξεω? 07Γωσδν τετΛ^μεν·^, το
π&ζχγόμνm A X Β X Γ X Δ, mm μετ&«·
ποφ'ήηταί-

ΔΕΙΞΙΣ.
Τόνων yaf α\Φ’ tvaf r/ves- 9Γ£οί 8 ξ&χυ υττοχω* 

WvotvToSy αΓον r5  A, χντασατχΒασ̂ ς μονάχος ̂ ω· 
ι Χ Β Χ Γ Χ Δ ,  «**ν ι X β X Γ X Δ a 

Β X ι X Γ X Δ = Β X Γ X » X Δ = Β X Γ X  
Δ X ι. 'Α&χ y<χξ ΙπχνΙτω αι·3 ις ο υποχώρησα? 
A = 3 Φ{ξ?·> ο/3 χ η μονχς ν.7Τετί3 ετο, άντασ̂ νεχ· 

) KSH $λον ως ίφ' οίαςδηποτε 3 έσεως το ποι°<χ· 
γομνον Τξίπλασια&ησετοη ‘ χ#} cv ycv& e-cef
Λ Χ β χ Γ Χ Α  = Β Χ Α χ Γ Χ Δ  = Β Χ Γ Χ  
Α Χ Δ ε β χ Γ χ Δ Χ Α ,  τ£ A «λο%ε(>£ί τυγ- 

~ %<*vom?. Τ«ι/ if ο Α κεκλχσμονος %, οΊον f , fu* 
4*?λ0ν τταλ/y <»<> *7Τοκχ3 ι<;χμνί'# τ9  A, «m μιοΐςτι*

m
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νος Των τε$ασων μονάδων, TTccquyopwov πςοελάό- 
σετομ, δυο ΤΡίτημόξία περιεχον Τ8 παραχ§άτος 
Ci’ijot jf μονά: Ιυυ. Κ ανολ8 α°α η αυτή αζι&μω 
παντ) *τη τδ πολαπλατιασμζ διάαμις πξόσεςιν, 
είτε σιοΤλωττλασιαζόμονος αυτός &ν\, «V tv n&j στολ- 
λαπλασιάζων, όπως ά'ν 8ν της κοιτά το πξότεξον 
y&f υτεςον μοταληχα τάζβως.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -
§· 99· Ourof ο λόγο: δι' ον εκαςος των άξΐ&- 

μων A, Β, Γ, Δ , παςάγων καλάτομ τδ χινομά/8 
A X  Β X  Γ X  Δ, are πο'/λαπλασιαζόμννος αυ
τός, είτε κομ ποΑαπλασιάζων, χομ όπως άν έπι 
τδ ττοΑαπλασιασμΖ εχοι τά£εως·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
Λ ν  » A , Β, Γ, , „ ν

ι οο. Κλωσμάτων ^  γ  οποιωνπντε φ

όποσωνζν τον ά^Βμόν «Α^λοι: Ιπαχομάων, y!vt- 
TOCf το αυτό, ο7ίως ά'ν χομ μεταληφ&ωσιν οί τύτων 
άξ&μητομ, Των παςονομαςων ήτοι μαδντων, η χ$μ 
αυτών μεταμ&βομόνων* ’Εάν γάξ άντ) των τε§ά- 

^  Β, Α, Γ , , Β χ Α Χ Γ ,  
τωνγξαφν, 7ί Σ Ρ V™Ptr*i 7ϊ ^ “Σ χ Τ

»/ *>· / ο  < < « Α» Β) λ» >„ /
«rev τω 7Τςον.υ7τίοντι υτϊο των γγ j r  γτ οι etAtj·
λων ποΤλαπλασια&άτων,

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β*
§. lot. Αιαιςβ^άτος τίνος των τον άφ&μον 

παραγόντων, χομ ό άςι&μός αυτός διαίξεΒησετομ· 
’ Εζωσαν άξιΒμοι τίαςάχοντες Α ,  Β» Γ, ων ας Tie

t> Α διαιξάι&ω διά τδ Π, Η$μ tfotf

Τβ γάξ παξαγόμνον εκΐε τδ 5Τηλάκ8  γγ XSH των
~ · λοιτϊων
\
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Λοιπων παςχ'/όντων, το Λυτό πηλίκον fcctf τδ άξβ· 
μ* A X  Β X  Γ &Μξ8μαα λα' τδ Π*

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. ι ο 2. Δ ώ , ή τλ«ω  κλώτμ&τΛ, ων ol 

ΐΓΛ$ονομχ$οή ^αφ^οηες Μ ,  έττι το &ντ$ 
ονομχ χνχγχγεΤν σώζομαι*? τ*ς διωοίμεως.

Λ Τ Σ Ι Σ -
h'. Δυο7ν ονΤων, eev των -} ncy f 9 ίκάτεςον 

των cv τα πςωτω οζων9 'ΆοΤλαπλασΙασον λα τα

παςονομαςίί τδ λ&τί$>ί?, α?« ycv«9o/

Ε7&' ίκάτεζον των τδ $<&τεξ8  λα  τδ παςονομαςχ

τδ ττςωτ* ανάπαλιν, α?ε πξοελ$ε7ν ~ 7 ~  ^  £

ςα/ τα δτα. προϊόντα κλώσματα ττ > Η# ττ * τα 
ζητέμαα,

Β'. ΐ« ν  λ«- τα κλάσματα τςία #, cTcv τα f,
f , £ , ίκάτεξον των %ξων τδ πξωτα ποΑαπλασΙα-
σον λα τδ εν τα λ&τε^α παςονομαςΐί $, j(Sty λ/α
τδ τα τξίτω 7 »  ̂ λα τδ *κ τδταν πο&απλα·

~ / «/ *<\*> ^ 5 ^ 7*ϊίχσμω γνομ&*, ω?9 τϊξΜλναν 7 ν Τ ν — 14 3 X  5 ^  7
άσαυταί λ) τδ*· τδ λΛτ^β, λα ταν ττα̂ ο·
νομα9ων τδ πξούΤΗ» κ#/ τδ τξίτα * τδί τδ τςί-
Τ£, λ<α ταν τδ Ίΐξά/τχ, κ> τδ λόντε^ · γβνεο&α̂

«* pci) τδ Α&τε*» Έκ λ) τδ τ*/τ*

6 X 3 X 5. « , λ „
7 X 3 X 5  Κλασμοίια *?α/, tVr> iVy» ·Λ°τ»
Τα ξητάμονα.

 ̂Γ7. Τβν αυτόν λ  τςοτίαν τίξοβύση, κα/ ταν λ -  
θονΤαν κλατ«αταν σίλαάναίν αυτών . $ τριών * χμ*

Φ»
κλασμάτων ττλαόνων οντων, »/ τ̂ /αν
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φω δηλονότι τχε εφ' εκάςω οξ8ν' διά των πχζονομα* 
ςων των λοιπών άγων άποοζαπάντοον * η ySv, ο 
ταυτόν έςι > διά τδ πολλαπλασιασμέ υπ εκείνων 
πςοκυπτοντοί.

ΔΕΙΗΙΣ*
Ου γάζ αμελείται δια των Τοιωνδε πολλαπλά· 

βιασμών 7] των κλασμάτων δνάαμι: μεταποιείται· 
Δ<« rS a'Jrt 7ας ας&μητηΐ Xj ό παςονομαςησ
πολλαπλασιάζοντας (§· 95*)· Οί δε των χοανών 
κλασμάτων τταςονομαςοη οι αυτό) γΐνοντας, ώσ υπό 
πάντων των κατά τά δοΕλάτα κλάσματα παςονο- 
μαςων παςαγόμονοι. (§. 9b.)·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α ·
§. ΐ0 3 * Ts? ex, διαφόρων ποίρονομαζων 

χλ&σμ&τί&ς, Ιττί.τΐώ ϋώτΐώ αναγόμενα*; μο- 
wot πντ'&ν ωσι, προοδεσα, νι&φΛίρk* 

ca  σιωχπτ&ν..

Λ Τ Σ Ι Σ ·

*Ε<?ω κλάσματα δεδομάα “* ~· +  ~  ά σω·
άψα/ δέον καΒά τά σημεία κελεύει. *Αναγβτάτα 
τοτ/αξδν άπαντα επί ονομα τό αυτό, σαυαπίε·
λ , « . , π 90 “  108 +  105,

«*» τα πτω πςοκυπΙόντα > “ V  iJ T
συμπξοσαΒςοιζομάων των άζΐ&μητων ύύδίπωε * 
90 -  ίο 8 +  ί'ο5» *Λ , * 87·

135  /  ^  135

' Δ Ε Ι Ξ Ι Σ
Τα γάζ κατά τά επιταχόδοότα άιωημμάα 

κλάσματαν Tois σιχυαπτίΜ *σά· (§· Ι02.),

ΣΧΟΔΙΟΝ.
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' , S X O A I O N -
§. 104· Ουτωο α) άπλόμ άπασομ άς&μηηχομ 

•Πξά\&ε πεξ) τά κλάσματα ΰ πάνυ ποΤλω εςγω$1- 
ςρξον τελχντομ, των τιεξ) τχ: άξιΒμχτ τέε ολοχε· 
p«s·* Τ *ufoa $ε παν κλάσμα, τζόποιε άπάςοι? 
Μλχ&α} ττεφυκα1. (§ . 9.5·)  των κανονικών
κλασμάτων, των χτωο ufofaas ομοοινοαμχντων, 
οιοξοι ufowv α/kot ελάοτονεί, αν αυτοΊί derives, 
ιλάχιτοι.

$. 105* *EV yovet $ε, είτε Των κανονικών τίχοι 
τα κλάσματα ufofaote ίσΰμανα, είτε Λ)

Hpe/ των άτακίχντων, εάν Ν StOtgeBfV &ά ν, πν,λ!*
κοντι το Π <$ω, το αυτό πρόκυψη πηλίκον xgij τ5
Δ <W τ» $ $ια*ξεΒάτο:. ΐ« ν  yap Δ Α« 3 $ια*ξε-
Βζν πολικόν % το Ρ, §π&ίη Ν =; ν. Π, ^ Δ = ' ί . Ρ
> r _  \ » . > Ν ν « > >/ λ, V X  Π*
\ 9‘ 540 τβ κλάσμά το αυτό «<?«/ τω

Ιτω κλάσματι ~γ tj*iat<&ai e διωατομ, άμηττα τ%

Π ταυτον ν τω Ρ. Κα/ y*£ *J—“Jj -  -J (§· 95·>/
’AAa/^cc >jrc< μ&ζον, tj βλατίον τ$

f - - j f  %πεξ άν το Ρ ελατίον τυχοι }  /u«£cv τ5 Π.

§* .Em uita ίπετομ καμ κατά yhos, on 
απαν κλάσμά εκ κλάσματα αυτά σννεζισχμονχ 
yh*Tj*b των ίκάνα οξων ίιά tS avrt, ητοι-ολοχε*· 
ξΧ: οντοε, κ κλασματική, tj εκάτερον, <us έ£ άμ· 
φο7νσαυΒέτχ άξ&μ§ πο&Μπλασια&άτων* Τtits·

y Ν % Φ
<?<V εάν ? y  fc & « /Ν = ν Χ Π , W  Δ«=ίΧΠ, 

εχατεξωσε τχ Π' τον αυτίν άςι&μον ίηλχντοο foot
\L \ '■.*'· ·. .·. 'Ι*1 · w.« . » .
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όλοχεξϊί, η κεκλασμονον* n&) thtov ποτέ μά γνη·
9 lOVt  » Α ο τ $ Je VC& OV.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α .
§. 107* Έαν οί«/ τω κωνονικω κλάσματι

y  of οι, α̂ ύόντων των c*/ το£ Λΐίτω Ιξισβμα/ο# 
Κλχσμχσιν ωσινέλχχβΟΓ nxmtfocv ngy των

ϊ "  V Η 1 f/ V % β* ,* 9 %
α  τ “  Τ * τ ϊ  07Γε̂  lff0'JT£ auT^  &«vw> w
αμα. κΛνον*κω$ τι&τομ ε%ον, ο χ?&μόζ Π ο- 
λοχε^ς εςοη.

ΔΕΙΞΙΣ·
*Ε«ν ό Π oAo^f^f μη £, tV*> «J'n ττςωτον 

κλασματικοί των γνησίων' fectf & ν X  Π ελατίον 
τδ ν. Κα/ <ί X  Π ελατίον τη λ  Κ«/ οσοντοη άζοο

οί οξοι τη κλάσματα y  thaosovts των οξων

Των cv τω-ξκατ» της ύπο&σεως.
$<£τίξον ο Π , «λοχ^δ? τδ I,  *0/

yvtjff/» κλάσματος τη Ζ συγκάματος * Hgjf fectf 
ν Χ Π β ν . Ι + ν . Ζ .  Μ ί χ Π = ί · Ι + < ί - Ζ ·
βί d' άςι&μο) Ητοι όλοχε^άε wovraj, or; K&j νΧ Π , 

£ X  Π ολοχςξ&ς ασίν. ’Α)λαμΙω ν · I , κ$̂ ' 
1* «σ·<ν, ok ίζ^ολοχεξων. "Αςα K#

ν * Ζ, <ί ♦ Ζ, ολοχεςάς κμ ήτοι' οί $'αυτοί (ότι 
κίκλαςοη ο Ζ) ray ν m^o? ^Aaorcyw.

Τδ κΛ̂ βν/κδ κλάσματος .Try οί ξ̂°ι* τ ^ν τ*
κχνονικχ κομ THTfty H&i πάντων ελαχίςχς ϊχαν 
τχς όρης ύποτε&οντος > εσονται χ& ελάοεονες *4/ Λ / . · ' ■ .  * ' - · . *# etwercv· . .

ΠΟΡΙΣΜΑ.
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' Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α -
§. ιο 8 . Ο άςα κεκλασμωος, «  πζος ος8ς εχεο 

ελάασονας μετακλητά!cy, τέ τ  αά πεξαν$ησετοΐ{, 
78 άξ&μ*1Τ8 διάτινος ολοχεξές άςι^μέ &04ζeScv- 
το: ,  cs· άν χ&ι rev παςονοματίω ι̂αιςοίη. Κα) ως 
άν μείζων ο άξιΒμος έτος λαμβά\ οιτο, τ οσύ- 
τω ουι ελασσόνες οί οξοι, ο\ 78 καινέ πξοκνφπσι 
κλάσματος. Κ<#/ «  διαίξετης ληφ&είη ο ττάντων 
μΐγιςος, Των τές £*}&αντας καταμετράν Πονάμε- 
νων, tV ) r i f f  άπαντων έλαχΙτΗς οξΗς άναχΒησετο^ 
ν&\ το κλάσμα, Α ’ ών αν πχξΐςα&αι ΰνάαιτο.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 109* O uro jf 8ν το κλάσμα τ9σ &ς έλάοσο- 

νας ανάγεται οξΗς τη άςι&μητΰ ηομ τη πάςονομα- 
78 $ιά 3 ίιαίζε&οντων #. Εις έλαχΐτχς ό'ε γ  των

» Ν ^ . fi Λ * W 4 /«urewv ©few σ<« 4 σία/^ε·? Ο'ΤαΨ, ος ο μ*γι7ος των 
άςιΒμων ες·' των καταμετξέντων εκάτρξον. ’F.£<<G- 
ςί(τκεται ο τηλικέτος Αιαψτης τά  πεϊλά <£πε-
τως. 'Ενίοτε λ ' κ&{ τ  Η κοινέ μά> > μη μεγίςπ $ε 
παςόντος &αιςέτ8, το λ ’ αΰτέ η£η άναχ§ζν, «V 
άπλχςεξον ετι ανχχ&ισετοη κλάσμα, αΑπ ττςοσ- 
ληφΒάτος διαιςετΗ, revde τον τξόπον * εκ τ 2  f f ,  
άμφοΤν των ο§ων $ιά 4 , γίοετομ § ,  η
φανερόν εκάτερον avSis cpov είναι $ιχ 3 διαιρέσι- 
/μ ?* Λ  *  Mi *rus κποοντων ϊλαχ&χς οξΧϊ, ο& 
αν το κλάσμα τόίε παξαςοάη, ανάγεται f .  
Ά α * ίίςι γάξ ore οι τηλικέτοι διχίξεται 8τω λαν- 
ΒάνΗσιν, ως τέχνης ί£ν tyi} επινοίας τΤζΟΚ τίνυ εκεί
νων άν&ςεσιν.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
- §♦ ι ίο. Των Υξ&μμίτφ otffo-

μέζ ολοσχερές ι/ττοσίήμΰΗνίντων,έχν % Α-Γ.+ 
Π Χ Β , ή Α = Γ ~ Π * Β , ih M rn fH T

U κ ώ
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Y ifj Β  κΛΤΛμεΤ(?ύον ολοσχε^ ς ά φ ν ά ς ,  n g j 

τον Α  κ α τ α μ έ τ ρ α .

Δ Ε Ι  Ξ Ι Σ ·

’ £<?ω οc © ctfiSuos ο εκοότεξον, rev Γ  x&{ Β, κα* 
ταμετξων- Κα) <?>} τα μζν Γ  λ ’αυτί? SictiqeScvrcs·, 
πηλίκον άνακυπίετω το τr ©λο%ε£?ί, τ£ <Jg Β, το φ 
ομοίωϊ. Κα/ eVa? το/νιω Γ  ε= ττ · λ , Κ94 Β = φ · «. 
’ Ενθατοι A = ?r · α -f- II φ · α. ’'Η  Α = 5 Τ · « -  
Γ ίφ  · cc. Αηλον λ  ©τ< το,τε κεφάλαιον, )j 
λαφο^α λα  τ£ α λαί£«<θα/ <Wo7o/, πηλίκων civet- 
χυτίΐόντων ολοχεςων, wSw μον π  -f- Ι Ιφ , cvScv όε 

57- Π φ  ($. 57·)· '

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α ·

§. 11 ί . *>Ε*?α> Α  διχ ίζετεκ , Β λ α /f ετης, Π  τ» 
πηλίκα μεςοί το όλοχεξΐς* Γ  το λοιπόν. ^Εςα/
Α  = Π · Π Χ Β .  (§· 55·)· ’ Ev&cvro* ό άξι&μόϊ 
c n&j τον oicughlw Β , κ${< το υπόλοιπον Γ  κατα- 
μετξων, γ.χτχμετςη·.r« tfov διΧίξετεον Α. Άνα-
τταλ<ν , £αν Γ  μεν % ό διοίΐξετεο:, Α λ  το λ«ψα* 
νον, των «Α&ων ok π<?<ν μονόντων, «τ« ί?ά; Γ  -  Α +
Π  X  Β * ska/ Α = Γ -  Π χ Β *  καντίυ&ν ό α’ζ><$- 
μόο, ©V αν επ' άκξίβες ίιοίΐξο'ιη Y&j τον άιοαςίτΐω 
Χ&) τον ίιχ ιξεriev, αυτοί χα/ το λοιπόν επ' άκςιβεο
λ«/£»ίσ«·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β ·

, . §.,112. OfOî ^oTfcv οίςοί άςι&μοϊ των $ιαΐζ»ν· 
των τον βιχιςίτΐω ληφ$&£, εαν μ»; ό αυτοί X# 
το λοιπόν % διχίξων, τον λα*ι»ίΤ/ον &χιςνισ&.
Κα/ χνάπχλινί « /ujfyf t Stov, χ λ  το λείφωνον.

ΠΟΡΙΣΜΑ Γ· ’ : ,
§. 113. ‘Ο αρα μεγιςοί των αρι&μων* των 

yjH τον όιχίζίτΐω  όικίξχγτων, nyj το λοιπον, ο αυ· .
τοί f

/
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rce μεγιςος esctj ηομ των τον $ιαιςετΙω ωσαύτως 
H&j τον διαίξετίον. Ε» γας Τΰ 7Τζοσληφ&α>τος ere· 
ξ'ατis μείζων αυτχς &i αν έτος είασον, tie
TO hoiTIQV Cciia'ifSTOV.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. ιΐ4· ΔυοΓν α^&μών Μέντων, ο&ν 

2145? K&1 i8a, τον μiytsov κοινο'ν οίμψοΧν 
ΰιχιρετlw πξΜχνώξέίν.

Λ Τ Σ Ι Σ ·
Δ /fAe Λ) τον μείζονα iid  τ& ελοοατονος, το λο/* 

ττον cv /χρζ>« σημ&ωσας* ΕΤτ« Αλ  τέ$£ tS λο<ττ5 
Α*λί τον 57(»ο τ£ $ιθ4ξίτΙω, ομοίως x&j η<ϊη, ο λοι
πού ε ς·* , παξασημ&ωσας, Ουτοο <5? %ο̂ ο* > ««' τον 
εχατον λοίξετίω iid  τ2 λο*3τ<* 3ίθ*ξων, «V ο 
Ttioi # το ύπολειπόμονον * «ίϊ̂ τοοί·

Αιαιςετεος Αιαίξίτης Α«ψ#νον.
2145 182 143

182 M 3 39
145 39 36
39 26 Μ
«6 13 ο,

‘Ο  ralv ί/«*ξ>£Των €<£«τβο 1 3 , off το λ « ττόμονον 
iX Ιπ\ της αμέσως ττξοτίξας ίιαίξεσεως, ο μέγιςοδ 
ες) κοινος $ι«4ξέτης των πξοτεβοντων ας&μων 3145* ΗSH 183.

ΔΕΙΞΙΣ*
“Eft γάξ ο άξ&μος *τος κοινός τε χρ} μεγιςος 

ίιαίξετης, των επίτης εχάτης ταχέως ας&μων 2 6 
KSH Ι 3·  ̂”λξα  χ&ι των εττ) της εγγύς άνωτέξαδ τ5 
μίσ8 ηομ τS οίκξΗ, των αντων οντων. Τοιγαξκν 
XSfif τΰ πςωΤΰ x&j μέσα των επι της αυτής ταντηδ 
γςαμμης. (φ. 11 J . ) . ‘Ώ ί  Πάντως τ$ λόγϋ ττξο·

D 3 #«
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σω χα>ξ8ντος̂  τίωί επί τον πξωτον H&j μισόν 
£■%<: πξωτίςνιε γξαμμης άφι£όμε&α· Ο; $2 υπγίξ- 
χον cl π^οτεΒζντίε 214.5» ΗΜ 1 S2·

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν *
§. I I 5. Ίν yav VoietSe με&όδω αείποτε ο μέγι- 

So? xotvos &α*ξετηε επί παντοί κλάσματος ε£&ξί· 
σκέτα/. ·*Αίλ'εςι Λ? ο htugtTYf εκείνος τά ποΚ· 
λα μονάς· Key rare τεκμηςιον, τδ μγ,ό\ν έ%«ν 
το κλάσμα επ ελατϊον άνάγε&α/ ονομα' 1η  η μί
νας ν,κιςα diUtget.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ *
§. I I 6. 'Αζ&μο) όνο, tj πλείονεε, ων κοινοε 

8icugtTY\s μεγιςοε tj μονάε * τό τε ς»  ων α$άε κυζιωε 
fc-' κοινοε Datghn? ■> κάλαντάf 7Γξ>ώτθΙ 7Γξ0ζ Λλ* 
λν)λβ£. Τ ctoiSt 5 9?10 3̂ 21, 8 ά) 15 τ9*

, Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν *
§. IJ  7· 01 ελάχιςοι άζιΒμο'ι των οε το fioScv 

κλάσμα εκφεξετά̂ , είσ) πςωτοι πςοε ά̂ ληλαε. Κ«/ 
εαν οΐ ον τω κλασματι οξοι πςωτοι τυχωσι πςοε 
άΤλνίλαε, οΐ αυτό) εσοντα/ κομ οΐ ελάχι<ΐοι, των οΐε 
εχ$ηλα&ομ το κλάσμα htwuTot/.

. Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ *
χ §. ΐ ι  8. 'Α^&μοε ο πξοε ovTtvaav ετεξον-, υφ' a 

ηκιςα hcugetToc/ πξωτοε ■> άπολυτως ΤΓ^ύύΤΟ?, $ 
Λ7Γλΰζ καλείτο/.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν *
§.119. OuJer ίς) τα πξωτα heughtje 8ιαφ&- 

ρώναυτα' ωε εάν ντιε hcupirtis τδ πρώτα Π, φΐ- 
ξϊ ο 0 , επ&όϊΐ ο αυτός 6 *£/ eavrev οϊθ4ξ&, $w αν 
ο των άς&μων 1' χμ/ Π άοαρέτης Κοινοε" ο, rt 
Π πξωτοεακ αν ettj πξόέγε τον <Γ 1 α^'άξα άπλ^

πξωτοί·



πςωΤος. ‘Ο Se άριΒμος ον aSets άίλος SicupSty «Vc· 
Atiru?i πρώτος, >) άπλα: ες/ν.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
6. 120. ’AριΒμος ο μη πρώτος, »? «crASs* τυγ-

'  ̂ */ ft * ·/ > c ' νχαναη'* ε?/ d«A0vcr* erics'
ό'ιοαςίτη?, ν.αλείτομ Slll&£TO£.

> ΣΧΟΑΙΟΝ*
§. 121. ’Aveî uernty toIvwj οι σιιυΒετοι ύπο 

αλών Stct, ποϊλαπΧασιχσμϊί. £;σ; $  ( £7r« 7Τ££< 
cAo^f^v cvrccZBa ο Keyes. )  ο; παράγοντες τα σιω- 
Βίτα ελασσόνας * τ «  Α’α^Α« hs*/ «^Ve; *jrc; c?r(>st· 
tc;, if σιοό&ετοι. Κλ) «  rare, K5V »(>ei « f
ετέςας αναλυόμενοι, 7r^l ώι< οίοντε άπ&ν το αυτό. 
’'Ενθ:< re; « τ «  r«> eAe%f̂ fT$· παράγοντας, an htv 
is άπηρον άπομ&αν, £7r; rifs- ά-nKas τέως ίπαναγ· 
ν.ες αύτας απολήγαν. Κο̂ ντενΒζν όν,λον, ert π cos 
άςιΒμος σιω&ετος, εκ ποέλαπΧχςιασμα των πρώ
των <5Wv, η πληόνων παραγεςΒοη πίφυκζν * e7Tf£ 
evr«u&* σκ«τ/$?$#/ λέγεται·

ΘΕΩΡΗΜΑ.^
§. 122. f/A f w  α^θμοί σιιν&ΒΤος έ£ ώριιτ- 

μα/ων Ttvcev n w r i f a T O f  τ ^ ω τ ω ν ,  s k f |  cfi&.cov,

ΔΕ ΙΞΙΣ·
'ΑριΒμόε άπας σνωΒετος A , Α# *̂·9·«ί· Sta ττ̂ ω* 

Tfcf Aieroe πηλικον όλοχερες ro I}· Sicupe- 
Beis Si ) St» πρώτα έτέρα τα φ » πηλικον παρεχέτω 
ολοχεξές ομοίως το Φ. *'Ε<?<*/ ί* A = it. Π s= φ φ. 
Κ ομ έ<χν ας» έκατέρω των Ss των Ίσων παραγομάων, 
ο ctvrcs παρονομαςης φ  ♦ Π υπογραφή, πρόκυψη 
* .Π ^ φ .φ .  
ψ.η" φ. π
•7Γ φ  % ,
^  = 7Γ ΕΙσ; <ϊε π> φ, πρώτοι' τοιγαραν naff έλα-
Τ  ; · D 3 ‘ %Wt
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χιςοι των έκφεξόντων το κλάσμα (§. Ι ΐ 7·)· Ε̂ν* 
Βοντοι Φ εκ τδ π ylveruf, Hgtf ετεςα τίνος ολοχε- 
ξΰί τ3  I. Κλ/ Π ομοίως εκ τδ φ , Key rts αυτ3 όλο*

($. 107.). Τχτέςι Φ =ττ·Ι, *0/11 = 0 .1.
Δ<ό *0/ άντικαΒιςαμόνων yhsrocj π · Γ1 = ?τ · φ · I, λ, 
φ · Φ= 0 .  ατ · I. A = π · Π , τό «υτό
A = φ · Φ, ό άξ&μος A &c τα>ν όυ© πξάητων 7Γ, 0 , iL 
ε£ άίλχ τ£ 1 σιωτ&ετομ. 'Ο $ε άξ&μος έτος ο I, 
εάν αυτός πςωτος %, εΰάηλον το πςοτε&ον ’ f αν 

<ruu$fra, ταυτά *0/ TfeVfc αν έ%«< όαχθϊί- 
ν#/, άτΙα *0/ π εξ) τ3  Α οεά'&κίομ. Κ«/ ray? τ« 
ΤνΑογιαμΖ οιοντε πξοαγαγάν, « ί ο τέως ο I πζω- 
Τος πςοκνψε*ε.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§. 123. Τδ σνωΒέτα άξ&μμ, δόβί ά/λβ£· Αβα· 

h i  7Τ«^« rw  άπλϊίς έ% ων cvyv.etTOij, ^  ττα- 
ξάτινας εκ τύτων σαυΒέτχς * δταί1 ό 30> ό έκ των 
άπλων 2,3» $*παξά τύς$ε ΰιαίξέτας εχε* *0/ τ3s 

αυτών συ.υ§έτια* 6 = 2 X 3 ,  10 = 2 x 5 ,  15 =
3 Χ 5 ·  $ ο = 2 Χ 3 Χ 5 >  /ucW.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 124· Εαν c< awBsrct οςοι τδ Jc&cvToe κλάσ

ματος τ ί άναλυ&ωσιν άς τχς cv αυτο7ς άπλαςέξας,
ωΰέτίως * —- - - ------ Ιττ* τ£ς ελασσόνας το κλάσμα

2 X 2X 3,
άναχΒησετα] οξ8ς των έφ' έκατέςω απλών παξα- 
yοντων έ£αλ&φ$ζντων, Ίσοι-κοινοί ^OBcv εκ τδ πςο-
TeScvros κλάσματος yινετομ — —̂  = — Δ<ό A) άόκ

2X 3 4
απαντες οι ζν τω παςονομας  ̂ απλοί παςαγοντες, 
καν τω άξ&μητν ενωσι, τό κλάσμα άξι&μω ολοχε- 
ξΗ 7σον tsaf* Ε< <£e μηδοίες ενεισι τω άξιθμνί̂  άπλοι, 
*/ καν τω παξονομαςη εγχωξϋντες, το κλάσμα έπι 
οζ&ς avu%$lujetf ελασσόνας 8  $ΜΥΐσεται' πο/&£ yag 
HSH &ί τ$ w  $ΐ ολ·%εξχς εχειν παξ!ζα&ομ.

Π Ο Ρ Ρ
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ-
§. 12 5· ΤΙξοτΒ̂ ΰϋΤων οΐξ&μων όνοΐν όλοχεζων 

ώντimvtv, οϊον των$ε των σκκΒάτων 2. 3· 3· 5> K#f 
3· 5· ? > *)V hatfigrotf κοινοί 3 x* 5 i c trios' πολ
λαπλασίου# όιάτινοί οποιΰόηποτε ύτιλ&, rS cv τ?} 
&ατες8 σιω&έσει χάζαν μη εχοντοί, w dVat/rS 
&«νίί $ieuge&%9 ό κοινοί d'touqhiv τξοπϊω £χ υπο· 
ςησεταμ Ουτω των άξι&μων 2. 3. 3· 5· 11 ? Κ#/ 3· 
5· 7» »1 3· 3· >. 5ι W  3· 5· 7· 7» 0 «yrcV m - 
νοί διαιςέτης μεγιςος 3· 5 , vj 15 , cs hv h&j των 
άξ&μων των cv άςχ% πζοτε$ατ«ν·

Σ Χ Ο Α Ι Ο Ν -
§ 12 6» ’’F.v&vrc* η τ£ κλάσματος έπελατίον 

ονομα αναγωγή ο^πετε^α γονησετομ  ̂έκατσα των 
έπαυτω ορών, h '«VAtfr/i'cr άριΒμϊί ι̂αιρεΒάτοί^«\ S r/ > 1» Λ «· f \ ~α  τον ετε̂ ον 8κ uv οιαι^αν c wear ο. Εςι γαζ των 
οξων ra hroes άνακΰπίοντοί κλάσματος, ο αυτός 
κοινοί μεγιςος ΰιοιιξέτης, c? /α> ηομ το κατ' άςχάί 
επ' T8 πςοκ&μον8 * οΓον «  άναίαγάν hoi το κλάσμα 
tW  , Aott̂ f&cvrof τ3 άξΐΒμητζ ha 2 , of τον π«- 
ςονομαςίνυ ηκιςα haugei’ κοά τχ παξονομαςϊί ha 7» 
efTov άςιΒμητίώ ηκιςα γανάτομ κλάσμα
·Κ-> & εκατεςοί Των οςων όιαψσιμος εςι όια 3 os 
αυτοί sViv ο κο/vof μεγιςοί οιοαςετης των οςων τ$ 
κλάσματος τ2 cv άςχβ TTgcreScvTOi, τΥτ» Α’ό ε^ί 
το i§  ανάγεται.

§. Ι 27· Ο; $' αν ταυτηγε άιαπονησομ' έλατο>
is* έκάτεξον των τπ κλάσματος οξων, Α ’«πλ3τ<ν«’ 
χζ&μζ hctigoov, τ« μη hcugSvrci τον ετεξον, τ.ζΐς
------απάντησε* τέως, τον κοινον bcuqkThu τον με*

Ούτως εάν τΰ πξο μικς5 άνακυφαντος Ιτ

αζι 
αυτόν 
γιςον
οιαΐςε&% ο μα> άς&μητης ha 5 » o h  παςονομα^ης 
οιά 7 * πςοελ&σετχι ”Εςι h  ο 3» ο κοινοί W- 
ταυ$α οιοαςέτης ο μίγιςος, ως κατά^ομον.

υ  4 ΤΜΗΜΑ
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ΤΜΗΜΑ ΤΡΙΤΟΝ
ΠΕΡΙ

ΑΡΙΘΜΩΝ ΤΕΤΡΑΓΩΝΩΝ.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§· 138.

Αξ<§μ$ it tccvTis τίο&οοπλ,αεηα&ζντος, ο γινό
μενοί εκείνα καλείται TST̂ AywvÔ , ό il 
Λ’ 5, 4Ρ<& τδ rετραγάνϋ ccKbet ΤΒΤξ&τ 

yOFJWA * Οίόν τδ 25 τετράγωνος ο 6a5, <yr Ικ τδ α$ 
•ποΤλαπλασιαζομιάν tIw γζίεσιν εχων * τδ <5e 625 

τετραγωνική o 25.
Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·

§. ΐ39· Τδ Αα riff ?JW ctiirS $1·
fys πο/λαπλασιαζομένΗ,  ̂προκυ'ττΊων άρ.̂ μος Κύ
βος tV< τδ Atfφ^εντος, of <$« λ>ιφ*
3«f rvj προς τον κύβον, 'Ρ<£λ ΧνβίΚΙή ονο· 
μκζεται* ©Τον τδ 25 ό κύβος 15625» of άναφύετομ 
τδ τείραγων» 6 2 5 ί{« Tv?f 2 5 τίοΤλοοπλασιαζο-
μάα. Τδ λ' <Jj? κι$β 1 >} κυ/3<κ>} *?«ν 25*

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 130. ’Εν γ α «  <$?τ« & παραγόντων γινόμα/ec 

άδηλοι.. <Va'Vi οποοωνΗν τον αριΒμόν̂  Δΐίϋ&μ&ζ λε· 
γονταή τϊί παράγοντος* ΔόΙ/ΤξφΧ μεν δυναμις, «  

ο παράγων προσληφ^άς eit], TglTH it 9 e* 
τςΐς. T Zrdj>TA it y « τετράκις* H&j ίφεξης

. ωσαύτως. Ουτω τδ αριΒμΰ 3» δ&τερα μο> itweo- 
μις h i  3 X 3» η ret 9 * Tf<Vij jg 3 X  3 X  5» 
«rot 27 * τέταρτη it S X  3 X  3 Χ  3 * $το* 8ι* 

«r<wf εφεξής. Αυτός ie Ητος ο ά ι̂Βμός 3 -, %h& 
μεν τη προς την δευτεραν των δυνάμεων 'Ρίζα χχ·

AtTretf



λ(7τοη Τη δε πςδς την ΤξΙτψ, 'Ρ ίζ(Α
r?lTH> net] Zra>s tyejys,

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
§. 131. Δ&είσητ τηε ξΐζητ» ξα?α απ'αυτηί 

τελείται ο τετςάγωνοί, ό κόβο$ * $το< η δ&τεξΛ 
δ wet μι?, >) τξΐτη, η τετάςτη, H&f C7τοία δήποτε 
τύτων άίλη ανώτερα- *Η γεμίιν από της δνυοάμεωί 
επ) rlw $!ζαν επάνοδος, ποΑω δυχεςεςεςα h i  
&&%&yi<reraf μζκτοι της τοιαςδε επανόδϋ οδοςτις κα- 
Βολικωτεξα. ”Ηδη δε κχ&’.cY λόγον ε£ άξι$}μ% παν
τός τ/α· τετξαγωνικίνυ $ΐζαν ♦ αί" ο cv for' άκςιβες 
ανώξίσκ&ν h i , μδνίιυ νποΒησομε^α, cr/re το πρό
βλημα τόδε σνχνάκις άπαντα, ><££/ ττανυ ου* 

>ί τδτ# επίλυσή (* )

§. 132. Δ^λίν , ών τ5 ·7Τδ̂ .0ί77λ«» 
σιασμχ ‘ίσμον, άί «*ν rS άξΐ$μ8  5 ♦ τετράγωνος η 
2 5» τδ «υτδ τα //jfjbtwa σημείω χτω πςοσηυ£ημε- 
V8  5°» τδ* «ΰτδί· ?£« ο τετράγωνος χαςακτη- 
few» δυσ) μηδζνΐκο7ς σημείοις πξοσεπηυζημζνχς, *Υ 
«ν«/ 2500. Και cv ycv« εττ< τδ τετράγωνά, δ)ς 

ι αεί τοσαυτα haj τά μηδενικά των σημείων , c<7«& 
£7Γ/ της $ιζης εςι,

§. 133* ΤΕναντίον δε, εάν η (>ίζα % ο, $, ο 
τετράγωνος hotf ο, 2·5« Τδί δε φίζης 8σης ο, 05» 
ο τέτςχγωνος» ο, 0025'  K&j χτως εφεζης* δίς 
τοσάτων, μετά τΊω των απλών υποδιαςολίώ μονά
δων οντων επ\ τδ τεΤξαγωνα των χαςακϊήξων, όπό- 
σοι τδ τοι&δε ywtts επι της φΐζης άσι»

f $· 134. Κομ cv yevet τω.τS κλασματική τετςα- 
γωνω, αντ) μον άς&μητν ο τετξάγωνος h) τδ άξΐύ-

. Π 5 μηΤΗ’
( * )  Ά&.’ ti/tuv i%$t τo7t tetfi rtjs rttguyunx̂ t ,■ mf) r* *,m 

ft rut Hvfiixijt κμίσνs χατωνίζω ixottw i^ei/,  ut avotj βΜΚαμί- 
vott ncftuidk t titXSav} /uyjiipTt tmtut /UM&.»r ivifttv* tvenxg*· 
xe>J9tiru,
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μ·,:τ2  * 
μα=;χ'

αντί ds παρονοματΐί, ο τετράγωνος τ η  παρο*
0;0V Τ& y TiT?«y»VW 6<?< y TS d* £ 0 ^ .

$. t 35* Παραπλήσια S' ctv xgj περί των ν.υ£ωϊ, 
c7TcmSν coAcov υπερτερών δινυάμεων υποσιωά- 

\p&t τις ξοο$!ως, τ̂ α> αυτίώ ςάβ&ν ελομονος.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -
§. 13 Ά ^& μ δ  τδ εκ &/οΤν με$>ών συγχα- 

μ α «, ο τδΤΡΛΤωνοί ττε^εξβ, έκατε^ων μα) 
τ#£ τηραγάναζ των με^ών, jpuj προσέτι δϊς 
το U7T0 των αυτών με^ών ττα^αγόμενον.

Δ Ε Ι Η Ι Σ
3* ’Α ριΒμός ί  ΑΒ κ#τ« Toff cv «υτώ μονάδας εκ-

κείμενα', εάν «V Α·ο ΑΓ, ΓΒ οττωσδ* Λα^ε- 
Sy y λ'/,φ$% S' άπ «υτδ ο τετράγωνος Α Δ , ευ'Λι- 
Acv ωί arcs· συγ/AcsToij εκτε rS  Γ Ε , of ε<?/ν ο τε- 
τράγωνςς τη μέρας Α Γ , neff εκ τδ Η Ζ, ο? εήτ'ν ο 
τετράγωνοί' τη μέρας ΓΒ» K# *Κ τδ ΕΖ> κ^/ 
Γ Η , U το υπο των μερών ε<7< παραγόμwov Sts’ 
λ*]φ$α/.

Τοοντο δε κΜτοοφοονεε εάν τεθδ Ν = Α +  Β· 
ν1να γάρ γίνεται Ν Ν , πο/&χπλασιαςέον εκ«τε- 
ξον των μερών A Ĥ f Β δι ίκατέρα ( § 5 ·̂)* O&cv 
γίνεται Α Α + Α Β  +  Β Α + Β Β .  Τ#τε<?*ν, επειδή 
ΑΒ = Β Α ( § . 98.)» ΝΝ = Α Α +. 2ΑΒ +  ΒΒ. 
Συγxetrotf τοίνιαι ό τετράγωνος Ν Ν εκ των τετρά
γωνων των μερών A Α κομ Β Β, χομ έκ τ δ υπ αυτών 
γινομάα ΑΑ δίίςλϊ]φ5 άτος.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α.
§. 137* *Εαν ας&μος ληφΒν, οΤον ο 34» δου- 

σι χαρακίηρσιν εν.χ&μανος, ων ο ttsqos τχς δεκάδας 
οημοάνπ των διά Βάίέρα δηλαμάων μανάδων, όποιας

S' C6V



S' άν avTotf τάζεω: τυχοιον * ο απ' ε/.άνΗ τετρά- 
γφνο: σνωτεΒ&οετομ τρόπω τοιωόε.

30 X  30 = · · ■  9
60 χ  4 55 * * * 24

4 X  4  53 * * - 1 6

*Εζ ων ο τετράγωνο: - * - 1156

Έν ω ο 'ίχατο: χαρωκίηρ 6 μονάΰχς σψ.όά';&> 
reus ύπο τη  έχάτπ τ*ι: ρίζν\: χαςακιΖρο: 4 ^λέτ- 
μάοα: ομοταγοί:· * Έ.ν&:ντοι Των cv tV.mw 4 μονά» 
<W απλών όσων, hSo> λοιπον προαζεριεςγάτα&αι. 
'Α/λ'έάν ο 4 $εκά$α: σημαίνω, τω τετραγωνω προ- 
ζ(Βονομ Street των μΜ$Μν.ων συμβίων Svo} ωςε άνομ 
1 15600. Καν τόί: λοιποί: S* ωταυτω: , ν.ατά τα  
άρημάω. (§· ΐ 32·).

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§•138. Tcy αυτόν σχτ/κάσεται τρίτον ο τη ά- 

ριΒμϋ τετράγωνος, τη ϊκ μονάδων, n#f δεκάδων 
των ταΗτων μονάδων σιωΒετχ, αομ εάν ο των δεκά- 
οων Λςισμος μ&ζων y , H] ω̂ ε οι ενός εχων χαρα- 
κίτ,ρο: δηλπ&αι, (oTcv τπδε 364 j ΗΤω διαιρεΒοντο: 
360 +  4)  οποσοι S 'άν ω<τι τν,ς των δεκάδων πλη- 
Βυο: οί χαρακίηρε:· 'Αμίλειτοι πρώτον ο τετρά
γωνο: λΥΐφΒ·/\βετα\ τη πρωτΗ μέρΗ:, οΤον ζντάυΒω 
ΤΗ 3βο ‘ e ra  το παραγόμζνον ΰπ'ο των μερών 360, 
.Η&1 4 Si: * τελόντάίΰν δέ ο τετράγωνο: προςε- 
Βασετομ ο άπο τη δώτέρα μερα:> ήτοι τη 4· Τη- 
ΤΗ St- παρατηρηΒαντο: ,  ο τη άριΒμϊί τετράγωνο:, 
τη cv οποιωδηποτε̂  ςϊχω χαρακίν̂ ων έκκ&μά’Η, κά
τω νομον τον αυτόν συγκάσετωι Ητω:, ''Εςω δοΒά: 
άξιΒμο: 7 5 3 42 ‘ άξχν: hv άπο των κατά τά: 
ανώτερα: τάζει: μovάSωv γινομάη:, αμ} έπ) τα: 
κατωτέρω: τ?<· προοδπ χωράσμ: ,  πρώτον Sri ο άπο 
ΤΗ 75 τετράγωνο: σιωτιΒέ&ω, καΒάπερ αρντομ,

h r*
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ϊκΐε τα τετςαγωνα τα ας&μα yo, Κ£/ εκ τα ποίξα· 
γομάα 7° X  5 δ',ς ληφ3 άτος, κομ εκ τα τετςα· 
γάνα τα άξΐ3 μα 5· Ύωδε δε τω τετξαγωνω, ο'ί 
εςι $62$, εάν ύΰο των μηδενικών στςο̂ εΒ̂  σημεία, 
άζυμος γενησεταί τετράγωνοί ο τα 7 5°· Δ<ς λ) 
τα πξοτε&άτος άξΐ3 μα χαςακίη^ων πςοσληφ3 ά· 
των τςιων 753» Η?*/ τδ άξΐ3 μα ώδε διαμεξκ&άτος 
7 5 ° +  3» ό τετράγωνος κατά τον αυτόν σιιυτεΒά- 
σετα] κανόνα, εάν τω τετςαγωνω τα άςι3 μα 75°» 
ον πξο μικζϊί σιωτεΒείκαμον, 7Τξοςε3 η δ*,ς το παξχ· 
γόμον ον υπο των μεξων 75° X  3 ι ετίπτξο̂ ε3 η δ'ε· 
τι ηα) δ τάδε τα μεξας 3 τετράγωνος * ατω δετοί 
τα άπδ 7 53 τετζοογωνα ίταςαχ&άτος, γζνησετοη 
τετράγωνος η$ι  άττδ τδ 7530, τω πςο τα σταςαχ- 
3 άτι δυοίν μηδονικων σημείων ε7ΐιΤε$άτων ’ κχντευ- 
3 ον ηο/ϊ} άτιο τδ.7534» Wot τα 753° +  4 > τδ υττο 
τ^ν jUi-̂ ων γινόμενα δϊς πςοσΚηφΒάτος, n&j τα 
άτίο τα χαξχκίηςος των μονάδων τετςαγωνα στςοτε- 
ScvTos* Α&·ά ηομ μετά τον ατω Ttςοελ3 όντα τε- 
τςάγωνον χπο τδ 7534» τετράγωνος στςοσωτεςω, 
συςησετα} am τα 7534° ’ κάντευ3 α> xgj δ 
άπο τάδε 75342 , >} 75340 +  2, τον αύτδν τςο- 
τίον. Το δε τα ύστολογισμα χημα, εάν ομ πςο&εσ&ς 
χπχσομ άς τέλος νπεςτε§ωσι, τοιόνδε £?«/*-

7534-0 49
0
25
45 ο

6
9

03 4
16

30 13 6
4

56 | 76 | 4ΐ | 69 1 64
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·
139* ’Εν ycvet ev cv’reu&cv φοονεξον, όπόοοι 

uv cl κατά rhv §1ζαν τΰχωσι χαζακίηρε?, τον ολιν.ον 
τετράγωνον, άά T%s τετςαγωνχς παντα: τ«ί άτια 
χαξακΙηξοτ cv μεςπ ίκάςα πεξίειλίήφάομ <> κομ πξος 
όη τύτοα τα νφ' εκάςΰ χάςακίνξοί  ̂ επί πάντων 
των 7τξοε τά λα*ά αύτϊί ν\γαμά/ων ποΑαπλατιασ- 
μω γινόμονα̂  όα ληφ&οντα' τ»jf των cv οτωοκυ 
χοίξακ1νί$ι μονάδων κατα^λΗ τάξεωε α« σω̂ ομί- 
yjjs·. 0 < A? Af άςημάοι τετράγωνοι κοντά τόπια 
ά πότες μ ατίζο ν τα/ A /̂cScv πξοε άξιςεςά ί&σι πεςιτ- 
τ»(>1§μχς' ο ον κατά τον πξωτον, τξΐτον, ττ?//- 
ττ7ον, κ|. τα A* 7/vojwcva κατοβ τί«· λο̂ ττ̂ ρ, τ#τ?- 
<?/ τ«ί άξτιοοξ&μχέ έκίάΰτετομ > v.ot&cv Α} νόμον, 
HSfj tig αύτο άσίανι τα κεφάλοαον·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -
§. 140. 'Α$&μ8 .δο%ϊ6τος Krg&yuve, την 

TBT^xymnlvj ρίζαν $§&ν.

Λ Τ Σ Ι Σ .
Πξοκ&μανΰ τ5 πξό μιν.ξ£ θυγκξοτν$ζντοε τε· 

τςαγωνα $6 7 6 4 1 6 9 6 4 » τΐώ $ίζαν <£ξύσων, AVAe 
Αί τ2τον «ν κόμματα, άνά όνο χαςακίϊίςχε ί'κα- 
?ον πεξάχοντα, A^c^cv επ άξιτεξά πξοιων  ̂ ωτε 
πεζίοχαξ&μων των χαξακΙόςων τυχόντων, cv /uo- 
/*αΑκ£ ττλ»̂ £<0α/ χωςακΙκξΐ το κόμμα το άξιςεξω· 
τοοτον·  ̂ Ε<τα κατβο το εφεζηε χνμοο, άξιςεξό&ον 
w  0ε£ιά άνάπαλιν χωςων.

56
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( 7534s * * ? 
• A

- Β
- Γ

- Δ
- Ε

- Ζ 
- Η

. Θ 
* 1

Α’. Λάβε ά*ι τον 49 τετςαγωνον, τον ίγγνε 
ελάοπονα Τα Ώξύότχ κόμματα * τ* Se τΐω φίξαν 7» 
ω: τίζοοτον τηί ζηταμζνης χαςακίηςα ςΐζηε,. γςάφε 
αντίςιχον τω Ρ. τον ί ’ άπ εναντίον τα Α τετξάγω· 
νον αφελε οοπό των τα πξωτα τα$ε κόμματος χα· 
ξΧΥ.ΤΥΙξων, τολ^πον υττογξοίψχε 7·

Β'» T0SJV τω λοιπά> τον τα έχομονα κόμματος 
ττςωτον πςο<&&£ χαςακίηζα, τον σνμπληςαμονον 77 
άςιΒμρν όιά τα &πλα rS φίζης&ζεΒοί'Το: πςά- 
τα $ίελε χαςακίηςος, ί)το< τ« »4 ‘ το <51 πηλίκον 
. 5 &ϋ3·«σο; rev χαξακίηςα τ$ίζη£ τον Μτεξον*

Γ'. Το γινόμενον υπό τα$ε τα πηλίκα 5 τα 
Siouqετα» κρμ πςσίτι $ε, κ&ί τον από τα άςημάα 
πηλίκα τετράγωνον, ατως, ω$ άντικςυ τα Β Γ 
κβτα/ γεγξαμμαα, «V κεφάλαιον σιωάψας άφε- 
λε, τΖιν ύττ^οχαύ επισ*ιμ&ωσαε· .

♦αυ-
W

Δ'. Tif <5’ νπεΐξοχ̂  τ$?<5ε· 51 ? Toy πςοσεχη 
Βι: τα τετξαγάνα χαξακ$ξα χαταγαγων 4>
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ττξοΒψcvef, ωςε «να/ $14» λ'ελε rev άξ&μον revSe 
λ α  ι$ ο  j os rtjs άχξΐ τ£ λ  όΟξε&άσηε ffy s  75 |<yj 
re re λ  πηλΐκον 3, ο χαξα'κΙηζ esetf

rtjs fi& l? ο τςίτοε*

E'. ’’Ev&cvtci τ»τε y/vcuciW ώ re Δ a’vr/w y» . 
?̂ gc/ t * a> re fc, ciwccpu cc<fcug?}jcvrw*
ας&μοε y.urcih&Treretf 0 632 cV κατα rev αυτόν 
μεταχ&ςι&άς TfeVcv, rev επομαον rtjs $ΐζιjf aV> 
λνιχ» χαςχκίκξα , έ'ίτε  ̂ dĈ f̂ evres· ττζ'ίσόυ^ΰ’̂ ν- 
ret] ngoj cl λοιπά , κατα r#f αυτλτ vĉ as· πζοιύσϊ,ε 
rtjs igyctricts, ypej άάποτε λα  τ£ λττλδ riff dGf?- 
Set<r/js $fys των ό'ιαίξ'.σεων τελαμανων  ̂ λ α  ^ιαίξετϋ 
λ/λονοπ feV α« πξοσχύξοντοε.

^ΔΕΙΞΙΣ-
Φ ^ ί λ) rev «reef όΟςε&οντα «f/^ey 75342, 

rS  erferf^evref rZu) §1ζαν «να/ τΖλ Tirf«yay/xkJ. 
‘O ya'f τ* λ  rS άξιΒ'μΰ rsr^ayavef, £κ μεςων συγ- 
v.eiTcq των επ\ rS Σχήματος γεγξχμμάων άπονων- 
τ*τωνΑ; Β , Γ , Δ,^Ε, Ζ, Η , Θ , I ($. ι 38.) 
cr/ <5'Ι τα λ  r«  αμα λϊΐφΒα/τχ τον πξοτ&ον- 
τα άζ&μον συμπληξοΐ̂  λ/λον cvreu^ov, $r< αφοα- 
ςε&οίτων εζ αυτ£, «λν ύπολάπείοη.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α .
$. ΐ4 ΐ. *Η τ« ο'λο%ε^ Tgr^yawt*} $· 

& , νί έν α£<&μοΓ$ ολοσχερή έπ ακριβές μν} 
ατΓολλομέννι, τοϊς χλ&σμχτικοις άπο-
fo&wsTcy.

- ΔΕΙΗΙΣ.
Έαν e κλασματικέ %τος

a. ο.
(άωα,β,γ

, Μξ&μαε λ»ιλ£σ; πξωταε̂  |£  ων σνχκ&τομ ο άξ&μνμ 
7 ψ> KSH a> b «XfooTZs ομοίως, ων ο παξονομα- 
*>%s ) νζοτ&ρ $1ζα «να/ rrrfayaytfii; άξ&μ3

ν βλ··
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ολοχεςαε, ε~ομ λ} ο αττο ταυτηε τετξάγωνος
α· β· γ· α· β· y, .* * . & ,ι » λ----- — ----- -—— ολοχεξηε οπές α)λωε ακ αν3* Ο, Π» Ο*

άη (§· 124.) μητινων απλών άζΐ&μων των ον τω 
άξ&μητ%> των κυτών τοϊε ον τα τταξονομαςη *-

. ^ * I. * I t Μ > Λ *« ΰίι 5. VΤίλοιε a K3ty θύονταν * τατετι μη τα ως ίαμα---——-a. b
(of ίτ&ετο κλασματικοί «να/) όλο^ρ^ί τυΓχα- 
-vovrof.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Λ
§. 142. 'Αςι&μα τοίννω επεκανα άσΐν ο/ ολο- 

%εςαε <χςί&μΰ'ι> ων «/£/£«/, *71 et μηό' ολοχεςας  ̂
μηοε κεκλασμονομ, ττα'ντ?? παντα* «α<ν άναττρ̂ οτομ 
Τατέ&ν ο! τω Λ’ ζαυτα στοίλαπλασιασμω αξίωμα 
war* °* ocSety, πκξκχζφ#ι μν εχοντεϊ.

t Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 143. *Η τα κεκλασμονα τετραγωνική $!ζα ακ 

αν ρο&είη, *tsHTa cv τα  κλάσματι άςι$μιιτα 
τετράγωνά οντοε, Κ0/ 7ΐαξονομάζονΤοε. Sis εάν 
5 , εςα/ f<cv ο τηε ςιζηε άξιΒμητηε ςΐζα τα άξ&μη. 
τ ί ,  «Vo/ ίε ο 7ίαςονοματψ τα σταςονομαςα- Ου$ε 
μεν |ν ο λκαλκοΓ κλασματικέ, $ οίτ/crfv άς&μοε 
cV αν, σ ιαςάτάε χα&οιανδηΤινα ταζιν ολοχες&ς 
μονάάW , η#/ //ο£/« λκαλκα στεςάχοι, τετξαγω· 
vos feotj, e* μη xgH ο των ον αύτω χαςακϊιίξων άξΐ&· 
,μοε, λ ’ ων τα  λβκαλκα των μοξίων A jASto/, »f τ# 
λα  τ5 ( , )  σιωη&εε των λ οπίων νπβλα?εΑε<&α/, 
άςτιοε %, κ# τα σημεία ( ,)  εκ /κετ#γινομονα ττςο· 
κυπ/# ο τετξκγωνοε τα ολοχε^αε. ‘Ο Irv άξι'&μ$ε 
ι 6 , g ακ εν τετςάγωνοε, κα*τοι ο i6g  τετςάγω- 
νοε τύγχανα τηε Ι̂ζηε 4 $. ’Δ & α  ya'f e l ,  69» 

\2<y< τετξάγωνοε άπο $ίζηε ι ,  3. ($· «S3·)·

'ΣΧΟΛΙΟ Ν'
§. 144* ’ΑΑ’ ε». hW άξι&μο* ακ. «W* οε *sH 

κα& εαυτόν στοίλαπλαεια&βίε, άζ&μον άλλον τινά,

64



φΐξδ τον in  ccKftfth ηόεποτ άν απο^άη, Je&***f» 
ns ccv ομνϊ) o rSro ^άμονος cv ό'ιαφοξχ πχνυ 
ελαχ'τν* Ketf τύτα $e $<&'error f a fa r, or αν εφ't- 
αυτω πο&απλχσια&άϊ to 3 Ttxqxyoi, cv ίιαφοςα 
in  TrofaZ Ιλάοσονι, ’’Επατχ $s χομ τύτα άκςιβε* 
ftp* τξίτοί * Xffi XTvr «V απ&ςον>

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α . ^
§ .1 4 5 . *AfifywJhoc%$?8$ &&εντο£, ί  KA

TA rti^ov ολθ0“%έ£££ <5ϊα των &*Α^χων κλ#τ- 
ματων έχκαμενβ, άρδμον erepcv ε ^ « ν , ο$ ay 
τη έκώ» τ δ τ ^ ω Μ Η  on eJy<3<* y f r w a .

ATSIS-
Τ«ί· ccTrXur των μονάδων *π) t8 πςοτε&οντοα 

άζ&μ$ υποδίοτ&λας) H&j riv ας&μον άπο τ8 xa* 
τα rlu> ύπο&ατολίω τόππ <%Sov cv&cvxxtx κόμ
ματα άνά ίύο χχζαζίηςαο ι̂ελόμίνϋς, (Ιττα^/Λα) 
<ws· τ· l^«rev, α>ν «/ μονάδεε άπατων ελάχιςομ, Λβί 
τδ μχίονιχϋ σημάχ άναπληςχν, |«ν οι των hv.uSt- 
Κων κλασμάτων χαςακίηςεε τύχωσι πεξ'&άςιΒ-μοι)  
πςοτίΒα δηάπο Tyr τελώτηε τοσαΖτα« ex unkvi- 
Κων κόμματα y οσα αν 0c£y a Air αν έχ&ν err το 
πςοκάμονον* hetvo ευ Ιπιτάμ^οε  ̂ ωε άκατον Των εκ 
ίοβΓν χαςακϊήξων Κομμάτων, χαςακίηςα cv« των rye 
fi&jr πέφυκον eforcoidcvxj. Τα £e λοιπά ωσαυτωϊ 
πέςάινε, ωτ «πες r&f τετςάγωνοτ tw, ο άξ&μόε ο 
πςοχάμαοη ΕΙ μη 2η  τ$ λαπ5 > μετά το &ά 
πάντων ?λθ«ν των κομμάτων, λόγοε e8ns>

Olov «  τΖ«ί ΤετςοΟγάτνιΚίω ςιζαν όζςάν πςοκεοντο 
τ8 άξ&μχ 4 » 6 lj  πςοςι&άί τά μηδικά> χτωί 
β ί κόμματα ΰιοιςω.

4» | 67 | <50 | όο | οο | co | οο | οο»
Βζαγαγων Τΐω φιζαν <άτεΖ&αν εχω ur Oyt&t 

2» 161018a· Sror γας &Ί·αυτ8 πο&απλασια-
£

ΠΕΡΙ ΑΡΙΘΜΏΝ ΤΕΤΡΑΓΩΝΩΝ, 6$
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<δ«ί ό άξΐΒμόε, £ ΰηπχ rev πξοτ&ζντα 4, 6? 
επ ecufi&es* τχτΒ γεμίιυ μόλιε ελάοαονα ΤΤΧξάγα 
τόνί£ηί' 4 » 665>9996®073iS4'

ΔΕΙΕΙΣ·
*Αrtctvref el κατά rtw ευςεσν rfc $ίζης awi 

rS πξοτ&άτοε άφοαξε&οντεε, τβτςάγωνον atuin· 
τ δ  9r { m $ o r 0ff c*£/S/<S 4 ,  6 7  ελάνζονα, I  

ij $1ζα παξίτατα) * ό <Ιε τετράγωνος §rv? π§οε rev 
iT ĉTf ĉvree τοσχτω eyytov yhsrctf* ϊσω dice πλαό· 
των χαξακτηξων Ικφεςετη. ‘Η y a / $ιαφθξά οί 
κλάσμαα τοσχτω ελάτΊοη κ«τβ^

SXOAION.$. 146. Τ «  των μη^αηκων σημείων κόμματα ν.χ· 
τα βςαχυ 7rfe<rci7rle<&ctf Suuarafy κχ&Ίσον η κατά 
rlw ενξεσιν εξγασία χωξζσα πξό&σιν. *Α&’ ίσα Aj- 
•ηοτ άν ftj πξοσαψα*ε, wf (Γαν Kp/srevjjcreitf, β  μη 
Τετράγωνοί ό πξοτβΒάε άξ& μόί, «iiw er’ av « f  er*'-τδ πξοκ&μνίχ άφΐκοιο. Τ lw γάξ επ άκξίβεε $ί- 
ξαν sSk\wlt άπο&ίνομ * μάτίω dv ely πονηΐέον τελαε 
h τεχ&να* Ουκδν ή κατά vxv ανατνπϋμοόη ς!ζα
τετραγωνική τ ί  άρι$μχ τδ μη τετράγωνά, όιά με- 
ξων των rw  μονάϋκ> aria  μτ/€Ϊ78£ αν etfj τ*νοε <&> 
ξΐσμάα ,  erov άν ελαχιτα πςοσληφΒη» ύόεποτ* 
5ΤUfxslwoq timforraj· Κλ / esw άξΛ η rotate φΐζα 
άξιΒμοε άλογοί ($. 9·)· Ο toIvwj λόεγων τΐω τε· 
Τξαγaytvdw $1ζαν από άξ&μχ τ& μη rerqaγων&> 
μη Stuict&af a7ioSoQlwotf, «  μη τηε μονάχος ets άπα* 
ξοτά μόξια όιοαξεΒ&σηε,  χομιόβ αυτό τχτο τυγχόά 
u t άποφοανόμςνοε.

ΠΛΡΑΡ-



*7
*

Π Α Ρ Α Ρ Τ Η Μ Α
ΠΕΡΙ Τ Η Σ  T O T  '

Κ Τ Β Ι Κ Ο Τ  ΑΡ Ι ΘΜΟΎ
Σ Τ Σ Τ Α Σ Ε Ω Σ , ,

ΚαιS
‘ΕΤΡΕΣΕΛΣ ΤΗΣ ΚΑΤ’ ΑΤΤΟΝ ‘ΡΙΖΗΣ.

§· * .

Ω<χισ̂  τ$ τετςαγωνίΚΧ ας&μχ roc μη̂ ενί*
κοο σημαω, $}ς τοσχντχ €ίσ<χγετθ({> η c?et 
irrt rr,£ $ζης ($♦  ΐ3^·)> «τ** ίπϊ τ$ κν- 

βχ Τξ'α rotrctvTcc, ως η τχ ποΑχπλο&ιχσμχ φυ· 
ci£ uttout3 . (§. 69.). ΟΊον ‘Ρ/£ 5ο» Τετς. 2500, 
Κύ/3 . 125000* Κct) in) των βεκα̂ ικων Μ κλχσμχ· 
των (§. 133») ¥‘p  0 * 5» # °» · 5* Terf. ο, 25» 
» )ο ,  0025* Κυ/3. ο ,  ΐ 25 ? η ο ,  ο ο ο ΐ 5 *  Δίρ
f«cv τοτχτων μετά τΐω ύποΰιχςολίώ brl τχ τετςχ· 
ywx των χκξωκίί'ιζων χξιβμΧμαιών, Tf'f <Γ εττΣ 
τχκνβχ τοσχτων, orreact τχ Totxfs γοίχς irrt Της 
& ί£ης & < ri Κ « / cv rw  r S  κλ«σ^βίτ^«ίτ Je *υ/3α>, csV- 
τί /2Ct/ 3ξΐ&μ*ιτχ ό κύβος ίς)ν ο rx χς&μητχ, χντ) $1 
πχςονομχτχ ο τχ ττκίονομχςχ' όον τχ I  κύβος ?V  
r if  o s Tty q Af - S  cv ro; r #  % Λ Μ *μ χτ*κα  w
TfayaW, «μφι» $< ê e* 3τ)ν ct των της φίζης τι· 
Τξώγωνοι. (§. 1 3 4 ·)*

ΘΕΩΡΗΜ Α*
; §; Ά^&μδ τδ & ίϋύΓν μ^ ων <ruyx8* 

Μ®* ο κύβος, vsgiii;ei μεν kitTffwv τδ$ xd/3e i  
twv μ£?«ν> 5Γφε|« £έ π^βσίτι, rfiV μ& τα wri

Ε a τδ
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78 TST£3tyWV8  78 Α· μΙξ>8ζ, IfAty uVo τ£ Β. 
άπλ&ς γινομ,Μον, 7 glg is ηώ το υττο τδ ts- 
Tfccywve fra? Β '%$Μ ύπο 7 8  Α. αττλω  ̂
ανβίττΑλιν·

ΔΕΙ2ΙΣ*
Κ «/ y o ^  το τετράγωνον Α Α  +  3 Α Β +  ΒΒ 

(§. ι 36.) Λα τίτ? «ουτδ φίζης 7!Q/kc6itKct<TiKCiq δεη· 
σχν &: κύβχ γόύεσιν * ττο>λ«τΓλαονατεον ένατον των 
iy.eiva μερών, λ ’ {χχτέζΒ των ταύτη: ($. 1*9·)* 
Κ«) Χ7ΐο(όϊ\αετ<*ι &τω: ο κύβος ΑΑ A +  2 ΑΑΒ +  
ΑΒΒ + Α Α Β  +  2ΑΒΒ +  ΒΒΒ=: Α Α Α  +  3ΑΑΒ  
+  3 ABB +  ΒΒΒ.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α·^
§. y . ’Εαν άξχ άςι&μος ληφ&% > φΐξε ο 3,

« ί <ϊυο 2 +  1 δί^^μαύος, ο « V  *Wv# fcv- 
/3off σαυτε&«τ*τ«/ βτώ. Κύβος ο αττο τδ A. 
μεξ*ς i X a ) ( a  = 8

Κυβof ο αττο τδ Β. ι X  ι X  l -  ι
■ T̂ 's· το Τer^ τδ Α. Ιττί τδ Β. 3· (s X  a), ι = 12
TfiV το Τετ^. τδ Β. επί τδ λ. 3· ( ι  X  0 · 3 = 6

— » —Ι ··Τ Ϊ  Μ
’Ο  ολοχεξης Κυβοε S3 #7

’Hotv ίε αντί Χξ&μος 7̂ ·ήφΒη 2 1 = 20 +  I 
Συ^σετα/ Κυ/3. ο «7Τ& τδ Α. ρε^τ ss 8οοο

ο άπο τδΒ. = «
Το τρίο υπο τδΤετρ. τδ A. Κ£/ νπο τδ $. = 120δ 
Το τ̂ ;ο «το τ» Ύετξ. τ8 Β. η&  νπο fa  A. »  6&

'Ο 07α%εςης κύβος . 9*6t

Εαν 2ε τω !ττ) τδ* αντί Β. Ταμβχ·· 
νομζνω χαξχκίηςι, μηδόνικοντι σι^βον σΐξοσον «ο  &*· 
«αία* τα ί cv αυτ» μονάδα: ePeû n, τω ως avoirs- 
£α> πφχΰπίοντι κύβοι, x&j μηαανικχ ετ< σημεία στςο- 
SsTsev τξΐ»^ 0Uv »α'ν η §'&* u  τδ τδ ο πξο&ί·



ff«  xctru το τ shot επί τίώ 2 ίο  πςοσβίβο£<&%, το 
μζν ντςωτον χύτης μέςος e?Uf 2 0 0 , το 0ε SdCrεςον 
ίο*  ο ,Τ ί be τατων όλοχεςως σνγκςοτάμαως κυ- 
βος 9 2ft i c o o , χύτος ê otf ο οόνωτεςω̂  μηδοvty.ee τςίχ 
σημδχ πςοακχςείλτιφως. (§· χ .),

ΠΟΡΙΣΜΑ· Β·
§. Τον χύτον $  συγκάσετοη τςότΐον ο κύβο? 
τδ χντ) $ΐζης χςι$μα εκ πλ&ονων η $ύο χ χ ς χ ·  

κίηςων σνγκςοταμονα * ο7ον τα$ε 214. Αιοαςε&tv- 
res yxe &s μες»] n&j ατω $ύο, dev 2 tO, W  4 ί 
ληφ^/ισετο^ τιχςχηλησίως ο τδ  Λ· μεςας 3 1 ο κύ
βος' η&ί ό τα Β. 4 ‘ X&i το Τςϊε ύποτε εκείνα τε· 
τςχγωνι&ε.ντος> τ&τα χπλως γίνομε ον ' κομ το
τς)ς άνοόπχλιν υπο τδ κατά τό$ε τετςαγωνχ, κομ 
χτιΚώς εκείνα" πςοςε&εισετοοι τχντχ ττχντχ 
είς τIuj τα ολικά ν.υβα συμπληςωσίν. Κctf τό$ε 
ywwerotj εφεξτίίι ε£ όποσωνδν χν η ςίζχ χμςχκιύςων 
σνγκεοιτο * ο7ον &s /πςοςχ$αγμχ χντ) ςίζνς ολικής 
ΐτςοκαμα'α τα Αξ&μα  75343> εκ των εις»]μενών ςα· 
%&W ατοος )ψίν ο ολρί κύβος σνγκςοτη^ητετχ/.

Α·
‘ϊΐζχ μεςικη 75 =  7 °  +  5*

Κ. 70 X  70 X  70  =  34 3 °ο ο
Κ. 5 X  5 X  5 = 135

Ύς)ς το Λ» γινόμενον %, ( ίο  X  70) 5 *= 7 3 5 ° °
Τς'ς το Β. 3* ( $ X  $ ) 7° '=  5 2 5°
Κύβος ό U τδτων 421875

Β.
Τ/^ύί μεςικη 753  = 750  +  3 
Κ ·75° Χ 7 5 ° Χ 750 =  4 81 875c0 °
Κ. 3 X  3 X  3 =  *7
Τς»ς το Α. γινόμ. 3· ( 75° Χ 7 5θ )  3 =  5 °62 $°° 
T f ^ r o B .  9 . ( 3  X  3 )  7 5o = ^ J ^ i 5£
Κύβος i  εκ τάτοον > 4 3ϋ957777

Κ 3 Γ. 'ί/*
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Γ.
‘Τϊζχμεξ. 7534 = 753© +  4 Κ. 753°Χ 753οΧ 7530 κ 4*6957777000 Κ. 4 X  4 X  4 -  64
T?W© Α. γ̂ ομ* 3·(753οΧ 753ο) 4= 680410800 
τ $ ts  τ ο  Β . ( 4 X  4) 753° s 3 6 1 4 4 0

J Κνβοε ό be τάταν 437^3β5493<>4Δ.
'Βίζα ολιν.γι 7534* =  7534ο +  ο 
κ. 7 5 3 4 0 X 7 5 3 4 0 X 7 5 3 4 0 = 4 3 7 6 3 8 5 4 9 3 0 4 0 0 0
Κ. 2 χ  2 χ  2 -  8
Τ ν̂ το A.ytvojx. 3 . (75340X

75340) 2 = 3 4 0 5 6 6 9 3 6 0 0

Τ *  τόΒ, 5· (* X 2) 75340s  904080

‘Ο c K m o s  Κ υ β ο ί 4 * 7 6 7 2 6 0 6 9 0 1 6 8 8/Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -
§ s'. 'Af KvfiucS, τίιυ χατ αυ

τόν ρίζαν a V oieva f.Α Χ Ε Ι Σ -
τ* τΤ£ο /w/XfS ΰυγχξοπ&αίτΰς χν* 

Λα^ίθ^τα-σαν 0# χχξχκΐΐίςεε «V κόμματα, 
«νά Τξαε &οιςεΆ0μα/Μ * /uor̂ cv ίιαφίξον β  το ττ̂ οί 
τα  λ«αα ΤίλΛταϊεν κόμμα, τςιαν iAcccxcvxs πε· 
ξΐ(ίλϊΐφ&' βταί*
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4a7 67* 606 901 688 (7534
343 - - -  Δ

84 67*
147·· 5 “ 75 5 - — «Μ* -  Β
75* 7 “  5 25- — — τ. — -  Γ
5. 5· 5 -  1125 — » — ~ - Δ

5797 ■ 6ο6. /
ι 6875· 3 -  5-62 5 - - -  Ε

27· 75 - 20 a5“ — — — -  Ζ
3· 3· 3 *“· 37 — — — - Η

7Μ 82£ 90ΐ >
1.701027· 4 *- 6$ο4ΐο 8 - - - Φ

48· 753. -m / 361 44“ -  - -  1
4· 4· 4 "• ·**· ■ ~ 64 — —·■ -  κ

34057597 688
170283468. 2 -  J 4° s6693 6 —— - Λ

12. 7534 - — - 904 ο8 - - Μ
2. 2. 2 - — — ■Μ* 8 - -  Ν

OOOOOOOOOOQ

Και Α. ληφΒητω ο lyyvs έλά&ων τδ Πξωτύ. 
9P0C- αζΐ&ρχν κόμματος κύβος, (άμη αυτό τατο 
T$ γ.ομμοο χι )y r\ oe eK&y& ct)!Ti<Xorxfi$ Τω r
«/ξαφητω * o, Tg kuj3o r euro? ό άποναντίον τα A, 
από των rS πςωτα τδ& κόμματος χαςακίηξων α- 

τω λοιπω 84 ύτκγζαφζντι, το 
οό&τ*ςνν έξης των κομμάτων σνχ τ̂πκαταγξαφητω.

Β. Τδ «& πςοΚ&μάα άς&μα, $ιά τδ τ^/πλδ 
•ftr^ayma τδ Α. της Ι̂ζής μίξας Stou^&cvrcs, το 
cvrev&cv πηλίκον «V <5<<tVi£cv της $!ζης χαξκκίηςα 
αποτ&έ&ω' «τ» το μα> ύπό τδ Aoŵ tVe Kpy τδ 
*β«νδ πηλίκα, κ«τ« τον πξωτον πξός'τα λοαα χα- 
ξακίηςα τδ <5<iCrff$ κόμματος έκΐίξματιζόμχνον ύπο·

£ 4 7ί*<^



7* Π A B A P T H M A

γξχφε&ο* , ωε το άντικςυ να Β. To $ε υπό τα τςι· 
πλα ητςαγωνα τα κοινά πηλίκα* H&j υπό τα πξό 
τάτα τηε ώξηε μεραε ytvoucvov κατωτέρω υπό τον 
μέσον,  cof το «ντί^ν τ» Γ. Ο σ«το/ κυροε ο από τδ είξημυία κοινά πηλίκα* υπό τον ίίχατον των αν 
Τω κομμάτι χορχκΐηζων χ&  ιωτατον,  m  k« tco-τ^&> ε κ ^ α τ δ θ ω , ωε ο αντικξυ τα Δ . Τατων ffuyxfφοβλοίλ̂ θατώ)ν ,  ><£/ τα πξοκ&μοία άςιΒμα 
άφαίξεΒοντων, τό λοιπον %σον υποσημαά<Βω * ηομ 
τω<$ε<* το έφεξηε fa  κυβα κόμμα τό τξΐτο.ν πψ* 
τκαταγ^χφίί&ω.Γ . Τω τςίε από τηε ηδη ώξεΒείσηε §ίζης mwe· 
•ίωτι τιΤξΧγωνω * τα πξοκ&μυνα alhis άξΐΒμα Α#λ  
ξεΒοντοε* τό πηλίκον ωε μέξοε αίλο τηε ξίζηε και
νόν άποσημ&χ<&ω· ΕΤτα έξης ωε άνωτέςω τα τςία 
γινομονχ εκείνα ύπογςοφε&ω * αΤλο μετ u/ko' Τό 
μον υπό τα οιοιξέτα * χ&{ τα αςτι άνακυ-ψχντοε 
πηλίκα* επί τό λαιότατον όμοίωε τα καταχΒοντοε 
νέον κόμματοε εκίεςματιζόμονον * ωε τό αντικςυ ταΕ. 
Τό ό'ε υπό τα τξιπλα τετξΧΎωνα τα κοινά πηλίκα* Κ$δ/ τηε πξοαναφανβίσηε $ί£η: πςόε τα λοιά·, επι 
τό μέσον, ωε τό απέναντι τα Ζ ' *0 όζ τέωε από 
τα αςίιφανζε πηλίκα κνβοε* επί τό $εζιωτατον* ωε 
τό απέναντι τδ Η* Kefy το εκ των Τξίων τάτων 
αιιναχΒνν,  από τα πξοκαμανα άξιΒμα άφαίξε&ον* 
τό έπόμονον κόμμα κχταγέ&ω.Δ . Κατά τόν αυτόν όε τξόπον τηε ίφόάα χύοξά* 
της·, των ατωε αά τη ίκάςα των κομμάτων κα- 
r * y ξαφ$, ηομ τη τα κοινά πηλίκα άνακυφα &ά 
πολαπλασιασμα '/ρομονων, ωσαντωε άντικξυ rSv 
γξχμμάτων Θ , I ,  Κ , κ<Η Λ* Μ , Ν , σημ&αμέ* 
νων* ημ) άφαιραμοίων 9 η όλοχερηε τελ&τάάν »ν*
βικη &ζχ α**όίό'*7 0ί.

A Z IS IS *



Δ Ε ΙΞ ΙΣ -
'Eiretvxyxff γάζ rev &τώ 7rf0kv7r}fi>rx άζ&μον 

7534s * *2 otfXtjs 7ΐξοτε§ζνΎος νΐώ ζΐξαν etvuf 
rhv κνβικλν, et ο άπο τδ<& κύβο?, Ικ ω<£>- 
$ί) <ηνυαπαξΤ$μ<»ο: (§. λ )  τλ» α ντέχω : κ«- 
/κα<»ν τ«7ί  Α , Β , Γ ,  Δ* Ε ,  Ζ, Η , 0 , I , Κ* 
Λ , Μ , Ν , αττεξ hoi 7 %? rfrs&etetje πξάζενς 
(§· f-) Τον κύβον ν\μ7ν ifavioirw*

Θ ΕΩ ΡΗ Μ Α ·
§. 5#. Ή τβ όλθ%ζξ>8ς άρ&μχ χνβιΧ'Α ρβί* 

fei c£ όλοσ%ε?ε<τιν ίπ άκριβες 8% olo\h
re λΛ&5ν, τ<?{$ #λΛ$·μ#Γϋ<«5 Άως ληφ* 
Swarcy.

ΠΕΡΙ ΚΤΒ. ΣΤΣΤ. ΚΑΙ ΤΗΣ PJZ. ΕΥΡΕΣ. 7*

Δ Ε ΙΞ ΙΣ *
Κβ<0Λ> γάξ $1ζα wee κλασματική, ολοχεξχο 

*ξ&μ$ κυβίκ3 , w τοϊς πξωτοιετε κ94 απλχςάτ 
rets των Ttuquyovroov κατ αμφοο ras οξ$ί αναλε-.
κνμ<ίν,  ί  S L & v2ι b 3# Ο* 3* υ» «1φ Ο
Tciya^av οϊ cv τλ> ττα ξονο μ α ςη  τ δ  cA cj^ »* · κν$* 
ά η λ ο ϊ  ά ξ & μ ο )  a. b ,  οί αυτοί ον«σ< κ<̂ ν τα> ά ξ & -  
fw jr f, ϊν «μτβ τδτο, oAevffjjs· δηλονότι ά ξ & μ ο ε  £  
*νβos % ($. ΐ24·). ’Earwow $ε κοον τ% $1ζτ\ τδτβ

συμβοιίνα, εςα* όίςα avri\ •06‘ ¥  ■ «Ae%e*
ν a* ο

Keurotyt κλασματική «ν α / inTore^Sax* οπές
e$tixrcv,

ΠΟΡΙΣΜΑ*• . ’ . . v
$· £** 'Αξ&μ$ toIviw iyrbtetva ε&ν ct ολοχ&* 

i$9 άζ&μο), ay Of χνβικομ $!ζχι, i#p μεβ'ολοχε*
E J ζ &
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ξ&ς άν ληφΒειον, μηδε κεκλασμζνομ, πξος το χ/ξι- 
βες e:?b dvxTFcdsroh

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β·
§. ;/· ‘Η  r a  κεκλασμάχ κυβική §1ζα  , χκ «V 

ci7?cdc^«ij, /w>) Kcff τ χ w τω κλάσμχτι άξιβμητχ  
κυβικά cyme, τχ π&ξονομάζοντος * cos; lw ra 
re ?/, tVay μα> o rijf  άξιΒμ'/ιτής £ίζα τχ  /« -  
Tee rev κυ/3ον άςιΒμητχ, ε~ομ δ> ο παςονομαςης τχ  
παςονομαςχ. *Eαν <J* άζΐ&μος y εκ μονάδων άπλων

δεκαδικών κλασμάτων σνγκάμζνος ,  «V <5e ςί/- 
<?«ν ληφ&άς κυβαβη, a% εκάτεξον των ον χύτω 
$ιά τη κόμματος διεςαλμάων οξων ιδία κύβον στα· 
ξίξεταμ Τχ γά ς  2 , 3 ολικως χκ ε?ι κύβος a 
8 , 2 7 ,  «-&© 12, 167· Δ /c χομ &  raVa >5 χυ- 
/3;χ*/ί 2 , 3  υπεξάγεται, εξ εκάνχδε a ‘ if
2 , 02 2 2 κ£. επ’ άτ7«£ον.

ΣΧΟΛΙΟΝ ·
§· Ε< άςι&μόν οι άς&μο) «-

σ'ν, ων ax ετ<ν επ' άκξι βες rku κυβικΐω §ίζχν λα- 
βάν  (  §. ζ . ) ε^τ/εμϊυυ « «  μά&ον χομ μάλλον επ) Το 
άκςιβες της κχ τ αυτός £ίζης εγγιον γίνε&ομ, %α> 
ξχντοος επ απ&ξον.

ΟΓον τχ άς& μχ  $0434564·» τχς κυβικής ύπε* 
ξαχΒάσης φίζης 3 ι 2 , χομ λοιπό τχ  63236 μονον- 
τος, α τις τ ΐά  άόζε&άσαν ρί£αν τετξαγωνισας, ctv· 
τ ΐά  ταυτίω επατα τω τετςαγωνω πξο&άη, χομ 
το κεφάλαιον τςιπλασιάσειυν' etrcc πξοσεπαγά- 
•γοι τά  γινομονω χομ μονάδα * συζησπε δε κλ^τ* 
μα ον άρι&μητ% μον τω υπολοιπω εκάνοο, παρο· 
νομαςιι 62 τω jcutcc t Iu> &ξ*]μο»Ινυ ττξω&ν ccvcckv-

A — ■ 6 ,2,6

74

Icvn , rciXTov *- Τεως το κλάσ·
292968 +  ι 

μα τάδε ry  μη άκξίβως ληφ^είση ί>1ζγ πξο£ΐ(μαος,
άπο·
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άπο$ωσ& τ&ντηγε τho χυβιν,ΐώ ξΐζχν rts μη unfit· 
βϊί: γ.υΐ3», τϊω οτι eyytSoo* οΐον τ$ 3°4345^4*

τlw 313 + ------ .
393969

Α Λ Λ Ω Σ *
§ . /. Τ ω  κ χ τ χ λ α φ & ο ν τ ι  Τ ξ ΐ χ  τ ω ν  μ η δ εν ικ ώ ν  ση* 

μ ά ω ν  T iq c S je iS ,  τΑυ ευ^εσ/ΐ' r > h  χ υ β ι χ η ί  £ ί-  
ζιis επιτηδείων 00s κνο)rtflx ($. f. )■  fyyort'^d) 7ε* 
i’jjffjf Τ 8  α γ . ξ ΐ β ΰ ί  cv ν .Κ χ σ μ α σ ι  $ εκχ $ ιν .ο 7 ϊ· Π ςο·
Sets $’ εη τξΐχ τω λοιπω, IV/ μχΑον πζοσεγ-
ytuS) cv Υ,λχσμχσιν εκχτοντχδικ:7s‘ y&j thtg,
«V χ π & ς ο ν <

Gilev* 63336 000
58406 437 '4 4

8

(312, a i χ|.

4792152 ΟΟΟ
2924065 293 66

t

1867993139  x f.

OuTfittf «m ? χςιΒμχ rtf §£ ολοχε·
ξων μονάδων,  x&j $εγ.06οτ/.ων, τ# κ«τ« το ίεον των μηδενικών σημείων πςο&εσ&) τΐω χυβιχίιν $ι- 
£ctV) οσον αν βύλοιτο,  μχ/λοντε χ#} μχϊλον ά%ξΐ· 
βεςΐςχν haxrctffHcv.

1
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Τ Μ Η Μ Α  Τ Έ Τ Α Ρ Τ Ο Ν
ΠΕΡΙ

Α Ν Α Λ Ο Γ Ι Ω Ν .

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ -

§. *47·Εττ) $υΰ$ων ποσοτήτων ληφ&&σων Α, β Σχ· 4» 
Γ , Δ ,· ων αν ίσος&μαχ otf επόμζνο  ̂Β 

K&j Δ τετμημζνομ ωη κατά μόξια uAnhciS 
<σα, εάν εκ T8  αυτ 2 άζΐ$μ3 , των μζν ον τ% Β με- 

ξων ν ποσότης Δ συγκεητομ* των <3 cv t# Δ *7 Γ , 
filVfitAoyov άςνισοντοη «/ ποσότητες ■> ώς εχϋσι τά·
■ £εως εκκάμενοη· 'ΌΒεν τ) h'tv ΛνΧλογίϋ votjvuf
$CtOiO)>.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
§. ί 48. Τα «τα /χί-'ζ>>7 εζ ωνομτ8 π§ωΤ8 £<£y#f 

A, Β ποσότητες σΰψ.&ντομ, «κ αν &η ώζίσμζνχ με* 
γί&8ς) « μη εκείνος συμμίτξως εχοιζν. Τβ γα£ 
πηλΐκον μόςιον, εζ έ κομ Α σιωολπτομ Χζμ Β , τύτων 
Κοινον μέτςον Ις7. Tccvro <Jt η$μ πες) Βοίτέξα ζώ- 
yus Γ Κ9̂  Δ ξητεον, Εαν όε άσνμμετξοι ωσιν etf 
ποσότητες A Β, καθ' cTrĉ cySv αν άξ&μον με- 
ξων ‘ίσων u/kihois mcUQg&ety η Β, «  μβνον τα  τ3 
άξ&μ3 πεςχς όχοΐ) καθ’ ον ώςισμζίΰ τίνος μεγε- 
$8? τα  όντα πςοβά,ϊλετομ, Μ Των τηλΐν.ων «· 
8εποτε μεςων ετ: άλξιβες η Α συχκάσετζμ. (§. 9·)* 
’Α&α καν συμμετςως εχωσι πξόε άϊληλοος a) A H&f 
fe, Λωατβν μοντα rkv Β «V ισα.&Μξε&ΙιΖοη, τα , 
όπως αν κ$ί/ εποίνκληφ$η, τΐιν Α’ συμπληςωσοη 
μη *%βντα. Ον γα  ̂ ατταντα Λ?λαλ) τα μόςιχ,



ttrlct πηλίκα ά>ντα της ετεςας των συ^μετςων ΤΓό* 
σοτηΤων, φέξο της Β h), τούτα ψη xgj rlw ετερχν, 
τιτοι rlw A  καταμετςά. ’Α Α  8κ άταλοατίωξως 
ποϊλάκις τωνδδ το κοινόν μίτζον ζητητόον ε<?/· Κotj 
& os rolviw τι Α ί ΐ ί  των της Β ποσότητος μοξϊχύν, 
κατά το άκςιβες Tvyxei<Sctf ft πίφυκον, άδε τι Γ  fo 
των της Δ ,  ‘η αναλογία άτεύΒαν (πιχςίνετοη, εάν 
των ποσοτήτων Β ηςμ Δ ,  των α) τοίς <W< ζάόγεσιν 
επομζνων, κατ Μ are ά/ληλοις λ . ΙσάριΒμα επάμ·* $ Λ * > « ' * , % /  t t 1φοιν μοξία όιχιςεΰεκτων, «/ cv tcmst ουασιν ηγαμε· 
votf ποσότητες A  ηομ Γ εκ Των τηλικχτων μοξΐων, 
τοσύτω εγγιον rS ακριβές άά συγκείιΒαι εΎωσιν, 
&<τα> «ν r #  Fflr ελοκτσ® ccet x&f ελχοχω vi:oditUQhetf 
ο των μεξων άξιΒμός κατά το μαίλον ccei xgj μάλ
λον πληΒίν ΐ̂ΤΟ.

§. 149· Εν ydvet δηλονότι* εάν πες) των πςο- 
ζ&μζνων ποσο τήτων A ,  Β κομ Γ  * Δ  άπεϊν δί%, πό- 
τεςον ανάλογοι , ήΰ$ η βάσανα; ωδεπη πεςανΒή- 
σετ<μ ,'ηπως \ά?λω: παςαπλησΐως. .*,Εάν η Α  μά- 
ζων ν τη? Β , ανάγκη ηομτήν Γ  της Δ . 'Επανα- 
ληφΒήσετ(μ 8ν η Β , εως 8 πηλικότης άνακύφη )ση 
Ty A, η τούτης εγγύς ελάσεων. ΈπαναληφΒή- 
σετομ όε KW *1 Δ  ωσαύτως, εως a ήτοι η Γ  πξοκν· 
φ#, ν της Γ  η εγγύς ελάσεων. 'Εάν ζν έπ) πχ- 
ςκδάγματος Α  =  3 Β» ά) παςαπλησΐως u&j Γ =  3Δ , 
«/ ποσότητνς άνάλογον hovrotj. ’Ε«ν < j^A  =  3 Β,
ά>λ'η Γ μό?ων, η ελάαχων της $ Δ ,  ΰδεμίύο πα^ε- 
Tocj αναλογία. *’Ετι εάν Α  μ&ζων μά> η ο, Β, ελασ- 
σων δε η 4 Β *  τάς ποσότητας ομοίως 8κ άναλόγας 
«να/ fSqrtcv* μη ηςμ της Γ  μάζονος μον (ίσης 3 Δ , 
ελάσςονος δε 4 Δ· Κ ο ίτα  H&j της Α  μάζονος μ<ά 
tίσης 3Β> Ιλαατονο* δ' 4 Β } καν η Γ >  3 
Γ  <  4 Δ ,  β παζχυτίκα ον&ανδ» δηλον, ηομ & τό 
άνάλογον διασώζεται. ' Ουκ«ν διθ4ξε§ησΐΤ<*ι η Β  «V 
άξΐ&μόν τι να μορίων άίληλοις Υσων, δια*ρ?^ησετο^
δε η Δ  XUT άξβμόν Ισον μεξων ά&ηλοις *ίσων·\

*/« .. .
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Π Ε Ρ Ι  Α Ν Α Λ Ο Γ Ι Ώ Ν . 795,£<λ> $  ο Των$ε των μοςίων άξ&μος κατά το Joxttv 
ληφΒάς = ι ο ,  v&j το Μ κ tV Β,  το Τ = tV Δ* 

Cturrt&eiffeTCii επ&τα η μζν A εκ των μεςων Μ , ij Je Γ εκ των τμημάτων Τ ,  a>s οίοντε επ άχξίβες* 
’Εάν tv vi μον A μβίζων καταλνιφΒ%, >} φέςε 3 7 Μ» «λαοίων ίε q 58Μ , αναλογία tie tras eV«/, μ») 
Hctf r i j f  Γ  μ&ζονος μον tov\s vj 37 Τ ,  ελασσόνα; όε, 
η 3 8 Τ. Α; ίε ποσοτν\τες A Κ&{ Γ «<τω των το<ωνίε 
7nl7rrtaaf cqiav, οΐπο yucci) rifr αναλογίας t  πάνχι 
<τφό$ξΧ μακςάν άφίξβσιν, άναλογοι <$'tv ομωε 
αναγκαίας tx εσοντομ. ’ΐτεβν πζοσωτίξω επ) 
τΐαι εςόίναν,  των ποσοτήτων Β κομ Δ , «V μέξν ετι «λucsova (Ισας'&μως εκατέξας ) &οα(>8μάων. ’Εχω 
ά ο  άςι&μος ιο ο . Κα/ %&/ το μά  Μ  =  τ£τ> Β , re  
i t  T s  χ ·§^Δ . Των οε ποσοτήτων παρά τνίλίκα 
ν}£νι παραβαλλόμενων μέρη, κατχλϊΐφ&ητω φΐρε η 
μον Α μάζων tax r 3 7 4 Μ ,  ελασσω ί)ε >? 375 Μ . 
Κα/ παραπλήσιας Γ >  3 7 4 Τ ,  >(#/' Γ <  375 Τ . 
Κομ τόγε ΰ/ασίίωμα αταυ^α το άπο τ t  άκριβ&ς 
επ) τΐμ' αναλογίας, ς-tTt «*?, εςομ ηοη πολλά ελατ- 
Τον· ’Αναλογίαν $ε μν\ οίνοι ΰκ αν άλλως συμπερα- 
τοιτις^ νι εάν Ttjo Α  ε<σω των ορίων 3 7 4 Μ ,  Κ95/  
375'Μ πιπΊίσμς  ̂ νι Γ μνι άσω πίσίΐυ των 374Τ» 
kW  375Τ . ’Εάν Ss εφεξής λ'ήφ$% Μ  =  T<r&-sB>
Key Τ  =  TtyV-σΔ, παραπλ-ήσίω πίνω τΐιν ερώνχν 
aroituwoion είτις επ) ττ,ς αναλογίας Tt axpifits 
ετ) όιχτίίωσις,  ττβ&ω ff<ra t Jjs· προτέςας ελωσσων 
ίνΜαλυφ&νιαετχι. . Κομ ταύτνις ετι ελαοσων, t« v  
λνιφ&ρ Μ  ^ Toil's Β» Τ  =  Δ . Κα/ tVftJS· 
εφεξής. Γίνονται γάξ τ5 · %pxt τχυτ% πρόσω %ω- 
Ϋ^ντβ ί τ «  Μ  Τ ,  βτω  τέως βςαχεα , &V 
Λττ οφεως γ ive&otf. Κ« / των οφθαλμών αξχ μη$ε- 
μίαν καταφοράν εξχπάτίσο επ) της αναλογίας 
χαμοίων επιφεξ&ν εξεςομ άλνι&<&8σαν etvotj τΐιύ
Πξοααμζίΐω, κατά γ$ν τΐώ οα&νισιν. Τ άκαυτα  
γάς η των, σαο$εσα των Μ  xjfj Τ  μοςίων, ovyvet·
<; \ . __ , ' /ι<αωι>
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μΐνων ποσοτήτων ι̂αφοςά * y Λο/ovmw ύ\πό των A 
H&j Γ, ε?)ν άνεπάί&ητος. Κ«/ «σ)ν άςα πςός οφιν 
δικάζζσαν ctj Α Γ ποσότητες σιωΒέση των μοςίων 
Μ K&f Τ παςηγμο/oij. 'Η σ£ διάνοια τΐώ tv Tjf
αναλογία εζαπάτΐω άνακαλυφ ί̂ν-oof μη 8iwcc&ocf 
πςοοςωσα, β  υποσονΖν αν ό των cv Β ηομ Δ μοζίων 
άςι&μος πλη§ιω&άη  ̂ η, όποσονΰν άν αυτά άπο* 
βςαχιω$άη, πες) της w ry άναλογίοο απόλυτα 
αληΒάας νφοξα&αι τό συωολον a όιωησεται * οτι 
των μοςίων Μ Κ$μ Τ  ι̂Κυεκως άπομ&αμόνων, α/ Λα- 
φοςχι, αιςτισιν «/ <·£ αυτών σιωσετοι ποσότητες 
ϋιαφεςασι των Α Hi# Γ , τοσατω μάϊλον άποβςαχυ· 
Vovroij, ωί* τεωί υποκαταφέςε&αι « ί  το, hW παν- 
tcj· μεγΐΒ'ας ·, ο αν ΛΦ«ίί, ϊλατ7ον&9α/* έ Λ} γ;ιο 
/« ί ’8 , τ /tu jucv Α & των Μο /̂ων Μ , τΖα’ Λ Τ 
Των Τ σίίυθ^τον νομίζαν χ^εων-

§. ι 5ο. 'Επα$η τοίνιιυ των ον άναλογίοο ποσών 
A, Β κομ Γ, Δ, το μον πςωτον A it  re δόίτεςα 
Β, x&f τάταγε πηλίκων τινων μοςίων t τον αυτόν 
πάντη συγκειτομ τςόπον, ον ηομ τό τςίτον Γ εκ τ& 
τετάςτΰ Δ, ηομ των αυτα πηλίκων («  /«όνον τα' 
πηλίκα ταυτα επι Β Ηομ Δ ϊσά(ΐΒμα y ) μεςων * 
επόμζιον ίς) τα Β α’ντ' μονάχος Tf&cvrcc, τον εκ 
της τηλίκης μονάόος άςιΒμόν Α, τόν αυτόν εσε&οη 
Τω ας&μω  ̂ τω εκ της μοναχός Δ , τό Γ cyucuvov- 
τι. ($. ?.)· TeroSe, είτε αληθώς t Λα των ϊόίων 
άς&μων uj ποσότητες A χομ Γ παςίςαντα/, etre 
ftj ως ίίγγtfa μόνον- Ούτως επ) τ8 πςό μικ?8 ληφ~ 
Βζντος παραδείγματος ■> Ιυυ εκφέρ&ν 8εοι τό μον Α 
ϋια μοναόος της κατά το Β, το όε Γ Λα Της χατα 
τό Δ, γίνεται Α = 3» K£tf Γ = 3> παχυλως $ίπως* 
’Ακςιβέτεςον όε Α = 3> 7 Γ = 3» 7· ’’Er* $  

μα^δν ακςιβως, Α ε 3» 74» Κ$ί Γ *= 3» 74. 
Κ«/« των Β Δ ττοσοτίίΤων πεςοατεςω houqeSet* 
<rwv, yovotro Α =  3» 74^8» ανάγκη παραπλήσιο* 
βνο« pc, Γ ϊ= 3» 74®8· Κα; βτωί ααπύτε.Or · ^ >

§· »}«·
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§. 1J I. Ύω$ε αν τω καΒόλϋ τεκμγςίω y των 
A, Β, Γ, Δ , ποσοτήτων αναλογία διανιγνωσκοι- 
το. Έαν άς&μϊί ολοχεςΖδ m πςο: το όον.ΰν ληφ·
Scvtov, it j Των μοζΐων παςαχ§ενΤων =  Μ ,  y&j

A  ts Τ , «τα &q&%Tis άςιΒμοο όλοχεςης ί'τε· 
m

ξος ο η, i l l ·  Των μεςων εκ&νων ποσαπλάσια* 
Μέντων γενοιτο A a η Μ , H&j Γ a ηΤ* y A a - -̂5?mΠ Δ α *1 >_» 1 Λ* >' ·»
^  = ”in ^pw UK̂ ts* V ***e7rt T u^ 1' 
βεςεςον, οαα αν μείζων ο m λαμβάνοιτο * «τα JV- 
λαΑ), as· («μ# «»<ν «/ Ισότητα Ά  πάντα άκςι* 
βάί) τΐω μεν A cvres1 rav οςίων, πΐσίΐ&ν η Μ, Κθ/ 
HM +  Μ (ών?τ*£ ενί Κ£/ /wova μοςίω τω Μ rj ίόΟ- 
Τ^α υπ*£ί%« τ/ώ πςωτΙω.Χ ΎΙεν is Γ μάζονα 
μεν etvctf τys η Τ , «λαοτονα as rJfs· η Τ  4* Τ* κατα 

τ/u) mwav a/ fooryres hhytpSetaotf,A = iw r = —m m
reSs· πάντα άκςιβεσιν ισουΐάαμοι άσΐ. AtwuTfy
γάς ό άςι&μοο m , «V τοσόν̂ ε πλή^α: foxv£y&y~
vctf, ωςε tus ύπεςόχάϊ, ais y μεν Λ ποσότηε ύπεζ

. \ πΒ· * α* +* * * . \ ηΔ > % « /τΐω ---- ? η os Γ υπες τΐω —  βιτιΐ'ι U7fucrtism m
ioTys ποσότατοο Ιλάκεας y.ctfyku&oq. Κάντεΰ&εν
«Μ* A = *---- - x& Γ a -----  j;, οπές ets ταυτοm m
φις* , A a nM, n# Γ a nT.

§. 152. Tirois εξαγόμενοι τΐώ αναλογίαν των 
ποσοτήτων A, Β Γ, Δ τοιω$ε τεκμαςίω υπο* 
σιωάψομεν * λαιφ&ήσετοη μεν άςι&μοο csrtoSv όλο* 
Χεςη: j m ,  yp{ ycvytoVrctf ( ταν οςων Β KSH Δ

F οι»
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<J\cc Τ8$ε τ£ άξΐ§μ8 όιοαξε^οότων') μόςιχ, τό

Μ  — —  το ίε Τ ί= —  * βτ# παραθέσει τ5 μο·
m m

ale Μ πςος Tko ποσότητα Α, υποσι·.υαφ§ησετομ 
c Π αριθμός των μορίων Μ , των εμπεριεχομονων 
<r# ποσοτητι A , yrco d*;7Ti#crcv, ofis μη etvaj Tko A 
ελασσόνα της nM , ελ«ατον« etvaj της n M + M ,  
Εΐτ’«υ9·ίί παξχ&εσα της Γ ποσότητος πξός τό μά
ξι ον Τ, ό των μεξων Τ άξι&μός, των εμπεριεχόμε
νων τη ποσότητι Γ ζητη̂ ησεται πχξαπλησίως, 8- 
τω£ ω~ε όηλαόη (TeScv τόνόε τον άξΐ&μόν είναι h )  
rh’j Γ ποσότητα, μη^ ελασσόνα &νομ της h T , xj*f 
ελασσόνα μοντοι της h T  +  T· Έάν 8ν άποοεί̂ ει 
εχη βεβαιω ΐ̂Ζομ  ̂ ως esuf U c h ,  όςτις ποτ αν 
άςβμός ληφ&άη άντ) Τ8 ΙΉ, α} ποσότητες A , Β 
ηομ Γ, Δ άν άλογον εσονταμ Τύτων γάς 8Τως
εχόντων, t^dj μον Α £= ηΡ>,

m
>/ezotj Si r = — 

m
To*

σάτω ccet άν,ξίβεζεξον, οσωπερ άν ό άξ&μός m μά- 
ζων παραλαμβάνοιτο. Το σ? τεκμηζίον τζτο της 
αναλογίας, v&j ατως άν πςοτεΒάη. Των ποσοτή
των Β Key Δ, « ί μεςη !Ίσα όιά Τΰ αι>τ£ άξιΒμζ m 
διηςημονων, εάν ό μεγιςοί άζυμος των της ποσότη- 
τος Β, Των εμπεξιεχομονων τη Α , ό αυτός άά υ· 
πάξχη τω μεγίςω χξΐΒμω των* μορίων των της πο
σότητας Δ , των ψπεριεχομονων τη Γ, οποσοσ&ν άν 
Η&1 7τςοσληφΒάη ο των μορίων αριΒμός m , Of ποσό
τητες Α» Β, η#) Γ, Δ ανάλογοι εσοντοtf.

,· §*153. Τ *  ό' οί/λχ φαν εξόν, ως ον εκχΤη ανα
λογία, τό μζν πρώτον των ποσών Α» όμογονες eivotf 
ίεον τω $<&τεζω Β, τό όε τρίτον Γ τω ■ τετάρτω Δ»
α ** ' / * * » » * * .  if f *’ \γχ$ μεςοετι των cv τα; Α* ίσον moy μες& rtvt 
των cv τω Β· Κ euTi των ον τω Γ ,  τιν) των ον τά>Δ· 
Αιό ό'η χj τά ποσά όμογονη <άρητοθ(. Τάγεμίω πρω- 
τα Λίο , <W< τόϊς υτεξον όμογονη τύγχαναν έκ ε̂ ιν
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Ιπάναγκες, κοάτοιόμογονη άνομ ό'υνάμονχ. Έπά 
v&j το β τω Γ Ίσον etvttf oiwetrctj·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α
$. τ 54- τ ί  πολλαπλασιασμέ, ως ο ποΑα- 

πλασιαςής προς τΐω μονάδα, t r a s  ο παραγόμζνος 
αριθμός προς τον ποΑαπλασιχ<Βαντχ. ’Ε'?;; όε της  
ύιοαρεσεως, η μονάς προς τον Situqhlw, cos το πη- 
λικον προς τον άριΒμον τον όιαιρεΒάτα (§ .4 4 · 45·)* 
Κομ το πηλΐκον όε προς τ ΐά  μονάόα, ως ο όιαιρετίος 
προς τον διαιρετίιν (§■  6ο.). ’Εν ydet η$μ γ α ς ,  ό 
κατά τίνυ αναλογίαν $<&τ?ρ<£>ων, μετά των cv αν- 
τω πηλίκων μορίων, ον τω πρωτόγονη ορω τον αυ- 
τον εμπεριεγ^ετομ τρόπον, ως ό τεταρταίων act] τ ά  
cv αυτω ομώνυμα ( toIs ον τω $<£τερ<άόονη) μίρη, 
περιέχετομ ον τω τριτωΊ Κομ άνάπαλιν ποσότητες 
τίτίαρες, Α, β, Γ, Δ , ων η ό&τερα Β cv τη π  ρω- 
τη  Δ τοσάκις ενετιν, οσάκις η τέταρτη Δ, cv τη  
τρίτη Γ , ανάλογοι «σ/ν.

ΟΡΙΣΜΟΣ*
§. 155* '&άν η ποσά Α, Β, Γ, Δ άνάλογον, 

Οομ τύτων Β =  Γ, η αναλογία ffU/JSffl ζ άρησετομ * 
*Αως δωρίΓμα/ν.

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ *
§. ι $6· ‘Ο όε τρόπος ό ωρισμο/os κα&ον γίνβ· 

τομ μον εκ τδ Β τό Α, γΐνετομ <5ε εκ τδ Δ τό Γ, 
9Μ)§έσε* τδ Β, η τδ Δ, κμ] των ον αύτο7ς πηλίκων 
μορίων, λεγετομ ο λδγΟζ τδ Α προς τό Β, η τδ 
Γ προς τό Δ.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ *
§. 157* Ό όίτοι λόγοε τδ Α προς τό Β ιΰΟζ 

*ινομ άρησετομ, τω τδ Γ προς τό Δ, εάν των Υπο
μονών Β a<fif Α κατά τές αυτές άξι&μές άς μίρη

V 2 ***
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tcec διΜξεΒοντων, cia των τδ Β, το Α ίσάξώμα πε- 
ξΐεχΐ μεςη, Os των τ8 Δ το Γ, δποσοσζν άν 
άη ο των μοξίων αςιΒμο: <μ τοΊ: Β κμ} Δ. Κα/ 
οννελόντι, εάν τ« Α , Β, Γ, Δ ανάλογο ψ 'Εάν 
δε των, άπεξ ϊπετομ» ποσών Β κομ Δ, δτω 
μονών, το μον Α πλάονα πεςάχη μεξΠ των εκ τ8Β,λ 
το δε Γ των εκ τ2 Δ ελασσόνα -> μάζων μεν άξδ* 
σετομ ο τδ Α πςδο το Β λόγιε ■> ΙλΛ05ων δε ο τδ Γ 
πξόε το Δ.

ΣΧΟΛΙΟΝ*
§. 158* Ουία) ετεξον ες'ν δ αναλογία, η δυοΤν 

λόγων δ ισοτν\ζ, J r/ί* κ# όμΟίΟΤήζ καλ&&ομ φι· 
λ α » Kg) TXVTOTty * τδ τοίνυν λίγα τδ Α ττ̂ eV Β, 
8τω kocB'Υΐμάε άω&ότοε διασημοάνε&ομ Α : Β, δ 
άναλογίoc σημαωΒησετομ ωδεπωε Α : Β = Γ ♦* Δ. 
Είσ) δί οι μδν A H&i Γ» οι των λόγων δςοι el Vjyg|US* 
μα/ΟΙ* οΐ δε Β Hsd Α , οί ϊπομα/ΟΙ- Έν φωναις 
δε δ αναλογία Α : Β = Γ t Δ , Ζτωε αω&ον άπαγ· 
γε/λε&οη, οτι τδ Α εχα πςδε τδ Β , ωσπες εχα τδ 
Γ πξδε τδ Δ* η»βξαχυλογαν οάξκμονοκ, Α πςδ: 
Β, ως Γ πςδς Δ. t

§. 159* Φανεςδν δε εκ των άξημυνων, μόνον τδ 
μεγε&οσ επι των λόγων τε, η#} των εζ αυτών άνω· 
λογιών επ&εωξα<&ομ. Διό κομ οτε τά Ίσα άδηλων 
άντικο&ίςατομ* οι λόγοι, δ δ τ8των Ισότην, ητισ 
ες)ν δ αναλογία, τςοπίω &χ νφίςατα/.

ΠΟΡΙΣΜΑ Α. ,
§. 16ο. 'Επαδδ ποσωντινων ομογενών πςοσληφ· 

&ώτων A  KsH Β , το πξωτον Α  εκ μεςων πηλίκων 
των ον τω Β δ&τίρω σνγκα&ομ δυνατοί·, ήτοι επ' <*·

y . V t V  4 »η  % c '  » Α  \ α» * **Κξίβεε, η ωί εγγιςα. Εαν ο αξίνμοε των cv τω Β 
πηλίκων μοξίων, as άχςι τ8δε, § m , δ δδ ΤΰΤων 
άξΐΒμοϊ δ επ\ τ δ  Α , σημαω&η Ώ, γονησετομ A  εκ
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τδ Β, παραπλήσιας κα&άπεξ δη *#) η yherctf be 
τα m . Ketj" effy άςα τάτων κ&μάων A  : Β =  η : m  * 
ως ίίχαν άπαντα λόγον A : Β , δι ολοχε̂ ων άς&· 
μων η : m εκτί&ε&αι, των w τω αυτω λογω καΒι· 
<i»pitvw% tiro* Ιττ ακς*Ιύϊϊ9 tj ως εγγιςχ της 
απάτη?, « W  εγχωξοίη, τοσχτω ελάοπονοσ χοής, 
Ισω μάζων ό άς&μος m  πξοσλαμβάνετοη.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β*
§. ΐ 6 ΐ .  Των Α  ηομ Β πξος τας άξ&μχς εκάνας 

αναλογώ: εχόντων Α : Β = η : m, g$Of (τδ Ν rre- 
ξόντινα άςι&μόν ύποσημοάνοντος) Α β  ηΝ ,

Β =  m N . *fo£cm; η&) A  a : . Έπαδη δε
Β m N

το δάότσξον των πλασμάτων επαναχ&ον γίνετομ
— f *<?#/ κ# —  s  — · Hr* row αζ&μων am·
in  B m
λογία A : Β = n  : m , aei κλάσματα απόδωσα Ίσα
άΤληλοις τάδε —  = — .

Β m

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ·

Α
Β

§. ι 62. ’Ανάπχλιν δε, εάν τα κλάσματα
« Π }/ »« V 9 V * ** *H&f — ίσα α/ληλοις %, ιπαοη οι τα πςωτα οξοι,

άά πςοκυσίίασι των τα δ&τεξα οςων διά τα αυτα 
αξί&μα, ήτοι ολοχεξχς, η κλασματικά πο&απλα- 
σιάζομάων (§. ιο6.), εάν ό άςι&μος arcs η Ν* 
«<»#/ Α =  η Ν ,  Κ& Β =  fnN. ''Ev&cmit επαδη 
η Ν : m N  =  η : m ,  ετομ n s H  A : Β =  η  : m. Keif 
δυο άξα όπο/αδηηνα κλάσματα,. αΤληλοις Ίσα, 
αναλογίαν δωσασι, των ας&μίιτων πξος τάε ίδιας 
αυτών παςονοματάς άναφεξομάων.

F 3 ΠΟΡΙΣΜΑ
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Δ·
$· 163· Εαν οί άξ&μοι Π m λ  ελάχιςοι 

ωσι, ταν oV άν ο των άξιΒμων λ eyes* A  : Β εκφε· 
ξατο, Ιίτω λ}Α«λ} ως &voq A  : Β -  η : m , saevTOf

λ) ελάχιςα Xy των els αν παξκϊοΰη το κλάσμα

Κα/ άνάτταλιν, εάν ωσιν ελάχιςοι των οΤς αν το

κλάσμα —- σταξαςοάχ  ̂ εσοντχ] ελάχ ιΐο ι χομ των, 
Β

ωγπε(> ο Acyes* τ&> Α  : Β 1<?;ν ο αυτός. Κα/ τΐυνιν.αν- 
τα  άζα ο άς&μοί Ν , os' 7ro/Aa7rAa^«o}«s· μαν λα 
η τταςάγα τον Α , ποΑαπλχσιχ<&άς όε λα m πα- 
£«y« rev Β, όλοχεξης !<?;. (§. ιογ.)· Καί λ»ο7ν 
άξ&μων όοΟοντων Α ^  Β, <£(*$/·,eovroq ci τίτων 
ελάχιςοι, «ν ο Acyes· Α  : Β , ίκατέςΒ λα  τβ  xcivk 
μεγίςα ΰιαίξέτϋ των tv αυτώ'ς îtuoe^tvtos·

Π Ο ΡΙΣΜ Α . Ε·
§. τ^4 · Έν γον« λ? άμφοίν των'όςων τβ  λόγΒ 

A : Β λ α  τβ  αυτδ, fjro/ κλασματωόας^ η όλοχε· 
ξΒί η ποΑαπλασια&άτος, τςοττίνυ. ο Acyes δλ-

μιαν υποςησετχι ολως. 'Euv γάξ y A  = —  . Β,✓
*Va/ η Α  = —  . ΠΒ. Γίνεται λ  —  . ηΒ  εκ τδ

m m

η Β , rev aurev τοόστον ον χομ —  . Β, ylvsluf εκ τβ
πί

Β. ’’Α^α ηΑ*: η Β - Α : Β .  'Επ&ο-η λ  το λα  τβ 
κλάσματος λ?λ«ν, δλν ε<?ιν *} αυτόχςχμα στοΑχ- 
πλασιάζειν λ ’ άνηςξόφΒ τα κλάσματος (§· 9 7 ·)* 
άτίχς λ  άξ&μος κλάσματος άΐκΐω εχε* λαμβάνε- 
<&c£f (§· 84·)* λ αύτο τβτο άλχ§&ση τό άςχμάον, 
χομ των Α  Η9̂  Β λα  τβ  αΰτδ η λοα^-^ταν. 
'Αμελetroi ο λόγος Α  : Β , δλν μχΑον δλ  πχξάτΰ- 
το Τξα πχσετομ.

ΠΟΡΙΣΜΑ.
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  ■*?'·
§. 165. ’Εττ&τε εφ'οιασχν αναλογίας A : Β ~

Γ :Δ , είπες A = —  Β, IV< K&{ Γ  = ~  Δ* Τ£- 
m m

rhiv, £π& οι των λόγων Υ,γύμwot οςοι πζοκνπτΰσι 
Των ϊ-πομονων Β Δ, οι» τα οίντχ Η,ξίνμχ

πο)λαπλασιαζομ(.νων ' εσοντομ Aj H5V £φ) ο'ασχν 
αναλογίας, ης απαντες οί οξοι ομογενείς, ο; των 
λόγων ηγιίμονοι οςοι, ω? ο; επομα'οι. Κα/ τωνγε 
οςων της αναλογίας A : Β = Γ  : Δ εν«/&οο£ ληφ$ζό- 
των 9 αναλογία άλη&ης άνακυφα A  : Γ  ε= Β : Δ* 
Εάν μςντΰΐ ετεςογονείς ωσιν ci οςοι των λόγων A : Β 
χοφ Γ  : Δ των ούΑηλοις Ίσων, β λαγοί A : Γ , ττφ* 
vcrfiluaf 8 $υχ;ν\σεται, # A ο Β : Δ.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§. ι66. ’E«V$ R :A  = A: Β 

Μ :Ν  = Β :Γ  
Π  : Φ = Γ  : Δ
Ρ : Σ s  Δ : Ε, φ «των εφεξής'

Τ&τεζιν £dv τό ον τω λόγω A : Β επόμζνον ηγχμε- 
νον # co τω εφεξής Β : Γ, κ#/ ro ον ωυτω τ«τω επο· 
pa/ον ν\γ8μονόν ον τω Γ : Δ, κ9Μ &τω Α« παντός· 
Εκφεξηται όε των τοιων̂ ε 'εν.αςος λόγων, KSH Α*άλ
λων οςων * οΐον ό μσν A : Β Α« Κ : Λ, ό δε Β : Γ 
Α« Μ : Ν, 8τως οί λοιποί Εϊςησετομ A), τον 
ftfV A : Γ λόγον ffVyxGi&oOf ίκ των λόγων A : Β 
Χομ Β : Γ, η εκ των Ίσων Κ : Λ  χομ Μ : Ν * τον ί$ 
A : Α εκ των A : Β, κομ Β : Γ » v&j Γ : Δ* η εκ των 
Ίσων Κ : Λ, χομ Μ : Ν, χομ Π : Φ·' Τον A? A : Ε» 
έκτων Α :Β , Β : Γ, Γ:Δ,^ Δ : Ε* % έκτων Κ :Λ , 
Μ : Ν, Π : Φ , Ρ : Σ * χομ «τω<τ εφεξής. . ·

F 4 ΟΡΙΣ»
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Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ *
§. 167. *Ε#ν οΐ λόγοι A : Β, Β : Γ , Γ : Δ,

Δ : Ε* «7ταντεε α?λνιλ<οις hoi τυγχάνωσιν, ό λό· 
yes A : Γ, ό εκ των δυο7ν A : Β, κ# Β ; Γ συγκ«- 
μα/οί, πξόςγε τάτωντόν ετεξον A : Β, >) Β : Γ, η 
π?όε τον Κ : Λ , ΐ) τον Μ ί Ν* ταε heivois haς, 
λόγΟζ ($17Γλ&σίύΜ κλγιΒίσετ«{, Ό δε συγκείμενε 
εκ των Τξίων A : Β, κομ Β : Γ , κομ Γ : Δ λο- 
yos ο A : Δ, πξίεye τον ενα τάτων A : Β, ϋι 
όντιναν οίυτω εξιααμενον οί/λον, λ θ } Ό ζ  Τ$ΐ7Γλ&· 
c m .  Κetf ΤΒΤζΛ7ΓλΛσ((ύ\Ι δε ό εκ τετίάςων * *&) ■
ατωε εφεξής, ΪΙςόε δΐγε εκατόν των δε των εόςημό· 
νων λόγων, ό λόγος A : Β, η όςτισαν αυτω hos, 
άξόσετομ λόγος άπλίίζ. Κ«/ ύ7Γ0($17Γλ&σίω)Ι μεν, 
πςόεγε τον αύτα διπλασιονα·, νΤΓΟΤ̂ ίΤΓλΛΟΊων δδ 
στξός τόν Τξίπλασιονα * Κ£/ εφεξής ωσαύτως.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
$· if>%. Αόγοΰ άπας, εξ όποσωναν τόν άζιΒ- 

μόν όΐΐλων, συγχά&ομ δνωατομ άπείςοιε τοΊς τςό- 
ποιε. γάξ λόγος A : Δ εκ τςιων συγν.ξοτη·
τεοε' ληφΒνιτωσαν δϊ οςοι Β κμ} Γ, $πεξ ετνχε·
Κ aj εςω δη ό λόγος A : Β hos τω λόγω Κ : Λ * εςω 
δ'ε ό Β : Γ = Μ : Ν. κομ ό Γ : Δ = Π ^Φ, 
σνγκάσετομ δηπα β A : Δ, εξ απάντων των A : Β,
Β : Γ, Γ : Δ , $ έκτων Κ : Λ ,  Μ : Ν, Π : Φ. 
Ώα,ξωπλησΙως «ν λόγος εκαςοε, εκ λόγων ίσων 
συγκ£<&ομ διωαrow όποσωναν τόν άξί&μόν. Κ*/ δυ·
νατού uqoc τον αυτόν λογον, νιω μου οοπλαν, vuu οβ 
σκά&τον αποκαλώ, διπλασίονα. τςιπλασίονα, η 
όπωσαν ά&ωε ποΑαπλωσιονα ̂  %πες άντιε αυτόν 
εκπξοϊόντα νοήσειcv·

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ *
§.16 9 . *ο Acyoi ο διπλάσιων ύπζξΤζξΟζ ta

άπλα eivof είςκσβτομ * τοσ#τα <ίβ μά/λον τα πςοε
. αυτόν
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αυτόν ΰποδιπλασίονος, »ί ετι τδ ύποτξίπλασ loves, 
‘Ω,σαύτως δε hW « τριπλασίων, ύπεςτεςος τδ δι· 
πλασίονος' ττο̂ ώΙ μαΑον τδ απλδ, ημ} ετι τδ 
«r̂ cV αυτόν ΰποδιπλασίονος * κ$Υ &τω καν τοΊς λοι- 
ποΊς. ΊΕναντίον δε ο άπλΐίς ν7Γθδ£ζζξ̂ 0ζ etvotj <*/> 
&ησετα( τδ διπλασίονος, ημ} ο διπλάσιων τδ Τζ><- 
πλασίονος, κ# ο& τδ τεΤξαπλασίονος * * ηομ ίζψ  
ομο'ωί, yO$iV κ«/ τίποτε νοητεον «να/ το 7 8  λΟ- 
γβϋψωμΛ, συν/ίεΤν £α<ίιον·

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
§. 170. Το τδ Acy# υ·ψαμ« μεγεΒος ύπο πολ

λών ονομάζεται * κ*τα' σημασίαν γεμίω as λίαν 
διαφίςασαν, της χαΒ’ ην λίγος λίγα μάζων, >} 
eAaWav «να/ λίγετομ ($· 157θ· Ουτα ya£ ό Λ- 
ττλδί* Acyos* μανξω τδ διπλασίονος διονίάοχε, hW 
ό τξίπλΰ: τδ τςιπλασίονος> ο,τε ΰποΛττλδι· τδ tĵ rc- 
διπλασίονοε * Κ£/ δτπ ταίν ομοιωνύμων ωσαύτως.
Διπλϊίε yaf λεγετομ, cν α τό ηγύμενον, τοσδ* 
τον, οσον & ' το επίμονον' oTov a : ι ,  6:3, ι ο : 5 * 
Κ0/ τςιπλζς ον ω tp's ' οΤον 3 : 1 > 6 : 2 ,  15 ·* 5» 
ΤτΓ0()/7Γλίίί· Οί, cv ω το ηγαμονον τα επομονϋ ημι- 
σ*«α fV v <wi cv ToTfJg 1 : 2, 3 : 6, 5 : 1 0 ·  
Kamu&cv kW too τοιατωδη u)ka των ονομάτων <£- 
ζιωετα, ά τον λόγον πάντη διοξίζα, >y*/ άπάξχς 
όιαχοφjy« τδο o^w, A* αν αν αυτοί* παςίτωτο. Δι
πλάσιων δε λίγος ίδάς καλάτομ, « μδ χεσα τ$ 
πςος ετεςοντινα, τον ως αττλδν επ&εωςνμονον, 
Τχτα δε μεταβαλοντος, ο το πξίν διπλάσιων, τά
χα  άν τςιπλασίων γάοιτο ♦ j? ύποδιπλασίων' δι
πλάσιων δε πάντως μετά τΐω Τ8τ& τξοπΐά<, δκ αν 
μεινοι, Πςος &ν διαφυγίω της πες) τούτα σνγχύ- 
σεωε, μάΑον αν συωτελεσ&ε τάς πλάφν εχκσαε 
tIuj διαφοξάν cvvolas, διαφεξϋσι ημ} το7ς ονίμασι 
διασημαιν&ν, τό μ̂ ν, τδ Aoye μέγξ&Οζ άσοκο-

F  ̂ . λδ’-τ-χί.·.
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?\&VTCtS ι το (§ .» 57· )  k  t&h, το όϊ 'ύψωμα, # 
γ.ατ οΙ?λΙω> KM uftdw molds ίκ$οχΙνυ τω αυτό» 
ονόμοοτι Kitc$t¥ovetf.

ΘΕΩΡΗΜΑ.
§. 171· Εαν A : Β = Γ : Δ

”£<?«/ H5V Β : Α ~ Δ : Γ
A +  Β : Λ = Γ +  Δ : Γ

,. Α + Β  : Β β  Γ + Δ  : Δ 
A : A + Β  = Γ : Γ +  Δ
Β : A +  Β = Δ : Γ +  Δ
Α - Β : Α ; = Γ - Δ : Γ  
Α - Β : Β = Γ - Δ : Δ  
A : A -  Β = Γ : Γ -  Δ
Β : Α - Β  = Δ : Γ -  Δ

Λ +  Β : Α - Β  =  Γ +  Δ : Γ -  Δ
Α - Β : A +  Β = Γ -  Δ : Γ + Δ

- , Δ Ε ΙΞ ΙΣ · ‘
Σχ. 4. ’Εocv γας Ιπ) τ %s λνφΒάσηϊ αναλογίας A  : B b

Γ : Δ , τα  cv To'is Kcyois επόμενα Β n&j Δ » els με· 
ξΥΙ Ίσα6 oicuf'sQy, ϊσαξ$&μο»ς εκάτεςον m , ίζίςομ ccet

το Α  εκ Τ8  αυτ3  οίξ&μΗ Π των ·—- μεξων, συγκεί

μενον vcetv * Ι£ 8  <5>j άξ&μν των μεξων ~  συγκα-

< r m w iτο Γ  (δ. 15Ο *  rara  &  κ&μονα, αυτό· 
dev σηλον, έφ* οϊασ$ν των αναλογίων, των
|£ εκείνης άρημζνων επιφεοε&αι, ο μα) ττοωτοϊ των*f _ f /V#* <* < * # < ti\οξ(Μ Toaccoe μϊςη ττες*?ζ& y οσού ο Τξΐτο$ ο os d<50- 
Tf^cf, όποσα <j τεταξτος. Κα/ ra /wcv πξωτΒ των
cv
το
l rjf αναλογία οξων too μίξη, roTi ct/ νω 3<&τίξω 
•ο μ£γε&ος ε^ισω^ήτετομ' τα όε ra ΤξΙτ8 τo7s cv 

τω τετάςτω· Τ οιγαξζν jcj πασομ cm T edetcctf civet- 
Aeyiey αληθείς ϊσοντομ ($. 147.).

ΠΟΡΙΣΜΑ.
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ΠΟΡΙΣΜ Α-
§. 172. 'ζΐσαυτω,' Α/%ΰν'σ£Τ«/, ως totv γμ

A : Β = Γ  : Δ 
Κ#/ Ε : Β  a Ζ : Δ  

*Etctj ν&) Λ  + Ε :  Β = Γ + Ζ : Δ  
W  A -  Ε : Γ> ~ Γ - Ζ : Δ

Vwv yof? πονοτητων Β Ηρμ Δ , Ιταςί&μως ν,ατα το 
ίΐι «V μορ<λ ί«β αϊληλοις κα& έκΰτερον ΙόΊα $ηιρ*\- 
ftc w v , e£ ων « ν  01 cv τ cis λογοις ηγΰμα·οι οξοι συγ· »

yJctvTo, tatv κ, Τ  ~ . Κ«/ A  -  Π Μ ,
m J m

η#/ Ε -  t iM ,  hey κ&  Γ  = η Τ , Ζ = h Τ  
( $. 15 1·)· "EmScvtoi x&f A + Ε = η Μ  + h M  = 
( n - f h ) M .  Κ « / Γ +  Z = n T  +  h T : = ( n + h ) T .
Κα/ avyxesGBTOtf άςα A  -{* E , uc τ£ α υ τ ί οίς&μν 
i i  + h των μοξίων M , ejj 8  οίΡΐ$μ& των μοςίων 
Τ ,  avyv.&rcif Heft Γ -r Ζ. Τον ό αυτόν αν υττοσυ- 
χαφί)άη τζόηον, Λ -  Ε ί» τ£ α υ τ ί άξΐΒμπ 
Π - h των μοζΐων Μ <πιγκ«α}«/, t£ ic των Τ μο· 
ξϊων κξΐΒ’μ.χ, Κ$ί Γ -  Ζ (xW^fccv.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 17?· Έαν οί Ao'yoi A : Β ^  Γ : Δ ίσοι 

βΰλ.ιίλθ(£ ωσιν * οίτε· τ« π§ωτ& ο?οι, όμογzveig 
τοΤς- cv τω 'όώτέρω · λ'/ιφ&ωϊτι <$c τοί̂ ε κ^α- 

&j &&φοζ>ΰή των n'ysf.ta'wv, >$4 
ετομα/W xgj ό λόγος Λ + Γ : Β -Ε Δ, 
ί) A -  Γ : Β -  Δ, «το$ οττοτερωβν των 5Γ£θτε·
?ων A : Β, >) Γ : Δ.

Δ Ε ΙΗ ΙΣ -
Των *οςων της αναλογίας A  : Β “  Γ  ι Δ χτω Σχ. 4* 

$ΐΜξξ§ΐντ.ων, cif cv τ# αηΰ^ά^α Τ8  7τςοτ&$8̂ ϊΐω · ν& 5· 
ξηματος, ι-’ττα^ηπΐζ cv τω A , Tccctfis $ve$t jKQ:at

cna
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οσα καν τω Γ, πρόί&εε εκαςον μέξοε τχ ποσχ Α, 
τω μέρα τχ 7ίοσχ Γ τω προς εκείνο άνηςιχχντ/*

1 '  > ^  ̂ / 4 Ν /Λ ' *-» &KSH μ  των #τω avSccvrων μεςων σινυ&ες το Ε* οπές 
esetf = A +  Γ, κομ τοσάόε μέργ\ ίσα συχιέΡα, οσα 
f%« ro A , i? το Γ rev αυτόν d<? τςοπον x&j εκα· 
ςχ των ον τω ποσω B μερών εκατόν των cv τω A 
πξοσεπίτενα/τοί σνΤντετotf το Ζ, βττ̂ > ίσο «<?«/ 
τω Β +  Δ , κρμ τοσοί$ε πεςιέ£α μέξΥ\, οσα εχα re 
Β, ϊ) το Δ· Καντ?υ$ον <$? έτιομοίω: tTOf Ε : Ζ =  
A : Β = Γ : Δ ( §. 147·) * &2» το πξωτον.

‘Τττ?(> de των (ϋκχφοςων, Κηφ^ητω η &αφοξά 
ΥΙ μεταζυ όυοΐν οποιων&ν μορίων των ον toIs οςο/ε A 
Κ5̂  Γ, των άΑηΚοις άντί^χχντων, κακ<ίέ τ#τωνί 
Των Αοκνων,· ο«7Τίζ> ίσα/re έσοντα/, >^/ τοσοά<)ΐ? 
τω άρι&μω, οσα μέρη tvaat τω Α, μ τω Γ, σ«υτ*- 
£«σω το Η, ο ταυ τον e<»«/ τω A -  Γ ταυτο de 
yrt't(θω καπ' των ο̂ ων Β, KJW Δ * t&f «"»«/ β «τω 
7ΐξοκυ7ΐ\ων οξοε Θ = Β — Δ* of τοσα<5* μέξκ *<£&% 
άϊλγιλο.ςτε, κα/ τοίί cv τω Η οςω μέςεσιν ίσα, οσα 
«%« το Β, w το Δ. ^Αρ’Ιίν ΛυΗ : ® = Α : Β  = Γ:Δ* 
ο ττε̂  Αυ θατ£ζ>ον.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α -
§. 174* Ε̂νθοντο/ cv yem, εάν cl Key of A : Β, 

Γ : Δ, E : Ζ, Η : Θ, κ£ , ct7iuvres Ίσοι ά?κί\Κο& 
ωσ< * τχτέτιν εάν #»

A : B s A : B  
Γ : Δ = A : Β
Ε : Ζ = A : Β
Η : Θ  = A : Β, *V«/

(Α + Γ + Ε + Η ):(Β + Δ + Ζ  +  Θ)= A : Β, ν y«v,
( Α - Γ  +  Ε —Η ):(Β - Δ + Ζ - Θ )  = A : Β.

θ7Χο?ο< <Γάν ωσ<ν οί άφαιρχμονοι ο̂ ο<, Κ95/ o7ro- 
σο/»ν τον αξίΰμον,  « μονον «να duo «« ew< τον αυ- 
τον^σ/ λο'γον «vjjKomf.

O F H P w
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ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 175· Των μα) Ιλαωκίνων ν^Λμματων, 

οίονμν^ν,' οί$&μ8ς ολο%ε$βς, j} κλωσμω- 
τίκ«£> των £έ μ«ζονων A , Ω, jfroi

τβτων, ί ϊτίξχζ ποσοτητ&ζ ύποσνιμαίνον-$ \ Τ Α Λ   ̂ Λ  V Α*των, εων νι μ : ν =  A : Ω, esrtf Ω =  ~ -
Κοή μΩ =  ν Α. Κοή tw  S μΩ = ν A , 
μ : ν = A : Ω.

ΔΕΙΕΙΣ·
’Εαν μ κ# > όλοχεςά: ωσιϊ φανεξόν αυτό$α>

on Ω = —— , KSfi μάλπα τη: άναλογία: ανάστα· 
μ

λιν ·γςαφάσηί ίο<$ε, Ω  : A -  ν : μ (§. 15 t.) tav 
<$? <W των μ H&f ν κλάσματα νστοσνιμοάννιται, *&}
** \ \ _  <τ % Ρ ν t , .% το μνν μ -ς-, το ο* ν ~ — , αχ?? τίνυ αναλο- 

if Κ

7<αν γςχφε<&α{ εχ&ν ωόεπω:' : —  -  A : Ω,
ν7 κ

εκατεςα των κλασμάτων ίια &κ σ:ο)λΜ7ΐλασια&ά· 
των, yiveletf — = A : Ω  (§. 164.)·

’ i/ Κ
Κ«/ τ<νν κλασμάτων Ιστ ελασσόνα ονόματα ά- 
ντ̂ μίνων σκ : β& = A : Ω. Ε«σ< de $>} οι 
άξι&μο) σκ, /3θ όλοχεξϋί* eTotf άςα $ιά τα
όαχΒίώαι φ^άσαντα, Ω  = — -  — . *ΑναφυνισεΊοα 
• σκ

<5? το κλάσμά , iuv τό —  ίιθ4ξε&% &ά tS
CT Κ X if

(§· 97·)· ’EoraA; fcfv το μον σΐξότεξον τωνόε των
κλασμάτων Μ  ν, το Μτερον μ. e<?ctf · = —

κσ μ
• - Καν*
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ΚάντευΒαν 12 — ~  Λ* ων εάν ίχάτεξον Ace μ πολ·

λαπλασιαιΒ%, εττιφΐξετα) μ SB. -  νΑ.
Ανάτίαλιν μί2 =ί νΑ· *Ε«ν y μ : ν —

A X » ε<7«/ μΧ = v A. Â̂ ce v&f μ Χ  t= μ ί ΐ , ^  
X = ί 2· Aec *57 μ : v -  A : SB.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  A-
§. 176. ΔυίΤν «<?ee Αγονταν άζιΒμων μ, ν’, χμ/ 

ποσότητοε 'ηετινοσϊίν της A, « «  ά>ξεΒησετομ rfc 
αναλογία:; μ : ν = A : Λ  © τέταρτος οί-ος SB, πολ· 
λαπλασιαζομον-ης της Α ποσότητες, Ace τ» Α-Οτε- 
£» τα>ν A>&cvrav άξ/Βμων ν, xge/ τ» σταςαγομζνα 
ν A , Aft' f̂S’a'Vcf Ace τ» ττξωτΰ μ ’ η ySv riji A zrc- 
cτοτητοε οίΜξχμώφ A«  rS πξώτΰ των άξίΒμων μ,
χ$7 τ£? cmi&cv πξοκντίΐοντος -Α cr©2Ae«7Acear/cc£©*
μεν» Aoe τ» Α&τεξ8 ·ν. Κα/ τ»το, «re ολοχες&ς 
όί ΑΑμενβι ά^ιΒμά, «τ* χλασματω$ας. Kce) 
«ιτε άζίΒμος «τη ο Λ, «re no} γραμμηΧ ητι τα$- 
To. icc) »r&> γινομανον Ώ, τέταρτος οξος τko τα- 
jjtv h i  . Audara/ A' Troec-oe αναλογία (§. 171.) 
»rc;s· dvTî (j)?<Bcci, wi tV.cescv των cv at)ry ο̂ ων 
γίνεΰόομ ry Tccfcet τίταςτον. Her) r»r» γινομνίν, 
εάν cl Ac πξωτοι της άντιςςαφείσηε αναλογίας οςα 
άξΐΒμοί ώσιν, αείποτε ό τίταςτοε κτος εκ rccv Ace· 
waJv, Ace τ» eevrS χανονοε εζώξεΒησεται*

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β·
$. Ι77· ’Εντεν&ον εάν % μ : ν e A : Β

τ τ : 0  = Β : Γ  
f  : σ β  Γ : Δ 
τ  : ν = Δ : Ζ

"£**/
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' Ê otf Β = — · A 
Μ

Γ  = Β ss

Ζ =

ν

ί*
0

σ

ί
υ
τ

Δ = 1 . Γ s

νφ 
μ π  

\<φσ

A

Δ -  --

μπ<ί
νφσυ ' Α  

μ π ξ τ

‘Ο Λ) λ eyes1 A : Ζ, συγν.&τω} εν. των A : Β, 
Β : Γ, ,Γ : Δ, Δ : Ζ * ci ΰιΰόμονοι «VI Λα των 
άζ&μων μ : ν, 57 :φ , ς> : σ, τ : υ  (§. ι66.). 
Των £ν λίγων &? Λ'&ν wuj&i&etf $ι άξ&μων εν.φεξο· 
μονών, i(ey Τ8γε οξ& τΰ cv τω σνυν̂ ετω λογω rjyis- 
μονα A $ο&οντοε, <&ςε§-ή<τετα), τβεπίμονον Ζ, Αχν 
ytvvrrctj μπ ςτ  : νφσυ = A : Ζ’ τχτίςιν εάν υπο- 
cuvci(pS%, ωί tc ύττο πάντων των νγ&μονων άζΐΒ- 
μων πωξωγομovevy πςοε το υπό πάντων των j-'tto· 
μονών 9 ΰτωε ο τίί σιω$)ίτα λίγα ηγόμζνοϊ'οςοε, 
πξοε τον ον αντω επίμονον.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ.
§. 178· 'θ Aeycr τ5 πωςωγομάα μπ % τ, 

πςοί το πωςωγόμονον νφσυ, τω ζτω σιινΒέτω λό- 
7ω A : Ζ ίσοί εςί.

■ Π Ο ΡΙΣΜ Α  Δ·
$· Ι79· Μετακινγι&&σ·ϊΐς οιω̂ ψτοτε τξίπω rrts 

τά£εω? των ποοξοιγόντων, των ον τοΤί Λ τοΊς πωξκ- 
γομά’οι: y &?«Λί τω πωξωχ&οντα μετωβολίου 8% 
νφίςωτοη ($. 98.) j μον& oe ngy μετά τ ’α μετά· 
$εσιν λόγος ό ωΰτος * τοιγωξζν πτε των ον rcis λό
γ ο ι ? ' oiwSt&ccf όεον ήγαμάων μ π ς τ 9 ΰτε Λ? 
των επομονων νφσυ, ν\ ν.ωτ ά%1ω τάξιν τωξωχήτβ 

μετακίνησή y Τξοπίά ύόεμίων τω σαν&ΐτω λο-
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γω ηξοσεμποιησα. Κ«/ ε«ν έπϊ παζα^ήγματος γί·. 
vtiretf, 7t : σ = A : b

μ : υ =. b : C
ξ : ν -  c : (1
r  : φ = cl : X

- Καν οι oQot D , c , α απο των cv τω B . ποξισμα·
η  (Ϋιαφεςοντες ωσιν, ccfacc το X τδ Z 4f<Ja) οιοΐση. 
* £ 7 ya? μ πςτ  =  πμςτ> νφσυ = συνφ» 
&«/ Hsif μπςτ : νφσυ ~ ττμςτ : συνφ. Καν* 
Teu&cv, οτι μ π ξτ  : νφσυ ~ A : 2, (§. 178·)· W  
Α) Κβί π μ ξ τ : σ υ ν φ ~ Α : Χ ,  hxj A : Z ~ A : X,
nrf x  s= z.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Ε·
§. 18o. Oudcv πλίον έκ των τοιωνδε ταςαχων 

cTcc χαλδσ<, hjm μεταθέσεων επετομ, κομ « αντί 
των αςιθμων μ , ν Η# 7Γ, φ % *&} ς> σ, ><38/ Τ, υ, 
στοσάτινα οποια^ποτε «/‘λα Κηφθ%, ων ί'καςΌν # 
Wfos· ί'καςΌν των λο/ττων, ωί ο άξιθμος kvseq άντι· 
κχθίτατομ εκείνο, nqos τον οοξίθμον η χντικοοθίςχ- 
rctf t S t o . ’Επί y « f  τοιχΰε υπόθεση , εάν α’ντί 
τδ μ αριθμεί avTty.XTusy μ ΐ ΐ , αντί τδ ν θετέον 
νίί. Kow am  μον τη π , ττΠ, am  *  τ# 
φ, 0  Π, kW δτ»ί έφε$ε. Δδλον <ie, ω«· « επί τδ 
cv τω Β'. Πο /̂τ/χατί Σχήματα,

μ : ν a A : Β 
or : φ = Β : Γ 

 ̂ : σ £= Γ : Δ 
τ : u = Δ : Ζ

Κα/ερί τδ cv τω Δ', ποςίσμχτμ
π  : σ ~  A  : b
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’Αντί Των άξ&μων μ , V, ττ, <£> , ληφΒάη 
τά ποσά μ Π, ν Π , 7τΠ , φ Π ,  kW  «rcos· έφεσης, 
at ποσότητες Β , Γ  > Δ ,  Ζ ,  Tews· b , c , d , X  
π^οκυφασιν «/ αύτομ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  V.
§. X 8 f * Δ/α ijf τ&'των, r£f λόν»? «s· «V συω·

δεησοι, επ' ελάΰσονας άνάγειν tfcfaotf, "Εςω· 
σαν λόγοι §ς awjTibcvcq Jtev,

Μ : Ν 
Π : Μ  
Φ Π 
Ρ : Σ

Κα/ Οξϋ Τ8  A, os· «ν /κ>7 οεόομονος tj, or̂ cv το 
<5οκδν ληφ&οότος, $ηλον on Hey της των οξων τά- 
Ρεως9 αί το7ς ΰο&ασι λόγοις τεταραγμάης 9 γέ-* it +
V01T « V  J

Μ : Μ = A : A
Π : Π = A : A
Φ : Ν = A : Β
Ρ : Σ = Β : Ζ

*Ε| ων ίπ ά  α/ <Wa/ π§ωτομ αναλογία/ ονταν&α 
γ.ομι$% άχξηϊχσιν, εκ των <5υο λόγων Φ : Ν 
Ρ : Σ, ό αυτός A : Ζ σιωτε&είσβτα/ λόγος, τλ> 
αωτιΒεμονω πρ)ν εκ των τετίάρων. 'EP^jpIckovtou 
ο οι λογοι χτοι, »; yyv «Αο< τ/ves· Φ : Σ, ν&/ Ρ: Ν, 
εζ ων ό αυτός λογος A : Ζ σιωτί^ετομ, των cv rcTs* 
λόγοις οξων Μ Κ9*/ Π, οί κο/vy εντβ το7ς ηγχμζνοις 
καν το7ς ίπομονοις οι αυτοί άπαντωσι, παραλ&φ- 
Μτων.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ζ ■
§. Ι 83. Τδ αξ&μχ των λόγων χς σιω τ& Ι· 

να/ τοια^ε μ&όόα ελατίονχμΰόχ 9 επά μη$ζν των cv 
τω σιω&ετω τξοπίυό υπομονή, εάν τ ις  λόγος A : Ζ

ΰ συγκει·
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συγν.άμονος vojjrotf εκ Τξίων ωντινωνχν Μ : Ν, Π : Φ, 
Ρ : Σ , ϊχτ) δδ ό κύτος λόγος A  : Ζ, κ$Η Μ  δνοϊν 
Λ : Β, Γ  : Δ aiwTlBt'&oy, των τΓξοτέςων λόγων 
επ'. r&V ίυβ ο£ν«%$:«/των Μ  ί Ν , Π  : Σ (β γζνε- 
Sctf (kujKTotj ονΒα Φ ~ P ) ‘ s εκ των δύο σιω3ΐ· 
τ oi M  : K&j JI : Σ , ϊσος hoy τω εκ των όνο
A : Β Hey Γ : Δ. 'Eccv δε παςά ταυτα % κ&) 
Ν  = Π , ό εκ των όνο Μ  : Ν Key Π : Σ σινύ&ετος, 
fc)v ό Μ  : Σ , ος Key κύτος ίσος τω εκ των δυοϊν 
A : Β K̂ y Γ : Δ σιωΒετω. Δ;ο εαν κ&! ο\ λόγοι ό- 
rot διά Β = Γ avu%Biwcy διωκ,Βωτιν έπ'ι rev μονα
δικόν A : Δ» hoy Μ  .* Σ = A : Δ. Δϊ/λον ό' οτι τό 
κύτό hoy, πηλΐκον άν κ&1 ύποτεΒάη τό των λόγων 7τληΒος των πςοκ&μζνων « ί σιωΒεσιν-

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Η·
δ. ι83· ’ Εν3οντβ< εάν δ A : Β = Γ : Δ, hta- 
οοά A : A = μΓ  : Γ, τ3 μ άζιΒμον δη- 

λΰντος, άτε όλοχεςκ, είτε KSH κλατματιαν, των 
αναλογίων ωδε διαταχΒατων,

A : Β = Γ : Δ 
μ A : A = μΤ  : Γ

φανερόν ως κoy μ A : Β = μ Γ : Δ. ’Ενα&άζ άξ» 
των τγ\ς αναλογίας οοων, τ3 πςωτα δηλαδή, Key 
Τ8 τξίτα, διά τζ αύτ3 άζΐΒμ3 μ ποΑαπλασιοο- 
&ζντων, ν διαίζεΒοίτων, ή αναλογία 3κ άνατξΪ7η· 
roy· Κοά γάξτοι μ Α τον τ3 τrow? Α  πο/λαπλα- 
σιασμόν διά τ2 μ παςίςησι, κ&) τΐώ αύτ3 τύτ*
Τν / ι\ X ·* I  « totcupzaiv ομ τ* —  ομοιωϊ.μ

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α - Θ·
$· ι 84· Ο ν τ ω  δ ε , K sy  ο τ ι  κ ά π ο τ ε ,

Β : νΒ = Δ : νΔ 
Έ«ν η ngy ' Α : Β =; Γ : Δ 
’ £<?«/ηβί A : *Β =! JT : νΑ

Key
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Kotf των τ$ς αναλογικέ υοξων τS ό̂ ατέςϋ x&f τ2 

reTctfrx, &α τS αυτ$ άζΐ&μίί ν πο&,απλασια- 
<θοντα>ν, η όιαίξεΒάτων, >? αναλογία ϋ^άτι μάλ
λον πεςιΤζαττΥΐσετο̂ . Κ <*} cv yaw άςα εάν jj 
Λ : Β -  Γ : Δ , &#/ hW /«A : νΒ = μΓ  : νΔ, 
οποίοι ποτ άν ωσιν οι άςι&μο) μ κομ ν.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  I.
$. ι S 5* ’£«ν % Α ί Β ~ Γ : Δ

ν& Ε : Β -  Γ : Ζ
τατεςιν εάν οι μ  ίσοι οξοι ωσιν οι αυτοί, των αναλο
γίων ίτω γςαφομάων, Β : A = Δ : Γ

Ε : Β a Γ : Ζ
W  των οςων Β» Γ παςαλ&φ&αίτύον, %λον ως fc#ft

Ε : A a Ζ : Δ
$ A : Ε ~ Δ : Ζ»

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  ΙΑ-
§. ι 86. 'Εάν $ejj A : Β -  Μ : Ν

Η#' Γ : Δ = Ν : Μ
Ε̂π&όη ο λόγος N : M r e  πςό αντ£ Μ : Ν ες'ν 

c ανάπαλιν, ο λόγος ό σιω&ετος ty των A : Β κ£/
Γ : Δ, λόγος eV«/ ισότητος * ό y«f αυτοί Αο 

Acya>v Μ : Μ , ^  Ν : Ν συγκοιτομ· Κ«/ #’>? 
αν έχοι λόγος α&ος πςοελ^άν  ̂ t) ό Μ : Μ, H0f 
Ν : Ν* rerfatv ι : ι.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  ΙΒ·
§· 1 8?· Κ«/ Ιάν ό λόγος ό συγκάματος εκ όυοίν ’ 

A : Β Δ : I' λόγος \σότι\τος $, £'/,efV0i)V ο TrgooTCf 
A : Β, τω ίώτίξω Δ : Γ ανάπαλιν ληφ&οντι *£<* 
wooBr/rilaf' τϋτέςιν fcctf, A : Β = Γ  : Δ

'Εάν γάξ γονητοη, A : Β = Γ : Φ
’Ejwwij άά ’fectf Δ : Γ ι  Δ : Γ

G a
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*£<?#/ ο h  των <5υο A : Β K0? Δ : Γ σιιυΒέτος, Ycoc 
τω Δ : Φ· Έπά Jg ο σιω^ετοί εκείνος λόγος τ/· 
SeTCtf avocf foorrjros, ε9«/ Δ = Φ· K«vreu$cv 
Α : Β δ Γ :  Δ·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  ΙΓ·
§* ι88· Εαν tTTi των αναλογίων 

μ : ν = Μ : Ν 
3Τ : <β :=: Π : Φ

*Ατ?«ντ£ί· οί ο̂ (5/ α̂ /9·/«ο) ώτ/ν, &?«/ μπ : νφ a 
Μ  . Π : Ν . Φ. ’ Ε<?ι c λβγοί μ π : νφ σιιύθετος 
εκ των μ : ν Hey τ> : φ. Κα/ ό Μ . Γί : Ν . Φ, εκ 
των Μ : Ν κομ I I : Φ * «V< <52 έτο/ οί λόγοι rots
•πςωτοις /ire;. Οθον καν πλάχς ωτι Totcub ά\αλο· 
Via:/, οπόσοή δήποτε t c v  άξβμονι των καταυτάτ 
οξων ν.ατά το &ον επιπολλατϊλασιαζομννων, καινή» 
r /ί άνακύφει αναλογία (§. 1 7 8 .)* Turhiv εάν #,

μ : ν κ Μ : Ν 
5Τ : φ £= Π : Φ 
f  : ο· =  Ρ : Σ  
r  : υ -  Τ  : Τ

feotf μ π ςτ : νφσυ = Μ . Ι Ί . Ρ . Τ : Ν . Φ . Σ . Τ .
καν rear λοιπού ωσαύτως»*

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  ΙΔ·
§· * 8 9- ’Ε^τΓβ&αττλαΛαώαίτων των κατά 

τΐώ αναλογίαν οξων εφ' εαυτών, πξοκύτίΐασιν οι τ«· 
των τετςάγωνοι * κ«ντ*υ$ον οί κύβοι, hW τίίτων 
ομ δυωάμ&ς ctf κα'Βυπέξτεξομ. Τοιγαςζν οι τετςά· 
γωνοι κομ οί κύβοι των άναλογζντων, κομ αυτοί 
άνάλογον «σ<ν ’ ομοίως <5e ngj ομ ύκυάμοις πάσαι ctf 
ομοιοταγ&ς»

* Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  ΙΕ·
§. 1 9°. Ουτω Η5Υ των ον αναλογία οντων τ*· 

Τξαγωνων, «/ §ίζ*ι ανάλογοι άσιν» ’Εαν y«? των
• «να



ΠΕΡΙ α ν α λ ο γ ι ώ ν . Ι Ο Ι
αναλογα ν τετ^αγαναν A, Β, Γ , Δ ού βίζαμ ώ'ύττο· 
&i<ret α, β 9 y y $ μΥ\ ασ/ν ανωλογον, ε^α α : /3«  
y : e. 'Ο <ίε ε άζ&μο: ε<7α/ τ&  ̂ χτο< μ&ζων, η 
ίλααταν. Κομ ληφ&ντων άςχ των κπο τανίΐε τε· 
T§ecyωνων, εςομ A : Β == Γ  : Ε * c,rs  Ε re  Δ >frc/ 
μάζων̂  >} ελααταν. Ουκ ά^α A : Β s  Γ  : Δ. Το 
<? ’ αΰτο W  κατα ταν κυβικών βιζών, χομ ταν κοί
τα τοβί υπερτεςχε $ανΰμ&ε ότΓο;αν£ν, τον «υτ$ν αν 
Τξόττον U7rcmx$eiq-

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Ι~ '·
§. 19*· *£«ν # μ ; ν = A : Β

μ ι ν. = Β : Γ 
μ : ν = Γ : Δ
/κ : ν -  Δ : Ε' eras' εφεξής *

‘ΐςΌ/ ο λόγοί A : Γ » β Λπλασ/αν re μ : ν, ο* αυ
τοί τα ταν α’ττο μ , χ$ί/ ν τετςχγχνων * ό <5ε A : Δ » 
β τφιπλχσιων τ5 μ : ν, τα ταν αττο ταν αυταν 
«οβναν· κόβαν, ό αυτοί. Ο <ίε A .* Ε, ό τβτςχ- 
πλασ/αν τΰ μ : ν, ό λογοί ε?α/ ταν αττο ταν αυ
ταν ΤετάξΤων δνχιάμεαν. Κα/ era? εφεξής.

Π ΟΡΙΣΜ Α ΓΖ
§. 192. ’Ανατταλ/ν ά^α ό λόγοί μ : ν, οί uVo- 

Αττλατ/αν t*T< re  A : Γ ,  Kayes' eVa/ ο των τετζχ- 
yavocav &ζων * ταν εκ ταν χ§ι&μαν έκαναν, Α’αν 
ό λόγο? οΐοοτομ A  : Γ . Ο Εαυτοί ft : ν, ό uVe- 
TfiTrλατ/αν re  A : Δ , λόγοί ε<?α/ ταν κυβικών βι
ζών , των εκ ταν άζ&μων, αν ό Λονοί ε?)ν A : Δ' 
>φ/ ξφεζηϊ.

Π ΟΡΙΣΜ Α ΙΗ·
§. « 93. ’Ετη τ>?ί σ «υ ε% «ί χ ν χ λ ο γ ϊχ ς  Λ  : Β e  

Β : Γ ,  το υτ7ο ταν άκ^αν cfav A Γ  τ:χξχι)*ομε- 
νον, ίσον ές) τα τετςχγωνω τα  aVo re  /κέσ« Β . Β 
($. *7 5 ·)· Δ<ο χα/ ταν οίκςων χξΐ&μων Α x# Γ

G  3 & θ α -
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fioBci'τω ν, <£>̂ $·ή(Γίτοΐ{ c κατά rloj αναλογίαν μί· 
νοϊ Β ,  από τη πα?αχ&α'ros A . Γ Τήί τετξαγωνι* 
tijs νπεζαγομαης (§ . 14 5·)*

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Α·
<5· 1 9 4 · Τ α υ τα  0V? τά πε°) Των αναλογών 0 ?ω-* ' * *ι η '/ ** / > \ ί\ * '(>rju«r^, tot ccv w ans rv]s χς&χς dice 7tce~ 

cm’ re ri;V  μχΒησεως, h&j επ) th κοινά βία'* Hoy 
πςό των α/λων το ίόχατον ($ . >7 5·)· Ovhv γά$ 
άπαντα σιωεχε~ε?ον, τα όοθοντων άξιΒμων τςιων 
πξοσ<&ςΐ$α{ ό«ν ιV< τ  a r e t e  τον τίταςίον, rev π^ό? 
τον ΤξΙτον των ότΒα'Των εχονία, ω ί ό ^ tsqos πςοε 
τον πςωτον' TrtvTg· eWo/acvav, dC^«v τον tV/rov, 
τον π^ό? τον πίμπΊον cv λόγω οντα <πα$*τω, εκ*» /* / /VJ / t * % Jτων λόχων ra τετοί^τπ 7t%os rev τςιτον, h#  t # 
(ϊώτίξΗ πςός τον πςωτον’ 'ή htree, dCf«v τον ογ- 
ό'οον, τον οτζ>θ£· τον έβδομον cv σινυ^ετω λόγω τυ γ -  
χάνοντα, όκ των τ δ  t  κ τ«  ττ^ ο? τον πίμπΊον, κα / 
τ 5 τέταρτα προς τον τρίτον, κα / t S $<&τίρα ιτρόί 
τον πξωτον. Κ«/ #τω$* #ί* μβνοόυϊ v.oivy
χαλασι των Τζίων, των πόντε, των ε7ΐΙά* καί το/ 
Hey των cvveco, H&j των ονοεκα, tj Key πλαϊνών έτι 
ας&μων όο&ντων, το  τοιόνίε εχε* τϊζοβοί/λε&οη 
ζήτημα*

§. 1 9 5 · Των γα'(> ποτών, τω ν, &  μονάχος ν\:Τ(· 
νοσαν ωςισμcvtje, κ α τ ’ αςιΒμαε εκφεξομονων, «/ %*- 
σ«4· ay αυτα) ‘«V) τα*/? cv τοΤί αρ&μοΊς άναμφισβγ]· 
τνιτωϊ, Των «ν α/’λοθα ' όηλον y 9 τα ζν\ταμονα πο
σά τον πςός τά  ^οθοντοο λόγον, τον αυτόν «νβί/, τω  
τ «  ζνιταμονα άζ&μχ πζοε txs ΰεΰομαναε' or< odV 
ό ζν\τάμονοί άςι&μόϊ, τό cv ζκ\τν\τα ποσόν όζ$ωϊ 
Ικό»ίλωσ«, &κ άντ#ί cvJo/aV«cv ολωο-. Α^λβό γ«ξ> 
τα ?  των 7Τοσων χίσαε πςός ποσά ά/λα9 ψάίπεζ 
ίχασιν κκλ ία σ κβν, β χ ί τα 'Αξ&μητιχα h i  K«y 
ζν,τνιΤίομ αςα ά) Tctcude %iaas παςά των 'ΕπΜ- 
μων, υ ^  ών τ α  5ταντο7α των οτοσων «A j ifttcotregov

φίλο-



ΠΕΗ ΑΝΑΛΟΓΙΠΝ. ί ο ?

φιλοκρινάτομ. Κc u r o t  7Γo ) k t t f  ε£ α υ τ ώ ν  κ, διά μόνων 
Των κοινότερων οννοιων πεφΰκασι διακρίνε&ύμ. fc/cr? 
$’ etf τπτων Key από βαλης ηρτημονα\ άσ.ν άνΒρω- 
πων, H&j από συμβολαίων ♦ κΜ νόμων, ά τπς πε
ρί αυτά έχοντας λανΒάναν Η δυάατα].

§. 1 9 6 . Ούτως εάντις ποσότης δι άριΒμπ εκφε- 
ρητα;, προς μονάδα ωρισμοvlw τινα, civ τΐιν Α, 
άναφερομc\’8 ‘ δέηση δε rhv αυτΚν, Key ό'Ί ετερΗ 
άριΒμϊΐ εκδήλωσή,' τη προς ετεραν μονάδα, οίον 
τίν) Β, τΐιν αναφοράν εχοντος' δηλον δε ηομ περ) 
ηςηνοσπν αΊλης ποσότητος της Σ, ότι ε£ άριΒμπ 
μ των Α μονάδων, Key ε£ άρίΒμπ ν των Β σΰγκε*· 
τα]' φανερόν ότι ως εχα μ προς ν, πτως ετομ *5 
ό των μονάδων Α άριΒμός, ό αν τη πρωτως ενων 
προτεΒάση ποσότητι, προς τον άριΒμόν των μονά- 
όων Β, τον συμπληρχντα τΐά> ποσότητα τΐιν αυτίιυ. 
Ούτως επά τρία τάλαντα Alyivoua, ταυτόν 'Ατΐι- 
κοΊς πάτε ταλάντοις σιωεπληρπν κεφάλαιον, εάν 
ποσότης προβληΒη χρημάτων, 3 * Alyivoua ταλαν- 
τα περιεχπσα, ζητηΒη δε Ίσα τά Ατίικά cv αυ· 
Toii, εά«1 ως 3 ^§ός 5 » ατω 3 * προς τον ζητΗμε- 
νον των 'ΑτΙιν.ων ταλάντων άριΒμόν * ος δητα eVoty 
S χ  3* = Μ5_ ~ 5 ι±

3 3 ~  3*

§. 197· Επά δε των Ίσων κλασμάτων τον Τεσ 
χοντα παρονομαςίνν προς τον άριΒμητίώ, cv τω 
αυτω δε'ιν «να/ λόγον, εκ των άρημάων φανερόν ετίν 
C §· 163 . ) * εάν τω δοΒάτι κλάσματι, κλάσμα 
ετερον Ίσον άυράν δέηση, & ό παρονομαςης εάι δεδο
μένος , Τ8 Τ0 γονησεται κατ επιφοράν τοιάνδε * ως 
ό ΤΗ δοΒ α 'τος κλάσματος όνομαςης, προς τόν αυτΗ 
άριΒμητΙω , ΗΤω Key ό δοΒάς π  άρον ομαλής προς 
τόν ζητπμαον άριΒμητίά. ΥΙροκ.άδΒω 8 V η ευρεσις 
κλάσματος, οπερ άν Ίσον τω ·}, cv παρονομα^η

G 4 τ*
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τω 6ο, v&j huj ο τύτα άριΒμητης s  ·?  ^  ^
5

= -τ~  -  3 6 * <&cv Α) το κλάσμα £%. 'Εάν άζα 
το -I πξός το 'Αττικόν τ.άλαντον άναχΒη, δ 
το εζηκοςημίςιον μνχ, πεςιίξα το κλάσμα*
μνας 3 ·̂

§· ι g8 - Δ<οο τδτων δν $αςα, «/ Λ' άζΐΒμων, 
διχφεξύσχς μεγεΒε* τάς μονάδα? εχόντων, ί/?λδ- 
μζναι ποσότητες, ο'ΐχς δη πο/λάς ό καΒ' η με ζ αν βίος 
•πςοβάϊλεται, διασημχνΒησονται ά άςιΒμοίς μονά
δας εχΰσι τάς αυτάς* οϊον χρηματικής πεςιβσίας 
Υ,εφάλαιον, τοσάδε μον άτίικά τάλαντα, τοσάς- 
δε δε μνας πεζιέχον, διά τδ ΧξΐΒμϊί των μνων, oaoif
cv κυτ ν πεπεχοντοα. Ή  νδν σώματος βάρος λι- 

- ' ' *·» fc * > »· X Γ\ 1\\Τξων τοσχτων, K9ty τοτανσε /wcv αγκιων, τοσάδε οβ
δςαχμων, Λα τδ άςιΒμβ των δςαχμων εζ ων σιωε- 
ςηκε. Καν τοΤ? λοιποϊς ωσαύτως- Δεησχν δε τον 
λόγον δι αςιΒμων μόνων εκφεςεδΒομ, ανάγκη’ μονά
δας cv τδτοις vca<Buf τάς αντάς. ’’Αϊλως γάζ 
σιλίω Των άξΐΒμων, Ημμ τοίς των μονάδων μεγεΒε- 
σι πςοσεκίεον' οϊον ειτις άνομ φοάη, τοντδΑοτο- 
σ& λόγον 7>ξός τό Β, ον εχασιν οκίωκαίδεκχ ςάδια9 
•Πξός μ!?λια τέτΊχςχ.

§. igg. Τ&των ευ κατανοαμάων η των τςιων
μίΒοδος ςα ςα  ΐφαςμαΒησετα ,̂  r o T ?  O T ff< οον?ιυ  ,  Κ 5 4/
πςάσιν , χο*/ τα ομο/α σικυαλλαγματα. Κοαγε η
τδ διαπςαΒάτος είδχς Τιμή άόςεΒησετοη, εαν ετε-
ξβς ποσότητες ομοαδχς η τιμή δηλη Τυγχάνη * s·?
γδν τΤ\ς τιμής δοΒείσης, άόζεΒησετομ η τδ πτηςα·
σκομά8 ποσότης' οΤον εάντινος ωνία λίτςομ 5*
μνων πΐ7ΐξάσκων\αι 7 » ττοσίί άςα άπε μπωληΒησον-
t u j  τδ αυτδ ωνΐα λΐτςα ι ΐ3 >  ά ς γ ά ξ  λΐτςα^  5» 7Γ£®ί>
1 3 , δτωί αί 7 , jj τδ πονταλίτςΰ τιμή» ττ̂ οί
τΖ«) τόον λιτζων των 1 3 ‘ jj σ w o t  όμως 5 : 1 3 — 7 · ^
»ν }' _ 7 X  15 Ο ι . ιΕ7«/ d? ττ = — ------— c  —  κ 18 —  ·

5 5 5 φ 20φ.



ΠΕΡΙ ΑΝΑΛΟΓΙΏΝ. to 5
2 0 0 . Ε 1 δξαχμων 7  Έο&μον. λιτςων 1 7  ,  re  

ο, τι kvtis χαΒ·' ύπό&εσιν Πποι, άννισατότις, πόσα: 
άξα λΐτζ- as , δςα χμ ά ϊ άποτισα: δέκα , άποι9 ετ ά {} 
"ϋτα ι αν 7 : 1 ® -  17  ♦ !?♦  Ά μ έλ& το ι ω? δξαχ-
μα) 7 Trees- δεαχμάί ί ο ,  δτω λΐτρομ 17 » Wei? τον 
αφ$μ:ν των λιΤξων τον ζηΤϋμονον. Ες’Λ/ οε * r e i  

η  Χ  ίο _ ΐ7ο ^ 2Α J^·
*  ^ 7 7 ^ 4 7 4

<$. 2 ο ι . * 0  $  τ» Tree* των wem άριΒμων με· 
£το«ω ϊ̂ < πςοσανψ.ον, αυτ»; cv το<? Toioisoe ζητημκ· 
μασιν ύπαξχδσ « . Μνων 3 3 ®  το Κρφοόλα^βν, cv 
Α«7<τί »7 * τόκον παςεχετομ μνων 15* w /ίλ/κο? βν 
£?(*/ ό ς ο ο  /wva>v τόκο?, cv 3 0  A cy^fiie/ucve?$ 
‘ΐς 'ω  ο») τόκο? ό ζητάμανοε w , ον δ’άποφέςασιν ομ 
5 0 0  μνο£, CV 1 7 * & ω  ν. ’Eorai») t o I v w j  c t  
ίσοχςονοι τοκισμοί άσ'ν ω? rot ΚρφαλβΜοί * άνάπαλιν 
δε, οί ίσων Κρφοβλωίων άσιν ω? ο< χρόνοι * «V#/ j

330 i 5°° = 15 ί ν
17 ί 3® -  ν : τΓ

ΣιωτεΒείσετομ δηλονότι (§. 166.) ό Acye? τδ ie- 
Scvro? τοκ» 15 » w?c? τον ζητάμονον ττ, Ικ των λό
γων τωντί Κίφοίλαίων 33® ί 50cj Kfity Των %̂ όνων 
17 ' 3°· Κ«/ δτω? eVo/ wt=33X J7 ·* 5° X  3ο~
15 ·* π (§. 177·)· ’ΐνθατο/κ. 11

e  4® tV t ·

$· 203. Opicv ττλ«ων cv τ# Των επΊά λιγομαί# 
μεΒοδω, $ K0ty των It; μάΑον σιω&έτων, άπαντα 
V δυχίς&α. ΟΓον ζητά&ω το tjyjs. Κεφάλοαον 
33®® μνων, άποδΐδωσιν cv 18 ywifcr/ τόκον ι8®· Το 
if ΚίφαλβΜον 5®®°* κατετεΒα δάνειον cv μ̂ σ) μον 
Τριάκοντα, «τί <Jg τόκω τω «υτω. ’Εν ω «ν ό τ3 
τοσ&δε Κεφαλαία tokos άποδΐδο<Βόμ με?λ&, είτε δι* 
ttocza ψηφω, Hrs χ$μ εκΐινοε ciwBrjy.t]?, els τατο

G 5 πεξϊι·
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Tteftfeetretf τό πξάγμα, ως άντ) 5 μνων, απο8ο· 
Bliuoif 8ων 4 * το ^  ατως anτο8ο&ησόμονον μεταξύ 
άοελφατε κομ ά8ελφης τοια8ε' 8ιανομ% 8ιαμε§ι̂ έον% 
ως εκ των τξίων μεςων τον ά8ελφον τα όυο καξπα· 
c9«/· 'Ϋητεον αν πηλίκη η τα άό'ελφα μες>ς fcV#/j 

Τί&ψι 330.0 : 5 οοο = ·«Ο00«Η Μ
18 : 3ο = μ ν
‘ 5 : 4 = ν :

3 : 2 - φ : 7Τ
tfE3ctf 8ε μ ό τα Κεφαλαία τόκος των 5©οο, 8ιά 

χςονα μΚυων ig. Κetf ν ό τόκος τα αντα Κεφα
λαία, cv χξόνω μΐινων 3 ο. Kcfy φ ό τόκος ό εκ φη- 
(pa, « 8ιά σανΒίήκης, επ) το ελατίον άνηγμονος» 
Κομ π , /α· ό αδελφός καςπωσετομ τι μεςις' ό 8β 
λόγος ι 8ο : π , εκ των λόγων σύγκ&τοα των cv τα*
ί Φ ^ ^ Φ * ί

« καταγεγςαμμονων, ατως ωςε etvtu 3 3 ° °  X  *8
> < 5 Χ 3 » π ξ ό ς  5 ο ο ο  X  30  X  4 X  3 > <»? ι 8 ο
πςός 7Γ (§. 1 7 7 ·)· 'Εςα* 8ε αςα,

5 θ ο ο  X  3 ο Χ ΐ Χ 2  X  ϊ 8 β  „  Λ1β 14
•ft =  — --------------------------—--------------— —  =  24*  τ τ ·

3 3 ο ο  X  18 X  5 X  3
§· 2 0 3 · Α< άς&μκτικομ πξάζ&ς, 8ιών β &* 

τάμενος άζ&μος &ζ!σκετα4, β μικςόν ον'ιοτε συ~ελ· 
λε&α* 8ιωαντα*. Της 8ε συτολης τον Τξόπον τα ^ · 
ποζΐσματος επ ιχοξηγαντοο, κατ' επιτομϊώ ετοίμως 
πάςεΤι κα&οράν , εάν ό &\τέμονος αριθμός π, πρω· 
rev cv ΥΛοκτματος etdet χτω */ξαφν , atf ε*· rod* 
tytTv εγννετο. *Εκοίςα γάξ των cv τω aqi&uiiry τα
κλάσματος παραγόντων, 8ι άξ&μα τίνος 8ια*ςαμέ· 
να, τα κομ τινα των cv τω παςονομαςη 8ιοαςαντ.ος* 
θ) πολλαπλασιασμοί σιωεπιτμη&ησοντοα, κομ της 
8ιαΐξεσεως γενομονης ,οπηπαςείκοι, ό&πετε<ςεςον τε·. 
λε<Βησοντοα. (§. ιο ί.). Ουτω τό8ε το άνακυφα* 
εχατον κλάσμα.

5000 χ  30 X  4 X  2 X  ι 8ο· 
33οό X  18 X  5 X  3



ΠΕΡΙ ΑΝΑΛΟΓΙΏΝ, ι©7’£αν οί οοξι&μοι 5000 κομ 3300, 2ιαΐξε&ωσι Λα 
ΐοο, ο,T9 πτως cv τω αςι&μγ\τ% οόνακνπτων 50, 
χομ ο 5 τ£ παξονομαςα Λ α 5 * « Λ  τ£ ας&μγτϊίΙ8<?, Xj,ι 8 τ& παρονόμαζα Λα ι8· Koty ό 3 ο τα 
et(i&utiT$ Κ) 03 r£ παςονομα^α Λα' 3 > « ί  τώ# 
χαταςησετοα, ΐ ο χ  ϊ ο Χ 4 Χ 2 > π ο33 >< i X i X t

*0 σινοεξισα&αι τω -S-ff-, *υΛ|λον fet· Kocj htv 
όΐξα ο ζητά μονοί οίςι&μόί 242 yf*

§. 204. *'θ <Γ άνγκ&ι π  εξ) των μενών αναλογών, 
των μεταξύ 2υο7ν ας ώμων ίο&οίτων, · οί τοιΕτοΊ 
επ' ακριβές σηανίωί ν\μ7ν απαντωσιν. Ου γάξ Λ/- 
λονότι, «μι) ere Λα τα πολαπλασιασμα των νίν,ξων 
τετράγωνοί ο γινόμενοί· (§. 1 9 3 ·)* *Τα> μεταξύ 2 
W  S μ<?α·ο? ό 4* βτ/ 2 X  8 = 16, οίτ/ί- τετράγω
νος. 'Αλόογε μεταξύ 2 χομ ίο παςεμπίπτων μέ
σος , άλογος h lv ‘ οί Λα ΛκαΛκαν κλασμάτων 
απο2ί2ο&αι μελιών, ττρωτωί εξα προκύπΊονταί %α- 
ςακίηξαί 3 , 4 7 3 » &  κατα μ<κ^ν πξοϊάσηί της <*;♦ 
ζη ϊ9 2ιωατόν έπαιξαν επ' άπειρον.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν  Β·
§. 205· 'Εαν λόγον σια>τι$οναι 2έ% εκ τατων) 

των τριών, Α :Β , Γ :Δ , Ε : Ζ , ό λόγοί ό σιάι^ετοί 
σημ&ωΒνΐΰ-εται τωό'ε τω τ^όπω A X  Γ X  Ε : Β Χ  
Δ Χ Ζ . Κομ οί λοιποί παντεί άσαντωί· Έ π ι  μεν 
γη ς των cv άριΒμοΊί, όπως οί τα σιω&ετα, εκ των 
cv το7ί  άπλοΐί πεφύκασιν οίνακυπίαν·(§. 17 S·) φ&~ 
νερον γίνεται' ’'Ενθα 2ε οί οροί Α, Γ, Ε, Β, Δ, Ζ 
αχ αρι&μοι, πολλαπλασιασμοί μα) κυρίως απαν  
α2άί χω ρίι, τχρν\τεον 2ε όμως χάπ) τάτοον τον αυ
τόν Ttji καταγραφές τρόπον* πρόί γ£ν ίπόμνχσιν,> 6 » J/ .. ο ' Ύ  „  ,s Λ ,) S C # / * Τ ' C« μϊ]όον α/λ.ο, ο Ή τ*>ν cv τ«ί οξοιε τ,γαμονων Λ* 1 , £> 

έπομανων Β, Δ , Ζ ,  κ α θ c/ccv^Trcr? μεταλχφ· 
ιόντων τά ξιν , ό αυτοί λόγοί σν.νίςαται (§■  18ο·)·

Τ Μ Η Μ Α
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ΤΜΗΜΑ ΠΕΜΠΤΟΝ
ΠΒΡ!

Λ Ο Γ Α Ρ Ι Θ Μ Ω Ν ·

ΟΡΙΣΜΟΣ*.
§. 2 0 6«

ΣΤΙ%0£ ε<?'ν άξ&μων πλη§ύς, Xoevarivot ν.οι· 
vcv νόμον ά&ηλοις έφεπομζνων. Λtyerotj δ&
K&f πρόοδος* κ«/ ’A^fy/urwvi /u*V >1

πρόοδος καθ’ Ζα) τ«ν >pyαμννων άξι$μων εν.αςος, τ3  
αμέσως εφ$πομενΒ επίσης διαφερων ε<?/« Γ £G0[/£- 
TPW/J <5e καθ’ ην δςτισχν των ηγΧμενων ορών , 7T(>gV

? ) / » μ ) .  Ρ \ y \ y /τον οομεαωϊ αυτω €φβ7Τομ̂ ον̂  τον αυτόν aetTtorz 
facyov βχων 1ς/ν.

ΣΧΟΛΙΟΝ*
§. 2ογ. Π«?α δη τχτ&ς H&j ςΐχοι ετεροι υπέρ 

οίξιΒμόν αν συςώον, '  cv οιωδηποτβ νόμω τεθίντ/, 
καθ’ cv αν χωςοίη τα της πςοόδχ. Μεταξύ /ucv #ν 
των αριθμητικών v&j ο δε ο ςΐχος ες'ν ι ,  2 , 3,4» 
5 , 6 κ£. cv ώ οι έχχείμζνοι αριθμό) φυσική α/λη· 
λχς τη τάζε* επιδιχδεχοντα/, η, τε cv δυσι τύτων 
εκχςοις διαφορά αμέσως εκταασομννων, έςι I. £# 
τ5 αυτδ ίε ^  ο ςίχος ο , 2 , 4» 6, 8, ϊ ο» *£· 
Κ&Ίίδε *, 3 , 5 » 7> tf9 » 11 ί cv νΓ* >? των έξης 
αμέσως διαδεχόμενων *όρων διαφορά Ι?1 2. Κα/ άλ
λο* δε ανάριθμοι. Στίχοι δε γεωμετρικό) δίδε ’ ι* 

4> 8j 3 2 , κ£. Κα/ ι ,  3» 9> ^7Ν> 8*» 
*43* Κα/2 , 3 , £ ,  V* V» W  *

# αριθμόν άϊλοι.
Π Ο Ρ ΙΓ -
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§, 308. Η μcv «ν οο^ιΒμητικη 7Τξόο$ο: Λ&τλ/, 

ίνό:τινο: των κατ αυτίω οςων $ι$ομcv«, κ&  τη :  
‘ #ττο τδ 7Γ(>βσρ%δί· ο̂ «· ΰιαφοςα:  ΰιοξίζομζίη:. Έν- 
τευΒον γά ς τη : ΰιαφοςχ: ττςοςιΒεμί»V, η ίφαιςα· 
μα η: ,  ασιαντε: π<χςάγε<Βαΐ] οι έ£η: οςοι $ιωησον· 

c τα/, ©ire τω ΰοΒζίτι οςω έπομωοι, κ& ©< τ3τ8ηγ8· 
μα οι9 στροαγομοίη: κατά το σινοεχε: εκατες ωΒζν 
τη: πξοοοΰ επ ά,7ΐ&ςον' ατω ΡοΒαίτο: τδ ©f« 7» 
Η&) τη : ΰιχφοςα: τεΒείση: 3 , ττςοκνφϋσιν οςοι, β< 
/ucv τδ 7 μείζονε: ίο , 13, ι6, 19, 22, κ£. ©I 

ελ«ατ©ν«·, 4 , ι ,  -  2 -  5 -  8 , κ£. Aiwotrov 
<5ε τον &ίόμζνοϊοςον Η&{ κλασματικόν «νοί/, ί) «λ©* 
yov * ομοΐω: <$ε Hey τίν) διαφοςαν.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α - Β·
§. 209· "Ε^ω A, Β, Γ, Δ, Ε, Ζ άςιΒ· 

μητιν.η: 7ΐςοί$& «V οίπ&ςον εκατεςωΒον σιροακίεα: 
οποιασϊίν. ’'£<?«/ de  ̂ των ©£ων Α Η«/ Γ ό)αφοςά9 
cv ©Γί άν ©(>©$· «γ © Β μεσολαβοιη, Λπλδ τδ? των Α» 
K# Β, >j β K&f Γ. Η σε των cf ων Α Δ, cv 
οϊ: οι μεσολαβείτε: dtίο, τςιπλη. ‘Η σί των A ^  Ε, 
cv ©?3Γ Tff7i, τετραπλή. Κ«/ &τωί· εφε£η:.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ.
2 1 0 . ’'EvBcvtci eav ©tVo τδ? άςιΒμητικη: 

πςοοίΰ νΤτεζονεχΒωσιν οςοίτινε: ο7ίοιοΐ7ΐοτ3ν, ών 
μόηοι άσιο τδ πςοσεχϊί: είη εστίση: εκατό: άφιτά- 
μα>ο: ,  7Γαςέζνσι Aj n&j &rot παςαττλησΐαν τΐώ 
στςόΰ̂ ον' ‘ οίον εσι) τη: 7Τςοο$χ, ι , 2 , 3 , 4 » 5» 
6 » 7, 8 , 9 » 10» τΐςοσληφΒζίτων των ι ,  4 > 7 »

- *0 , 1 3 , ι 6.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α
§ 3ΐ,ΐ. Δυ©7ν οποιωνχν οςων <5©3 ΐντων τη : άςιΒ· 

μητικηε ττξοό^α, κ&{ τ 3  άςιΒμΰ των οςων των ον
τοΊ:
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το7ς δο&είσι μεσολαβύντων,  δο^νσετομ n&} >/ τΤξόο· 
άν* οΓον εαν $ αυτή. A, Β, Γ , Δ, Ε, Ζ κ£, 
t]S οι cpoi σκυεχωε μεγε&ιωοιντο KotB' ύπόΒεσιν y τω 
Αογω τν\ς u7to τχ οξΗ A  οοποτχσεωϊ οοναχη οε οι 
«ξοι A H&f Ζ ,  β,Τί άξιΒμο: των cv thtois μ π ο λ *

βΰντων = 4» «Vity ($. 2 0 9 .) Β — Α — —-----~
' ' 5

τοιγαξϊίν οοΒήσετοη Β — Α. Δ<ο τ»?ί Των εγγιςα 
οξων ΰιαφοξάε ταντν\ς τω πςωτω A, πςοςεΒείσ^ 
πρόκυψη ο δ&τεξος Β, KavTeZ&cv n&{ ο Γ ομοίως 
MSH β< λοιποί Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ε.

§. 2 1 2 . 'ΕντενΒον ?μπαξαβύ?&«ι y Ηομ ύ up&.
μΥ!ΤΜΥ\ ^wmirotf πςοόδοε. To όε εμπαςαβvs&otjy
το ουοίν t?i μεταξύ των καταυτ/ιο όποιωνΰν "cqvVy
οξ8ί otfaits εμπαςεισάγε&αι y ύφ' ων αν μετά των
πξοτεςων, v,tuvv\Tis πςόοίοε αςι&μητικύ άναφυ&ιτο.
’Εαν επ'ι Ttjs ανώσης πςοό$8 Α, Β, Γ, Ιου άνετο·
πωσαμε&α, μεταξύ $υο7ν Ιξών Α net} Β, όεησ% τςί·
τον εμπαςαβύσομ y εςομ ν\ τύτΰ άπο τ8$Α όιαφοξά>

Β “  Α «/ **</ Α 3 Λ Ν <*jd* — - — , ijrii τα? ο̂ α? Α ετηηξοςεσασχ, τον

μέσον παξίξετομ -  Δ +  -5* =; ~ + - ? - ,  >fri*
2

Α +  Β , το ημιά&ξοισμα των οζων Α +  Β.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  W -
§. 2 1 3· Η <5e <5>) yεωμετρική πρόοδοί <5Ιοοταμ)  Λ  / C Μ λ, \  / ι\ Vwjcvrof #πνοσ#ν των οςων, η#  τ» λογά ον $%& 

πξος τον αύτω εγγιςα. ΤS γάξ τοίζδε hoys οιλ 
πάσι\ς τηί πξοό$8 τ3 αύτχ σωζομονα (§  ao6.) δυ
νατόν τον τω fo&cvriy rj ώξε&οντι πξοσεγγίζοντα
οξονy hoc τπτων αναλογίαν κανόνος λαμ/3αν«9«/* 
οϊον Ιον ο λόγος }  3  : 5 * ύποκΐντοη 2'οξοϊ ό 45*
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*<?«/ Af 0 τύτω πζοσεχης ~ ·75» Ο Αβ
A » a ^

Τίίτα) εφεπόμαος — ----- — = 1 2 5 . Κctj Ζτως ε

φεξής · τ$ Αε οξϋ 4 5 tVJ της' πξοόΐπ ηγείται
45 X  3 _= 2 7 . Κοψ.'τ«re Ae 27 x  3 . * «~  "3 ·

5 5
Κα/ tst# A’ rn W *  Κ«) er/ τ§γ» ^ V iV  *£·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Ζ•
§. 2 Ι 4· ΐα ν A, Β, Γ, Δ , Ε, Ζ, γεαμετξι* jcJfi rives· πςοί$8 μεςος y , τ*?ί εκατίξω^ον is  οίπεί· 

ξον πςοελώσομοίης 9 εςομ ό λόγος A : Γ διπλάσιων 
Τ8 Α : Β * κ# e A : Δ, τριπλασίων * Κ0Μ  Α : Ε, 
Τετραπλασίων' *&} 2τωε εφεξής (§. 167·)*
Τ«»ϊ  Af, n^'c Aeyc<r Ζ : Δ, Αιττλασ/ων g<y<x/ τ» 
Ζ : Ε, »} Β : Α* ο ό'ε Ζ : Γ, τςιπλασίων' ό Α$ 
Ζ : 8 , τετραπλασίων' ό Αε Ζ : Α, πενταπλά- 
cio»v. Κ«/ Ιτα)ί· εφεξής.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Η·
§. 2 ΐ 5. ’Εττ«Α} Αε η τδ αυτ5 Aoy# διπλάσιε- 

MSy τξίπλασίονες, Κ£/ απλώς οι Ισοπο&απλασίο· 
νεε, όποιοι Α’ά'ν AW, α^κλο/s· <<τ« «VIν ($· 8 2·)» 
*«ν εκ riff γεωμετρικής πςοό$8, εξαίξβ&ωσιν οςα 
οίτινεσΐίν, επίσης άδηλων οόπεχοντεε, όωσ8σι όη 
Hgej 8Τ01 πξίοόόντινα γεωμετξ.ικίού' 8Τωs εχν από 
της π ξ Λ  £ , £ , * ,  1 , 2 , 4 , 8 , 1 6 , 32, ΰττϊ- 
ξαίζεΒωσιν οι παξενα εναλλχξ, χναφυησετομ kou* 
νητις πςόοόος γεωμετξίκη, νόβ' ί ,  i ,  2 , 8 , 3 2 *

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Θ·
§. 2 16, ΔυβΤν Ac$cvr«v όποιων2ν9 των επί 

Της γεωμετρικής ,πξθόο89 σιωάμα τω οίξι&μω των 
θξων% των cv auras ι̂βιλημμανων, ό'ιοξΗ&ησεΙοη μ^
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τά της πςοό̂ α, &ξε&ΐ£αι $e a οιωησετομ 9·ά μΑ 
•παςά τα όιά των ύιπλασιόνων9 Τξίπλοοσιόνων« κ&{ 
απλώς των ΙσοποΑαπλασιόνων οποιωναν άοότος9 ■ 
τας άπλας των λόγων εξώξ/σχ&ν, ων ίκάνοι πολ· 
λαπλασίονες άσί» τατεςι τάς Των ίοΒοότων ύπο· 
Λ πλασίονας, ύποτςιπλασίονας t Η#/ «τω*· εφεξής* 
ο Εαυτός κ τ/tw ο̂Βάταν γεωμεΤξίκΙνύ πξοοό'ον 
εμπαξαβύσα, oWffOi αν ττοτ’ αυτ<2 ε#*τ*X&etWt 
μεταξύ $υο7\ν βτrwwvSv ταν cv αΰτδ οξων , ΤοσάτΟί 
επεμβαλων όςας ετεςας (§. Χ9 8·)·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  I.
§. 2 1 7 . ’’Ην <$e γεωμετςικίω πξόοΰον εμπαξα· 

βύσα] οέοι9 ενός μόνα οςα, μεταξύ $υο7ν εκάςων 
των ον αύτ% επεμβα&ομονα, τατο Αα των άπο· 
<$&%$οντων ςαςα γονησεται, μόνα τβ άναλόγα με* 
σ® εκάνων μεταξύ παςασαγομαία (§. 193·)· Ου* 
τα> rZu) orpofev τ ,  ϊ , 2 , 8 , 32  εμπαξαβύσομ 
ενι, τ# μεταξύ των οξων ■$· KSH I  παξεμστίωσε* τα 
οςα £ , οε εκείνων ό μέσος ε̂ Ίν ο ανάλογος * μετά- 
ξύ tc των i  H&j 2 , rS ι ,  τα κομ αύτα κατ ανα
λογίαν cv τάτοις μεσπ&οντος. Key ατως εφεξής, 
Είμη ύόξαε μάϊλον τα λίγα τα μεταξύ τα νίγαμέ
νατε Hey τα έπομονα επ) της πςοόό'α της ηίη έμπα· 
ςαβυ&άσης (ος ωίέ &ν  ι : 2 ) ί/ά τα πςωτως <&· 
β&αντοςοςα KSH τα ηγαμαία j·, η τα επόμε
να ·£, η$η (ΫοΒοίτος, άτάπ  {κάνα εφεξής τα Ιςα 
τΐώ πξόοόον πςοαγαγάν*

V Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ -
§. a 18· 'Εάν ό λόγος A : Β εξ ά&α άνακύτίΐων 

τα α : β  νοζτομ, τάτα ^πλασιαζομανα, τςιπλα· 
οιαξομώα, η όπωσαν αΑως πο1λαπλασιαζρμα>α> 
το επίσημα? τα υψώματος τα λογά A : Β, πςόςγσ 
τόνπςοσληφΒέντα a :/3> Αογ&φ&μΟζ Τ8 λ0γ8 
{κάνα λέγεται τα A : Β* « r  &*ν ό λόγος A  : Β

’ &πλα·
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$ιπλασΙων % τη α : β ,  δ» «*ν εκάνος τητη ν· 
πε̂ τεξος % ι fcctf hoγάξ&μος τη λόγπ A : Β, ο 
άξ&μος 2. 'Εάν Jf A : Β πενταπλασίων % τη» :  β ’ 
η εάν το τη A  : Β υψω//α πονταπλάσ/ον $ τη υβώ
ματος τη a : β ,  fecq ο λογάριθμος τη A  : Β , β 
αξίΰμος 5* Κ«/ era; καν το«· homo#,

$. 3ΐ9· Έ«ν ί* tV< τδ λογ« A : Β, τδ βτο)«· 
h  τη 06 : β  πξοκυσίΐοντος, ο μον Α  άξ&μος y , ο 
ί* Β μονάς, ο τη λόγπ τπίε A : Β Λ ογάξ/Βμος, χ#{ 
ΤΗ Αφ&μδ  A Aoyaf&jUOi άςίσετοιι ο αυτός.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  A-
$· 3 2 0 . ι/£ν^θ'Τβ<, l«v to) της γεωμετςαης 

τΐξοοδπ της$ε, A : Β : Γ  : Δ : E : Ζ , 
ο λίγος eKUfjH των οξων πξίς τον επίμονον, A : Β, 
η A :Ε , η Ε : Ζ , ως άπλπς νομίζ^το ,̂ εςοη λο- 
γάξώμος τη  hoy η , παντός η γΗμονΗ Α πςος το, 
παξβν, επίμονον Γ ,  ο άξ&μος 2. Ketfyε ο τη  
αύτπ οςπ A , πξίς τον άπ  αντπ ΤξΙτον Α , ο 3  
(§. 214·). Κ etf ον ycvet ληφ&οίτος τη  hoy η <5W v 
ωντινωνπν to) της πξοίίπ οξων A  : Ζ , τω λογαξ&- 
μω τη ToiSSe hoyn A : Ζ ^ιασημανΒησετο^, πηλ}- 
H.os οςος των w τ% πςοόίω, ο τη  hcyn επίμονος ε?)ν 
άπο τη ηγπμονπ* η, πηλΐκοις οξων λαςημχσιν ο Ζ 
άπο τη Α άφέςηκε. Κοίντευ&ον bjeTotf ηομ το αυ
τ ί ttre&etf μεγε&ος τη λογαξί&μπ τδ λίγπ  Ζ : Α* 
τω τη άναπαλιν Α  : Ζ *. ο\ γάξ άπο Ζ πξίς Α κα
τά  τΐιυ πξίοίον οξοι, Το7ς άπο Α πξίς Το Ζ ισάξώ
μοι άσ)ν. ’AΑ ' άπβξ άξα ο οξος Ζ επετα* τω Α. 
οΑ^ήππ τη Ζ ηγησεταο* Kotj εςιν η οϋος καΒ'ΐνυ 
απο τη Ζ επ) το Α  επάνιμον, ύποναντΐα τδ καύ'ΐώ 
άπο τη Α επ) το Ζ πξοβ οάνομον· Τ οηοοςπν των πτως 
εχπσων ποσοτήτων της καταςχσεως ίιά  των σνμ 
μείων τωνίε̂  +·, - ,  huvjcvtSitu φιλπσης (§. 4 2·)*̂  
‘Εάν ο λογάξ&μος τη λογπ Α  : Ζ λίγηταα +  5» ®Η * *
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- Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·
§.2 2 2. Τ «  df A c y e , εκχςπ των εν τ% πςοό$α> 

<ςων 7T%os ενχ Ttvx των ήγπμενων, ό λογοόςιΒμοί 
πςοκυφ& , τ3 κχτοο τον ελχοεονχ των οςων,  os cv 
τν ttpooL· riyerrcti, λογχρ Ι&μπ, αττο r5  κχτχτόν7Γ*τ#/, uCpettftyca'*. Εαν #ν λ μζν 

Η επίσημον, Μ $  ο ν.χτχ τΐω πξόο* 
, Ε $  ο ελάσεων, ε<ςομ ί>}, λ ( Μ : Ε)

c  λΜ  -  λΕ.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ·
§. 2 2 3 . Τ« $  Acy# Ε : Μ , os αν J  τη ^ c rt-  

αναπαλ/ν, hutin ο λογχςιΒμο: foos ες\ τω τη 
Μ : Ε άποφατΜωε ληφΒοντι (§· 2 2 0 .),  «ti
re άσαυτα? ο λογχς&μοε Πζον.υφ», εχν ο τη οξΗ 
Μ  λογΧξίΒμοϊ ΤΗ ον τω^λόγω εΠομονΗ, τω ση· 
μείω -  μετχ ΤΗ AcγχξΙΒμπ ΤΗ cv τω λόγω ήγπμε- 
VH Ε c^e, σιωχφ&ν* ωςε γm<0«/ λ (Ε : Μ ) =3 
λ Ε -  λΜ. ‘Η γχζΤοι ίιχφοξχ λ Ε -  λ Μ, ry 7Τξο· 
τέξχ AM -  ΑΕ, Υσημον 1?<ν, α’& ’εστεί AM >  ΑΕ, 
το μον Α Ε -λ Μ  άποφχτκόν εςομ, rc<5V AM-AE# 
ΒετΜον·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α . Ε-
§. 2 2 A. "EvBaflot των ον (§. 221.) ττςοσληφ&ον·

«Λ* * ν < * / r . t> * > * «τα>ν-, cttcî  ο αν g ο frvyce Δ : Β, cv yevet ο 
bieivH λογοίξιΒμοϊ, ήτοι λ (A  : Β ), foot τω Πξθ·> 
κυπΊοντί εάν ληφΒ% λ A -  ΑΒ. *Αλχμίνυ A : B =s~  : ι  ( § .164.) . ^Ε?* ο λογοίξ&μο: τη λόγα β !

: ι ,  AcyχξΐΒμοε τη κλχσμχτos —■ (§. 219.)·
Β Β
*'λξχ κομ ό τη κεχλχσμοί’Η άξΐΒμπ λογχξΐ&μοε Πξο·
κυψ«, εχν τω λογχξΐΒμω τη χξΐΒμητα λΑ, ό ΤΗ
ΠΧξονομχΤΗ ΑΒ, όιά τΗ σημεία — εΠίΤΜΧφ·

• Η 2 ' $»



ΤΜΗΜΑ ΠΕΜΠΤΟΝ1 1 6

ωδε λ A — λ Β. Κ«/ %90f ο λογάςιΒμοί ητο: 
καταφατικοί, εάν A >  Β, τατεςιν εάν νόΒον το 
κλάσμα #· αποφατικοί δε, εάν A <  Β* τβη'- 
ςιν εάν % το κλάσμα γνήσιον. ’Εν γαν& δε
λ | -  = - λ - | .  ί τ . λ Α  = λ ( Α  : Β),  *»

λ |  = λ ( Β : Λ . ) .
A

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§· 2 2 5· Έ«ν πςόοδοί γεωμετςικν aAtjre ngof 

ά Αν λνφΒχ, παςαπλνσϊωί κομ οι λογάςιΒμοι των 
αυτών λόγων τςαπ νσοντομ. Κομ ίίςιν άςα επεκεννα 
πεςατοί α των λογαςΐΒμων κατασκώααΐώομ διινχ· 
TOf τά σύρματα- ΟΖτωί εάν αντί τδ ι : 2 λό· 
γοί άπλδί τεΒ% oh ι : 4 » fee πςόοδον άνακυσίΐαν 
τΐά ι : 4 : : 645 2 5 ^» © λογάς*Βμοί τδ 256,
os επί τδ άχςι τδδε υποκ&μάα συςηματοί Ιω 8, 
£<?«/ 4· Κ«/ cv γόνα οι τδ στςοτεςα συνηματοί
λογάςιΒμοι, των τδ καινδ τδδε, εσονίομ διπλοί* Ae- 
γω δη των τοΊί αντο7ί άςιΒμο7ί πςοσεπαννκόντων.

§· 226. Οι λογάςι&μοι οι Βςιγγιχνοί (ωί από 
τδ & ςόντοί) κχλύμανοι, ο?ί %εδόν μόνοΐί τυγχάνο
μαι χςωμονοι, εκ τηί yεωμετςικνί εληφθνσαν πςοο- 
δχ, κχΒ’ΐω από μονάδοί άχςι ίο , οςοι εμφιλοχω- 
ξδσιν ι οοοοοοο. Δ<ο κομ ίσάςιΒμοι εσοντομ οί ο- 
ςοι, κομ από ίο, άχςιτ ιοο* από ιοο, άχςι 
ιοοο* κομδτωί εφεξηί. Κ Of feetf τδ μεν άςιΒ- 
μδ ίο λογάςιΒμοί, ο ι οοοοοοο* τδ δό ιοο, 
ο 20000000* τδ δε ιοοο, ό 30000000. Κ#/r 
ατωί εφεζνί· ΠοΑω δϊ πςοσφυεςεςον άςνσετομ επί 
τδ τοιδδε συςηματοί, ι μον etvetf τον λογάςιΒμον 
τδάςιΒμδ ίο , 2 δε τδ ιοο, $ τδ ιοοο, κςμ ν· 
Τωί εφεζνί. Ου δν καμένα οί λογάς ιΒμοι των άξ$· 
μων των κατά πςοοδον δεκαδικίω ι, ι ο, ι οο, ι οοο,ΙΟ Ο Ο Ο ,



ΠΕΡΙ ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ. ι*7ιοοοο* άξιθμο) άσιν όλοχεξ&ς, φυσική τάζ& πςο· 
βοΰνοντες ο ,  ι ,  2 ,  3 ,  4 * λ ογάξιθμοε το·
σαΰταε περιονΐωοχε uov&ftx?, οττοτα τα» αριθμώ, 
α> 7Τξοσχνϊ}κ.€ί ̂  rcc μηοονικα σνιμ&κ ctcw. 0 / di 
Των άξιθμων λογάξιθμοι των μεταξύ γινομένων, 
κλάσματα γινοντομ δεκαδικά * οί μεν δη tc7s με· 
τα£ύ ι Κομ *ο  άξΐθμο7ς επανηκοντες, πάντες μο· 
νάδος ελασσόνες' οι δέ ro7s μεταΡυ to  ηομ lc o ,  
μονχδοε μον μείζονες οι πάντες, 2 o t ελασσόνες4 οι 
δέ to7s μεταξύ to o  ηορ) ι ο ο ο ,  2 /^cv μείζονεε, 3 <5« 
έλα^ονίλ' * ωςε κατά γονοε τον άξιθμόν των όλο· 
χεξων μονάδων, των έμπεξιεχομονων τω λογχξΐθ· 
μω, ΤΓβ^ίδ μονάδα Ίσον άνομ τω άξιθμω των χα- 
ξακίηςων 9 ̂ δΐ ων εκδηλαντομ ομ όλοχεξϋε μονάδες τα 
άξιθμα, ωπεξ ο λογάξιθμοε πξοσηκων *<?/· Kay f i 
ve# σταρ. χάρ. τον λογάριθμον τ$ άςιθμα 3ο 8 5 7 » 
234» μ&ζονα μον η 4 * ελασσόνα οε η 5 ο< 
χαςακτηξεε οι έττι τα άξίθμα τάε όλοχεξ&ε μονά· 
das διασημοάνονrts ( d γάξ n&f οι τα  τάτων δέκα· 
τημδξΐχ) άσι πόντε·

$ • 3 2 7 · Ε’/βοθβ ίε  ό αριθμός tiros των ον τω λο· 
γαξίθμω όλοχεξων μονάδων, το τδ λογχξίθμίt 
%&$Ol.itTti$l?lKQV ονομάξε&ομ. Κομ τ'οδε αςα αά- 
τοιγε διδοτομ τ$ άξίθμα διδομανα. Αοθσντοε δέ τα 
χχξχκίηξίτικα, KSff των τα άςιθμα χαξακτηςων, 
διδοτομ δη ό των απλών τόπος μονάδων, as αντίδια· 
Τείλειν δέον διά τα κόμματος ( $· 2 2. ) .

§· 22 8. Το συτημχ, πεξ\ do λόγος, των λο· 
γαςίθμων εκ της πξοόδα t ,  ι  ο , ι ο ο , ι οοο σιαιέ· 
τη κατά τα άνωτέξω (§ . 3 1 2 . 2 ΐ 6 . )  σημαωθοντα, 
έπιτετμημάα, οπη παςηκε > τα νπολογισμα4 ό δέ 
Τξόποε ώδε αν νοηΒάη*

§. 229. Π  ξοκά&ω η των άξιθμων ευ ξέσις, των 
μεταζύ ι οοοο ηομ ι οοοοο παξεμπιπίόντων κατα 
παςαβυσμόν της γεωμετξίν.ης πξοόδα· Κομ δη ksM

Η 3
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η των αντιιό ιχδντων rots αριθμούς εκείνοις λογά· 
ξ& Ρ  ων. Ζήτες δη μεταξύ των δοθοντων ορών τον
μέσον ανάλογον} ος εςας η τετραγωνική ρίζα τΖ 
αριθμώ ιοοοοοοοοο == 3*622. Z>jr« χ&ς τον 
αντι^οιχχντα ctvτω λογάριθμον, os εςας ο μεταξύ

4 Κομ 5 μίσος αριθμητικός^ ήτοι ο - — ·■ = 4» 5·
2

§. 230. Λεγέι&ωσχν των άκρων ορών ο μώ
1 ooco A , ο δε ι οοοοο Β, ο δέ μέσος Γ. Ααβέ 
δη έφεσης τον μέσον ανάλογον τον ον τοϊς Α κΜ Γ, 
έξζνεχθάσης έκ τδ αριθμώ 3*6220000 της τετςα· 
γωνικης $ΐζης, ^r/s- £>α> Δ = 17783* Kay 7ταρα· 
σιωαψον δέ χομ αύτη τον λογάριθμον, os* αν αριθ
μητικός δηλαδη μέσος άη των 4 χμ] 4 > 5 * ηλίκος 
c 4) 2 5 · "Επ&τα δέ λαβέ xsif τον μεταξύ Γ Κ£/ 
Β /Uf<rcv τον Ε» εκ Τώ αριθμώ 3 162200000 τΖα) τ?* 
τραγωνικίυο ξ>ιζαν έξελόμονος, ητις efotf $ 6 2 3 3  5 V 
λογάριθμος άντιςοιχησε*, ό αριθμητικούς μέσος των 
4ι 5 *0? 5» w «5»/ ό 4*75* Ουτίο <5j) χομ μετά, 
ξύ A *£/ Δ μέσον ανάλογον λαβέ τον Ζ = *3335· 
Κα/ μεταξύ δέ Δ κ$£/ Γ μίσον άνάλογον τον Η «=2 3 7 *3 · Κα/ μεταξύ Γ Xj Ε μέσον τον Θ = 42*6g. 
Κα/ μεταξύ τώ Ε x&j Β τον 1 ~ 749#8·

§· 2 3 ΐ. *Η/κ~ν 2ν ταυτα είο δείγμα άποχρησ&. 
Έϊδέτις εθέλοι των λογαρίθμων τχς πίνακας κατα- 
γραψα/, τη μεθόδω ταυτη χωράν οφείλει, ύπεξά· 
γων dot τχς ρίζας, άχρις ώ πρόοδος αύτω ύπανα· 
κυψ>ί̂  xcw Zcu των ο(>α>ν τα, εγγιςού KccSsfye
εφεπομάω, /κ<κξ£ δείν, χομ )'ίσος αν είη, της δια
φοράς παρά τΐω των ορών πυκνότητα μονονχχι χ& 
άφανιζομάης.

§· 232. Μ<«ί δέτινος των λογαρίθμων κλά- 
σεως ώτως έκπερχνθείσης t α/ταυτής ηγόμοvetf λοι
ποί} κλu9ete έ>α<ϊ» αποτελώντας. Οΐον επά η τχς

από
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άπ'ο 10G00 οίχξις ιοοοσο άξ&μα* πεζίέχασα 
vhetcts, V.C6&  οσον ctvrlw έπνΚ&ομζν) ηοε faiv.

*Αξ&μ· Aoyctf*

A 1COOQ 4, 000 !
Z 13335 4, 125
Δ 17783 4, 250
H 3 3 7 1 3 4» 375
Γ 3 1 6 2 2 4, 500
Θ 4 2 1 6 9 4, 625
E 5 6 2 3 3 4» 750
I 74988 4* 8 75
B IOCOCO 5, 000

ν κλάσιϊ η πςο χύτη? νγϋμαίν, tv # 7te- 
ςit'%ov\oif οι των χ^ι&μων λογάξιφμοι των χπο ιοοο, 
χ χ ξ ΐ ϊ  ιοοοο, αΰτΥ}.

Άξι&μ· Αοχάξ.

A ΙΟ Ο Ο * O 3 , 000
Z 1333, 5 3 , 125
A * 778 , 3 3, 250
H 237», 3 3» 375
Γ 3 1 6 2 , a 3, 500
0 4 2 1 6 , 9 3 , 625
E 5 6 2 3 , 3 3, 750
I 7498, 8 3* 875
B 10000, 0 4» 000ι'θ  ocvtis aiwlL· ro7s άξ&μοΐς πξοσίχων, 

*>ν «ΐ τετξχγωνίΥ.ώώζω τα: lea: τν:$ε πχριςωσι r>j£ Ηλ#σ£α>ιτ ο α aurcF αμ& σιωνσα 9 on ngy tl 
κλοίσι: ν ττςο ταυτν: ϊτι νγαμcvy, v Tbs άς& μό: 
U7to ICO οΐχξΐ I coo 'Μςιεχασχ, τοιοΆΐτι: ccv-
tyi hctj.

H 4 ’Αζ&μ.
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'Αςι&μ. Λογάς.

A too, οο 2, ΟΟΟ
Ζ 133* 35 2* *25
Δ 177* 83 2, 2 50
Η 237* *3 *, 375
Γ 3 1 6 , 2 2 3, 500
Θ 4 3 1 , 69 2, 625
Ε 56 2, 33 2, 750
1 749» 88 3, 875
Β 1 ιοοο, οο 3, οοο

Δηλον ί ’ οτ; kW At ταυτης etj ηγδμανχ) των 
αλάτων mwfecc&otf ûxiavrai, Ιττ; fccv των άς&- 
μων, τδ σημεία της των άπλων ύποίϊιαςολης μονά· 
ίων, &ν<, η πλείοσι τόπο* 7τςος άξιςεςάν μεταβι· 
βαζομαία ♦ Ιτπ it των λογαη&μων τα χα ςακτη?;?;- 
κδ τοσ&ςδέ μονάσι μααμονα, οσο* οΐ, χ α & α ςτο
σημϋον exetio μετενίυυεκϊομ, τβτrot.• · ·

§. 233· Τίτον in τον τςόττον ττάςεϊι νο«ν κ«* 
ταγεγςάφ&ομ των ΛογαςΙ&μων τον πίνακα* Ι | « 
μόνο; επε*τα ijrfalwrcure των «Ζλων, ns*/ jvJeoov· 
Tctfi ol τοΤ.ς ολοχεςίσιν εγγ& α γινόμενοι άς&μο), 
μετά των λογαςίύμων αυτών * ί  in χάςιν αο Ίχνος 
χείον επί των άς&μων εκείνων πςοοοα καταφοάνε· 
rctf γεωμετςίκης t ως i i l  lor; των λογαςΙΒμων άςιύ· 
μητικης.

§. 2 34* Η̂ςκεσε i ’ «v  Των λογαςί&μων κλάσιν 
μιαν $κ$ε$ό<&αι τ<»ν ΰπεςτίςων, οΤον τΖου τδ* λόγω* 
ς'&μας των ας&μων πεςιεχασαν των ατά ιο ο ο ο  
άχςι ι ο ο ο ο ο ,  ως εκ των cv αυτή* HSH των κατά 
τάς ύποίεβτίςας κλάσε/ς, σιωιςχμ&ων.
Ούτως εάν ο τδ ά§&μδ 35 6 8 2  λογάςιΒμος V 
4 * 5$2449*> *T«f in ο τδ 356» 8 2 * «το* 
a, 552449a * ό ϋ τ δ  3* 5683* ατος 0,5 53449** 
« if λογάξ&μος τδ άεκχάικα κλχϊμάίος, ο, 0035682#

δτβτ
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Ιτοί· -  3 » 55*449*. "Έ,νΒα τ© σημϋον -  μόνον 
το χοεςακΊηζ&ικον διατίΒησι. κW tw μετ' εκεί
νο επομwas άξίΒμάε ‘ Αϊν τον λογοίξώμον εκά- 
vev «τα? «ναγ<νάσκ«ν, ά? άπεξ ωδε lw γεγξαμμε- 
νοε~ 3 +  ο, 55*449*·

§ 3 35* «ν μοι δοκών ποίησαν «  τ«? λο-
•γα̂ ΙΒμ̂ ε άταυΒα τοΊε πςωτοπάςοιε γυμνασίαί 
tvev.oc yuraŷ cĉ iutfjii, /wcvai τίωετύε των τςιων 
πςοτέςων κλασεων ολοχε§άε αξίΒμαε σινυάμα το7ε 
αυτών λογαρΙΒμοιε, επιτετμημονοιε άλ^ tv y&j ri- 
ro<?, παξχΒε<8 ομ διεγνωκα * πςοσεπικαταγξάφαε 
επ' αύτοΊε κομ άξιΒμύε τινάε ίτεφε το7:  κύκλον; 
προσεπανηκοντα; ,  αν »? χρησι: ύςερον δηλωΒησετομ. 
Α&« yot£ ew* ταν >jd>? υποσωυαφ&ησομοχων εξηε 
ύποδαγματων, «χί Τ$7εδε role παξ ημ7ν, rots δε 
από των πλατυτέςων λαμβανομονοιε πινάκων λο- 
yαςϊΒμοιε πςοχςησομομ.

$. 236. ΛηφΒησετομ δε από των πινάκων, τα>ν 
άτε πςοογεχξαμμονα τά των λογαξΙΒμων χαξα- 
χΐκξίςικά εχόντων, errs ηομ μη, ό λογάςιΒμοε τ« 
δοΒάτοε όλοχεξΖε άςιΒμϊί, η τβ δεκαδικωε κεκλασ- 
μονχ' »j yav, εάν ό λογάξιΒμοε J δεδομονοε, ό αύ- 
τω πςοσηκων ληφΒησετομ άςιΒμόε, «τί όλβχ*^? 
ων, άτε ngef κατά τύπον των όλοχεξων, A* Αχ,Λ* 
Ακαν κλασμάτων εκκάμονοε, τόνδε τον Τξόπον.
.. $. 2 37» Δ« A? πξοσά>ξεϊν τον λογάξιΒμον τ$ 

άξ&μζ 794*8, όποΊομ ποτ άν ωσιν ομ των μονά- 
δωντάζαε, ομ̂ ον αύτω σημοανόμονομ. 'ΑποληφΒη- 
τω av από τηε των λογαξΙΒμων ύπεξτάτηε κλά- 
σεωε μίξοε Tt λογαξ’Βμ» , τω δοΒοντι άςιΒμω άν- 
τίςοιχον, ο επίμονον έςι τω χ̂αςακΙηςι̂ ικω, Tara, 
ίάν τοΊε πΐναζι παξζν άμελαμον*. "Εςομ δε τίδε 
τό μίξοε 8 9 9 9 7 3 6  , ω χαξαάΐηξίτικόν επιγξαφηοε- 
τομτό πξοσηκον, ον τοσάΐεδε μονάσιν, οσοιε τόποιε 
Το των απλών μονάδων σημάον ( ,)  από τ 5  ον ον τω

Η 5 δοΒον-
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doScvrt άξ&μω επέχα tctτα πξό: άζιςεξάν, η ίε· 
£tuv πξοακίεον, ϊνα β τδ άζ&μα χαράκτης ό rots· 
τη: υπέρτατη: τάξεω: μovaL·: τό πρ'ν διάσημοι- 
νων> τά>ν uovuhvi}jjf τά: απλοί: παρι^οί' ληφ- 
Βησετa/ $e τό$ε το χαρακίηριτικόν, καταφατ^ν' > ' ' λ» \ * * / t* #
i j P ' k t  u n M i  < Τ Λ  « τ λ λ ι "  (τ μ  λ  α > / λ >  λ ^ / ι λ λ / λ * *

» *r*vr vc  ̂ CU%'*' C*» UCQIA* >© CfcVK fj V [A**
μονάχο: ελάοπων. T οίνιω τα άςιΒμα οντο: 7 9 4 *8» 
t~Uj ο λογάςιΒμο: 4 » 8 9 9 9 7 3 6 . *Εαν <5e c α?<θ- 
ρό: J 794 ? * 8 , &«/ β λογαριΒμor, a , 8999736. 
£av j*o άριΒμό: η 7 , 9 4 *8 » ο λογάςι&μο: esccf 
°» 8999736* tav de >/ ο άςιΒμό: ο, 00079428, - 
c λογάςιΒμο: — 4 » 8 9 9 9 7 3 6 * τα σημεία -  μόνον 
το χαςακίηςιςικον (ϊιατιΒοντο: ,  κχΒάπερ είρητο̂  
(§. 334·)·

2 3 8 . ΤάναντΙον $ε τα λογαρΙΒμα ίο&οντύ:* 
ο αριΒμο: από των πινάκων εζζνεχΒησετοο(» ο *κ«· 
ΐ'Λ> άντίτοιχο: ,  αμελαμονα πρώτον τα χαρακίηριζί- 
κδ, a&j των χαρακτήρων καταγραφομονων, τάν 
τά λογαρ'Βμω επί τα πίνακα: άντιςοιχάντων. 
'Έπειτα $ε ον τοΊ:$ε το7: χαρακίηςσι, τα των α
πλών μονάδων σημεία οντοπιζομονα* ά!Βα άν τό 
χαρακτηρισμόν διασημοάνη' οΐον τά λογαρίΒμω 
3» 8999736, άριΒμό: άντισοιχεί ατο: 794*8- 
Τδ ys/^u; cv αυτά> χα^ακτηρισικα αυτα εκείνα̂  ον- 
το: τα yt/ραμμονα, »ιτβ; τδ 3» ό άριΒμό: εσα) 
7942» 8* ω: άπερ είη χαρακϊηρισικόν τό 5 > 7** 
voiT αν kW ο άρι&μό: 7 9 4 *8ο. Κα/ εάν Ικανό -  >ι 
ό άριΒμό: ο, 7 9 4 *8 .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α ·§. 239* # ’E^’oVoiŵ TTOTfifv ô̂ cvri Aoya- 
f  &μ<κω συ?ίίμ&τ<, ίοσαίτων των λ07Λ ί̂&μων 
βφι&μών τ^ιων, τον τδ τεΙοί?τ8 ctvaAoyw# λο- 
γοίρ&μον π̂ οσώ̂ «ν. Λ Τ  Σ IΓ.
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Κάψωσαν ΰ&ζντεϊ cl των άςι^μων Α,  Β, Γ, 
λογάς&μοί λ A , λ Β, λ Γ. Κctj ε'ςω τον τ8 τε· 
τά-ξτχ 06ξ&μ8 Δ φςοσώξ&ν, τ8 πξοε Γ εχα>τοε9 
ωε Β 7Τξοε A * ωε &νομ * A : Β = Γ : Δ. Πotet ttv 
λ Δ = λΒ +  λΓ ~ λ Α, ><£? *£«*· το πςοτε& ον.

ΔΕΙΕΙΣ*
Κα/ γάς ο Κνγάξ&μοε τ8 Koyx Β : Α , ίς) 

λΒ -  λ Α* β $ τ « Δ :  Γ ,  ε * λ Δ - λ Γ  C$.224.). 
*£??« «ν ο/ λόγο/ ο$ε ’/(το/ etarlv, έ'ςα/ η#/ λ Δ -  λ Γ 
ss λΒ - λ Α .  Κα/ κο/νδ τδ λΓ εκατεςωτε πςοςε~ 
&οίτοε9 ts&f λ Δ — λΓ  +  λΓ = λΓ  +  λ Β - λ Α *  
τχτΐςι λ Δ  s  λΓ +  λΒ — λΑ.

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ·*
$. 240. "Esa A = 17, Β = 5 9 7 » Γ e  83.

"Esccj λ A = 1, 2304489
- λΒ = 2, 7 7 5 9 7 4 5

λΓ β  I, 9 *9 0 7 8 *
* ____

λΓ +  λΒ = 4* 6950524Γ-' - ι :=! ϊ. I.' '
λΓ +  λΒ -  λΑ = 3» 4646035 = λΔ.

«  άζ&μοε αΐ»τ/«το/%« 2914» 7 = Δ./
*Εαν Si λ ^ θ δ  Α= ι, 7 * Β = 59» 7 * Γ = ο, ο$3* 

Γ/νετα/ λΑ β  ©, 2304489
λΒ β  ι, 7 7 5 9 7 4 3  

. λΓ κ -  2, 9 *9° 7 8 *
KamuAcv λ Γ . + λ Β — ο, 69505 2 4
Κα/ λΓ +  λΒ -  λΑ as ο, 4646035 *= λ Δ. 

ώ Α), κντιςαχα άς&μοε Δ = 2, 9 *47·
Έ«ν



'Εάν <$? ληφ$% A s  1 7 0 ' β-59»7* &>Γ=ο, 8 3 '
Γίνεται λ A = 2, 3 3 0 4 4 8 9

λΒ = ι, 7759743
λΓ  = -  ι, 9 19 ° 7 8 *
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Καντ^υθα'λΓ +  λΒ = ι, 6 9 5 0 5 2 4

Κα/ λΓ +  λ Β - λ Α  s -  χ, 46 46 0 3 5  = ΑΔ. 
ωπες άςι&μοε άντι^οιχεΐ ό Δ = ο, 2QI 47·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
$. 2 4 1 . Τοιγαςχν ωί ό τηε μοναχοί λογάς ώμο: 

tV< ο, ογί τ2 πχςαγομζνϋ, το άΒςοισμα esctf των 
λογαςί^μων των ανιόντων τοϊ: παςάγασιν * ο <ίκ 
τ3 πηλίκΰ η διχφοςά, τ£ κατά τον ίιοαςέτΐιυ λο· 
γας&μΰ άπο τ£ κατά τον διοαςετεον χφοαςχμάα 
(§■  2 2 4 ·). Δ<ο κατά y ον os, τα πολλαπλασιασ
μέ γινόμονα, κςμ τά εκ ΰιαιςΐσεωε πηλίκα tv άςιΒ- 
μοΊ: ,  <5)ά των λογάς 19μων (£>ςϊσκίομ πςοχ&ςόταία.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α .
§. 342- ’'Εςω A = 3 524· Β =  596, 3· Γ =■ 24, 

3 8 · Δ = 9 13. Ε = 8 5 » 74* Koc/ hoo $η τ£ πα- 
ςαγομονΰ A X  Β X  Γ $ια*ςε&νντοε οιά Δ Χ Ε ,  πη- 
λίκον το Π·

*£<?«/ λΑ t= 3, 5470359 
ΑΒ = 2 , 7754648 
ΑΓ ~ ι ,  387Q337

λ ( Α χ Β Χ Γ )  = 7» 7 0 9 5 3 4 4

λ Δ = 2 , 9 6 0 4 ^ 8  
ΑΕ = ι ,  933^835

λ ( Δ X  Ε ) = 4, 8936543

ΑΠ = 3 , 81588οι

• ’Λφαις.

Ζ δη, άντιςοιχοί χς&μοε όΠ = 654>4554·
ΠΟΡΙΣΜΑ-
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§.243. *0 όίςα λογάς ιΒμοε ο τa τετςαγωνα, 

htet ccvuKvyflet τδ τηε φίζηε λογας'&μα κχ& ί αυτόν 
ποΑοοπλοοσιαζομαία, όιπλδε ε?ι τδ λογαςβμα τηε 
οίζης' ο if τδ ν.υβα τςητλδε' ό if τηε τετάςτηε 
όνωοίμεωε τετξχπλδε' K#f ο της πέμπΊηε τίοντα- 
ττλδε. Κού ατω καν roTs' Κοΐ7ΤοΊς·

Π Ο Δ Ι Σ Μ Α  Γ
§. 2 44- Κα) «ν«παλ<ν ο τ^ί τετςαγωνικης $1- 

ζηε παντοε άς&μα Ν λογχςιύμοε, ϊσοε τω ημίσ& τδ 
κατά τον άςιΒμόν Ν· .K«y ο της κυβικής, τςιτημο- 
ξΐω' κομ ο τηε (Κ τηί τετάςτηε όιυυχμεωε, τω τε· 
ταςττ,μοςίω, kW ατωε εφεζηε- Δ<ο «/ τ£ν κατα 
πάσαν Tctjriv $ιζων ΐ>7τεξαγωγομ, i/α ταν λογας&· 
μων οη ύχςα περαίνοντοα. ΕΙ μόνον ό των χαςα- 
κιηςων οίζίκτμοε των τια> ςιζαν πσ ιόντων, jj πςος αυ- 
τΐιν χποαταμάων ( εάν άκςιβηε ν) ςΐζα «7τοό'ο$!:χομ 
αχ οϊατε %) μη τον άςι^μον ΰπεςεχη των χαςχκΐη- 
ςων, τδ μεγίςα των αςιΒμων, καθ’1 δε ό των λογά* 
ςΐΒμων πόναζ καταγέγςατίΐομ·

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α  Α.
§. 24$. Τ2 άςιΒμδ 5 7 9 3 2 λογάςι$μοε ό 4 > 

7629185* ταυτητοι ό τηε εκείνα τετςαγωνικηε £/- 
ζηε, ε<ςομ 2, 3 8 Μ 5 92· Ή if ςΐζ» 240, 6907. 
‘Ο if τηε κυβικής $ιζης τδ αύτα εκείνα λογάριθμος 
*> 5 8 7^3 9 5 *, ητε $1ξχ 3 8 , 69364* ό if τηε 
Τετάςτηε όνυοάμεωε ι , 1907296* >5 if Λ) £ίξα,
*5 » 5 1 4 2 1 .

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α  Β.
§. 246. TS «f/S/uS ο, 5 7 9 3 s λογάςιθμοε -*γ, 

7 6 2 9 18 $ * α'θα το -  7ϊξοε μόνον ανάγεται τό χα- 
ςακίηςις.κόν ( § . 224.)* τα άςα λογαςίθμα τδό'ε, 
Ιω όεοι τό ημισυ λα/3«ν, τατε<*ι τον λογάςιθμον τιΐε

πτςα-
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τ ετ ςα γ ω ν ικ ^  φίζης τ $  fio&cvros α ξιΒ μ χ  ο ,  57932,  
λαβ&ν osmet τΐιν τΰ %αξ/%κτΥίξΐτΐΥΛ£ ημισειαν  cv μι* 
ς α ,  ο7Τες ΰ χ  ο ία τ ε , h r m u y y .e s  ον too χ α ρ α κ ί^ ι-  
qty.cc τ α υ τ α  α ζ & μ ύ ς  itvctj των ολοχεξων. ”Evhcν· 
ret αντί τ $  χαξακί'/ιςιςικχ έ/.είνχ -  ι ,  γ^ατχτεον
— 2 +  ιό  ταυτα eqi‘ τΰ $ε λογαξι&μϋ 8τω ye- 
γξοίμμάϋ, — 2 +  ι , 7 ^2 9 185 λαμβάνω το $· 
μισυ -  i , 8 8 1 4 592 * ° Ύ&ξ Τΰτω άντιςοιχων όΟξε- 
$eis άζ&μος, η τετραγωνική tqoij $!ζα τδ ττξοτε- 
ScvTos. Έκ <$$· 78 αύτΰ άςιΒμΰ Ιω hoi τΐώ §ίζαν
εξελέ& οη t Iw Υ.υβίΥ.ΐώ, χα ξα κίνξίςικον  ά ν α π λά σ α ς  τ ο  -  3 +  2 > τ δ  λ ο γ α ς ΐ$ μ 8  8Τω γεγξαμμονα— 3 +  2 ,  7  6  2 91,8  5 » λα β ώ ν το Τξίτημόξίον, οϊον 
το — ι ,  9209728 > τον λογάξι& μον ε£ω τη ς ςΐζης 
τη ς κυβική?· Το αυτό ομοίως κάττί των λ ο γ ά · 
ξ ’& μ ω ν  των κ α τ ά  τ ά ς  άνω τεςας βινυάμ&ς ξιζων 
παξατηξη^ησεται-

ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ*
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■ · » > ^ Γ '*“  .......

Σ Τ Ο ΙΧ Ε ΙΩ Ν
Γ Ε Ω Μ Ε Τ Ρ Ι Α Σ

Τ Μ Η Μ Α  Α'.
ΠΕΡΙ

Γ Ρ Α Μ Μ Ώ Ν
ΚΑΙ

Γ Ω Ν Ι Ω Ν -

* ζ +  ο

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ *
§. 247.

ΣΤε^ΒΟν,  r f r o <  σώμα γεωμετρικόν h i  το π αν  
ταχό^εν εκτεταμενον. ΤΙε^ύίΤΧ  < 5 g  avT8y

r\T0t 0ξ>0ΐ οή ΈτΓΐφ&ν&Μή. Των ύε έπιφοί-
ν&ων οήΓφ&μΐλΟή. Των ύε γραμμών TV. Χ'/ΐμ&Χ-

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν *
§· 2 48· Tfc Σημεία are μίγε&ος, irre μ 

<μο>. Τξαμμη <5ε /uifow /uci? t s i ,  πλάτος <5e 
βά§ος > χ. ‘Η ί  °Επιφάν&α *&{ μήκος t% « , 
πλάτος, βά&ος <ίε g.

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ -
§· 24 9 · Τϊί ^ >? EtJ&ftrt. γςαμμη καλϋμ^η,

$ηλον. K̂ f/TTt/AV) <5ε γραμμν, ης χόεν μΐςος 
tCSetct· At λοιπομ λ', «re ε£ <&§αων, είτε εκ 
καμπύλων, «re f £ <&$&ων κομ καμπύλων > cruu- 
θετ« «V*.

ΣΧΟΛΙΟΝ.
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Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν *
§. 2 5 0 . Μεταξύ δυοίν σημείων huTetm

μία μόνη, ncy αυτή βξαχυτάτη άπασων των από 
$ατεξα σημεία eft) ^ατεξον αποτινόμενων.

§· 2 5 1 · <ί' δυο9 ί'υσί σημείοις Standee·
reuu αν το7ϊ  αυτάς, προσεφχρμίζχσιτε ά?ληλαις, 

' >ι > . .  »/ Λ  *ε ~ / > ΛΗρί/ /σα/ «<πν αν<σοί dt··, &>ν ry ετεξα, &κ αν ση·
μάα τα αυτα πίξχτχ yeνοιτο, ά τ£ έτέξα. ’Εξ
ά t'nsTOj, κ# το πάσας εχειν τus Ίσα: &ό$άας
άίληλαις πξοσεφαςμόζε&ομ.

§- 3 5 2· Η <56’$«α άφ’ εκατό ξ8 των επ αυ
τής πεςατων αεί 7T$oaye&af 8iwaTOj τεςματος 
άν&, π ξο αγωγή μαντοι καθ’ έκατεςον τ% αυτή. 
’Επεί 8ε διοσομ dCS&uf, α/ το7ς αυτο7ς ανδιηχΒαι λ»· 
σ) σημείοις νοαμwcq, ά&ηλοας πςοσεφαξμοζΰσι, Xj 
ηετόξα άξα εξ αυτών πςοαχΒείσα, όπ\ τΐω ετε- 
ζαν, οσον αν σΐ?ο< πςοαχ^εισαν, επιπεσείτα). Κα/ 
«κ α^α <5£0«α/ <5υο, eeeuTwv cv JW' σημείοις
οναπειλημμενον κοινόν εχειν πεφυκασιν · «<ί« κατα
πλ«ονα evor σημεία St*άδηλων τεμνομονο̂ χωξείν.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 2 5 3 · ’Επίπεδος επιφάνεια ί?)ν, >$ παντα- 

χί&σν επ’ <£$εΐας ατω πξοεκίεινομάη, <2?# r?u) cv 
<W< των επ’ αυτής σημείων εναπειλημμονίω dCBeiav 
γςαμμίω, όπωσΰν πξοαχΒείσαν, ολίνυ πΐσίίειν hτι 
της επιφάνειας αύτης. Λέγεται ηομ Επίπεδον- 
Επιφάνεια δε ΚΑμπνλΉ, ης άδέν μέςος επίπεδον.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§. 2 54· 0< /ucv αν Γεωμετξϊίντες δι &Βειων, 4 

καμπύλων των cv επιπέδω καταγςαφομανων, 
λνόμονοι τα προβλήματα, <ίδλόγα$· ^  τ»? τα Λυ- 
ταν ςοιχειώ§ησομον8ς οάτχντομ, όϋ&είαςτε αγειν 
ίτοίμως εχειν, άχ&είσας δε, πεξοατέξω πξοα-

γαν



γ&ν των χα τ επίνοιαν άνατυπ^μονων ως οΊοντελά· 
χ ις χ  SintyeqHvus, χομ clous S' αν not} ττξοςγε τΐω  
α*&η<ην ώνίΜομοναις tfaiy πξοχξη&ομ, ως i>j xp} 
πάντα dCSetcus itacus κατά 7ταταν άν.ςΐβειαν.

$. 255. Δνείν Si (ϊίχφόξων <£$etvv εττ) τδ ScB zv- 
roe htinkSu, i/«  τδ αυτδ σημείχ ηγμζΰων, 
tî ro της έτέξας κατά to $η&ον σημ&ον πτω τμη§η- 
οετομ, us μίξος μζν επί τάδε, i ’ h i h.etva
rijs τεμνύσης άπολαμβχνε&ομ.

$- 256. Έαν if τϊίί Trios' τω A , t/zro r̂ s* AB Σ*·6 . 
τμη&είσης <&&etus ,  oTtSv μέςος ληφ$% το A Γ, αυ
τή Sri η U7io τδ A επι το Γ πξοηγμζνη, Trie A B 
Stlwsxae άποτησετομ. ΓIverctf γάς ij Γ Δ , ;; έλα- 
χίςη των άπο τδ πέξατος Γ επ\ τ /tt) A B πιτίίχσων, 
ciei μάζωντε χομ μάζων, οσωπεξ αν μοίΑον η ΑΓ  
•npcayotTO- Τηςτε Α Γ, o<rcv αλίί προαγομζνης, λ  
>; Γ Δ , εφ cow otvr/f xpj pbAotro, μεγε&ιωετομ.

ΟΡΙΣΜΟΣ·
§· 257. Δυ«ν &&ειων ον επιπεΰω άπο τδ αυτδ 

σημάΰ αχΒ&σόΰν, *ί έτέξας έπΐ τΐώ έτέξχν κλ/- 
σ<ί ΓοονίΛ χαλεέτομ 't7ti7toScs τε χομ εν9 υγςαμμος.
ΕΙσ/ 7 άξχρί χχμπνλόγξαμμοι γων'ομ, up} δκ fV/- 
CTfio/- To i l  B σημείον ct<f)8  ccv, η πςος o ,  « / S *-7 - 
BA-, ΒΓ εύ$£ομ αχ&&εν ·> KoflXpS λέγεται της 
γωνίας- At Si dj&uetf uvretf B A , Β Γ  τδ* γωνίας 
Σχέλν), >w IlA^af.

ΣΧΟΛΙΟΝ-
§. 25$. Τ δ  i f  γωνία μέγεθος άπονέμετομ. To 

if, δκ άπο τδ ηςτητομ των πλώςων, «A ’fV 
τδ* χλισεως μονον της ετέςας πξος τΐώ Ιτέξαν· Διο 
Up} leaf α} γωνίομ, £  8τως άΤληλοας πςοσαςμίζβ· 
cu f9 ως των χοξυφων σιωιϋσων hr) το αντο, κ #  
της ετίςχς τα σκέλη, ΙπιπΙτίΙ&ν ί'χων roie της

I ε τ ίξ α ς ,
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C i ' f . Ν ^ \ Ν · ·  t\  I *.07ί0Μ ό ccv y τα σνμ&χ, Έψ oc Tec σκέλη 
άποτεξματίζετο .̂

§· 2 59· T jj? ίβ κατά τίνυ γωνίαν ΑΒΓ κοςυ» 
φης f τη κατά τΐώ Δ Β Γ κοξνφη hη7τιπτύσης9 
τχ σκέλας ΒΓ εκείνης, τω σκέλ& ταΰτης ΒΓ» εάν 
το "λοιπον ΑΒ, τω λοιπω ΔΒ, μη συμπίπτη> 
μάζων μεν είξησετομ η ύπό Α ΒΓ γωνΐοο τη:, ύπο 
ΔΒΓ, ης το ΒΔ σκέλος, ητίον τ& σκέλχς ΒΓ άφέ· 
StjKCv. At γάξ γωνΐοη Α ΒΓ, Δ Β Γ, ων η ετέξα 
ύκ έφαξμοζα Ty έτέςοο, άνισοι είσίν * & επετοί}
άπατας τάς ά^ηλα*ς Ίσας γωνία? εχ&ν noy σίξοσε· 
φαζμόζε<&α{·

§· 2 6ο . Πότεςον έφχςμόσο} ά/ληλα*ς εχΰσι 
γωνία} <ίυβ επίπεδοι τε x&f ό(ΐ$υγςχμμοι, w χκ ί%8· 
σιν' «  δ'εκείνο, ποτέρα τχτωνη.μείέων, ηηελάσ· 
σων* tv μοχλοί ccv eTTiyvoiy itocsrcs 8Τω avfacyiaoc- 

Σ *. 8· μζvos. Ίων π ξ ο τ ε & & σων γωνιων της μον V7το ΔΕΓ  
καταγεγξάφ^α} νοχμζνης, της δέ ύπο ΑΒΓ έπ) τ3 
αύτχ μζν εκείνη έπιπέδχ, &τω δετοί κινα<&Χ} υττοτι· 
Βεμάης, ως ταυτης το σκέλος ΒΓ alto Tt εκείνης 
ΕΓ μηδέποτ άφίςα&α} * πξοσίτω επειτα η Β κο
ρυφή της ύπο Α ΒΓ, τη Ε της ύπο ΔΕΓ· *Εαν 
8ν τη Β επί το Ε πξοοπελχζοντος, η ΑΒπλώςά τη 
ΔΕ μη π̂ οσαντηση, πριν η κατά, το Β κορυφή, έπ\ 
της Y.ctTcc το Ε κοοτά το άκρι&ες γονοιτο, η ύπο 
Α Β Γ, της ύπο Δ Ε Γ  μείζων 8Κ εςον' άΑ’ηΤοι 
ταυτης ε λα όσων, η αυτή ίση, Κ otj ελχ&ων f*cv .η 
ύπο Α ΒΓ, της ύπο Δ Ε Γ , εάν r3 Β σημείχ, έπΐ 
το Ε γονομοία, jj ΑΒ, πλ£>ζά κατά το προς Β μέ
ρος προαχΒοίσα, διατέμνη προαχ^είσαν τΙζυ ΔΕ’ 
ίσοι} δε εσοντομ ttf υπο Α Β Γ , Δ Ε Γ , εάν τ3 Β jtU 
Ισίίοντος έπ) το Ε , η πλώξά ΑΒ, μηδαμώς ΰτω 
.τέμνη τΐω Δ Ε , uftAεπί της αυτής πίτίΐη. *Εάν &' 
η Λ Β τη ΔΕ συνάντηση ̂  7ίξ\ν η το Β επί το Ε 
iKotro, ηλίκον αν το διαςημα £Β, η υπο ΑΒΓ

γωνία,



γωνία της υπό Δ Ε Γ  μάζων eVotf. Ενοπλον γάς 
οντευ$ον , ως είπες η A  Β r# Ε Δ οεησαν πςοηγμζνη, 
•πςοσαντησειίποί, olov κατα το Ζ, η υπό Α Β Γ , 
ΰτε τη υπό Δ Ε Γ  εφαςμοσα\ ι̂αιησετο^, ΰτε τω ζν 
αύτη μίξ&.

r y. \ <5* tv χ  ̂ _ / r* c\ *\<S* 2 0 1 . hccv &\> dice r& r νχοντοχ σημ&χ Ζ , o ccv 
ε£ω η της Ε Γ ,  λαχ^ωσ# kiS&ctj due ΕΖ , ΒΖ, 
επ) της αυτής άμφω Ε Γ  όΟ^ήας πςοαπΐτίΐασαι,

dW«ff ανακυσίΐείν γωνίας κατά μεςη τα  αυτοί, 
τΐυυ μζν cντος υπό Ζ Ε Γ ,  τΐω  de «ere? uttc ΖΒΓ, 
)j fxrci* 7jdf r>j* &&νηϊ ope* μβίζων e?#/.

§. 2 6 a. ’Ecev de )j Δ Ε  πςοαχΒείσα πςοσπεση 
τη πλόίςα  ΑΒ , τ£ της υπό Α Β Γ  σωζομζνα μεγέ- 
&χς, το όίάςημα ΕΒ  αυ^ειν η μει3<Βο̂  οτωησετομ, 
χτως ωϊε v&f τ Ιμ  Ε Δ  πςοαχΒάσαν, ΐώ Htci, τη 
Α Β  ομοίως Ιυυ dtot π  ςοαχ^είση, πςοσαπανταν- 
Κατά γάς το Ζ φεςε σημ&ον η Ε Ζ άπαντωσα, Zcu 
ττςοαχ&είη, τΐιυ ΑΒ  τεμά, cντόςτε της υπό Α Β Γ  
γωνίας π ίπ τχσα , «ττβ riji- A  Β γςαμμης μάΑον τε 
x&j μάΑον αεί άποςησετομ (§. 2 5 6 .)* cS-cu 
^λα'ί αναφαίνεται, είτε της Β κοςυφης, τ£? ύπο 
Α Β Γ ,  όπωσ£ν τω σημάω Ε πςοστάσης, «τε η&{ 
τ3οε άπωτεςω γινομζνης, τΖα> Ε Δ πςοαγομάΐιν,
τη πλόίςα  A Β πςοαπίπτειν. ’Επεί de τ&τ« Λ} ετι 
Κοί/ m  y<vo/*cvi# η ΕΒ  εφ’ ο7Ταιον3ν μέγεθος νατα- 
ςΐυίομ δυυυησετομ, ζντευ§ζν Ί-πετομ εκ Τ8 άκολύΒχ, 
ως είπες η Ε Δ ,  τΐμνα πςοαχ&έίσαν τΐιν ΑΒ, 
ληφ$είσης της ΕΒ όποσησ3ν το μέγεθος, ν&} η 
A  Β, από της Ε Δ πςοαχ&είσης εΡ ανάγκης τμη- 
•τησεται, οσον αν κβμ πςοσανζησαε τω οιχτηματι 
ΕΒ  re μέγεθος' « μόνον τα  της υπό Α Β Γ  γω
νίας άμεταποίητα σωζοιτο·$ .  2 6 3 .  Τ άτοις τον ν3 ν πςοσεχοντι ίάΰιον a w i-$ ̂  < > V \ ' > \ ./>Λ / '   ̂ »» ρ y*oetv 9 ωχ teev kcctcc rcc ccvrx &j$etux rtvox τηχ 1 1 9 
d'ye τε5ωσ( γωνίοη, ωαπες η$η $εσεως εχασιν aj ϋπό

I a Δ ΕΓ ,
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Δ Ε Γ , ΑΒΓ, ων »; euros μείζων rye cvtos ύπο 
ΔΕΓ* at των δε των γωνιων πλ<&ξοδ( Ε Δ , ΒΑ, 
πξοαχΒείσοη Ιω δεοι> συμπεσαντομ εζ ccvctyuys, 
όποσααν uv είη μεγ&αε ή ΕΒ, η ον Teas των γω· 
νιων κοξυφαίε εναπε*Κημμονη. Συμπεσαντομ γας 
etf ΑΒ, Δ Ε , τηο κοξυφΰϊ Β, καΒάπες εκτεΒεηαι

σημάον 
tj ύπ·

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ*
2 6 4 . *E«v εύΒ&χ ΑΒ, eis dCBeiav «Μ υ  

Σχ>9· ΓΔ  εμπίπτασα ταν εφεζρϊ δύο yoovtecs ύπο ΑΒΓ, 
ΑΒΔ has ποιη, O f& ll fcccvOf, η Κΰί&ζΤΟζ ή ΑΒ 
πt> os rkv ΓΔ  είξήσετομ» Των δε yωνίων ΑΒΓ, 
Α Β Δ  των ύπο των &Β*ων πεξιεχομοίων f  tjs τε κ«· 
Βετα, H&i rns εφ'ην εφεςηχεν, εκατίξα TttVWt 
Of&VJ ονομάζεται»

Σ  Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
( §.26 5. ’Εφ' olus δήποτε <&Βείχε Γ Δ , <£Β&χ 

ά& η κχΒετos qccBlwotf δνυΰατοα, Λα neevros άγο· 
μονη σημεία Α* >) Β, τα  επιπίδα ον ω η ΓΔ ηκτOf· 
Key τάτα δη > πζόετε διοοφεςύσαζ diB etas, άποτε 
διχφόξων επ &Βείαε τ tjs a vrys σημείων, γηομονα$ 
απασομ ctf άναν,νπτασομ o$Botj yonlotj-, Ισοι ά&ά- 
Aewff «σ/. Κα/ι| τ*?? OfBvjs octet μείζων, η ελάοεοη, 
αοεμιοο των οςΒων *ση εςομ, μ  itfr© ΛΒ&ων πεξιε· 
χομονη, «y ετ^α εφ' ετεςαε ςοοΒείη xecBercs.

§. 2 6 6 . ’Εαν άςα Ιπ\ τησ djBeius ΑΒ, &Beia 
2χ.ιο. η ΓΔ πςοε οςΒά: y, άχΒη δε διάτινος των επ’ αν 

τηε σημείων τα Δ, $ τα Γ, <&’$«« aA>j ΔΕ, η 
Γ Ζ , η άχΒείσααυτη ΔΕ, $ ΓΖ, Ιττ* rrjs ΑΒκοί- 
Beros ώοεςομ' άδε γας η ύπο ΕΔΒ ($. 2 5 9 ·)» ^   ̂
ύπο ΓΖΒ (§. 2 6 1.) τη ύπο ΓΔ Β οςΒη ίση id·

Δν·

aoo.y r# L· πξονκίσης i ττ̂ ν̂ )j το β 
atpMidjctf επί το Ε. Ε* μη yccf, &c αν 
Α Β Γ , rns νπο Δ Ε Γ  μ&ζων 0Tr«f£ecv·



Δυο άξα <&&et<q, <*/ πξος τΐώ ctvrlw ΑΒ κά&ετοι, 
tisnore ύπ άδηλων τμη&ησοντα{, καν άπο τηε 
ΑΒ πξοεκβλη&ωσιν επ' άπε*ςον.

§. 267. ΕϊωΦί μετξΗ 3ίκΙω η 0£$>) γωνία 
ποοςαλαμβχνε&ομ, frees οπεξ αν τα των λοιπών 
γωνιων μεγέθη πχζαβχΧ^ομςνα επιν.ξ!νοΐτο. Δ<ο 
Η9Η συυεχεςεξον Tats ufocus γωνιαίε πχξατεΒα- 
σομενη, συντομίας χάξιν 3ιά τ$ Ο εφε£ηε ημίν 
ύποσημχνΒησετομ' το 3ε κεφάλοαον το εκ 3υέίν 
θξ§ων , 3ιά 3 Ο* το 3'εκ τετίάζων, οιά 4 θ · x&j 
τχ λοιπά*

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ .
$. *68. ΕυΒείχ η A Β, η είε dCBeixv α,Μιν τΙνυ 

Γ Δ πτω πςοσσίττίασα , ωε τάε εφεζηε γωνίαε ύπο %Χ' 
Α Β Γ, Α Β Δ άνίσαε ποιαν, πςοε τΐά> φηΒασχν Γ Δ 
Πλαγία h<q' ά*τε ύπο Α ΒΓ, ΑΒΔ ycoviflif 
Tlhxytuj’ επει 3ε τχτων η μϊν ΑΒΓ μάζων rijs,' 
ό?3ηε ΕΒΓ, ή 3ε ΑΒΑ ελάσσων, η μεν μείζων Ά(/~  
βλέίΧ) η 3'ελχσσχν 'ΟΐίβΧ ώνοματα).

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§. 269* *Η ύπο ΑΒΓ αμβλεία, tIw ύπο ΕΒΓ 

ορ3ΐώ τοσωίε ύπεξβχ/λα, οσωγε η ύπο ΑΒΔ  
οξεία, η έπι της ΓΔ  &3είχε ϊκείν̂  έφε£ηε ζσα, 
της οζΒηε ΕΒΔ i/λείπε*. Ύηε $ν ύπεςβοληε τΐω 
ε̂ λετφιν άντικχ3ιτωσηε, το ε£ άμφοτέςων των γω
νιάν Α Β Γ , ΑΒΔ κεφχλαιον, 3υσίν οςθαίε ‘ίσον ετίν.

§. 2 jo . "ΕνΒοντοι ίάν ΓΒ, ΒΔ τά της αύτηε 
dCSetas ΓΒ Δ  με&\, γωνίαν voyrxf πεξιεχοιν τίω 
ύπο Γ Β Δ , hxf οη η τηλικαιτη γωνία, - ωε τω εκ 
τοίίν 3υο7ν Α ΒΓ, ΑΒΔ κεφχλαίω έ£ισ&μάη,
3υσιν op3cus ίση. Των 3ε λοιπών γωνιων ητισ&ν,ί  *+ * λ** *1 9 / ΡΟουειν ος&ων ήτοι ελαοτων, η μαζών.
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*34 ΤΜΗΜΑ ΠΡΏΤΟΝ

§. 2 7 1· Η δυαν ος$ών μείζων γωνία, αποτε ον 
χςησε* &ω&ε ylyvsc&df, άμητις άϊλως χςεία τόδε 
ποτέ επιτχ£&ε. Κα/ άποχςωσης τοίνιιν us τα πολ- 
λα της των δυείν cfi)a>v ελαοτόναν γωνίων λάσκε» 
ψεως, τάς π λεία ς των πςοτάσεων, cv ous πες) 
Των γωνιών ο λόγος, κατ’ εκείνας δη τάς γωνίας 
εκδεκίεον, α/ ίυ«ν ος$ών ελάοεονες άσί. Καίπες 
γάς δι&ών εζαγομονων όΟΒαών λα τα αυτα α 
τα επιπεδω σημεία, δυο αείποτε άνακυπΊασι γω· 
ν/#/, ο;ν /kcv ίλασσων 2 Ο, r\ yxv ν.κιςοο μ&* 
ζων' η δε -μείζων, >} γαν ηκιϊχ ελάοπων' αυτή- 
γεμίιν η δώτέςχ αείποτε αντί τί?? πρώτης παςοο- 
ληφ^ησετομ, είμη πα,ςά ταντΚυ, Ικσοχίον ετέςαν 
* νας ακ επιτςέπεί ό της πςοτάσεως.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ *
Σχ.ι». §; 2 7 2 . EvSeicq ΓΐΛ^Λ^ΜλΟί «σ»ν, <ή επ) 

τα αυτα επίπεδα άγόμοχ'θ\,  Y&f μηδέποτε α?ληλα*ς 
συμπίτΡ,ασοη.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§· 27 3 · Τοιχίδε α/ ΑΒ, Γ Δ, ά/ πςός τΐιν αυ- 

τ lw τςίτΐω ΕΖ «σα/ πςός κοί&ετον, ας συμπεσϋν 
μη ε%«ν ετχ; τα πςός A , Γ πςοαχ^είσας, κατ«· 
λ /wcv (§ . 2 6 6 .). ’Εαν έν καπί τα 7rfoi Β *# Δ  
πςοαχΒώσιν αντίθετα, η ύπδ Α ΒΗ  συσ)ν οςδοας 
}σω&ησεται (§. 2 7 0 .)» Κ97 Tfc δπό ΑΒΕ ο^ίί? 
&r»js·, Kgt/ jj ύττο ΕΒΗ  ofS)) eVoj. ^Ητε ΒΗ τί̂ ος 
τΐω ΕΖ κάθετοί, αοπτε̂  λ} ίφ/ >j ΔΘ* ά^α 
αδ' επ) τα τα λ  μεςη πςοαχ^είσο^, αί A Β 
H&i Γ Δ dCSftta/, α/ληλοας συμπεσαντοα. 1

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α *
“*·>3· §· 2 7 4 · Έαν πλβίβς ev&eic&f Α Β , ΑΓ»

Α Δ , ΑΕ> επι τβοίύτβ ϊπιπίδα, άπο τδ Λν*
78



78 οίχβώσι σ·/ιμ&8 τS Α* διχχ%νί δε Μ  τ 5  
αύτβ σνμάβ, ιβ&βοίτις ΖΗ , aj
TOLvtvi ol'jxx'jtP'8M4 γανίοη νπο Ζ Α Β ,  ΒΑΓ,
Γ Α Δ ,  Δ Α Η , επί τχ χυτά τν\ς Ζ Η  dkhg  
με?ή, κεφχλΜΟν σιωαποτελβσιν ίσον τω εχ 
δυέίν όξ>%ών γωνιών. Ωσαύτως δε ν&\ οή επί
7 α αντίθετα Ζ  A Ε , Ε Α  Η.

* Δ Ε Ι Ε Ι Σ *
Το γοος των γωνιών, εφ' έχάτεξα της ΖΗ 6C- 

Betctc, χεφάλωιον, κτβν ιίττο ΖΔΗ , η δυσ',ν οξ- 
Sccii ίση felv (§.270.)·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α* /
§.275* To Tolvuo κεφώλωιον το ε£ οίττωσών 

τών γωνιών, ΒΑΓ, ΓΑΔ,-ΔΑΕ, ΕΑΒ, τών hr) 
τS ζπιτχεδζ π εξ) το αυτό σημ&ον Α, τετίαξσιν οξ· 
&οας ίσον !<?/·

♦ ,

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 276. Καΐ'Τίυ^ ομοίως εοτετα/, Ηομ οτι 'Ιων Έχ. 

τΐιυ αντίώ AΒ, dCbetoy <5υο «&«^ΓΔ, ΕΖ ττ̂ οί 
τβΤτ Α κρβ/ Η σημείοις %τω τεμνωσιν, <wi r«s· usro 
ΔΑΒ, ZHB, rots' ετη roc octJrec της dCSeico? ΑΒ, 
(»jrc/ r?u) Ixros· wrc ZHB, rg cvroi υττο ΔΑΒ) 
μη t£toii<&ocf, α/ ΓΔ , EZ <£&»«<, Trios' Βοίτεξοο 
των της dG&eiecr ΑΒ /κ^«ν συμπεσχντοφ - ’Εόίν 
γοοξ- % ΔΑΒ <  ΖΗΒ, συμπεσΗντοη a) 
heivetj hr) μεςη roc Δ ,  Ζ (§· 263.)· ’Eocv $  y 
ΔΑΒ >  ZHB, !* «  ΔΑΒ +  ΓΑΒ = 2 0 , 
«recur»* Ζ Η Β +  EH Β = 2 Ο * εσα/ Γ ΑΒ, ελάσ- 
σων της ΕΗΒ. Κα/ συμπεσενται aqec α) αυτοί) 
dj&eioti 7ϊξοκχ$£ίσαΐ &*τ*ξ* 7 »  Τίξος. Γ> Ε.

1 4  ΠΟΡΙΣΜΑ.
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136 ΤΜΗΜΑ ΠΡΩΤΟΝΠ Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ*
Σχ-if. $· 3 77· Δυ«ν αξ» <£>&αων ΑΒ, ΓΔ  ΙτιΙη, 

vos επινΐδν διχτεμνομαίων, δκ αν b,r) rS ocvrS 
dCBetx τζίτη n Z Η χχ$είη, ry

ετε^α των ττζοτεςων A Β, Γ Δ , $ εκχτεξχ συμπί· 
7ptoi πςϋχχ&£σΧ) Ιω <5εο/, 7Γζοχχ$είσ%. *Εχν γχζ 
ct%By cc7io τδ Ε η Ε Ι <£Βϋχ, η τΐώ ΖΗ , ω* 
ετυχεν, οΓον κατα το Θ τεμνχσχ, hruvctyv.ts $ς) 
•SWεςχν'/ζν των υπο Β Ε Ι, Δ Ε Ι,  τηε ύπο ΗΘΙ* 
tjtci μείζονχ «να/, η ihxcsovx.Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -

χ̂.ι«· §. ^78- Έα'ν τ̂ μνν? #δ'&«αν tiSSetoi, οή κα·τα' χοξυφίώ ywicq, wro Α Β Γ , Δ B E , icrof 
dThyihoug εσοηοη-Δ Ε Ι Ξ Ι Σ ·

To yoî  των υπο Α Β Γ , ΑΒΔ κεφαλοαον, τω 
εκ των υττο Α Β Δ , Δ Β Ε χεφωλοάω ϊσον. Tfc tv 
Y.otvv\s Α Β Δ  ίκχτέξω&ον χζΒείσηε, Α ΒΓ = Δ BE.

ΘΕΩΡΗΜΑ** *7· $· ^79· Έα'ν άς ιβ&ά&ς τα'? Α Β ,Γ Δ , tf&’&«a &μπίπ!8<ΓΛ νί ΕΖ> τούς κατα τα' Η  Θ  τομα??, τ&) έκτο? ywviav Ε Η Β , τίϊ cvto?  αττα̂ αντίον, \ΰΜ ϊπ. τα' αυτα' μέ- , $^ Ε Θ Δ  ίσΖα; τγομ, ττα^α^λοι εσονταή α’λ* λνίλοΜ? α{ dG&eaf. ‘Δ Ε Ι Ξ Ι Σ -
Των ώτο Α Η Ζ, H$e/ ΕΗ Β  <αων «jfafAflttf δσων 

($ .2 7 8 .), Γ 0 Ζ = Ε Θ Δ ,  εσονται νπ'
Α Η Ζ, Γ ΘΖ ct/kfacus foctj. ’Εαν 2ν a/ ΑΒ, Γ Δ 
0r5£c(j μη ωσι πχςαϊλνιλοι, συμττετβνταί ττξόχχ·

' dwn*
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BeitTHft foot tort roc ηςοε Β, Δ, tj επ) roc στςος 
A, Γ. Κλ/ Ιω μον hτ έκανα, civ ίσοι εσοντομ ομ υπο 
ΕΗ Β, Ε Θ Δ * ην <Γ t7ri τccZrec, uvtact eaovrocf ομ 
ύττο Α Η Ζ , ΓΘ Ζ (§. a6 1.)· Ου» χςα συμπε- 
auvretf, όπως ocv πξοχχΒ&ο», ά/λχ παςά&.χλα 
οσοντομ (§. 2 7 3 .).

ΠΟΡΙΣΜΑ Α·
§. 38ο. ΚΟμ εάν των Α Β, Γ Δ, ως ϋξχτομ 

τεμνομονων, ομ οναΑαζ γωνίομ Α Η Ζ , ΕΘ Δ  Ίίσομ 
ωσι, πχρχΑηλα εσοντομ ομ dCBeiotf ΑΒ, .ΓΔ. 
'Entity*?  Α Η Ζ = Ε Η Β , εάν λ  ΑΗΖ = ΕΘΔ, 
foctfn# ΕΗ Β = ΕΘΔ.

ΠΟΡΙΣΜΑ Β·
$. 38». Κομ εάν ομ νπο ΒΗ Θ , Η Θ Δ  ομ ζν· 

τοί, χομ άπαναντίον, χομ επι τα αυτά μΐξχ* <5υ- 
σίν οςΒάίς Υσομ α><τ/, σταςαΑχλοι ωσαύτως εσοντοχ 
ομ ΑΒ, ΓΔ. ΈττβΑ) ya> Α Η Θ  +  ΘΗΒ

■*= 3 Ο ($. 374.)» few Α Η Θ  +  ΘΗΒ = ΘΗΒ +  
ΗΘΔ* τχς κοινής εκ μάσα γονομαήις ΘΗΒ»
ΑΗΘ  ~ Η Θ Δ.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
$. 282. Ή βς τάς πχ^χ^λβς ΑΒ, s*-*7' 

ΓΔ, ίμπήτίβογλ ΰ£&«α ΕΖ, τοκ/τλ?
ΧΛτα το Η Θ τ^μνβσα, τ&£ υττο ΕΗΒ,

ΕΘΔ (τ&5 έκτο? τη cm?, λλϊ- 
νχντίον, ^  iiri rci χυτοί με̂ π) ίσος α^νί- 
λβ«? grower.

ΔΕΙΗΙΣ·
Εί μη ya? V7I0 Ε Η Β , ΕΘ Δ Ισα** σίςοχχ- 

Ββίσοα ομ ΑΒ, ΓΔ , ewJ τά&, η rxSe rJjf «V 
Ν I 5 χντάς



ctvTcc? εμππτίάση; ΕΖ συμττετ&ντία (§.2 7 6 .). Koy 
νκ άζοο Of Α Β , Γ Δ  dGSStOU 7TUgcifayhoi.

138 ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α ·  Α·
§. 2 8 3 * 'ErtetSy y νπο Α Η Ζ , tj? υηο ΕΗΒ

JVij, των αυτών τε$ζντων, y&f υ7Ι0 ΑΗΖ, rjjf 
ονα?λχ£ <χντι$έτω Ε Θ Δ i'cnj !<?/.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 384* Κα/ Ε7Γ» j? υττο ΑΗΖ, υ^ο ΖΗΒ Ήξο· 

ςε&Μ706, $υσ)ν cpQcus Ίσχς σινυαποίελβί (§. 374·)* 
€«ν αντί ταυτιj?, >j υττο Ε© Δ τ# υπο ΖΗΒ «#*· 
7 t το 7ΐξοχ.υ7ί\ον ν.εφαλοαον Η Θ Δ  +  ΘΗΒ, 
ίνσιν οξ&(£*ί Ίσον heu·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ§ . 28 5·  Η  ί7ΐ) rys ετεςχς των τχαςαΑνιλοη 
κα&ετοε, %άπ) rys? ετέςχς αυτό τ8το εςοα. *Εν 
Bcvroi y&j evSetcu due, of ττξοσ τΙα> αυτΙω τςίτΐω 
Ιτπ τ$ αυτ8 hηπε$α πχςχ&ηλοι, nsH Ήζοε ά&ψ 
λχ£ 7χαξά/^ηλοι eitriv.

ΤΜΗΜΑ



«£♦ *Ζ* ♦£♦ ‘ 3 9

Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Ν
ΠΕΡΙ

Γ&ΝΙβΝ ΚΑΙ ΠΛΕΤΡ&Ν
ΤΩΝ ΕΝ ΤΟΙΣ

Σ Χ Η Μ Α Σ Ι Ν .

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
$. 2 8 6 .

Σ %$μί& few foot Ιζηφανβη* η ςΐζεον παν· 
r<x%cBcv έχασα, η εχον πέξατα» Σχήμα 
Επίπεδον τά πανταχοΒεν πεπεξατωμίνον 

νπο */ξαμμης ? ητο* καμπύλης, η εκ καμπύλων, η 
εκ καμπύλωντε ηομ <&Β&ων, η τέως εζ <&Βε*ων μο
νών , συγκείμενης- ‘Η δε γςαμμη τη μ<ά τα σχήμα· 
τες ΐΙζξπφζφ&Λ καλ&ται, τη δε Π εξ\\ΐετξΟζ· Αί 
ίέ &Beiut, η eei καμπύλα* εξ ων η πεξίμεΐξος, εν.α- 
*>οη, τα Σχήματος Γίλώραή.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§. 387· Κοίνον άπάσα*ς των επίπεδων χημάτων 

τά*ς πεςιμετξοι:, το ύπ dCBc-ias harms των ζ,ν- 
t o s  τα χηματος σημείων άχΒείσηςτε πςοαχ- 
Βάσης, κατά διασά ταλάχιςον σημεία τεμνε&α*. 
Κ ο/ δυοίν δε χημάτων τεμνόμανα* O f πεξίμετξοι, κα
τά διασά ταλάχιϊον ωσαύτως σημεία τμηΒησονΊαε.

§. 288. Των χημάτων τά επίπεδα, τά cy 
Tcls αύτοίς δυνάμ&α σιωέχεΒα* πέξασιν’ η άν 
Βάτεςον ατω Βατεςω πχξατϊΒε< & a f δνάατομ» ως- 
τε τάς πεςιμέτξας ά7ληλα*ς πςοσεφαξμοζεΒα*, 
ίσα α/ληλο/ς ετί. Κ«ίτο<, ταγέ μη ϊφαςμόζοντα 
an w τοίς άνίσοις τακίίον πάντα· η γάς Βατεξα



μεςαε νπεςοχη ry 3ατεςα πο/λακιε am .
*a§i<sara*.

§· 289· Των<& μη μ*α καμπύλή πεςαταμάων 
ρημάτων, πλ&οσί δε ττλ^αϊί·, «σ·)ν «/ yxvlcu 
reus πλ&ςάίς Ισχς&μοι' ών δη πλ&ξων δίτιε ό£· 
$ «« , τ5 λαπα αυτή rrjf πεςψέτςα έ£ uvaynns 
ελάσεων feat (§. 2 5 0 .).

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
Τχ.ιί. §. 2 9 0 . ΚνκλΟ  ̂ e<?' %δμα επίπεδον υτro /Κία? 

κχμπνληε πεςιεχόμενον, rjf >7 φυσ/f το κο$’ ίκαρον 
των tor αυτηε σημείων, αφ' ενός Τινοε σημεία των cv* t o s· τδ χήματος επίσης αφίςα<S(U, To Je σημάον 
τατο, οΐον το A, Ko'TPOV τ5 κυκλ» καλείται. Ή  
<5* A Β, ») τα κοίτςα cc7το παντός των Ιπ) τηε περί· 
φεςείας σημείων άποςασιε, ΆχτΙζι η
μέτρο;, η Δι&Μμα,

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -
§. 2 9 1 . Ή τα Κνκλβ ίτεςαης

ίς) <γξ»μμη, ως λίαν υπαξ^ασχ cv ταίς των πςο- 
βλημάτων hηλΰσεσι, πας lw Ηρεμία των καμπύ
λων α)λη επί της ςοιχείωδαε ταντηε Υεωμετςΐχε 
χοόςχν είληχcv. *0 , η  γάς cν ταΰτ$ τελείται, διά 
γςαμμης <£&είχε, κομ της τα κυκλα πεςιφεςάχε 
τελείται. Δ/ο κομ η τα κυκλα καταγςαφη cv τω 
δο§άτι καντςω καί διατήματι, τον αυτόν οατβτα/ 
τ̂ όττον, ον χ^/ το <£$βαν γςαμμίυυ aye&aj, ωασ*£ 
βίςηται (§. 2$4·)·

§. 2 9 2. Τ 2 δε κυκλα καταγςαφσντοε, dC&aa 
ry 3ο&είσ% A Β , otoro τα 8ο&οντοε σημεία A Ιπι 
τ£ επίπεδα, rlBeruf κατά παν μεςοε. Δ<’ <# δη 
μόνα και η &Βάχε έπ* <&&είχ πςό&εσιε τελείται, 
KOI η τηε Ιλαοσονοε απόγε τηε μείζονοε άφαιςεσιε. 

-κ.ϊ9· Καίτςω κ&Ι °/άς τω Β, ο πεςαε τηε dCBeixs (τιν
ΑΒ,

Mo ΤΜΗΜΑ ΔΕΤΕΡΟΝ



ΠΕΡΙ Π 1Ν. ΚΑΙ ΠΛΕΤΡ TON ΣΧΗΜ. Μ*
*

ΑΒ, διατημχτι δετω ΒΓ = Δ , εάν η πε^φεςνχ 
iicer«yf«<p»» HSH πξος 'ΤαύτΙω πξοαχ$ί η ΑΒ, 
kotf η BE = Δ. ’'Ev&cvrc; ΑΕ = ΛΒ +  ΒΕ =
ΑΒ +  Δ. Κ«/ ΑΓ = Α Β - Β Γ  = ΑΒ -  Δ.

$. ag3* Atmj Je η της πψφεςείχς χςησις,^ΤΌ 
χ&Ι τον κυχλβν ημάς ενταύθα οξισμω άποδΒνομ 
α ίτησαν ' η γάξ ο ν.ύκλος %ημα, μετά των αύ· 
τ2 μεςων των δυσ'vy »ΐ ίτλ«βσ< γξαμμοάς εζπεςα- 
Τ8μονων , cv τβΤί T«w &εωςη&η<τSTUj.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ
$. 294· 'Ζ'ΧΜμχ επίπεδον y k uj πλώξομ πάσο^ 

El)&uVi>AMKov Aeyer«/. Τα <5* λο<ττα 
Καμ^λΟ/^Λμμ*) « ^ ^ β' χαμπνλης, η
καμπύλων πεςατόμον» > «θ’ ΰζre καμπύλων Η&
dj&HOOVt

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§. 295* TS βΤΓίΤΓεά# K# <&8 νγξάμμα %ημα-

τοε9 Τξ£ς τύλάχιςον ομ πλώξοά, των δε τξίων κ£/ 
πλάονες τω χηματί πξοσάνομ dwvavr*/, cv Tram 
άξ&μω*

§.296. Κατα«ά>αφτα/ Je ατταν %>?//α επί
πεδον <£&υγςαμμον πξοσληφ&ασων οπωσ$ν παξά 
μίαν άπατων αϋτ2 ταν πλ&ξων, η$μ τύτων &τω 
σιωαφ§&οων, αί εκοοςίω μετά της πξοσεχχς αυ
τί γωνίαν πεξίίχ&ν , ντςος το δοκζν H&j ταύτΐω 
π§οσληπτεαν̂  ίπατα δε των άκςων οημάων τ5 
μεξΗί της 8Τω καταγξαφήτης πεξίμέτςΰ ΑΒΓ, Σχ· 
όι <£&άας της ΑΓ τιινημμαίων. Τΐα> γεμίω Α Γ  
ταυτ/ω τδ λοιπδν της πεςιμετξχ μεξος διατέμν&ν * 
ο», « μονάίικόντις «χ«ν ε$ελω τδ χημα> K&j μη 
ίκ πλ&'.νων χημάτων συγκ&μονον*

, §> 2 9 7 * Αχ&είσης δε της δε της ΑΓ* τοίίς τΒ 
χημαΊος γωνίοας δύο πξοσεπίγίνοντομ A λ, Γ, ταίς δε

7χλ<&*
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πλώζάίς μία η ΑΓ. Τάτων <5ε πάντων το μίγβ 
Bos U7το των πξοσληφΒ&σων ηξτητα{ πλώξωντβ 
x&j γωνιάν, υφ’ ous «/ πλόΟξ<ή της συωχφάχς *τυ* 
χον. Κύάτινων χν e£ αυτών τςεπομςνων, τά πολ· 
λά τζίπετα .̂

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 398· Σχήμα το επίπεδον η&) &Βυγςαμμον, 

s τς&ς ctj πλευξομ ■> Τ ρίπλί&φΟν καλείται' ? τ &  
yC0VOV * »  δε τέτΊοιςεε Τ£Τ ^β£7Γ λ ^ θ ν ,  η T S T f X -  

ycovov* έ & πεντε IlavTaywvov, ^  *τω<, ;<ρβ· 
ζης· *Εν ycve <$ε τα όϋΒύγξχμμω τά υπό ττλ«ό- 
>ων, >; τεαζαςων πλώξων πεξιεχόμονα, y.xASvTCtj
Πολύγωνα-

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν - •» >
Σχ.αι. §. 299· Γ/νετα/το Τξίγωνον, <$υ<2ν dCBeiuv ΑΒ, 

ΒΓ, υπο τη τυχύση γωνία Β, πφς ά/ληλχς επί- 
κλισιν λχβασων, σιυοχπτομονης agtf της Α Γ * οΒον 
αύτίκχ δηλον, τχς ον χυτω πλ&ςάς, πη μον άλ· 
ληλοας hoes Stwoc&ccf elvetf, πη S' όπωσΐϊν άνίσας.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 3 go. Το τρίγωνον « χπασοη «/ πλ&ξοά αλ· 

ληλαις ϊσοη, ΊσοπΜφν λεγετο̂ .., Ού δε ομ δυο 
μόνοι ά,/ληλοϋς Ίσομ-» ΊοΌΡΚελέζ· Τ8Γ8 δε Σχέλή 
μεν τά ϊσα, BflOV£ δε ή ΤξΙτη. Ου δ'άν άπχνΤΛ 
άνισαάη ■, τό τοιΧτο ΤίλοίγίΟίΐ, Σχ#λ&Ο0ν».

Θ ΕΩ ΡΗ Μ Α*
Τχ.α.  ̂ §. 3οι. Έπι παντός TfjyJva ΑΒΓ, άπχ· 

σων το λ&$ο ισμχ των γωνιών Γ ΑΒ +  Β + Γ> 
ίυσιν ό?%ΰύς ίσον ίςι.

*. " ,
Δ Ε Ι α ΙΓ.
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Δ Ε Ι3 ΙΣ-
TijfBA πλώξοίε πξοχχΒήσηε, νοεί&ω υπο 

ΛΑΕ ίση τν  γωνίχ Β, Wffcccf ΑΕ πξοε τΚυ πλώ- 
euv ΒΓ πχξχΑηλοε (§· 279*)' ύπο ΕΑΓ» 
ϊση τν Γ (§. 282·)· "Ενθετο; Β +  ΒΑΓ +  Γ =
Β + Β Α Γ + Γ Α Ε .  'ΑΑχμίώ ΒΑΓ +  Γ Α Ε  = 
ΒΑΕ. "Κς« Β +  ΒΑΓ +  Γ =  Β +  Β ΑΕ. ^Αί &
Β W  ΒΑΕ, το εκ Svetv οξΒων σιωχποτελδσι κε· 
φάλΜΟν (§· 2 84·)· >

... Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§. 502. ’Εκ τδ άΒςοΙσμχτος των επ) τδ  Τξίγω- 

να $νο γωνιων > διοξίζετοη η'τςίτη> ncfj εκ τηε μιας 
των Τξίων oTrotctoHV) το $veiv όίΒξοισμχ Των λο<- 
πων. Κοtf tofexf χςχ7 ωαπες εκ των L · χμχ VAv 
τξίτΐω, χτως χνχπχλιν εκ τχντηε , εκείνχε χμχ, 
νλίκοη πςοσώζ&ν. "Εςω ΑΒΓ,^των επι τδ τςιγωνχ Σχ 
<$υο γωνιων το χΒςοισμχ * πξοεκβ^Βείσηε ο'ε τ^ε 
ΒΓ κχτχ το Δ , εςβή ύποΆ Β Δ  γωνίχ των cv τω 
τξίγωνω η Τςίτη (§· 275·)· Κ«/ εάν ύπο ΑΒΔ,
τιν) των Ιπ) τδ  τξίγωνα γωνιων ίση q, «V#/ νπο 
A Β Γ των ̂ λοιπών το χΒξρισμχ*

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α - Β·
, §· 3° 3»' ’Εccvris των επ) τδ τςιγωνχ γωνιων οξ~ 

Sv’Vi «V«( Λ) H8H το νπο τ,ων λοιπών χΒξοισμχ 'ίσον 
οξΒδ* Κ$Η τδτων εκχτίξχοξ&ηε ελάασων κχΒΊχυ- 
TlWy ήτοι o£etx. Ουο φν γονοιντο tiv τω Τξιγωνω 
yoovlctj οξΒοή πλάν: μιχε.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·, «. I .1*;·
» $* Bcey των §π} τδ τρίγωνα γωνιων,

9 Ρ&ζων ήτοι αμβλ&χ, το εκ των λοιπών 
χΒςοισμχ, cfBijc Ιλxosovx, ήτοι c£etxv πχξεζετοη· 
Δ/e τοσωύε μχ/kcv εκχτεςχ εκείνων cv τω μεξε* ο^άχ 
ŝ ctf. Ο ίο civ εγγάριντο cv ονι x&j τω αυτω τ ςι·

γω νω ,
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γωνω, αμβλ««/ <5υο * uw tv χμβλώατε καί 
οςΗ

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Δ·
φ· 3°5· Τβ Αι«ν οποίωνδηποτβ r t  τςιγωνη 

γωνιών α^^οιτμα, Α/«ν ί'λατίον &?<· το
^  αυτό κ&4 μιας οξΒης Ζλατίον τυχόν, η λοιπή 

'τρίτη αμβλεία eTctf* \'ίσον ie ον ofSy, ορ&η' μ$· 
ζον h  of&*if9 οξεία.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Ε·
§ 3 θ6 . ΠανΊός τςιγώγχ Α ΒΓ, μιας των πλ<&. 

ξών ΒΓ νατά το Δ πςοεκ,βλη^&σης, ») εκτοί ΰπβ 
Α Γ Δ , JW* ταίί cvVcs· *&} οίπεναντίον, A , η#) Β 

Γχ.ΐ4· «μ* ληφ&είσαις 7ση feiv. ’Ew«Aj γ«^ Α ΓΔ  +  
ΑΓΒ =  2 0  = A +  Β +  ΑΓΒ. "λςα της γήινης 
ΑΓΒ εκ μέσα ληφ$άσηε Α Γ Δ  = A -f Β.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -
§. 307. Έτη' π&ντίς %ύματος έπιπίδβ εν- 

&νγ?αμμ89 το κεψάλΟΑον απατών των γω
νιών, ίσον έςι ̂ Ις τοσαύτοας ορθούς γωνία#, 
οσαή Μ  τω οή πλώροή, πλίώ τεσ
σάρων.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ -
δχ.»$. 'θποιον$ν ληφΒον σημαον Θ , τά>ν ατ*? r 5 &ι»· 

ματος Α Β Γ Δ Ε Ζ Η , kW «VoeurS αχ^εισών των 
& λ , ©Β, Θ Γ, κζ, ίφ’ «πάσας τ « ς  των γω
νιών ΥΛξυφχς, τοσαυτα τον άζ&μον πςοκνφει τρί
γωνα, caotf τω %ηματι ctf πλώςομ, εφ) ων «πάν
των το των γωνιών α&ςοισμα, το κεφαλοιον ctwa- 
ποτβλώ Jlf τοσύτων οςΒών (§. 3©li). *Α&’ «/ πε·
ξ) το Θ yotvletf, ctf τω χηματι μη πξοσανηκΗσομ, 
«μα ληφ6£τ«ι> ofSeue τϊτίοοξσιν 7<ntf «α7 (§· *75·)» 
Ttrav χξα a<pouftSot9opv, · ctf κατά τα  τξίγωνα 
λοιποί yavloft ων το κβφοίλοαον ίσον τω α^ςοίσμαΐι

των



των r S  χ,νιμοίτόί Vωνίων i ΤόΤαυτάς ο ξ § χ ς  σν-
ναποτελνσιν i cOttf Τω % ψ Μ *  ty  π λ ώ ς Μ >  π λ ίώ
τεϋζάξΜ *

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α -
§. 3ο8· ’Ε#ί HdvTos τϊτςχπλ^ςα, 

μώ πασών των y  ωνίων$ Τίτ'ία^σιν οζ&οαΐ 'l?cV i^iv.
'Επ'ί <5ε Τ8 πζνταγοΛ'Χ ε£· Ε π ) S i f 5  ij£otya>v& 
οκΐω* H&f &τως ίφε^: j (Ju«v ύβων tou<S% πλ<&* 
ξοί Ηςζσετιιγξαφομζνων̂  ki&B'lu) ο Των Ηλόίξων 
αξίΒμοε πξοσανξ& to) rS χίματΜ.

O P I S M O S *

Ji. 309* Το ω ΐϊεξ ive$t γω νία ος&νίι ΤςΙγώνόν 
OycoviOV hM tuJi $'ωττ*ξ άμβλϋόίι Α μ -  
βλνγωνιον* Έν ω S'αν ΤΗτων iSetfyotl Viltii irx* 

οη $'ο£Ά*ι> OfyyuviW.

G P i S M O S .
§.3 iot To r fT fU ir X A fc v I ty  u t f m v f lw  π λ ώ *

ξ(ή π*ςά%,ηλοί) λ£γετόη>

Ε Χ Ο Λ ίΟ Ν -
$♦  $tt* Ττπ Τ8 παςαλνλογςαμμϋι των γω- tx  16. 

ϊιων αά tyT^yjSaOf Αίο* έαε ή Ηλώξύί fcdm}» 0T0V 
Α» β\  τω in <5ν«ν οξ&ων α^ξοίσμαη fotq &σίν\
(5. 2840* *

$* $ t2* KccvTet&cv to e tc tf r u s  to )  t $  ϊτα ξχλ.*  
fo X c y ξαμμχ U7rtvuvticV kctpcvu? Των γανιων ι> ίίσα£ 
*7kr\K*AS esvotj, fo o l A a f  tiM B =  Δ. Kay 7 «£t 
A +  B«= A  +  Δ* *4

§· 3*3. K«J ϊα ν μ ΐχ  n a r a  To Η Ο ζά Α νιλο γςα μ *
V6v A ,  γω νία o f i i i  h  eoovrOf op& cu H a to y . Ή
gw γας B» vtî  A + B = 2 0* H Si T K#j η Δ»
•τι ttuf θξ&**ε άντΜ&μοvdtf «V/*

ΠΕΡΙ ttltf. ΚΑΙ ΠΛΕΤΡ. ΤΏΝ SXHM. 14*

K j). 3 i 4*



§. 3 1 4 · Εάν Se μΐχ αί τω παςχ&.ηλογξχμμοί 
γωνίχ πΚχγϊχ y , stKxytetf eaovtotj κ&ζ ctf Korney 
πχσ»{. El yάςτις cv xvreus c§Sri, ncy tj vmt χς· 
%xs λνφΒ&αχ ofSri ocv etrj.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§. 3 1 5 . “To <ΧΧξΧ?Κηλόγξχρμον,  S stxsxj «/ 

yoivldj οςΒοή, KeysrXf Ô &oywViOV» to cqboyci· 
vtov hw rets 'πΚ&ξχ: ϊχον eifarjKcus foots, καΚϋτοη 
Τετράγωνον.

ΘΕΩΡΗΜΑ·
27· §· 316. Έαν toti τδ ΑΒΓ τριγωνβ η μα)

Β γωνίχ, font] τη ο) τω χ β γ  τριγωνω γωνία, β. 
Αίτε πλώρον} ύφ' ων οή footf γωνίας περιέχον- 
raf, οί?&ήλ<Μς fooy, ών ΑΒ = χβ ,
ΒΓ = β γ , ίσονταf λ) Λοι7Γλ) των T̂ yw-
νων πλώροή foxf otiknhoug. ΑΓ =  ay,
&j ywvwtf 0Φ’λ£ λ} focq πλ&ροή ύποτώζσιν 
A =  λ , w  Γ =  y  K#f το rfiyojvov τω τ?ι- 
γωνω foov Uxf.

ΔΕ ΙΕ ΙΣ ·
’Εφοιςμόσ# γχξ πΚ&ρχ y β γ  πλ&ξχ ry ΒΓ, 

τδ β σνμ&Η 1st) τδ Β srlsrlovros' Ιφχ^μόσα Si Hgif 
■yj Kotrct το β  yuvict ry Kctrct το B. K«v πλόίξχ Si 
β χ ,  πλώςχ BA. T αγοοςδν x&) ντλ<5^« ety, 
πλώξχ ΑΓ ϊφχ^μοσα * h#  ya>v/« *J κ«τ<* τβ Λ 
γωνίχ ry v.xrx to A* h#  ») κατ« το y  τδ mctx 
το Γ. Κοί/ολον το τςίγωνον x{3 y , ολ« tw Τξίγχ· 
νω ΑΒΓ.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  A-
$. 3*7· T«y χυτών TeBcvrxv, /«v δ K0/ ΑΒ =s

ΒΓ, καντίυθα' ty) χ β  ~ β γ ' 07τες fc)v, ίά* 
τβί Τξίγωνχ WH ίσοσκιλη y , ττξοαφκςμοσαι Siwyi-

csretf
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<rer*i x  μόνον t t js  β γ  Ι π )  τ η ? ΒΓ π ι π τ ύ σ η * , ά ^ ' ε -  
η  Sn H£tj τ η *  r t js ΒΓ. Κα/ «V*/ p  8 μ ό 
νη όόξχ η γ ω ν ία Γ, Ίση τ η  y' α ) λ ά  ηομ tj A - y. 
"EvScvrct Xj ή Γ  = A* ntrtetv ε π ί  π α ν τ ό ς  ίσ ο σ κ ε λ χ ς  ' 
τ ξ ιγ ω ν χ, oej π ς ό ε  rlu> β ά σ ιν  γωνίομ Ίσ«μ εσοντομ·

Π Ο ΡΙΣΜ Α B.
§ , 318. ’Ε π ί  t $  Ι σ ο σ κ ε λ ή  Τ ξ ίγ ω ν χ ΑΒΓ, 8  Σ χ . ι ΐ .  

β ά σ ι:\ η  ΒΓ, μ ι α s  τω ν y ωνίων S o S e ia n e , i iS o v r u f  
πάσομ· 'Ε ά ν  γ ά ξ  tj Β JcS#, S o S r jo e r a f ηομ tj τ α υ - 
τ?7 Ίση Γ* v .a vT evScv η# >j Τ ξ ίτ η  Α .  'Ε ά ν  $  S o S q  
tj A , ^οΒητετομ χομ τό ά & ς ο ισ μ α  τω ν λ ο ιπ ώ ν Β +  Γ, 
ί  τό η μισυ h i  Β, $ Γ (§. 302,).

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ*
$. 3» 9* Έ**ί τό ϊσ ο π λ ώ ς α  Τ ξ ίγ ω ν χ , π ά σ ο μ  

γωνίομ ‘ίσ α * ά σ ί '  $ιό καμ τ χ τ ω ν  ί κ ά ς η , βαοί ^  
ow τξ ΐτ η μ ό ξ ια  ogBtis S w a r u f ·

ΘΕΩΡΗΜΑ*
§.320. *Εαν λ) &/ο ywviflif τδ ΑΒΓ τ$>ι- Σχ.**. 

ywve, Μ  το&ς τδ χ β γ  iirxf ωσιν, bexrkqx 
ϊχχτε^χ, ^  ΐΓλώφά πλώξδί, οκ £?πσ>ΐ£ Tctfc 
fa S e iv o u g  y m o u g  π̂ οσχάμα/οη * εσοντοη Μ 
α( λΟίΤΓΛ/ πλώξαή οή ύπο τχς ίσχς γωνίας ύπο- 
TeWetf, x T k v A o u g  f o e t j ,  ε χ α τ ε ξ α  b i x r i g c i ,  ̂  
το' ολον τρίγωνον τω ολω rfjywvw.

ΔΕΙΗΙΣ*
γ ω ν ία  Α «τ»; yo>v/c* α, Β = /3 ,

JQje/υπο Β Γ Α =: y (̂ . 3oa.). *'Ε<Γ« κ# πλ<&ξά
B l  = p y  πΚ<&βα, <μ Sri πλ&ξομ επίσης rea r 'lotus 
γωνίοας πξοσκάμζνομ ά σ ί' φημ'ι $η o n  )L Β Α = /3λ.
Έί ρη γχς y έ<7α> ΒΔ = /3<ί. 'EnetSrj Sv xjy Β = /3,
*W βΓ = /3y , iVc« υπό ΔΓΒ = y (§. 3*6.).
ΑΛ» Ηίμ ΑΓΒ a y. ;'Af* ΔΓΒ a ΑΓΒ*

' i Κ 3 ' «Jitwet·
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αίαυατον. *Ε<?ιν οξα ΑΒ κ α/3* xocvrev&cv %μ} 
ΑΓ = «V 4 Κ«/ το τρίγωνον Α Β Γ  ίσον τλγ τ£<γά*
να α$γ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α.
$. 32 ** ^ilavrcs ΤξΓ/ωνϋ ΑΒΓ, I  α/ <5υο των 

γωνιων Β Ηομ Γ ίσα< ccAriAeus «σι, «/ ττλ^α/
οι \>7t'o rocs hots ycoviots uTicrervHatu hoc* ct^Xcus 
e a o v r c u  * A B  =s ΑΓ* Ka/ ε<?οα h e n c e A e S i  1 ’Evtcs1 
γα£ ταν αυτών 7ΐΐζΐγ̂ οίφν\<χεταΛ οξων ro toiovh 
Τξίγωνόν άνοο̂ ξκφεν, as· (τ& σημεία Α κατα νά» 
?αν μsvovros) το /xcv Γ esrl to Β ττεσ«ν* το Β 
ε̂ < το Γ. «

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
§. 3 2 ΐ. Δ» ro hoymiov ]ΰίπλώζον·

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 323. Τ α τρίγωνα ων itraf λ| πλώροή 

sxclm tnaM, hare esl, νρώ ϊσ&ς αΤλάλοας 
ίχονία ταςγΜίας, ύφ\ας aj fraj πλώρα] ύττο* 
τώβσι* ί

ΔΕΙΗΙΣ·
'’Εςα τςίγανού roc ΑΒΓ, Α Β Δ , αν «τοα α/ 

*λώ?α/ ΑΒ = ΑΒ, Α Γ  =  Α Δ , λ, Β Γ * 'Β Δ , I* 
τα (JWfTay/Kcva aV Iwi r 8  %faotros φαίνετα/* 
Kay «χΒητω Γ Δ· ^ΕςΊ το/ν&υ ταν τ£*γα'ναν Ικα- 
Tffcv Γ Α Δ * Γ Β Δ ΙσβΛίολ̂ τ. Δ/ο h#  ιλγο Α Γ Δ -  
ΑΔΓ. Κα/ ΔΓΒ =  ΓΔ Β  (§. $17.). *Α<>α *  ώτο 
ΑΓΒ=;ΑΔΒ τα Ικ«ναν χ/φάλοαοο > η ctf (̂ΑψΟξομ· 
Κa/ hri ταν τςΡ/ωνων ΑΓΒ, ΑΔΒ* ay ίσα/ yav/of 
υ^ί ΑΓΒ, Α Δ Β , υπο «ray ττε^χοντα/ ττλίΟ̂ αν 
ΑΓ == ΑΔ* Η9</ Β Γ *3 ΒΔ* o&cv ο>?λον το flrfoTf- 
& ν(§»3»6 .).

ΠΡΟΒΛΗ·



ΠΡΟΒΛΗΜΑ·
§. 324· Τ£<ων ίο&βσων ^&«ων, ων λ)

Mo rife λ<κ« μβζονες del ττοίντ^μεταλ*μ- 
βχνίμζνόη, T̂ iywvov Λυτών

A T S I S t
’'Ερωταν α/ <5ο&«<τ«/ Λ, Β, Γ· Κ#ί 

tuSeico? μη πεπεξασμαή: γινέ<&ω Δ Ε = Α  > ΔΖ=·Β*
ΕΗ -  Γ. Κα/ κα>τξοιε μον τω Δ Hoff τω Ε, οια- 
ςημασι δε τω ΔΖ τω Ε Η , κύκλων γεγξοίφ- 
Βωσοιν πεξίφέςαομ) $  διά τΐώ νπό$εσιν ( κα& Ιω
δηλονότι ΕΗ  + Ζ Δ > Δ Ε · Kĉ  ΖΔ + Δ Ε  >  ΕΗ.
Key .3η ΔΕ *f ΕΗ  >  Ζ Δ .) ά&ηλα: διατεμϊΐσι.
ΚOf δη τεμνει&ωσοον κατά τό Θ. Σνζ<&χ&&σων γας 
των Θ Δ ,,Θ Ε , 3yctj το Δ Θ Ε Τξΐγωνον, τό ζη· 
τύμανον.·

ΛΤΣΙΣ*
"Εν γαξ Θ Δ β A Ζ β ρ. Κα/ 0  Ε =  .Ε Η * Γ.

Κα/ Δ Ε = Α.

Π Ο ΡΙΣΜ Α At
§ . 3 3 5 · Εαν α/ Αίο τ«ν ίβ&»σα>ν ’/σα/

α/ληλαΐϊ ωσι, το τώνωνον Ισοσκελή? συϊαΒησετοί'* εττι ιύχσεως οικσχν ςησετctj δοσ&σι\ς,  tj** #y r s  
ήμίνεω ς, τό $e$cv ΦκελίΓ μ&ζον ΰ τ ιχξχο ι·

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β·/ 1 . r ^
 ̂ §. 3 2 6 . ’Εαν α/ «*· πλ&ξάς δο&$<τοη Α, Β, Γ, 

irccaecj ϊσοη α/ληλ&ις ωτι' τατετιν Ιαν <5ο3 # μΐοο οόν· 
τι πασών, το αυτών ριψιζάμαον τςίγωνον 3yay 
Ιτόπλώξον,

ΠΡΟΒΛΗΜΑ.
§· 3 ^7 * ΤΙ&ξάτΐώ δ&ασχν sv&dxv ΑΒ, 'Σχ-π- 

W  τω π$οζ αυτί} 2o&cin σνιμβίω Α> ywvwtv 
ίσΖωι τίϊ Scfodm Γί

ΠΕΡΙ ΓΛΝ. ΚΑΙ ΠΛΕΤΡ- TON ΣΧΗΜ* Μ9
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Ληφ&ασων των Γ Δ , ΓΕ  πςός το δοκαν, πλη· 
τό τςίγωνον ΓΔΕ· Elrot επ) της ευΒάας 

ΑΒ, άπό τα όοΒαίτος σημεία A , τςίγωνον σιωεςχ* 
<&», cv ω y ΑΖ =; Γ Δ , Α Η  = ΓΕ, HZ c  
Ε Δ  ($. 334·)·

ΔΕΙΞΙΣ·
*Επ' rxv Η Α Ζ , Ε Γ Δ  r^yanw, »ν «/ 7τλ<&-
rtotf ίκαςη Ua^y, η κατά το Α γωνία, τη κα

τά το Γ ίση hey (§. 3 2 3 »)·

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν -
§. 338. ’Ε%εςομ άά tIw ΓΕ -  ΓΔ λχμβάν&ν, 

rev επ) ry χατασκ<&% πόνον όπωσαν επιτίμνονίας.

ΠΡΟΒΛΗΜ Α·
s^.34. §. 2 2 9 - Τ ί  έπι Τ8 έπιπεδβ δοΒ&σγ tvBm

ΑΒ, διά re (tifoonog σνιμώ Γ , πχ$οί7&.·ήλη 
εύ^αχν γ^χμμίώ άγχγ&ν*

Λ Τ Σ ΙΣ -
%ΑχΒηΤω διά τα σημεία Γ η Ε Δ , τη ΑΒ δ> 

Βάση πςοσζίτίΐασάπα. ΕΤγλ γινε&ω ν υσ,to ΕΓΖ, 
η τατο δόξαν, η υπό Η  Γ Δ, τη υπό ΕΔ Β  Ίση·

ΔΕΙΗΙΣ·
At γάς ΗΖ, Α Β , . υπό της αυτής τςίτης εμ· 

νΤιστΙάσης ΕΔ τεμνόμα’otf, ά Ίσα*ς τ«*ς γωνίαις 
Ε Γ Ζ , ΕΔΒ* η Η Γ Δ , Ε Δ Β , παξάληλοι εσον-
ταΐ (§. 2 7 9 · 28ο.).

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
2^.35. §. 3 3 0 . Δ<« τατων η& το παςαΑηλόγςαμ-

μονπληςωΒησετοη, υπό γωνία όποίαδηποτε δοΒει· 
cy τη Β, ηομ δυσιν ευΒάοας ΑΒ, ΒΓ* αγόμενων 
δηλονότι παςαΤληλων, της μον Α Δ τη Β Γ, της οε 
Γ Δ  TV ΑΒ. Των δε δη ενΒ&ων των δε εχατίς*

ληφΒϊ-
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ληφ$*ί<τετοί{, πλΐ}ξω$ζντκ τ£ ΑΒΓ Τξίγωνα,
}π) τηε Α Γ τξίγωνχ οίΑχ σνςάντοί τη Α Δ Γ ,  
Ιπ?ξ αν jj πλάξοί Α Δ , rjf Ιττ< Βατέςπ ΒΓ ίσ>/
«>ί, κ#/ Δ Γ = A Β. T#ra 7 «V γινομα/Η εσοντοη 
νπο ΑΓΒ = Δ Α Γ ,  ngy Β ΑΓ = Δ Γ  A (§· 323·)·

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β*
§. 3 3 *· KavTft&cv $e ίηλον, οτι απαν τετξά· 

ττλόΟ̂  βν, &πεζ αν a/ άποναντίον των πλ&ξων ίσα/ 
ecv, παξα$Μ\λόγξαμμον̂  «να/.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ· ,
§•332. ’£αν >ί κατα τ* Β γωνία ος!&ι το πα· 

ςαΑν\Κ0γξαμμον σνςα&φΐτομ ος&ογαΜον (§. 3 13·).
£αν $ε $ πξοσίτι *j ΑΒ β ΒΓ, το οξΒτέγωνιον esotf 
τετράγωνον ( §· 3*5·)* *Φ oloccSv $ο$ά·
otjf πλάκας hwooTtCj συςχΒϊΰχη. r .

ΠΡΟΒΛΗΜΑ- :
§. 3 3 3 * Ί7 « 3  £ο&«σ*ν yavwtv wro ΑΒΓ, 

iijjflt (oTTff i$iv efe y«wa$ efttajXa# ίσος) 
τεμβν. ·-.·'■

» Λ Τ Σ ΙΣ ·
*Ανοτμιβ*σων9 ĉcrno των Β Α , ΒΓ σχελων^Τχ. 

των Β Δ , Β Ε α’^λοαρ ίσαν, άχ&ητωά ΔΕ» κ$/
!ττ at/rijr άί βάσεαχ νυωετά&ω το Ισοσκελές τρί
γωνον Δ ΕΖ , TTfef οποτεξον άν ioPett των μερών. 
fTr* συζ<6 χ $ 4τα  η ΒΖ. >

ΔΕΙΞΙΣ· ,
 ̂ ’£7Τ« «yâ  « /τί? ΔΒΖ τριγωνΰ πλώρη, thus 

t# ΕΒΖ, εκαςη vxotffij ίσα/ «σί, a/ rsrav tt̂ cc
r ?  Β yeovlctf, εξ ων f\ τε&Μοο γωνία ΑΒΓ fftwe- 
λίτα/, ίσα/ afaiKcus εσοντotf (§ . 323.).

, Κ 4  ΠΌΡΙΣ-
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tty’Ao *1 βάσις υποτάνν (§■  333·)* X# 7Τξο»χ6η· 
τω i\ Γ Δ , τΑ* βάσ<ν Α £ τ*μ«Ρ,

ΔΡΙΞΙΣ·
·- ΐοίν y«f jj υττο Α Γ Δ, TV ν^ο Β Γ Δ )'ση y ’  ̂εττά 

Κ9Υ Α Γ = Γ Β, W  Γ Δ = Γ Δ, ji$ i <Α howw των 
ΓΑΔ, ΓΒΔ Tfiyvvouv 7τλ<5ζ>£«/, ϊσοη ά&ηλα*ς ’ίσον*
Totf. T#Ti<»wΑ Δ ξ -ΒΔ (§. 3*6·)*

ΠΟΡΙΣΜ Α·
§, 338, Τ«ν otMv γκομενών, κ# το TfAyan 

νον ΓΔ Α , τω rerycim ΓΒ Δ  ίσον ετα/. Κα/ ΰττο 
ΓΔ Α , ϊσ»ι τδ ν^ο ΓΔΒι Κ«) δ Γ Δ,
jj τ/«5 yowl&v τ£ Ισοσκελή $%βτομ£σ# νφ* At;' IJ 
βάση υ7Τ0Τ€*νβ$, τΑυτβ βάση αΰτΑυ λ'%α τεμνα, 
λ& T9 τρανόν, tty 7ΐξος γϊω βάση Κ«·*
θίΤΟί Ις7.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ^
§· 3J9· HfoV τ&) £o&«<rav jsu&aav, <JtVo 

τδ <τνιμβ« ο μπ &1γ ̂ ’*ντ%, *«&$τον ev&eflv 
ΥφΛμμίώ χγχγ&ν.

Λ Τ Σ ΙΣ ,

ΑΒ ττξοσσίσρ,

AEISIS.
w Ε7Γ« }̂ otf τ$ uvt& κνχλα Υίμιδιάμετξοι ΓΕ, f Z t 
rtctf, το ΕΓΖ τξίγαηον itfy Ισοσκελή * ijr* ΓΗ , δ

Κ 5 rAv
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rkv γωνίαν, υφ'ΐω η βάσις ύποτ&ν&, $ίχα τίμνη- 
αα, τ$ αυτί} βασε* κάΒετός fes ($. 3 3 8 ,)·

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 34ο. ’Εττί παντός τριγοίνβΜ μ«£ων 7Γλ$- 

fo i, τ Ιω μ&ζονχ ym m  uV ot« v« .

ΔΕΙΗΙΣ.
Σ*·4°· 'Επ) τδ ΑΒΓ rf/y^ve, ε<?ω υπο ΑΒΓ μάζων 

της γωνίαν της κατά το Γ. Aj οΤί *ί ΑΓ -
πλΑξά, τί?ί ΔΒ πλ&ξοίς μάζοον. Τινε&ω γάς, 
ν> υπο Δ Β Γ -  Γ, Ηδί eV<x/ ΒΔ = ΔΓ ( §. 3ai.). 
Π̂ ο«Γίθβσ>ί5·' Α εκατερωσε της Α Δ , &>«/ Α Δ  +  
ΒΔ = ΑΔ +  ΔΓ. Έτ< Α ΑΔ +  ΒΔ, το α&ςοιν 
μα το Ικ των $υο τδ τξίγωνχ πλώςων, της λοι
πής πλόΙςας ΑΒ, μαζον (§. 2 8 9 ·)· *Αςα HsU 
Α Δ  +  Δ Γ , τ&τέτιν ή Α Γ  πλ&#ά, της πλάκας* *» Α η / 9 ■»/ *Λυτ*;* A Β /κ«ςα>ν €*#/·

ΠΟΡΙΣΜΑ Α·.
§. 34ΐ* 'Επί τδ ος&ογωνί» τςιγωνα, >} υΚοϊά- 

νασα τΐω ο̂ &ΐώ γωνίαν πλ<&̂ ά, άπασων ε<?ί τάν 
cv τάί τςιγωνω πλώςων η μάζων. Επι Α  τδ αμ
βλυγώνια ,  jj xZw άμβλ&χν. .

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·* ; ·
Σχ·4ΐ· §. 343. Ε̂νθοντο/, εάν άττο τδ σημάΰ Γ, τδ 

Ικτοί της ευΒάχς ΑΒ AScvTor, πςος ravrltv ν.α- 
Βετος άχΒη η Γ Δ, aim? άπασων των άπο τ8 Γ 
orfof τ/ώ αύτΐω ΑΒ άχΒίωομ ίαυάμονων, άχησες η 
Γ Ε, εςτβ̂  η ελαχίτη. Η γάς Γ Ε επ) τδ ος$ογω- 
vis τςιγωνα ΓΔΕ, τΐω οςΒίω των γ ωνίων ύποτ&Μ· 
τα, μάζων εςϊ τησ Γ Δ.

ΠΟΡΙΣΜΑ
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Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ·
§. 543· Κ«/ eocv παςχ rlw Γ Ε , κSff <&&&(* 

«Λ»; ΓΖ, άπο rS Γ πςος rlw ΑΒ α%3£» μχΑον 
rys xecBh* Γ Δ  αφπαμά*}  ̂ ίρτΐξ y Γ Ε , /*<*&>* 
rotvrys ixdvy &«/, y ΓΖ τί/ί ΓΕ. Tijs· y«^ tVo 
ΓΕΔ rS οςΒογωνΪ8 rgtydvs o£e*us hays ̂  y υπο 
ΓΕΖ fVv αμβλεία* *jre ΓΖ Ιττί T8 ΓΕΖ  αμβλυ- 
ywlu t rlw χμβλ&αν Των ywv/av tVoT«v«.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Δ·
$. 344- ^Ενθατοι μία μόνη Γ Ε, }<τομίγί&η( Se 

airy evB&cc a Ay drso r£? Γ Ιπ\ rlw ΑΒ ά  ώ  
d%Bdy s7f) Tec μ ί^  rys xetBire Γ Δ r «  αυτοί. 
*£ττ) its r  uvr'&tTcc, eccv ycvyretj Δ Η  ~ ΔΕ, eqetf 
Hgt} ΓΗ  = ΓΕ. ΠαξάγεμΙω recvrlw rlw ΓΗ, 
b$‘ in) rode, \ση ry ΓΕ a Ay y cvoiro «ν, «Vo rS 
avrS σνμ&α πςοαοίτίΐασα· Key χα&όλ8 roiviw> 
ίυ«ν ττλπονεε tvS&etf uAyXcus Yaetf, από τ ί  Γ <r*j* 

eV< r/co A B evS&uv the dv «%3«cv.

Π ΟΡΙΣΜ Α- Ε·
$•345· ’Ax&mys rye Γ H , r»ff A B, ττλα-

y/W, «Vo rS uvr$ (ηιμάα Γ , siBiiecf Jtjo nqos • rk) Λ Β  dxSlwetf λαι>ίσοντ«/, ίσα/ ^cv αΑιιλοαε, 
rye μζvrei ΓΗ  eXctetsovti, yopf hr) rd αυτοί μίςη 
tetfAcvccf ι ων y μζν vires rys tVo Η Γ Δ  Trwero/, y
•2 evrei rri* tVo ΔΓΕ·

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  V.
$· 346. Δυο yei&Setf rys πξ'ιν οίχΒήα-χτ Γ Η  

μ&ζονεε, nge/ ctAyKcae ioctf, r«  αυτ« &«·
*“ ¥*»«/», “ ** τ* Γ fV* r/w AB

*t»3««v̂  axBluietf 8 Suvecvrctf· ’E«v y«f τύτων y 
' Μξ<* HvotjreSy ΓΕ, >} hlqa  Itri ro fwfef A τ*<·- 

•“βτα/ rif* sv&dccs ΓΗ.

ΠΟΡΙΣΜΑ
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Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Ζ

§. 347* Τ οιύτητοι της ΰπο Γ Η Β  $ο&άσης\ η#} 
<Γ>7<γ πζοσκ&μονης χντη πλώξχς ΓΗ , ηοη Λί 
της 77λό6ξοϊς ητ/ς (tv τΐω κυτίω γωνίαν ύποτβίνοι! 
adcv τρίγωνον κχτασκόίχ&ησετ&ι, έοίν η νποτ&' 
ν#ι γωνίαν ΓΗ Β οφ&λβσχ ττλόζ^α, τ# «· κα-

Γ Δ έλχοσων %■ *JLv Je κατχσκ^α^ησετ^ 
έαν Ίση tj τη κχ&έτοο, ίΛαοταν <5ε τ^ί πλώξας 
ΓΗ. Κ{*/ αιν*? εν μονον, f«y »jt<n *σ>/ # τ# ΓΗ,
>1 ταυτίιν ύπεξέ'χασα.• ■>

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Η*
§· 348» 'Ετη τ* οβογωνία τςιγωνα ΑΒΓ* /#- 

ν«σ»»ί· των ττΛ^^ν της μεγ/ςης, είτις των λοιπών 
πλ&ξων μαωΒείη, η Τξίτη πλ&ςά έπο(υ£ησ&. ’Η«ν 
γχς άττο ΒΓ ywY\rotj ΒΔ, άπο τη «υτ3 Α σν\μ&8% 
αχ&βσοί η ΑΔ, έλχασων εςομ τη* ΑΓ· ’ EvScvTot 
η Δ Ε, Ιω τη μεyfcij πλώρχ Α Γ ΊσΙνυ «7το τ3 Δ 
σημεία έτι cC&Sxv Tkv BE οεβν (tyayetv, έκτος της 
ΑΔ 7rfσ«τ«/, hsH τΐφ BE rfc BA μ&ζονχ άπο·

ΘΕΩΡΗΜΑ·
2χ·43· §. 349. Ήττί των ορθογωνίων τρίγωνων

ΑΒΓ, αβ*Λ ων ΐσοη οή πλώροή οή των 
ρξβων τ<να γωνιων περιεχβσοη, ΑΒ = α/3, 
Η<*4 ΑΓ =  ay, η τρντ/[ τη rfirw -ττλώ- 

<σνι s?af * κ, α{ y«via/ rate γφνίοιιςΐ v(pf&$ 
Of <Vaf πλώροή νποτάβσιγ, ϊσρη εσονταή ’ 
το τρίγωνον τω τυχαίνω /σον ε?α/.

ΔΕΙΗΙΣ-
Έ«ν 7 «f K0? πλ<&ςα η ΒΓ, μη Ίση η πλώξόί 

τη /8 y , fVa/ rijf ίτέξχς η έτέζχΊλχαςων·
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χν β γ  ίλοό&ων της ΒΓ. Έτ7« ds uy*= ΑΓ* e<?«/ 
»β μήξων rrts ΑΒ ($. 348·)* **τββ Tfc νπο&ί· 
σεωε. Owt οΐξ» όίνισοι ey των τρίγωνων πλώζοη 
ΒΓ) βγ* oScv cK?Aw το πςοτε&cv.

SXOAION*
$. 3 5 °·* ĥ Jj? r\ πζότχσιε, μ η »  τχ ίχοότχ της 

Λςοσεχωί άνωτίζχε πύςίσμχτόε, δία) ήτΊον αλη- 
SdCxai Key τχ ΑΒΓ ΤζίγοόνΧ μη όζ̂ ογωνΐχ ν.ημονχ' 
β μόνον η ΑΓ πλόίξ» * η tlw γωνίαν β υτίοτήνχ* 
tree, μήζων $ τηϊ A Β τϊλόίξχί' τηs: τϊζόύ τ£ ^3·«- 
cr?/ γωνΙ»ί ’Αμίλητοι rns ΒΓ Hoy ω$ε μηχμαV* 
μζνχσης $ε rtjs ΑΓ> εΐίαυζε* η ΑΒ. Κα/ dua Λ) 
Tc/aif Τζίρων») cν ols ίσα/ μζν ey yoovloy, ωσπες 
ey v.cctcc το Β* ίσα/ if  >(# «/ fy&et&Xf 'πλ<£>ς»)ί 
ύφ ων ή Β γωνΐχ ηχιϊχ πεςιίχετχι > ά<χ εφχςμόζην 
uAnAoiff StwnfoTcyi ’ΑΛ« σσχνιοοίίξχ ή των τοιων* 
<$ε τϊζοτάσεων Χζησκ * ε̂ ιτε τχ ίζ χυτών ίπόμαχ, 
Η£4 x&oSev χ χαλεπωϊ άπο$ήκνυ$οθ(· Αιό not) 
hovtois oudir ey πξοτχσηε τίχςελήφ&ησ»ν*

Τ Μ Η Μ Α



ΤΜ Η Μ Α Τ Ρ ΙΤ Ο Ν
Π Ε Ρ Ι

Τ Ο Ύ  Κ Ύ Κ Λ Ο  Τ.

ΟΡΙΣΜ ΟΣ*
$· 35ΐ.

ϊ^ ·44· Τ *  "Τ* $νο των ίπ\ Ttje τδ κυχλα νηςίφεςάχs ση· 
■  ' " I  μείων τά τυχόν! α ουνατίΙ&οΜ ευθεία* *Τ5Γ0* 

T&vSGCt, rj Χο^ίνΐ καλ«τα/ των /uĝ cov 
ΑΓΒ, ΑΔΒ , «ί ατίεξ αυτή τΐώ πεξίφίξ&χν λα*· 
ξ&. Τά τδ* πεξίφεξείας μίξη ταντχ, rJjf αυ· 
τδ*' twroravtfaiiff * δ χοξίηε A Β, το£α όνομχξετομ. 
Ή  ίβ &ά τδ κεντξΗ νποτ&νΒσα Γ Δ , Afftf££T£0$ 
τδ κυκλβ άκδ«, ?<· η ccKtiff ημΐσαα δσα, «κόταρ 

«αθ# λίγε&οη.

ΣΧΟΛΙΟΝ*
Ζχ·4$· §. J 5 2· CH Jg υττοτβνβσα ΑΒ όποοσζν τΤξοαχ·

5βσα, xcuvlw αυ&ρ το/κΖα) τα κυκλα δκ άπεςγά· 
ζετομ. Τ* γάξ ετεμνζν ert κατά σημϋον [oneiovb 
το Δ , #/ Μ770 τδ Kwrgit αγόμονα/ rg&s tvSeioef 
Γ Α , ΓΒ, ΓΔ , α&ηλα*: ίσα/ ίτύγχανον αν, 
aV ημι^αμετξοι κυκλ« τδ αϋτδ. ’Αλίδατοχ όε 
($. 344·)* λα το πεξατϊί<&α] επ'ευ&είαε ΑΒ rfc 
αυτηε. Ουκ upcc η τδ κυκλ» ·ηεξΐφίξ&α υμτ<* 
Τξίσσ» σημεία λα τη* αυτής tx̂ etots άχ&ΐ£*1 
itwetrcti·

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ-
χΧ«4*· $· 353» Ταν /ugfav άκατον Α ΓΒΑ , ΑΔΒΑ,

ά: u ο κυκλορ ώτο τiff χοξίης λα^»«τα/ j Tf4H/^ 
καλ«τα/ι ίλΛτίον μεν-» »  το τδ κυκλβ κοντήν δκ

fVi^*
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eveii * (Χ&ζον Se ω fW v. Έάν $ε tj διάμετρος Λα- 
μετξον uM vj Ιπ) τα αύτα Aewiftv# κυχλα, ή ΑΒ  
τ;«) Γ Δ , το υττο< W  ημώαμίτςων Λ Ε , ΕΔ ,  
τα τόξα Α Δ  πεξατάμονον χήρα, tj το ΑΓΒΔ, 
Τομδϋί 7!ξοσ^όζΐντα{.

ς χ ο λ ι ο ν *̂
§. 3 5 4 · To r/M^ot χ χοςδη ν\ τ£|κνκλΒ i f  Αα- 

μεΤξος, J <W  «υτο ημι&Χρετςοις, Η$ά μίς& 
TMff περιφεράχς περχτάμονον, ctu« ή  τομ&ς fc)v. 
Η σε yarn» ^  cv rojde τα> τομα ομ όνο ημιό,αμεΤξοε 
Κεξΰχασιν, ί«ί τύγχανα (W;v όξΒάίς.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 355· Οί κύκλοι ων oj ακ7Τνε$ ίσα/, ^  

αντοΙίσοι. Κα}οί τβτων τομείς, οίν οή π?ος 
τόϊς κώτξοις ycovirtf frof. Κα) οή περίφοβοι, 
ή τα το'ξα, νφ'ων οί ίσοι κύκλοι, ή τομ«£ των 
κύκλων οτε̂ ατβντα/· Έαν $ε των ταΪ£ αυταϊ£ 
ακτίσι καταγεν α̂μμα/ων τομέων, αν<σοι ωτιν 
Of γωνίομ, οϊτε τομείς αυτοί, Jtguf τα τβτων 
τόξα, ανιτα Saf.

ΔΕΙΗΙΣ.
'Ε«ν yoif Των cv iaoif κμιίιαμεΤξοις hr) τα επι· 

πί$χ καταγξαφάτων κύκλουν, Βχτεςα τό κοότςον 
iitnticq ίπ\ τό ΒωτεξΧ, εφαξμόσχσι ίη of τχτων 
πεξίφίξ&α ,̂ *οπως uv νοηΒ3 ον οί κύκλο; άτα πε~
ξ) τα αυτών κχντξχ πεξίαγόμανοι (§. 290.). ’Εαν 
τοινυχ) χτω πεξίαχΒωσεν, ως τινχς των cv αυτοίς 
ακτινών Ιφχξμοναι M&facus, τα άςΐίμάα πάντα 
φατα καταφοάνετ. .̂

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α-* >
§· 356· Πασοί &άμεΤξος, &χα τόντε κύκλον 

οιατίμνα, KSH τΐω αντί πεξίφίςααν. Αί άζα ίπ)

ΠΕΡΙ TOT ΚΥΚΛΟΥ.
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τ5 κυκλΰ $ιοίμετςοι «/ ιτξοε οξΒάε επ οίλνίλαε εφε* 
Svrrctj·, τον re κύκλον+ H&f Πν) ctisrS πεςιφέξ&χν, 

- βίε τετΊαςα ΤεΤαξτΥ\μόξΐα διατεμνΗσινι

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β*
§. $57· *Εων Κύκλων δύο tv γ\μιδιαμεΤξύΐε wous 

κατχγεγςαμμονων, οί Τομβίε i η too τχτων τό£χ 
7σχ y , Η54/ # / των τομέων ήξοε ΤοΊε Κύντςόιέ γωνίας 
tTcq effoVTOtf. ’Εχν γαξ δον toot i Hey οϊ τόμβίε ύύντόΐ 
οίξοο, ngtf roc τέτων τόξα δίνισόύ*

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ
$. 3 58· TS κατά τον Τομέα τό£ν βίε μέςη «τω* 

οταδηττοτε τω άς&μω τμη^οντοέ, tecv άτια Των κα- 
Τού τάε διαίςέσ&ε συμβίων επί Το κανΤςον αΚτΊνεε 
όίχ$ωσΐνΐ βίε τοαάδε μέξή Ισα ή χων\οο Τμ*ι&ίitftrotf. 
Κ οί] τηε γωνΐωε βίε μέξΥί ϊ'σύό Τμφβίσήε * Τωντβ <W 
Τεμνπσων εύΒβιων ττςοεκ&βλήμονων, βίε μέφ\ τόϊέ iat* 
Tcc rlw γωνίαν ίσοίξιΟμα fcj Το τό£ον διύαζε$ηόείοί{>

θ ε ώ ρ η μ α .
§. 359· *Η αττο Τ8 Kcvrgŝ Jftl τΐω oVflwv- 

δήποτε των Τ8 κυκλ8 το|ίον V7Fot€iv8(?&v πχ&ε* 
τοζ, δί%Α τέμνθί τΐώ Vft0teiv8<tci\>. "Η τέ 
ταντΙίΟ δίχχ  τ έμνχ&Α, ΜάΜ διοί τ 8 kthqs* 
^ w t r e W a ,  &  ΑυΤίιυ τχύτΐω  αοί^τΟζ έφέ?Η+
xcv. Ή  δε Μ  χ&ι δί%& τεμνββ·*, χφί ngk  

εψεςω^Α) ΐω ngoafftm  ίιβί τ£  m r$8  
& ν ίξ« . ΐΙξΟ χ^ ϋΤ Α  δε V) ct’j r v i  εχχτέ?&  
Srĉ , τίϊί νποταν8ΰτ̂  το ,τοξον ίκοίτε̂ ον 
δια.τεμνβί. 1 < . ,

ΔΕΙα ΙΣ.
#̂<4?* ’Εν τω κύκλω & νίοντξύν Το A $ οίχΒδΤω ύΐίο·

• Τβίνασα η ΒΓ* αχ$ητωσαν δί'ΗίΗ είμίδιαμετζοι
' «/

ιβο
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/

ΑΒ, ΑΓ κ94 eWfro  ΑΒΓ τρίγωνον Ισοσκελή  
£ βάσιν μα) »j ΒΓ, γωνία δέ υφ'Ιω η βάσιν ϋποτεί- 
vet η νπδ ΒΑΓ* άκ$ν η ΑΕ ευΒπα η άπδ τα κα)- 
τςα A , h τ' τΐιν υποτάνασαν ΒΓ καυτοί-, ταυ- 
τ/α» δίχα Τ£μ«(§· 33*3.)· λΚλ/ lav jj dCBeta ΑΕ,

rS χοντρά διατείνειν, κ# τ/α) υττβτ«ν&σ«ν $%ο» 
τίμνβίν ύποτεΒ ,̂ η αντη9 ετχί τί^ υποτε*νάσην κ«· 
θίΤδί εππησετομ ( §. 3 35·)·

’ΑΛλ’ εάν τ] επ) την νποτανάσην καΒετον> x&f 
rctvrhv διχοτομήσω evBeia, μη διηχη διά τα χάν
τρα 9 κ«<&» <5)? κατα tIw ΕΖ* διαχΒδτω δε η$μ η 
A Ε αττο τ£? χοντρά επ) το μεσοατατω την ύποτεινα- 
σην σημείον Ε* Κ£/ εςομ δη παρά τΐά Ε Ζ , ηομ η 
ΛΕ αυτ>ι εττ) την ύποτανάσην χάΒετον ' οπές 
άδιωατον* ( <

TeA^roJov δε9 η τΐά> βάσιν ΒΓ Τα ισοσκελών 
ΑΒΓ δΐχα τεμνασα, δίχα τεμεί χομ τΐω τα το
μέων γωνίαν υπδ ΒΑΓ (§. 335·)* & δε ταυτ1ω9 
Χ& το τοξον αρα ΒΔΓ οιχα τεμε*9 ωςε εινομ ΒΔ =
Δ Γ ( $ . 3 5 8 ·)· Κα} εάν άρα η ΑΕ ενγεπ) το Η  
προεχβληΒζ9 επειδή Η Β Δ = Η Γ Δ ,  §V«/ H&f 
Η Β Δ - Β Δ  = Η Γ Δ - Γ Δ *  τ*τ<ί<?<ν ΗΒ = H f.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α»
; §. 3 6 0 . "EvScvtoi η δοΒεΐσα χυχλα περιφέρεια Σχ.̂ %, 

Α Δ Β δίχα τμηΒησετομ9 εάν η ταυτίω υποτείνϋσα 
ΑΒ, δι ευΒείαν επ αΰτΐώ χαΒέτα την. Γ Δ  δίχα 
ΤμηΒη. λυτή γάρ ηΥΔ προεχβληΒϋσα, Κ#) τΐώ 
περιφερείχν κατά τδ Δ δίχα τεμεί.

. /  , ::: π ό ρ ι σ μ α  β · Γ ;
§· 3^ 1. Κ  ο) τ α  cv τω κύκλω χοντρά μ η  διδομοία9 2χ·49* 

iav προσαρμογή μα) υποτεινασα αύτω δποίάτισχν9 
*1 ΑΒ, οοχΒ η  δ  επ ) τ α υ τ η ν  χομ ε ν Β ε ία  ή Γ Δ , δί- 
χ α τ ε  Y & j π ρ ο ς  ορΒάν α υ τ ίά  τ ε μ ν α σ α , η. α ν τ δ Χ  Δ

L προεκ-
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7Τξοεν.βλη&έίσα hcc τα κζντςα ίιχτενϋ. Κα/ force 
tuv χυτή κχτχ το E σημείον Α'χοί τ μ η , rofo το 
σημ&ον, cV«/ ro tS κνκλχ χοντςον.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. 36a. Δια Tf<wv toemov σνιμβων, «

μνί £7τχ αυτής εύ^άχς ί , κυκλβ πψφέ- 
$βαν χ&τα,γροίψοη.

Λ Τ Σ ΙΣ .
5 0 . ’ Ες'ω too hhoiToi Τξΐχ σημεΐχ A ,  Β, Γ* χ&} 

σιωεζύ&χ&ωσχν «/ A Β, χομ Β Γ ' χομ τάτων εχχ- 
τέζοος οίχοο τμη$είσ·ης κχτχ Δ x&j Ε ,  ηχ^ωσχν 
επ χυτών 7Τξος οξΒχε « / Δ Ζ ,  Xffj Ε Ζ *  πξοσεκβε- 
βλη&ωσΰντε σι] χχ&είσοη> ο&ε συμπεσ&ν κχτχ 
το Ζ* H&j κσντξω μον τω Ζ ,  $ ι χ ς η μ χ τ ι  fo τω Ζ Α  
κύκλος γεγςοίφ&ω*

ΔΕΙΞΙΣ*
’Αχθ^τωταν «/ Α Ζ , ΒΖ , ΓΖ. Δ/« γ£ν r« f 

Tr̂ of τω Δ θξ&άε γων/οβί·> x&f txs  ΑΔ,= Δ Β , x&f 
ΔΖ = Δ Ζ , επ )  τω ν Α Δ Ζ ,  Β Δ Ζ  τ ςιγ κ ν ω ν #/ 
π λ & ς ο ο ι ΑΖ ,  ΒΖ εσοντομ ϊσομ. Κ χ τ χ  <ίε τον «υ- 
τον λόγον, xgdj η π λ & ξ ο ί Β Ζ for) τ α  Β Ε Ζ τ ς η ω -  
να, <σ*7 «τα/ ry πλ<&ξοί ΓΖ , ry  Ιτ7< τβ ΓΕΖ .  Το<- 

>j xo'Tfo? /ucv τ ω Ζ ,  ο ιο ίς η μ α π  de τ ω  Ι Λ >  
κ χ τ χ 'γ ς χ φ ο μ ζ ίη  πεξίφέξειχ, x&j Side τω ν Β Κ& Γ 
σημείων & χ χ § η σ ε τ ο ΐ] .

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α· Λ;.. ·
§. 363. Δ /α  των τξίων δοΒζντων σημείων A , Β, 

Γ dtarecj κύκλων όυοΤν ΰιχφέςασχ] πεςιφεςειχι a <W 
%ασιν* ’Eotv γα  ̂ Λ>}κ«ν ύποτε&ωσιν, η ΑΒ κο/vy 
εκοοτ̂ αν υποτον», εκχτεξχετετο κονΤξον εςοη f#< 
ryf ΔΖ (§. 359*)· ’Α&οβ xgtf η ΒΓ των τϊεξίφε- 
ξ&ων εκχτέξχν νποτύνόί, x&j οΐμφω όίζχ τχ  κζνΤξΧ

ί7Γ<
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ίπ)τ8 2 TTfcelrotf. ΧΙξοσίη δε, Ιπά δέον έκχτί- 
ξ»ν διά Τ8 Α διέ?χε&Χ/, fcttf K&j χμφοίν των πε- 
ξίφες&ων ημιδιχμετξος rj χύτη. Κα/ 8κ  ̂δίξχ δ'ιχ· 
φέξΰσαι χ/ληλων εσοντομ ctj πεςιφεξ&χ  ̂ χ%δ εττί το 
χυτό συμπεσΖντομ.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·

§. 36 4 · ΔοΒησετομ χξχ κομ το κοίτξον, μεξΰε 
έτινοσχν rife πεξίφεςάχς δοΒοντος, εαν cv τξΐσίν 
ιπ χυτής σημβίοις 7ΐξος το δόκκν λνιφΒ&τι, τβ kcv* 
τ̂ ον πξοσ<&ξε&%.Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α ·

§ .3 6 5 . Έτη Τ8 αρτ§, $ των «των κύκλων, 
rtf fenVn$ τδ κώτξβ άφιςαμονοίή uVoTeWrtf, 
«Trtf άΤ̂ Λλοας άσίν., : ’Ανί&ας $'ei(pi?ot,μαων, 
μβίων μα) ίτ<$ ν)τ]ον, Ιλαρών £ε ίτΐ£ μα,Αον 
αφ&ΐκε.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ -
Εν τω κύκλω έ κζίντςον Α, κττ' τα*· υποτεινκ· Σχ.$ 

cue ΒΓ, Δ Ε άχΒητωσχν Χ7τδ,τ8 κοντς8 κάΒετοι 
ομ ΑΖ, ΑΗ. Αί δε κάΒετοι ομ των υ7Γοτ&ν8σων 
ιτοντομ χποςχσ&ς άπο τ2 καντς8> κ&} τχντχς δί- 
χχ κχτά τα Ζ Κ£/ Η σ*ιμ£χ τεμζσι (§. 3 $9·)·
' ΚχΒνιτωσχν δε n&j ομ Υίμιδκάμετξοι ΑΒ, ΑΕ. 
’'Εσ&ντα/ Α) 8ν τα ΒΑΖ, Ε Α Η  τξίγωνχ ορΒογωνιχ, 
ων otj μεγι-ομ Των ττλ^ων ΑΒ, A Ε x^K xts )'σομ.
'Εάν 8V κομ ΑΖ = ΑΗ, ϊςομ κ& ΒΖ = H E , hW 
ΓΒ = ΔΕ (§. 349·)· ’Εάν δε ΑΖ >  Α Η , ε<τα/
W  ΖΒ <  HE (§. 348.)· Τ β ,τβ  λ*τλ«ν εκείνη
ΓΒ, ητιον Τ8 διπλ8 τ χυτής ΕΔ.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α.

t §· 3 6 6 . Πασα ύποτβίννσω 7ti7flet τ2 κυκλ8 cv« 
τοί. Πατα yet£> η αττο τ# κοντςχ Α δνυοχμζνη χχ-

L 2 Βΐώομ
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3 i'Xdf hτ' το Tqs υποτανύσης μέςος*ΒΖ, ελ«τ7θν 
tsoq της ύμ^ιαμετςα ΑΒ (§. 343·)· Το i ’a u r c ^  
πτες) τν\ς λοίπης γιμισ&αε Ζ Γ οίλη&ως είζησετοη.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·

$. 36 7·- Έτη τ£ αυτί? κυκλ#, >7 ytxcv των υ'ττό* 
Τ&νχαων μργίςϊΐ, ε?)ν >/ όιήμετξος,. ως μομίαν 
εχπτω άτιο τS κα/τςΗ uTtowan' (Μ is λο<77«/, οτ«· 
ξω&ηλως uye&otj rm buyerξω voHfucvuf, τοσωΑε 
ελοίοεονές κ«3 /<?αντα/, όττοσω ε’λωα̂ ονοί απο' μυ> τη 
jψικυκλιΗ U7toKuyQuvH<u τ/^ματα, UTfo is riji 
γΐμί7Τίξΐφεςείχς rofcu.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·

2κ·$»* $. 5^8· Τα  isro i το£ά, t u  «ττο itioTv τη αυ·
τη  κύκλπ 'πωξκΤλ.-ήλων υττοτ&νκο-ων Α Β , Γ Δ  «Vo- 
λχμβωνόμο>η» <σ« uAvjKots i<jiv. 'Αχ&ύτω y«? 
άπύ τη  E κοντξΗ h π r/js* ΑΒ  νποτ&νΗσης κάθετος, 

πξοωχ&ητω, &ς ο τΐω πεςιφες&Μ τεμοι κα· 
τα το Ζ* αυτ») Ε Ζ , κ&) επ) τ μ  Γ  Δ̂  κάθε
τοί· (§. *85·)· *Εν3»ΤΜ ΖΑ t= ΖΒ, ζγ ® 
ΖΔ  (§. 359*)· Κα/ των& αττ εκείνων άφοαςεΒεν* 
Των, λο/ττον Δ Γ c Β Δ·'Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α *

§. 3̂ 9· Τβ αυτβ, $ των ίσων κύκλων, ψΆ 
τών κατ αύτ8$ 7Γε̂ <φ££«ων, λ| ίσά/ uVoTeivs- 
ffOf, τμνιίΑτχτε τό̂ χ ονχπολχμβχΜΜ 
ίσα. Κα) έάν aVo «των κύκλων τόξα ίσα <»α- 
7τολν)φ&ί$, of uVoreWa/ τα τοιαυτα τβ- 
|α ίσονταή icraf. Δ Ε ΙΞ ΙΣ »

*Χ·53· Ετη Των κύκλων, ων καίτξω Α Β, eiutrccv
vTtOTWHTUj Γ Δ , ΕΖ" HSH ημώωμετςοι αχθί^ω*

ffOtV



euv ΑΓ, Α Δ  BE, $Ζ>» α/ίτ«σα/ d^houe 
tsotf hopcvotf. Τ ctvryrot

’Εαν A'·; ’Η ΓΔ υττοτ«ν»σα τ# ΕΖ v7fOT€tviay 
ί'ση j·?, εσοντα/ xgj τχ τςΐγωνοο, κ$ί a/ yoovletj υπο 
ΓΑ Δ, EBZ ίσα/. Tovya^Sv k#  to τό£ον ΓΗΔ,  
τα; τό£ω E IZ  ίσον ε<?α/. Ka} ό τομό&£ ds Γ Λ Δ  
tw ro/x« EBZ (§. 355·)· K«vt«& cv των ίσων 
Τξηωνων έκατεςω&ατ χφοχςε^οίτων , UsH το τμημού 
ΓΗ Δ, ίσον τω τμημχτ* E IZ . 'E p ϋ ext επεταμ 
crs γ&\ το ΓΘ Δ  τα) τμημαη ΕΚΖ.

Έαν <isΒ'. Τ ο το£ον Γ Η Δ  ίσον $ τω τό£ω Ε ΙΖ ,  
sVa/ }) Α Γων/οο ίσ»ι τ# Β (§. 35*7·)· Κοο/ βσ/ν «ν 
hii των τξηωνοον Γ Α Δ ,  EBZ, cv ols α/ ίσα/ au
ra/ yoivleej ττεξήχοντα/ ύπο πλ<&ξων χ/ληλοας ίσων, 
usd <d λοιττα/ πλώξοή ίσα/ ΓΔ ~ ΕΖ·Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α .

§. 3 7 °· Δια djf τβτων aVo τη: δο&είση* ττεξι* 
φερείχ: τό£ον, τό£α> τα! dô cv-n cv περιφίΡ&α τ» 
βυτ#, *«ν ΜβοΑαμίΑανομνϊ, ταυ two v7rorefVH·
*&ν τ% foeivo \)7ΤοτΜύσ73 iflvo ττοιόμίνοι*Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·

§· 37*· Eu$«a, j? hccxivos των iiri Ttje ττεςω 
φεςείχς σημείων «τα» ΰιηκϋσa , . cot τω κύκλω μη̂ οω 
μωα εμπίπΊ&ν, X7f!s&#f τ$ χ.υκλ» Asysra/,Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .

/ §· 37*· Δ<λ Τ8 εττί πεξίφε-
ξ&οίς σνιμ«8 , >£ΑμμΖ& εο&β*ν ατττομώω τδ 
κυχλβ οίγ&γάν. Λ Τ Σ Ι Σ .

, T̂ ff νεξίφεςείας· τ 3  κυκλ#, I  κοντςον 2χ .$4
To A , do&cv σημϋον το Β. *Α%θ>ίτ« Js Αοβ rs A
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} Β ευΒϋαη ΑΓ, x&j πςός avrlw κατά to Β 
κάΒετος εφεςά<&ω « ΔΕ. Φημ) $η ταύτΐω etvotf 
τΐω κατά το Β τ2 κυκλβ εφατίίομονίνυ.

ΔΕ ΙΞ ΙΣ*
Διηκει yάξ η ΔΕ hoc τδ επϊ της πεςιφεςείας 

Β σημεία. *Eav/tv έπ' ταυτίω η τυχασα α/&η άχ- 
By ΑΖ, τξτ/άνα σιω^αμcvg οςΒογωνία τα ΑΒΖ, 
η ΑΖ μείζων esocf της τα κυκλβ ημΧαμετςα ΑΒ 
(§· 341.)» ωςε το ίπϊ της Δ Ε σημόίον Ζ, π ιππίαν 
τδ γ.υκλα εκτός.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α -* % \ . ·
§· 3 7 3 · To rJjs· επαφής σημϋονΒ μοναδικόν ε<;1ν 
αντί μεξος της πες}φεςείας $οΒάη, οπές αν ry 

dCBeia Δ Ε εφαςμόσειε. * .ν- ■

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α .§. 374· ’Eotv εΰΒ&χ χυκλβ εφχπίνιτομ-, νί 
το w «ov  τ% έπχφ^ άγομαι 'ΐήμβιχμε- 

τρος, τυι έφχπίομαήι χά&ετος. imwcrsTXf. 
Koy έχν όίπο τδ χοίτρβ &r) τ&5 ζφχπτομ&Ιώ 
κχ&ετος έπιςνί, έπΐ το σνμ&ον τνίς έπαφνίζ 
ijn su W af.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ .
Τδ κυκλ» δ κοότςον το Α, άπτειΒω $η η ΔΕ  

*υθ«α κοίτα το Β, *»«*
Α#. 'Αγομοίη η ΑΒ, ης καΒετα μη ασης9 ε£& 

όί^ητις η Α Ζ ' κ& feetf η υπό ΑΖΒόζΒη, *Ι*ε 
ΑΒ ημάιάμετςος μείζων της ΑΖ* Το άςα σημάον 
Ζ εντός τα κυκλ» πεσ&τοη, ο τον της εφαπτομέ
νης όςισμόν ετ)ν άνατςεπον (§. 371*)·

Β\ Εαν <5ε η οίττο τδ κεντςα επ) rlw άπτομε· 
νΐνυ κάΒετος, μη επί το κατά τΐώ  επαφΐw λ»Ι*

μ&ον
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μαον το Β, 7thrry, ϊφ''ετεςον το Ζ, «%θί?-
τω δη ») ΑΒ, hW fa$t Ηψ»^τ*Ι ΙΤξοί τίω έφα· 
τϊίομοίΐιν Y.u&eros * o?Tff cioiwctτον.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .
§· 375* *Η '«(>« η tS κνκλα επι τδ ίβ·

Κοντοί ΰπτομάη σημάχ, μοναδική χσα εςίν. Είπες 
γάξ δια τδ Β η#  erifttns9 παςά τΐώ ΔΕ, τδ 
κυκλβ if/rro άπτομοίη, »j «υτ»} ΑΒ εφ' ίκαίεςαί αν 
KctSeros επιςοάη'οτηξ ύκ ε?ιν.

;  Θ ΕΩ ΡΗ Μ Α* .  ̂ .
§. 37̂ * Έτπ τδ αντ8 κυκλ8 νί 7r<poV τω 

hcvt̂ w ywvia ίιττλασίων ε<?1 τδ$ προς τη πεξ>ι- 
φζξάχ, όταν τ&ν αιίτΖα) περιφ^βαν' βάσιν 
εχωσιν a} ywytpef* /  ··; "  7 Ο ι a

Δ Ε ΙΗ ΙΣ . ν
' *Ητοι επι &£τεξον των της yώνιας σκελών τη? 

ττξόν τη περιφες&α το κοίτςον πεσ&τομ, η τη? γω-
cvros # >ι gjcrci·. Kccj oyj ■

A'. Τδ κνΤξϋ Απίτίοντο?\επ)'ΤΧ σκελχ? ΒΓ Σχ-Sl· 
τη? πςο? τη πεξίφεξβία Β Γ Δ γωνία? ̂  τη? επι τη 
αυτ% πεςιφεςάα ΒΔ βοανέση?, εφ'η x&j η πςο? 
τω κοντςω (icvvet γωνία η ύπο ΒΑΔ, το τξίγωνον 
ΔΑ Γ t̂ otf ισοσκελείς ηομ η κατά το Γ γωνία, ίση 
τν κατά το Δ. ,’Αλαμίω η ύπο ΔΑΒ έκτο?, 
ίση reus circs Γ +  Δ ($. 3θ6.). *£«/ β?Μ
ΔΑΒ = 2 Γ.

%

Β . Τδ καίτςχ A wro? τη? πςο? τη πεςιφεςβίοο Σ χ .ς ( . 
y®via? Β Γ Δ τ χΐσίΐοντοίς κ&/ τηs ύπο ΒΑΔ πςο? 
τω καίτςω χση?, ίαν η Γ Α διά τδ κά'τςχ άχΒ&σα 
πςοεκβληδη ε?γεπ) το Ε, &«/ ΒΑΕ = 2 ΒΓΕ*

ΕΑ Δ ί5 2 ΕΓΔ. ’'Ev&cvtoi ηοά ΒΑΔ s= 
*ΒΓΔ.

. L 4 Γ'.Τδ
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Γχ·57* Γ*. Τ5 κα/τζ8 Α, skJos Tfjs Τίςος τη ifepfa
ξεία ΒΓΔ γωνίμς Tt’ntlovTos χ n&j T.tjs ΰπο ΒΑΛ  
π§όε τω κοντξω wtjs' εαν x&j ηίη tj Γ A οίχΒ&οα 
πςοεκβληΒη a y  εττί τοΕ, ε<?«/ υ7Το E Α β= 2 ΕΓΒ * 
Η*/ Ε Α Δ = 2 ΕΓ Δ * διο Λ) των ^βτε^αν απο τ«ν 
νςίξων αφομξϋμ^ων, Β Α Δ  = *ΒΓΔ· .. /"·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α , Α· ;
§♦  377· ’Eimwt cv τω Λυτω κύκλο», «/ liri JW, 

βεβηκείαι πεξίφεςαων H&f 7Τξος τω κάτξω χσομ ywr 
v<ce/, h#  «υτ*/ 7oaf ecrlv (§. 3 5 7 ·)» soorrctf A)
(tj 7i’Cos T% ττεριφερεία Tts civTt κύκλ», τω αύτω, 
ft 1904S f7tl(6o<Vtt<JOf TC£01S, Ct&WCUS lOOtf ·: 0100
$η ngti ocj yoovletfi aj cv rcls j'ocifjif avrs κύκλ# 
τμημαπ, Otf? V*. ...

ΠΟΡΙΣΜ Α l B.
§· 378 . CH  7Τί>οί· 7% 5τεξϊφίρ&ού γωνία, εαν τη 

Τΐμΐ7Γεςιφεξ€ίοο βεβηκη, c^Sij έϊΛ /· ε*ν <5β τύ|α» 
r ijf ημιπεξίφεξ&αε μείζονι, αμβλεία * «αν Αίλίβσ- 
ccw, c|««. .

ΠΟΡΙΣΜΑ Γ.
φ, 379· Ουτω Η0/ >5 cv το» ήμικυκλίω γωνία ος~ 

Βη 1<?/ν* η ίε cv τμηματι ΐίμικνκλίϋ μείζονι, c£«<# ’ 
»Ι A cv lAeeoyov/, αμβλεία. . .·’

ΠΟΡΙΣΜΑ Α
Σ*·58·  ̂ §. 38ο, *£«y # κυκλ# ίφαττΐομΜΐ ενBaa tlB Ε»

H ττξοε τη τίεξίφεςάα yανία νττρ Β Γ Δ , εττϊ τ3 το· 
&  Γ Ε Δ  βεβηκ£α ssotf. Kuj Ίτη αξα τη γωνία τη 
cv Τω &α?λα£ τ μη μάτι Γ Ζ Δ ,  T# τω αντω τοζ® 
ΓΕΔ» «υτ5 βεβηκπα* >ι τω T?r 
Ήξοε τωκαντξωγωϊίας Α, εων # n&j avt* τγ Τ«£® 

, Γ Ε Δ  Btuvuau. * . 5 *· ·
ΠΡΟΒΛΗ-



: Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. ^ g i. KaroLHfov σνιμέίοντο Β , τΡΐ^ο&β- 

μ evbeict Α Β , κά&τον 6ν&«Λν γξχμμΙ/Μ 
ityayev.* ■ .

Λ Τ Σ Ι Σ .
Κ,ντξϋ ΰΤΜσ&ν ληφ$&τ& τδ Γ, πεξίφεξ&Λ ςχ ·59·

7 εγςάφ$οΐ), ίιηκχσοο μcv Αα τδ Β> τεμνχσα όΊπ&
τϊω A Β, οΓον κοοτοο το Δ· 'Αχ&ητω $ε η&ζ 

Δ Γ , κ# ΐΤζοεκβληΒητ» , «ν«/ Γ Ε  = Γ Δ ’ X#
97πζ^χβΐ» ΕΒ. ‘Η Λ  Τ5 Δ Β YM&tTQS «Vet/.

Δ Ε ΙΕ Ι 2 .
• t e  7 « ί η ABE 7 a>v/oe, «pi? cv t « ημικν-

χλ£» 5ο·«> ( §· 379·)· ’

, Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α ,
$. 3 8 3 · Δ ιλ' τδ έχτο$ τ« χνχλβ &&α/το$ 

άψα#, etl&eiAv γ?χμμίω άγ&γ&ν τδ κνκλβ 
ΙφΛτί7όμα?/«Λ

Λ Τ Σ Ι Σ .
νΕ«?0) κύκλο* έ κοίτςον το A ’ w e  δεκτός Jo- Σ^.ίο. 

Scv σημείο* το Β·  ̂ ’Εττί^ό^χίλ» jf -ΑΒ, Κ9Ί κύ- 
κλοί Vrefec*/ε<γφΙφΒ(&9 ζ,&ίοίμιετξος jj1 ΑΒ, τίμνων 
τον τχ̂ οτ̂ βν κοοτα <W« σημείοο Γ χ$/ Δ. Άχθύ* 
τα> $  Β’Γ η$/ ΒΔ· ‘Εκοοτεροο 7 <*ρ τδ ττε/Ί το A 
κυκλ$ Ιφαψοτ#/,

ΔΕΙΗ ΙΣ-
Εοίν 7*^ Uy&wn &f ημιίιοομεΤξοι ΑΓ* Α Δ» 

«οΟίίλον ωί etf <χ το7$ ημικυκλίου yooviotf ντχο Α Γ Β»
ΑΔ Β βίτοχτοη of&otf Η »ξοο ΒΓ ευ$ϋ<χ>,.η Ιοτϊ. τν(ς 
ημιοιοομέΤξ8 ΔΓ , τίξος χω hi) της πεξίφεξ&α*̂  Γ»

L 5 κβ&ε-
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170 ΤΜΗΜΑ ΤΡΙΤΟΝ .

•κχΒετος·, τδ 8οΒαντος κυκλα εφχ-φετχ/ (§. 3 7 a-)‘ 
ωσαύτως 8ε H&f tj ΒΔ.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .
§. 383· ’Εττ«Λ) επ) των όξΒογωνίων τςιγωνων 

Α Γ Β, Α Δ Β «/ Α Γ, ΑΔ πλώςοί) ίσχ̂  «σ/ν * γ\τε 
Α Β ίκχτέξω κοινή * βσ; Λ) K&j Γ Β, Β Δ o&ijAews· 
iera/ * ears πςος ry ευΒείχ A Β εκχτεςωΒζν γωνίη, 
ccf κατά το B, *&} t o  A ( §♦  34 9*) ομοίως hotj.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§. 3 8 4 · επίτιμον εύΒυγςχμμον KfllVO;

VfKOV heyerotf, ό απωσοη oof ΤΓλβυ̂ α/ χΑνλαιςτε 
ίσοι, κομ αγωνίας Ίσως άσ) πεςιεχχσοοι. ■ Ύχ 8ε λοι· 
πχ Άχχνονιςχ Μλ&τοη.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
δ. 385* Τί?ί· tS κυκλχ ττεριφεςάχς οϊς με Μ ίσαί  r̂v / < c /* * ' /fr >ΟΜξεσ&σϊΐϊ > zetv ocj νποτ&νϋσοίΐ roc roiccoe μεξίΐ 

χχΒωσιν ΑΒ, Β Γ, Γ Δ ; ΔΕ, Ε Α, %ψχ κα
νονικόν άνακυφε*, k τοσχιΐί Of πλώζοη, οσχ rtje 
ντεςιφεςάχς τά μεξη άς a 8iy^rxf. Ύχς 8hoi 
πλώςας τδ δτως εγγςχφομνα τω κύκλω %ημα~ 
τος, ίσχς αϊλνιλχις &voq, χυτόΒον φχνεξον. Αλ
λα ngif etf 7 xvietf, ως άξχ ον ΐσοις τδ αύτδ κυκλχ 
U7TX7Xj cvSaxf τμνιμχσι, H&j αύτομ ά/λ,γ\λχ*ς ίσοη 
άσ'ιν (§ . 3 7 7 »)· -

§· 386. Kxj τόν8ε 8vj τον Τξόστον, είπεξ cvlw 
κχΒ' οντιναδν χςιΒμόν μοξίων ίσων ά&ηλοις τΐιυ τχ 
κνκλχ σίεξίφεξοιχν 8icugeiv, αάποτ αν : φ ξ ψ , 
ισχςιΒμον τχς πλώςχς κανονικόν χημχ cντος τχ 
κνκλχ εγγξάφβίν. ΑΧ^άγχς η ΊΖτοιχαω^ Τεω- 
μετςίχ, κχΒόλχ τινά λόγον τδ tIw πεξίφες&αν&ς 
οσχ άντις βχλοιτο-μεξίη 8ιχτεμν&ν9 x8cvx oiocv. 
Τχς γάζ τοιχς8ε $ιοαξεσ&ς9 8ιχ κυκλχτε ΧΜ εν

Βείχς,
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θείας f ots μόνο is curry οξγάνοιε είωθε χξη&αι λά
βαν (§. 2 5 4 · 2 9 ΐ·)  άμηχανον. Τοιγαςαν λείπε- 
rctj κατ άπόπ&ξαν της πεξιφεςείας τΐώ βιαίξεσιν 
«V οσα̂ ηποτε ι̂αμηχανά<Βο̂  * κομ yiτα a λίαν <$u- 
%εξθύί, 8$ε πάνυ πο££ω τα άκςιβας γινομονοις»
( §· 37°·)· K«/ « τοίνιω 7Τξοε μόνΐω τις άπίόοι τΐώ
χξησιν, δκ IViv β, τ; ττ£ξ>< τα? μηχανικά: ταΰτας 
κατασκώάε επιμέμ-φαιτο.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α - Α·
§. 3 8 7 · Τα άξιθμα των πλ&ςων ίοθοντος9 ί/- 

$οται κ& η γωνία παντός %η ματ os κανονικά, Ιώ 
οηλονότι, ομ $υο σκυαπτόμαομ πλώςομ πεςιέχασι- 
Δηλον γάς το κεφάλαιο* των γωνίων A -f Β +  Γ +
Δ +  Ε (§. 3©7·̂ * «ν Ίσων αΤληλαιε όσων, έκάςη 
cv τ£ μέξα πςοκνπτα τα βλ» αθροίσματος, οιά τα* f * > ' ν λ *» if * + ft C ** * f\ *s» **κατ αυτας αςινμα, βτ #ν οια τα αξίζμα των
πλώςων διοιςαμνέα * οιον ϊςω & ο των τα χηματος
πλώξων άξιθμοε, κομ ε<7«/ ο των όςθων άξίθμό:
γ ωνίων των cv άπασαιε πεξίεχομονων Teas yavlous
τα χημάίος= 1 CL -  4 » Κοοντευθον έκάςη των cv τω
χνιματι yωνίων Ίση επιφέξετομ τοσόΐς <5ε μέςεσι γω-
_ 9 * λ·** % * «λ * ν * / 2. A — 4*m * οξ&φ) οσω τα cv r&de τω κλασματι
Ικ$ήXtyccvg.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
§· 388· Ουκ άξα το μέγεθος 'της τα κανονικά 

χηματος γωνίας, Ιώ ομ $υο όποιαι̂ ηποτε προσεχείς ■ 
πλώζομ 2Γεξιέχασιν  ̂αστό τα μεγίθας ηρτητομ των 
οε των πλόίιξων,  ̂μονω <5ε τω κατ αυτας άςιθμω 
πξοσοιοξιζετομ* Εάν γας, φέςε, επί της κατά γέ
νος δηλωσεωε τδ κλάσματος ~ Λ ~ 4-, τεθη Λ = 7

♦ Λ
ευςεθησετομ η̂ γωνία παντός κανονικά έπταγωνα 
= τ  γωνίας οςθης * jj <5* ταύτης ημίσαα -  τΟ.

'Ωσαύ-

&
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'ίίσχΰτως ie Jiccn) τη xuvovikh τςιγώνπ το τής γω· 
vices νμισν χοοταλχμβώνετ<  ̂ ι Ο. Keen) τδ τε- 
τρωγώνΗ § Ο. Κ«7τ' τη ποντωγώνΗ ■§· Ο. Keen) 
τη Έ.ζαγώνπ £· Ο. Keen) τη ‘ΕπτάtyusvH γ Ο. Keen) 
τη ΟχτωγώνΗ §0* Ο, 8τω£ εφεΡής. ‘ϊοίςοο 
ςισχετοη rude τα χλασματα οι yας cv rstcif 7ίο̂  
ξΜομαςοη) cl οός&μοι &ισ) των in) των χημήτων 
πλ&ξών, οΐ <Γ αριθμητοί]» ο; αυτοί nctqoe <W<ioi.
tr ' «* >/ \ i t  f/ Vha/ r& c*£t* Ketref yew* Τυ#$ sra * e%cyros------ 1

tf*
 ̂ tj τονω Ss τρόπο» ίο3·«(Τ« χωνίοο in) th inmi^H xu- 

ταγξαφησ8Τ*ι * eccv πεςιφες&ας χυχλ8 τεταξτιιμ*? 
ξΐον, &s μίξη α , ee/λήλοις face $ΐ(Μξε$ή (§. 386.)r
T#r# 7 * ?  ywopcyit n yo»vlec ~  q , fo&wTq. 

(§. 358·). K«/ Ικ Των τοο·5ν <Fe τω μεγίθα γ«-V/50V if ζητπμζνη QL -  2

~α~
Ο, ffyyxfOTefĉ ty &wij»

PSTCtf.
ΘΕΩΡΗΜΑ»§. 389· f/A?rav κανονικόν σχήμα, 

χοτομίχ πουσών των α) αύτω γωνιων» τρ* 
7ωνα ισοσκελή ι̂ατεμνετοο\, ων εκα?ον Ι*α^ρ των λοιπών έψα^μόζαν tywveTty*

ΔΕΙΗΙΣ»
£χ.6ι. Δ/%α ΤεΤμί&ω ή τη xetvovixS χχμαΤοϊ yw'ia 

νπό ΑΒΓ Αα rJjff ευ&είως ΒΔ, Κ£/ *7 Totvffj oe 
προσεχής ΒΓΕ, Αα T»?s ΓΔ· Α< <έ διοίτεμνασαί 
ευΒ3<η πξοοογβϊητωσων, <2<?β κατά το Δ β&Μλα#’ 
μυμπεσών· 'Επ&ίνί τοινιω #/ ύττο ΔΒΓ, ΔΓΒ, 
yωνίων ’ίσων ήμ!σ&ομ βσ'ν, ίσα/ βσ/* Το Δ Β Γ
τξτ̂ ωνον ισοσκελές. 'Από ynv ΤΗ Α στ\μ&Η 06χΒ*Ι' 
τω ΔΕ £ίτ< τάυ κοξυφίώ τής πξοσεχπς γωνί& τ η s■ χ -
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βήματος* Κ » f  t T o t f  Δ Γ Ε ,  ή ωσαύτως ήμίσαα τ η ς  
γωνίας τS χήματος, ϊση τη γωνία ΔΒΓ. ’ΑΑα 
xgj ΔΓ = ΔΒ, K&f ΓΕ = ΒΓ* άξα Τξίγωνον 
* Γ ο  ΔΓΕ, Τ ζ ί γ ω ν ω  τ ω  Δ Β Γ  ίσον εςιν, ως αυτω 

«χ«ν πςοσεφαξμάζε<&αι· ’EvrsvScv trot nyf 
έξης πξοϊοντας δνωχ τον δ&χνυ&ν ηομ το τςίγωνο? 
Α ΕΖ  τ ω  τ ξ ί γ ω ν ω  ΔΓΕ" Η & )  α π λ ώ ς  ά κ α τ ο ν , τ ω  
π ξ ο & ε χ ω ς  πςο αύτ$ εχειν πςοσεφαξμοζε<Β«{· Ε* 
δε τ$το, εκατόν των λοιπών εχατω. Κομ τταν- 
τα άξα τά τοιάδε Τξίγωνα ισοσκελή* Κα) ϊπ& δε 
ot) cv τω χήματι γωνία{ Ε Ηομ Ζ, ομ λοιποί) υπο 
των ε υ $ & ω ν  Δ Ε , ΔΖ, χτ. δίχα τεμνοντοη, τα χϋ· 
τοί τξίγωνα ληφ&ήσετοη > Τ®ν δε τ^ν 7ωνί®ν > οποιω· 
δήποτε Τξ όπω αϊλω διχοτομημένων* .

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α»
§> $9°· Εχοέτη των π  εξ) τ ο Δ y ωνίων δίδοτ^ 

οξ&ων τεσσάςων διά τ$ άξ& μχ Των επί τ& %ήμα- 
Τος πλευςων διούςνμΟνων (§. 2 7 5 ·)· Κλ/ ετιν αξοο 
ή Τηλιχαυτη y ωνία, των τετίάξων οξ$ων το μόξιον^

Το διά τ2 κλάσματος δηλάμονόν, οπεξ Ισοδυνά·

μ& μέξεσι -—· οςΒής μιας* Rot) της δε δή της γω* 
• ***

vlcos άπο δυάν ύς$ων άφαίξε&είσης, υπολάπετοη• ’ \
Της οξΒής μίξος ο σημοάνε* ο άξ&μος α -  Δ ΐ  
y  ̂ Ctf
ος επι το αυτό ονομόο άνχχΒείς, \σος γίνεται τω 
2d -  4  - - *

Λ » δι‘ % tofiqi&c&ctj eqnrotf ή γωνία τη___ % Λ
χήμοοτος ($. 387*). Το δ’ αύτο η# Ik tS 
ματος ΧΜταφοάνίτοχ. , Tfc y«> Α Δ Β , **ο 
Τωντξίων γωνίων τϋ ΑΔΒ άφα*ςε&άσης>
ty δυο καταλάπόνται γων’ιοη ΔΑΒ, ΔΒ A , «ν 
εκχτίξκ της. οι τω χήματι γωνίας Α ΒΓ ήμϊσ«*

■ Ι*»/ν.
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r j
fc/v. Εισ) γάς ά\ παντός τςιγωνα γωνίας factf L · 
σΐν ο ζ $ α *ε  (§. 3 01·)·

ΠΟΡΙΣΜ Α- Β.
§. 3 9 1 * 'Εξαπλώςα τα κανονικά χήματος ον· 

τος, η πςος τω Δ γωνία τέτίαςσιν έκτημοςίοις, η 
ίυσι τςιτημοξιοις ος$ηε γωνίας ίση |ς·/ν. hvdcντοι
η τα χήματος γωνία τςιτημοξίων esotf τετίαςων, η 
$ε ταύτηε ημΐσ&χ, ίυοΤν. Τα αςα τςιγωνα, βί
α κατα 8ιχοτομίαν της γωνίας αναλύεται το ε£ά· 
γωνον, άσιν ισόπλώςα. (§. 32  2.).

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ
$· 5 9 2· Η τ2  κοντςω μ<Μ τω Δ , Αας^ματ/ $  

τω Δ Α , καταγςαφομάα κύκλα πεςιφεςεια, Λα 
των κοςυφων απχσων των γ ωνίων τα χήματος Α«* 
(Scum. Δ«υατα/ αςα στες) άποίν χήρα κανονιών 
•περιγράφε&ομ κύκλος. Τ£? το κατρον Ιφ’οία-** / /̂>Λ f «· « Λ/ * ^ ~K&aerctf r>fs· oiotvoiptore των γωνιων
τα χήματος διχοτομέσης· Διο τ% &ατομ% iveiv 
των τοιάτων εύ&αων ε£<&ςΙσκετα/.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α . Δ»
$· 393*. Η τ8 κανονικά εζαγων* πλ&ςχ, ίση 

l«r* τη ημιίιαμετςω τ8 κυκλ», α α έγγςαφε&αΐ 
îwxTocf. TS <Γ επταγώνα, κ$ί/ roly λοιπών κανό» 

νικών χηματων, των υπ© πλαϊνών η ε£ πλώςων 
Ικπεςαταμάων, η πλώςα ελάσεων της ήμάιαμε- 
τςα εςί. Τ£ πεντάγωνα η πλά>ςά της ημιόιοΐτ 
μετςα μάζων * n&f ετι μάζων η τ8 τετςαγωνα’ 
πςοσετι η τα τςιγωνα τ8 ισοπλεύςχ.

ΠΟΡΙΣΜ 'λ Ε·
2 χ.ί}. φ. 394· ΑΣ et&eiaf otf άποτ8 κα/τςα Δ, (ο

τα τα άςημάα (§. 39 2 .) οίοντε εύςίσκαν) aj επ'ι
τάς



r x s  π λ ώ ξ ά ς  τη χ ψ ο ο ϊο ς  κ χ Β ε τ ο ι  ύ ί Κ , ΔΒ, ΔΓ, 
otj λο<ττα/, χ π χ σ ο μ  ίσ ο ι χ Μ λ χ ε ς  «σ/ν. ”Ev- 

Bovroi τ η ς  κ ο ίτ ξ ω  τ ω  Δ Λα ψ  Α κ χ τ χ γ ξ χ φ ο μ έ -  
m  π ε ς ιφ ε ξ ε ία ς  > «ττασα/ β ί π λ ώ φ η ^  ε φ χ ψ ο ν τ α ι  
(§. 373·)· Κ«/ Λωατον ά'ί»4 cv όιω δηπ οτε κ α νόνι·
μ  χ η μ χ τ ι κύκλον ε γ γ ς ά φ & ν  I Sffe? αν «/ π λ ώ ξ ώ  
r*f χ η μ α τ ο ς  7iu<rctj εφ α σ π ο ιντο .

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  ν .
§. 395· Τασ auras’ ίε/ίυθβίασ Δ Α , ΔΒ, ΔΓ, 

tus επ) τω ν τδ χ ψ α τ ο η  π λ ώ ξ ω ν  α π ο  τη Δ κον- 
τ?« κ χ Β έ τ π ς ,  τ χ ς τ ε  πλ&ςχς Λ'%α τέμν&ν, η&ι 
στε^ι τ ο  kcντξον γ ω ν ία ς icra? rxs υ π ο Α ΔΒ, ΒΔ Γ 
σιωιςαν ά^τλαις }σαςίΒμΗς τόνε γωνιαίε, η roue 
πλώξχις τά*ς w τω χηματι * καντευθον Λ) x&f 
τ ΐω  τη κυκλβ σιεςιφε^αοαν ε ίε  τ ο σ χ υ τ χ  Ίσα μέξη 
$ιχ*ξ&ν ’ εκ  τω ν είςημνων $χ?α σαυαγετα/.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Ζ
§. 39^· Κ«/ r& ro  (ϊ'αντις ξούΰΐωε κχτίίοι, ως 

εάν της πεςιφεξάχε «V μεξη ίσα Α Β ,  Β Γ ,  κ | .  Λ?- 
ςημα/ης, Λ’εκα^β των σημείων, οΤς η πεξίφές&χ 
ΗΤω liauq&TU] Α ,  Β , Γ ,  ευΒείχ άχΒη της πεξι· 
φεςείχε άπτομάη, εκχ^ησπν τανΛ? r« v  άσιτομε- 
νων πςοεκβχ&ομονηε, me r j f  πξοσεχέί συμστεσϋν,
Χνμοο̂  άνακυψα κανονικόν, τα> πλ&ξχς ισχξΐΒ- 
μ*ς εχον της πεςιφεςείχς τοΊς μεςεσι. Το Λαύ- 
Ti  ^  τ,ον KV>Ĉ 0V &%V<reτα/ πε(>ιγςάφε<&xf, 
r?  Λ5Λ*?? όιχνοιχ καΒ to Hgj ο κύκλος έγγξχφε&οη 
τω χημχτι Kr/eraj.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Η .$φ
«397* ΔοθονΤίί- Λ? τη των ίτλΑςων αξιΒμΗ Σχ.ύΛ 

& 9 KSH πλ&ξχς ccvTtje ΑΒ) ' r ο xocvovncov %ή-
μχ ν.χτχγξχφηαετομ, κχταγξχφοντοε τςιγωνπ Ισο·

σχελ#£

ΠΕΡΙ TOT ΚΤΚΛΟΤ. I7S
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ακελαί τα ΑΔΒ, ό αν α/ πςόε τ% βάσει ytavletf 
ΒΑΔ, ΑΒΔ j των τα %ηματοε γωνιων ωσιν ημΐ* 
ceiotj. Πεσείτομ γάξ y κοςυφη Δ τδ Toia$e τςηά· 
να κατά το κοντςον τα Ρίματος, κμ» συγκςοτη· 
3 /u «/ awyaerotf το %νμα τοσωνδε τςιγωνων ( ’/σαν- 
τε H&f όμοιων) πες) τό Δ Τ^εμονών, βτα τα <W 
ςν,μα-τι εγχωςεί- ’ Η γαν Ttjff πες) τό Δ (lice τα 
Α καταγςαφομάΐής πεςιφεςάχε «V λχτεμνο* 
μανι\ς, wv«j ύπστάνασομ ίσα/ ωσι τ% ύον&σ% πλάι· 
$>« ΑΒ· EntTotf yct° εκ των αποίβεχ&ϋνταν 
πες) των w Τοϊ: κανονικοί: χημασι γωνιων̂  Τον 
αρ&μον των yωνίων των πες) το Δ, y ταν τκί 
πεςιφεςεια: «των μεςων, t »}*· ττ^ί το Δ d/«
τδ Α καταγεγςαμμα^:, τάτων γενομοίων, he· 
&ctf τόν et> c3cv άίεμΐοο πες) τα λοιπά 
$βα πεςιλάπετη*

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν -
§. 3 9 8 . *£* παντοον αμα βάα πεςίτε τη: ον τω 

Κνκλω ryyςαφγ\ς των κανονικών eî yraf χκμάτων̂  
$ τϊ?ί άυταν τδταν ΤΟν Κύκλον πεςι*γς&φγιί* 
χ&{ πες) των ύποτ&νασων, agij των εφχπτομονων* 
φανεςον > οτι άπαν χνμα κανονικόν y οπές αν τ3 
κύκλω εγγςαφάη\ ελατί ον τα κύκλα !<?/* KW »ί 
αυτδ πεςίμετξο: ελάοπων Tye εκείνα πεςιφεςεία:' 
yτε κάθετο: y από τα καντςα επ) τΙα> πλάιςάν̂  
ελάτων της ημι^αμέτςα. Διπλασια&οντος ύε τα 
άςβμα των *£τ χύματο: πλ&ςων, t] όπώσαν πςο* 
ΟανζηΒΰνΤοο̂  y από τ3 κύκλα ίιαφοςά Τα χύμΛ* 
Tosy η Ty: τάτα πεςιμhςa από Tys εκείνα πε· 
ξίφεςείαοι HMyTy: εκ τα κοντςα επ) τίνό πλώ· 
ξάν Kct&kra* από Ty: ύμιϋιαμετςα, ατ,ω: άπομεια· 
τα/j ωζε τα δϊάλα&ια&μα τα των πλώςων άς&· 
μα έπαναλιφ&οντοο y τΐά τκλικαύτΐω ίιαφοςαν̂  
ύϊασαν ελάοyova, yrts aV.<Jo3 «rtj, όμογονα: Kct&fc** 
£*/ πκοτητο* ;;, ·Λν.

J ‘ ■ -  '  §· 399·

176



*77
§. 399· To ΤΐεξΙ τον κύκλον ττεξίγεγςαμμε- 

αν κανονικόν %ημα olei τ2 κύκλα μάζον ετίν' κ,τβ 
αυτ2 περίμετροί τηϊ τ2 κυκλ8 μείζων περιφερείχϊ,

"8 yaiViUC άπο TS KW- 
iψώιαμετξϋ. Τ »  ucv- 
χνα$ιπλ&μον8) χομ τύ· 

Taw ύύσαυτωί v\ &άφοζά ΜίνεΚωε άπομείΗΤομ, *0/ 
57£βντοί· ελάαεων μεγίΒαϊ, οπεζάν  <5οθ«»/, καΒΙ- 
qaretf· Kotj κα& έκάτεξον άςα το κανονικόν %η- 
μα, κατάτε $ij tUu ον τω κύκλω iyyqu<pkv, χ$μ 
rlvi πεξ'ι τον κύκλον πεξίγςοοφίνυ+ ry ίάωεκει τόΆ 
%π αυτω πλ&ςων κατ' άξ&μεν π^οσαυζχσει, με
τά  τ$ κυχλ8 Teas, κατά.τίχ> jfa&itcrav wyoiuv συ· 
ναναμί’χβχσεται* .; Κ ab'.lw $η dyvctUv,  χ&{ πεζί 
τ2 κυκλ8 οΊοντε λέγ&ν% οτι κανονικόντι χ$μ 8roe 
χκμοο τυγχάνει 9 *ζ άπείξΧξ'&μων πλ&ξων συγ· 
Κξοτέμονον*

ΠΕΕΙ TOT ΚΤΚΛόΤ.

ΚΜ κ Trie κορνφηϊ T*ie etvo ' . > / * ' tO ■ m ■Τξ8 CC7Tοςασιϊι μπιζών rrje 
τοi των π λ& ρω ν χ ρ & μ 2  t7l
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ΠΕΡΙ

ΕΤΘΕΙΉΝ ΑΝΑΛΟΓΙΚΉΝ!

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -•  ̂ %. >·*«'-. β 
§. 4 °°* - :·ν

Τ τετξίιήύ&ξ&ι β $ίο τ£ν ΐΐλώξψ pi)
απεν&ντίον, foamed,. χέΜ πχροίΆν· 
λοι, &ι πιι$&7&Ηλίγφάμμον. Έν ττοιν 

τ) U π&̂ Τλ.ν,λογροίμμίύ οή αττεναντίον πλώ* 
ζοήίσαή otf&Mtoug &σί r

; ’ # Δ Ε ΙΗ Ι2 . . ν  4
Τχ.64. Άχ&ητω επ) τδ τετξοί7ΐλ<&ς8  Α Β Γ Α ,  η &&· 

γωνιος ΑΓ. *Ε«ν χν η Α Δ παξαΧ^ηλοί η τη πλώ* 
ecc ΒΓ) fectfCiro Δ ΑΓ, ίση τη υπο Α ΓΒ (§. 283·)* 
’Ev&crroi Hgej εοαιη, Α Δ  t: ΒΓί'εττϊ r<wv τζίγωναον 
Δ Α Γ , ΑΓΒ, Ofiactj yuvletf v7to των 'ίσων eacvrcq 
πλώξων 7re§ie%i/*cveq* wSv ngef η v7tb ΒΑΓ ίση 
tisctf r # %/7to Δ Γ A (§. 3164)'*. xccvrev&cv χ&}ηΑ11 
τιϊ\&>ξοί ττΰίξαΧ̂ ηλοΐ r j  Γ Δ  (§. 2 8ο.). ;■

’JEefo <5e re ΤίΤς»πλ<&$ον παζα&ηλόγξαμμεν %» 
&αξ* raff « f̂ccvow Δ Α Γ ,  λ Γ Β ,  n&j ctf υτν 
ΒΑΓ, ΔΓΑίίσβντά/5<retf* x̂ vriwŜ w. Ιττ< των <σ«ν 

,Τξιγώνων ΑΒΓ, ΑΔ^Γ·4 ?τλ^Λ Α Δ  ίση τη ΒΓ* 
Κβί ΑΒ * Γ Δ  ( $ . 32 0^  w

ΘΕΩΡΗΜΑ» ,
tx.Cs. §* 40*· Ταν ειΒβχ ίί ΑΒ, I# μο$4>ν flftw- 

&ετο$ 5 ΰί&ιίλοις ictuv · τνί$’ Α Γ fooocrSv city 
&ώτνι iragflftfcMeι ygu(p£<w evSetaj, αψΊκα-
‘Δ λ w‘ .J2vJ i  « / ’ . $9
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ςα των 2im ?8 vτων τ ΐω  ΑΒ συμβίων h a w  ^ ετΑ 
k  εύ&βαν, Πω ως ε τ υ χ ε  κ & μ ν Κ υ  Γ  Δ αττα- 
<r&f οίπωτωσοή * ^  αίίτνι ττα̂ αττΑνισίω̂  >ί Γ  Δ  
β’ί ΓσΛ μερ/ι ΰ π  εκείνων τμνι& ησεταί·

Α Κ Ϊ Ζ Ϊ2 > '
• ν w * · * · · .

Κ̂χΒητωσα,ν «/ ΓΕ* ΖΗ tjf ,ΑΒ 
*κ τ8 οίνχλύΒα η& ulkfatug παξχΑηλοι * ηομ iru.* 
ξα&νλόγξχμμοί πληξάσΰα τά ΑΕ* ©Η* cν οϊέ 
ίπ&όν\ ΓΕ = ΑΘ , x&j ΖΗ = © I ( 4 0 ° )  Κ#
ΓΕ = ΑΘ = Θί = 2 Η. T cw σε όη παξα,ΤλΛίλων 
Γ Ε ,  ΖΗ ύπο της χύτης Γ Δ  τεμνόμάων, ε~«/
*£/' ύττο ΕΓΖ  ί= ΗΖΛ. Tijf ^  χύτης Γ Δ ,  
τ«ί παξχ&ΥίΚίΐε ΘΖ* ΙΑ  τέμνάσης* Hoy ύΐτο 
ΓΖ Ε = ΖΛΗ  (§» 282.). Έττ< οίξχ των τςιχω- 
\>ων Γ Ε Ζ , 2 Η Λ, w ό7ς ads όμ yoov'dji στξος τ us 
Ίσχς πλ&ξχς ΓΕ* ΖΗ* τΖώ άύτΐω εχηχχσι Βί
α ν , ηομ ctj πλώιξύμ Γ 2 ,  2 Λ ,  οο/ληλχίς εσοντομ 
ϊσομ (§. 3 2 0 .). Τσ Λυτό a<r«ur<wf ^χΒησετ^
Hsfj Ώεφ των λοιπών riff ΓΔ  (ύΒείχς μεξων*

ΪΪΟίΡΙΣΜ Α. - ' 1

 ̂ §. 4o i* ’ΕντεϋΒά' Λ}* ι} §ο&&σχ εύΒ&α ΑΒ ^
*»ί μίξή σποσο&ν τω χςιΒμω ct* *%>,γ\λ6ις tad hou- 
feSfoerctf) χχΒ&σης M  rS σημ&8 A πίξοίτος 
M*4r iifr .A r) xdv avtg χπύ rS χύτ$ σημεία A* 
ούΒάχέ * :̂ «V Τίςοε To Jbxgv ληφΒ&ή, Της A Δ<τβ* 
cctxis ΤεΒ&σηϊ * οπέσόμ τω α,ξΐΒμω 06 εν&σι μονά* 
deg, Των̂ ε γόος των μεξων iotV το εχχτον τερμΚ* 
Tiprrtu i'nj το Γ* Ιπεζ&χ&ω η ΓΒ* ΆχΒέαων 
όε αφ ίχχ<& Των σημπωΒοντων. σήμάων επ< Της 
A t ,  *υ0«<2ν ύχξχ&ηλων τη ΓΒ*j  ΑΒ τχύτηγε> 
exrofj Ευ 'nqertBo/i ΟΜίξεΒήσετομί ,. ·\ -ν . ν

* . .Λ λ χ ' κ Λ
.Λ ■ M i  6 fcn*H«
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Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -
Σχ.«7. §. 4 ° 3 · Τ^ιών α%&«σων £υ&βων ττα-

ρχ^λων ΑΒ, Γ Δ , Ε Ζ , ^  aVo τίί? 
£τέ$>α$ hr\ τΐω ετέρων των α/ χκροις, dvetv 
ετέρων εύ&βών τ&ασων Η Θ , IK, xj Μ  
τν\ς μεσ&σγς κχτα τα συμβία Λ Μ τμιι- 
&nVovraf ε*α/ΗΛ:ΗΘ = ΙΜ:ΙΚ·

Δ Ε Ι2ΙΣ .
ΔιοαξεΒητω γχς ΗΘ «V μίξη Ίσα, οσα̂ ηπο- 

Tt τον άξΐΒμον, κ&} άχΒητωσχν hoc των κατά 
τά μίξη ίχχτων σημείων fvBeiaf, τχί: κατ’ άξ· 
χ ά : άχΒάσοα: A Β, Γ Δ, Ε Ζ πχξάίληλοι, β5τ<· 
yfi πςοεκβα&.όμοναι *&} τίνυ dlBetav IK  ei: μίξη 
άδηλοι: Ίσα Τεμχσιν ( § . 4 0 1 .)· Ο roiviw μίγι· 
•Jos χξΐΒμο: των τη: ευΒάχ: ΗΘ μοξΙων9 των οίνον· 
Των τη Η Λ , α&ποΤΒ Ίσο: εςχι Τω μογ!ςω άριΒ· 
μω των μορών των ατίο rt\t I Κ « των αγόντων τ» 
ΙΜ  οποσοσχν uv ο των μοξίων αςινμο?, cv of?
«τα» η̂ξημονοη άσ)ν t£j Η Θ , IK. Aicepa evBeieq 
H A , H 0 ,  IM , IK ,  ανάλογοι άσίν (§. 1 5 1 ).

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  A-
§. 4 0 4 . TjJ iiury <5«£« κχτασ/.&άζεται ori 

m  ΛΘ : Η Θ  = Μ Κ : Ι Κ .  ’Εκ & τγ: cv τω Be*· 
ξίματι αναλογία: Η Λ ί  ΗΘ = IM  : IK* faeraj 
Z v w ir i  Η Α  ί ΗΘ -  H A  = ΙΜ .:  IK  -  IM  

ιτ ι . )  rertT/vHA : ΑΘ = ΙΜ  : ΜΚ.  ̂ Κα/ 
tv γοvet άςα «/ £υ-Θ««/, η τά μίξη των ευΒαων 
Η Θ , 1Κ, τά μεταξύ των παςα/ληλων ΑΒ, ΓΔ» 
ΕΖ παξαπλησίω: νχοντα Βίσεω: ,  αγοί· «Λ*  
ποιχδηποτβ των̂ αυτων μίξη $υΒωων9 τά ον Ttue 
πχςχΤληλο# κ#) χυτά άσχύτω: βχοντα Bhtoot9 
άναλσγον Μν·

ΠΟΡΙΣΜΑ·



Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
4° 5· *EvBcvre< iccv cv rcue παξχ&ηλοιε Σχ.ζ%. 

ΑΒ, ΓΔ , evSetctfL· Α Δ , Β Γ  οίχΒωσιν, uftxti- 
λοαπν, οΐον xccrec το Ε, τεμνασα  ̂ esotj ΑΕ :
ΑΔ = BE : ΒΓ. Κ#/ ΑΕ : ΕΔ  = BE : ΕΓ. 
bwjccraj yάξ κρ} τςίτη παξοίϊληλοϊ λα τη  Ε , roue 
mT οίξχχί τε Seta cue ΑΒ, Γ Δ  α%θΖα«/,
«V ίκατίξχ των Α Δ, ΒΓ κατα re Ε τεμνοιτο.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ·
§. 4θ6 . Ουτα> κ$ί *«v eflri τ5 Α Β Γ τςιγωνΗ̂  Σχί?- 

μιατιν/ των πλώζων ΒΓ, 7Ταξΰ/&ιΐλβί ευθ«α αχ- 
θϊ? >) ΔΕ, ccvoihoyov yivovreq Α Δ ' ΑΒ = Λ Ε : ΑΓ·
Κ«/ ΑΔ : ΔΒ =  ΑΕ : ΕΓ· % Κα) ΔΒ : ΑΒ =
ΕΓ : ΑΓ. ΔααατΛ/ ya? x&j Tcue λ»σί τα»5τ«<ί·
ΒΓ, Δ Ε , τξΐτη ποίξχ?&ηλοε άχθ&Γα/ λα r£  Α, 
ίκατίςχν των πλόίξων ΑΒ, Α Γ , ηχξ αύτο το 
τημαον τψνασχ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Δ·
§· 407. ’Εαν J  ΑΒ : ΑΔ = Α Γ : Α Ε , α/ Τ*·7®· 

άγομα/αι ΒΓ, Δ Ε , πχξχ&,ηλοί εσοντοη. ΕΙ γχς 
μν, β?ω τη λα Δ Λ’Ββα ΔΖ πχξχ&ηλοε τ » Β Γ .
Κ«/ f^a/ ΑΒ : ΑΔ = Α Γ : ΑΖ* οπές χνχτςε*
•not το ΰποτεΒά.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ-_
, §· 4 0 8 ·, Tf<«v &9«σων ευ&βων* τΐω τε- ς*.?*.

rotprlw awtXoyov πρσιίΐφίν.

Λ Τ 2 ΙΣ .' ' ** .· '
* of io&Socif *> /3, y. Κα/ ίηγωνίαε

r»jf τυχασης XtjtyBetaye Δ , ytvt<Qω Δ Ε — a , >(0/ 
Δ Ζ = / Β ^  δ η  = y, Η$ί επεξ&χΒω Ε, Η, ra  
wifara r W ΔΕ, Tf/rijf ΔΗ. Τ » λ

* M j  EH
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α : β. 'Q $  A : Δ, rS  τ^πλασ/V.
‘Ο df A : Ε τετξχπλασΐων.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -.
§. 4 *2 · Τ&) ffiecuv evbmv A Β , τον ζ*.7*. 

ckJtov Aoyov έν W defy# Α Γ

-Λ Τ 2 Ι2 *  ν
Των Ευθ«ων ΑΒ, Α Γ , ύφ'όποιαί̂ πεΤε yavla 

σιωτεταγμάων Γ ΑΒ, άχ&ητω η ΓΒ , hW ταυτ^ 
παςά&ηλοι ay Δ Ε . Ζ Η , Θ I,  <$ϊ απάντων των 
στίμάων, κα& a jj σιηςημάη Α Γ dijf̂ »rr<̂ . Aura/ 
ya? Α} πξοεχ,βχ&νμαΌΐ H&f χIw ΑΒ Τεμϊίσι, xa· 
τά tq ΐίξττ&ά.

,ΔΕΙΕΙΣ.
*Εαν y«f Αα ra  A fu$«a . vwj ĵ?! νγμονη 

χίαςαΜλοε. rjf ΒΓ» Α* οπο7α$ηποτε μες*\ τηε 
A Β eu&wtr, cv τα/; πάξχ^λοις ανχπολνφΒ^ε·; 
ray, cv aif χ&ι τα Ιπ\ τηε ΑΓ μίξη τά εκείνο/; αν- 
τποιχζντα νχπάλ*π\χι. Τα Al Τβ/αΑ μ!ςη αν*\ 
λογον ε<?/ν (§ . 4®Φ)< .

ΠΕΡΙ ΕΥΘΕΙΏΝ ΑΝΑΛΟΓΙΚΏΝ. IS3
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ΠΕΡΙ

Σ Χ Η Μ Α Τ Ω Ν
ΟΜΟΙΟΤΗΤΟΣ.• · ·· · ν<\ « i · · *

* Ζ *  *% *

ΟΡΙΣΜΟΣ-
' ' ' . $- 413-

Σ ' ’ · '
vriuxTcc in foresee βύΒύγςαμμ» OflQlCL καλοί· 
r«/, αν πξΜ α&Λΐλα παξ«βα?λομάων, πα· 
σομ μον otj γωνίοη foctf, ' nococtf ^  etf πλ<&ξοή9 

tq τeus focus yavlcus παξεγκήμναι ♦ civetλογον. 
Ούτως edv ht\ των ΤίΤξονπλώςων Α Β Γ Δ ,  αβγΚ  
y A ~ a t B = /3, Γ -  V* K0? Δ s  f  *, K# 
ταυτα, ΛΒ : α/3 π Β Γ : β γ 9 κ# ΒΓ : iSy = 
ΓΔ : y i,  e ra si$ js , &?<*/ τα τβτξοίπλώξοό 
αϊληλοιε ομοια,

ΠΟΡΙΣΜΑ Α·
§. 4 *4· ¥Λπαντα vcc κανονικά Των %ψάτων9 

cTs ΙαάςιΒμοι οtj πλώξού, 'όμοια fa i rvrkt Ttdvra 
τ« Ισόπλ&ςχ τςίγωνα, κρί/ ra  ητςάγωνα ΐίάντα, 
>(# τα TTevrayava, κ# τα ?£ayava, κτ. τα κα* 
νονικά- Κ«/ (JijAov οίς» as x&j ol κύκλοι TtdvTts 
αϊλήλοι: 'όμοιοι tsovretf (§. 399· )·

ΠΟΡΙΣΜΑ Β·
§· 3*5· *Ew«A) 2ν for) τ«ν όμοΐων %Ψ*των9 ί

ctvros 1<;) λόγος των όποιων$Υτποτζν πλΑςων, των
reus focus yoovlcus παξίγκαμwav, Jfca ό Keyes oSe
ττλώξαε 7ΐξόε πλ&ξάν Π : ττ, *£/ «W/
των λόγων AB:aj3, ΒΓ : /3y, T A :y ^ ,  Δ Α ^ * »
τα τααίβ Acyw Π : it9 foes, ^Ενθατβι ksH ™ v »·* ■ ’ * €
- try*·
.. · · r



όγχμνων, n&) ίσίομονων &ς κεφάλαια itoco στςοσα· 
&ςοι&οντων) eoovretf οι λόγοι (Α Β  +  ΒΓ +  Γ Δ ) :  
(a0 + / 3 y  +  y<f). Κ*/(ΑΒ +  ΒΓ +  ΓΔ +  Δ Α ) :
(α/3 +  β γ  +  γδ  +  ^°6) ίσοι τω λόγω Π : Π 
(§. 174·)· Ttrrtei Π : στ = Α Β Γ Δ  : α β γ ό  = 
Α Β Γ Δ Α  : αβγ&α. Καν το7: όμοίοις άςα των 
%ν\μάτων, τά μεςη των στεςιμντςων, τού ον roue 
των Ισων γωνιων χοξυφάι:> εστίση: Βεσεως εχοντα* 
ω: ctf ον αυτοί: άσι σιλ<fyctf9 ctf cv Teas ίσοι: των 
γωνιων σταςεγκάμα .̂ Το ^  αυτό Kcff στες) όλοχε· 
ςων των στεςιμίτςων οίλη&ευσ& λεγόμνον.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§•4 *6 . *Εαν ctf δυο ycovirtf των cv τω τ ί̂- Σζ·74· 

ywvw ΑΒΓ, δϋσί γωνίοΗζ τούς α/τω ct/3y 
«rrtf ooow A = fit >{cfj Β =  j3, τλ Tf/ycwa hoof 
ομοιχ.

■ ΔΕΙΞΙΣ.
*Εκ yaf Aj r»v rr^cmw ο̂£/ Γ -  7  ( { ·  309.).

Γινίο&Λ> ev ΒΔ = /3y, *ομ χχΒητω t) ΔΕ σταςάλ- 
, ληλος τ» Α Γ, e<?«/ γωνία Δ = Γ = y  * το, r f
ΕΒΔ = a /3y , <w· αντα> ίχβν η#  σΤξοσεφχξμίζε-

($. 3 2 0 .). ’Eor&fy τοινιω BA : BE s  ΒΓ :
®Δ ($. 4o60t tfetfHsii BA : /3« =  ΒΓ : /3y.
A< cê ot στλ&ςοή ctf Tots των τρίγωνων ‘ίσα: γωνίας 
Β ,/3  στεςιόχαση ̂  αν άλογον etalv. ’Εττ« $  τΰτο 
W  m fjrw  λοιστων ωσαύτως εχε* iaxSlwctf πλ<&- 
fwv 9 των τ#γ ywlccf 7[€ζΐι%Η<ϊων 9 cuctcc û ctj
τα τξίγωνα (§. 4 1 3 .)· '

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
, 5*7,* τ5 Α Β Γ τςιγωνχ, τ<ν< raw

ηλ&ςων αχ§ρ σταςα&νιλος η Δ £ , άποτμηΒύσε· 
rctf το ΕΒ A tTf<y«w, τ« ολ« ΑΒΓ oyuc;«y. Κα)

Μ  $ orofcj
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ττχςκ τάς αναλογίας αςα ας £$ομον (§. 4°^·)« 
άλη$ης ae* noij αντη ΑΒ : ΑΓ = ΕΒ> : Ε Δ . '

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α . Β·8 I *
2χ.γ$. §, 4 18ν ’’Ev̂ cvrc* εάν ε π ί τ η ς  β χ ς ε ω ς  t5|ABF

Τ ξ ίγ ά ν ϋ  π ς ο ε κ β ε β λ η μ ζ ν η ς , Τ Χ & η  ΤξΙγω νον α ?λ ο χα 
Δ Ε Ζ ,  έ ϊι ζο ξνφ η Δ, lw η β ά σ ις  ywpr«v«, Ιττί 
τ η ς  ε υ θ ε ία ς  π ίπ Ίε* Α Δ , τ η ς  o tu  τ $  Α  π α ς α Α η λ ^  
τ η  π ξ ε χ β λ η & ά σ η  β χ σ ν  ηγμονης. 'A X & V  
ε τ ΐ ξ χ  ε ύ Β ν χ  ΗΚ, τ η  α υ τ ή  ΒΖ 7 ϊα ξ χ / & η λ ο ς ' § π * ·. 
$η ΒΓ : Η 0  = ΑΒ : A H , ^  ΕΖ : ΙΚ = Δ Ε : Δί* 
Κμ δη ΑΒ : AH a  Δ Ε  : Δ Ι (§. 4 0 3 .),  k*f 
Β Γ : Η Θ  = Ε Ζ : Ι Κ ,  εάν ξ t&f Bp =5 ΕΖ,
£r#/H 0 a I K .  *

ΘΕΩΡΗΜΑ.
^•74. §· 4*9· Έαν hτι re  rfiywve ΑΒΓ, ^ω-

νίατις Β fern 5 tS βτγι hrt§8 τινδς τριγωνβ αβγ, 
γωνία, β ' φσι ίέ ψ4 τούτους περιεχβσα  ̂
τάς γωνίας πλώροή ανάλογοι, oytm kty τα  
τρίγωνα.

ΔΕΙΕΙΣ.
\ 1 ·'

Γινε<9« ΒΔ =  β γ. Κ#/ άχ&ητω Δ Ε d? A f  
τταξχΑηλος. Κ a) faotf τα ΑΒΓ, ΕΒΔ Τξίγούφ 
•μοια (§. 417·)* Η& ΒΓ : ΒΔ fact ττξος β γ  4  
BA : BE. ΤIBerctf h  ΒΓ : β γ  a ΒΑ : β α , faty 
άξα BE = $<*.Γ ’Ewe <Jg fa-ως ε-ττ* των αβγ* 
ΕΒΔ Τξαγωνων, aj liaotf yavictf Β,· β , farο παν 
Φλ&ξόύν πεξκχρτΜ' το #βγ τρίγωνον τα ΕΒΔ< }/ < » Ν V *ν 1 /9ατως estv ίσον, ως αυτω εχαν χ& στξοσεφχςμοζε· 
<&«/ ($· 31 6· )· *Αξχ nsfj το τξίγωνον » β γ  τω 
Τξίγωνω ΑΒΓ» ομοων iqfa ;' ι / ' ' * -, . *r , , \ \ ;·

θ ε π ρ η -
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ΘΕΩΡΗΜΑ-
<$. 420. Έα'ν a j  r S  r f i y u v e  Α Β Γ  π λ ώ -  £*.74· 

μ ί α σινetvotAoyov; τλ?$ cv τω τ γ̂ωνω a/3 y, 
τα τg iy w o i , h & 4  ο μ ο ιχ -

ΔΕΙΗΙΣ*
'Εαν ? ΑΒ : α/3 = ΒΓ : j3 y, ycve/Wav BE a 

g«, χ^'ΒΔ = /3y, fay ΑΒ : BE = ΒΓ : ΒΔ. ‘Η 
ΕΔ τ# π λ < & ξ »  ΑΓ 7ΐ» ξχϊλ ,γ \Χ ο ς ($. 4 0 7*). Δ<ί 

«  ΕΒΔ r etyoevov, τα AΒΓ ομοιον. Κα/ ΒΓ:ΒΔ,
>jtm TTfof j3 y = ΓΑ ; ΔΕ ($. 4 *7 .)* % Τ & ε τ ο η  $ }
UStj ΒΓ : #y = Γ A : yet. vAf« κ# ΔΕ a y e t ,
Ai «fee τ5 ΒΔΕ π λ & ξ ο η , rows' τδ /3yc* iff#/. 
K o t j r o y s r̂ Ayayov ee/3y, τα τςιτ/ωνω ΕΒΔ δταί*
&w, cif αυτα |%βν X$f ε φ κ ξ μ ό ζ ζ & χ ί · Af«6 
70 c t &  y  τ gtyo^von τα» A ΒΓ ομοιον*

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 421· Τα όξ>%ογω\ηχ rfiywva, ων^7&) 

έτε̂ αν των ο|«ών π ε ρ ι ε χ β σ ο η  π λ ώ ξ ο ή  οίνο!h o *  
yav ejfly, ομοιχ &$L 'J.

ΔΕΙΕΙΣ·
' ’̂Ετξϊ rc3v £ΒΓ* ef/3y, αν μα) $w Γ, y,
X# £CV dJt χ# ΑΒ : α β  -  ΑΓ : «y, y A  ΒΔ =? " ’ ' 

ΔΒ.Ιττ) r»?ffΒΓ kc& s t c s , $  $  
&otgct7k.r\Kc$ μ ψ  (fetf τ% π λ & ξ ο ί ΑΓ> ομοιον Se τα  9 ΔΕ rg'iyoeyty w r f p e t τα ΑΒΓ (§. 4 * 7  )* «<?« δν 
ΑΒ ? ΒΔ, w  /3*= Α Γ : ΔΕ. Ταυτ  ̂^
V i s  c tv c th o y ia ^ iF fc s «$■ /«5 π ξ ο τ έ ξ α ν  π χ ς α β χ ί λ ο μ ε -  
w >  w * h o y  9Τ Ι ΑΕ = ay. To u p c c  rg ly u v o v  
AJE τα Tf/yaya es£y, Sr#* «rw l<yiy, as· aj,.
*X n& ίφΜξμόζίφαι (§. 349·)* rxvrtjroi 
m  rode r 9 #£y r̂ 'yavey r &  Α 9 Γ TPiyava ?, 
f*™»· fSty, * ' v

SXOAIQW*
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Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν .
$. 4 *2 . Κ «κ τιίτων 8ν cv ycvet φανεςόν ομοιχ 

xx&focc&etf tcc τξίγωνα, των μΰν γωνίων Α ’ ων Λο- 
ςΐζοντομ, ίσα?!» λαμβα,νομάων, των £ε πλώξων των 
tcus focus γωνία*? πκςεγκ&μάων αναλογον,
«Τον d'rjTtvec των υ7Το$&χ&οντων ε£ άζχης τφτηων 
( § ·  3 * 6 . 320· 3 2 3 . 3 4 9 ·) r ife  r#r<wv κατασκώης 
τελχμα/ης' τ&τεςιν, fire εκ γωνίας μιας xgtj heiv 
πλ&ζων τ$ Τξίγωνα ν.χΙασν.<&χζομον8' «τε εκ 
γοανΐων πλ&ξα,ς μιοίς * « τ ε  εκ πλ&ξων τςιων.

Θ ΕΩ ΡΗ Μ Α-
§. 4^3- Των ο'μοίων τρίγωνων βτω σιωα- 

ιίίομοίων, ώ$ άάποτε έν k/σϊ τριγωνοις κοινίω- 
τινχ χωρϋν τίω πλώροίν, 7TfoV fti ομοίως τα' 
τρίγωνα χ&μα/α 5 * Ιαν aTiwof οή τύτων ομό
λογοι πλώροή, πλώροή γίγνωνταή των atftu- 
γράμμων επιπέδων %ημχτων, Uoij τα τοιαίε 
%ν!ματα ομο<α.

ΔΕΙΗΙΣ.
’'Εδωσαν cv Σχημασιν 77· 7 8 · τλ  ομ»ι»

Τξίγωνα τοΊς ctvrcTs γξάμμανιν επισγ\μ&ΰμανο6. 
Κ«/ λ*ιφ&&<των ev ηνων y των cv τοίδδβ Tots Τξμ 
γωνοις ομολόγων πλώζων, ywet&v νήματα τα  
Α Β Γ Δ Ε Ζ Η  nsfj αβγδ ί ζ ΐ ΐ .  Φημ) αη ντε Τ Λ ντ»  
V 0,a W*· ΕΙσ; γας «/ τα ίν λ  τ« ν  χηματων γω- 
ν<«/> α) τοΤi αϊτοί? γξάμματ tv επισιτημοωμάομ  ̂
foetj' a>s * »}rc< footf Teas γ oov/ttts των όμοιων τρίγω
νων , τα*? πςός τάς άνάλογον πλ&ξάε, M<rr\s &?· 
σεως εχάσα*? , jj yev εκ των τοιωνίβ γωνιων 7Τξο<&ε- 
β·«, *} άφοαξίσα άνοοφυόμοναι. όΟ ύε A} Ttas eft) 
τύτων7τλώςά*ς ανήκα, ε?*ν ΗΖ : η {  =: ΖΕ : Β 
H E : >?» s  H A : >ja fe A fr ϊ ae e  ΑΔ : “
ΕΔ  : εί*. HW #τ«ε ε^ε. Κβκβναν λ λ̂  των cv
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Tcis rpyowoif νλάςων hKeheyjAwoiv, « / τιλ&><>χι 
tacvroLj otj Λυτοί) H& των %ν\μ*των Α Β Γ Δ Ε Ζ Η ,  
κβγδεζν*  επεται Μ  fees cv rc7s χόμασι ττλόί- 
ξάς, roes πξοε τχς taxs γωνίας οόσχυτωε Statens 
οχάαχς  ̂ «να/ ανάλογος·

'  ΠΟΡΙΣΜΑ Α·
§. 424· Δ«* όή τκτων, ofofthrore iatiTtkioo tv· 

Βυγςχμμω χόματι A Β Γ Δ Ε Ζ Η, ομοιον\ εΤΒξον το 
αβγόεζϊ] κχτχσκώχιBfotTccf, των Τζίyοίνων των 
7t(jos το πξωτον χνμχ, ε£ ων όηλχόιη το %νμα τό· 
it το ioBcv άνχκν\ί&, ·π$ος το iovh λπφΒαίτων. 
Δ« it τον λόγον Μομονον etvctj Τίνος των επί τα %ή~ 
μχτος Α Β Γ Δ Ε Ζ Η  πλ<&ξων, πξός τίνυ tKeivy ομό
λογον πλώξάν τα ετΐςα χημχτος α β γ ^ εζη , ο 
iiov γ,χΤΛ<τγ.<&οίσ«]. ’"Η ySv τον λόγον, ον μΐα,τις 
ΐχ «  πλ&ςά, cvisrtvos των in) τα πζοτεςα χώμα
τος κχταγςαφομοίων τςιγωνων τ πςός μίαν τινά 
ττλώζάν, τίνυ οί τω Τξίγωνω τα κχτχσν.<£>α<Βησο· 
μαία iattvy ασχν ομόλογον * free dine rJji- ατω ii- 
δομοίης πλ&ξχς χξχΐω λάβοι η κατχσκώη τα 
*& yie£ttf χηματος.

U  Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
f. 42 5» Δαυ«τ*/ KSf) ΤξΙγωνον χπαν ίξόό&ων 

άνακύπταν τςιγωνων, σαυΒίσα τ  % τάτων, $ τι* 
νων χφοαξίιτα από των λοιμών. cAwA«V«r« Si εκ 
όυο7ν ορθογωνίων $ ν\ αμβλυγωνίων. ■ Έ!ίττες αν τξΙ·
Ϊ ’ωνχ συο, (ζ όμοιων τςιγωνων ωσαύτως 'πχςάγε&ομ 

uuxvretf, w  ναςοΜλφΙως w j τα 
ivo ταυτχ τξίγωνχ etvxf ομοιχ. |;λΌα.̂ Ο.Φ '. . .

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ·
■ .

·\\
§. 4 2 6 . Πί· S eiv το εςγον ττ\ς τα χβγδοζμ* 

νχτχ το ΑΒΓΔΕΖΗ χνματογςαφίας ατω πξοίλ- 
ως w μονον τρίγωνον το ο ζ ι% τοΤς λοιΧοΤς.πςο-

907ΤΙ·
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σ?τ<ίιΤε$&σόμονον υπολ&πε&άι, δϋυυησετάι Το χημα 
έκπεςανΒIvuctf της /wcv υπο α η ζ  == Λ Η Ζ ,  rijs da 
ΰττο de£\= ΔΕΖ* κχ^ιςαμάωνί Πξοεκβλη&€*θών 
γάξ των πλόΖ>ξων η ζ9 ε ζ 9 ωτε ν.ατά το ζ  ocftjf* 
λοας σν μπεσών * το πςοκνπίον. τρίγωνον ε.ζη9 ως, 
τω τξίγωνω Ε Ζ.Η ομοιοντε εσετομ f H&j ομοίως vm* 
μζνον9 α\πό§ά> δηλόν (§. 4 1 6 .). toivwj

κ/ η ζ ηομ εζ  πλ<&ς6ί), μετά της v7t χύτων άπο- 
λαμβανομύνης γωνίας ζ , δια των λοιπών τα χψ  
ματος yωνιωντε H&J πλ&οων οιοξίζαντομ 9 cv ycv« 
i%fcaf νποσυνά^ομ, οτι χηματα δυο επίπεδα ευ< 
&υγξχμμχ α β γ δ ε ζή  ημ} Α Β Γ Δ Ε Ζ Η ,  ομοιοο 
ετομ9 ei όηλον είη άπάσας τχς ον εκέίνω γωνίας 
χχ&  Ιω εχον τάζιν , απασοας τ& ς cv τάτω ϊσας 
mecj πλίώ  μ ιας * της ζ· Κα) τάς πλά>ξχς χπα* 
&μς τχς cv έχ&νώ, % τετάχατα/ , τ& ς πλ&ξαίς 
Teas' ον τάτω άνάλογον etvu{9 πΚΙυυ δνβιν, ηζ·, ε& 
ύφ’ ων η ξήλωσα γωνία ζ  πβξιέχετομ>t t O P l S M A  Δ* :·,* ,

§. 427· Τδ δ’ αυτϋ αυ$ις μίξας τα χηματοί 
άβγ$εζη 9 έϊΰετελεσμοία, .Ιαν ί$ <5ττβ oeJiny yi* 
V̂ roty ry AH Ζ, άμελαμίνων ηομ των λοιπών ζι 
key ζεδ9 διοςί&η δε Τ6 μέγε&ός τ$ς πλάνξας ηζ 
διά της αναλογίας ΑΒ : λ /8 *=ΗΖ : έττ}ζό&
γνυμονης της εζ9 τξίγώνον συςησετομ το ηεζ, τ». 
Τξίγωνω ΗΕ& ωςαύτως ομοιον (§.4 1 9 *)» H9# ομοίως 
ke/*wev. ’Εΐϊ&ΰη τοινιω η πλ<&ξά ζε 9 μετά tSt 
γωνιων <?* ηομ νπδ £ e jy w α*ς η ξε ενύοπολχμβα* 
νετομ̂  μιά των λοιπών - τα χηματος γωνιωνΤε keti 
*πλ<&ξων πξοσδιοξίζετομ* έξεςομ παξαπλησίΰύς, ,τΐιδ 
ovoTV επιπέδων έύ&υγξχμμων χημάτων αβγδεζ*!ι 
Α Β Γ Δ Ε Ζ Η  Ομοιότητα νπο&ιοοάπίαν̂  & ίηλονι 
άπασχς μώ τάϊ tv έκάνφ γωνίας̂  η τεταχΛτόμ  ̂
ϊςάς eivetf Ιίάσω,ς τάίς ^  τέτω , πλϊω eJuwv ^» *&} 
’οπε,ζεδ’ πάτος δε τάς εκείνα πλόΖ^χς, }  τεχά*

%όΐτOf,



Xoiretf i «vaAcyev &να/ πασοαε reus τέτβ, πλhv 
μ,ας  ̂ rfc ζε y rijs cv reus ύοςυφοας -των γωνιάν ζ  
Xg} u7το ζε<ί αναπειΜμμ&χς’ as in γωνίας, reus 
Z x&f ύπο ΖΕΔ bees Τύγχαναν, » πξοϋπέκαίο·

v S x o A i o i i r ·
§. 4 6 8 . Ή  τδ j πςος Ιιμοιον re <jc9-cv, χώματος 

ttetrccaK<&ri, εττ< r«  αάνωτεςχ  ̂y.urttsai όιαφόςοις 
Τξόποιε dv £%e; ποιν,1)λε&οη, y rceZrcC) tj iv.eivoo 
roe τξίγωνα., πςος ro χ/ιμα το So&cv καταγςχφβ- 
rotj' n y.x$o roe τςίγωνα rS , οπές dv diet xccrcu- 
σχώήσαι, χήματος, iv.etms ομοια zuSkuretf, Ti
rol πξοσλη-ψεί ίσων γωνιάν, */ πλώςων αναλογών, 
χ π% μον γωνιάν, πν it' πλ&ςάν·

’Εκ των άπλπ^άτων is κατασκ^ων ε<ς)ν, ij 7Γ#£>α Σ*·7 
τά ioSovn %ήματι, η cvtos air8 , σημάονη λαμ- 
£άν8σαοΊον ro Θ, καπό τ£<$ε Ιττ) πάσας άπασάν τάς 
χοςυφχς των cv τά χήματι γωνιάν ευϋείχς άγ8σα, 
rocs ΘΑ, Θ By Θ Γ, χ&ι roes λοιπας. "Επειτα 
(Σ%. 8 ό.) πςος τω,Β σημείω τη? & «, σνυυιςάσα 
γωνίας reus πςος τά Θ bees· 'Απο ie των πεςιε- 
χ8σων rdf it  ryes γωνίας tvSeioov , . μεςτΐ άποτέμνβ.· 
cay ων εκατόν αν efl] προς τίνυ επί τδ io^ cores χψ  
ματοε, ωσαύτως Υ$μαν1α>, ως ή Τάχήματος ττλό6- 
ξ*> 2 isov'Kuraav.djcuraf, &) πςοςτίώ civ τά icBcv*
ΤΓΟ/ΜϋΛ'ϊ'Ι ίίΤλ/ίιΛΐ¥«’.«*?Ι#'ι *Α . ?Λ.

ΠΕΡΙ ΣΧΗΜ. ΟΜ0ΙΟΤΗΤΟΣ. rgt
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*Ι*Ύ {*ξη &ίμ* **τ*γς»Μ <,„*,\ τ ω ν ^ β ,  γ
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τα' τμνίματα, ων rtf πε?ιφέ?&αΐ οή αντοή 
&σϊ τούς των &?ψένων τομέων.

Δ Ε ΙΕ ΙΣ -  ̂ ·?
’ Εζωσαν γων'κμ οή υττο ΑΒΓ, « /3 y  άλήλοίΐς

tauf. Κ«<θα όε avros τής υπό α β γ  γωνία:,  κη- 
ρα κατασκόΟασοί/ τα τορ« ΑΒΓ ομοιον. Κotf το/* 
ναυ αημ&χ πςοσληφ ο̂ύτος τ£ Β, ά^άσηςτε τής 
ΒΔ, ym'<9w «#(ί =  ΑΒ Δ ’ ΑΒ : α /3 = 
ΒΔ : /S^· τατέζιν, bid  ΒΔ -  ΑΒ, γ<ν&0α #<ίε: 
#/3. Κα/ eVw το J σημϋον bii τής τκξιφŝ etas r$ 
βήματος ο όεον καταγξάψομ. ’ΑΛ.« γας τύτα 
πξός απαντα τα cv τα τό£α Α Δ Γ σημεία γεγονό
τος, ο τομ<£>ς καταγξαφήσετομ αβγ> is· τα τορβ 
επομοίως ΑΒΓ opo/os· eV«£. *Οτι $  τ«ν ύποτ&νχ· 
σων ήγμαων Α Γ, a y  ηομ τα τμήματα 'όμοια yU 
veTotf % εκ Των αίτιων ίήλον,

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α-
§.430· Των άςα όμοιων τομεωντο ηομ τμημά

των οή πεξιφέξ&χι, ωΐ οή ήμιόιάμετξοι eiolv η ώο 
των Τμημάτων οή v7IoT&v8octf (§. 4 * 5· λ

- , Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β»
$. 43 Τ. Κοή οή Των κύκλων όε ήμισίεΡίφεΡΟΜΙ,

* \ « t « ft '  ' C ft / *  ̂ *m \ctoiv ως otf ημιόιαμετςοι, χομ etf όιαμετςοι· Koty 
κατά τον αυτόν <$e λόγον x&j οή πεςιφες&ομ οή όλο· 
%εξ£ς (§.354·)·

ΘΕΩΡΗΜΑ»
§. 4 3 2 · Έ α ν των ίσων νωνιων, .· κ, ?τ£ο$

ταϊ$ άναλίγοις πλώξοΰς iyamg κβμα/ων< ^  
£ugjv ομοίων χνιματων xoj?v£rtf Α*«/0«ων ωσάν· 
τω$ έτη^χ&ωσ<ν,. efc *?&&“ μ α /^ ^ ε θ ίίσ ε-  
rtif Totρ ίμ α τ α , ο β ψ λ ο ν β  ίμοώ  1 ι· »

Δ Ε 1 3 ΙΣ ’



δ ε ι ξ ι ς .
Έττϊ των όμοιων χωμάτων Α Β Γ Δ Ε ,  α β γ δ ε , Σ* 'ίχ ' 

ίσωσαν πτωε ϋγμοίομ οή B E , βε. *Κ«« φανβ- 
£βν ως oc) πλάςομ τδ χψΧΤος Β Γ Δ Ε , οονάλογον
«σ)ν «/ ττασ*/ 7T(»ef rctf τδ /3 γ ίε , r/uJ
BE, n& ομ τη πξοτίξϋ χψ ατος yeovtaj, ’/σ«/ 
βσ) ταίί· τδ τ/α» ύπο Γ Β Ε , κ<#
BE Δ , α$ί >7 BE ciαπολαμβάνεται, εσοντομ <$γ\πϋ 
rcc χ ψ α ία  τούτα Β ΓΔ Ε , G y ir ,  τα  από των dV 
Βοντων αποτείμημΰα, άληλοις ομοια ($· 4 2 7 ·)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
§. 433· *Εττ< των όμοιων χωμάτων, ομ evSetcu α) 

τας \'σας γωνίας ωσανΤως επιζό^γνυ *ομ, B E , /3ί̂  
ί) Γ Ε, γ  f , ασ'.πςόε ά ^ λ α f ,  <ws «/ των χωμάτων 
αυτών πλώιζοή) otf π  cos τας 'leas γωνίας ομο'κς κ«- 
μοΌ», Α Β , α$ , t) Β Γ , β γ ,  n&f ύτωε ίφ?£ης.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β·
§•434· Των $  χτ,μάτων Β Γ  Δ Ε , β  γ  $ε, 0C7TFQ 

χτωε από τινων δοΒοντων άποτεμνόμονα ναΒϊςατοα 
ομοια, παςαπλησΐω >{α> αυτών ?£ης τω τςόπω ό'κα- 
ξϋμζνων, ίν.ατεςον τίως εις τρίγωνα οίναλυΒιισετοα, 
έ£ ων τα  ομοίως κείμενα, «σ' *ομ ομοια ■ ο'ΐον τα  
Α Β Ε , α β ε ,  κ# Β ΓΕ , β γ ε ,  Γ Δ Ε ,  γ ίε .  .

•VH Π Ο ΡΙΣΜ Α Γ·
§• 435· Έ«ν επι των όμοιων χωμάτων Α Β Γ ,  Σχ·83· 

α βγ,οή πλάξοή ΑΒ , α β , πςός τάς has γωνίας 
ωσαύτως̂  εχωσι Sheas'’ ληψΒοvtcs $  επ· y.tas 
τωνδε των πλώξων τδ Δ σημάχ π>ό το jr/.Sv, «W- 
vtirca A Β : α β  = ΒΔ : /3£ ’£*«< «λ/ ($ ι 7-,Λ 
( A Β — Β Δ ) : ( α β  '~ β^) -  AH  : α β , I fϊτ ίς ιν  
Α  Δ . αο -  A Β : α β  = Β Δ : β  £ Κ«/ //cr« ά^Λ
Tot %YtfxctTct ομοια, νχν τοας cv ccvtoT? y&n'cuf ?τςό- 
ceTrpcvl&cu ύποτώχχτιν ot) yxylou Λ , ω νί/χτί- 
ζχ ίυσιν οξΒοαε ίση τύγχανα ’ αντί 0s των τϊλάςων

Ν  της
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τηςμάΑ Β , κατοοϊαχ Ι̂χοα oof δύο A Δ, ΔΒ, της 
δδ αβ, α/ Λίο « ί,  To<y«^ κμ1 rc* δειχ^ον·
ra  ομοίως άλη^άύσει, f«v Hty too σημεία Α , δ, 
X&f οσα δήποτε ά/λα τοιττωδη, ως κοςυφα) γωνιων 
εκληφΒωσιν, outs τάυτα επιζευγνυσαι ενheiou, νοη· 
hooctv ως διαγωνιοι* *'Ecovruf γάς δη H&j otf δια· 
γωνιοι ctvTctfi Toots ομολό*/οις των χημάτων πλ<&· 
ξόΰς ανάλογοι * ηςμ τάγε χηματα, άς απες τά L· 
hurra Α Β Γ, α β γ διατεμνασιν, ά&ηλοις ομοια 
παςεΡοντομ· 'Επιζ&γνωται δε rctavTOj διαγώνιοι 
ΔΓ, δγ η,ΑΕ, δε, ^  υπες οοξ&μον αλλομ μυςίομ, <$ 
άπό των σημείων Δ ηομ δ άςχόμονομ, επί τα σημεία 
των πεςιμετςων εκπεςατ8ντομ, ων η ενςεσις rjf 
των Δ , Κ3Η δ eVί παςαπλησιος. -

ΠΟΡΙΣΜΑ Δ*
§. 43^· 'Επειδή δ̂  των όμοιων χημοοτων tiroes εις 

ομοια διοαςαμσνων, ομ επ’εκείνων διαγώνιοι tsoaj επ) 
τδτων KaSfcavrotj πλ&ςομ·, τό πες) των πλώξχν 
ΑΒ, α βάξνμονον, των κατά τά Δ Kgei δ διαιςέ· 
Βεοσων, πες) των διαγώνιων χςατησα λεγόμενον, 
Των τά επ) των πεςιμετςων ομοίως κείμονα σημεία 
επιζ&γνυσων* ’Αμελεηοι εάν Α Β , αβ τοιοάδε ωσι 
διαγώνιοι, οϊωνδηποτκν χηματων αΤληλοις όμοιων, 
καν ravTtas δε rdus διαγωνιοιε σημεία λη<φΒ% τά 
Δ , δ, ως ειςητομ, επιζ&γνυμονων ηδη τόνων 
μετά των λοιπών σημείων, τά άνοοκύπϊοντα χημοο- 
τα ωσαύτως ομοια εμομ.

' ΠΟΡΙΣΜΑ Ε·
t> § ;  4 > /· Τ ά δ ό  σημεία, σον τά  Α, α, η Δ , δ, τά  
ήτοι οντα, ν/ νούμονα ως κοςυφομ των ίσων γωνίων, 
των α) tcus κατά τά  ομοια χτήματα όμολογόσοΜ 
πλ&ξοαν ομοίως κείμενων, είτε ομ ΑΒ, α β  πλά^ομ 
δηπα ωσιν̂ ον τοΐς πςοκ&μονοις όμοίοις χημασιν, ετΐ· 
ά&ως η#} διαγώνιοι > δϊωατομ δη επ) των πςοτε$ά·

)των



των χημάτων, σημεία λίγε&*ι δμοίωε εχοντα St
ews. Κou δυοΊν άξα σημείων ίπ) τ 8  ΑΓ χήματος 
ληφΒοντων ωί ετυχcv, εάν καπι τ 8  a y , τη εκείνα 
*νω ΑΓ δμοίου σημ&α δυο ληφ&α ομοίως κείμενα, 
stetf το μεταξύ των επι τ8  Α Γ σημείων Πάτημα, 
σΐξ'ος το Πάτημα των ληφΒεντων επ\ τ* a y , άε 
Π : π 4 Ttsrkiv' ΑΒ : α β , η ΒΓ : /3 γ· κξ. F̂.v- 
Sovret εάν σημεία τξία ληφΒ^ επι τ 8  ΑΓ, un επ' 
της αντηε οντα ει&είαε’ χομ toi τ 8  α γ  δε τξία 
εκείνοιε ομοίως κείμενα* ίπιζ&χΒωσιτε διά τέτων 
χάχανων evSeiaf, Τξίγωνα άνακυφπ ομοια. Εάν 
δε εκατίξωσε σήμα» τοιαυτα τίτταςα πςοσληφΒα, 
f| αυτών καίά το δέον επιζώυγνυμάων , τετςάπλόC- 
ξ* διαγξαφήσετομ ομοια. ’Εάν δ'ση πλείονα, %ή-> 
ματα πολύγωνα οίαδηποτπν ομοια. Αυτή δε &ν\ η 
των χημάτων όμοιότηε, τάε των yωνίων σινυείλη- 
φον Ισότητας, x&j τά λοιπά πάντα, ατία άχςι 
Τϋδε κχτείδομαν.

ΠΟΡΙΣΜΑ V.
$• 438· ’Εαν το π γραμμίιυ ευSeiav υποσημάί- 

vy, χομ το Π u/xdu), ητιε αν etn π§οε τίνυ τι, ωε 
ΑΒ : α β , *? ΒΓ :β γ , κξ. 4 δια*ςε$η δε τέτων tact* 
τέξα η Π χομ π , άε μίξη ”οα ισαξί&μωε’ οσα δή- 
ποτε μίξη τηε ευ&είχς Π , cνεισι τα Γ  Ε , τοσαυ- 
τα δη η& τηε π , ίνίτομ τα ye ( j  1 6 $.)· Το δ' αυ· 
το κξατήσει χ$μ ΐω αντί των πλώξων Γ Ε , ye ηλι- 
χαδήποτε ληφ&α διαβήματα, μεταξύ των σημείων 
των ομοίως εχόντων Βεσεως, ων τά μά δυο ίπι τ8  
Α Γ χάματοε, τά δε λοιπά δυο επί τ8  α γ. Ουδόν 
άξα μά&ον τά ομοια των χημάτων τα πληΒυΐ των· 
δε των μοςίων διακξιΒήτοντομ ,  η τω των y ωνίων με» 
yi&et, us πξοσεχως σιωεωξάχαμον ($. 437·)*

Κ  3
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ΤΜ ΗΜ Α ΕΚΤΟΝ
ΙΙΕΡΙ ΤΩΝ

Α Ν Α Λ Ο Γ Ι Ω Ν
ΤΩΝ Κ Α Τ Α  Τ Ο Ν

Κ Τ Κ Λ Ο Ν.

ΘΕΩΡΗΜΑ*
§· 439.Ε αν ώα τ5 Α (Τ'/ιμάβ, τδ wro< cmV' τδ 

χώλβ, ί  ΙκτοΥ, ως ετνχε λνφ%οντος 
εύ%αο(ή δνο άγίμζναή, τίΐ περιφερβα, 

koltol τα σνιμ«α Β, Γ, Δ, Ε πξοσπίπτωαν, 
feo/AB: Α Δ -Α Ε .  ΑΓ.

ΔΕΙΞΙΣ*
’ΕτΓ̂ <56%̂ «σων ycê  των BE, ΔΓ, εσοντοη οή 

ΤΤξος τη τίεςιφεξήοο y&>v/«/ ΒΓΔ,  ΒΕΔ,  ως εττι 
τόζω τω αύτω ΔΒ βεβηχ&ΰη, άλ^ηλοας Ίσοη 
($* 377·)· Ηττ« τοίννω n&f cij πξος τω A yoavlotj 
των τςιγωνων ABE, Α·ΔΓ, ίσα/ <%2ληλοας «σί» 
τά τξίγωνοο ομοια εςί (§. 4* 6.)· ><$£/ ΑΒ : Α Δ —. 
ΑΕ : ΑΓ.

ΠΟΡΙΣΜΑ* Α*
§* 44ο. Είσ'ν οίςοο «/ Α Δ, ΑΕ των ΑΒ, ΑΓ 

μεσοη ανάλογοι. Τ δ οε σημεία A έκίοε μον τα κύ· 
κλα πΙτίίοντοετ η τάτων ^ιαφοξοο, cvrcs $ε, τβ Τ8* 
των οοΒξοισμοο, Ισον feiTy \)7ΐοτ&νάσ% ΔΕ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β·
§. 44 Γ· Τδ <5e Α ίκίοςτα ν.υκλα 7τ/ττ/οντώί, »ί ί̂* 

&&σα διαφορά ΔΕ άπομ& ϊται, της κατά το Α
· " ' ■ , ·  γωνίας



yomots ίπχυξχνχσψ, ecvu^Srctf $  πάμπαν της 
ΑΔ rS κύκλ» εφοοπΊομωης (§. 373.)· ’Ενταύθα 
$  λ; «V ταυτο σιωιοντων των σημείων Δ Η#/ Ε » V*· 
ι*τ*/ ΑΒ : ΑΔ = ΑΔ : ΑΓ* ?τ* ΑΔ μέση kotf 
ανάλογος των ΑΒ, ^  ΑΓ.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ
$. 442. Τδ ί?το< A cvtcs· στίπίοντος τδ ν,υν.λΒ, *#·*4· 

διωοοτον τΐω ΔΕ «τα*1 χχΒΐιιομ, ως·£ jcostoo το Α *?· 
τεμνομονίω, πχξέχ&ν τΐω Δ A ~ Α Ε· Κ«ν- 

.rat&M av >7 χνχλογίχ Α Β: ΑΔ = ΑΕ : Α Γ, «V 
r&eJlp τςχ7τησετχ) Α Β : Α Δ = Α Δ : Α Γ *

troo-r αυ^/s- rlw Α Δ , r<wy Α Β, Α Γ μέσΚν 
άνοίλογον.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ- 

γον

ΛΤΣΙΣ*
λχΒητωσχν evBefcq ουο πέςχτος χτες, τιςος Σ^.8|. 

ο?θ«ί· τεμνόμcvcu. ’λπο $ε τδ σημεία της τομής 
Α, ΐ7ΐ) της ετέςχς αυτών τεΒεί<Βω ΑΒ = 9Γ, Ιττ< 
λ' rifr ετέςχς Α Γ = <£, «#/' Α Δ = ^  αυτα/ jtj. 
λχάη έπ) τχ πςος ά&ηλχς χντΙΒετχ. Δίχχ αν
τετμη<Βω η ΑΒ κατά το Ε, ητε ΓΔ κατά το Ζ*
Ksj/ στλν̂ ά<Βω $η το οςΒογωνιον Α Η. Κotj κοντςω μον 
τω Η, όιχςημχτι^έ τω Η Γ, κυκλα σιεςιφέςειχ γε- 
γΦχφΒω, η hot τα Δ ίιηζασχ, τα τΐω ΑΒ πςοεκ- 
βληΒασαν τεμασχ κατά το ©, ημ} το Κ. Κα/
*σοντ*1 ή  Α Θ , m j A Κ ά, ζητύμwctf.

' ■ ’ · . ΔΕΙΗΙΣ-
E?r« yoê  Η Ε «ττο τδ κο/τςα̂  κχΒετος έφ'&α· 

rctf έτη Τΐω ΘΚ υί*βτ«ν#σαν, kt  Θ Ε = ΕΚ.
Ν 3 · C$.359·)·
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$. 443* Δυβν δοκάνων εύ%αων φ κώ 
άΤλας προσώξέϊν α) έχφοας μεσχς οίνοίλο- 
, ών 'λ ι̂αφοξα. ϊ ίϊεδομα/ν π.
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(§ 559·)· ΕΒ = ΕΑ. ’'Α^α © A t ΒΚ.
‘Η άςα των Α Κ, Β Κ. tύΒ&ων διαφοξά ΑΒ tj 7Γ, η 
κυτ*ι t̂ otf rg των εύΒ&ων A Κ, A ©. "Ετι is πως» 
ταυτα x&j Α Γ : ΑΘ = A Κ : Α Δ (§· 439·)* τχτε· 

, φ : Α Θ = A Κ: ξ* Γeyovcv αςα Το πξοβλήΒοί.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§. 4 4 4 · 'Εάν ΑΘ χ ,  ιτομ ΑΚ = χ  +  it\ 
rj αναλογία χτως εν,τεΒάσετομ φ : χ  = 

( % + * )  · ?· % *Ε«ν & ΑΚ jjtiBt} χ ,  οτομ ΑΘ =s 
χ  -  τι, κομ υι αναλογία χτω χαταγξαφτισίτ<η%
Φ : (% “  «Ο = % ; ?·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α - Β·
§. 445· ’Ε«ν $  5 = ?> ποη ΑΓ = ΑΔ, Ηδί

τόγε τ£ κύκλ« κάτξον πεσ&τομ νατά το Ε· ’EaV 
<Jf >} διαφοξά ir , ifre; tj ΑΒ ivXlltg, ιτεσϋτομ το 
κοντςον ειτ) της Γ Δ, ncfl των w τω Α'* ποξίσμ* 
αναλογίων, «V τΐωίε φ * X  = X  : ξ μετοοβχλΰ· 
των, ϊςομ χ  rj μίοη ανάλογοs των φ ς·

. Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ
§. 44*5· Εάν ίχαςη των Τξίων ευΒ & ω ν it , φ , f, 
ληφΒχ rjf αυτ# ενΒ&α a , tj ύποΤεΒείσα $$ο· 

<9#/ (§.# 4 4 4 . )  αναλογία φ : % ϊ= ( χ  -f it) : ft 
άμ«φΒγι<τετοίΐ «ί ταυτίω «  : % = ( ^  +  « ) : Λ. 
'Εν  ̂ % = ΑΘ. Τοιγχξχν ή ΑΘ , «V χν rj χ ,  Ιω 
ληφΒωσιν ΑΒ = ΑΓ = ΑΔ = «, «β ευξεΒίάομ $υ· 
νησετομ. ' ΑφεαςεΒονΤων ό'ε των οξων τχ λόγχ α: %» 
άτχ'ο των οςων τχ λόγχ (χ  +  α) : «  rS αυτά» &«ν« 
)σχ,Ί7ΤΗ&η ο λόγος τςοιχίω χχ ύφίςατομ (§· 1 7 3 ·)$ 

' « :  χ  = χ :  α ~  χ . Έν # αναλογία χ
t* ~  X  > ^ 4  άσι Tijff ό 'ο Β ά ιη ς α· ,rE<7(v αξΧ τό 
ολον α 7ίξος τό χτωδ ενςεΒον μίςος χ ,  ω: αντό 
τδτο re μεξος χ , Βάτεξύν α - χ τ χ
αύτχ ολχ α. Ίχτο άε ε<>ί γεωμετξίκω: φςάοασι,

τοΓ
• f ν



TC τ/«5 δο&ασαν ευΒείαν α , άκξοντε μισόν λό
γον τψ£ν. "Ε* δί, οτι α >  χ ,  ί£ άναγχης
% > « - % ♦

ΠΡΟΒΛΗΜΑ.
§. 447· Δυ«ν δόκανών ειfomv φ yo/J 

ετέφχζ̂ υο ον txeivous μίσος Ανάλογου πξοσά- 
fav, ών το Α%#οισμΑ διδίμονον etv\ π.

Λ Τ Σ ΙΣ .
•φ

*ΑχΒητωσαν si&etoq τίξμχτος αν&, στξος δξ-?χ·ίρ. 
Βάς άΑηλας τηuvaaaj. 'Από δε τb σημεία καΒ' ο 
τέμνοντα] A , TiBecΒω επί μά τχτων της ίτίξας η 
ΑΒ = π , βττί όί της tracts η ΑΓ = <£>, ^  ΑΔ = £' 
άμφοτεξομ δηλονότι αΖτομ ίπ'ι μίξη τά «υ’τα. Κα/ 
δίχα τετμη<Βω η μά A Β κ«7« τ© Ε, ή όε Γ Δ κ«τ<* 
το Ζ. Πλίτ^θοντοί όε τ δ όξΒογωνΙχ A Η , xcvr̂ oo 
f»ci) τόο Η, διαςηματι δε τω Η Γ, κόκλ« γεγςαφ- 
Βω πεξιφίξ&οο, j; διελώσομονη ηομ διά τ$ Δ. Αυτή 
μά 3ν εάν ηομ τΐω A Β svBetav τίμη κατά τά Θ 
HSH κ, hovretj οή ΑΘ, ΑΚ df ζητάμε

ΔΕΙΕΙΣ·
'Επειδή H E άπο τα κατά τόν κύκλον κοντξΗ 

Η επ\ της ΘΚ εφίςηχε κάΒετος, fa  ΘΕ £ ΕΚ.
*A&eo Hey ΕΑ = ΕΒ. >>Αξοο ΑΘ s= ΚΒ. ’Εττβί- 
ό>1 όε των ΑΚ, ΚΒ αΒξοισμα >jAB, ε<?«/ »; αυτ»)
ΑΒ, >)Το< η 7Γ, αΒξοισμα ωσαύτως K&j των ΑΘ, - 
A Κ. νΕ<?< <Je ττο̂ οο ταυτοο Α Γ : Α Θ  = Α Κ : Α Δ  
(§· 439·) 'farfa, φ : ΑΘ «  ΑΚ : ρ. Ttv^cv &<# 
τ ό  π ξ ο τ ε Β ά .

ΠΟΡΙΣΜΑ A.
$· 448* *Ε«ν ΑΘ ξηΒ» χ ,  ylvtrocf ΑΚ c  ΘΒ s  

w X ‘ V δε α ν α λ ο γ ία  ωάε εκδηλω Β ησετα/ φ : % =
Ν 4 ( ^ - % )
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( Ή -  χ  ) : ζ. Ο υσέτι <άταυ$α το σνωολον τςαπή· 
cerotj έάν x&j A K %. Κα/ γα'(> n&) trroos A© 
γίνεται π -  χ ,  ήτε αναλογία, φ : (π  -  %) =: 
χ  : £ χί'ζνΤι πλ'ον, τι τ# cva&a£ των μέσων οςων 
μεταΒέσει, rtji πξοτέξας όιαφέξΰσα.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
449· ’Εαν ο έ η φ ~ ς ,  έν.λιπάση: τiff Γ Δ, 

 ̂ Α Δ έφά-φεται τ& ν.υκλα, ?ττί riff Η Ζ διαμέτξα 
πξοεν.ξαΤλομανηε, των Καισίων απάντων σωζομζνων.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ·
§· 45°· Εαν if  of ΑΓ ΑΔ επίσης έπαυξω- 

σιν, άφιςαμζνχ τύ σημεία A lori τϊ?ί ίυ $ « α ί ΓΑ, 
τα σημεία Θ , Κ, άμοιβαάον αΤλήλοιε πξοσεγγια- 
σι, rr\s υποτ&νάσηε Θ Κ  υπομ&αμάη: , χομ των 
Γ  A , Δ Α , έπιμεγε^ιωομζνων, ω^ε τα  σημεία τέως 
β ί  ταυτο συμπεσάν έκανα τηε Θ Κ  άποιχομζνΥ[ί· 
ΎΙιυικαυτα i f  μΐχτις εύξε&ήσετομ ή μεταξύ  ΑΓ, 
K&f Α Δ  μέση ανάλογος" ή i f ,  <σ»| f?a/ τ# ΖΗ. 
To d απ’ εντεύθεν, έάν οά Δ Α ,  Γ Α  πςοσεπαυξη· 
Βωσιν, >j Α Β  aif έφά’φετομ ολως τα κυκλα, άέλ 
ί'σονται α/ Α Θ , Α Κ , μεταξύ των iuo Α Γ  Ηομ Α Δ,. 
μέσομ ανάλογοι, ών αν το α&ςοισμα ε*η το ΑΒ, 
ολωί aiiaiaT e/.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν -
$. 45 *· Τττε*·1 άς&μον ες< τα i /α των μέσων τα- 

των (§. 443· 4 4 7 ·) ίπιλυόμζνα πξοβλήματα , i/o aie 
παςελΒείν eio£cv ημ7ν ενταύθα τον τςόπον τη? αυ
τών ευξέσεωε. *Α άέλοις μζν ά&ως το πςάγμα 
τελείται, κο«τ/<πν ατω net) πςοβάϊλετομ, ω? αυτα 
ταυτα τύγχαναν τα οτ̂ οτεθεντα χαλεπόν «να/ nctf 
σνμβαλέ&uf' η μζίτοι με&ο$οε %πες αυτό) έχξη^α- 
μεΒα πξοβαλομζνοίτε χ̂ μ έπιλνσαμζνοι» άποοσων 
>7/«v fdô cv «να/ η απλΰςατη-,

ΠΡΟΒΑΗ-



ΠΕΡΙ ΑΝΑΛ. TON ΚΑΤΑ ΤΟΝ ΚΤΚΛ. aoi

ΠΡΟΒΛΗΜΑ.
f  4 5 2 · Δυο £ο&βσών εύΰ&ων, τ ΐω  μεσίω 

άναίλογον έπιτομωτερον πξοσώζ>άν-

Λ Τ ΣΙΣ -
'Επ ευθείας των γείσω ν  A Β K&f Β Γ  κείμενων, 

τ,μικυκλΐχτε επ\ τ« ί Α Γ  καταγ^αφήτοε^ χ$μ «ττο 
τη Β στιμείπ της ΒΔ  τίζο: ΟξΒάϊ άχ&ήσης, IV«jf 
Α Β : Β Δ  = Β Δ : Β Γ .

’Εαν $ε otj So$ei<ruf ωσιν απο τη αυΤΗ πεςατος 
Α γγμοναή Α Β , Α Γ ,  των αυτών γινομένων έπεζενχ- 
%  η Α Δ ,  εςα* Α Β : Α Δ  = Α Δ : Α Γ .

ΔΕΙΞΙΣ.
*Ετπ£&χ&«σ>7? της Δ Γ, ν\ εν τω τιμικυκλ'ω γω

νία ύπο Α Δ Γ  οξ$*ΐ £?<*(§. 3 7 8 ·)* ος&α} (le 
at προς τω Β γωνία* * ν\re x«r« τ· A , εττι άμ- 
φοιν των τςιγωνων Α Δ Β, Α Δ Γ  v.oivyj. Επα αν 
τα, τρίγωνα ομοια, εςα* ΑΒ : Δ Δ  = Α Δ  : ΑΓ. 
Ο το Β; /α». t

*ΑΑα κ$μ τα Ισογώνια Α Δ Γ , Δ Β Γ , Ίμαα 
*9<> τΐώ κοινίνο γωνίαν τΐω κατά το Γ. ’'Αςα 
WW το ΑΒΔ, Τω τξίγωνω Δ Β Γ , ομοιον. Κ«/ τοί- 
vwj ΑΒ : ΒΔ = ΒΔ : ΒΓ* οπές 1<Ζ το Α/.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α '§ · 453· Εαν επ ' τ η  οξΒογωνιΗ τςιγωνΒ  Α Δ Γ ,  
α π ο  t h s 'Υ .ο ξ υ φ η ς  τ η ν  ο ξ& η ς γωνίας Δ ,  Ιττϊ τ/ιυ μ ε -  

γνϊΐιν  των ’πΚ& ζω ν  Α Γ ,  κάθετος  ευ Β β ία  ά χ $ %  η 
Δ  Β,  το Τξίγωνον εις a/h.a $ΰο $ια*(>8§γ\σ εΤ ο μ  Λ  Β Δ, 
Δ Β Γ ,  u p /  ο ί^ Υ ίλ ο ις  'ομ οια  γομ τω ολω  Α Δ Γ .

ΘΕΩΡΗΜΑ-
, §· 4 5 4 · Tlxrxf επίπεδοι γωνία\ Α Β Γ ,
. Α Β Δ ,  αν λογω curl των περιφερών των τούς

Ν 5 αυτών

Σχ.ρο.

£χ·9«.
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αυτών μεν κορυφώς Β ως χεντροις, τ3 
$ 'αύτνί, μ τώ ς kouq ύμώι&μετρης xoltol· 
γραφόμενων, ΰπο των σκελών ΙναττολΛμ*· 
βχνομένων.

. ΔΕΙΞΙΣ·
‘'Εζωσαν «/ πεξίφίξαοη αυτα) Ε Ζ, Ε Η· Φημ\ 

&1 οτι υπο ΑΒΓ : ΑΒΔ = ΕΖ : ΕΗ.  ̂ Tfc γάζ 
στεςιφεξείχς ΕΗ  «V μίξη ‘ίσα α/ληλοις οποσαΰηπο· 
τε &θ4ξε$είσης, αφ ίκάζπτε των κατά rue γενο
μαίας hcuefoets σημείων, ευ$αων άχΒεισων σΐξος 
το Β, νφ’ωνx&f η υπο ΑΒΔ γωνία είς ισαξ&μΗς το 
Hay α?ληλαις ίσας γωνίας ίια*ξε$ησεται (§. 358.)» 
εσοντοί) ετά της ΕΖ πεξίφεςείχς εκ των τη το£η 
Ε Η μεξων τοσαδε, οσιοσα μίξη της υπο ΑΒΔ γω
νίας, ενεζι τη γωνία τ% ύπο ΑΒΓ* οστοσοσπν οίν 
Κομ et>ι ο των μεξων άξιΒμος ίπϊ της ΕΗ. Τ οιγαξΗν 
aj γωνία) 7ΐξος τας πεςιφεξείας άνάλογον εσοντ*\ 
($· 153.).

Π Ο ΡΙΣΜ Α .
§. 4 5 5 * Πασα αρα γωνία εζι στςος rkv οP$lwt 

ως η υντο των εκείνης σκελών y.aij ονηεξ εϊξητα) Τξο- 
στον ενχπ&λημμίνη πεξίφίξαα, στςος το τεταξτη- 
μόξιον το ωσαύτως $η κ αταγεγζα μ μεν ον. 17(>ος $  
«Wees σξ$άς, ως η αυτ*ί εκείνη εναηαλημμονη ττε- 
ςιφίζ&χ στρος τlw τη κυκλΗ ημιπεριφερ&αν. Δια 
τπόε όέ τη λογπ , ον ε%« το της στεξίφεξειχς μεξΚ 
στξος το τεταςτημόξίον αυτής,  η το ημισυ9 η το 
ολον,  σιασα αν γωνία $ο&άη.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν -
$. 45®« ΚαντευΒαι το τ  όζον 9 ήτοι της Χ7ίο τη 

ν.οξυφοάπ της γωνίας σημ&Η » ως αστό κοντξΗ κατα- 
γξαφομαης π ε ςιφ ε ξ ε ίχ ς, το αν τοΐς σκίλεσιν cνα-

παλημ-



π&λψμένον μέξος, Μ εΤ^Ο ν τ tjs γωνϊαβ tivotf λί· 
yerccf. TS γαξ  re£# κτω χαταγςαφαίτοϊ, ο τύτχ  
it pcs το τεταρτημάριον, η ο π pis τΐω περιφέρειαν 
λογοε,  βσβν αλ;£· nt ακξΐίόιε t% «  λαμίOocvt&ccf, 
tuv το τεταρτημοξίον sis μίξη ‘ίσα ,  οσοντε άπόχξη 
βςαχέα επιοκαξεΒΙί ,  κ « κ  re ra v  Λ? το  το#£ον συμ- 
πληξωΒΐΙ ι a>s οίοντ επ ακςι/οκ, των μοςίων. Δο- 
θ α το ί ίε  τ 5  λόγ»  rSJV, επ&τα ngpf etf γωνίομ 3dcv~ 
τι χ&ςον So&riaovTCtf y b <q evBetotf Siio<Botf βα&ασ* 
Sioctivos μετξΧ τ$ aCrcas πςοσαςμοζομtin, Κυξιω· 
Tala Ss το τόζον χαίαμετς&ν 3χ olovre tIw γωνίαν' 
Ιττβ  μεγέΒη ατία ταυτα τω παντ) άϊληλων ίςϊ 
διχφίξοντα. Ο υ «V ya>v/eo σιωτελε&είη ποτέ, 
οπωσΖν αν το τόζον «V επαναλνφ&είΐ/ΐ, β τ ε  $ιθ4ξε· 
$«>Γ οπότε Λ» το  ν.υζίωετε άλη&ωϊ λέγομαι>ον 
μέτξον,  TJ? « υ τ5 , jj τ α *  επ ’ αυτοί μοςίων, επα» 
ναλ>}ψ« τ»  μετςητον αείποτε εκμετς&ν πεφνκ
( 5 · 3.λ
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Τ Μ Η Μ Α  ΕΒΔΟ Μ Ο ΝΠΕΡΙ ΤΗΣ
Π Α Ρ Α Θ  Ε 2 Ε Ρ. Σ

Τ Ω Ν

Ε Π ΙΠ Ε Δ Ω Ν  Σ Χ Η Μ Α Τ Ω Ν .

. Θ ΕΩ ΡΗΜ Α-
§· 4 5 7 ·

A  'V&vta τα έπιπεδοί των 9ζ*ΐματων, τα cv 
/Λ  άυσίν εύ̂ ίάαλς πα^χ^λοις ΑΒ, ΓΔ, 

f  βτωρτ ι̂ε^ομοί/α, &ε τβτων έκατσαν 
ατΓ?ε^α/, ομοια feaf, έα'ν αχ&ασι^ όττωσέν 
τ& ΕΖ, tow? atrrofc ΑΒ, Γ Δ πα?α7&.νίλ«, 
τα τ̂ <5ε τί^ευ&αα? μερνι ΗΘ, IΚ ,'ταα- 
τος των %^ματων πίττίοντα, <σα α ν̂(λθί$ 3·

Δ Ε ΙΞ ΙΣ ·
Τ α  yctgrot χτωε εχοντα χνιμχτχ άφ' έτίςχε 

επί τΐώ ετεξαν των παξαΤληλων A Β, Γ Δ εζ hit 
εκτείνετε· 'Απο A? τν\ε ίσότητοε άπονων των α%- 
Biivcxf άιωχμζνων εύ$&ων Η Θ ,  Ι Κ ,  επεται τ α  ocv- 
τα χηματού, κατάγε το μηκοε των είςημαων 
παςχ^ηλων έζίσχ εκτήνε&ομ, κ α τα  παν otiSv try· 
μείον το των πωξχ/ληλων αυτών επΐσηε άπεχον. 
OuJfcVfACV upct των ύφοντων νημάτων bTt μ£ζ* 
αν «>j, # τ  ελατίον.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν - #
§•458· Σαφηε η πςότασιε ηομ cναξγηε. Ovyuv 

, <5? τ α  χώματα νπείληφα συγκςοτεί&αι ε£ εύ&&ων
παρχληλωε πχξχγ.αμονών ’ τ5 το  γάς $γ\πα Αα το 
άπλχτιε τηε ευ&είαε ατοπον, α Α α  r a f f  ίΐ/θαβ#**

/



«ί· ελεΐχον μόνον ίχζΥ,σχμΐω rye των χψοότων τιςός 
cc7ioiv το <Jc3cv μΐξοε ίκίασεωε.

ΘΕΩΡΗΜΑ·
. §. 459· Τα π&ξίΰ&Αιλο^αμμα ΑΒ, Γ Δ ,Σ*$>3· 
ygj\ Μ τα τρίγωνα ΕΖ Η* ΘΙΚ, τα έττ* 
τνϊί αυτνΐί , ί των tcrcov βάσεων ΛΒ = Μ Δ =
ΖΗ — IK, wSliVotf διωάμοι/χ, cv τα?$ 
Αυτοΰζ 7ΓΛξΛ?λύλοις ΑΝ, Λ Κ , /era cL/fai- 
λοις εςι, vtol̂ ol̂ )λόγξ>αμμόντε ττα?α)Μλο- 
yf αμμω, τ^χωνω τρίγωνον. To ο>6 ττα- 
ρώλΰλόγρ άμμον τδ τς  ιγωνβ Βλάσιον,

ΔΕΙΗ12.
’A y « ?  ο7Τύοσβν τϊ?ί Ο Π , wr* «ν tty 

reus otvTcue AN, A Κ τΐαξά^ηλοε, γίνεται Ο Φ =
ΪΣ ,  Η9«/ΤΤ= ΧΠ (§. 4ΐ8·). ’ Α^α Αβ = ΓΔ,

Ε Ζ Η =  ΘΙΚ (§. 457·)· Ε«ν δν >j ΘΝ τ£ 
β«σ« IΚ ycvt]Totj ίση > πληξω$% $e τό πχξχ&ηλό- 
γςχμμον άχ$είσι\ς τηε Ν Κ, αυτό τέτο τό παςαλ- 
ληλόγςχμμον ©ΙΚΝ έκαϊω των ττςότίξων Α Β, $
Γ Δ Ισον eVa/· Εττβ <$e *{#j Βλάσιον τό αυτό τδ 
Θ ΪΚ  τρίγωνα, e<?«/ Ji) το ΑΒ, $ ΓΔ  τδ αυτί.
ΘΙΚ cWAoknov. *

, Λ nQ P IS M A  Α· .
§· 46ο. *Er$cvTct εάν η ΑΒ βχσις τχ σταςαλ- Σχ.94. 

ληλογςάμμα ΑΓ, ημΐσ&χ y τηε βχσεωε Δ Ε τ2 
τςιχωνα Δ Ε Ζ ,  cv τα* αυτό* «μφβΤν παξα&ήλαε
χνμάων, re παςαληλόγςχμμον Τω τξηάνω 'ίσον 
«?«/. 1 -  * 

Π ΟΡΙΣΜ Α Β.
5’ 461. *Εάν & cv τοΪΙϊ  uCrcZs παςα^λο* 

■ ηλνονχ τςγωνχ ΑΒΓ, Δ.ΓΕ, Ζ Ε Η , άύ βά
σκον «των, η οσιωσίν ανΐσων <>u$y των ΒΓ, ΓΕ,·

' : ΕΗ
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Ε Η , των πάντων το κεφχλααον )σον sTetf τω ΑΒΗ 
τριγωνω, τω w reus citrous ποορχίληλοιτ ίπ) βά· 
etas τηε Β Η  σνυοιςαμονω, tins άν etq των ΒΓ, 
Γ Ε , ΕΗ  το αΒροισμχ. "Εν γχρ Α Γ Ε = Δ Γ  Ε, ^  
Α Ε Η  =  ΖΕΗ. "Εν&οντοι *&  ΑΒΓ +  Δ Γ Ε  +  
ΕΖΗ  = ΔΒΓ +  Α ΓΕ +  A E H s ABH.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 46 3· *Η των πχρχΐληλων διάτχτιε, ήτοι η 

άπο rtjs ετέρχε τάτων επ) rhv eTtpuv ν.ά&ετοε ευ- 
Βάα ·> ’ Ύψΰζ άω&ε κο»λ«(θα/ τδ παρα/ληλογρχμ· 
μα, η τ$τριγωνχ, τδ w reus aureus cvtgs. Ί&τη 
χαμονΗ το 3 ΐωρημχ* xefj ατως αν άπαγγεΑοιτο* 
τα παρχ&ηλόγρχμμα, χμ  τά τρίγωνα ων 'ίσοι ou 
lixaetSy υ-ψοε όε το αντο, «τα χλ̂ ηλοιε εν το όε 
παραλληλόγραμμον διπλάσιαν τδ τρίγωνα, τδ επ) 
rtjs avrtjs βχσεωε Χ& ίτοϋψδτ. Ακνχτόν δε επ) 
Των παραλληλογράμμων, χομ των τρίγωνων, οίοΛ· 
δήποτε των πλά>ρων αντ) βάσεωε εκλχμβάνε&οη.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -
$. 4^3* Τω £o&crn π&ρχΤ^νλογροίμμω, ji 

TfiywvM, νπδδο^&σνι τ ί  yoovwt, οτΛ^Λ^λο* 
y f  άμμον, $ rftycονον «τον «τι^ίσα&Λ/.

Λ Τ Σ ΙΣ *  ν. .. ’ ’
Sjc-stf. *Ες·α? το <ίβ$α) τρίγωνον Α Β Γ , $

γραμμον Α Β Γ Δ ' η οε δο&3σα γωνία, εττ; τίάβά- 
civ προεκβεβλημονίω ΒΓ μετονεχ&&σα η Ε. Κ<*/ 
γινε&ω ΕΖ =  ΒΓ. Kflty προαγβάσηε τ Us Α Δ, 
πχραλληΚχ τ% βάσει ΒΓ, πληρά&ω ήτοι το τρί
γωνον Η Ε Ζ , χι το παρο&ηλόγραμμον ΗΕΖβ* 
Το γάρ ΗΕΖ τρίγωνον, τα δοΒοντι ΑΒΓ 7<πον rf«y* 
το παραλληλόγραμμον Η ΕΖ Θ , Too παραλληλό
γραμμα ΛΒΓ Δ. ΛΗν δε τω τρίγωνα Α Β Γ y "(τον 
παρχ/ληλόγραμμον avvjrxf δε<α9 των λοιπών as
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Αξ)ν γινομονων, δίχα τετμη&ω t] ΕΖ νατά το I, 
K# πλαςδ&ω το παξού&νιλίγςαμμον ΕΚ.

Δ Ε ΙΗ ΙΣ .
*Εto) γάζ τeo Totvrgye cuηνςάμνα χηματα, tv 

τ(usr ctvrdus παςχ/λίλοπ Α Θ , ΒΖ οντα, KfiS/cVt 
βάσεων εφ' cits Ισα KccSkxTOf, «$· e$et> roTff

νπχξχΐε (§. 459·)· Έ%« $  n# yuvlav απαν· 
τα τΐω δο̂ άσαν Ε.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .
§. 4 ^4 * Δια Α) τΰτων, παντ] τω δο&οντι mot· 

ςχ&ηλογςοίμμω, $ ίσον ;σίαξα^ηλόγξαμ-
μον cg&oyoivtsv χαταττ.ώια&ήσετα)'

ΠΡΟΒΛΗΜΑ·
§. 4^5· Τω επίπεδα εν5νγ?ΰίμμα

%νμχτι, τω & ττλαονων vj τ̂ ών πλώρωνπε· 
ςιερζομένω, %*μ& ετερον ίσον ,£ Λν
*ι ο των πλάιων άφμδς μονοίδι έλαο̂ων.

Λ Τ Σ Ι Σ .
# *Ε<»α> Af τ· iodcv %}?/χ« ΑΒΓΑ. Ket/ άποτμη- 

Scvtos ά η  αυτδ οιαδίγηοτε TPtycovs τδ Α ΒΔ ,  αχ- 
&*ΐτω Α Ε  τδ itetycov/co Β Δ ,  at tjs το Τξΐγωνον «ττο- 
τετμηΙαι, παςάληΚοϊ' ηξοεκβεβλη&ω δε η τδ %η- 
ματ os 9τλ<&ξα ΓΔ» »j τω τςιγωνω cvdcv, >j cyder 
7τςοσκειμ&*ΐι εωε t  ntvtvg πξοαηέσοι κατά το Ε* 
W  ϊπεζεϋχΖω r\ BE* το γδν ΕΒΓ %κμα, muei- 
χετα, τί π ιτα χΜ . '

ΔΕΙΗΓΣ.
*· ΕΒΔ τςίγωνον ίσον τω ΑΒΔ (§. 459·)·
ΕΑντο* ΒΓΔ +  Ε Β Δ =  ΒΓΔ +  ΑΒΔ* TOTtSi 
η  ΕΒΓ shim* ,  Α Β ΓΔ · . ίέ rw  ττλ&ρΆ>

,ά ζ ί& μ π  hr* τ £  ΕΒΓ# μ ννά ίι ?Λ «βτ»ν τ 5  τ«κ
9Χλ&-

Σχ·97·
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πλ<&?ων bu τζ ΑΒΓΔ. ’ETreifirj yaq άντ) των ABj 
A Δ πλώξων άντικατέ̂ ησαν oif EB, Ε Δ , τέτωνη 
δό̂ τέςα τη Γ Δ ατω σουυηλ̂ cv, ω̂ ε το ά^ξοισμα 
των ΓΔ +  Δ Ε , έπ'ευ§άχς -/.&ιμζνων, άκ άντ) $veiv 
πλ<&ςων, άντ) <5e μιας S&v εκλαμβάνει οη. 1

ΠΟΡΙΣΜΑ* > ;  ; :
$ .4 6 6 . Τόνδε τον τςόπον τα ά°&μα των 7τλ<&. 

ξων Μνοεκωε ύπομ&ϋμζνα, τέως civ us άφίκοιτο. br) 
το τρίγωνον, οπές Ίσον άν %, τω χνιματι τω δο&ζντι '  
έ£ V7Tαςχ%ε, cicc δη y&j των άϊλων έκάςω eis ο ατωχ 
έκάνο μεταμεμοξφωτο> · . 1

ΘΕΩΡΗΜΑ- . ?** ,·; ,·';Μ.
§· φ?-„ "Απ&ν %ημχ mmittov, ίσον &t

τριγωνω, έ η μεν βοίσις ίση τη Τ8 %ημα.τος
ϊτεριμετρω 4 ΐο δε ύψος, τη τ& κνχλϋ ημιδι&- 
μέτ?ω, ος οίν τω %ημ&τι έγγροίφοιτο.Δ Ε Ι Ε Ι Σ . " *■·» ο γ

Σ%9$· ”Ες·ύΰ 5($μο6 κανονικόν το Α Β Γ Δ Ε ,  n$tf Ζ κζν-
τξον τα κυκλα, os uv τω χηματι τωδε έγγξοόφοιτο. 
'Αχ̂ &ισων δε των ΑΖ, ΒΖ, ΓΖ> ν.ζ., διαιςε̂ Υ,σε· 
cctf δη το %ημα eis τςίγωνα Ίσα τα ΑΖΒ, ΒΖΓ, 
ΓΖΔ, κ£. (§. 389·)» ων *άν βάσεις etvctf τεΒωσιν 
ttf ra κανονικά χηματοε πλώςα/, u\pos άσιασι το 
αυτό εσετοη, η άτι ο τα κζντξα Ζ επ) τΐώ ΑΒ κάΒε- 
rof* τατέςιν (§ . 3 9 4 ·)  V  ημιδιάμετξοε τα κΰκλα, 
cs αν τω %ημαιι εγγξάφοιτό. Τΐσοντα/ άζού 
(§· 46«.) ασιαντα ταυτα τα τρίγωνα άμα λνφί 
Βζντα Ίσα ον lye τω Ζ Η Θ , 8  βάσις μον η ΗΘ» 
το α$ςοισμα των ‘βάσεων ΑΒ +  ΒΓ +  ΓΔ,+ ΔΕ 
*f ΕΑ* τατέςιν η τα κανονικά ftyifxccfos πεςίμεΐςος̂  
ύψος δέ, tt f̂jdet&a ημιδιάμετξοε. ■ Κ«/ αυτω τα· 
τω άςα τω τζίγωνω Ζ Η Θ ,  το κανονικόν %νμ& W  ttsttf, '·*·ί-3Δ Λ ·4 . . .* ·. ' ίΛ

ΠΟΡΙΣΜΑ.
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .
§. 4 6 8 . νΕκαςον μεξοε των τα κχνονικα %ήμχ- 

ros Ε ΑΒΖ , Ισον τω τςιγωνω H p Z ,  ά το αυτό 
μώ υφοε εζιν εκείνα, βχσιε ίε η ΗΒ, ν\ *ίσν\ τω 
ccfyoΙσμχτι των πλέίιξων ΕΑ +  ΑΒ^ των τω σϊξο· 
TeSoirt μίξα xvr,κασών·

ΘΕΩΡΗΜΑ.
§· 4^9> Πας κύκλος ίσος έςΐ rftyuva, 5 νί 

μεν βάσις ίσνι τδ τδ χύκλβ πε?ιφ£ξ>άχ > το' £ε 
ίίψοί τδ ψι$ιχμε7?ω.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ ·
*0 γα'ζ> κύκλο? τδ αυτά? εγ/ε^ξχμμζνα, >; Trefi 

αυτόν σιεξίγεγξχμμωα κανονικά %ήμκτο?, τοσάτω 
tjvlov ε9< ι̂ωφΐξων, οσοο ό»; ο ταν σιλ^ξων τα$ε τα 
χ,Υΐμχτοε χξ&μοε μαζών ες!ν' ΰιχφοςχ, τδ 
ταν πλώξων άξΐ$μπ «? οίήαξίν ίσΐΥΐυ%τ\μζνα > οίχ· 
σαν, ifn? αν ίο&άτι, στοσετηΐΰε ελχοσων KuBteXTXf, 
tt\s τα κχνονικα χημχτοε σιεςιμίτςα, τ# τη κύκλβ 
τεα? στεξίφεξάχ eit ταυτό συωιάσηε (§. 39 8 » 399·)*

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .
§· 47°· Το/γα^δν ^  ό τδ κύκλί# τομ&>ε <W, 

ε̂ α/ τζ^ωνω, β w ucv βοίσιε τω τ£ τομεωε τε£ω. 
r$ vyo* t# ημωιχμετςω ισΗχοη.

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
§· 471·· Ευθβαί ά^α joBeifftfi, r̂<? αν icrjf 

i)7r«c%o< τ# τδ κυκλβ πεςιφεξάχ,. τξίγωνον , >} ora j 
ςχΙληλογξχμμον τω κύκλω ίσον α̂ς·α κρίτχγξαφϊ; 
τετχή. " Α?λχ γχξαίαε ές) τξόγιοε γεωμετςκοε <$τ 
λο?, τδ ε̂υ3·«αν χσιοόανεη γξχμμίώ τ£ τδ κυκλ» 
σίεριφεξάχ σιχςισαμενίιν. Κοάτοι rivet φεςοντχι 
τξοποι οΤε τ̂ το τελατομ, ον εζχσιχτΐ} μελίσσια yt· 
νομα'υ νσιο tIw οά&ηνιλ ’Εξάγονται οεοί τςόσιο*

Ο T a t
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rols άςιΒμο7ς, δι'ων ιί *ΑξΐΒμητικη τον της διαμίτξΗ 
π̂ ός τΐιυ ?τεςιφες&αν λόγον, όσον άντις hr άκςι· 
βες βΰλοιτο, Key πλέον δ' ίσα* >jW βχληΒείη, πα· 
ςΐςητιν. Έκ γ5ν των κατασκόπων εκείνων, πςοκά· 

Τχ· 99- &ω αυτή άλις πςοσφυως έχασα. Πεςιφές&α Tie 
τετςαχη διαιςεί&ω. 'ΑχΒητω δέ η το τεταςτημί· 
ςιον υποτείνασα A Β. ’ΑχΒείσα <5ε πζνταχη διχτ· 
μηΒητω, ών Λ) Ίσων μεςων το πςωτον εςω Β Γ. Κα) 
feotf δη η πεςιφέςεια Ίση τςισι διαμέτςοις Β Δ, ηομ 
προσέτι τω μοςιω ΒΓ* της cvtsvBcv συμβαινάσης 
€ζ€θ7ϊοοτιΐζ j v r r s  ctKnijxs *λα<χτων ccv eit\ r\ *· 
τως έζώςεΒείσα πεςιφέςεχα, cv ημιμυςιοςω μοξ'ώ 
της διαμέτςα τσον νφιςαμονης· Δυνατόν δέ, cv' 
διασίίωματι ωσαύτως άλις σμικςοτατω, ο της δια· 
ittrfi# wfcf τΖώ πεςιφέςειαν λόγο·,' TiBecBotj = 7 : 22, 
η I · 3 γ·

9 47 3· α ωόε όη, η ετεςω οτωαν τω Τξοπω, me
ευΒείας ευςεΒείσης, ητις ccv τη όλοχεςεί πεςιφεςεία
Ίση τυγχά νοι, άποδοΒησετομ ηομ εύΒεια η τω L ·
B cvti τό£ω παςισαμονη, έ δηλονότι ό πςός τίνυ τιε-
ςιφέςειαν δΐδοτομ λόγος, εάν γανητομ ως η ολοχεςης
πεςιφεςεία πςός τΐώ  cv μέςει, ήτοι τό τί£ον, ατως
η τη ολη πεςιφεςείοο Ίση ενΒ&α, πςός τΐω εύΒάαν
τίνυ ΊσΙνυ τω τόΡω.* ·»*

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 473* Τλ π&$&'&.ν\λόγξ&μμΑ> ων foot 

τοί υψν), &σι ΊΤξΟζ «Λ^λα ως οή βοίσας■ Το 
ί ’αύτοχ$4 πβξΐ των Ισοϋψών τρίγωνων Asyo-· 
μονον xgoL τ«.

ΔΕΙΞΙΣ.
Σ*. ι ββ. ^  των παςα/ληλσγςάμμων. A Β Γ, Δ Ε Ζ»

, ίσα τα σψ>ί, όΐαιποτ άν ωσιν etf τιίτων γωνΐοη· Τι· 
νί&ω δε ΒΗ s  ΕΖ. Κομ άχΒητω διά τ 5  Η τη

π λά ι·

I



πλώξχ A Β ποίζοι&'/ίλος. ’'Ες-α/ 8e το πο6ξχ?ληλό· 
γξαμμον Α Β Η ,  τω Δ Ε Ζ /σον. Κα/ Λ) Α Β Η  I 
ΑΒΓ = Δ ΕΖ  : ΑΒΓ.  Δια*ζε$νιτω τοίνιω ν\ Β Γ ,
«V εσα^πβτδν t c v  άζ&μον χΑνιλοις loot * Λα
Λ των Kara τα'? ^αψσεις σημείων οίχΒΊτωσχν 
(vBetcq παξοί&ηλοι τη αυτή πλάίιξχ Α Β ,  cus το 
ττωςωΑηλόγςχμμον Α Γ ,  « ?  ΙσάςιΒμα, τταξοίΤΑηΚο· .■ 
•γξαμμχ 8 χνεμηΒησετο  ̂ οο&ηλοις 'loot, ( §  -462..)*
’£7Γ«Λ) »ν επ) της ΒΗ τοσά8ε μ'ςη εμφιλοχωςϋ 
των οίπο της βάσεως Β Γ , οσα μίξη των τ δ  Α Β Γ  
7rcc(>cc?AyAoy(}άμμΰ ά'νςι τω ΑΒΗ. "Esetf οίξΛ 
( $ . 1 5 2 . )  Α Β Η  =  Δ Ε Ζ  : Α Β Γ  =  ΒΗ : ΒΓ.

Το 8 'αυτό κ, 7tsq\ των τξίγοόνων ωσαυτωσ αττο- 
8αχΒησετα ,̂ στζοσαζμοζομοίης της 8εί£εως τω Σχη~ 
μα,τι ιοί.

ΘΕΩΡΗΜΑ·
$. 474· Τα ττα^α^λοχ^αμμα ων ισαή 

aj βοίσας, βσινώς τά  υψή· Το £’αύτο 
περί των επί ίσων βάσεων τ χ̂ωνων λέχ&μαΌν· 
κ̂ ατα.

ΔΕΙΞΙΣ.
"ΐς'ωσαν tori των παςχ&ηλογζάμμων Α Β Γ , Γ χ .ιο ι . 

Δ Ε Ζ ,  ίσα/ α/ /3α σ «?  Β Γ  =  ΕΖ* υψ>? Λ  τ α  Α  Η,
Δ Θ *  Κ92/ σιυπςοί&ω έπ) τ «? βάσεως β γ  -  Β Γ 
Οξυγώνιον το ωβγ,  I  >5 πΚά>ξά αβ Ιση ν τ£  ΑΗ*
>W fVi τί?? βάσεως ομοίως εξ  = ΕΖ το <$*£, | /, 
ττΚ&ξά, 8ε =  Δ Θ . ’'Ε^α/ «ν α / 3 χ  =  Α /3Γ , 
og ξ=  Δ  Ε Ζ (§· 46 2.). ^Evn) cvtc< >φ/ Α Β Γ : Δ  ΕΖ =:
®f ^ Α ΤΑοομΙο) tav α/ των ô Soytovluv ci /By,
° e£> ίσα/ τχλ^α/ /3y, f£, α’ντί u\J/$f ληφΒωσιν, 
εςαι τα σταςα^,ηΑογςαμμα ταυτα α β γ  ' 8 ε ζ , ως
α/λο^αρλό^α, α/3:<5*, η ώ? Α Η :Δ Θ ($ .4 7 3 ·)·
Α? «  w  Α Β Γ  : Δ Ε Ζ *  Α Η  : Δ ® .

ΠΕΡΙ ΠΑΡΑΘ. TON ΕΠΙΠΕΔ. ΣΧΗΜ- 2ΐι
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Χχ. ιο3. Κα/ περ) των τρίγωνων $ε Α Β Γ ,  Δ Ε Ζ ,  των 
επ) 'ίσων βάσεων, τά αυτά ωσαύτως άπο̂ ετ̂ Βίι- 
σετομ, εάν άντ) των παραλληλογράμμων τρίγωνα 
ορθογώνιο* συςο&ν τά α β γ ,  8 εζ.

ΘΕΩΡΗΜΑ·
2^.104· §. 475* 'Ο των παρ&1λ.ηλογρχμμαν λο-

-γος των τρίγωνων Α Β Γ : a/3y, σιί/κα- 
Tfltf Iktsτδ λόγβ των βάσεων Β Γ : β γ , ngu 
Τ»τωνύψων A H : an.

ΔΕΙΞΙΣ.
*T#f£ ταν παραλληλογράμμων, παράλληλο· 

γςάμμα τρίτα προσληφ§<άτος τα ΔΕΖ,  α τό μά 
νφος Δ Ε «τον |  τα» ΐτψβί AH , η <5ε βάσις ΕΖ=$γ, 
€9Λ/·  ̂ Α ΒΓ : Δ ΕΖ  = ΒΓ : β γ  (§. 4 7 3 ·)·

K0? Δ Ε Ζ  : α β γ  =  A H  : αη (§. 474·)·
^Α^α ΑΒΓ : α β γ συγχ&τοη πάντως εκ των 

λάγων, ΒΓ : β γ , *0/ A H  : αη (§. ι 66.).

To fi'ctvTo Key πες) των τρίγωνων ωσαύτως <5β̂ · 
S yicstuj , ε’αν «Υτί τβ παραλληλόγραμμα ληφΒϋ το 
τρίγωνον ΔΕΖ·

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
§· 476· Κ«/ όίάρι&μων οίρα ίηλαμόνων των λό

γων ας oij βάσ&ςτε n&f τά νφη ε%« προς άλληλα, 
C των παραλληλογράμμων η τρίγωνων παρατησεταί 
λόγος, εάν g ίεον ο) αρ&μο) όί άλληλων επικολλά· 
πλοοσιχ&ωσιν (§. 178·) * οΐον εςω ΒΓ : β γ  =  3 ? 5* 
Hgif A H : 4 : 7 * Kety «<>«/ Α Β Γ  : »
3 X 4 : 5 X 7 - 1 2 : 3 5 * Είτε πες) των τριγά· 
νων ό λόγος άη, άτΖν tyf πες) των παράλληλο· 
γςάμμων. 'ί"

ΠΟΡΙΣΜΑ
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ΠΕΡΙ ΠΛΡΑΘ. TON ΕΠΙΠΕΔ, 2 ΧΗΜ. a is

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β.
§. 4 7 7 · *Eccv$e γραμμή evbau ζητ^ΰμ Φ, ?f,

Χξος evSetuv οί&2νυ όβδομϊνΐιυ*· y κατα το ΑοκΖτ 
πςοσληπΊΐαν Π, ο hoy os m  Ίσος τω λόγω πχςαλ- 
ληλογςάμμβ πξός παξχ&ήλόγξαμμον, y Τξίγά* 
Vfcs ΤξΙγωνον' γινέ<&ω (§. 4 1 ° ·) ·

ΒΓ : β γ  = Π : X.
H&j A H  : uy  = X : Φ.

Κ«/ fcctj y 7ίςοσΚγιφ§&σχ Π , πζόε rlw yiy 
οΰξεΒασαν Φ, ως ΑΒΓ τίξός αβγ .  ’Εα'ν αν σίξοσ* 
λνφ$% Π = ΒΓ, feetf X = β γ . ‘Η <5£ Φ, y τοτοίξ* 
τy ανάλογος, πςοε τχς A H , a y , nsH βγ*

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ·
$. 4 7 8 · Κββντβυθώ» iuv y ΒΓ : β γ  ~ a y : AH* 

εάν τ α  των σΐαξαΑνλογξάμμων y y τξίγω* 
νων υψ>), στξόε τ us βάσ&ς άντιπεπονΒότα χ\ % 7 &
7τχ ςχ ^ λ ό γζα μ μ *  Ίσα s<?«/ (§. ι86.)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α Δ·
$♦ 489* Krty lav y πλόίρά y τ δ τετξχγωνΰ ΑΕΖ, %Χ· 

μΐσν ανάλογος y των πλ<&ξων τδ ός&ογωνίν ΑΒΓ» 
τω ίζΒογωνΐω το τετξκγωνον Ίσον εςχ\. *'E7t γ α ς  
Turn rebcvTcs Α β  : Δ Ε ^ ΕΖ : ΒΓ* Τ8τ& ν αν* 
τΐ7Μ7ίόν§»σι τ α  νψ»; τοus βασεσιν.

ΠΟΡΙΣΜ Α- Ε·
* *̂ VTf*^a' W  SeSovTt όξ^ογων!̂
y ο1ωϋηποτ& ποξαλλιιλογξάμμω 9 τετξάγωνον Ίσον 
ουςα&ησεται* hyifiSetcys αντ) πλώςας τδ τετξα- 
γάν8  ευ&άας t yrts αν Tys cv τω ποοξαΧΰηλογςάμ- 
μα) βάσεως ygf τδ υψχς, jday &y ανάλογος 
(§· 45*0- < Tw oe Τξίγωνω τετξάγωνον Ίσον TtStot· 
V I0**’ J * v ** τιλ&ξάν Τ8  τετξοογωνΗ λνιφΒ^εν* 
θ««, ytis αν Tys τ8  ΤξίγωνΒ τιμίβοοσεως, Hcy r* 
»φ*ς μiσy ay ανάλογος.

Ο S ΒΟΡΙΣ-



ΤΜΗΜΑ ΕΒΔΟΜΟΝ314

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  V .
$ 4 8 τ. ’F«v y των παςα/ληλογ^άμμων, η των 

Τξιγωνων τά mJ/zj ως αυτών Of βχσ&ς, ετομ τά 
παςα/^ηλόγςαμμα, η roc τςίγωνα, cv λόγω Αττλ«· 
σ/cvi των βάσεων, η των υψών αυτών ($· ι 67·). 
ΧΙηντα άςα τά τετςάγωνα Ιτ)ν cv &πλοοσίονι λόγω 
των ίόίων πλ&ςων.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Ζ
Χχ. ιοί. §· 4 8 2 . Τωΐ' 'ίσων παςαΑηλογςαμμων, η τςι· 

γωνων ομ βάσ&ς η̂ μ τά νψη άντιπεπόν^ασι * τ«« 
τεςιν εάν ΑΒΓ = <*βγ, κομ ΒΓ : β γ  = α η : AH 
($. *8 7 ·) ' &»< γάς cνταΰ&α ό λόγος ό σωό$ετος, 
εκ των λόγων ΒΓ : β γ , A H  : αη, λόγος 
ίσότητος·

ΘΕΩΡΗΜΑ.
**·1 °7· §‘ 483· 'Esri Τ8 df&oy«vi8 τριγωνβ ΑΒΓ,

το Από ΒΓ, τν\ς ύποτ&ν&σνις τΙω opSla) γω
νίαν τετράγωνον-, ίσον έςί τοϊς <$υσϊ τετραγω· 
νοις τόϊς οίπο των λοιπών ΒΑ, Μ&λ ΑΓ, άμα, 
λνιφ%&σι ν.

ΔΕΙΞΙΣ·
EuofSojTajv των τετράγωνων ΒΔ ΕΓ ,  ΑΖ K# 

ΑΗ, από της κορυφής της όςΒης γωνίας, άγβη- 
τω ΑΘ κάθετος πςός τΐώ ΒΓ,  »jt«· <Jy πςοεκβλη- 
$έίσα εςγ επ) τό Κ, Λελ« το BE τετςάγωνον, 
ος&ογωνια $υο, τό μαν ΒΔ ΚΘ, το λ' ΘΚΕΓ. ’ Ε·»* 
ίε ΒΘ : ΒΑ = ΒΑ : ΒΓ, η ΒΔ. Κ<*/ΘΓ:ΓΑ = 
ΓΑ : ΒΓ, η Τ Ε  (§· 4S2·)· Τ® *ςα τετράγωνον 
Το από της πλ&ςχς ΒΑ, οπές ίς) το ΑΖ, Ίσον̂ 
is) τω οςΒογωνίω Β Δ Κ Θ· Κομ τό τετςάγωνον τρ 
άπό της πλόίςάς'ΑΓ, οπές ες) τό Α Η, Ίσον ε<»< τω 
•ξ&ογωνίω Θ ΚΕΓ (§. 479·)· ' Δ*ο το άΒςοισμω 
·..* ι. j  \ των

ρ



ΠΕΡΙ ΠΑΡΑ®. ΤΩΝ ΕΠΙΠΕΔ. ΣΧΗΜ. ax5

των Τ ί Τ ξ Ο ί γωνων9 ΑΖ +  A H , ίσον τω άΒςοισμ»rt 
r£v οζΒογωνίων, η τω τετςωγωνω ΒΔ ΕΓ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
§. 4 8 4 · 'Emo&v ευ?εΒησετ<χι τετξοογωνον, το 

δυσ'ι το7ς δοΒ&σι τετξωγωνοις ίσον, ωσιες επ&τω ο- 
ποιοναν τετξοίγωνον ετεςον̂  σίξο̂ εΒεΐνο̂  δυώωτομ ̂ HSff 
τχτω οίυΒις ετεςον, η$μ ατως εφεΡης, εως α τε· 
τςώγωνον σί̂ ον.ΰφη, το οοσιωσι το7ς οοΒείσιν ο7Τοσοι· 
σαν ίσον. Εοίν y ως roc δυο π̂ ωτοο τετςοίγωνοο y 
ΑΖ, ΑΗ , σιωαφΒασων πςος οςΒίω των έσΐ ωυτο7ς 
πλώς ων, ωχΒηιτετωι *ί Β Γ σιλ&ςω τ δ τετςοογώ- 
να, τ5 rois δυσ)ν εκάνοις ωμω ληφΒείσιν ίσα- Τβ- 
Βείσης δέ της δε της πλώςοίς άντ\ της ΑΓ, Κ9Ύ oc’v- 
τ< της ΑΒ στλΛςως τίνος πςοσληφΒβίιτης έτέςχς, 
ονος των σιωτεΒεισομονων τετςωγωνων, ήτοι τ& τςί· 
rff, Ίχςοελ&>σετω\ ωντ) της ΒΓ, η τα τετςαγωνα 
•πλώςά, τα τοίς τςισίν ωμω ληφΒείσιν ίσα- Ουτω 
Tolviw στξοϊχσι, πωςέςομ τέως τω δοΒοντοο τετςω
γωνω. , είς τετςοόγωνον εν σιωωγχγεΐν.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β·
§· 485· Έοβν $  «V o τδ τετςωγωνα α ττλώςχ Σ χ .  

η ΑΒ, χφελεΐν δέη τετςχγωνον α πλ&ςχ Γ Δ ' ζή- 
τητομ δέ ή πλόίςχ τετςχγωνα τα τω λοιστω ίσα' 
επι της A Β ημικύκλια κωτωγςχφυντος, σιςοσηςμό- 
<θο> τη σιεςιφερείοο ωτΐο τα σημεία Α ύποτείνχσω η 
ΑΕ = ΓΔ, η&ΐ η έπιζ&χΒέίσχ ΕΒ ετοη η τα τε
τςχγωνα πλώςοο τα ζηταμοία · το γχς aVo τχυτης 
τετράγωνον μετχ τα Χ7ΐδ της ΑΕ, το ωΒςοισμω 
•πωξεχετωι» ® τ£ *#ο τ>?ί A Β τετςωγωνω ίσον ε?Ι·
(δ· 379·)· >:Λ;ν

ΘΕΩΡΗΜΑ.
§. 486. Τα. όμοια Tfiywva eioivci λογοι 

ίιττλασιΟΜ των πλώρών, των μετάΖν, νι aVe- 
ναντιον των ίσων χωνιων κβμαων.

■ ο  4 Δ Ε ΙΣ ΙΣ .
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ΔΕΙΞΙΣ·
Σχ. 109. 'Επ' των όμοιων τςιγωνων Α Β Γ ,  α β γ > «<τ'ν 

no. uf yvvlotj Β, /3 , * £ / Γ ,  y 'ίσομ- *Εαν δν ληφ ^  
αν ΒΓ, jSy ως /3«σ«$·, κ«τα%3 ·«σων επ' αυτάς 
καθέτων, etc δήλωσα των ΰ-φων ΑΔ , tTotj 
τα οφογωνια τςΐγωνα ΑΒΔ,  α β δ  ομοια9 *&} 
Α Δ Γ, α i'y  (§. 4 16.). ’'Εν&ατοι ΒΔ : βδ s  
Α Δ : « λ  Κα/ Δ Γ : ’ i y  = ΑΔ : αί* o$cv ^  
Κ Α  + Δ Γ  : βδ + i y  = Α Δ ί α ί *  $ ΒΔ -  Δ Γ : 
β δ - δ γ ~ Α Δ : α δ  (§. 17 3·)· Toiyâ yv ΐκατί- 
ξωσε ΒΓ : β γ  = ΑΔ : αδ· Τΰτίζι τά των τςιγοό- 
νων v\f/fj £,«/, ως τδτων αυτών α/ βάσ&ε. Κ«/ τα 
άζα τξΐγωνα, αν λόγω εςομ διπλασΐονι των βχσεων% 
h ySv των πλώξων ΒΓ, β γ 7 των ον Tciis 'ίσοχς 
yωνία*ς παξεγκ,&μονων ($. 48 *.).

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α.»
i n .  4 8 7 · * Απαντα toIvwj τα  ομοια χηματαί 

Α Β Γ Δ ,  α β γ δ , «σ)ν αν λόγω διπλασΐονι των εν· 
θ«ων ΑΒ  : α/3, η Α Γ  : a y ,  των πξόε ταε ΐσαε 
•γωνίας ομοίως Βεσεωε εχασων· Διαμ>ε§οΙτων yα£ 
των χημάτων (§. 432·) « ί Τξίγωνχ ομοια, eV«/ ® 
λόγο? tW w  των τ^γωνων των επ) τδ χψχτος 
ΑΒΓ Δ , 7ΤζΌί το Τξίγωνον το εκβνω ομοιον, το cv 
τω χ ψ α τ ι α β γ δ 7 διπλάσιων τ$λογ8 Α/3 : α/3» 
« Α Γ  : ay . ’Ά^α κ# το ά^οισμα των τςιγωνων 
απάντων των cv τω πςωτω χηματι, τατετιν χυτό 
το χνμα Α Β Γ Δ , ττ̂ οί· το χΒςοισμα των τρίγωνων 
των cv τω δ&ντεξω, ητοιπξός τδ α β γ δ 9 κατά τον 
αυτόν λδγον eVa/‘(§. 1 7 4 · ) ^

V ΠΟΡΙΣΜΑ Β·
$· 4 8 8 · ^Εσοντα/ α^α τά ομοια χημχτα, cv δί

πλα σίονι λόγω Hgif των ευθ«ων," των επίζ&ψ\Μ· 
των οίοάρτοτο σημαία, τα cv τρίο χημασιν αυτοΊε

■ · s >;\· , β/αιωτ



ομοίως εχ·ντα Shear* oTetf Α) παξκ rets ΑΓ, αγ, 
χρ) ctfoctf ««> απ&ζΚξβμο* (§· 437·)·

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ
$. 489· Τα κανονικοί 'όμοιχ χήκατα, Key Τ8 · 

γων ετι ret μέςη ret ομοιχ, «σΐν cv λόγω Αττλασ/β- 
των νιμι$ιχμίΤξων των κύκλων, των els εκ«να 

ίγ/ξοίφηο), η πες) its πεξίγξείφεται.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Δ·
§. 4 9 °· Οί <5ε κυκλοί «σ/ν cv ΛirKotalovi λ βγω 

των $ιαμ&ςοον, >} των γ\μ̂ ιαμετξων, Κ«/ ωσάν·
Teas όε, Kffj 01 τομ&ς el βμβ/ο*, τα τμημχτ#
ret ομοΜ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Ε.%
§. 4 9 1* EiV) 3'οϊομοιοι τομ«?, κ$β/ τα ομο;α 

τμήματα, cv Αττλασάνι λόγω Η9̂  Των τα εκείνωψ 
r ό£α υττβτβνβσων.

Π ΟΡΙΣΜ Α V.
4 93* *0 ό? ό/#λασ7ων λόγοί τδ λόγ& ωντ;νω· 

νδν ευθβων A Hetf Β, επάπερ ctebrore τω λόνω 
των ΤΓΓ£#γΛ>να>ν irartfiir, ων ctj rounds evueseef &+ 
σ) 7τλ̂ >ςα} (§. 4 8 1·)* fettfitj H&j ττάντοο τα ομοιη 
χώματα, ωί τα τετράγωνά τα α7?β των επ αυ
τοίς πλ,ώξων, ών cv λπλασίονι λόγω βσ/ν* cure 
κύκλο* ώί τα τετράγωνά τα α’πτό των ^αμετξων 
αυτών, jj των νμιοιαμετξων. •r' ·

ΠΡΟΒΛΗΜΑ-
„ 493* Auoft ίοθατων ^ματων όμοων,
ομοιοντε, αμα λπφ&βση/ «τον, %‘ήμοί, 
ν̂ οσΛνχγ̂ α,φαι* _ >*;3.  ̂ />; ►  λ. ν  · . ■ . Υ-*- *! ν > Ο * · , · · .  « # .>
ν 0  5 Λ Τ ΣΙΓ .
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Λ Τ Σ ΙΣ ·
Σχ. i i i .  AficcSw χτήματα ομοια τα Α Β ΓΔ , αβγί,  

α τον &ξϋμαον τςόπον oiwct^otf Seov * λνφΒ&οων 
«ν, των, c&πεξ αν rJ%c/cr, επί το7* χνμασι ττΑΛ» 
ω̂ν Α/3 , α/3 , των ττ̂ -ο* τα* foots ycov'as ομοίως 

Βέσεως εχ«σων, σκυε'ϊα'ίθω ε£ αυτών τρίγωνον oe- 
Βογωνιον το Ε Ζ Η, ev ω Ε Ζ -  A Β» K#y Ζ Η = α/3. 
Επ) <ϊε $υι της μεγίςνε τ8$ε τ$ τςιγωνχ 7rKd>pus 
Ε Η, σιυυεςάΒω %ημα το Ε Η Θ I, cvt των $οΒοί· 
των^ΑΒΓ Δ ομο<ον, ωςε τΐω Ε Η  πλ<&ςάν πςόςγε 
Tees τ£$ε Τ8  χνματος yώνιας, τα* foots Teas rx 
Α Β Γ Δ ,  χτω Βεσεωε εχειν, ω* ϋ) A Β κ«τα/ πξίς 
αύτάς τα'* 'toots γωνίας tccs επ αυτω. Kay footf 
αξα το ΕΘ = ΑΓ +  a y .

ΔΕΙΞΙΣ·
Τχ aVo τνε πλώςχς ΑΒ τετξαγωνχ  ̂ ωΰεττωί 

A Br ε7ησνμεί&μον8 ι υποσνμοάνοντος Je x&j tS aCr, 
το οι ντο της πλώζας α/3 τετράγωνον, εςομ ΑΒΤ ϊ 
α β τ = Α Γ : α γ (§. 492·)· ’’Ev&cvto; Α β ^  
a/3r : A B r = Α Γ  +  αγ : ΑΓ (§. ΐ 7 ΐ·). Έ*«· 
$το/νκο Ε£ = ΑΒ, K9V ΖΗ = α/3* Ε Ζ Τ +  
Z H r = E H r (§. 4 8 3 ·)· >W A B r +  a/3r = 
E H r. Kay E H r : A B r = Α Γ +  a y  : ΑΓ. Άλ- 
λα n& E H r : ABr  = EG) : ΑΓ ($.4 9 2 ·); **<!» 
xsd Ε© : ΑΓ = ΑΓ +  a y  : ΑΓ> usd ΕΘ = 
ΑΓ +  ay.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  A-
§. 494. Πχςα7Τλνσίως ngd κύκλο* <W* κύκλοιs 

foes aiwfcxTetfi αντί των οτλόΟ̂ ων,  ̂των J/αγω- 
ν/ων, 7ΐχςχΚαμβχνομ(ώωνΤ8 *sd ζητ&μ&οον των 
διχμετξων vgfif ήμι̂ ιαμετςων. Τ ζ  οε εοταναλύψ  ̂
της κατχτκ&νε παξαχΒνσετομ &? vcy κύκλο*, ο 
οοοις τίοτ χν ο̂Βοίσιν αμα foos· ΐ^  ών £ ίυχ^ξωε 
Ά&ί β τξόπος εκποξίΑΜίσετοη y τχ των ίοΒοντων

ομοίων

ai8



ομοίων ρημάτων ry ίιαφοξχ, %*ίμ& ίσον κ«7ασκ<$6α- 
ζ&ν cv ομοιότητι {§■  4^5·)·

ΣΧΟΛΙΟΝΓ-
§. 4 9 5* Ήμ/*υκλί» ζηταμοία, <5υσί roTff

σ<ν ημικυκλίοΐί Α Β Γ ,  Γ Δ £ ««#, ε«ν α/ τάτων διά
μ ετρ ο ι Α Γ ,  Γ Ε  e’f 3 ;u y  ων'.αν σ υ^ < χ & ω σ ιν , ij 
επ<ζό6γνυσ* αυτα* ΑΕ, >ί τδ ζηταμνα hctj διά· 
μετξοί. 'Η A τδ 7Γ££>< τ/cujV t/u) διάμετζον κατχ- 
γξαφομνα ημικύκλια πεξίφ'-ς&α, Αα T/Jf κοξυφησ 
Γ τ»?ί ορ$ηε yavlas Α>ί£« (§ ·χ379·)· Κα/ fVa/ δ- 
τω τω <Α τω ήμικυκλίω, v&i rois δυσιν ελχτίοσιν 
ημικυκλίου κοινά τα τμήματα ΑΖΓ,  ΓΗ Ε. Κα/ 
εαν «f» τάυτα , cv̂ cv /*cv αττο των ημικυκλίων 
ΑΒΓ, Γ Δ Ε ,  cv$cv ίε «ττο τδ ημικύκλια AT E ra  
svAvois ίσ«, άφαίξεΒ^ ύπολ&φΒησεται το δοΒςοισ· 
μα των μΐιυισκων Α Β Γ Ζ  -f- Γ Δ Ε Η  = τω Τξίγω· 
νω ΑΓΕ. Κα/τόΑ J7/tx7v πεςίεςι παςαδε*γμα τιάν· 
ry Τεωμετςικωί τα τετςαγωνισμα χηματοε rivet 
καμπυλογςάμμα· ’Εαν dg αγ διάμεΤξοι Α Γ, Γ Ε  
ίσα/ ληφ^ωσιν, ω: τα ΑΖΓ. Γ Η Ε  τεταςτημό· 
ξΐα TvyxotvetVy ο*ι μΚνίσκοι ά/ληλοιε ϊ'σοι yνήσον· 
τα/, εκατεζο:τε τατων %ωξ)ς, ί'σοσ «Vo/ τδ ημι· 
σ«α τδ τ^γων# ΑΓΕ* τατέςι τω τεταξτημοςίω 
τδ τετςαγωνα, οττε? αν τω κύκλω> δ ημίσαχ η 
Α ΓΕ ,  εγγξάφοιτο. %

ΠΡΟΒΛΗΜΑ·
§' 49& ΔυοΤν ίο&α/των επιπέδων σχημά

των εύ%νγ?χμμων ανομοίων A ίφ/ Β, τ̂ <τον 
X σνςησα&αή βατεύω μα) τω Α ίσον, βατεύω - 
$£ τω Β ομοιον.

;  ̂ Λ Τ ΣΙΣ ·
, A HSV Β «V τξΐγωνα πςωτον (§. 4 6 6 .) «η*

** Τετςαγωνα (§. 48 0.) αμνφ$ντων, έτω Μ
. πλώξά

ΠΕΠ ΠΑΡΑΘ. ΤΩΝ ΕΠΙΠΕΔ. ΣΧΗΜ.
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9τλώςοο τδ Τ6Τξ»γών8  tS Ϊ<τ8  τω Α, κ$ί Ν τδ& *' 
τω Β. Κα/ πλώξχς δν «« των τδ Β ληφΒ&βιΐρ 
ο7Τοιχσ8ν της Π, γ*νεο&ω Ν : Μ = Π : Τ* ττα̂ α 
it τίνυ εύςε̂ βόσαν Τ , ως ό μολογον τ% Π,
ο^οιον σϋυεςχ<&ω τω Β (§. 424·)· σε τ·
ζητόμονον X.

ΔΕΙΗΙΣ-
Έστ« γάς M r = Α, κ<*/ N r  = Β, fe/v A : Bss 

M r : Ν τ. ’Ear» Jl B w  X V '« *  kW Isr «vift 
Π* Τ  πλ<&ξΜ ομόλογοι * eaovrctf (§. 4 8 7 .) Β : X a 
I I r : T r * ο /ucv δν λόγος A : X, «β των λόγων 
A : Β = Β : X συγκβ/ueves·, ^  & των Μ Γ : Ντ,

Π τ : T r  συγκάσετ .̂ *ΑΛ. Ν : Μ = Π : Τ. 
"A?* χ# Nr : M r = n r : T r * 0 ie λόγ* Π* : Τ* 
τω ccvcc7tccXw τδ λογί* Μ τ : Ν Γ icrcs· εςοη ( fjrct τα 
N r · M r ).  ̂ *ETotf ocξοο ό itt Τωνόε των λόγων 
M r : Ν* ν&ΐ Π*" : T r  συγχ&μοvos λόγος A : Xj 
λόγος ϊσόητος (§·  186. )  X  =  A.



V
ΤΜΗΜΑ ΟΓΔΟΟΝ

Π Ε Ρ Ι  Θ Ε Σ Ε Ω Σ
ΤΩΝ -

Ε Π Ι Π Ε Δ Ω Ν .
V -  · · Λ.

ΟΡΙΣΜΟΣ·
,§· 497.

Δ ιοί σψείων των SoSevrw επίπεδον Stu&eef, 
δδαν e<?Iv c&fo.' ri τοιοίνδε τω επιπεδω άπονα- 

1 μ*ι Siffiv, ως ht αυτό, ngc/ /u»7 exrcf ecu- 
rS Tec σημ&χ τύγχαναν πίπΊοντα.

ΣΧΟΛΙΟΝ-
§. 4 9 ·̂ ÊwiWwev Aec r̂ ;<wv όποιωναν σημ&ων 

reSavcq Suvurotj' To yaQ διά δυοΤν, ocvtoBcv δη· 
λον · τι#τ8 δε γενομα/α, rj roc σημεία επι£<&γνυ<ηο 
ευ&£α, cA»j *ττ) r5  επίπεδα π ίπ ία τχ  εςιν, ctfrajp 
«v ĝc/ πςοεχβλ*&άη ( § .2 5 3 .)* πεξι Si ταΰτϊω  
πεςιαγόμονο* το επίπεδο*, εφικνατομ τέως H&j rS  
τςίτα σημεία, οπα π  or αν rSro κείμενον y. 'Ύπο- 
τί&ετοη το επίπεδον ίπίϋανα πίξατος.

§· 499· *,£νθα'Το/} «*ν τ ξία σημεία ως εΤυχε 
χάμαα, δι εϊ&ειων επιζ<&χ&%, τςΐγωνον άναφυη· 
σετομ , δίαν κατ' άξχας <£?«?«/ «νβί/, χημα AjAove* 
τ ι επίπεδον  ̂ Α ί γάξ Τοιοάδε ev&eiccf ετϋ τα ίπ ιπ ί·  
δα πίπίατι 9 τα Sid των είξημάων τςιων σημείων τίνυ 
&σιν εχοντος, κμ} μεςο: αυτα άπσπεξατασι * τα- 

yd f μη σνμβαίνοντος, Τεχμί,ςιον α* είη, το Sid ' 
των σημαιών κάμονον μηδαμώς metf Ιπίπεδΰν,· - « . . ·

$. 500. .
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§. 500. ’AAee ηομ «/ ευΒείρμ, cti τοtff ίνο ττα- 
ξοίΑήλχς νΰΒήας. $ηωσην ίηιζ<&γνυϋσομ, α,ηχσομ 
ini τη χυτή intniin ηΐτίΐασομ β ψ , "£φ β Κ£/ α) 
ηαςχίληλοι, ών εν.χτίξχν ini τΰ χυτ5 ηχΒομ ini· 
neia ο οξισμ'οε τίΒησιν ($· 2 7 2 .).

OFQPRMA-
§ .501. Τα ίιοί των Μέντων τ^ων^μβων 

A , Β , Γ , των μη επί της χύτης εύΰάχς, χβ- 
μα>χ έπίπεδχ, χ/ληλοις ονμπίπΐϋσι.

ΔΕΙΗΙΣ-
Σχ. t>4· NoeicSw hoc των σημείων Α, Β, Γ, ίυο ίιηκειν 

ininsix, ^  ίττί^ρυχθωσαν «/ ΑΒ, ΒΓ. Enet- 
ίη η Tec σημεία, A ^  ίφ'ίχατπζΗ των in mi- 
ίων είληηΊομ, ηομ η ΑΒ fi$«ee οττωσίν ηζοαχΒεί· 
σχ ΐφ εκοίτεζον των inmiixv ηεσείτομ * ΰίζι ήτίον 
is κ&Ι ή ΒΓ (§· 2 5 3·)· Tee οίςα σημεία των ini· 
•ηπίων χηχντχ, τχ in) των is των ευθειών A Β, Β Γ, 
iff χηεΐξον ηςοεκβεβλημσνων, συμηεσηντομ- Ληφ- 
Βήχω τοίνιω το τυχόν σημείον Δ ίφ' cvos των Inins· 
ίων, ίι ή αν «j A Β, Β Γ ενΒέίομ η̂ςοχ̂ όμονχ̂  μη 
ίιίςχοιντο, xgtf χχΒητω in  χυτΰ τη inm iis βυ· 
Βείχ, εκχτε̂ χν τεμνΗσχ των κατ' αξχχς άχΒει· 
σων> κχτχ το Ε πομ Ζ,̂  ηαμ πςομ η ΕΖ εφ'εχχτίξΧ 
inmiiss, οτι ημ} Ε ηαμ 7j εφ' ίκχτίξχ είσί. Koev- 
tsvBcv ηςμ χυτή ή HZ ηξοεχβληΒείσχ in χμφοίν 
ifotf των inmtioiV, ^  το in ayrg σημείον Δ·

ΠΟΡΙΣΜΑ-
§* 5°2· Ear/tfftJov ί* τίμνει inlnsiov ντεςον κχ· 

τχ ·γςχμμ1(χ> ϋκ ευΒείχν, Ε'ιηες yccf, τξίων , in  
tKetwff ληφΒζντων σημείων, μη in' svBetxs κείμε
νων, ίυο άν iix των it των σημείων χχΒείον inlnsicc. 
μη συμηίητοντχ* οηες βχ οΓοντ*. ‘Η ô ee <5υοΤν 
πηιηΐίων κοινή τομή ουΒόίοί μία ίςίν.

ΟΡΙΣ
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Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
503· Γ^«μ//»| τω επιπεδω ΊΓΧβΧλτ

λχλΟί «ν«/ MyeTocf*.»?% οττα* ά'ν k<W πςοενβλη- 
Beirjy τω επιλύω y.ulcc παν /utW tV απβ^ον πξοεκ· 
β χ ^ ο μ α ίω , μηδέποτε πζοαπίπΊ8 σχ·

ΘΕΩΡΗΜ Α-
§. 5 0 4 . Ει&«λ vj ΑΒ, νί ε£ω τέ έπιπ&8 Σχ. 

Ε Ζ> ευ&βα τ<ν2 Γ Δ των επί τ« ίπιπ&α πχ- 
$χ^4λος βσχ, αύτω τωέτπττε̂ ω ΕΖ fertf 
5τα$Ά.νιλθ£, .i(au| waAferm ά&Μ εο&«α των 
έν τω αϋτω έτΓίΤτέ̂ Μ τίί ΓΔ ττα̂ α/̂ νίλων.

Δ Ε ΙΗ ΙΣ .
Α', Α< ΑΒ h#  Γ Δ πα(>α,&»7λβί, tV* τ5 αυτ2 

βσ/ν ίπιπίόΗ Α ΓΔΒ,  £π»> «cros· »j ΑΒ οπωσην 
πςοεχβλη&είσχ yevt&etf 8  diwccruj. ’Εαν ά'̂ α >| 
A Β <τω επιπεδω ΕΖ προαπΐση, πξοσπεσ̂ το̂  <Jj} K0? 
τη ευ§άχ ΓΔ, y παςοί/ληλο: tV/v’ cTTtf χδνωχίον.

BV Λ<α r»js· A B , h#  <ryua8, ο άν το τυχόν 
Η ληφΒείη tori rS  ΕΖ επιπίδη κ&&ω επίπεδον το 
Α Η Θ Β  ( §. 498*) τεμνον το ΕΖ  επίπεδον ν.χτχ 
τΐω Η Θ. *'Ε<?ββ/ 3ν Γ Δ , « πχςχΑηλος 8σχ τη αν 
τωδε τω επιπεδω Α ΗΘΒ ηΎμαίη A Β, αυτω 
τω επιπεδω ΑΘ πχςχΑηλο: , y&j ηχ οίςχ τεμεΐ 
τΐω ?υθ«αν Η Θ , τίιΰ cv τω ίε τα» επιπεδω Α Θ  
(§· 5°3· )· ’Επ« toIvwj η χυτή Γ  Δ K&j cv τω επι· 
πεδω Ις'ν ΕΖ, >? ΗΘ *υ$«α, η διχ τ S Η σημ&8, τη 
ίΰθ«α Γ  Δ πχξχΤληλοο «<?«/ (§. 2 7 3 .)* Tjf δ 'xvrj}
ΗΘ χ /̂ τ/α» ΑΒ πχξχΤλιιλον τυχαν»ν cvreuScv δη· 
λον, %τιβμφω ίπ) Τ8 xvrs waj επίπεδη ΑΒΘΗ, 
υ̂μπ*σ«ν ομαο* β διωχντο ,̂ άμη πξότεξον vj ΑΒ 

τωίπιπίδω ΕΖ πξοααίτη̂  ω πχξχΑηλο: fc/.
1 > ·· . '»

Π Ο ΡΙΣ -
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Π Ό Ρ ΙΣ Μ Α -
5°5* *EvTfu$cv επετα), or/ Svo ΑΒ, ΗΘ, 

cij τη αυτή ευΒείοο Γ Δ παςάΑηλοί, K# «υτ«/ πα* 
ςοίληλοι eifft, καί ret επί τ3 <βυτ5 επίπεδα <χ\ rqeis 
μιί κσ«/· ’Α« μό/τοι <W iu«v τδτων Γ Δ , Η Θ,
Ι̂ /ττείον οΤοντβ τ/3«θ«/ το ΕΖ, Ηομ i/os <1υ«ν ΑΒ, 
Γ Δ, το Α Δ. Ου γονομαόα, cos εκ Τ8  Β*. μίξα: 
την' eMroi«£«w Tuuoiyflocf, τΐνυ Η Θ π\π\εχν χξΐΐί W 
ίττί τα επίπεδα ΑΗΘΒ, τδ i/os των Τξίων σημείων 
A, Β, Η Λατ«κ3ντοί\ Κα/ «σΐν άξ>α ΑΒ, ΗΘ 
*τγ< επίπεδα τα αύτα Α®, ον ω σαν^αμ&ν ακ εχβ* 
c /ν « ί το αυτό, «μ») >j ΑΒ καταΚαβοι το ΕΖεπί- 
CTfJov, &> τυγ%αν« παςαίληλος.

ΟΡΙΣΜ ΟΣ-
*«ft $. 5°^· ’OfiW, >7 Kft&STO? eVJ τδ *mmh 

ΕΖ λέγεται ευΒεία ποίσα ΑΒ, η τω επιπεδω, πξοί 
*τω Β , πςοσΒΐπΐ8σ&, w  /urra 9Τ*σα>ν tw  w- 

, ταν άττο τ«ίί τδ σημεία hr) τα Ε Ζ επίπε
δα ηγμανών ΒΓ, ΒΔ γoovlus oqBctt πθξήχε*ν. * A* 
ie άπανίωσα) τω επ*πέ$ω suBoiuf̂  Π λΛ/Mtf OTfOi CCUro W Olf CCK88Tt·

ΘΕΩΡΗΜΑ·'
1 *7· ( $· 5°7· Έοίνεν&3& Α Β ,  duonurt rc&g &

επιπ&ωτω ZHsfoeioug ΒΓ, ΒΔ, xt&tTW
y , Η9 ί̂ βύτφ τω tmnsfa κάθετος key-

, ΔΕΙΕΙΣ*
Π^οαχ^βσ«ν των ΒΓ, ΒΔ > ««· ο γονοιΤο By * 

Βσ -  ΒΔ, Kgiy ΐ7Τί£<&χθ#σων ΓΔ* 7 ^' 
τα τρίγωνα ΒΓΔ, Βγΐ Jtree εςοη, α/ γωνία) 
<* «wToTf hotfoyy}Β, ΓΔ Β ($. 316.). wEv$c*.. 
Το/ εαν <?/* τδ Β *>?/*««, κ$ί *υ’3«α αΛ* irrw# 
U eE γςαφν, γα>ησετOf κ& e Β = ΒΕ> ή = Δ Β  
($. 33ο·λ £̂ /£<&χ&#»σα>ι/ 2ν των ΑΓ, Α Δ, HS*/



Sri ^ των Αγ, Αί, τά Τξίγωνα ΑΓΔ, Αγ<Ρ ωσαύτως 
‘ίσα πζΌχνψΰσί, τχς παζά τω Δ κ£/  ̂γωνίας ‘/σας 
ϊχοντα (§. 32 3 ·)· ‘'OScv *«ν hW Ae, AE u%- 
Βωσιν, Hof K&f Α ε ~ Α Ε  ( § . 3 1 6 .). K «/έσον- 
T<x/ αξα των τςιγωνων ABE, A B e, cm 77λό̂ ξθ] 
i'acq’ τοιγαξΰν ίσα] H&j aj γωνία] ABE, AB*. 
θΐ/xtiv ij AB fJ-Dws, επ) της tE κάθετος έφετη- 
xw  ( $ .  2 6 4 .) .

Π ΟΡΙΣΜ Α· Α·
§. 5θ8 · Διά re Β σημ&8 re χατά το Ζ Η Σ**118· 

tV/cTficv ^οθο τ̂οϊ, μία όίεισι μόνη η ΑΒ ευΒεία 
επ) tu επιπύπ κάθετος' α’ι όε Ac arty πάσα], 
cm η ΒΓ, εχείνω πλάγια] είσίν' εάν <jg κομ διά 
των A, Β, Γ σημείων επίπεδον διατάνη, ΰφ' e το 
Ζ Η, ν.ατά τΐω Β Δ τίμνοιτο είιΒείαν, εςα] η νπό 
ΑΒΔ οξΒη, χομ ex re uxcAeBe, η υπό ΓΒ Δ  όξ- 
Βης έλάοζων*

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
§. 5°9· Κ«/ ίιά re A όε σημει8, re εχίός re «ιρ· 

ίπιπεό'π ΖΗ (IcScrrcf, /u/« μόνη ευθεία $ιηχ&
Λ Β τα; t-7ri7ftciw κάΒεΊος. ‘Εάν γάξ παζά τΐώ A Β,
Χ&4 ά&ητις ευΒάα η Α Γ, Act τδ σημ^ Α ίίτως 
άγομάη τεΒ% > πςοσαντωσα τω επιπ&ω χατά τό 
Γ, άχΒείσης της ΒΓ, εςχ] f a e  της χατά τό Β 
όζΒης όμολογ8μονης, η χατά τό Γ όζάα.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§■ 5!°; *Eav ειί&άοας δνσίν ΑΒ, ΓΒ, Γ*·«*°· 

ywvtixv τΙω ΑΒΓ περιεχάσΜς, πχ$χΤ&Μ· 
λοι um οή χχτχ το σημβίον Ε ciuntsaaj ΔΕ,
ΖΕ, vi 1)770 ΔΕΖ yum τ% υπό ΑΒΓ m  
fefltf. · 1

ΠΕΡΙ ΘΕΣΕΩΣ ΤΩΝ ΕΠΙΠΕΔ. 23$

F ΑΕΙαΙΣ,
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Δ Ε ΙΞ ΙΣ .
ΆποΤετμημίνων αττο των ταρσών *-υ9«ων με. 

ξων ‘ίσων , Λ β = Δ Ε, Ktfij Ζ Κ = Γ Β, ε7ΐεζ&>·χ$ω· 
accv α/ Α Γ , ΔΖ, κ# άχ%τωσαν Α Δ , ΒΚ, 
Γ Ζ ' kVa/ δε τα ΑΚ no) ΓΕ παξα^λόγζαμμα 
(§. 4οο.). ’V.vScvrc* a/ <Jue fu$«a/ ΑΔ, ΓΖ, ωϊ 
*<*/ τ#aurjf BE, παζάΑγ\λοί «σ< ^  ίσα/ ($. 5°5·)· 
Κα/ kVa/ άςα ngtj το ΑΖ παςαϊΑγ\Κόγςαμμον,
Α Γ  =  ΔΖ. Επάτε των τρίγωνων Α Β Ι ,  Δ ΕΖ α/ 
ττλ<56(>α/ ίσα/, >^/ a / υπο των ίσων 7ΐλ&>ξων πεςιε- 
χόμονα} γωνία} Ε Κ£/ Β εσοντα} ίσα/.

Π Ο ΡΙΣ Μ Α -
Τ χ .ιιι . §. 5 ΐι.  Γντ̂ υθον η&} εάν επίπεδον το Α Β , 

τεμνη επίπεδον το Α Γ, κατά τΐω  ίυί)«αν Α Δ , άχ- 5ωσ< λ ' kVJ t S  Α Β  επιπε$α\  fu & ia /  Ε Ζ ,  Η Θ ,  
ετ;) Ttji' τομϊ\ς Α Δ  κάΒετοι * tvr* τ5 tVrm'ii#, 
ΑΓ, α^α/ ριίθβα/ Ζ Ι , Θ Κ, τ/ιυ αυτίώ ΑΔ 
καυτοί, α/ υπο ΕΖ1, Η ΘΚ γων/α/, ίσα/ afarj- 
Kuii εσοντα}.·

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
§ .  512.  Κ λ ί ( Π £  επίτιμα  Α Β · »  τ τ ^ ο ί  επίπεδον

Α Γ, ν9»ν )j u7ro Ε Ζ1, rj Η Θ Κ γωνία, >} ΰττο <ίυ«ν 
*υ&«ων ΕΖ , ΖΙ πε('ΐε%ομε\Ύΐ, ων >; /χ:·ν tVn τ£ ΑΒ 
εσηπίδΰ, η δε «σι τδ ΑΓ, ry kc<vj? των επίπεδων
ΤομΤ] Α Δ ,  κάθετοι άσίν.

§· 5 13 · ‘Η Je γωνία Ε ΖI, ί) ΗΘΚ £α'ν ο?$*ΐ Vi 
το επίπεδον A Β πξος το Επίπεδον Α Γ , Cg&OV, δ 
X0t&6T0y «να/ λέγετα/. 'Ην (ϊί /an' tyBt) , τ« *7flm 
πεδον τω επτπεδω 7Γλθίγΐθν.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
Σχ.ιαα. §. J 1 4 . *Εα'νεΰθ«Λ ΑΒ, επι τδ ίπιπεδβ

ΖΗ κάθετος ίπιςγ, ατταν έπιπεδον Γ Δ, oVfj?



αν χύτης hmA> τω αυτω ΖΗ κα&ετον έπι- 
smToy. Κα/' kv έπίπεδον ΓΔ , ϊπιπ&ω 
Ζ Η  7Γ@οζ κώετον , ευ$«α ίί Λ Β , νί 
έντω ΓΔ tormeitoi τα κοινή των έπιπ&ων το
μή ΓΒ κάθετοί 'θίγόμενη ̂  \<Μ χύτώ τω &π- 
πέίω ΖΗ κώετο$ &n$nWaf

ΠΕΡΙ ΘΕΣΕΛΣ Τ Λ Ν  ΕΠΙΠΕΔ. 2 2 7

ΔΡΙΞΙΣ-
Έττί τδ ΖΗ ivtntlht οίχ^ητω ή BE, τ>; κο<- 

ν>7 των επίπεδων τομ% Γ Β y.ocBsTOi'. Ί:άν otqct ν\ 
ΑΒ, τω ΗΖ επιπεδω χοί&ετος επι^ 9  κάθετος tseq 
χομ επ) της ΒΓ, x&l ίπ\ τί?4’ BE (§. 5 0 6 .) '  
χομ to Γ Δ επίπεδον τω επιπεδω Ζ Η  πςος χοί&ετον 
ίπιςησετοη ($. 5 ■ 3· )·

Έαν δε το επίπεδον ΓΔ» τω επιπεδω ΖΗ κα- 
θί'Τον επιςη, ντε ύπο ΑΒΓ ofibtj #, feecj χομ υ7Το 
A Β Ε οβη ' ως? κW Λ Β, κ ουσΊν επ) τδ
επίπεδα ΖΗ ηγμενοας ΒΓ, BE, χοί&ετοΐ εφε- 
ςωσω, xcq οούτω τω επιπεδω χά^ετος επιςησετοη. 
($· 507·). * *

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α·
$•5*5* Eotv y ΑΒ ίπι τδ επίπεδα Ζ Η καυτοί1, Σχ. n j .  

χ, ΓΔ πωςΰ&ηλοε r# A Β, HS8/ >7 Γ Δ τω επιπεδω 
πςδς 6ζ$χς επι̂ γισετοο). 'Επειδή γάς το <$/« των 
παξα^χλων επίπεδον ΑΔ, Λα της ΑΒ χα, ε̂τα 
δΐασιν, £οχί τδ Ζ Η Ιπιπεδχ πςos cfius ίπιςησε- 
τ«/· Τί'/uj/ov ile χ& το επίπεδον τδτο κ«τ« τ/ιυ 
ΒΔ, >? κοοτα το Β γωνίοο οζ$η esotf. Κοίντευ§υ>
W  V xoctoc το Δ (§. 284-j. ‘Η «V» Γ Δ , »} εν 
τω ΑΔ* επιπεδω, τω επ) τδ ΖΗ εφιςαμενω πξδς 
καθίτον, 7̂τί την κοινής τομής των Ιπιπεδων ΒΔ, 
κάθετος ίςί.

P a  , Π Ο Ρ ΙΣ -
i
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
Ζχ. χΐ4· §· 5 *6. Ευθ«α/ $ΰο ΑΒ, Γ Δ , εττ< τδ au

ra? ετπττείου ΖΗ κα'θετο; ίφε^ωσα/, παςάΑηλα 
«<Γ,'ν. Ε» ftj* τδ <τϊ7/χ«» Δ oc7kr,ns αν

ΔΕ, 7ΤοίζοίΑ-ή?χΰς τ;} ΑΒ. Ή <$ε Key τω 
fTtmeL· κάθετοί έ'ςα/, οτΓε<·> αΐθύατον. Κ«/ γα^ 
δ ΓΔ ,* Αα τδ Δ , τω αυτω ίππι^ω eivctj καθετοτ 
υοτοτ/θετα/ (§· 5° 8·)·

* ΠΟΡΙΣΜΑ Γ.
§. 51?· Εοίν το αυτό ίττίπεδον ΑΒ, ετη Juc<v 

Γ Δ , ΕΖ, κατα τΑυ ευθ«αν Η Θ α//ο<<3α·̂ ον τεμ- 
νομΐνοιν, πζΰϊ κάθετον *φε?κ: ?/, κ$ί/ η τομή αΰτδ 
Ιίι\ τδ eyrtmSu ΑΒ ττ̂ οί ο^θαί ^erotf- ’Α%θ«- 
<τ« γαζ» i>7r' τδ A Β ζπ 171*0% δ ΘI, δτ<ί αν ττ̂ οί 
ο^θα'ί «ij έφεςχσα ετπ Θ Γ τΑυ κο<νΑυ τομίω των 
*7tiπείων ΑΒ, Γ Δ , δ αυτδ Κί*/ τω Ιτζιτίύω Γ Δ 
κάθεΤοί ε7Τΐςγι<τετομ ( §· 514 ·) ’ Κ&ί Sij κ&Ι τδ ευ
θεία ΘΗ τδ cv αυτω νχΛμυ, ΐ} cflolco?. ’Α^λα νν#/ 
τΑυ ΘΚ τΑυ α τω αυτω ΑΒ εοτ/οσεδω *7ΐ\ rijs το· 
μης ΘΖ οτ(>οί ο̂ -θαί «σαν, κάθετον αυτΑυ ωσαύ- 
σωί εφ/ταοθα/ καττ) τδί ΗΘ, τον αυτόν τ^θτον 
δβ%θ>;σετα/. 'Η « ^ Η Θ , δ εΑτ< Α·«ν ΘΙ, ΘΚ 
των εν τω αυτω y.uTccyeypa.uuvia\· ΑΒ κα·
•3ετο: ασοί, Κ£/ αυτω τ«τω τω εττιπεοω A Β κά
θετοί Imsrimctf (§. 5 °  7· )·

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
§. 5 18- Έττθτε̂ α 7ίαςά&<ΥΐΚοί ε?ϊ, τα, οσον αν 

57f οεκτανθεί»?, μηδέποτε συμπίπΊοντΜ.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν -
Σχ. ι»6. 5 *9- Ουχ οΓατε δε συμττεσβν. εοτΑτεδα δυο*

ΑΒ, ΓΔ , οΤί δ αΰτδ ευθ«α ΕΖ κάθετοί tVv. - , 
Eotv ya'f δ<α rrje Ε Ζ $5τθτεδβν τεθδ το Ε Ζ Η Θ,

*<>«/



hot] rare ε/.ατεςω Των πξωτων ΑΒ, ΓΔ, πξδί νΑ- 
3?TCV ε φ ε ζ ω ε  (  §· 5 14·) » Κθί TCCVT06 κατά τάς ε υ ·  
Bdoes Ε Η ,  ΖΘ  διοίτεμνον ,^χάσ τη αυτή ΕΖ κ«- 
Bhas, as δη συ μπέσαν ηομ avrus επάναγκεε «λ- 
Κήλωκ των επιπέδων. συμπεσοντων.
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ΠΟΡΙΣΜ Α-
§. 52 0- AucTv επίπεδων παςαϊληλων ΑΒ, ΓΔ, 

Λα τα αυτα Τξϊτ8· επίπεδα Ε Θ βττωσίν τμφέν- 
των, «/ τ$μα/ ΕΗ, Ζ © ποίξά^ηλα yivovTU]· Εκ 
σ) ν&ί1 εν τω α,υτω έπιπέδω τω τέμνογτι Ε Θ, συμ·. 
πεσαν ο αν. εχασιν ulkr\Kcas, cr; επι των πα- 
ςα)λ-ήΚων επίπεδων ΑΒ, ΓΔ» κ<£μενο% «V/κ.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§ .  52ΐ .  Έ α ν  stB ej'a y  δυσίν  Α Β ,  Α Γ Υ Σ * Ι 2 7 «  

erffflif £ώ Ε Ζ , Η Θ ωσ< πα^οί ΐ̂ήλοι, ων λ} 
μεν ττ̂ ωτΛ/ έτπ Ιπιπεδα τβ IK, λ} ?ε %υτ£-.'

τβ ΜΝ, haftoi τα επίπεδα ταυτο̂
IK, ΜΝ ττα^ώΜλΰί.

ΔΕΙΞΙΣ-
n^c?f χω σημοίω Α, έφεςά&ω τω ΙΚ  έπιπέ· 

δω κάθετό* hot, πςοαυΐπτασα τω ίτέξω έπιπέ· 
δω Μ ν  y.ccTu το cc. ΕTree διά τα ct τη μεν eh 
Beiec ΗΘ πχζάΤλ,ηΚος άχΒητω η « γ , rjf ^  ΖΕ  
πα^αΑηλο$ η οοβ. Κ«/ εσοντο̂  δη ΑΓ r# ay,  
Κ<*/ AB t J  a/B παςάϊληλοι (§. 5 0 5 .). *’Εν&cV-
το» Tiff υπο Γ Αα ofBtjs αση*, VVa/KSty υπο A coy 
θξ$η. ΌςΒη δε hot] η υπο Αα/3, οτι Η* η υπο 
Β Α α. Η α^α A « , ί? επί τα επίπεδα IΚ κάθε» 
Tcf «σα,  ̂ καπί τί? Μ Ν πς.ος cgBus έπιτησετοο]* 
Δ/ο Ηδί τλ επίπεδα hot] παςά/^ηλα (§. 5* 9 ·)

Ρ 3 ' 0 Ε Λ Ρ Η -
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ΣΧ· lit .

I

!

ΘΕΩΡΗΜΑ·
§ .522. Τωνεύδαων ΑΒ, ΓΔ , των υ'πο' 

των ττα̂ α̂ νίλων επιπέδων ΘΙ, ΚΛ, ΜΝ 
τετμημένων, τα μέρη τα νπο των αυτών έττ<- 
π#ων ένχπολχμβχνόμονχ, aWAoyov isiv-

ΔΕΙΕΙΣ·
’Επεζ&χΒωσαν α/ ΑΓ, ΒΔ, Κ5̂  άχΒητ» 

ΓΒ, τεμνέτω δε το τη τςιγωνπ ΑΓΒ Ιθάκην, 
το επίπεδον ΚΛ, κατ« τ/tu ΕΖ* το <$£ Επίπεδον 
τη τςιγωνπ ΓΒΔ, το αυτό ΚΛ κοιτά Tlw ΕΗ. 
"Εσοντοΐί δέ ΕΖ H&f ΑΓ, ώσπερ δη ΒΔ, ΕΗ  
παςχ&ηλοι (§. 520.). ’’EvS cvtoi επι τη ΑΒΓ  
τςιγωνπ Α Ζ : Ζ Β : Γ Ε : Ε Β ·  Κάπ\ τη τςιγωνπ 
ΓΒΔ, ΓΕ : ΕΒ -  ΓΗ : ΗΔ ($. 4 0 6 .). Ας» 
Α Ζ :Ζ Β  = Γ Η :Η Δ . , Τον αυτόν δε τςόπον άπο- 
δαχ%τέτοια on n&} ΑΖ : ΑΒ = Γ Η  : ΓΔ· η 
Α Β :Ζ Β  = Γ Δ :Η Δ .



Τ Μ Η Μ Α  Ε Ν Ν Α Τ Ο Ν
ΠΕΡΙ

2 Τ Ε Ρ Ε Ω Ν.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α - 

$· 523.

Δωίν ων Α Β Γ Α , Ε Ζ Η Θ , επι- ς*. t
πεδα πχντϊ τω £ο&αντι επίπεδη ΙΚ  

1 πχραΤλνλβ τεμνομενων, έαν τοί £π 
αμφοίν προΜ7τ1οντχ κχ%' Ιχ&ςΙω οίά τομίιυ
δυο <χμμ&τχβγδ, ζ'4%> Ϊ<ΤΑ ΰίΑνλοις 5, τα 
ςερεοί «γλ Isrtf.

ΔΕ ΙΞΙΣ·
’Εκ των Sri τεΒ έντω ν f a e r e t f, ω ς εα ν το  ε π ί π ε 

δον Λ Μ , το  τ ω  δοΒ έντι I Κ π α ς ά ^ η Κ ο ν , τ $  ς ε -  
ξεν ΑΒΓΔ «7τ?#τ«/, τ ο  χ υ τ ό  κ οό}τ8  <ςεςε$ ΕΖΗΘ 
ε φ χ ψ ε τ α / · ΚοοντευΒον δηλον too δυο ς ε ς ε ά  ά φ ' έ τ έ -  
ξΰ ε π ί Β ά τ ε ξ ο ν  ίω ν  π α ς α & ή λ ω ν  ε π ίπ ε δ ω ν . I Κ,
Λ Μ επίσης, εκτείνει»/· ‘Η δε των χημοότων ho
rns των επίπεδων β γ δ , ζη Β 9 α τ% court] κατα
τομή επ δομφω ύποτ/BtTaf οονακυπι&ν 9 σαφώς 
*λεγχ«, Key rlw κατ αυτά τά επίπεδα τοΊς ςε- 
ξεοΐίς « ί μήκος τε ng) ευξος 'ίσΐιυ πεςιΰσαν εκτασιν, 
δια πάντων των εν αυτδίς άντι̂ οιχύντων σημείων' 
ωςε άνισα etvotj 8 διωατοο/.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ., ( ι
^ §· 534· Ο ΐκ ΰ ν  τ α  ς β ς ε ά  ε κ  χ η μ ά τ ω ν  σ υ γκ ςο -  

τΰμ ον ε π ιπ έ δ ω ν, κ α Β χ π ε ς  έδέ τ α  ε π ίπ ε δ α  εκ  
γ ς α μ μ ω ν συγκ««θ«/ ε λ έ γ ο μcv(§. 457·)> τδ?

Ρ 4 Τ»*
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των επίπλων ίσότ>]τι, άς ελεγχον της των ϊεςεων 
πξοσχξάμε&α(.

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
Σχ. ΐ|ο. §. 5 2 5 · Εάν J JĈ 06 bthesL· ευΒυγξχμμον το 

Α Β Γ Δ Ε , έπιπέδω τω Λ Μ παςαίληλον ‘ διά δε 
nvcs των έπ\ τ8 χηματος y ωνίων, <vcv της A, «%- 
Β/j η ΑΖ τω έπιπέδω πςοσπίπΊνσα κατά το Ζ' τη 
δε, παξά^ηλοι άχΒωσιν otf ΒΗ, Γ Θ , Δ I, ΕΚ 
επ\ το αυτό hτίπεδον Λ Μ τu7shsottf, επιζώχΒέν· 
των των σημείων Ζ, Η, Θ, I,  Κ, το υποτε των 

' χημάτων ΑΒΓΔΕ, xcfj Ζ Η Θ ΙΚ , χεμ δη ηομ ν· 
π ο ΑΗ, Η Γ , Γ Ι, ΙΕ , ΕΖ πεςατύματον ςεςεον, 
TJg(<T(JL& καλείται' . έ τα μεν χηματα ΑΒΓΔΕ, 
χμΐ Ζ Η Θ ΙΚ  otf βχσ&Ζ, τα δέ λαπά των πε.ςιε· 
χόντων επιπέδων είσίν ctf 7TA6L§Ctf.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
§. $36. Αί ΑΒ, ΖΗ ενΒeictf, καΒ'as το υπ ο 

των πχςχλληλων ΑΖΒΗ επίπεδον, τά πχξά&ηλα 
επίπεδα Λ Μ κα} ΑΓ τέμνει, παςά^ηλοι είσίν.
(§. 52 0 .). Ε«πν άςα otf τ£ πξίσματos πλώξ»ι 
παςα/ληλόχξχμμα, Teas πλ&>ζαί: της βάσεως 
ΙσαςιΒμχ- Κotj εςιν Α Β =  ΖΗ, ΒΓ = Η Θ , Κ& 
ατως εφεξής. ’Α ^ά χμ} otf υπό των παςαΑηλων 
πεξΐεχόμο/otf yoaviotf ά)λ.ηλο*ς foctf' ΑΒΓ = ΖΗΘ, 
ΒΓΔ c: Η Θ Ι, χομ otf λοιποί §. 5 ΙΟ·)· ’’ΕνΒαντοι 
ctf απεναντίον τ3 πςίσματος βάσεις Α Γ , ΖΘ, 
ομοιοότε χομ Ίσομ.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
§. 5 2 7 . *Ε«ν πςίσμα τμηΒη υπο έπιπίδϋ Τ3 

τυχόντος, παξαίληλα Teas βάσεσι, το κατά τΐώ 
τομχν χημα, ομοιον Teas βάσεσιν uirrous eTOtf, , 
χομ ίσον.

Π Ο Ρ Ι Σ
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Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·
<£. 5 2 <?.' Τα <Γ ccAco επ) πωντοε στςίσμο&νοε η 

A Ζ, Y\rct κάθετος tew επ) Των βάσεων, η πλα· 
γιάζΰσoc. Κ<*} «  μνν εκείνο, κα/ « /  λαπομ Β Η , 
Α Ι ,  επ) τ « ί  βάσεκ κάθετοι ςησοντομ (§· 5* 5· ) ν 
c«re τχ πζίσμωτα παξχΑίΐλόγζωμμοι πλ&ξομ οζ- 
Scya/vioi εσοντομ, n&f rctif βωσεσιν οξ$ομ (§. 5 1 4»)· 
Τίν jg γι ΑΖ πλχγιάξα rtus βάσίσι, α/ Aoi- 7ΤΛ/ τοίΰά̂ ε evSeictj Β Η , Δ Ι ,  πλωγιωσχσιν·

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 539. To Js πξίσμα, έ  α/ Α Ζ ,  ΒΗ  ivbitaf 

νά&ετοι eiaiv επι Των βάσεων, O^&OV %οολ£τομ* 
τά $ε λοιπά n ^ ityw t. r

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
§. 53 ο. Κ«/ το πςίσμω X <*/ βάσαε παςκΑ\μ 

λόγςοίμμού άσ) ,  λεγετομ tTstfCifayλ£7Γ17Γε̂ ϋν·

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α -
§. 53*· Το <5η πΛ^ω^λεπίπε^ον νπο ε£ πα- 

ξχ/ληλογξάμμων πεξοοτχτομ, ων τ α  Juo « «  τ α  
άπενωντίον Ίσκτε g<?', KSf} ποοξά/ληλοο (§ .*5 2 1 .). 
Elcv (5" αν αυ’τοο ijrci οξ&ογωνιω ,· g£ fccw ί)
«νΐσοονπλόΙςων, η 7τλαγ/ογων<α (§. 5 2 8·).

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§· 532. Το ο^θί'ν παςοο)λμλεπίπε$ον, »  « /  βά· 

σ«ί έξ$ογάνιοι, ΠΛ̂ Λ̂ λεττίττε̂ ον Of&Oyw- 
ViOV ας/ίσετομ, Έάν Js τβ2 ος$ογωνιο6 πάντχ oTs 
πεξχτχτομ, κ&ί τετςάγωνα η, Κύβος.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
( §· 533* Ο κνβοε νπο τετςοογάνων εζ ίσων αλ« 

ληλοΐΐ σίεξοοτχτομ. Εκcĉ x d'g των άξϊΐμο'ων 'τε·
Τξχγάνων η πλευξά, *$£/ τχ Κ νββ koq irM fai*

• ϊ  5 ' Η*
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J 3

H#} ταυτης $ο&άσης, η κατά το ϋοκαν ληφ$άσης 
ό κίιβοε κχτασκ<£>α<&ησεται, εάν αντί, φέρε, ΑΓ, 

τετράγωνον, 8 >7 «υ·Π7 αυτ>7 ε*η πλοο^α, αν
τί λ' A Ζ κ α υ το ί uyjbrj τω επιπέδω τα Τετράγω
νά, τη τα κυβα πλ<&ςχ αυτ»} ισκ* τα Jt- λο/· 
7toc τον αυτόν έκτελf&rj Τξόπον, cos Hffj εττί φαν
τοί παξαόέ^οτο^ πςίσματος.

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
§. 534* ’Εαν αντί των ευΒυγςάμμων χωμά

των ( § ·  52 5·)> ληφΒωσιν «V  βάσεις κύκλοι ίσοι, 
ών αν τ α  κέντξα έπιζ&γνυοι ε ΰ θ « α  >7 A Β * τοαί <Ιε 
Tarwv πεζίφεξείαις επιφάνεια πςοσεφαςμο<Βείη 
καμπύλη, εφ'Ιιυ, άπασα ευθ«α Γ Δ , τ #  ΑΒ 
παζάϊληλος, ή άιάτινος σημεία των κοίτα, τΐιν πε· 
ζιφίςε*αν της^ε, η της$ε της βάσεωε,  Γ η Δ , Λ>ί- 
κ&σα, όλη πΪ7τ1οι’ το  ^ ε ο ν  το  ύζτ© των το/ωνίε 
βάσεων v&j της καμπύλης επιφάνειας πεςατάμε- 
νον, KuA(Vc^0? κληΒησετα{. ‘Η  ί ’ Α Β  ό τ δ  Κυ· 
λίν̂ ξα ̂ Α̂ ων eV«/-

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
$· 5 3 5 · Ο Κυλ<ν̂ ροί εςί πείσμα, α η βάσις 

%ψα τύγχανε* κανονικόν, ΰπο χπειςαξ&μων πλώ· 
ξων πεςατάμαον (§. 3 9 9 ·)· Κα/ “ *ν α£« λ ’εΛ> 
7rt'da τμη^ν παςαλληλα τόάς βάσεσι, κυκλοί 
λόΟ'σετα/, τοΜί βχσεσιν ’ίσος (§. 5 3 7 ·)· ‘Ο $  τα 
χυλίνδξα ά£ων, ijro/ κάθετος, τοάς βχσεσιν tVv, » 
πλάγιος.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·
§· 53^· Ο Κύλ<ν^οί, y ταϊ? βάσεσιν ό άξων 

κάθετος Ό$5ος λέγεται· Ό  όίε καθ’ ον πλάγιος 
έκείναις, ΤίλάγίΟζ·

ς χ ο λ ι ο ν -
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Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
φ. 537· ’Εαν &άτεςον των rij> δρΒη? γώνιας 

ν/.ελων, π??! Βάτεςον νοφϊ} TTeftuye&ctf ακίνητον, 
τομ<£? κυκλ«, >) ημικύκλιον, η κύκλο? όλοχεςη? 
άνατυπωΒησεται· Ευ^λον ya^ ά? το κηάμα/ον 
σκελο?, fV< τα αύτα α« βησεΐαι επίπεδα (φ. 5 0 7 .), 
h ω ταύτηγε καταγ^ά-φα καμπύλΐυ.·, τ/ώ επίση? 
πανταχόΒον άπδ τη? κοςυφη? τη? γωνία? άπίχα- 
σαν. Διζυησετα̂  τοίννυυ w&f ο cgBc? κυλ/v^cs·, d/oe 
πεςιαγοτ/η? τα οςΒογωνία παςαλληλογςαμμα γεν· 
να<Βα/, ο αν ττ^ί μίαν των επ αυτω πλώ^ων ccv.r 
νητασαν πεςιάγοιτο.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -
§• 538* Τα πρίσμ&τχ %αΜ οί κύλινδροι Σχ· tit'· 

ΑΒ, Γ Δ , έ&ν ωσιν έπι ίσων Δασέων, ^  έν 
τόΐς οιυτοϊς πχρχΤλ,νλοις έπιπέδοις Ε Ζ ,  Η Θ, 
οί7&ίλοις £%ισω%νσοντοη·

ΔΕΙΞΙΣ·
ΤμηΒεντο? γάς των δε των ξεςεων εκατεςα 

δι επίπεδα παςαϊληλα Tea? βάσεσι, τομα) τταιτα- 
%a(&af ά/ληλοα? άναφυησοντοι (§. 527·)· Τα άζ>α 
πςίσματα ίσα ?<?) (§. 523·)·

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α·
. .$· 539* Οί κυ'Δο< ων α/ πλώςά) taaf, ίσο/. Κα/ 

ταν ’/σαν κυ/3αν α/ πλ&ςοή ίσα/. <

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§. 540 . Παντί πςίσματι, η κυλίνδςω, παζαλ- Σχ. i j j . 

ληλεπίπεδον οςΒογωνιον 'ίσον ενι κατασκόόασα/, eTri 
βασεω? πηλικησαν το ενςο? δοΒάση?. ’'Ε*?ω γάς 
ΑΒΓ πςίσμα το δοΒεν* fuses' <ϊβ τΐ?ί τα παςα?λη- 
λεπιπίδα βασεω? ΔΕ. Εαν οΛα κατ’ επίπεδον τδ 
τη?βασεω? ΑΒ, οςΒογωνιον κοίϊασχό(Μ&η τοΔΕΖI

τ» . .
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r% Λ Β βάσα τη πρίσματος 'ίσον, re Δ F Θ  παραλ
ληλεπίπεδον , το επί της ΔΕΖ  βασεως, xgj iv 
v\f/a τμ Κ Θ ,  Ίσω τω υψ α τα Α Β Γ  πρίσματος, 
raids too ΛΒΓ Ίσον aZoif.* 4  '

• 2 Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
♦ ^

$· 5 4 ΐ ·  'Αμελάτοι τη πείσματος, η τη κυλίν-
δρα νφος otvoif Ktyercij, ή άπο τη ίπιπίδ'Η τη κα·
Tee τΐ’,υ ίτίραν τη πρίσματος η τη κυλίνδρΗ βασιν,
αγόμενη κά$ετον,  nry μέχρι τη επίπέδπ της απ'
εναντίον βάσεως διηκΗσα. Διο των πρισμάτων Τ8
Ηομ κυλίνδρων, 'ών tv rois αυτο'ίς a) βασας οισιν επι·
7τέδοις, τπτίςι των tv το'ίς αυτοίς παραλληλοις έπι-
niseis περιεχομένων, το υψ οί Ίσον έσί· Κα/ ών
δ ' άνάπαλιν το ύφος Ίσον, πρισμάτων λέγω ηομ
κυλίνδρων, τπτων ν&\ «/ βάσς-ts έν τ (is avreis Tfetr
ραΆηλοιs ίπιπίδοις άσΐν.ν ν ,

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α .
§. 542· Tot πρίσματα xsM οί κύλινδροι, ων 

ζήβάσας ίσοι, ίΜν τοί υψ̂ . ' ·,· ,
Δ Ε Ι Η Ι Σ ·

ΐ34· ’ Εσω ΑΒ βάσις τη πρίσματος ΑΒΓ, Ίση τη
τη Δ ΕΖ ,  η ύφος το F.Ζ. Κ«/ γ ινέ£δω Β Η  =  Ε Ζ. 
Ύετμηβω δ> • το πρίσμα Α Β Γ ,  κατά το Η  , δί έπι· 
πέδπ παραλληλΗ τα*ς βάσεσιν. ’ Ε̂ οί/ δε δη το 
&ποτμη$αν Α Β Η Θ ,  Ίσον τω πρΐσματι ΔΕΖ  
(§ · 5 3 8 ·). Δια4ρεΒητω τοίνιω η Β Γ  άε μέρη δπο· 
σαδηποτε τον άρ&μον ίσα, άχ^ήτωτε δι ίκάζΗ 

• των κατά τάε δκΜξέσα: σημείων, επίπεδον τη βα· 
σει Β Α παράλληλον. Κ«/ ετα] τά πρίσματα» έν 
οίε το Α Γ ταυτη κατατέμνετε αλληλοις Ίσα. 'Ενέ- 
*?<*/ <ί' τω Α Η  τοσαυτα εκ τών τηλικπτων πρίσμα· 
των τπτέτι τοσάδε τών μερών τη ΑΓ πρίσματος, 
τώ Α Η  πρίσματι ive^aj, οσοο των μερών τη δψ#*

ΒΓ,
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Β Γ, ψπεςηχεται τω Β Η. Ύοιγχςΰν κ#/ fcctf 
ΑΒΗΘ : ΛΒΓ = ΒΗ : ΒΓ ($. 1 5 2 .). Κάντευ· 
Bov xgf Δ Ε Ζ : Α Β 1 — Ε / : Β I .

Θ ε ώ ρ η μ α -
S. 543- Τα ίσούψϋ πρίσματα  ̂wJ οί κύ

λινδροι , άσιν ως οή βάσας, όπως αν πςος αλ- 
λνιλα 7τα<?ατε&άι * κάντε og&a τα $ε$>εα ταυ- 
ταλ^&ώ.? κάντε πλάγιοί.

'* Δ Κ Ι Ε Ι Σ ·
’ΐςτω 'TtaquJkŶ her.m̂ cc c(>Bcyavta Ισευψη, τά %χ· I3S· 

Α ΒΓΔ, co/3yi ‘ r« f τίον βάσεων πλόίςάς ΒΓ,
/3y 7τςοσεη ϊσο6? εγρτα. ’^ϊτα/ it κ#/ το ΒΔ ο(>- 
$Όγων;ον ίσον τ£  β ό  όςΟογωνίω. Η λ' βασις ΛΒΓ,
Ir̂ otf 7TQOS τΐω βάσιν α/Sy, α>£ ΛΒ : α/3 ($. 4 7 4 ·)·
Εαν «ν Β Δ, /Β i  «ντ) βάσεων ληφΒωσιν, A Β, α C 
«ί υψ*ι λογι$$γ·,σοντα{ ‘ οπότε K&j σαφώς t'̂ otf Α Δ : 
οί i  = Λ Β : αβ(§. 5 4 2·) * άν.ΰν tV«/ Λ Δ : οο =
ΛΒΓ : «/3y. ’Ecov trv «ντί τ£ ΑΔ· κο« ετεξόντι 
πςίσμα λν,φ$% τό Π, & η μεν βάσις Β , ιση ;J τ»
/3ασ« A Β Γ, το it υψο«· = Γ Δ * κα) άτ\ it τζ α σ, 
ετεζον ωσαύτως τε&$ το ττ, ΰ vj μεν βάσις β  =
«# y, τό it υψοί· = y i. ”Εςοη Π = Α Δ , κ#'

= ooi (§.538·)· Καί τκτοον αντ/καθίς-οντων *ί 
αναλογ/α Λ Δ : os i  = Α Β Γ : e« β y , «V τΑν i* ju»·
ταποι&ται» Π : ττ = Β : /3.

ΘΕΩΡΗΜ Α-§· 544- ^Απαν πείσμα, ι@/ παίς κύλιν·
<$?ος,̂  πρίσματι* ij κνλίνδρ» 7τα̂ α/3α)̂ ετα/, 
σιωΰεσα των λόγων των έν τοάς βοίσεσι, 
τοϊς ΰψεσιν.

. ΔΕΙΗΙΣ·
τ λνφΒντω <5>; «σ παράΒεσιν κυλινίξοε ο ΑΒΓ, ^Χ·ι ί*< 
* βάσις μεν η Β νφοε ie το Τ ,  πςόε πςίσμα το

ΔΕ Ζ,
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ΔΕΖ, 5 βάσ&: μεν V β ,  νψο: λε το υ· Κοείιβω 
if  Η,gfi τςίτον ςεςεον τοιχτωόε:,  οίον το Η Θ Ι,  χ η 
μίν ,βάσι: Β, ’ίση $ηλχ$γι rij Tk? ςεςεχ Α ΒΓ, υ·ψ«ϊ 
λ  υ, ίσον τα> τχ ςεςεχ ΔΚΖ. Κα/ eVa/'

ΑΒΓ : Η Θ Ι *= Τ  : ν ($. 542.).
*0? Η Θ Ι : ΔΕΖ = Β : β  ($. 543·).

*0<$cv όηλον το πςοτεΒεν. (§ . ι66.).

ΠΟΡΙΣΜ Α Α·
§. 545· ’Ενταύθα» <5ai«o4- c λόγοί 7τςίσματο:, »ι 

Κυλ;’ν^« ττ̂ οί- ετε̂ όν τ< τδ τοιχτχ γένχ: ςεξεόν εν- 
, ξΐσκετοη, εάν ο λόγο: των βάσεων K&f των υψών

/ V V V ν »/ ' f > *Γν *·ϋιόομονο: η, e rf σ< αξίνμων, «τε κ_α/ oi ει-itea-v. 
ΐα ν /*εν ya^ όΐ άς&μων πξοκεωντο̂  οι των βάσεων 
λογοι των υψών, πςίσμα πς'ισμοοτι όπως έ%«» 
^  κυλ/vifos· κυλ/νλ̂ α;, $ στςΐσμα κυλινίξω παςχ£αλ· 
λόμ^να, Si άζυμων εκόηλω̂ ησετομ (§. 1 7 8 .)· Εαν 
if  λα γξαμμων ευ&&ων οί λόγοι χ: σαι&ε&α/ λον 
εκφεξωντομ % λα γςαμμων x&f ό των ςεζεων λόγο: 
εκκβσετα/ (§. 4*°·)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β·
Σ*. 137· §· 546. ’Εαν λ ,  α λ« 7Tcefoc$it&ctf, τα «??(**

σίχξω/̂ νλετίστε̂ ω ος&ογωνια %·, ΑΒΓ Δ, a/3yi, 
ο ταν βάσεων λόγοs , συγκάσετotf, εκ των λόγων 
των 7τλ<&ξων A Β : α/3, ΒΓ : /3y ($. 475·)· 
Διο ό των ττα̂ αΛίίλετπττελαν «ΰταν Aoyo*' ** 
των τςιων συγκάσετθ\ των λε * A Β : α/3, ΒΓ : /3y* 
Γ Δ : γ λ  οί ngt) ά: ελάοσονα: κχταςησονται, των 
ίσων οςων, e t t i v e :  άν τυχο/cv εν τοΤί- ηγχμόνοι: τε φ 
επομόνα: > παςοολαπομόνων (§. 1 8 1 ·)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α Γ
§· 547· Δ<ο *0/ ο ταν #υ/3αν λ oyer τριπλασίων 

W  τχ λόγβ τ«ν .wA&faV; Ι̂να ya^ εκ σταξα^φ
λέπι-
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/

λεπιπεΑΰ yivnrotf κυβoSy λαβείν hiavuyy.es A Β — Β Γ  =  Γ Δ .  (§ · 5 33·).
I'lO P iS M A  Δ·54 3 · Εαν «/ των πεισμάτων βάσην ά?λν,- 

λακ 'όμοια· τυχωσιν, ό τύτων λόγον Αιπλασίων eVcty 
τ£ λογά των πλώςων, των πξόν τ α s h a s  γωνίαν 
ωσαΰτων δέσεων εχχσων (§· 4 3 7 ·)· Δ/ό χομ των 
τοι&των ό λόγον πεισμάτων, εκτε τ §Αε τδ Αιπλα- 
σίονον των πλ& ςω ν, x&f εκ τδ λογά των υψών συγ- 
χάσετα/.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Ε·
§· 5 4 9 · ÊvScvrc* HUf πάντεν ot χΰλινΑζοι t εν 

λόγω eta) σιωΒετω, εκΐε τδ Λττλασ/ovos· των κατα 
ΤΛί· βάσην Αιαμετςων, εκ τδ Acy& των ύψων 
(§· 49°·)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α V.
55°· Τα' ^  όμοιων βάσεων πξίσματα, ων 

τα υψη ως α/ των βάσεων ομόλογοι πλόίςομ j ησίν 
εν λόγω τριπλάσιον ι των επ αυτο7ν πλό ζ̂ων. Ο 
γάξ των βάσεων λόγον Απλασιών τδ λόγα των 
τοιάτων πλάοξων. Πςοσεπιγίνεΐομ Αε τωΑε >L ό των 
ΰφων y ον τω των άρμενων πλό̂ ζων ίσον τιΒεΙοο}.

Π ΟΡΙΣΜ Α Ζ
§· 5 5 *· Κ#/ TtctvTee ο) K\j\tvty$t, α?ν τοί cwr 

«/ των βάσεων όιάμετξοι y iv λόγω άσ) τριπλασίονιt\ # · »' V < I  ̂ * ’των όιαμετςων, η των υψών.
ΠΟΡΙΣΜ Α. Η·

§• 5 5 2. Τα Αε ςεςεά, ατία άν ον λόγω τρι
πλάσιον ι % τινων των επ' αυτο7ν πλύΐιξων, άσιν ων 
οι κύβοι οι άπό των αυτών πλώςων.

ΠΟΡΙΣΜ Α Θ·
§· 5 5 3· Δυβ λχφΒαντων πςισμάτων, $ κυλίν- 

Αςων, νι πςίσματον κ&} κυλίν Â at ων βάσην μά> of
Β> β»

(



240 ΤΜΗΜΑ ΕΝΝΑΤΟΝ

Β, β , υψη δε Τα Τ  : υ, «  άνηπεπόν^ασιν otj βοά 
σεις rcTsr υψεσΓ τ«τες»ν εάν % Β : β  -  υ : Τ ,  τα 

ισα eVay. EiV γα? ο Ικ των λόγων
aiwSeros Β : β κ̂  Ύ : υ, λόγοί Ισοτηίος (§. ι 86.).

Π ΟΡΙΣΜ Α Ι·
§. 5 5 4 . Κοί} sav τα τδ rears γόνας ζεςεχ Ίσα 

η, “Εςομ Β : β  = υ : Τ* τατεςιν otj βάσ&ς τοΊς 
v\ps?tv άνηπεπον^ϋομ eaovretf (§. 1 8 7 ·)·

ΟΡΙΣΜ ΟΣ·
138. §. 5 5 5 * 'Επιπλα χημχτος εύ%γξάμμα τατυ

χόντος ληφ&ωτος Α Β ΓΔ Ε, εάν χπδ τα cv μετεω- 
ξω σημεία Ζ, evS&oy άχΒωσι ΖΑ» ΖΒ, κ£. ετχ< 
•πάσας τάς γωνίας τα χηματος, τό δτωί εχπεξχ· 
τάμζνον ςεςεον, ΰπότε τα $η9οντος επίπεδα ΑΒΓΔΕ, 
*&} των τξίγωνων Ζ Α Β ,Ζ Β Γ ,Ζ Γ Δ , Των λοι
μών, Πυ^Λμίί λέγετο(/ν ijff το μίν χημα ΑΒΓΔΕ 
17 βχσΐζ, τα ε̂ τρίγωνα ΖΑΒ, ΖΒΓ» K£y ΤβΙ 
Κοιπά ■> otj πλύί)fotj»

ΣΧΟΛΙΟΝ·
§ . ’5 5 6 · Αί tJjs· πυςχμίδος πλώροά ϊσάζ&μοι 

tcm? Tijs- Ιύασεως. Εξ a κ#{ των πυςαμίοων Of μαν 
Τξίπλ&ςοι, otj δε τεΐξάπλώςοί, πζντχπλώξοι, κί·

ΟΡΙΣΜ ΟΣ·
*39· §· 557· ’Εαν αντί τίτ? ευ^νγξάμμα βχσεως χν-

χλος ληφ$χ α κάτξον ro Α.' Δ<« δε τίνος των cv 
μετεω̂ ω σημεία Β, χομ της τα χνχλα περιφεξάας, 
επιφάνιά καμπύλη διατάνη, εφΊω ecj svSetotf *!- 
nleiof άπασομ ΒΓ, ΒΔ, οποσα\ αν άχΒείον άπο 
τα Β σημεία επϊ τΐώ πεξιφές&χν, το νπο τα κν- 
κλα, της τοιχςδε καμπύλης πεξχτάμονον ζε· 
ζέον ΚωνΟ? *λη$ησετ«/, $ δ κύκλος ΓΔ η βΰίσΐϊ·

O P I S
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Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ ·  .
§• 5 5 8 . Ή  Jf ΛΒ et&eicc η το κίτρον τη? βχ- 

reccs A, ry τδ κωνα κορυφή Β σ«*/β 7r<£&y νυέτσα, ό 
^Αξων τδ κωνβ οίκάσίΐοη * ΰ ορθσ μεν εφι=ςχμεν8 τη 
βχσε*, Ό?&ο'ί ό κωνβί* «rAay/W.Jf, Πλΰί^ΊΟζ.

ΣΚΟΛΙΟΝ-
§. 559 · Ο κώνο* clear ις ττυρχμ'ς is'v Ικ Σχ. 149. 

ττλώρων απειραρίθμων συγκροτημένη. ΪΙασομ <5ε at 
t/π τ# ορθά κωνχ, απο rye κορυφής Β ίση τΐυυ me 
βάσεως περιφέρειαν αγόμενος svSeiotf Β Γ , ΒΔ,
<σ«/ αλ ι̂/λα.? «σ*ν o»7 cv non η γενεσις τω ορθω κά
νω, τδ τυχόντα ο̂ %νων/ίί τριγωνζ ΑΒΓ, ττε̂ ί τ/ο* 
ετεραν Β Λ των τίω ορθΐω γωνίαν περιεχασων, ττε- 
ριχγομενα (§- 537·)·

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ-
§· 5 6 0 . ’Ετν< τδ cf<&£ κωνβ, εκα<?ΐί των αττε της 

κορυφής επ) τΐώ της βασεως περιφερααν αγόμενων 
εύθαων Β Γ > 5ΤΛδύ^Λ τδ κωνβ καλ«τα/.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§•5 6 1 . ΟίΛ^τοτε 4τν£&μϋφ ΑΒΓΔΕΖ, 

&’£zr<ftite πα?χ/λ.ιίλβ τ? βχσα τ̂ μνομεν̂ , 
το obxM7rlov χχτχ τίω τόμΐω %$μΛ βγδεζ, 
ομοιον τί} βχσα &ί.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ  ·
Ε̂ς* γα£ >ί £y παςαληλος ry πλώρχ ΒΓ, χ&Σχ. 14*· 

yo T? ΓΔ (§. 53ο.). *Αρχ ηStf wr® /Sy i  = Β ΓΔ  
(§· 51 °·)· Keif δτω Λ’ολ>ίί me περιμίτρα. *Εν fccr 
»ν τω τ̂ /γωνω ΑΒΓ εϊι ΒΓ i β γ  s  Α Γ : Ay.
Καν τω ΑΓΔ<5ε> Α Γ : Ay = ΓΔ  ί y i  (§. 4*7·)·
Α^α ΒΓ : /3y = ΓΔ : y ^  Τα <5e χνματ* Φ β&

“/ ίσα/ νων/α/ ύττο αναλογών ευθαων περ^χοντα/* 
βμβ/α &/ν. ..

Π Ο Ρ ΙΣ
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Σχ. 14».

Σχ. 143·

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
§. 562. Η οίξ» βγδεζ τομνι, πςός τΐώ 

ΒΓΔΕΖ βάση tv διπλασΐονι λόγω fc) τχ των 
•πλώξων β γ  : ΒΓ (§· 487·)·* rx δε λογά β γ :  ΒΓ 
τω Αγ : Α Γ ϊσχ τυγχάνοντας (§. 417·)» <V«/ ό 
τ ϊ?? τομής τίξός τΐιν βάσιν Key os διπλάσιων V&} τχ 
Α γ : ΑΓ. Ή δε της τομής πεςιμετξος πξος tIvj 
της βοόσsens εςιν ως Αβ  : ΑΒ (§. 4 15·)·

Π Ο ΡΙΣΜ Α Ι3·
§. 563· Εαν κώνος Α ΒΓ, διεπιπεδχ Ty βά

ση παξχ&ηλχ τμη&%, κύκλο? «ν«κυψ« ό βγ, 
χ ό λόγος πςός τίώ βάσιν Β Γ, διπλάσιων ες) τχ 
λόγΧ Α β  : ΑΒ. Η δε κατά τΐω τομίώ πεξίφε- 
ξηα 7ΐξός τΐω κατά rlw βοόσιν, ως Α β  : ΑΒ·

ΘΕΩΡΗΜΑ-
$. 564. Αί πυραμίδες οι κώνοι ΑΒΓ, 

ΔΕΖ, Ιπ\ ίσων βάσεων ΒΓ, ΕΖ ovm, 
έν έπιπεδοις παρα^λοις ΗΘ, ΙΚ, Γσα εςί

ΔΕΙΞΙΣ-
Fav v«? εκάτεςον των φόντων ςεςεων δι hrι· 

πέδχ τμηΒη παξχϊληΚχ τόάς βοόσεσι, κΛντευθα''· 
άνακνφωσι τομομ ομ β γ  χομ εξ, εςομ β γ  : ΒΓ CV' 
διπλωσΐονι λόγω τχ Α β πςός ΑΒ* x&j ε ζ : ΕΖ,' 
ωσαύτως tv διπλάσίονι λόγω τχ Δε : ΔΕ* οι δίτοι 
λογοι AC : ΑΒ, ^  Δ? : ΔΕ αΤληΚοις \Ίσοι (§. 5a3·)· 
Ας»ΗΜ βγ :Β Γ  ~ εξ : Ε7.' β γ  : *£= ΒΓ: 

ΕΖ. Εττβ&τ ΒΓ == ΕΖ, εςομ /3y = εξ- Tee,*
de ών ομτομομ οif τω αντω επιπίδω παςάλ·
λ*1λοί αποίσο̂  αϊλιΚοΛς *ίσομ ββ·ϊ, K&j aura ctfoti' 
λο/ς Ίσα £?Σ (§. 5 2 3 .)·

Π ΟΡΙΣΜ Α.
$· 5^5- Απασρ άςοό πυςαμίδι, χ̂ μ κάνω παν*

Λ
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7Τυξάμ)ς ίση ΤξΙπλ&ξοε χχτασχόίχ<&ΐ£(*ι, ?

~·· *π(νύνι&ψ#ι διωησετομ·
ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν .

$. 56 6. *Ε«ν *j απο Τ8 πχςχΑηλα τη
(*χ σ &  Η η π έ δ Η , ε φ 'ο  η τη>. 7τ υ ς χ μ ίδ ο ε ^  η r S  χω νχ  
ν.οξυφη α ,φ ικν& Τ ύ ίϊ, στξοε τ ο  κ χ τ χ  τ ΐω  β χ σ ι ν  ε π ί
πεδον y.ccSsro£ ά γ ο μ ίν ή , V\]sO$ τ η ε  π υ ^ χμ ίδο ;̂, $ 
ra Vtwvtf )f π χ β σ χ  π ξοτω σ >ε «τω π ς ο τ ε & ε ι-
#<TtTUj ν o r i  oq π υ ς χ μ ίδ ε ε  t & f  υί κώνο., ών 'ισομ cu re .

„ βάσ&ε , τββ νψ*Ι > ««V.

ΘΕΩΡΙΙΜΑ.
§. ^6 7 . Το 7ΡρίσμΛ̂> ΰ ο  κύλινδρος 8 νί 

μΐυ βασις τγ /3«Va, το δ^ύψος τω υψ« τω 
τίΐ£ πυροιμίδος, ή τω τ£ κωνβ rara & , τί$ tfu- 
4>α.μ$ο£, ή 78 κωνβ το' τριπλήν &5V.

ΔΕ1ΗΓΣ·
fTsm«c£)<w Jif σημοανόμζνον τ ο  π ς ί σ μ χ ,  η ο κυ· 

λινδςοε δ ιχ  r S  Π , <5* π υ ρ χ μ 'ε  η ο κώνος δ ιά  τ &  Φ.
*Ες·ω >($£/ Β χί?μα τ£? (όχσε* έχχτεξϋ των ςεςεων 
Π ngif Φ ισ'.ν, k#  Τ  «ι/των εκείνων το νψωμοί.
Γαίι&ω δε πξίσμχ τξίγωνον ΑΒΓΔΕΖ* § βοίσιε Σ%. 144 
* ΑΒΓ = ΔΕΖ &α> a Β* το δε υφοε λ £  =  I  Ζ =:
Β Ε = Ύ. Κ«/ fcotf δη το πςίσμχ τόδε Ίσον τω 7ίςοσ· 
ληφ̂ οντι Π (§. 538.). ΑχΒητωσχν «ν ΔΒ, ΔΓ.
Κotf νοεί&ω η πυξχμ'ιε Α Β Γ Δ , ητιε, ωε τΐυυ μον 
βχσιν ΑΒΓ = Β εχασχ, το δ'υφοε Α Δ = Τ ,  τω 
ςεξεω φ 'ίση hetf (§. 564·). Φημϊ δη, Ιτι της δε τηε 
ττυξχμίδοε Α Β ΓΔ , το πςίσμχ Α ΒΓΔ ΕΖ τςιπλΖν 
h i  Τετμη<&ω γάς η ΒΖ β αίσιε τηε λοιπηε πυςχ· 
μίδεε ΓΒ ΕΖΔ  οιχ τηε διχγωνίχ ΓΕ. Κα/ επειδή 
re ΒΖ ος&ογωνιον h'v, χτε δη πλ6ΐ>ςχ %σα πςίσμχ· 
τοε οζδν (§. 528·), hoti Γ Β £  - ΤΖΕ* lbto· η 
ντυςχμίε ΔΓ BE = t j Δ ΓΕ Ζ , πχξοο τδ αυτό χμ*

3 φθΤε·*
9 '



X

φοίεςωις etvcq κ, τδ υ^ωμοί· ΑΛ.« γχς τϊί^ΔΓΕΖ  
3τυςχμιδος εάν βάσις μον ληφ&% η Δ ΕΖ , υ-ψοί· $1 
ro Γ Ζ , H&i τδ μ̂ γεΒοε <i)?Acv οτι τω της πυςχμί. 
δος ΑΒΓΔ 'ίσον. /'Ε?<ν χςα το ηΤξΙσμχ A Β ΓΔ Ε Ζ 
της πυςχμιδος ΑΒΓΔ τςιπλάσιον' ταντ^τοι
1 1 = 5 Φ.

Π ΟΡΙΣΜ Α Α.
568. ’’EvScvrot εάν hr) της βχσεως Β, πςίσ· 

μα η κυλινδςος sxBy, 8 ύφος yA , το τηλικΟτον 
μεςεον ίσον hetf πνςαμΐδι, η κώνω, επ) βάσεως μίν 
β  Β, cv υφα δε = Α.

ΠΟΡΙΣΜΑ- Β*
§. $6g. ΟΙ δε κώνοι ομ πυξχμΐδες, οι ώδειίως 

«V κύλΐνδς8ί νΐ πςίσμοοίχ μετάζχλδνίες πως»·
τεΒάσοντομ, πςος κώνχς ετίξΰε η πυςα μίδας, ^  
πςος χυλίνδςχς η ?χρίσματα. Κάι εν ycm ό μον πυ· 
jSoCjUiocr >j y,&>y<*, ττ̂ οί πνςαμιοα η κώνον hcyor, *·» 
r<av λόγωΐ' συγκάσετομ τώντε βάσεων των 
ύψαν* c it r>ji ττυςαμίδος η τ$ κών8 hoy os πςος το 
πςίσμα η τον κνλινδςον, Ικ τ& λδγ8 συγκάσετομ 
τνς τ5 κων-e,  ̂ της πυςχμιδος βάσεως πςδς τlw 
Te χυλίνάρχ η τχ πρίσματος* ecu εκ τΰ hoy8 τ2 
τςιτημοςιχ Τ8 νψχε re κων8 η ms πυςχμιοος * πςος 
το ύφος Τ8 πςίσμα ros, >/ τ5 κυΚίνδςΗ το δλοχεςΐς.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν
$. 5 7 °· KooSchs μον ev εκ της κατά ι Ινυ δώ̂ ν 

εφ’οδχ φανεςδν, οτι τα πες) των πςισμάτων κ& 
Κυλίνδίςων χομ πυςαμίδων χομ κώνων χποδ&χΒ/άτ»* 
χομ πες) άνχςιΒμηΤων ά&ων <$εςεών λεγόμονοο κςω* 
τ«, ών ctj επίπεδοι βάσεις, χτε κύκλοι, βτε ευΒν 
yςοομμοο χώματα «V/. Νοώτομ δε ενχεςώς τά 
τοιωδε ςεςεά, σόΐς «V rcie τεΒεωςχμεν on π Κξ»· 
βχΑομονοω Δ>5λβν yeif ώ  ον άς ft μα τώτας» K9f?

£44 ΤΜΗΜΑ ΕΝΝΑΤΟΝ
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£y at βάσης κύκλων είσί τομείς, άτΊχ εκ κυλίνδςων 
γ, κώνων, όζ&ων η πλαγίων μοξφπ^ομ δνάαται, εαν 
διά των αξόνων υπό δυοΊν επίπεδων τα ςεςεχ τχόε 
τεμνητομ- Δ/ο ΗΧί τομείί αν τα 'έτως άνχκυπΊοντα 
των τεςεων εικότως κληΒεΐη * τό μά υπό των διά τ8 
κατά τον κύλινδρον άξονες χωξάντων επίπεδων συ- 
νιζάμονον, τομ<&ς τα κυλίνδςα, το δε υπό των Λα 
τ2 κατά τόν κώνον, τομ&ς τ8κων8, ονομχζομαχ.

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ-
§. 57*. Εαν κυκλ# τεταξτημόξιον Α ΒΓ, πε· ~χ· 

ξ) τίνυ ημιδιχμετξον Α Γ, ω ς πεξί άξονα πεςιχχ- 
by ε'ςγβ τό Α Δ Γ, τό τεξεόν A Β Γ Δ, το επι της 
βχσεως Β ΓΔ , πχξά τά δυο τεταςτημόξΐχ ΑΒΓ, 
Α Δ Γ , Η9£/ τΙω κυξτΚυ επιφάνιαν ΑΒΔ πεξχ- 
τα εχον, ΤΟμύύζ 78 νμίσφΜρίβ είςησετα/. Άπο- 
yεννατοη γάξ το ΙήμίσφοίΑφΙΟν, τί) όλοχεςεί tS τε· 
τχςτημοξία ΑΒΓ πεςιχγωγη, κα&Ίιΰ η ΓΒ κύ
κλον γςαφη τόν εις βχσιν τω ημισφαίξίω εσομχον. 
'Εαν <5? άντ) τ& τετχςτημοςία ημικύκλιον πεςιχχ·
By, ό μεν ΤΟμώζ kotj την σφΰ(Α£(Ιζ, το Λε Λοο της 
όλοχεςας πεξίχγωγης γινόμενόν »} αντ>ί <Τφθϋ$θ£,,

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α*
§. S72· Η βχτις η Τ8 κατά τό ημισφοάςιον 

τομέως, h i Τ8 κυκλα τομ<£ς (§.537*)» cν ω η 
υπό Β ΓΔ , τΐυό των επίπεδων Α ΒΓ, Α Δ Γ , πξός 
ά&,ηλα κλίσιν καταμετςεί (§. 5 ■ 2·)· Κα/ εάν ο τα 
ημισφοαξία τομ&ί δι Ιπιπεδα τμηΒξ πχςα/λΫ\λχ 
TJ? βχσ&, το wTeZ&cv πςοκυσίΐον χημα β γ δ , Kgtf 
αυτό τομ&ς t̂ etf κυκλα ry βχσε* ομοιος, τοσάτω 
δό ελχασων, οσω Λ) μχΑον τ8 κατα το Γ καίτ?8 
«*ϊν άφιτάμονος. Λνχφΰετοη γάς τό χημα τόδε 
β γ δ , εάν ή γ β  >} επ) της ακίνητα Α Γ
κχΒετος, ομ τω κατά τό τετχρτημόριον ΑΓΒ επι-

■ ο : 7  w %
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π ’.Ία), πες· χυτίω τΐιν ΑΓ πεψχχΒν» εεγετόεπί- 
πέδην τδ τεταςμοςία Λ ΓΔ· Εντευθον γας StfTo- 
μο'Ι . χχτχ /̂ςάφετομ, δ w /wcv Οπό /3 y i ycov/ec, τϊ} 
όπο Β ; Δ <σ*? ε?·ν (§■  5 1 Ο» *ί ^  ημιδιάμετςος £γ, 
τηϊ ημιόιαμΐτςα Β Γ ε’λαχων.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β
§. 573· *Απ«ν λ' σημ£ον των επ) riff ΑΒΔ 

ν.υςτηε επιφανάα: > από τα xcντςα Γ τδ τετας- 
τημοςΐα επίσης άπΐχειν htcivctyxss" on αςμ πάν
τα τά επ) rijs πεςιφεςάαΰ A Β, r j  πες) τΐω 
ΑΓ πεςιαγωγ# η επιφάνια χαταγςαφετομ, επί
σης από τα σημεία Γ άφέςηχον. *Έ<?/ δε η απβ- 
ςασις αυτή ίση τ# τα τετχςτημοξία ημιδιαμέτςιν 
ΓΒ, η ΔΓ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Γ*
5%. 146· §. 5 7 4 · Επ< τα ημιχυχλία Α Β Γ, ο πες) τΐω

Α Γ διάμετςον πάντη πεςιαχ^ον τΐυό σφοάςαν άπο· 
ycwa, εάν άχ&ωσιν ευθ««/ ΔΒ, ΕΖ, επί τ&)
Α Γ Λα/̂ ετ̂ ον κάθετοι, εκ τδ οβκολδθβ παςάλ· 
ληλα, εκοίςτ»? των'ίε cv τδ πεςιαγωγη κύκλον χατα- 
γ^αψ», εφ'ον δ ΑΓ κάθετοί επιςησετομ' H&f « -  
τον τοσατω μαζονα ■> 'όσω η ημιδιάμετςοε ΔΒ, ΕΖ 
ft«̂ (wv ε<?/. Των it εΟθβων ΔΒ, ΕΖ, η >?τ7ον τδ 
xci/τςα Η απέλασα μάζων. Ε̂νθοντot xgj πάν
των των ατω καταγςαφομονων μεγιςοε ο κνκλοί» 
ά το επίπεδον Λα τδ χάτςα Η διατάνε*. Οί λοι
ποί δε τοσατω ελαχ-ονεί, οσω Sri μαϊλον τα kcντςα 
Η απεχοντες. OJ it δη χυχλοι άτοι ημ} πςός άλ- 1 
λνιλαε πχςάΑηλοι εσοντομ, καθ’ ον δηπα λόγον cv 
γεν» επίπεδον Ιπιπεδω παςά^ηλον άνομ λεγετομ 
( §  5 19· )·

ΠΟΡΙΣΜ Α Δ·
§· 575· Tot it επίπεδα χηματα, άπες w ίπι 

T>ff οιαμετςα ΑΓ καθιτο* «όθ«*/ ΔΒ, ΕΖ, Η 0 ,
*/
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ttf τω ημικυΚλΙω Α Θ Γ  συμπεξίαγόμνομ yxtrwyjec· 
<pytrt\ τά α ντά  te) rot? άνακύπτΗσιν , J a v η πτω 
σανιςχμονη σφοάξα, ΤιΙπιπεΜν τμη§η , as η αυ
τή Α Γ  κάθετος tel. Κα/ εσοντομ άςα άπαντα τα  
$tcc, των τοιωνΰε της σφοάξας τομών αναφύομαι a 
νήματα κύκλοι, uni, η 7*ν ώνια οι πξος ά&ηλπς, 
$7ϊ6(> ctf των οΜτεμνοντων Β7Π7Τ€σων οΜοςασ&ς αττο 
τ η  ν.ζντξΗ Η, ισομ V αν ίσοι πξοσλαμβάνοντομ’ κομ 
τοσπτω $η ελάοπονες οπόσω η άπότασις μαζών, Ι Ι ρ- 
cetToif $ε τωνίε των κύκλων απάντων τα  κολ/Τξα list 
της αυτής Α Γ .

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Ε·
§. 57^ · Των επ) της σφαιρικής επιφανάας ση

μείων εκατόν, άπο τη Η κοχτξΗ τη ημικυκλίπ, Η 
τ% π εξ) τΐώ Α Γ  πεξίαγο^Ι! άπογοννάτομ η σφοά
ξα, επίσης άφΐτηκον. Κα/ το αύτο άξα σήμα ον 
Η ,  το  kcντξον teaf r iff  σφοάξας, κ α θ ’ ον ΙηπΗ λο- 
7ον use} κοντξον «να/ τη κύκλΗ λεγετομ. ‘Η ό ’ απ’ 
αύτπ επ) τίνυ επιφάνααν της σφοάξας άγομοίη 
εύ&αα, η της σφοάξας te)v ημι ι̂άμετξος. ‘Η  ύ'ε
tv X ,  % ~ _? yf ~«οτα των της σφα/ξας σημαα πτω συζΛγνυ- 
σα εύ$αα, ώί >φ/ Αα τδ cv αϋτ# κοντξΗ οιηκαν, 
η διάμετξος της σφοάξας tel. Ίης £ε Aj σφοάξας 
πεξ) το εαυτης κοντξον 07Γωσδν πεξί&νΗμονηε, άκα
τον της επιφαναας μέξος, τίν) Ιω επίίχυν Ιίτεξον 
αύτης μέξος Βέσιν επικαταλαμβάνα ύιοοίεχομε- 
νον* πάσατε ημι^αμετξος, τΐώ Ιω ετεξατιε ήμι- 
οϊιαμετξος ωσαύτως. νΗτε σφοάξα τέως αυτή έαυ- 
τ% εφαξμοζα, όπως αν πεξ) το κοντξον το ϊ&ον πε- 
ξΐΤξέφοπο.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  V.
-§*577. A Tolviw πεξ) της Α'αμετξΗ ΑΓ της σφοά

ξας παξατετηξητομ, η$μ πεξ) των αύτης κατατο-
(1 4  f»»v
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μων, $ιά Των επ) της άξΥ)μοί̂  $ΜμεΤζ8 ku&sτων 
ίπιπέ$ων, αύτα ίδ ταύτα κ#/ ττε̂ ;
οίαίύδττστδν a&Jjr $ΐΰ6μεΤξΰ λεγομακ. 'Αμελή· 
το;, οττω? «ν ncfij γ,χτατμηΒάη $ι επίπεδα η σφοά· 
ξ06, χυκλοε « «  «νακύπ/β, έ το κζντξον επ) rye 
suSeiccf, τν\ε καΒετα εφεζοόσνα άπο τδ τ*}ε σφοά- 
ξ&ς ιαυ/τςα, Ιττ» το τδ κύκλ» επίπεδον. 'Επειδή 
d? ύ τα κατ^α ταιίτα επιζώγνυσα evB&cc, τό,τβ 
τδί σφαάζχε ygj το τδ κύκλ», ο;«/ Η Δ, HE, 
tow αΑ >) τ« κυκλ» ε<?»ν >j αττο Tt κζντξϋ τηε 
σφοάξαε άπόςχσιε, hey άληΒεε cv y a «  φανα/, 
«τταντα τον εκ κατατομή τ?ρ σφοάςχε άπσγεν· 
νωμονον κύκλον τοσδτω μείζονοο τυγχάναν, οσω 
Αί έλουαν δ τδτ« αττο τδ χότζα τηε σφοάξχε 
άπ'ο̂ χσιε.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Ζ
§. 5 7 8 · Δύο ίε κύκλο; ών τα επίπεδά $106 τδ 

κοντοί# τ^ί σφούξοίε $ίε*σιν, άίλνιλοιε Ίσοι «σ;. Π/·
vflct ytig ενΜτεξα ret κόντρα Ιττί τδ τδί αφού*

κατοο ταύτό. Α;τε των κύκλων γ\μι$ιάμετξοι 
τ&ε τηε σφοάςχε βσίν «/ αύτα/. Κα/ ο) yc*«V  < / .  ’ ?  \ ,  ( Λ Λ ί  Μ / Λ*ί?ν ο κύκλο?, κ το επ̂ πεοον oioc τα κοντξΰ οιασι 
ττ,ε σφοίίξχε, ατταντων των εκ κχτχτομνε τηε αν- 
ττιε σφοάςχε διωχμζνων ανακύψα/ κύκλων ο fcey;* 
<β£· ετ/ν,

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ.
§· 579· Ή  i«//tTfof, Α Γ 'Αΐω» Κ«λβτ«ί τ»» 

κύκλων έί α/ επ’ αύτλυ κάθετο; Δ Β, Ε Ζ, σινιά· 
μχ τω ημΜ,υκλ’ω Α Β Γ συμπεξίχγόμονομ χχτχγξεε· 
φασι' K9V ίδ kW τδ ημισφοαςία αύτδ, οπε? Ικ #ε- 
^aywy^ TO ΑΗΘ τετοιςπημοςία σιχυίςοοτομ. Τα 
οε τδ a£evc? πεξοοτχ Α Γ, των αύτωνΤε κύ
κλων cl ΠολΟΙ, Xj τδί τδ Υίμισφχΐξία βάσεωε, W 
ί] πεξία,γομάη Η© καταγ^αψ»»».

ΠΟΡΙΣ-
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Π ΟΡΙΣΜ Α.

§. 5 So. 'Ο δε χζω ν δ(Χ τω ν κζντςω ν δ ιχ τ & ν ε*  
των κυκλ»ν ©T<r «vjjkoov h ) , H&j tc7s υ.χτ χυτas επι· 
π ε δ ο χ  ε φ ε ςη κ ε  χ χ $ ε τ ο ς . Kct) π χ ν τ ε ε  cc<>oc c l Ttje  
σ φ α ίρ α ε  κύκλο;, &>v ά£&ν ό Λ υ το ί, π χ ζ χ ^ λ α  « -  
σ)ν (§ ·  $ 19* Λ £^τ«σ>; ο* τν\ς Δ Β  π ε ς ι  τον αζονοο 
Α Γ  π ε ξ ίο ίγ ο μ ά η ς , >) τ δ  σν,μ&Μ Β χ π ο ς χ σ ι ε  χ π ο  
των τ α  χ υ χ λ α  ( a  τΖιν π ε ζ ίφ ε ξ & χ ν  τ ο  Β τ ϊ} τ ο ιχ δ ε  
π ε ξ ίχ γ coytj γ .χ τ χ < γ ξά φ 6 ί) π ό λ ω ν  A H&f Γ, ά δ ο λ ω ϊ  
ά μ ά β ε Τ Χ } ,  cvS-ci ro; KSty «r< τ δ ί  y. cctcc. τ ίιυ  σφ Χ4- 
ξ χ ν  ε π ι φ χ ν ε ίχ ς , ττ?^ τον eVf^cv των π ό λ ω ν  Α  η Γ , 
«Wccrov ώ σ χ υ τ ω ί τίνό π ε ξ ιφ έ ρ & χ ν  χ χ τ χ γ ς χ φ ί ι ΐ  «/> 
καθ ' ον Α} τ ςό π ο ν  kW ρτγ* τ δ  δο&οντος ε π ίπ ε δ α  π ε ξ ΐ  
τό δοβαν κοντήν κυκλοί Υ ,χ τ χ γ ς χ φ ε τ χ ι .

ΘΕΩΡΗΜΑ.
§. 58ϊ · Έαν τδ αττί νίμίσφα̂ ίβ τομεως Σχ. 147. 

ΑΒΓΑ, ^  τδ Λ7Γ0 ο$θδ κι/λίν̂ 8  ΕΖΗΘ, 
ομοιαίτε ^  icrof d7kv\>mq άπν «f βοίσ&ς 
ΒΓΔ,ΖΗΘ* ί  3εt8t w u υψ^τα αυτα.
ΑΒ, ΕΖ, £?of ο τδ wwtycufo τομάύς, π?άς 
τον τδ χυλίν^β, «$ a Trio's 3*

ΔΕΙΞΙΣ.
Των 3ε V«f ^  των ςεξεων επ) τδ οβντδ επίπεδα 

ΧΨ κοοθετωτων, ετω ΙΚΛΜ τομ<£>ς town όςΒα,
# )) βχσις IΚ Λ, τδ βοίσα πχξχπλησιωί· Β Γ Δ, >) 

όμοίχτε etq net} Ίσν\, το,τε ΙΜ  υψοί-, Ισον 
τί> υψ« ΑΒ,  ̂ ΕΖ, επ) τδ εττ/οζεΑ* ΧΨ κάθετον.
Ετω όε πχςχ τχντχ ,επ) τδ αΰτδ επίπεδα ΧΨ, 

ο̂ θον ίφετωί επίπεδον το N O' cv ω χπό τδί πλ<&·
ôis ΠΟ, ιγτις αν «κ cv τω επιπίδω ΧΨ, ϊσν τω 

υψ« ΑΒ^ κχτχγξχφητω τετξχγωνον τό Ν ΓΙΟΦ,
HSH cv τω τεΤξχγήνω έ*/γεγςάφ&» κυκλα τετχξ- '

5 τημό-
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τψόζίον τό NO Π. ’ΐςΌ/ τοινιω J j  ΝΠ εσι) rS 
ΧΨ έπιπλα κάΒετοε, K&j λ) ~ ΑΒ. "Η^ 
μεν §ν τετμό&ω τα ςεζεά ταυ τα , οι επιπέ̂ α ττα- 
ξχϊληλϋ reus αυτών βάσεσι, τδ Κ£/ ro Ν Ο htl· 
στεόον κατα rlw ΡΤ  τεμνοντοί. Κα/ εσοντομ St)ttf 
κχτοοτομο̂  $ β γ , υ£θ, λικ , «πασα/ aAyhou: 
'όμοιας. Κα/ οτα α̂ ταυτα κ«/ β$ = ΡΣ , £3· = 
Ρ Τ  ζζ ΓΤΟ — ί ϊ Σ ,  <λ = Ρ Τ  ε  Π Ρ. Κα/ γάς 
β$, £ 3 ,  ιλ , «το< ΡΣ ,  Π Σ ,  ΠΡ ,  «VI 7Γλώ?«/ 
των τομών ομόλογοι. 'Επειόΐ} toiviw τό Π Ρ Σ  τρί
γωνον fcV'v ο^θογωκον, εζομ Π Σ Γ := Ρ Σ r -f Π Pr, 
(§. 4 8 3 ·)* To S'ctvro coAijSL· y&i L·* αντί των τε
τράγωνων , oiccSrwore χημοοτοο ομοιοο τεΒάϊ], ων 
αν «/ ομόλογοι των πλώζων «εν ΠΣ, ΡΣ , ΠΡ 
(§· 4 9 3 · ) '  *Va/ yaf άποονΊοοχχ νζ& = <i/3y +  
λ/κ. K«mu3cv το <?f̂ fov ΕΖΗ Θ , ίσον τοΤί <5υ- 
σί ςεςεοΊε Α Β ΓΑ , H&f ΙΚ Λ Μ  «μα ληφΒείσιν 
(§· 523·)· ΑΑχμίώ  το ΙΚ Λ Μ  τζίτνιμόξίον ε?ί
τδ ΕΖΗΘ (§. 5 6 7·)» το α^α Α Β Γ Δ , Τξίτψο- 
ξίοιε <$υσί τδ ΕΖΗ Θ  ίσον εςα/.

Π ΟΡΙΣΜ Α Α·
§. 58 2. Κetf τό όόςοο ημισφαίζίον ίσον ê ctf, Sv- 

σί κυλίνόςα ΤξίτημοξΙοιε, ni] μα/ βάσιε τη τδ ψι· 
σφαιςιΰ βάσει, τό <ϊ’υ·ψοί· τω υψ«, τατεςι ry 
νίμιόιχμίτξω Ίσον. νΗτε σφοάξοι Ίσν\ $υσι τςιτημο- 
ξίοιε κυλίνδςίΐ, b βάσιε μεν των επ) τηε σφοάξοοε 
κύκλων ο μεγιςοε, υψοϊ ΰε ί} Α άμετρο:.ψετςοε.

ΠΟΡΙΣΜ Α Β·
% §· 583· Τ0νί? το» τξίπον em τχε κνλίνίξνε, V 

τοο των κυλινίξων μεςτι, τά τδ Το&$ε γα>%5 ςεξεΧ 
απον.ο&ΐ'ΐοίμα/οο, nge/ το7ί κυλ/ν^β/s· αυτοΤί, ») To7f 
τβτων μεςεσιν ευμχςωε πχξχβάϊλετοο). ’EneiStl· 
γάς cv ycv« ε?)ν, $Α : -f α = A : α , ο,τ/ττοτ «V 
σ*7μ«ίν*7 τα Α, α, (§. 164.),  eV«/ τα νμισφ(άξ«*

iν



ΠΕΡΙ ΣΤΕΡΕΏΝ. 25»cv λόγω σνουΒετω εκ των λόγων τωντε βάσεων αύ» 
των K&f των υψών' τχτε^ιν εκ Τ8 όιπλχσίονος λό- 
γ% των ημιϊιχμίτζων ,  εκ Τ8 χπ λ8 των ημιόιχ· 
μιτζών χυτών Ηλΐκος ό των ημιοιχμεΤξων ,  η των 
$ιχμίτξων λόγοι ές,ν ό τξίπλχσ.ων (§. 55 »·)· Εν 
τω χυτω ίε λόγω εσοντχ/ v&f ομ σφχίξα/ ocj όλοχε- (>«ν* όίτε των ημισφανς'ιων τομείς, οΤε Xf βάσεις 
'όμοια/, Kgy οι των σφχεςων, οι εκ ducTv ημισφοχςι- 
ν.ων τομέων συγκείμχοι*

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·
. 584· Εν yem  οε των Τξίων Τεςεων, α  το 

χνμχ παξίτησι, Ac* Τ8 αύτΐί επιπε$8 τεμνομονων, 
τό Ε ζη &  το7ς $υσ\ν Α β γ $  +  Ι / κ λ  Ίσον έςΐ· Κα) 
ζ Ζ Η &  =  /3Β Γ Δ  +  <κλΜ . Κομ γ χ ς  y&f t Sto 
εκ της χττοό&£εως επίμονον ωσαύτως εςΐν·

\

Τ Μ Η Μ Α



« $ ►  * t *

Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Κ Α Τ Ο ΝΠ Ε Ρ Ι Τ Ι Ν Ω Ν
Ε Π Ι Φ Α Ν Ε Ι Ω Ν

ΚΑΜΠΤΛΩΝ*

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§· 585*

s*·*48, ΊΓ Τ  τδ ο£&§ επιφοίνβ& χυλινδρβ ΑΒΓ, 
[ Γ Ι  ι'ΰ"/] έ?ι τω opSoyωνίω ΔΕ Ζ, έ το 

μεν ύψος ΔΕ, rco Τ8 κυλινδρβ υψβ 
ΑΒ, ύ δε βόίσις ΕΖ, τδ κατά τνίν βάσιν 
rvjv έχάνβ πε?ιφεξ>άα\ΒΫι iem έίίν. ·

ΔΕΙΗΙΣ*
Συμπιπτάσης γάξ τηί ?υ£«α? Δ Ε , ο'ιχδγιποτ* 

των stt* rijff τ« jcuA/W?» επιφχν&χς εύ&&ων, οΓβν 
τ# ΑΒ, 'πχξχ/̂ .τηλω ϋση τω cv at/?# «|ον/, «*ν 
τυλίοζ*&ονπως το οξ$ογωνίον ·κεξΐβχ?λ<όμονοί ο Υ.ν~ 
λινδςοί νονβη, το cf$cyav;cv «τα dwxufTaScv rj? 
tS κυλΙνδξΧ επιφχνβίοο 7τςοσβφχςμόν&.

ΠΟΡΙΣΜΑ-
' §. S86. Σωζομα’ΰ δε τ& υψΰί ΔΕ =: ΑΒ, t«V
ί) ΕΗ, μέξα riff ττεςιφεςείχί τω ΒΘ, ίσ>ί λίΐφ&ν·* 
χγβωσπε η μον H I τη Ε Δ , j$ <Jt 0 K  τη ΑΒ 
τίΧξχΑηλοί, ro c£$ey<ywov ΔΗ, τ£ Ιπιφχν&Λ . 
ΑΒΘΚ ίσον eW)a/, τ«ν αυτόν τςόπον ύποσιαιχφ* 
Sfoerotj.

ΘΕΩΡΗΜΑ-
Σ*·*49. §. 587* Ή τδ of&S επιφοίνεΜ καίνβ

ΑΒΓ, «m Is* t«  rip*7ωνω ΔΕ Ζ, 5 νψος
fX£V



μεν το ΔΕ «τον τδ τ3 hum πλευρά ΑΒ, 
tt Π βάης Ε Ζ, τ ί περίφερα* ΒΓ.

ΔΕΙΞΙΣ. . *
*£*» Η Θ Ι τομενί τδ κώίλ», £ >j ημώιάμιτςο* Τχ. ι$ο. 

ΗΘ = Δ Ε , rirf πεξίφίξνα Θ Ι -  ΕΖ* Ιτο^δνΗΘ  
’/it? τ£ τδ κώνα πλώξά <VB* το,τε τό£ον Θ Ι,  
ϊσβν τ% πεξίφεξ&Λ ΒΓ. Ο $ε τομ<&>£ ΗΘΙ» *<το£ 
νω Τξηωνω ΔΕΖ (<$.|47°0· Σνμπητ\ύσν\£ τώυω 
rfc ΗΘ τ£ ΑΒ, εάν ο κώνος 7ϊεξίΤυλ(χ&% τον το* 
μεοο, εφχξμόσε* Ajtf# rj τδ το(λεω£ επίφάναα τ% 
*7ti(pctv&ico ry κωνική. ’’Αςοο κομ το ΔΕΖ τξίγωνον 
Ty τδ κωνϋ Ιπίφωνάοο Τσον ζςομ.

Π Ο ΡΙΣΜ Α A.
§. 588. ’Εοον ο ΑΒΓ κώνος Α*««τιπϋα τδ /3y 

ΤΙΛξοιΤλΥΐλϋ ry βάση rptiby, KSH ywpcvw της 
Δε = Aj3, α%$9 ε£ 7ru°uAt\Ko£ ry πλ&ροο ΕΖ, 
ycvfoerctf το Δ εζ Τξΐγωνον, ίσον ry τδ xcovff Ιττ*- 
φχνάοο Α β γ . ’Eftwjf γα^ if τ*}ς βχσεωέ πεξίφε· 
ξ»χ ΒΓ, 7Γξος τΐω κατά τίνυ,ΤομΙν) 7ΐέςιφες&χν
β γ , ω: Α Β ττξο£ Αβ  (§· S^1·)» x&i Έ.Ζ : εζ =
Δ Ε:Δ ε = ΑΒ : Α/8 , εςομ κρμ ΕΖ : ε£ = ΒΓ : Gy.
'ΑΑχμΙώ ΕΖ = ΒΓ· ^Αξχ ngfij ε£ = βγ·

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β.
§. 589· *&&tVT6t, nxj οο7Γο των Ισων ετηφα· 

ναών ίσων χφοχζε^α^ων, φχνεζον, ω£ r, τδ άκξο- 
ττίζΐχ&ζντοε ν.ωνα ιφχναχ B /3yΓ, )'oy τω τε- 
τςχπλ&ξω εΕΖ^ Δ/%« δν τετμη&ω tj εΕ κατά . ;r 
το Μ, αχ^'τύΰ ΜΝτ# πλ<&ζ£ ΕΖ παξχΑ*}· 
λοί, jj τ/ω πλό^αν £Ζ κατοο το Ν λ'%« τεμνϋ· 
σα. Πλνιςα&ητω $ετο οξ̂ ογωνιον Ε Η , ο, λοο tIw '
1TortjTce των τςιγωνων ^ΗΝ , Ζ»?Ν, ίσον tV#/ το5 
τετςοί7τλ<&ξω εΕΖζ' εκ τ& χκολό&8 $  n&j τν κ<ο·
Viv.y εσηφχνάχ β&Γγ· *ΑΑχ γχξ Ιχν Κ£Η
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Sl%x Κξο* τ&5 Κ, eV«/ x&f ΑΚ -  Δ Μ*
xctvrevScv η πεςιφίξ&χ Κ Λ, >/ τδ*-' Six r$ Κ 
ν.χτχτομγις, rfa ry βήσεί πχξχλ.\Υΐλα, Ίση ry ευ- 
θ«-/' Μ Ν. Ε̂ς'η· «̂ οί if γ.ωνιγ.γι t-πιφοίνβΜ Ίση τω 
cfioyoovlo) EH , e "ψοί /κα) το /3β, /3οόσ<ί <ie >j eu- 
θ««, )j ry πεξιφεςάοο Κ Λ <j :;.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·
§. 59®· 'ΑχΒείσηε επϊ τϊ^ τ£ ο^3δ κοίν# «η· 

(Jotveiotv, as· έτυχεν eu9«as· τϊ?? A ll,  εοίν ΕΦ 
ληφΒΰ Ίση Trj πεζίφες&οί 1ί Π, xgj τοί λοιποί ωσχο- 
των ycvyrotf, το ΔΕΦ τςίγωνον, ry ϊπ) τ5 κάνα 
ίπιφχν&ού ΑΒΠ Ίσον esotf’ %&} τ οίϊλχ οσλ  cvtsi~ 
Btv ύποσινυηκίχ/ , ry otvrrj Tv/koyiSiKtj εφό$ω yz/ξ 
εχζησοόμεθχ, συμπβξχνθησετόη.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν . ̂ , ί* .. ««y,
Τχ. IJ ι. §. 59 >· Ο ο’̂ οί- χ,ωνοϊ, ο Six Τομής πχξχϊλη*

λ» τη βάσν άν.(>ωτγ\ςιοο$5&ς ι έ τ/α· επιφάνιαν α>- 
τοβυθοο Α̂ σκΓψοί/χίθοί, κρί ««  τηε τ$ τετξχπλ<&· 
ξϋ πεξίελιζεω: ημ7ν χνχφίετχμ Δ« Se τ$ τετξΛ- 
πλ<£ςα ΛΒΖΕ, rocs μα/ nctlx το A Β γωνΐχε ος·[ 
Bxs eivotf’ rote Se λοιποίs E, Z, πλχγίχε. ΪΙεξιε? 
λιχτομa>n γοίς τ$ roitiSs τετξχπλ&ςχ , πες) τΐω 
ΑΒ, ylvovrctf otj ΒΖ, Α Ε, βοίσ&ε των οςΒων Υ.ω· 
νων, ων οί£ων χοινοε y Β Α πςοεχβλη$&σχ. Κotf xct- 
rotyςοίφενομ οίςχ, η τδ ψ.ςωτ.,ζΐχσμζνΰ επιφχναχ 
κων8, τω πεςιελιγμω τηε ΕΖ.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α . ,
**·15 · §· 592· Εάν έττ< τ5 ττα^Λ^λοχ^άμμ#

Α Β Γ Δ πλ&γί&τις ως ετυχεν νί Ε Ζ  ά%- 
&W, χ&θνις το μέσον Η , καυτοί ?rwγ7*Ί w 
Η Θ  Λ7το re Θ σ*ιμβ8, τίί? πλευράς ΑΒ 
π$οεκβλν$άσνις' πε?ιελιχ&νΐ ΰέτό,τε ορ
θογώνιον Α Β Γ Α , XGM ΤΟ Τ£ΤΡ(Χ7Γλ5υ 0̂ν

ΑΒΖΕ,
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ΑΒΖΕ, ττε̂ ι τον mvot κίονα ΑΒ, ffertf vj 
κυλιν^ΐΜ ζπιψάναΛ, ιίν vj ΔΓ

προς τν!ν επιφάν&χν τιίν κωνικήν, ιίν 
vj ΕΖ tvj<? αϋτίϊ? πε^ελί-
|εω$, ώί ΒΓ ΗΘ.

ΔΕΙΕΓΣ·
'Αχ^ητω H I τ<£ ΑΒ άζονι κά&ετας, ητις αυ

τόν λ’%06 Τεμά' αχ&ητω $ε kW ΕΚ τω «υτω 
πωξάϊληλοί. Κ«/ eV«/ ΕΚ -  ΑΙ. ’Εττ« d* ec/ 
uvrc ΕΗΘ, Ε Κ Η  ός$*), fcttf Ε Η Κ  +  ΚΗΘ =s 
Κ Η Θ *f ®· ’ EvScrrc; Ε Η Κ = Θ * τ$, re όξ$α- 
γωνιον Τξΐγωναν Ε ΗΚ , τω ας̂ ογωνΐω τ̂ ιγωνω Η © I 
o/uo/ov. *o3cv ΙΗ  : ΗΘ =^ΕΚ :*ΕΗ = 2 Ε Κ  : 
aEH = ΑΒ : ΕΖ. Ίοιγαξχν Π πεςιφεςεια,
Ιω, τ5 %ηματος πεςιελιοτομίνΰ, καταγράφει το 
σημάον Η , H&j Φ ομοίως πεςιφεςεια, Ιώ τω αντω 
πεςιελιγμω τβ χηματοε το σημάον Γ καταγράφ
Κ«/ hV«/ Η : Φ = IΗ  : ΒΓ (§. 43 *·)· *Ew«wi) τλ~
vtw »j κωνική επιφάνεια,, Ιώ η ΕΖ πεςιελιοζομονη κα
ταγράφει , ίση ες\ν ός$ογωγ!ω # (όάσις μζν η Πν 
υψοί Jig re ΕΖ (§.. 58 ·̂)· Η <5ε κυλ<ν̂ /κ>) επιφά
νεια, Ιώ πεςιελιοεομοόη καταγράφει η Δ Γ , ί'ση 
ε?ίν οςΒογωνιω, « βχσις μώ η Φ, υψοί Jg το ΓΔ  
($· 585·)* «9#/ Αι Η5«/ >7 κυλιν^χί) τγ̂ οα' τ/μ) κ»ν<· 
κ/ίυ επιφάνειαν ον λόγω σιω^έτω, εκ των λόγων 
Φ : Π, χ$ά ΔΓ : ΕΖ · * η εκ των λόγωι ΒΓ : ΙΗ,
Κ&) ΑΒ : ΕΖ* η κάκ τ&των, ΒΓ':  1Η, KW ΙΗ  :
ΗΘ* τΰτέςιν ως ΒΓ πςός ΗΘ* Ιτον γάς ό λόγος 
όιχ της σιω&εσεως αναφύεταιf, Τ8 οςΧ IΗ  παςα- 
λειφδοντος ($. igi,).

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§· 593· ’Eyy^&CpevToc Ιν τοο τετ^Λ^αί-**· *$»
ΑΒΓΔ τετΑ?τνιμο{>ίβ ,κύκλβ, *£&«-

rcovT8

ΠΕΡΙΤΙΝΛΝ ΕΓΤΙΦ. ΚΑΜΠΤΛ. 255



σϋ\τε <$νο ευ&«ων RZ, ΗΘ ττα̂ Λ̂ νίλων 
τyl βοίσα ΒΓ, κ«£’&ςτινχσ8ν ΰίπ αντνίς 
οίποςοίσας * Έοίν τδ τεταρτ'/ιμορίβ σννοίμχ 
τω τ6τ<?ανωνω ττε̂ < τνίν A Β περιελιχ^έν- 
το?, νι μεν ΕΗ σφΛ̂ <κνίν χ&τχγρχψνι 
επιψοίνα&ν. νί λε ΖΘ  κυλ<ν̂ *κιίν, cuds eif 
imfroivaaf icuf d7kv\Kouq ε<τοντ«/.

ΔΕΙΞΙΣ·
ΛηφΒητω am  τα τετοίξτ*ιμος!α 9 totεταςτον· 

rms χηματοε ευ&υγξοίμμα vmvowx£, έπε£ άν λα 
rav y»wav πίπτοιεν κατα τα E k#  Η. ‘Ύποσα- 
μοανετω $ε Π /-ecv, τ/α) τωρ πλώξων τα τοια̂ ε %r,· 
ματοο άπο τα καντςα Β άπίτωσιν' το $ε Ρ τΖα) 
πλ<&ράν ΒΓ, rjysv, τΐιν τα ν.υχλα, ωττε̂  αν τα 
rwove# %»?/<«» εγγξκφΐΰ-ccf εχα , ημιδιάμετςον. 

Α̂γβ̂ τωοων λ  ΙΚ , Λ Μ τ£ πΧ&ςοί ΒΓ πα- 
ξά^λοι, λα πασών των τ$ πολύγωνα γωνων, 
των μεταζν Ε Η. ’Εαν δν τοταόν^ε τα χάνο- 
νιζα χηματοε μεξοϊ\ σνωαμοο Ϋω τετραγωνω πες) 
τΐώ ΑΒ πεςιελιχΒζ, καταγ^αψασ* λ  Ταν 7τλ<&-
ζων 3κάςιτΕΙ, ΙΑ , ΛΗ επιφάνειαν κωνιχα?, « /λ  
ΖΚ, ΚΜ, ΜΘ, εκοίςη χυλ*ν$ςικ»ν, εςα/ τωρ χ«* 
ν/κων εοπφαϊ’«ωΡ εχάςνι, πςον εχαςίνυ των ζυλιν· 
οςιχων, τΐώ fo&vy οοντιςοιχασαν, αί Π ττ̂ οτ Ρ, 
(§* 592·)· To<yaf£p ^  πασα/ «ί κωνικά/ ϊπιφα· 
τββί/, τατέςιν ν\ επιφάνεια, Zcu ro jaifoff τδ ίτολυ* 
V<»v& ΕΗ πεςιελιχ^ον ζαταγςά-φβΐ, πςον ατασαί 
τα? επιφάνειαν Tar KuAiv îKa'r, τ «τ&ί 3Γ?λ 
ΪΓ^Θ α μα πεςιελιοπομοννι> επιφάνειαν ν.αταγςα- 

άν Π TTfcf Ρ ($. 174·) j οσ«/ war <ίν ωσιν «| 
τδ πολύγωνα πλ&ςοή ) H&f οσον τητε τάτων άς&* 
μοί μετχξν τ&  Ε η μ Η σημείων πιπίοι. *Α3Α»γάς 
τ&αφ&μα τωνχ&τά το αςημονον zuvavtxoV %νμΛ 
ΤίΧ&ςων $ύωεκω£-άυζοντοϊ9 οομ» w f q π  eiorĉ avtt 

ν ■ - cuuaim
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σΜκυζασού, reus Λ}, ον ω ctj πλΑξοη τ$ τ5 κυκλα 
τκξιφεξ*» avyxtonetf, ίση χχ&ίςχτοη Ty ημι$ια- 
μίτξω Ρ (§ . 398 ·)* *ξχ τηχξτημοςιχης Ά  
ίπιφχναχς Α Ε Γ  Υ] απο Τ8 ΕΗ^τόξα χχτχγξχφο- 
μονή ίπιφχν&χ, τζ  χμχ χπο 78 ΖΘ^ μίξας της rS  
τεςχγων8 πλώξχς συγχοοίχγξχφομονν Λ α  tb  αυ· 
7$ πεζίελιγμϋ, y αυτή feccf.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·
§. 5 9 4 · Η χξχ 78 ημισφχΐξι8 ίτΐιφχνειχ, Ίση 

Ις) 7y hτιφχνήχ 78 cpBS χυλ/vif£, 8 y μον βχσις 
7y £ασ« 78 ημισφχιξίσ, το Λ5ψο* Ty καΙ'χντο ημι* 
ίιχμίτξω, ίσον Ι?/ν· Η Λ επιφχvetcc της όλοχε· 

σφοάξχς, fcij τ?/ ίπιφχνάχ 78 ος$8 χυλίνοξ8,
8 βοίσις μον ο χχτχ τΐώ σφοχξχν μεγιςος κύκλος, 
ύφος Λ η 7ης σφχίςχς ΰιχμεΤξος·

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β·
„ KavTfvSxv >7 rJJi· σφοάςχς h,πφχναχ,
i<ry esctf ο&σγωνίω, 8 βχσις μον y 7ης κατά rUu 
σφοάξχν όιχμίτξ8 πεςιφίςαχ, ύφος Λ y χυτή Λα* 
μ(7ξος (§· 585·)· *Ewew»f it των e7r< r^f σφοάξχς 
κύκλων ο μίγιςος, ίσος ος&ογωνίω, 8 βχσις μον y 
στίξίφίςοιχ, ύφος Λ το rfc $ιχμίτξ8 τετχςτημό· 
fjev (§. 4ό9·)' *»«/ Λ} <ί της σφοάξχς επιφοίν&χ, 
πςος τον in χυτής μίγιςον κύκλων > ω* 4» ^for ςν. '

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Γ
* Λ , Tjf Λ πςος ec/ληλχς ττχξχ^ίση, &σ)ν 

«ι όυοΤν σφαιρών ίπιφχνειομ, ως οι ον χυτοϋς μίγι- 
ςοι 7ων κύκλων* <M&ailot Xjjtf ον διίτλχσίονι λίγω των 
οιχμίτξων, ήτοι ως, τα των ίιχμετςων τετξχγωνχ.
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ΤΩ Ν  Σ Τ Ο ΙΧ Ε ΙΩ Ν
τ Ο τ

ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΟΥ
ΤΠ ΟΛΟ ΓΙΣΜ ΟΤ.

ΤΜ ΗΜ Α Α'.ΠΕΡΙ Τ Η Σ
ΚΑΘΟΑΟΤ ΛΟΓΙΣΤΙΚΗΣ

*58 *Z*

*----------------τ------------ ----

Ο Ρ ΙΣΜ Ο Σ.
§· 597·

Ε άν y ποσότης εκίασιν έχασα, η α)λη ητισ& 
η Π, πςος ccfahv ποσότητα ήτοι 3ο$είσαν, 
η πςός τό 3οκαν ληφ&είσαν τΐω Μ, άς 

αςιΒμος Α πςός μονάδα τlw #υτδ, είςησεταί 3η η 
ποσότης Π 3ιά τα ας&μa Α* 7ΓOLgkdL&Otjι « &ί- 
φέζ>£<&αΐ· Την 3i Μ ποσότητα-, 3ι’ ης η Π «τ« Α|· 
λδτα/, Ιίισατεςα σημασία McT^OV καλαμεν.

ΣΧΟΛΙΟΝ·
§•̂ 598. ΈίωΒι γχς τό τ» μ&τςα ονομα, 

χ«τ «Αία» εκόοχίω λαμβχνε£)αι, dor οτε μέτξου 
της Π ποσότητα λεγετομ, οίοοόηποτε ποσότης Ν, 
η πςός 3ο$&σαν τινά ε?ίν, «? β<?<ν »} Π αυτ»} 
τΐώ Μ φεςε̂  ταυτίω 3ο5&σαν. Τοιωόβ λόγοι 
τό μέςος της πες) τΐω της γωνίας κοςυφϊω κατα- 
γςαφομά/ης κυκλικής πεςιφεςείχς* το από των 
πλ&ςων των εκείνης απολαμβχνόμσνον, -bJtyerotj

rtf
\
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rtjff γωνίας etvoij το μεΤξον' τόγάς τηλιϋΰτον το* 
ζον 8<?ί πςός τ ο τεταρτημόςιον, ως η γωνία, fa τοας 
πλώξοάς οναπείληπίοη, προς γωνίαν εχε* τΐω ός- 
$lw (§· 4 55· 456·)· ’Επειόάν £ν τ#™ χςωμ&α, 
%ςι Sri το τεταςτημόξίον των TciavSe μέτςων οΤατίί 
$ υ Β μ ό ί, η *ςος' παξά Λατίνοις Modulus.

5 9 9 · *'θ ενταύθα μετςον καλείτομ, κατά 
το γονος της εκμετξη&ησομονης ποσότητες ποικίλλε- 
TOj. Το γας ρετξον όμογονες αεί τη ποσότητι εξ 
ανάγκης ετίν * ηλίκον άμελetTot αυτή, η μεςει αυτής, 
ολον, η μεξος, εχαν n#j εξίσωση. Κα) γςαμμη 
τοιγχξΖν Six γραμμήςf μετφfifasretf  ̂ ηομ γωνία 
ha γωνίας, Πομ επιφάνεια όί επιφάνειας, ngtj <?β* 
ffov Six ςεςεζ, KSH βάξος Six βάςας, τά άλ
λα ομοίως·

§. 6 οο· ‘Ο Se άζΐΒμςς Α ο τΐω 17 ποσότητα 
παξίςχς, ήτοι όιαμετξησν ευςίσκετο̂ , η εξ άλλων 
άξΐ&μων επιφίρετοη· *0 Si λόγος τ$ ό'ιαμετςείν, 
ο κατά παςαβολίά γχν τS μετξΧ πςός το (Λετςη· 
τον γινόμενος, άόεμίαν φεξε* $υχόξειαν, ηομ κα τ 
άςχάς ημιν των άξ&μητικων ($. 3 .) τε$εωςητομ· 
'Xcvgav S' εχει πξό πάντων άντε γξαμμαίς ευ&είχις, 
HSOf των καμπύλων οσαις ευθείας ίσας άπoSiSovetf 
νόεχεται·

§. 6ο ι. Έττ« Si Set H&f το μετςον τά πολλά 
διαιςάν, από τδ άςιΒμΰ των μορίων, εις άπες αν 
αυτό όιοαςε&είη, το προσφυές ηςτητομ των κλασ
ματικών άςιΒμων, oils· >7 Π ποσότης, η το ταυτης 
μεςος εκόηλω&ησετομ· Ύό,τε πςοσφυες %τω κ$μ 
κατάλληλον cv τοΐς κλάσμασι όιοαςεσα μάλιςα τδ 
μετξΧ Βηζωμονοις, άς&μον μοςίων ληττίέον, τον 
μήτε πολινό καθ’ εαυτόν, ηομ υπό άλλων άςιΒμων 
ελασσονών, ως οΊοντε πλάιων υποόιοαςόμοΐΌν' toiS- 
τοι Si οί άξι&μόι ia , 3 0 , 6ο, ηομ οί παςχπλμ- 
σιοι. "j£«y< γάξ Λ « ί ·  κα/ Λ  = * * ««/ Λ  c  F

Κ 2 ksH



ΤΜ Η Μ Α Π Ρ Π Τ Ο Ν
HSfi Λ a i; xsi A c T* W TI = i  * $ r l« |j 
‘Exv if  μάζων πχξαληφ$η των μοςΐων άζ&μος, 
οΤον 3 0 , 3 Go., Kgc/' πλάονα m  κλάσματα Six των 
άξ&μων των μοξίων τδ μίΤ^« f>ci>?Aa>S»j<revT*y. ’Αλ
λα των μί̂ ων fka^ov ωσαυτω? αντ*? πεξαιτίξω 
\ηreiifAc/, « ί ο αν «V άποχξωντως ϊχοντα 
λεπΊότηroc γενοιτο.

$. 6 0 3 . ’Εαν i l,  t7r< τί?ί· τδ μεΤξϋ Stoû he<uc> 
ΤΓξΟί' τΐυυ τα υπολογισματις άποβλ&ίη ευχίξ&αν, 
άςιΤΧ αν τη δεκαδική πςοχςνισοατο $ιοί4ξίσ&, «ί ίε· 
κα μεν τβ μεΓξον διελόμε.νος μόζία , etc ii*« if  τί· 
των ίκαρον των μοςΐων ϋάίτβςα, etc $κα if  ^  τδ· 
των εκατόν Τςΐτα, ιφί) ατως ίφεξης· Οί , f Η 
Tit ω$ε $ιθ4ξε&ζντοε άςι&μοι, ole ο/ ποσοτη·
Tec καξίςανίαι t fciev χ/λο, παςά τά $εκα&κχ ταυ· 
τα, πας&σάγοντες κλάσμα ̂  }πισν\μως τα τα υπό
λογοί* Ιπιτεμνασι. Πηλΐκον $'&ν η το μίτξον το 
ολοχεςες, ο οι πςο της υπο̂ ιατολης των απλών μο· 
νάδων άςιΒμο'ι ΰττοσημαίνασι, τά τδ μίτςα μόζία, 
Τα υπο των ίφ επόμενων τ» Totals υτΐοίιχτολη upA· 
μων εκόηλαμενα, επίσης t<?»v * L£w/fT« κα/ ώ αν- 
Των υπολογισμός απχς, ιυμαςως ως οίοντο πςο· 
χάζως ε̂κπεξοάνιτο̂ ·

$· 6ο3· *Αμίλατοι iuwv γςαμμων υπο τω αυτω 
μίτςω, εν άςι&ύόϊς πακτωμένων, ic$>jcrfTay Six 
/uccv τ3 των άξΐ&μων κεφαλαία, το των γςαμμων 
κεφάλάιον , διά if  τδ? διχφοςάς η διχφοςά * ό** 
foev cl άξ&μο) 1 3 > 5ai>  6, 7 ΐ γςχμμχϊ δόο 
ΰποσημαινωσιν, t<fey τδτων τ® μα) κίφάλοαον, Ίσον 
γξωμμη, τη i /α τδ άρ&μα 2 6 , 3 3 3  υπο̂ ηλαμάη* 
η if οιαφοξά, Ίσητη οιά τδ 6> 8*3·

$ 6 04. T^wvi^ γξχμμων i /  άς&μων $ηλαμΙ· 
νων, »ί τετάξτη ανάλογου, τδ αυτί
μ*§ό$ω, 5 ίζρί/ τ̂ <ων άζ&μων ic$cmov c Τέταξτος 
άνάλογον ίζόίξΐσκντάί (§. 1 7 5 .). Ο&ν, Ιον c< ταί

ic&«*



ίοΒάσχς γςαμμάς irccftfSvrts άζιΒμοΙ Ζσιν ο'ιόν, 
1 3 , sJ* m  i 9* 8; m  *7, 94, ά η α ν ό τ ώ  
τετάξτΐυυ α\άλογον χτίοόιόας tiros, 2 6 , 9*

§. 6 0 5 . ‘Ώσαυτ^ K£/ γςαμμνι, η μεταξύ 
όυάν cv άξΐΒμόιε πχξΐϊαμανων το7εόε, 5 32 , ^
7 , Μ μέση άνάλογοε, αττο^οθ^τοί/ Λα τ5 «c<3* 
^y 6 , χ 6 * os μίσος έςι των όο&οίτων ανάλογος * 
tjroi Tti νπ αυτών παξογομανα η 0ζα *! τετςαγωνι· 
*ν (§. *93·)·

§, 6 ο6. ΕίωΦαίΓ* Je πο/λά άντJ ταν άξιΒ· 
μων, «υτ«ί ra f γςαμμάε όνομάζπν, >; τα όποια· 
όηποτε aJkx ποσά τα άι αυτών παςιςάμα>α. Ι7(>ο- 
*>iScvres γ*ζ άζι&μ$ς άληλοις, $ απ' ά&ηλων 
ύφΜρόμονοι. αυτάε φασϊ προσαΒροΙζαν y η όιχ*~ 
ξαν τχς γςαμμχε, η τα ε οιαεοηποτ u/kus αν Χξΐϋ- 
μο7ε ίχφεξομονχς ποσότητας.

§. 607. 'Ωσαύτως lw όνοι πςοε μονάόχί j£> 
όυο Κξ&μέε ευ&άχς yςχμμαε παςιτωνταε 5 fcj 7, 
rev τέταρτον άνάλογον πςοσώ^&ν, ο 5 Χ * 7 , »ί ό 
3 5 » rZtu τετάςτίω γξχμμίώ χποόωσα. Ταυτητοι 
KjW ττα?» τβ μονά ποΐλαπλασιασμν Seiv ονταυΒα, 
η τετάξτη εν.άνη τΰ  Α’ & ^ λ ω ν  7Γ0?&.&πλΛσΜ.<Γ-

,των γραμμών λχμβάνεό&«/ λεγετα/. Καί*
τοι τό ποΧ^απλασιάζαν rS ας&μν μόνα ιόιον κ*· 
fkWff £<?/ν.

§· 6ο8. ‘'Ev ĉvre/ kW τετράγωνον ενίοτε η 
γραμμή καλ$τ«/, # άνάλογον tax όυσιν trfyeus, 
w  *ί Wfwrii Λα μονχόοε ττχξίτατα) * e y « f <$· 
fies· A y jj τξίτη χυτή άποόιόοτοη, τετξάγωνοε felv* 
ωον β  'TTfoi' m&eww άί of άςιΒμο) όηλίσιν I ,
3 , τ/ιυ τςίτΐιυ όΐοι άνάλογον πςοσώξόίν, e7r«,*
* : 3 — 3 Wfec rZu) ζητΗμάΐιν, ζητΗμζνη αυτή
Λ αξ&μ$ τετςαγωνΗ τ S 9 &AjA»$»jarroi/.

R 3
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ΤΜ ΗΜ Α Π ΡΏ ΤΟ Νa6a
§. 609. Tij Λ αυτί? iiuvolec κομ γφ&μμη Xeytm ,

reii dtoueet&otj Μ  γξοψ,μνίς, η ποαοτηέ onotct·1
$Y\7tore diet ττβτβτκros. 'Ectv γάς πςοε γξχμμάε 
Τξαε, ών rots μα Juo πζοτεξχς οι χς&μο' 5 > 33 
Kg} 1 1 , 4  ντίοσψώνασι, rlw de τςιτίω ή μονα,ίy 
9Τξοσώς&ν ΰεη rlw τετοίςτίω άνοίλογον, hrewri τον 
αςιΒμον I I ,  4» Λ α  T8 5> 33 iieugeiv ί « ,  'ίν ό 
*, 14 α’νβίκυψ#, ο rlw γξχμμίνυ εκείνΐω πωςαςη· 
οομοvcSy τχταγε ενεκχ Kg} η γςχμμν χύτη, τ% dica·. 

γξοομμηι; Λα γξοομμης τίξοϊαοη Keyeroy.

§· 610. Ε<<τ» Λ re/Srw H9V ετεςοι ίζμΐινείαε, 
ΤζΟΊίοι, βί· ijr? των μεγε&ων α  άξ&μοΊε eivviyoty* 
$ηλωσιε, Kg} η τ>]s 'λςιΒμκτικ'ηε, o' ry tV/λυσ» 
των Γεωμετρικών πξοβλκμοίτων, τίξοσεκυξωσε %$· 
m s ' els totvrts 7ΐςο<τογβίζων «*τί των ποσοτψ 
των kros, τ&<· άξ&μπε ονομοίζων Λ’ ών εκείνοι] 7ΐα- 
ffcuvTOtj * ή κ#/ «Vr! -των άξ&μητικων %ςων, rad* 
Λβ rijs· των αναλογικών ΛΛιβσκαλ/as· φωνωις 7ίξο<τ· 
χςωμαοε Kg} φξχσεσι, Teas· ε7ίισι\ς τταντο/ω ycνα 
•ποσότΥΐτο: πςοσκ/,κσαιε y τταταν Qctdloes rlw  οβκδ* 
<rav «αν εκ μεσΰ ποιησετο^.

§. 6 ι ΐ .  Έντίυθα' «ν κο/vJjs· rr\sdt Kg} ιίε· 
·ηχτγ\μ^Υ]ς 'Α ξ ΐ $ μ η τ ϊ < η ε , τ£ Γε ω μ ε τ ς !»  tis %ξ*ίσιν 
ν τ ω  π ω ξ χ λ ιφ Β ά ιη ιε  9 κοανόντι sides ’h e fo g trr iM iS  
ε ζ έ φ υ , $v Καθολβτε K# Γ Cl/OcZa) Λοντως &α- 
λβσαν. Αυτ» i t  8  Λ’ ο ίς& μ ω ν  7 Τξοβοί/λετ<μ rets  
π ο σ ό τ η τ α ς, Λ’ ίτ ίς ω ν  Φετινών σ ιψ είω ντε Kgt ει$£ν. 
auras’ Tjf Λανο/α π α ς ΐ ^ σ ι ν , ο ιεπ ες  itdovri tjrJov^ Kgt 
ά ξ & μ ο ) ,^  Κ &  'Ϋ ξ Χ μ μ ο ή , Kg} ε π ιφ ά ν ε ια / , Kg} Φ  
fetty Kg} 7tctvrottt ycv8S a foot μεγέΒη, ΰττοσκμοχ̂  
νβι&ομ ε% 8σι. Κα/ταυτα Λ) τ<ί <η\μεΜ 9 8  π ο ϊλ ω  
ίιοοφεξόντωε η μ ^  η r & s  ά ξ & μ & ε  ο ά ς ι& μ η τ ικ ο ε  φ ι ·  
λ«, μ ε τ χ χ ο ις ιζ ο μ ά ο ιε  9 8 κ  ον ύποΒεσεσιν «Λκοοτα- 
rows1 τά π ς ο β χ & χ ιμ α ο 6 τύγχανα rijs- ε π ιΚ υ σ εω ϊ,

ωαπεζ



(ωασεξ διά της κανοτεςχς Άς&μητικης εξ άζΐΒμων 
Τ,νων δεδομενοον, άς&μο'ι ά?λοι εξεχομεχοίπως εκει- 
ycov επιφεζ-ονται) ά?λά &εωζηματ άτΙα κατάσκόίιά- 
&r*f, KSt) μέΒεδοίτινες πςός ίπιλυσιν των πςοβαλ- 
λομείων τα μεγιςα συυυτελασομ ανακαλύπτοντας ctf 
μα) άςιΒμητικως it υπολογισμέ, Of it γεωμετζί- 
χως διά της των διαγςαμμάτων κατασκόίης τα 
της εφόδα πεςοάνασομ. Μεγίςης αν, κομ όσης ακ 
αντις βχδιως είποι, της κατά τΐυυ τοιχνδε Λογιϊι· 
vkv χύσεως ασης, πςαςγα αν, μαϊλον is 7τοΑδ 
άξιον είη, ref κατ αυτίω όςας τε ηομ κανόνας f<V εν 
συ?λ)ξασι, πλατυτεξον ενταύθα διεξελ&εϊν. Ύων 
γάξ οΐον άξχων χωξοον εν αυτή επεχόντων, τα μα, 
ως άςα κοινά/ τινες έννοια/ δσα/, πξουπετί§η, τά 
δ' εν το7ς φ^άσασιν εξετεΒη, n<pf εις χςησιν παςά* 
λητίΐα/ cv Tocis άποδάξεσιν,

Υ Π Ο Θ Ε Σ Ε ΙΣ ,
6 1 2 . ‘Οπαμ^ηποτέν ποσότης, γςαμμη, *V/* 

φάνεια, , άξιΒμος, ηομ ητισαν afotf, η av
εξ ά/λων μηδαμώς ηξτημενη νοο7το , T/vef raw 
γραμμάτων α , β , γ ,  κ£. ύποσημο4ν}&ω, πςοχα- 
ξαοπομενα μεν τδ — σημεία αποφατικής ασης, κλ- 
Βά πξοείξητα/ (§. 39. κ |.), καταφατικής δε, η& 
ήτοι μοναδικως, η κατ άςχίω τα ςίχα Τελάσης, 
σημεία μηδέν ος επιγξαφομενα' επιτασσόμενα δε μό
νον τα -Κ  cνΒα αν κατά σιωεπααν cv τω ςίχω

i f »  t t  .  Λ »4α/λη ποσοτητι σιωεκταασοιτο.
$.6 ΐ 3· Αί εν ϊσότητι επιδηλω ποσότητες διά τα 

αυτα όηλα$ωσχν γράμματος. Πλείοσι δ' ασοας ό 
αξιΒμος πξοσεπιγξοοφε̂ Βω, οΐον 2 α άντι α +  α' 

άντ) α +  <* +  « , 3 <*’ άντ'ι 2 β +  $ β τι· 
ΒεΒω 5 β ’ K&f ωσαύτως δϊ η#} 1 3 y , K&J ι$ δ 
νοοκ&ω. Τΐω μεν τοι μονάδα αδεν δέον επιχαςαεπε- 
&ctf9 ειμηποτε καΒ" εαυγίά τυχόν άπαντωσαν, η

R 4 σαφή·
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ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ

σαφίινάας cvena μείζονος. Των δε ποσοτήτων etj 
xTtecyarels * >) «/ όμογανε7ς ucv, av«ra <5'p * η ωνπερ 
αν «Τα ο>ίλα τα Tijf νσοτητος , r dv ovrsvttv λογον 
aw7f0&trecy αττασα/ cv διαφεξϋσι H&f rcis γξάμ· 
μασι χαξακτηξιζέ&ωσαν.

§. 6 1 4 . *Εοίν δε η ποσότης ε£ άλλων ηξτημάη
Hsff Τ8Τ0 οπούς εκείνων iftfrilaf, δϊ «j<a£cy- 

ταν εκδηλέ&ω σημείων, ay η δη Tec πλεΐςα ςν τβΤί 
\\ξι&μητ(κο7ς πξοΓ/.τ&εττοί{.

§. 6 1 5* Άμελείτοι το ματ παςοογόμανον υπό 
δυο7ν ποσοτήτων, ue τα δυο α κ# β ύπουλο7 γξάμ- 
ματα, η (^. 1 5 4 ·) το μονάδα, α, >φ/ $ 
τέταρτον ανάλογον , γξαφέ&ω α β ' είμητ/να Ιχ 
της γςαφης a X  β , η β ·α  ($. $2.) ττα?«>/ /uê c* 
να έλπιζαν σαφΚυειαν' η δετοί μονας, των της 
αναλογίας ι : α ~ /3 : α β  οξων ο πξωτος , αβ 
&ετΜως 'κλαμβανε$ω.

6 ι 6 . Το παςαγδμ&ον υπό τξιων ποσοτήτων, 
α, β , V, τα&  τα άπλ8~άτω τξόπω δηλβ&ω αβγ, 
η β γ α ,  η α γ β ,  »j a ^ a f οπωσβν μεταταοσομένων 
των γξαμμάτων' η ωδε α χ  β γ , η αβ X  y , η 
« • β γ ,  ηαΐ3 ·ν , η >&) α χ  β  χ  γ ,  η α*β·γ ,  
εέτις λόγος άναπάσααν. *ΑΑα >̂ α/ τα υττο τρτ» 
τα^αν, >j ττλβο'ναν παξαγοντων πξοκύπΙοντα πα· 
ξαπλησΐως γξαφί<Βω.

§. 6 1 7 . Εί ίρ τοΤί γξάμμασιν , οΤς Otf ποσο̂  
τητες εκδηλχντομ, άς&μο) πξοσκόοητο, άντ)
? α χ  3/3, γεγξάφ5ω 6 α/3, ταν άξ&μων επι· 
ποΤλαζΐλασκίζομάων. Η̂νιίρ τ<ί Aoyoi· ύπαγοξάόοι, 
τβί άξ&μ£ς δκχ̂ ε/λαν Χξΐάομ , κατ’ άξχάς ySv 
γξχφί(&ούσαν ώδε 2 . 3 . αβ. Αυτό δε τζτο πο*ξοί· 
τηξη̂ ησετοη ηομ των άξ&μων οντων πλεεόνων,

§. 6 ι 8. Τα αττο «τον παςαγόμονα, α τ$ πα· 
ζάγονίος 0C%tMf 7$ usij δυνοίμ&ς »Κ&σιν ($.Ι3°*)>»)Τ0ί
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Jfrci τω είω&ότι Τξόοτω σνμεώ&ω, ν dvr) a α γξα-, 
φώω » ζ, dvr) α α α , α3, αντιαααα, a 4, Xfff 
χτοκ εφεζης, ά? τω π?οί δεζεαν πξοσεοπγςαφομέ· 
νω άξ&μω, )σοοξ($μ*ς «να/ rds μονάδας ro7f <σαλ- 
λ^λοΐί οταξάγ«σ/ν α<β’ ών οτξοκυοίΐεο rj διωαμις. Τη* 
νεκαΖτα δε ο τοιοςδε αξ&μος, ο τ*?* δνωάμεως χμ7ν
hoy Δ&κτνις, ν το ’Εττίίτιμον, Λ5 * ν\1*ντις fc) 
τΐω τάζιν η αζία η&  δαυαμες, νοτοαν\μοάνετο̂ .

§. 6ig. Κατά τον αυτόν δε τυ7Τον χομ αντ) 
α α α β β  γςάφοττ άν α3β Λ* χ&} dvr) α α α *  
β β γ γ γ ,  <*4/3*y3’ Hgy far) των αΧ̂ ων πας#· 
οτλησίως.

§. 6αο. Τ ο  Πήλίχον ο κατά δεοάξεοεν της ore* 
σότητος φεςε /3, δεά της a or§oxvorjet* r το τεταξ· 
rev ανάλογον 7Τξος α,χομ β ,  καντόνια ση·
μ α ν & ω  δεά — . , 

οο
§. 6 2 1 . Κotf cv yevet το τέταρτον ανάλογον, 

οΤξος γα τξΐα oread a, /3, y , δηλΰ&ω εί δο£ααε
δη» £ 2 2 ,  ί  £ χ ν , «  -Ζ -χ β ,  α α <*

εοτετομάτεξον δ' {τα ,

$· 6 »2. Το α^α τέταζτον ανάλογον far) τοΤς 
7ξεα)ν β , ντω ανμαοάδναετοη , Kaf

Μ »  β β δ ε  * Τ' 1 % Λτο εοίε α ,β ,

οτο7ς ωοα\>τως%
α γ *τω

* * γ
Καν To7f λ«*

§· *** ΤεΤξαγωνεκη 'Ρίζα τί}ς οτοαοτντος
* ; ήτοι ν μχσν,αναλογον cvtε μονάδε, xsfj τvote* 
τ·τητι α, {τα δεατνττω&χσ-ετογ V o .. *Ην δε χψ

R 5 τα*
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τ etc νπεξτεξας όίοι σημαχν $1ζας, ίπτγςασίΐΐον τ5  
σημείω της > το τάζεως επίσημον, ο̂ #

J  ̂ 4
Va <̂ λδν τΖιυ χυβικίά $1ζαν, ίφ/ V« τΖ«5 τεταζ· 
τor ay η, ηομ χτως έφ ε%ης.

§. 6 2 4 . Έαν >j εκ ττλβίονων ά&ξοιζομανη ποσό·
της ωο μία §εωξ%τομ, τ« γςάμματα $ι ών εκάνη 
<5»|λδτ«/ /κετοί των ττε£< αυτά σημείων, cv orttfcu&i* 
cet οναποληφ̂ ησετομ, ^  τοΥε. A; το Ιίτω σιχνημ· 
μζνον, ως εϊ ηομ γξοίμμα αντί μοναδικόν ετότ/γμ,νε 
&α?χρξ&ησετομ. Ούτως α X  (β  +  γ ) ,  τ ° uV« 
riji λ  ποσότητας, ^  τδ ά§ ξάσματος των β *af 
y , παξίςησι γινόμονον' το $ε a X  (β -  y) , το υΥο 
« , κρί/ της των ά/λων άαφοξας. Το <5ε C/3 +  y )  
X  C /3 - 7 ),  το υττο τδ ά$ξάσμοατος των β η&Ύ 
'ποσοτήτων, τί^ οίι/των τδτύον &αφοξάς. Το
<5ε ( λ +  /3)% το τετξά'̂ ωνον σημαίνει, ήτοι τΐω 
&&τέξαν των δινιάμεων, τ /u; «ττο τδ ά$ξο!σματος 
των α ηομ β. ”Εςι $ε V~(a +  β) η ξ*ζ* της αν· 
της η τετξαγωνιχη.

§· 625. ’Am <$ε της τοιάς <5ε σνμ^λοχηζ, συν» 
τελεί ποΤλάχις άό$ε7αν litayatv επ) τοάίς συμπλε· 
χομςνοας ποσότησι, Ύα7ς <ίε ποσότησι τα7ς αν «<JW 
κλασμάτων ε·Λχε*μανα*ς, η γξαμμη η τον άοαξετΐον 
οξον από τδ άαΐξετα ^ιαχεΤλασα, άντ) συωόεσμΰ εϊσ

σ υ μ π λ ο χ ίω  υ π α ξ'γεί. Κομ γ ά ξ  Λ  ̂  Τ  ^
a — β

σήμα*·

vet οτι το ά&ξοισμα α β  +  y $ια*ςετεον $(ά της 
άαφοξάς a -  β,

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
§. 6ζ6. Ή  κα%όλ8 ΓΙ?όοϊ&σις^ ήτοι ν &

ταυτό σνγχεφαλοάωσις των υπό τοϊς etoeft τατοιί 
δηλαμονων ποσοτήτων,  άπλητις ε^ί τέτων πξοσα· 
&ξοισις * y όη ποΤλάκις ,  q τ δ  α$ξάσματος

συμπα·



ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΘΟΛΟΤ ΛΟΓΙΣΤ. 267

ούμ#α?χΚαμβάνετ*ι αναγωγή &  οξχε, Si Ζν αν 
ίκΖΐλω&€Ρΐ, T8S βςαχυταταε*

± Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Α.
(527· Οΰτω το κεφα,Καιον των a η&) β , fch 

α +  β' το 8ε των α, >φ/ — β ,  ετίν a — β ' το & 
των 3 ay Hgij 2 α , fc) $α +  2 α' $ σιωτομωτεξον 
5 α* το <$ε ray 5 Λ “  2 « 4 h i 5 * “  2 α * 
σιωτομωτεξον %α' το 8ε των 2 α n&) — $ α 9 h i 
2 06 - , 5 α * σιουτομωτεξον — 3α»

§. 6 38· Κατά τύπον <ίε τάν<ίε τάν υ7Το8&γμα- 
των, πάσα πξό&εσκ £α?α εκτελκ9*ίσετα/.

Έάν επί α/3 +  2 β γ  πξος&τ; α β  -  β γ , συγ· 
Κξοτ*}$ησετα{ κεφχΧααν 2αβ +  β γ .

Έάν hu αβ — 3 β γ  πξοτε&% γ 8 -  α β  +  yy, 
χεφάλοαον γ8 — 3 β γ γ γ .

’Εάν επί 2 α * - 2 β 2 πξ&ε$% 3 « * +  β ζ— ya, 
χεφάλοαον 5 α2-  /3a-  7  α.

Έάν επί 3 λ 3-  4 » 2/3 π̂ οςτβθϊ? 2 αζβ  — 3 « 5» 
κεφχλοαον — 2 αζβ.

·ε ά ,Μ 2 £ -  +  iM x g w & s  
xtQitem  Ι ϊ ϊ ΐ ί  +  Μ .  ·

2α/3 _  β β , 
y . Λ

Έάν Ιπί ν ϊ χ β - ν ^ β γ  ττςοςε&% Υ “β γ - Υ γ 8 ,  
ΥΛφάλοαον Υ α β  - Υ γ 8 .

Κetf εαν επί 2 Va/3 — 3 V73y πςοτε&ϊ/ 
2 \Γβγ -  Vy ̂ , κεφχλοαον συ^σετα/ 2 V a /3 — 
ν β γ - ν γ 8.

Το'ν αυτόν- <$ε τξόττον v&f εάν a · ( β γ  — γ 8) 
+  # · ( a y  +  /3^) 7Γξο-(Βάομ 8έ% ε*π< 3  a  · (j3 y  

7 < 0  -  2/3 · ( a y  +  /3 ί )  — a 3, κεφαλααν ΰπο-
ίσαοαφ-
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<ηωαφ$ν<Γ*τοιι το 4 *  * (/S y  -  γ ί)  -  β  · ( « y  +
β$) -  οι*.

Κ«/ τιοοξοΜλψιως t’oiv tori arjo.

4«di i i s H - t Z Z ,  ^ 4 « lf L C ± Z £ Z r 2 Z ·  v y
K «/των ντβσοτ̂ των <ir 2 V~(ccB + ββ)  -*-3 

03y -  y y ) *f 2 V~#y· W  5 ν~(* #  +  $ # ) +  
a V^CiSy -  y y )  +  Vo*$ -  V^/Sy, to κφ*· 
λύκον f?« 7  (*/3 +  # # ) -  r  C/3y ·* yy  +
V * 0  +  V~/3y.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν  B,§. 629. *P«<W 5v tK ropSt σιψι$ε7ν,  eif /a? κοκ £όλ» ατοβυθα ονομάζομε» πξό&εσιν,  τ|/ 7̂τϊ των 
*Α$&μητΐΗων (§. 3 *·)» TVt 8&vrt ί^ον xciv roa Γ εωμετςικοϊε oi χςόσ« y νομοί#, ον ο* μόνον ομοιό· atytp Tuy%otv« rof auvcC7r}0μονού, σύμφωνά. *Etf) y « f των ίτεξοσόμοον ijTot μόνίνα οόφοάξεση,  >} yW 
•Χξοταφομςεσιν * tIw e\e rctvro πξς&ΐσεόχη
ctfxcc χομ αφοαξίσεωε σιωίλ&σΜ άπομτά ΙΙςοάμ 
met γοοξ TctvTqyt rcc ττο&ού, το μον των σίοαοτγμ των ό&ζοίσμοο &ό%μωε,  >j uvrotis χωζϊϊσ» <W φο?α’ lu>r ooe θίξω εκ τί^ ω& χαλνμονηε 7ίξο&^ 
νεω: α7ΐ(αταμζνΙω,  κεφοίλοχον ρνομοίζαν £ω§οεμφ< Λ/λω y « f «τ/f τ* κυςιως rowra ocvltoicvitX̂ etv ελοι·
τβ, Άλγεβ^ούκον τό& ΚεφοίλοΗΜ Aim *·
λΐσα: «κ «ν οοπξοσφυούϊ ονομοίσαον.

Ο Ρ ΙΣΜ Ο Σ,
§·<*3°· *Η κο&όλ8 Άψοά^εσις xovortrroe 

Β οίττο itocomrros Α , τςίτηε fc'v ενςεσι: 7Τοσότη· 
reg9 V πςοςεΒείττρ rtje Β, Αποκατχςησετομ ν Α·
(§.34·).

ΓΧΟ .



Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Α.
§.63»· ‘ΗΡ&ξΙτκετοη S' ή τξίτν\ αυτή (ctStoXf 

των ίπ\ Tuis εζ ωνύησυγκξόΐ£ται Τΐοσότησι σημείων 
άμωβομονων * ΤΗ μον 4* «V τ° ” » ^3 <5? - j l s  Τύ + ' 
μ#} τηο Β ποσότητϋί αντισημως ατω τ% λ  πξοςι· 
§Βμίν*\ε. Τ HTH γ&ς γϋνΰμανπ iecv Ty cvrevScv πςο» 
kwihivy V TitoOTys B ά  !w kut άξχάε eyjscot 
•ΠξοσΜπ&νy ίτ,λον ort άποκοοταςησετομ η A , των 
ανησημων \>π α&ηΚων άνοΗξΗμαων.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α Τ Α .
§. 632. *Ev&cvr« /αν uito τδ «β cctpoufeBrj /3*

5Τ£βΚυψ« « -/3 . Κ«/ 7 «'f 06 ~ β  +  β  ζ: CC.
*Εάν is 06710 06 — /3 , WfWCtty» £* + /3.

Κ«/ y«f 06 +  β -  β χ α .
*Eciv Ss uito ct- β  οοφοαξ&ν a 4* β - y  » σίξο* 

κύψ« y ~ 2 β . Κα) γο6ξ γ ~ 2 β +  ο6 +  β  — γ  
C. 06 — β.

* £ » V  S i tCTfd 2 note — 66β  4- 77 θίφ θ14ξί$ν 0 6 0 6 +  
te/3 — # 7 » π̂ βκυ-ψ» 2 « «  — α/3 4* 7 7  “* ΛΛ “** 
κ/3 4* # 7  $ « σιωί7Πτψν8ση> i'totf οοοο -  3 «/3 -f*
$ 7 4 -7 7 · Δ «  7 «f K9V ταυτΛ Μ  το ως οΊοντκ
άπλύςεξον t7tuvciy&v.

Σιιοελοντοο $1 d7TeTv, των *7ΐϊ trie αφα*ξετΙας 
τίοσότττΐος <ηιμείων efc τάνηντία μβτοοβοολόντων̂  
$ U(pcufrtig τον ct'irrov str νοκξιβΙς TeKdTctf Tffacvy 
ίν KSH ή πξα&δτκ.

S X O A IO N  Β.
§ν 63  3* ‘ΕχνΤνο 7 »»' faiSyhjKS ry 06ξ&μητΜ$ η 

γεωμετςικη ctwctSet άφοάςεσκ, το καν Totvry της 
οωφοξαε τω άφομςετεω νττοοιωχπΊομονης > το οίφ* S 
αφνξητο 7ίάλ(ν u7r6xcc£rfcu&ccf. To S' «ν. uvTotTe

$κόφθξύν9

H tP I  Τ Η Σ  Κ Α Θ Ο Λ Ο Υ  Λ Ο Γ ΙΣ Τ . 369
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διάφοξον, οΤ( κατά μαν εκάνΐω της των δυο ποσο- 
τ ητών άληΒας α« &χφοξας λχμβανομονης , <|/α 
ταύτης άξ&μητικόντι τα ποΑκ παςίςατομ κεφά- 
Λάιον. ι'θ  $ , ωί έ£ άφα*ξίσεως άνακυσίΐον, Αα- 
φοςάν καλεκθα/ χαντάΰ^α έκςατησε. Πξοσεχαν 
αν κοί’ν rirots μη την ’AAyf/^&ikVJV λεγομενην* 
τη κυξωνύμω S\χφοξα συγ%έ«ν α’νθ' ενβί ^  τβ 
αυτα εκλαμβάνοντας.

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ·
§. 634· $ A : Β = Γ : Δ , το $  Α αντί

μονάχος ληφ&% > (Ζοΰ αν Αα μνημης εχοιμζν »  $ον· 
τι πξοχξησόμανοι, avertιτιμητως, ένθα άίεμίά η ex 
της δέσεως εΐίισυμβοάνασα παςαΤλαγη πςος το <5ο· 
κδν ύποτεΒασομενην) το Δ εν γενβ το' TlVOfJiSVOV 
avocf λέγεται ύπο των ποσοτήτων Β Γ. ‘Η $  
πςάΡις καθ’ Αυ έτη» το Δ πχρχγετομ, oVc/a· 
7Γοτ αν ν, ο τβ ποσά Γ όια τα ποσά Β καλείτο/ 
ΐΙο7&.&πλασι&τμος. (§. 44·)

§.63$· Εαν <5ε Των αυτών κείμενων το Β αντί 
μονάχος ληφΒη, ε<?α/ Α) Δ το Π>)λ0<0ν τβ* οτοσδ 
Γ τδ &α*ςαμένα <5/α τα Α. ‘Η λ' πςά^ς, oWa 

αν U , Α’ ης χνακαλυπΊετα/ το Δ , καλείται 
Διοάρεσις. (§· 4$·)

ΣΧΟΛΙΟΝ·
§. 6 3 6 . Έαν τοβ A , Β, Γ ττοσα # των ομογε

νών' 9 ίε Α : Β = Γ : Δ, ε<?ο̂  ^  Α : ’ Γ = Β : Δ. 
(§· *6 5 ·) ^Οθ» ^  2των αν το Δ παξοτχβάη̂  
μη$ν $Μφέξον το Β <&* τα Γ ποΤλαπλασιάσομ, * 
το Γ Αα τδ Β α’νατταλιν. 'Χΐσαυτωτ $1 το αυ
τό πηλίκον α’νακυψβ το Δ , «τε γένοϊίο ως Α (Ανω
θεν αντί μονάχος) πξος Β, £τω Γ 7rf0f Δ* «τ*
^  KSk m  Α  Γ, ατω η^μ Β  (α ντί μονάχος η&Ι
τ α το ληφ $έν) πξος Δ.

. V' $·*37·
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> §. 637· *Εαν αν πξωτον μον ycvyroq ΐ : Β = 
Γ ί Δ* τατε ι̂ν, εάν τό Γ δια τα Β ποΤλχπλασια- 
£0cv πα^αχ^  Δ  ̂ Fjtcc δή ΗΜ Β : I ■ - Δ : Π * τ5 
•ηο/λαπλασιασμω δηλονότι πξγεγονότος, δια τα 
•πολλαπλασίαζα *Β δκαςαμονα, «<?«/ πηλίκον τό 
Π, το τ# ποϊλαπλχσίχΒείση πςοτεςον ποσότητί Γ  
ϊτον (§. 5 4 ·)· Κ#/ fV/v οίξχ cv γ:/« το πολλαπλά-
σιάζαντε n&j δι04ζ&\ν πτως αλληλοις αντίξοα, ω£ 
το ι>7τό Βατί§α συμβοανον, διά Βατίζα ets ο πξό 
τα IvL ίπανάγε&οη.

§. 638· Ύοιγχξΰν ίων ποίησή 
a  : β  = y  : a 
ί  : ί = a : b 
ζ : η = b : c  • θ : κ = c : d

*E<?«/ Karos τα cv ro7ff 7Tff< των αναλογίων «- 
ςημονα (§. 177. ) , Ικ μα) rijr πςωτης αναλογίας
a = —— · Κα/ rirra c5' hr< r̂ s· δό^τίξας άναλο-OC
y l a s  d v r )  τ α  Ισ οδύ να μ α a α ν τ α σ ο ν ε χ Β ο ν τ ο ς, fudij- 

λον coi to b α τ ω ς εκδηλω Β ησετοη Ŝ~̂ ~ · ’Eosv di
, O OS

K£/ τδτο Ιτγ< της τξίτης αναλογίας αντ) τ α  ισό
τιμα b τ α χ Β η , το C ατως iy.y.etasToif

Κοί/ ω σα ύτω ς ε π ι τ η ς  τ ε τ α ξ τ η ς  το d π α ς ι ς α μ α ο ν

~ Β ~ ζ< ία ~* π χ ζ χ π λ η σ ί ω ς  ε φ ’ οσον χ& } δό· 
ξ & ε  ϊτ ο ^ ω τ ε ςω  χα>ξ£ν.

§· 6 ^9· Ώ ί «ye των παξχληφΒοίτων feiv d
γραμμάτων μονάδος τόχχι σημαντικοί, παξετα\
οη τ ο  ά  ν .α τ α τ ιν α  τω ν ε φ ε ξ ή ς  τ ό π ω ν  λ α β ή ν '
*Ά *βγ. * κηεβγ.  * κηεβγ  « , - , .η f V "*— vrtcof κη*£γ

4 'V Wf
a
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„ „ η yefay. Λ f$y.  λ βγ .  * y',
* w  ” M i »  " 5 ? S

if rtXdjtducv 'ΑμΙΚ&τοι τα κατα rev
5 Ρ # ·

οίο&μητίώ yξάμμuτoCy των (π )  τδ ττχζονομαςζ, 
οΐξ&μω υπρςέχαν όπωσδν, tj ι?Λ.«7Γ«ν αά'ίχετ&{.

§. 640. •’Evrft&cv «ν nW o#<wf avr<ff #υ̂ ο/ r/w 
cvi των ΐκτβ&ντων Τξ07ίων ^ΚαμυνΙω ποσότητού d, 
U των α, β % y » κ£· <5ο$α/ταν, (JaAev σαι̂ Λϊν.
*0 vroc yocQ d s= Π oiet,

$ : β s= y : a
£ : 1 = a : b
ό' : 1 c b : c
e : 1 = C : d

Τ«τ/<?/ $ r «  πξοϊ μν &, β>χ&} y , to Terctqrw 
αναλογον a* 7Tf04· ^  1 * a re ijfa tvfe&cv,
To τίτοίξτον ωτχυΤωε αναλογον b * δτω
λα πάντων if τίλοε των γραμμάτων, τα ucv «V)

. μονχόί πανταχδ rlw rtf 
γξοίμμχτα ΰπασίχν α’ναπλ^ων.

§. 64 * · Εκ & τδτων thttrctf, οτ< ^  «2ν 5 <ρί· 
fe d c  toev ^ ** τ ®̂  Ο) β, V*

HgeJ των λοιπών τδ roitfTtf ycvtfff το d #ώ>«ν. tf<W 
oAduf ώοισβ c7r<w cev KW ru fy & s  r *  W a·  
λαπλασ/ασ/κδ τδ Λ’ οί&ηλων τα γςοίμμχτχ t etc oi 
λόγο< Ttx̂ UxvtXj * ως* *&j «i αντί τδ χνωτΐτζω τf  
θ«η> ί  : y s  η : a

 ̂ : χ c a : b 1θ : /3 a b : c
α : e = c : d



To κανταυ&α βχατον γινόμο,νον d, ταυτόν feuf 
τω ανωτίςω d, τω h  των ωε πς)ν ίκίεταγμζνων 
αρων πξοκυψχντι· ’Εαν γάξ Βωμόν, καΒ'Ιω ωόε 
χαταγίγξαπίομ τάζιν πςωτον ίκκη&οοι τα γςαμ- 
μοοτα’ aroc, κατά χωζχν μονοντοε τδ y, roc ttys- 
μονά ό, ζ , Β , α, w i Λ) hsU ret ε π ό μ ^ γ ,  κ, 
β , e όπωσδν εκτχξάΰεε&αι * όηλον cy $κ των πες) 
ανχλογιοοε άςνμννων (§. *79·); άε V ί'χατον covet- 
κυατίβσα 7ioccrv\s d, δόεμιαν ολωε υποςησετοη τςο- 
πϊιν, καν ctf λοιπού πασοο} τςαποιεν, α| Λα τα> 
a, b, C υποσϊίμοανόμονοο). ■ ’Εαν Λ t] τω y $y- 
λαμονη zmooA uP reBy πςόε rlw αντί τ£? V α*"Γ<- 
κα&ςωσαν, το a /uefjfov δό' ϊλατίον, tj πζότε
ξόν πςοελ&σετοοι (§. *6 5 .)· χΚα) ad’ »; τνχδσα άςα 
μεταβολή δί ’έπ) των b κ# C, «Λίττί τ2 d, το 
παςάπαν biiycvyatrotj. '

§. 642. ’Εκ Των αυτών Λ ίηλον, oTt n&j ei 
Ακτινών των όεόομίνων λόγων, οϊον των $ Ί y  ycff 
ζ  : κ συγκάμονοε &η λόγοε ό μ  :>* εκ Se των λοι
πών, νιτοι πάντων  ̂ y τινων λόγοε ?τεςοε.π  : φ ’ 
τύτων αντί των ων συγκ&ντοη οοντικαΒισαμενων, 
y τδ  d είςενιε ευπετεςεςα. ΣιαιτιΒεμονΰ τοίνιω τδ 
π  : φ εκ των λόγων Β  : β  Kgoj 00 : ε, τrclet 

μ  : ν -  y : a
x#  7Γ : <Ρ β a : b , y&i tretf b = d, 

ο όιεζοοιχωτίςω πονώ, Λα των απλπτεςων λόγων 
}ζ  ων το7ε μ : ν π ̂  φ # σιωΒεσιε, εζώώσκε- 
τα/. Κα/ φανερόν tvreZBcv ωε πολυχχε y μενοίοε, 
χοά /w »j d ποσοτηε rj cv «Λ* κλάτματοε εκκοιμΐ· 
"vy, is h  πλαόνων ο, το u e tfy y rfc  ylvvretf up) 0 
παςονομαςηε, εκείνων όοΒοντων, ευξίσχετοη.

Ϋ ,

§. 6 4 3 · Ε’/αθο Λ jj κλασματο&όωε ίκψεξομcvy 
ποσότνιε, Κ λ ά σ μ α  w  αύτνί ivrc ZSa χαλ«δα/, 
tjs ονοματοε αυθ/f ίπ \ των Γεωμετξίκων Η#} των 
α^αν ΜαΒημωτων παξασοννχΒάτοε % w οϊε πες)

S κΛα?·
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ΤΜΗΜΑ ΠΡίΙΤΟΝ, ’74

κλασμάτων κυξίως άπάν λόγος άδάς* *ΑΑ* eVi δη 
τ$το της φωνής το χςαόίδες, οτι δι'αυτής, rivet τά 
βττί τα>ν βτ«ί εκιαμονων διαμα^ία κατά Τ8ς ττεξ) 
τά κλάσματα w ro7s 'Αξ&μητικοΊς οξΰ£ τε ^  κανό· 
mus , υπαναμιμ\ησκομον8ς, βία) iicy !π< τ/u) ί<ί«* 
σχαλΐαν α&ποτε άνατξίχ&ν των αναλογίων. θΓ«ν

icev το * * £ " -  ηξθ&ί&*ι Seg επιτομάηςον, ξας»

αν ημίν τατ) εκτιλε&άη κλάσματος δίκίω τΐά 8τωί 
βκκαμανΐυυ Ιπ&εω&σι ποσότητα, βττ?? ο* cfe/ ί« · 
τ5 ν  eevrwy α β  οιοοξ&ιμοι «σ/. Τ « ν τ$  y « f  το

πξοχάξως πξόασιν. ^Α&ως γά ζ, I» }
£

της των λόγων άνατξίχ*ν « ί«  σιω&ίσεως, fareov 
άν &η 0τι τϋς οξ8£ a κμ] β , παξίεναή Βίμις, άτο 
δη hr) των ηγεμόνων Τ8£ αύτ8£ ημ) των ίττομόνων 
απαντώντας των άπλχςίξων λόγων,  i£ ων τω συν·' 
Βότω η σιάΒεσις (§ . 1 8 1ν -

§. 6 4 4 . Tcv αυτόν τξόπον παςά ταυτα·, κμ) 
οσα be) των κλασμάτων α7λως τξεπε&οη φιλά, 
ire κατ heiva πξο&εσις  ̂ ηομ η άφαάξεσις, κμ) ό 
πολλαπλασιασμός,  κμ) η διοάξεσις, κμ) τά  άλα* 
h  της των αναλογίων διδασκαλίας ευχεξως  ̂ληφ· 
Βησετεμ' τά , τε εκάνοις άνηκοντα, διά φωνων it· 
δηλωΒησετοη των τταντ) ποσότητος γοία πξοσηκσ· 
σων, ως μη τόΐς άξΐΒμόϊς μόνοις, τά  ον χξησα^μ· 
νομονα ονταυΒα πςοσδιοξίζε&αι·

J ·  ^4 5 · *Εν γάα  γζν ό 8τως εκκάμονοτ λόγος
i  τΑ> d σιωΒίσα λόγον ύποσημοάν»

τον ίκ μά των * : £ , / $ :  η, γ : β  επεό$άας\** 
oe των ττ : μ, φ : ν ανάπαλιν ληφΒ<οντων, a»f, 
I*  · * »  * : Φ· εάν γάξγόνητα/ wBev μον,
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it : * s  β  : λ
0 .· y = a : b,

"E vScv όε, μ  : ζ  β  fl : C
ν : $ = c : d,

Έϊι AjV# — ^ : —— » b ϊ d* ro μΛ
vr<p μ ν

yccfi b τω TTPorieo), to ie d too &&τεςω των κλα<Γ- 
μέντω ν icov **ih AJkoos diTf&s τω ν  ccvochcyicov diet· 
ταχ$«ο·α>ν, tutoSem xv o b : d λόγοε hot viuj&- 
ctxst κχτχ τίόβ το χτίμΧ'

7  : φ s b : a
« : 7t = a : β
β  : » = £ : *
μ  i ξ  =  t] : C
v : & s c : d

*Ενθα HflV τα jjya/ttcva των σιωτε&ασνμζνων λό
γων, Hpf too έπόμζνχ, οπωε αν ίόζαον χμείβ&ν 
ίςί Ter» 70̂  γ^ομζνΰ, οουτίκχ όηλον (§. 179·) 
τ»ί Aeyw f£ αν ό b : d, τίκ· cv χξχν tsScv- 
τα* οο: ζ , β  i &, γ  : η, μ : π , ν : φ , εχ&ν 
dvxytSaf·

§. 646· *Emw&cv brelotf, οτι Αα rS χζγμ ν  : 
ζηΒπφ, ό λόγο: vVcAjASt#/ β I* ταν άχκξΐίόν 
πξβΤίΒ&των συγκ&μονοε' Ασ \σο$ικχμ& τω 
κλχσμχτοαίωε χνατεξω εκφεξομονω9 χ β γμ ν  :
ζίί&πφ'.& : —ί?“ . A<rs Αίλασβκ·, κα-ττφ V
τα Tiff cv τα* 7ref< ταν κλχτμχτων κχνόνχε «V αλ- 
ληλαε με&ίτχντχ{. ΐα'ν y«f εκατίςω των οςων 
Τΰ ττξοτεξΗ λόγβ, ύποτε^ζ κοινοί ττχξονεμχ&ιε ό 
μνπφ, χνχχ$ζ Α τα §τωε χνχψυίμονχ κλχσ- 
μχτχ, bri οςαε των ols αν εκ&ιλω&&jf, τώ ελχχί·
Wf, ·?«/ Α7, χ β γ μ ν  : St .μνττφ

S A £ * $ # 0
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ε Τ8Των) τανζν&*Φ_  a  *& ν  . . ’£κ Λ
μνπφ πφ μν

κλασμάτων οι τδ πξοτέξϋ Aoye αναφύονται οξοι>
εκατέξΗ δια πφμν πο/λαπλασιαζομονα. Γ/verdljr

* « αβγπφμν ζηΰπφμν  *>yap era) ——'- - : —--- —— -  abyuv:
'  ς \ 7Γ0 ν fCV
ζ*Ι$πφ’ το Λ at/τό ΚΟ! Λα τ^τ ταν κλασμάτων 
Ιση το αυτό ονομα avayooyfc Λαπ'̂ ανθ’ίίσβτα/.

§. 6 4 7 · Kavret&cv ομοίως επεται, ταν Λ2, β \  
«*, $ } , καί των ά&ων όσα τοι&τοτξοπα, ere 
άξ&μχς, ere και ποσά οποία$νιποτ3ν α7λα υποστμ 
μο̂ νοντων, Six μον τ3 α Ζ : β Ζ λόγον ό'riS&ctf τ3 
a ’ β τον άιπλασίονχ' Λα Λ' tS a3 : /3 3 τόν re 
αΰτδ τςιπλχσίονχ‘ Λα Jg re a4 : τον τετξ»·
πλασΐονα * fcj eras εφεξής. ’ Εχ&ντε τον a 2 : β* 
Λα όυοΤν όττο/ανδν παςίςα<&χι ποσών, αν &άτεξον 
πξός &άτεξον cv Λ^λασ/ον/ λόγω etrj re  a : β. Te* 
re?/Λα γξαμμων, Λ’?τπφανο»ν, Λα refeav ?ταν· 
το/αν τα χόματ»' απλώς Si ων αν ε&ελοιτις πο· 
σοτητων. Τον Λτο/ Acyov a 3 : /35 Λ’ όποιωνόηποΤΐ 
παξαπλι\σΙως ποσών, αν ο λόγος τριπλασίων reΛ« ' y«# ·a  : [6 και ατως εφεξής.

§· 648· Ουτο'Τ©/ ο α’/3* : y%  rev !# r«r 
Aoyav euoderov σημαίνει, re  μσν τριπλασίονος ον· 
τος τ8 a : ι Λ τ8 Se όιπλασΐονος τ5 β  : y. Δ« 
y«? riw μovάSa κανταυθα το ε/λ&πον re  xaroi 
τον Aoyov ô e άναπλκξΖν. Ss i = ; i 2 s i 3 =  i 4’
or< rijs· μονάχος xa& εαυτίνυ άγομοντς. edovr/ πλϊον* ....... ' » >.  „  » · » » » . / .· _

y ” a/3J
ταν αβ  : y κα/ αζβ  : y.

§. 649· ^Ev̂ cvro) ό ?/%or, -
1 » a , a , a 5, a \  a*, a*, a% a®» ef*) 1̂ ·̂  

yfa^Tfoc^i e?i πξΰό$ν σημαντικός, ?«· ο μά πξω·
τος
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τος των οξοον ποσοτης eV'v vj ζηΒ&σα ι ' o δε δά>τε- 
tos ποσότης όμογανης Iw σημαίνε* το ot· Ktuyctq 
i : u = a : of2 = cc2, : a 3 £= cc3: of4. T«v δε εφε· 
•ηομαιων ποσοτήτων έκά*ί»ι άναφοετοη, της ραμέ
νης διά tS a ποΆχπλχσ/χ&άσης. Εάν #p άφ̂  
£τtvoctiv των οξων επαν&σιν εςγε tIw μονάδά, κ94 
rrt πεξοατεςω ταX της πςοοδα χωξηση» τ« ott/VS σα· 
ζρμαΐ‘8 τξόπα ο ςίχος Ητω διασημαν̂ ησετο̂ .

0 f , 0 f , 0 f , 0 f , a  ι  C C  ,  Λ y C C  ,  Off ,
Δ»?λ(ϋσ·α ro  ot0 τον o f  ον τον α’ντ/ μονάδος ε π ' τί?ί 
orfocif# ληφΒοντα· 'Ύπες ον τ £  cc οντος, τοσωδε 
μχ?λον οί μα / ot2 ,  of’ , οί λοιπά uovofJW έσον- 
τ α / μείζονες' οι Sea1, cc % of 3 μονάδος ελάαζονες. 
Τ&ναντ/ον Je Tfi? of TTfet t Zu) μονάδαc ελ»τ]οναμά>Η̂  
ct ucv of2,  of3, k£. ελάοs-ovfj· eaevrctf της μονάδος 
οι οε a ,  of ,  of % κ£. μαζονες.

$*6 5 0 . Τα δ'ά&χ9 το cv §. 634· 635· 
ftcvov, οτι ποσοτης πάσα, άντι μονάδας ληφ§1υ.οοι 
δυνατός, «&ν οάνΐζετοη ο9τι ηομ δυχεςες η δυσζυμ· 
βλητον. Πεξ) γάς τχς των π ξασμάτων άνχςξε- 
φομάοις πχςχΒέσας, το  μά> εκατόν άπδ των λο/- 
πων απάντων εΖτε v&f καλώς δ»χκξίνχν9 τωπχν· 
τ< Χξησιμόν έ<?/, μάλον δε άνχγκοχον- Το δε αντί· 
νιδηποτβ σημάω% τά της διατολης ληφ$άη, n&f 
νπδ ποίω διχσημχνΒάη δνοματι, #<Jcv το  πχξάπχν 
διχφέξο* εςί. Δ to βδε τ ο  της μονάδος ονομχ,  ̂
ctijMtov της το/άςδε χςησεως χποκλ&ςίον. ΠλΙω 
ΤΚΤ8 δη̂ γίνομαι,  το  iw i πξοκ&μνίχ τίνος ζητημα· 
τος, cvot ί/κΖα» vzrorfdcv, cvToeû of /ucv ωξνςομ, cv 
of&o<f j r f off to <Wv παςεςχι, πηλΐκΐω άν
βκΚητον &η tIw μονάδα πχξχλαβ&ν * οΐον ei ayfS 

>*H0S T® « wtS  Τ β τβ  oufof <Jeo< παξοβαλάν, 
now διοΐσπ πηλίκα ποτ α ν τ /t  τ α  μίτςω πςοχςησΜ- 
*0, ec μόνον το  cv χξίσ& άπα£ παραληφ$ον εφε· 
ζης τηξοΊτο άπαζα/λαχίως. Tlw μαν ζν cv ζητημα·

S 3 1 τ<,



τ ι,  η Βεωξηματι άπαντωσαν ποσότητα, ης ως κψ 
τυχοι ληφράσης τα  λοιπά ηκιτα μεταβάΤλα ευ. 
Χξη^όν ίςιν  cicνβ μονάδα 8σαν διασηματναν' φυσά 
γάξ το της μονάδος από βχλης ηξτητομ-

§. 6 5 1 · ’ΕθΙλ» δε η μονάς Βετιχως d rα 
άά εχλαμβανε&αι' da>x&j τό^ποΤλαπλασιάζειντε 
Xgy διαίξάν *Αλγεβξοάκως, Τ8 Αξ&μητιχως ταυ
τοί ποιαν διενίάοχcv. *0 , τ ι γαξ αν ηποτε το Α, 
εάν άξ&μητικως δέηση πο&απλασιάσαι αυτό δι ά· 
ξ&μ8τίνος, φεξε Τ8 3, **δζν βτ* μη τον τςόπον 
άποσχοπάν χξη βν ό άξι&μός $ be της d  αυτω μ> 
νάίος σνυΐτατομ ’ rarest τον τδ άρ&μχ λόγον πξός 
rlw  μονάδα τ id  αυτ8. Οπο'α οετις η μονάς «υ* 
τη , άδαν χξη ζητάν. ’Α ΑαμΙω  +  3 I* + 1 ωσαύ· 
τως γινετομ, ως δηπ8 ηςμ -  3 εκ — ι * της πξοσ·  ̂
ληφΒε^σης δηλονότι μονάδος τω τξίπλασιασμω* 
ο, τε λόγος +  3 πξός +  ι ,  τω λόγω — 3 πξός -  I 
επιδηλως ’ίσος εΤι. Τ οιγαξζν ηκιτα μον τω σημεία 
Τ8 ποίλαπλασιατ8 πξοσεκϊεον, μάλιςα δε τω Τ8 
πο/λαπλασιατέπ άξ&μητιχως πολλαπλασιάζοντας. 
Διό χομ τό γινόμενον 3 Α , άά τοιαυτης, ο'ίας κ& 
η πο/λαπλασιαζομάη ποσότης Α , εχον ε?ι χατα· 
ςάσεως, Βετικης μά  +  3 Α , Βετικως εχ&νης + Α 
ίχ&σης, αποφατικής δε — 3 Α , αποφατικός -  Λ· 
Κ«/ επ) της διαίξεσεως δε ό αυτός λόγος κξατ& 
Κ«# γάςηομ τό ά§ιΒμητικως πηλίχον, β ί»  ηδετω 
της ποσότητας άδα , »}e τη χαίά τά  σημεία 4**) ~ 
πο/οτητι τ5 διοαςετέΰ διονίυόοχβ τό παξάπαν. Λ&  
επ) Τ8 πολλασ,τλασιχσμζ Κ&} της διαίξεσεως χαΒο· 
λ& σιαηςαμοίων, άλω ς εχα τό πςαγμα. Έάτε 
γάξ καταφατικός &η ό πολλαπλασιατης, η β διθ*Λ 
ξέτης, «το αποφατικός επ) τύτων, η, πξός Αο 
ανάγεται, povotr &ετικως αείποτε εκλαμβάνεται· 
Κο̂  ?7Γ« ro/vwu -  3 εκ + ι άβ «ν γάοιτο τω τη\ 
8τως εχύσης μονάδος Τξίπλασιασμω, δά δε τ Ιψ  
υποναντίως εχπσαν -  ι Τξίπλασιάσ^ , ως άν ToJ*
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τ5Α y ηόμονον ττξοελθοι τον αυτόν τςόπον, η$μ το 
- 3  / * » » + !  nccfccyrroti* runt 0η χάςιν βίε το 
A ποσόν ΤξίπλονίΜϊίον Ιτϊ, τβ btetva ctvrlBe- 
τον -  Δ » «  τβ +  Α ποΤλαπλασιασομ & jj<r« * 
rsvccvriov το + Α, «  τβ -Α .  Ουτ« ycc? Sri ^  +  * 
&χ) τ5  — 3 ΤξΜίμοςιον , τ£? αντι&έτα +  3· 
wIv« Toiviw nofif εκ τδ Α τβ πηλίκον sffβκνψχ τον 
αυτόν τςόπον, βν Κ9£/ +  ι τίξοατη Ijc — 3» 8κ8ν 
το τ$ hcuetτίπ τριτημόριον Κιγπτίον, τβ ie τ»?* β»* 
τ*θ«τ* βτβσβτιττβί*, eTiff ε<?«/ -  τ  Α» εαν το Λ χ 
Βετικόν* κβί +  4Α , Ιββν τβΑ 5 αποφατικόν.

ΘΕΩΡΗΜΑ.
§. 6 5a. ΔυοΓν ποτών λ*ά&,νίλων πο3&α- 

πλχσιχζομενων, ί  Χιασμένων 9 υπό μεν 
σνιμείοις τοΐς χύτοΤς, τδ πχ^χγομενβ, ι} 
τδ ίηιλίκβ τύμβον fs'cef το + ’ vV q τοϊ£ 
vVfiVfltVTitti Ι%8ΤΙ, το -  ,

^ΔΕΙΗΙΣ*
*Ε«ν τ£ν α όιά7λτ\λων πολαπλοοσιάσοη 

0ioVy η όκλαν, αημ) β 9 κατ αναλογίαν btlacso* 
μονών y μη μόνον τα  πξοοίχν τρ ποσότητι U7lhZst 
ocAd ngt) τβ κατατάοΗ καΒ'ΐω αυτα $ια τού β ·̂ 
μάων +  ksh — όιά/ξΐ̂ οη , φανερόν οτι,

+  ι : +  «  = +  /3'ί +  α β
•f- ι : +  <* δ: — β'\ ~ α β
+  ι : -  β  c  + ·0  : -  « /3
+  I : -  *  = -  β  : +Κ·£Αϊ£ +  ββϊ + ι «  +  / 3 : + Α

<β
+  β6: +  ι =  - / 3 : - Α

°*
— « : Ί " ΐ Β  +  β : —Αββ
-  *  : +  ι  β  -  0  : +  Α

S 4 - "
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Έν rctvtous 8ν reus dvuKoylous, αττασα/ ctf των 
σημάων ενείσι συζυγίϋμ, cases S7fi rS πο&χπλα·. 
σιχσμα, rj rrjs $ιχ4ξέσεωε eTovre λα/3«ν, on η μο· 
vxs χχτχφχτικωε « «  εκλαμβάνετε· Ωςε 3η· 
λεν το ττςοτεΒον.

ΣΧΟ ΛΙΟ Ν ·
§ . 6 5 3 · Avro ί? τ$τβ n$e/ p# riff κοβτοβιχκώίίί' 

iJjAov, κοίθ’ /ευ Τεοομετξίκωε τξίων ευθειών $ι$ομί· 
ν«ν τΐω τετάξίΐνυ xvxKoyov πξοσ&ξΙσκεΜ μχν&άνο- 
μον* τελοΐτο o ’ αν τά τηε κχτασκ&ηε ον ywet «if.

Δ«* rS Α σημεία άχΒητωσαν evBSctj iuo ίσιε* 
κεινχ 7tbceros ttpos opBas τεμνόμcveu. K«c0«ow 
os of μυ> oc7to A Ίΐξος B retv»rotf evvetetj SsTtMtf 
votji uj i ’aVfvofvr/ov άπο A τίξοε Γ άσιοφχτι- 
yatf. K«/ r«v Ιπί rtjs ετέςχε ip τ«ν ρυ$««ν, «/
/χα) «7Το A vr̂ of A Βετιχοη, «/ ia αττο A σΐξοε E 
άποφχηκομ.

’Eeev Sv Isri τομτ r^iol
iô effoMf + « , +/3, +T
τ ετάξτϊχν άποϋανομ if# 
otvaAcyov, ττο/β* AZ = 
Κ$ί A H = <3, t\πιζ&1** 

l rlw Z Η. Ijlres 7rc/̂  
ΑΘ  = γ , η#? otVoyf r# 
0  t/uJ © k  xyxyo»v ^Λ" 
ξά/ληλον rtj ZH ,

Λ „ i>) τ/ιύ ζηταμάΐω jAK*.
“* ετταναγκρί- κατχφχηκίώ &votf> εφ' οφοΤον xvato· 
"f σημείον το Θ ttpVc/ , τ«ν τηε ΑΒ, riff #β* 
won επέκεα». ‘

J  Η
X

*
A © i  ■/ **

<5



Β

’Εαν it ίώηςον ht\ 
reus -f «, 4* /3, -  y, re· 
τάξτη y ζήταγα'ij άνάλο· 
ycv, r/d& X) ode, AZ = λ  

AH  = /3, τΖώ Z H
ω: 7τξοτεςον ίπιζ&}ζ*ε. 
Tlw ie ΑΘ a y , «re Af 
αποφχτΜίυυ ασαν εττ) τα· 
vctvrlov AT perccyccye* 
rlw y«f ΘΚ ττξ>οί HZ  
παζκΑνλον a/ravSa « · 

y«v, e£«f AK rZtt ζηίαμαίω επΛτ,λωε χποφοίΐίκΐιύ.
A Ελκ ΤξίΤον ί7Γί reus

+  « , -  β , +  y , r/u) re- 
Taprlw eimAoyov tier, ay/Ϋ '  Y TVΤΤξοσ&ξ&ν i TToiet H&f code 
A Z s  « , kW r/w ftcv 
AH = £ ct7io r$ A ŵ cs· re 
E  £S, or/ /3 οϊποφχίικω* 
vTrmcetTetf · r/u) jg ΑΘ = y  
U7t· τα A Trees’ ro B, or/ y

, καταφαπκη. Ίίπιζ&γ,-
eg ccv&ts rye Z Η , H0/ A* ra Θ ^  os· ccvtIuj 

αχΒ&της τταςχ/ληλα της Θ Κ, erctf AK y ζηταμί· 
WJ* παςαπλησίως n#f yjy αποφατική-

*E«y <5? τίταςτον bs\ 
reus +  « , -  0 , -  y  re* 
τάξτΐυυ otvaAoyov euf«&«f 
& y  λαβών μον rlw AZ 
= a irqos ro xaret B fti- 
fo i, «re xara^arnduo, 
rcefycs Sk tIw A H .C /3 
tiros' ro x«r« re E, *0/ 
rlw A Θ κ y  er̂ eff ro κα·
. ra  τα Γ , cos ravras άμ·

S 5 Φ*.
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« * ,  ά *, »Μ} α ° 9 α χ 9 «* »  * ’ » <*4*
β ο̂οί· « *ΡίζΙχ Ka\Stetf πάντων των λοιπών' ο7 

Δυνάμ&ζ αυτής άκόκσιν άπό τ 3  κατά τον 
οςον επίσημα έκά*η παξονομαζόμαοη. Δια τ 3  αν* 
τα όε άςβμχ καί τζ $ζν Το ονομα, 5 πξός τ Iwfa 
η τΐώδ» rlw ίιωαμιν άναφίςετοη·

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
655· ’ Ενθβντοι κβί α* δυναμις ηκασν Δ6&τΙ* 

της ξίζηδ α* ij & α άνάπαλιν $1ζχ Δΰ&Τέ<?£ 
της ίυνάμεως c f. Kctf ω* $i λίνΛ/iif T^tTH τϋί $ίζ*ι* 
00* ή όε α $!ζχ Τ ξ ίτ*  της δυνάμεως α 1 · hs*/ r̂<w κα7>< των λί/ττων. Καθ' α <5τ} α * Τ\.ξ(ΛΤΐΛϋ 
άιωχμιν της αυτής φίζης α  Βεμις άποκαλων άφ’ ης 
αΒοίτι το παξάπαν όιανίικοχε' το ίε « ° ,  ijrot t 
άίκυαμον. ’ΑΛ.α a*‘ λεγοιτ άν της α ξίζης Αωα-
fus *Τ?γο7γρ«τη, w  «"* 'Τττο&ίδτ&α, κ$ί « # r , ^  . * » / * * itpefyc ομοίως* L· H$fj ΗΤως απλώς ζκξατιγτ* rctu*
τχς άποκχλαν τας κατά τά επίσημα μόνον α£<θ- 
μχς ονομάζοντας* ο Τον τίνυ α"* <Ρ̂ ί, όιωαμιν etvetf 
λέγοντας της ςίζης α , i f  ταπίσημον9 ήτοι ο εκδό
της -  5 · *£·

§. 656 . Kara τοΑττοδ ^  ĝe/ a* ro X GTgoi· 
y(AW  ην της ίυνάμεως a* α* της αυτής ό

Κνβος* καί α 4 τό Διτετ^ανωνον, »r<Mi 
ίζης* «τι όηλαίη ό λόγος α Ζ: ι Απλασιών τα α ΐ ι9 
ηλίκός όη κ$μ ό των τβτςαγωνων, ων a KOf 1 ση~ 
μοάνασι τάς πλάξάς. Κ«/ ό λόγος α* : ι τςιπλα* 
σίων τα α : ι, ηλίκος όη ό Των κύζων, ων a/ *λ<&- 
ff«jr α και ι · Παςαπλησίως αν καί r®v &ζ°* *ί 
SevrifX άςητομ καί T£7$AYmtXt(' 5 όετξίτη 
ΚνβίΜΗ* καί κτως εφεξής. ΆΑα yoif « γ <nr 
μασίαν των ύπεξτίξςςν 1ννάμ*ωγτ· KSH fri&t, V

Λ τύν
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των Τοιωνίέ ονομάτων Χξησ& κα& ημαε f t  χ«- 
rrfyv retf.

§ .6  5 7 · Το δ'άςημανον τάε παςωνυμίας ταό* 
Tote rece ceuTote κςατ&ν» ο, τΙίϊοτ αν το  α  σημοά- 
νβν τ ctssoiTO) d$hτωε h't vovrrkcv' ο Τον Ια ν  α  =  /3% 
«<?«/ ( $ ' ) *  ή τ δ  α , 4 τδ  /3* ίιωχμις ν\ $<&τίςχ' 
Hg} ( β 9)* ν ΤξΙτη' n&j χτως εφεξής. *Η  εάν λ 
t= V^, ε̂ α̂  (V"B)Z »ί τ δ  « ,  *? τ δ  ν"/3 λ ω α μ κ  «
ί ά τ έ ς χ '  usH ( V H ) 3 V τ ς ίτ η  * kW «« K om otj ωοχυ- 
τως· Ουτω εάν τεΒη a = ( /3yy +  y 1) fcctf 
C&y*  +  Vs) r aurS τδ a , ij rtf ( β γ γ  +  γ 1) £υ~ 
ναμις, ri κατά το ο. Κotf τον αυτόν τςνηον χυτό 
Τ8το H&f ττεςΐ των ςιζων των κατά ττάσχς τάε τά· 
%ets νοησομον.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α·°
§• 6 5 8 · Έτγ« $  cv οΐαίηποτε ττςοόδω χεωμετςι- 

xjf, thtxTos των οςων στςος ετεςον, ως τςΐτος ο 
τυχών πξοε τεταςτον τον επίσης ΧΎίεχοντχ,
7ίξΙς μεςη τά χυτά' εάν be) τηε στςοσλνιφ̂ άσ̂ ς 
στξο'άϋ οποιοσχν οςος, Λ* νποΜ$η7Τοτε <χοΑχπλα· 

if ySv $ια*ξε&%, το γηόμονον, »j το 7ίτ]λΙ· 
κον, etsrte των κχτά τΙιυ πςόοίον οςων «να/ οφΒι\· 
cerotfy To7e χστο τδ τςίτα ττςόσω9 η οτίΐσω άς&μ* 
τη Χ7ίχντων.' Ουτωε α 2 ^  - 3 -  «*-" ~~ι χ

ά **ο ί* ' ooe $ ' 9

Χ α  = α ># η#  λ
j'  «* _  . \ χ '  ~ -*·αυΤίϋί —  = χ  *j-—j  β *.

*SH =

Π Ο ΡΙΣΜ Α Β·
§. 6 5 9 · *Εντ«ίθα> ereerof οτι των άπϊ rye αν· 

Τηε φίζηε οσίοιωνΰφίοτε ίιαιχμεων,  ίπ ά&ηλχς ay* 
μάων, δυχκομις ίςί up) το γηόμανον χττο ξίζιρ *%{ 
αυτής. . TJfe ii τηλικχύτψ ittυάμεως Ιπίσημον, ΤΟ 
ίκ των αν Tats- ΙπητοΒίΜίτλατίΟέζομάαχ ίιωάμεσ*



ΠΕΡΙ Τ Η Σ  Κ Α Θ Ο Λ Ο Τ  Λ Ο Γ ΙΣ Τ . »85
επίσημων άΒξοισμ». Έάν & οποι»$ηποτε ίαναμιτ, 
it όποιαεδηποτε ομο ί̂ζα itwcc^as &Μξε&%9 fact/ 
$ri Hpf το πηλΐκον ^αμ^όμο^ιζοε’ ης επίσημον η 
των αν hetvats Tuts Μυάμεσιν επίσημων̂  ίιαφοξ»· 
Tftjy μα» 8ν ούμ K# <*τ συωαμεοιν επ'«ΛΑηλβΜν uyo- 
ραίων, re επίσημον τ8 ψνομανΗ hotf μ -fjr* των 
αυτών <$ε την πξ·τίξαε άΐοαςεΒάση» iia τηβ i&xs- 
ξ»ε, το τ8 πηλίκα επίσημον eV«/ μ  -  Τ·

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ·
§. 66ο. *Ori $  «  * a  - - , εάν εκάτεξος τωνcc*

"ξων των αν τω  κλάσματι it» » Λ &οαςε&ζ> iπoμl·
ms esotj 06 =  — - .  K«y cv ycv« α μ =  —

06 * » μ
To i' uvto up/ εκ τηε φνσεως tvs γεωμείρικηε πξοό·
in καταφανή. Δηλον yuq καν εκ ταοε τδ π»·
ξοΑ&γμωτοε,

1r?y * * χ ιτ ? ι τ> τ* ♦  , ί ,  ί ,  V ,  ν .
οτι οί ομτο t v s - μονοϋοε w foots τo7s ι̂αλείμμασιν 
αΧά επ)τά αντί&ετ» των̂ Λ/ςων άφεςωτεε οξοι, Λββ 
κλασμάτων exJijAfcfvro*/ > ων θοβτο̂ ον Βατεςα εςι το 
άντίςξοφον.

Π Ο ΡΙΣΜ Α Δ
66ι. Επ&ίη ie cv ycvet α μ X  ατ =  06**+% 

ρων η μ c  τ> kotf α Ζμ την ττοσότητον β6μ υ̂υυαμα 
$<&τέξα. Η J1, 7ΤθΛθ573·λ«07α<θ«3·06 οίνθιί Αοβ «'*, ^ωοΐΐ οι3,1 βιωχμιν tIw ΤξΐτΙνυ, §τas εφε£η*·
Κ«/ κατά ybos, πασα ίιώαμιε α μ, as $ίζατis 
Βεωξχμάη , πξδε αΜω οποιανχν Αιάαμιν ης επίση- 
/ιον το σ, εξαίξεται, ^ων χβ6Τ αυταν επιπολ- 
λαπλασιαζομονων επίσημων μ jL σ, «των ωτο άνα· 
Κχττίΐαν αμτ. Οπές avBts η την γεωμετςιχηε πςοί· , 
β8 φυσιν, σaφωs πχζίςησι. Δ ήλον yo6f (ον ί  «ν
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άί ο ολοχεξηε άξιΒμοε ο ύπο τ5  μ σημοανόμονος)
φ£ 01 CV TJ? 7Τξθ0&» ΟξΟΙ,

ι . - α μ - - αΛμ ·* α 1μ - - α*μ - - Λ,μ
cv g ό 2<&τεςοε few «·*» <<ra> τα 2ιαλείμματι α&ή. 
λ<»ν απ£%χσιν ‘ err? μεταξύ των I ^  « μ πκςεμ. 
πίπΊοντεε, ίσάξΐΒμοι τοΊε μεταξύ των α μ ημ} αΛμ 
«σ), η&] το7ε μεταξύ Των χ 2μ Κ& α 'μ ωσχύςοκ' 
Η& εφεξηε. ΤοιγχξΖν *&( °< εκκείμονοι ι ,  «% 
* * f , * ’ **, κ£. γεωμετςικωε πξοβοάνχσιν* ο,τ· 
<*2μ τ5 «·* fetv ο τετράγωνοί, hW ο α 1μ c κύβοι* 
H# βτ«τ εφφρ.

ΠΟΡΙΣΜΑ Ε·
§. 662. Κ«/ αναπαΧιν άξχ εάν το επίσημον ηε· 

TtvotT8V ίιωχμεωε αμ ίιοαξe&jj 2ιχ 2, το 2ε πηλίκον 
ως επίσημον κα*νηε 2αυάμεωε έκληφ&%» «Vo/ «τ'* 
rijf πξοίεςαε η ξιζχ 2νωχμεωε η τετραγωνική. *Εαν 
2ε 2ιχ 3 το α·γμ τΐω βίζαν εκείνης οηλωσα τίιν κυ·
βικίω. Kee/ cv yevet, το a *7 τηε α μ 2νυοάμεωε τΐω 
ζίζαν πςοβαλάτομ τΐά> κατά τον βαθμόν σ. Δ<α̂ #· 
μάΰ γοος τΰ μ 2ιχ τ ί  σ , εκ των είξημανων 2ηλον,
ωε το ατ'εξαξθcv Ιπ\ τΐω 2ιωχμιν, ηε τύπίσημον <τ» 
ylveraf α μ* μη 2ιχ*ς8μονα 2ef ηομ το ~  άξ&μοε
ολοχεξηε ανοη ti 2iwaIo(j, x?k'lt2av ητίον ομωε Το Λ Τ’
rlw δΐζαν Υχμ ύποσημανα* ο*τι 2 ' άν ri a tit 
ύπο&είη,

ΠΟΡΙΣΜΑ **'.
§. 66». Έ ϊ»  «  = i ^ L ,  % fra,· (§. ι9ι.) 

■ '% _  0 * * ί”
wm ■ ■ ■ ■ ■ ■  ι ^

yl*

I t«r
Key
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K«}cyycvV, αμ =_  β μ*<?μ<

*0$cv av«V«A<v, I«f 5 Λμ —■ ,f- » Λ?» -ft
V

λ#$«ν «Vo α μ t/w $ζαν rlw κατά τον βκΒμον <r, 
eKX̂ ov των *71 tv ημών r ,  v StfUftTtcv hot σ, <2<y*
ycvi&ctf.

p β τ  _ Vrft·
« τ -  ·— ;—  =

y r
Δ/ο c/ rtVoi e7<J!r,

\

VT3e^· > V 7 3 « x  ν >
— ;—  w  ------ ;---------

V Vy*

waiter* ΙσοϊιωαμησΰΜν * Jr* K«$*e;avJiVoT* β«&· 
μονσ^Ιξχ Τ8 0ξ8 α μ, rS τετάξτΰ άνάλογον ττξοε 
y ν, Ksi iSf , hW ί τ ruy%«vcvroi·, τοτάςτη άνά* 
hey ον *#) αυτή g<;af ΐΡςοε τάς $ίζα( ,  y  % /3 <, <7% 
τ«ί ομοβα^μΐϋί (§. 193.).

ΠΟΡΙΣΜ Α Ζ·
§· 6 6 4 . "Ε«ν Jie J #μ s  , t<?«/ /k s  {  +

r -  ν. Κ«} ίκατίξο&ον αςοο Trje ομοβα&μί8 ληφ·
/ Λ "

θ«07ΐί· ($/£»;*, fay yapr«/ « Τ ' =
« τ  « Γ

Τ * »  ·*«*
« τ

ϋ - c  A + .I .- f . c  ■ £. +  —  -  — . τ . ^  
r  σ ' σ  σ  στ® νκίσίμον ϋ . y Ivrraj lie ray κλασμάτων -£> —>

9 , C 9Toy «wroy Τξνπον,  ev n&j το Τ8*ς*]αμ, rS for)
9

τ?* avahtylas a * ; # f s  a* : *<· τοταρτ&ονΊο^
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Ικ των όλοχεξων έπισημων τ3ν κατά τας ηγαμάας 
"ξϋς σιινεπιφεςετος' πηο&εσε* δηλαδη των επιση- 
μων των επί reus δυυοαμεσι της $1ζης α , ων tIvj 
irtyccv ποϊλαπλασιάζειν δε7 διά της ετεςας, χ&} 
άφαιςεσει τα κατά τον διαίξετίιν επίσημα από τα 
ά&ςοίσματος. ‘'EvS cvtoi ηος Ιων τύχη των κλασ
ματικών τα επίσημα, παξαπλησίω τω υτχολογισ· 
μω, τα τα γινομάα, η τα πηλίκα, ως ημ} κατά 
Το όλοχεςη εκκαλυπτετος.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Η-
$. 6 6 5 . Κος έτος δη α Ζμ τετράγωνον το άπο 

της δυνάμεως α μ, χος α 1μ ο κύβος, ηος ε%ης ο
μοίως' κάντε όλοχεςες τυχοι το μ , κάντε κλασ· 
ματοοδες. Κα& εκατεξαν γάς των υποθέσεων,

« °, «*, «***, α*», α 4*, α '*-  - - α ' μ
πςόοδος ημ7ν εκκάσετος γεωμετρική, cv η άπο της 
μονάχος « °,  άχρι τα α ,μ ,  οςοι μεσιτ&αει τον 
άς&μον σ, ων ο δάότεξος εςίν ο αμ.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 6 6 6 . Δ/α τωνδε των κανόνων, τά §ιζικά των 

σημείων, άτινα τω τυπω απαντήσει, φατα εκ μέσα 
γονησετος' ηομ είπα παςά τούτα, επί εκκαμάα 
τίνος τυπα, oV άν δίκΐω μελας ε£ισωσεως Β εω ξοΊτο , 
μηδε ποσότητες cveicv ε£ άϊλων συνδεσμω συυημμε· 
νων συγκείμενος, εις τύπον άάποτ άν άναχ^αη 
τον εμφεςη τάδε·

α μβ · +  ΐ α β μγ~* -  5* τΡ ' γ 9·
Έν ω δηλαδκ εκατόν των σημάων, γτνόμο/σντι̂  

μοναδικόν διατί&ησιν, εκ δυνάμεων σινυετάς ων τα 
επίσημα ήτοι όλοχεςη, η κεκλασμάα * Ήείικά, η γ& 
αποφατικά* Νσητίον δε τας ατως έχοντας τυπας, 
$ύχ£ΐνεϊζ αυτός ηομ οίρριζ&ς άκαοντας.

* . Θ ΕΏ ΡΗ -
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ΘΕΩΡΗΜΑ-
6 6 7 . Έ αν CL +  β  ~ Ύ ΠΌ&ΛΤΓλΛΛ*-

eoq hoy <Μ το γινόμα/ον £<χ +
I β -   ̂y. Έαν £έ ί ,  π?οχύψα Λ
-  ^ 3  +  ^y.

ΔΕ ΙΗ ΙΣ
,*££/ ya^ ι : < ί =  +  α :  +  ία

ϊ  :<ϊ =  +  /3 :  +  ^C
hW ι : ί  = -  y  : -  i y

^Αρα (§· 1 74 .)»  ι : ί  = «  +  ^ “ 7 : ^α +
ijS -  i y ' oTTff Zo> re πζωτον-

'Εντεΰθον <T t7rfroc/, or< Kfle< των I τη τϊ/ί ανα- 
heylots στμάων, των κατα rov Μ τεξον κ$£/ τετα^ · 
τον of ον ε7Τα//«/3ομζνων (§· 6 5 2 .) £τ«/,

1 : -  ί  = α +  /3 — y  : — ία  — iy .
οττεζ lw Βάτεςον.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Α.
§. 668· TS οίξΛ κατά συμπλοκίω παξάγονγκ 

« + β  -  y Λ« Τ5 *ΤΤλ3 + ί ,  ί} -  ί  7!0fts.Ct7rK0Cffl0Cr·

ζομάχ, yIvtrui το τταραγόαονον, τω τον tfc&cc- 
πλωσΜςιυυ dtoc πάντων enccyeactf των οξων > ngj 
τα urrsZBw άνωκυτίίοντω, Λα των οόο ομγ πξοκν- 
vflet σημείων λχσημοάνεΒctf.

Π Ο ΡΙΣΜ Α  Β.
§. 669. Καντεοθα' ο λ eyes' intipbeleej τ «  Λαλ- 

Aij\®y τ«· cv συμπλΛκχ πο?λαπλΜσιχζ&ν πχςάγον- 
'fees' οΐον τον os +  β  — y, Λα tS ί  — ε +  £  Με- 
τ/8σ< yao τον ποΤλαπλασιχ^Ιω a>s ei η#/ άπλΰςτις
«>ί, ycvjjo-me/ β  α  ( ί -  * +  £ ) +  /3 ( ί - ε  +  £)
“  y ( ί -  # +  £)· τα Λ γινόμονα εάν η$η ο τταςά- 
Ίων ° 7  8 +  £i ****$$ 0 άς συγκάματος, reteevre* ■
νςοβάίνΗ.

+  *Τ
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4· β  (<ί ~ * + £) = /3̂  -  β ε  4*
-  7 ( ί -  « + £) = “ 7̂ + V# -  y£

Koey πξ'ο&σι relvtw το ΰΤω πχςχγόμννον των ο· 
ξων iy.ccTH των επ'ι $ατες& των παξα̂ /όντων, ττολ· 
Κοοπλοίσιαζρμονϋ ίΐίκοίξΗ των επί Βατεξϋ, »̂ ί/ των 
cvtpu$ ov άνακυττΙόντων τοΐε aw els συμπξθϊ\λ&ε σνμ 
μάοιε /̂νωξίζομονων-

ΣΧΟ ΛΙΟ Ν -
§. 6 7 0 . WEν̂ ύντοι ο ποσότητοε συμπεπλε«/με· 

ννιε όιά πχξαπλησΐαε οΐ&ηε $αςχ τελείται ποΑοο· 
πλασιχσμοε, εάν εΰχξίνείετε Ηομ α^ιζοι άμφότε· 
ξομ τνχωσι. Πςωτον ucv yας Ιπ α7λϊ\λων uyovTUj 
οι χς&μοί' ίττβτα οε επισημ&ϊίται τα ytvouwtc 
ϋπο των■ ποσοτήτων αε τα γράμματα ύπο<$ν\λοΊ. 
Έττβ <Γ ον τύτοιε η των γςαμματων &εσιε παξ ήμΐν 
y.etraj, 'ίπωε αν βαλητον «»j Υ.αταγςχφ&ν αυτά, 
«υ αν έχβ< κατα rZw πςοε άίλνλα τάζιν τα <?<><· 
^«α εκίχαε&ν, ίν εΰ&ιλότεςον 8Τω των γινο/χονων 
ατ\α ταυτά, α^ρ? £τρ̂ α καταφβάνο/τβ. ΤΩ&
λ?τβ< των παξχγομόνων τα άπ λύτες α ευςεΒον· 
τα> εζ ων το ολοχεςεε συγχςοτ&ταί, άνυυαπτε» 
*φ' cv, ω«· αν *}πες οΤοντε άπλύτατα το ζψτύμονεν 
παςατ)}.

Π ΑΡΑΔΕΙΓΜ Α Α.
a +  a/3 *” V +  3^

2* - /3 4* y
---------------  -  -  - ________ -  - 1 -  . . .  ^

2 αα 4* 4 α β  — 2 u y  +  6  α $
- α β  -  2/3/3 4- #ν ~ 3 /W 
«V + */3y -  yy 4· 3 y i

2«α+3«C- ay 4 - 2CC4- 3$y -  jGJ- W  + 3V̂ ·

ΠΑΡΑ-



ΠΕΡΙ THE ΚΑΘΟΛΟΥ ΛΟΓΙΣΤ. *$1
ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Β.

2αβ -  3#7 + 
ay  -  2#y

2α α β γ  -  3 * * 7 7  + ctfcyy 
- + α β β γ  4- 6 a/3 yy — i β β y y

2*aSy -  3«ccyy + 'jaSyy — qaSGy — 2£’Cyy
Π ΑΡΑΔΕΙΓΜ Α Γ

« ’  +  2£ce* -  3Cy<*
2 a1 + 3 See

2 » ’ +  4 # * 4 -  f>/3y« ’
3 ^a4 +  6 j3 V  -  9 ^ 7  Λ*

+ 7 Coe4 -  6Cya? + 6 £zaJ — 9 *̂7 a*
ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Δ.

αμ + 2αμ" β ' τ -  3 α'μβ*3 * V +  /3T

3 * '1*'' +  6αμβ~τ -  9<**'‘ +v/3 v 
Λμβ τ +  206μ~* τ* 3 06” v ♦

ΤαυΓΛ Jif<συι>βπιτμγ$ϊuuj ύχ oTecr».

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Ε.
’Εοίν fTri r5  οίνωτίςω παξοώ&γμοί·

τα Λα ταν /μ ν Κ95/ τ  υποσ̂ μαϋνγτα̂  κλοίσμα- 
τα* y Λ καθ’ ύπό&βση μ = i ,  ν = £, τ = 4» 
***/ Μ +  * = 2 » ν -  /χ =; -  ι ,  H0 / / * “ Ve ι,

ν 4* τ = » ‘ «wrf αντ) ταν γςαμμοίτων etvret- 
ffCV,̂ CVTa’ τ® τ 9 υίτβθί'σ» r Κξησα. £1σαυ*
rats 6t χορηγίαν σωάτίΐϋσ» Kpj ret Λ« γςαμμάταν 
ίκκαμα/α κλάσματα.

'Τ  Λ ΣΧΟ*



Σ Χ Ο Λ Ι Ω Ν . '
<$. 6 7 1 * Κα/ y a rd  τάδε cri τά  %ηματα «.παν·

r pc  ct των ενν.ξίνως r e  nctf ά ^ ίζ ω ς  εκν.&μςνων ttc- 
νοτήτων πο&οοπλοοσίΧ'τμο) 7τεζκν&*ισοντα{. Ν ςκ ςγ ν  
δ ' ά ν  civ) το ντω  πξον.υπΊον, να ,τά  τ ά :  ό ΐΜ α μ α : 
των cv αυτω  y ςα,μμάτων ατω ς  * κ τ α α τ « ν ,  ως τ ά :  
μνν υντεςτεςπσοίί ty& ojocf ,  τ ά ς  άε βαΒμηό'ον v 7to- 
ficuvbaus εφ επ fc&«/.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ-
§. 6 7 2 . ΟίΑςδ/,ποτχν ποσότ τ̂ος εώ ι̂- 

ν«£τε \<Μ άρμζβ δΐ δίΆνς ποσότγιτος π&- 
ξ<χ,πλ'/\σίΑζ δκχ/.ξ>ε%άσ/\ς, το ττ̂ λ/κον «$ 
οίοντε άπλ&ϊ&τα 4χ,ον ctTro&jv&f.
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Λ Τ Σ ΙΣ .
Λ. r „ j"  ν' ~ « 2/3 -  α/3*4*β\§. 673. E<?« tty WijAocov---------- -—  ---- —i

<* +  β> τ «· »/Cv ώ> TiVV CffitJV tV.CCTfPOV, v.ctToc TO OiVTO ^νοαμμοί TO 
i  S ' S ' % » fA. t\~ >_ *a  εγ.τετα*/μζ\ον ovtcc α π λ α ς ε ς ο ν  U7rooyvocf oet- Eotv 

ro lv iw  r.V δι«4 ξίτk v  u  +  β ,  <$ΐ ά π λ ΐ ί  x u ^ u y o V T o :, 
υ φ ' Η π ες ά ν  ο τιςω τος τ $  δ ιο ις ε τ ίΰ  π ς ο ίλ $ ο ι  οςος, 
7ioikM 7tK ct3ixa% s, c s  επ\ τ5 πςογ.& μζνΰ π α ρ α δ ε ίγ 
μ α τ ο ς  §ς'ν  α χ τ ο ,τ ε  ypycvec a 1 +  α ? β ,  απο τ3 
ϋιαίξΗμζνΗ ύ ψ έ λ ρ ς , γ& } τ ο  λ α π ό μ ζν ο ν  νπ οσ νμ& ω - 
arje -  a cc C  -  α £ *  +  π η λ ίκ ο ν  p£«c μικξον τ $
V · » Λ c* “  u b1 — 2 «*£ανούτεςω απλΗ&ξον το, a -j----------------^-------

α, +  β
* Ω ί «γρ Kje/ τ# τ#  r n  βχΚοιο το άπλύΐερον άπε· 

vh/YcaBctf, μίτ&ι n cy  το cv κλάσμα, πας*·
·πλΛ]7ΐως. Κα) οι«4ξετ«Η μον t}Jtj πςοΥ,&μονϋ ΤΗ— 2 α 2/3 — ctj32 4* /31,  <Jΐ Μ ξ ί τ χ  δε τ 8  u u t h  εν.άνΗ
cc +  β ,  εά ν  τ Ητον δ ιά  — 2 ο ο ζ  π ο ?λ α 7τλοοσιά<τνε, 
7Τξ0Υ.ίψ·* 2 α 2β  -  a α/3ι * «V e τ5 διοαξετίπ



riF.PI Τ Η Σ  Κ Α Θ Ο Λ Ο Τ  Λ Ο Γ ΙΣ Τ . 3 9 3

κφ α ιςβάτος , νπολειφ^ησετο^ χ β *  + β \  Κα) ττ«·
α€ί +  £\ςεςοη η$ή πηλίκον το ccz -  2 α β  +

CC Τ  ο
Α πλάΐατον ^ πςοελ<iCaerctf το πηλίκον, εάν 

Up} εζης τον hetifhlw  πο/λαπλησιάσης ert hcc ζ Ζ* 
το yάζ βτω γζνομζνον α β Ζ +  β  * cos uv άπο τα ku* 
too το ΐ'χχτον κλάτμα λοαξετεα άφαίξε^η^ επε* 
μη$ον 7τεξοατεςω ύπολ&φΒησετ^ t ευ̂ ηλον οτι το 
άκςιβες πηλίκον fcctf ocz — 2 » β  -f β \

§· 3 7 4 · ΈίοοΒαμον μιόο πζοό̂ ω επί τ/ης area 
πεξοανομζνης πςάξεως %ως&ν, ίφ'οσον uv ατως 
αν.λαςοο τά μίςη τα πηλίκα πςοκύπίοι, οπβξ επί 
των υποκαμζνων χημάτων πςοχαςότατα τελείτο .̂ 
iivQoc των ποίξοογομενων, uπες ΰφΜςείν ίεον, tcc ση· 
μ&οο ίπί Tuvuvriu μετημαπτα], ως uv άπλ% πςο· <& tV« tcc της άφΜςίσεως εκπεςοάνατο.
ΔΐΜξέτης. Διοαςετίος.

« + β  α ’ - » 7ξ - * € Λ+ ζ '

- 2  * 2ς - * ς ζ +  ζ '
+  2CC*€+2u C*

CC
ΙΙηλίκον.
- 3  « £  +  £ *

—oc£z — ζ 1

ΔιΜξ'της.
* ’  +  3 ocQy -  Cly

Πηλίκον. 
2ccz-  5 £y

Σχίίμχ ’έτερον.
Διοαξετεος.

see* +*<t’Cy -  2c*z£zy — 1 5αζ*γ*
+  5 ^ V

-2α’ - 6u?Cy +  2ocQ’y

-  Set’f iy - 1 5«C*y* *f 5^’y*
+ 5 « ’C y + i5 « C 'y i  ”  5 ^ VT 3 $· <575·
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$.675. *Επ«Α) $ε the ctei Λοβ των άφαίξεσεων 
e $ια*ξετγιε Ζτωε οίχετομ αε το μ*ΐ$ά, λοιπον ες)ν 
(άμητιε ωε cv άξχη ItZ κατά χωξαν eocaetf το κλάσ· 
μα ελοιΤο) εκτε tS υττολαπομάϋ H&f rS $ιθί4ξεΤ89 
Kouvovrt κλώσμα πος!ζe<8otf, ο τω άκλάςω rS 7τη· 
λΙκ8 μίξα πξοσεπηιαταγξατίΐίον'· οχν « ίεοι̂ το 
a 3 +  2 « 2/3 — α β Ζ ίιελαν Αα αα  +  αΐ3, ωΑ- 
5TCW το

Σ Χ Η Μ Α .
Anuftrtl?.

. « α  +  λ /3
ΔΐΜξετίοε.

α 3 +  2αζβ  — α/3* 
- a 3 — αζ/3

Π>ίλ/κον. 

* +  0

αζ/3 -  αΐ3 2 
-  αζ,3 -  * /3ζ

— 2 α β ζ

το <Γ ολον 7ΐν\λίκον a +  β ------- —---- Λ
αα +  « Ρ

’AAoe γ«(» το κλάσμα Α’ό >frc; ολοχ^?? το 
onjAiitov, η avrS μίξοε τταξfearcy, εφ' οσον οιοντ 
ελαχιηα συμττε7:Κε<γμάον τον παξονομαςίνυ ανα- 
κίεον, των παραγόντων οσο< επ άμφοΊν τοϊε οςαε 
KOivy εμφίλοχούξο7α>, άποβχ/λομάων. ΟΤον το μ&
ΐίηλΐκον * άπλύςεξον άν xcclec·

ccoc τ  λ /d
γξάφοιτο * *  +  2ύ6̂ ο ~  * το <5ε Ικ T?ji Αβ^ε- 

« +  Ρ
«ω ί π^οκυψαν, «τω£ a +  β -

α +  β
ΔΕΙΞΙΣ·

‘Ώ«· μζν Ζν οξΒωε κατά τόε τε&άταε κανόναε 
τα τηε &α*ξίσεωε χοοξα , £αΑον σιωι$αν, τω τόϊε 
tS πο&απλασιασμϋ· Ίίαξαβαλαν οξοιε μηκατοκνη-

σαντι-



fctvri. yet? 8Τωϊ άντίςρς τω ποΑαπλοίσιασ-
μω τ\ δκάζεσις * ύΰί ταυτίω άπο Τ8 7χαξονγομάα οιχ 
&ατίςα των παξχγόντων, τον ίτεξον άιroridcvecfo 
τον μ*τά $ατίξ* το yeyovos σιωοοποηλίσχντιύ. 
(§· 637·)

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν  Α*
§. 6 7 6 . *0* ί ’ άν κλχσματίχς etti το πηλικον w 

τω uhet συμ7τλτ}ρων, άλσγΖ&α, t i e  tty, α «  <$iw>ίσε·* λ  /  y  S  n  >  Λ  (v j ^rat, yctSocnee tiu των οορι&μων vet κλώσματα, («
\ *» «α — 9 s > c ' .. A A 4»«ΚΠ^·Μ*< ίΤ*Λ rrr*A A «««All /»>/· i « i 4# η  Λ1]<τ #
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___ , Ny. ________ γ α ^  cTri T« ρ ^ α τ *
άνωτΐςω το β  φέζ*, μάλα &οοφέςον τύχη μεγεΒα 
Τ8 a , το a +  β  μονον8χί τω β  ‘ίσον ϊςοη ,  <»£· μο·

ξΐω Τ8Τ8 πο/λοτω νποξέχον. “EvScvtci το - ?

μιν.ξόντι iirlov ttetf τ 8 » β ,  τ8 ex τηε διοαξίσεωσ 
Tit 2 β β  Λ α  μόν8 Τ8 β  7ΐξογ.\)τίΙοντος. Τοιγαζ8ν Τ8

~~Ύ7Τ < *fw A » i^cm r, irK&ovrt αν άμελτ^Βάη τ 5

κοόΐα το λο/#ον cv τα στηλίκω μίξοε, ήτοι τ2 α +  ?* 
τ Εναντίον μοιχοί iccv ion τ 8 αυτί κλάσματος, με· 
yctrt υπεξβάΑον τνχν το α υπες το β , ποί^οςόν
τι et;otf TlwiKotvTec το - — , γλίκον HcU ά^εως

χ + β
*%«ν ολιγωζάί&αί, cνΒχ μάλιφχ το ως εγγιϊα Τ8 
άληΒζς ζητατοη ŷ vόμcvov.

r * » I ” ντ; * ▼  wwr*fwwpiv  ̂ r o w  *mfww
Ttj£ ίχωτπς ετνμαι $ια*ςΐσεως, εχοι αν ^  ττβξΧ4· 
τεξω άνχπΊυχ§ΐ£(η τον Λ  τον τξίττοϊ *

Τ  4 *  +  £
/



t$6

9 +  β 2 )3 /3 ............

ΤΜ Η Μ Α  Π ΡΏ ΤΟ Ν
06

2β'

ί β β _ 2/3?  ̂ ιβ *
06 ~ Λ

■ + ΐ 1 ΐ +  · £
CC 06

2β* 
06*

• 2β* 2_&
Λ 3

_  2 / 3 »
0C3

Oy ξ̂οσληφΒοντο? y l v e r e t f  το ολον ττηλίκον,
2 β β  , 2 /33 _  2 $ 4 , 2/3*

-·  - 4 (* + /3)*  +  β  ί 

κον γ«ξ> δ<Γ cvraZBa το κλάσμα το εκ τδ λο/« 
«τδ Η£/ τδ διιαςέτν ολίγωςητεον, ei μη τατχ 
πξόδηλον &η το τη? σμικξότητο?. *'Εςοη <5ε κ&1 o)ds3 / 3 5— —  ------— ■ τοσύτω μαν ελατίον, οσω το β

^ * \ ( * + β )  ;  r  ‘ ,>
τδ a ελατ!ovSrey- τοσύτω $ε μάζαν, οσω το β  σίξο? 
Το «υτβ C6 μργεΪ7Η outφεξον ε&.

§. 6 7 8 . Σημάωσοη on τits εκτεΒοντο? κανόνα? 
ζάλον Hflt/ TcSff ποσοΤησ* πξοσχςμοζ&ν, τβδί <W*· 
με*? παξίςωσα*?, ών τα επίσημα w γςάμμασ* στξο- 
Kerrey, τόΐ? χςιΒμύε είτε ολοχβξά?, «τ* X) κλασ· 
ματωΰα? υττοσημοανϋσι.

§· 6 7 9 · Τδτων γα£ απάντων χ&μάων, 9&ά 
χεξε? δίε τά κλάσματα λ ’ «Λιίλων ποΤλαπλασια·



£βν, ti Sta*%eiv ευκςινΐ]τε οντοο »§$ιζα * οΤον το
*  X  πο^απλοίσ/οκΒον μα), παξχγόμνον
β Ο

ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΘΟΛΟΥ ΛΟΓΙΣΤ. *9?

« α<?.
άί<τ« το Λ ·  πηλίχον το

’Α&α H& διαιςεσα μόνΐ] εκοίτεςω αν των πςά£εων 
εκ7ΤεΡΛν&€0ι hoc τ2 ( : )  διοοσημοανομίνν̂  ωςε etvotj
μον το ιχ τ 2  πώλαπλοίΜοοσμ* γινόμα’ον

ttvotf Si το Sue rfc  Suutfaeoof πηλίχον ~jg~j · Ώγ 

# «όνον τω ucv επχλληλω τΐο/λαπλασιασμω των» γλ «. · X ~ 4 X « » ~ /αξίυμητων jcj παξονομχςων, το υπο των κλωσμάτων 
ττξοκνπΊ& γινόμανον, τω S’cvx&ocj·, το St αυτών πη- 
λΐζον * cifaci, net} Stcufhec τ% μον cva?kcc£ των οξοον 
αυτοί πο)λχ7ΐλασιάζε&ομ πεφυχ,ε, rjf S'lnctfa\- 
λω S êitBocf (§. 9°· 91·)·

Τavjyrct fdv επιποΤλαπλασιαςεονη
ε*9 — λ* y *£/ όιαιςετεον dice τα αυτχ, το ματcc(0
,2 2 α 4β-γ-

y g
•/ινομcvcv tTotf----- -—  , το Si πηλίκο*
r *χ , *# *, , ,
»ν otj κλασμάτοον εκατβξον επ'ι το άπλχϊεξ'ον ε£ε*

) Λ* * ' \ Μ / ΛΛ ̂  β ̂ Vjl ̂$«/ «ναγαγβν, το feev era γξωφοντα: ,  ——
t* * οί4/3 3*ο όε ατω

OtiTo; y&f - U ft -  πο?λαπλωσια<3α< Side Χ ^

Secret
γ  e '

αμ j3v7 >g3
α β γ 2 ε*’ 1 ■*ν- 4

■Λ « . I
, H **

* εκοίτεξ ον γοίζ ισο3 ωυχμον. Τ  ο Si din οrvx - .Τ s T lji
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τη ς άοαςέσοως τ η  τίξοτεξΗ Λ α  ΤΗ JdCrefH πηλ/κον 
α* + £ ν + 1

«**/> rv + 2c» + *

Κ #/ το °1 ττοΑαττλαοϊαίθον Λοο —~ τ γ -
oc> — y  '  α /3

Λ»σ« παςαγομονον (* ’/3 + 0 3) χ  ( « * - 7 2)-
(«  -  ν )  */3

« <5>77γ» κλάσμα άναχΒησετομ των παςαγόντων, τ2 
μον αζβ  +  /3 % α Λ* τ η  6 όκωςε̂ ζότος, τδί>> 2 2 '  / *ν ,
οϊ « -  y , ><g£/ « -  γ , d/ αι/π* tsts τ η  oc -  y 
cScv πηλίκον το a +  y. K«/ eVety άξα άναχΒά 
(uz + β ζ) x  (α 4- y) ee5 + 4· **y 4* C*y·

« Λ

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Β·
§. 68ο . Tfytcv hv Totctie τ η  κλάσματος ’«V το 

«TrAeVarcv avxyooyri, τ& ·  των όπωσδν έκκωμζνων 
^τβσβτ^των διοαξΐτας $t\Xus ττςουτίατίΒ^ν' $ ySv 
τον Τξόπον τ η  ccvths άνακαλυπίων' ων ςν χεςσιν 
cvtcoVj ol τον ΧξΐΒμήτΙνυ κοινή κρ) τον παξονομΧ· 
*»1ιν Sioû hvtss πξοχωςως εκλέγονται· Κ#/ eV< μ& 
αυτομάτως ποΤλαχπ χπαντωσιν οντυγχχναν τοίς 
τοιο7ς$ε $ια*ξίTU4S * άπλοϊς Λ  πσι κρ) μοναδικού W 
iSS οτιη η  7τάςεςιν. ΟυτωΓ οουτόΰον φχνεςον ΤΗ
a a +  α β  μοναδικόν υπαςχων oteuperlw τον α. Ου 
ποΤλω Λ  δυχεςέςεςον κρ) τ η  αα  +  α € -  a y  ~ 
τπς χ +  β , up) χ  — y  &οαςέτχς ovras σιωπάν. 
•Α Α α  γάξ τπς των μάλλον σια/Βέτων άνΧκαλυτίι&ϊ 
μαν.ζω εςγω&ςεςον up) εύκςηων οντων, ά$ζ®ν * 
χομ έ0έ τ η  7ταςόντος εμ) τόπΗ τπς κανόνας τιαςαΒέ· 
<3oj, οΤς πςος Βόξαν tIw εκωνων ηοίίτγετπμεΒα·

Δ/ο Hpj ως tIw άττοτίωςαν το  πεξ) τηγη παξ& 
Βετέον * καΒ Ιω άνυσιμωτατα εσηχωξνίσομcv VI 
εΰςέσω, τπς εζ ων το  τ,αξχγόμσνον, S τέε &«*ξ€’

' > TOS



recc ζητήμω, σιινεςηκαν ogBSy y.cctoc τϊώ των $iwec· 
μεων πςόοβον τίνος των επ αυτω γςαμματων, εκ· 
rucxovcsi. Ύύτα γάξ γινομανα rcc 7tc%s.cc χοοτοο* 
φωνής Kct&'secretf, ή των οξων tbs πλεί^Βε λοοξΒ· 
σα ποσότηε, cSον ηομ αποπ&ξα^ο^ τ>ά°ε^ν, «  
κξθί χμι ατιανταε- Τ £  d i τον ν.οινον <$υ«ν τίοτοτή* 
των διοαςετίω 9 είτις h )9 η&4 τον μωλι<ςοο> « τυ χ ο / , 
συμπεπλεγμζίον Λνακαλυττ?«ν ή μέθοδος,  B$cv τής 
ν.οινοτεξχς εκείνης άκχΐάοχε,  Λ'»}? άξ&μων ΰυόΐν 
$εόο μονών ο μέγιςοε $ια*ξέτης ευξίσκετομ ($ . 1 1 4 · ) .  
"Α Λ α  ταυτίω γάξ are anccvicZrotrcc γίνομονίω Ον 
χςήσε* εκόιτεε ύπεξβησόμε&οο.

§. 6 8 1. Οϊοντε <5ε το ποοραγομονον, eis $υο ctvec~ 
Aufc&o/ πα§αγονταε y $υσ) οιαφεξΒσ* Τξόποιε' ore 
πάντων των εφ> εκατεξω τω παςάγοντι άναςςοο- 
φό/των σημείων, B$cv β, τι Κ9Η διοοφέξον είη πξοκυ* 
■ψ«. Ουτωτοι το α β 9 εατε tbs 4* cc x&j -f* & 
αναλυθείη, κ& «V tbs -  u χ^- β* Κχ} το -  « £ ,  
κ&ί tbs -  coty) +  β 9 KjTts +  cc Hpj -  β 9 επίσης 
«ν %ο/>? παςάγοντχε. Κ «/ επί τα ν  συγκείμενων je  
ωσαυτω?. Κ«/ ccec- β β  =  ( λ + β ) . ( «  -  $ )  =  
( -  α  -  # ) . ( -  α + /3 ) .  K<x)ro« « - » y - / 3 / 3 -f»y3y 
eivecKvτί\ε* παξχπλησίωε εκΐε των οο-\-β—γ Χ ο ο —β 9 
ηομ εκ των -  a -  β  γ  X  — os - f  /3·

ΠΡΟΒΛΗΜΑ*
, §· ^82; Tsr^aycove, Κυββ, Διτ^τ^α-

ycove, 0(Λί̂ 7Γ0Τ8ν επ Ki3t&U7T£fTf̂ ai 
οίωαμεωί τον ewro υ̂ωνυμβ ρι&)£ τυττον 
£ςδ&£«ν.

Π Ρ Ο Κ Α Τ Α Σ Κ Ε Υ Ή .§ 683· Τττ«^, ονόματα Teas ποσότησιν ετϊ Tec 
*ημεί<*9 η τα y ξάμματα\ oTs ccvrctj <$ιασημοά\ον*

TOtf* /
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τα/, ς-ζοο Ανώνυμοί £/, αν άπαν.οΤωζ QyBetii, %τΐ9 
αν ι-κ ου:<ν ταχτων ονομάτων συγκίατο’ οίον cc 4-/3, 
w -  «  -  /3 , >; α  -  /3 , η -  α, +  β '  τταζΌο tocvtcc 
ΰνωνυμχ $ΐζϊ]ί· etSa ετεξον θ<?ά7α/ #ft>;%avov.

Α Τ Σ Ι Σ *

Α/. « 4* /3
Β*. 4- 2 α/3 4- β Ζ
ϊ .  οο' 4* 3^73 4· 3#$* 4- /3’
Λ . α4 +  4^ /3 4- +  4«/^3 4* β*
F/. α5 +  5#4/3 +  ιθοο'βΖ 4· ι occ7 β' 4· $αβ* 4* β* 
*£} of 4* 6ωβ 4* * 5οοΛβ Ζ 4* 2 0 α /33 4- * $οο2β* 4* 

6α/35 4- $ '·

§. 6 8 5 . Εκ roiyjf <5a<?a α/ δυλ'άα&ε συςγΐηντοη 
ttj ά7ΐο (ηζης τγ\ς cc — β , εάν άποφωηκωε σϊ,μ&ω- 
By τά 7 ινόμονα, οΓν το β εμφιλοχωςει πεςιοζάζιΒ· 
μον φέςον τχπΐσημον χτωϊ'
Α · α, -  β
Β\ α2 »■ 2α/3 4· β Ζ '
Γ'. α 3- 3«/3 4- 3οοβζ - β '
Δ'· α 4 -  4 « 7? 4* Ga’ # 2 -  4 « /3 3 4· β *
Ε. -  5αΛ/3 4" ιοοάβ2, -  ιζοΐβ* +  α β 4 -  β ί 
* % ' ·  c c r‘  -  6  « 73  +  I  5 « 4i 3 2 -  2 0 « 3/ 3 j 4 ·  * S « 3/ 3 4 -  

6α/35 4*

§· 6 8 6 . Τον αυτόν 3ε ΥΜτα,φοάνεται Τξόκονι *3 ra? αοχο rijf —  ̂4* β  Ί> ’& £  ^ιωάμειε πζοκυψ&ν*
i»Y



ectv άτίοφαηκως σψνω$%,  ̂ Ιφ'oje το χ ττεςιοεα- 
ς&μχ (λάχε τ2 ε7ησψ8 , τα γκόμενα * ©.ον,

Α'. - α  + β
Β'. +  αζ -  2 αβ +  β 1
Τ'. -  cc1 +  3α β -  Ζ<χβ~ +  β '
Λ'. 4- « 4 -  4 ^  +  ύ* 2# 1 -  4 ^ # ’ 4* # 4
Ε \ -  **+ 5«α/̂  -  +  ιο«*/3: -  5« # 4 +

+  α5 -  6α β  +  ι -  2 οαβ' +  ι $κ β *~  
6αβ* -f β 6.

$· 6 ^7 * Εττ< τχτων, εάν Η$μ cl· ίμφιλ:χως& 
το β cv περίΰζχρ&μω τω ίπισήμω υπνναντΐωε ση·

Λν Λ  Γ * t ' 'μ&χζη rcc yiVofjiw eo, c* των οαυαμεοον τύποι πξοκν· 
■ φασι των από φ'ζηε τη: — α -  β.
A \ -  a -  β
Β\ +  X* +  2χβ +  β*
Τ'. — « 3 -  3&2β  “* 3 #/32 -  /33 
Δ*. 4- « 4 +  4<*72 4- 6α β 7' 4- 4* $ 4
Ε*. -  α* -  $ααβ -  ιοαΊβ Ζ -  ic c c f t -  $α β *-β *  
*e»'. 4- «c4- 6«5$  4- 1 $α*βζ +  2 οα?β Ί 4- ι $α2β 4 +  

6α β ί 4 * /3C.

§ · 6 8 8 · Εν άπασι Sri r o 7s  πζοτ&είσι τΰποις 
tiSzv S\j%eqrs TlwTt των σημείων τά£ιν ητιε ποτέ ίςί 
σιωιοάν, ngy ί ων γινομένων τΐώ διαόοχίω πεξίνση- 
votf, ατ?α εκ των ν.ατά τά ονόματα, a v&j β συγ* 
ν.ξοτ&ται $ιωαμεων. 'Εάν γας ό ολοχεζήϊ άξΐ&μοε, 
ο αντί επισήμχ ων τ ε̂ ΰνυοάμεωε πς'οε Ιω r£fyaf 
τϊω^ΐζχν^ία τΙιν Ανώνυμον, <5ηλοοΒ% Six τ2  σ τά 
γινόμενα Sroot cv τα£« έκκ«σετα/.

•% * · ' 2β ζ, α ' · ' β ' ............α ° £ '. 1

Οί άξιΒμο) St ων τα γινόμενα ταυτα ποΑα· 
πλασ<«£ετ«/, εκ τ ί  αυτί σ, 2τωε αν avfeucv, ωτβ 
κατά γανοε τΙω κατά τό σ οιώαμιν, τΙω από τηε

SvOi-
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ΰυωνυμΧ ςΐζ>jff et +  β , T8rkt τΐώ (cc +  β)*> χτω 
πχξίςχ&οη' a? +  — χ* 1 β  +  -——-— — χ*~2ζ~ -fσ - ( σ - ι ) . ( σ -2 ) λ , - 3£ 3 σ*(ο—)» (σ -3 M r - j )

ι · 2 . 3 ι · a · 3 · 406*" *β *  +  * | ·
Kce/ rijs- <5e Af rJfs· πςοο$α roaolSe πχξχληφΒν,· σοντα/ οξοι» οπόσοι kcctoc rlu) τα%$«<χο6ν t */u/u) taI 

7 ξάμματι σ, πα^αχθ/άα/ JoojfaovTO/.Δ Ε Ι Ξ Ι Σ -
’Eav TeS# σ = I , J>?Aov on (oi -f β)1 τω κα-

τα 7 eves τΰπω υπονεχ§ησετοη. ’’Esetf yχξ vxctcc

rlw ύπό̂ εσιν cc* = x , *0/ —- οο*~ιβ  s  a°/3 = β.
ι\ΛΑ« — — α*'*/32, το ο* -  ι  — ο , οί'χ?·

I · S
τα/ «f το /Λί<ϊα), «οπτ̂  η#/ οί %ξοι οι έξης χπο Txh 
πχντες > πχςχ το οίπχσι το σ -  I = ο ψφιλοχω- 
ξ ϋ ν . ‘Άσχυτως Ιχν τεβη σ = 2 , ylverotj cc* ~ α%
Κμ} —  χ * '1 β  = 206/3* ^  - - *-0*  ̂ χ β’ Ζβ Ζ~I 1 . 2
~ — — χ ° β *  =  β ζ ’ τ ω ν  ί ’ οίπο Τΰ^ε ε φ εζ η ?  οςαν,
I · 2 —

τ?? τδ ποοξχγοντος ο* — 2 = ο πα̂ εμπΊωσε*\ «V το 
fxJ7<5cv οΐχομονων, (?β6/ <5>τ7Τ« (ο6 +  /3)2= α 2 +  2 ^  
+  β 1. Φημ'ι W as εχν ο Χ06Τ06 το σ yξχμμχ·, οπο- 
σχ δήποτε εκίιμη^αν, xKtjSdCy τύπος, αλη&ευσα 
δηπχ hsh τχ της διαιχμεως επίσημα μονοίδι τίξ9' 
σαυξχμαία σ +  ι .- ’Eav y a 'f &ωμζν,

(«+Ο' = a«'+b «·· 'f+'c β*’ Τ*+ d β·- »C’+*ί', /
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λνφΰαίταν a = ι
b = i

Λ _ ff . Ο  -  ι)
V ·—— '

I · 2

d(T · Ο · C0""" 2) X cV**= — ■--------------- - *  *£>/*,
1 . 2  * 3

<?<α τ2  ο +  β ποΑαπλασιασμω πχςχχΒηϊεΙαι* 
(α +  C/+* = aa'+‘ +  b a '£ +  Cccr 'G2 +  < V ' 2£ : +  κζ.

+  aa'£+ ba*‘ r£ 2 +  ca'* 7ζ 5

εν w A} ςίχού. το a μονκΰι ι ,  ωταυτωί hohvefi·
uei, άί καν τω ανωτέρω. Aface yap b +  a ο συ-
vŝ yo: τα ό&τεςα των ο̂ ων — σ τ  ι . Ο οε τα Τξΐ·

Λ . ι  . σ (σ -  ι)  , σ τα c +  b = — -------- +  — ■ >
I · 2

Λ ' * \ \ ϊ ^ο$ επί το αυτό

> λ < 11 λι >\ '  «* σ (ο*—0 “}·2σ*αναχνας ονομα 2, γςαφοιι αν ατω - --------------'

'<y ( < τ - ΐ 4 - 2 ) · σ  ( σ -4- ι )  · <rΚ#1 ατω -------- -i—  ----- a i ~ —ί------.
1 * 2  1 * 2

‘Ο άε τα τετάςτα οςα σινυεζγος d -f c , Ιπ) το «ι>

το ονομα avviyμονοί «<?< —  ---- --------- - ----------—

* > ν * (σ— 3 +  3)σ(ο· — Οβί όη >{$μ ατωs αν γςαφοιτο  ---------—— -̂------ =
I . 2 . 3

(σ +  ι)  σ (σ -  ι )
2 .· 3

*0&cν' §c$iov ffiwijerv, ως ο τδ πίμτίία cfff συ· 
( σ · + ι ) σ  (σ — ι) (σ — a) «ον ,. 

ι . 2 . 3 · 4  
&τ*, 5.O ■  O X 0: -  2> f r - 3)  '  f a f

1 . 2  . 3  . 4  . s ^

I

»ffyof, *90/

Έαν
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’£αν hv re § y  π  = σ +  ι ,  ωςε «να/ σ -  it  -  ι  
αντασαχ^αίτοε αντί Τ8 σ τ& π  — 1 επί των είςε· 
θατοον > επίφεζεται b +  a = 7Τ

c  +  b B * & r i )
1 ♦ 2

d , c _ » f a - 0 ( y - a ) .
Ι . 2 · 3

KPY «T«s· εφεξής. Διο κ# γ/νετα/*

0  +  18 * = « '  +  —  «*“ β + — — ^ « * ·* 0 *+
I 1 * 2

^ 1 ΐί£ —  l U * — Ξ) α’Γ*5/3 3, κ£. roivwt)
1 . 2 . 3

>7 πξ'οοδοε αυτή παςαπλησιω τάτη ε?) τ% πςοληφ- 
B etiy , cv |  αντί τ£ ττ, το σ είσονίνυεκίο, επόμοχον
εςίν, β αλη$ωε λ ’ εκ&νης η (α  +  β ) β παςέφΐ <5ι>
ναμις^ το yξάμμα σ οποσαΐηποτε nuyScv, «Ajj- 
θύοί «Jcv jjt7cv ks^  Αββ ταυτής της βοελφχ εκείνη 
χωςάσης η <$νάχμις παξαφίσετα/, ηςπεξ επίσημον 
το σ +  ι .  Τχτέςιν η (cc +  /3 )'+*, β /«νον 
ταχδ αντί τ5  σ, το σ +  ι αντεισενεχ^είη.

’EmuScv <$ε Ικ τδ άκολ&ϊα αλη$<£σ& ο τύπος, 
Xcfif ηλr/.ovSv αξ&μον ‘/Μ τχφατι/.όντε x&f όλοχεξη 
τ5 σ επισημοάνοντος. Εϊ *ydf oikqB& ei, Idv y 
«■ ~ ι ,  άλη$<£σα $ηπ8 Hey εχν σ =  2 , *34 ·
«Aces' ιΰοντες εφΒημαν * lav <r i= 3 * *0/ coaat̂
Toes- έξης lofv σ =5 4, H0̂  l«v σ = S * H0/ &Tatf I# 
χπ&ξον.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α· *
§. 6 8 9 . "Eireretf $' εκ των ηίη ditoieSeiypM** 

οτι a’Aiî ĵcov ο τύπος »?λικον5ν άξΐΒμον τ5 σ bth 
σημαίνοντος, ατφολοχε^η, «τε κλασματω^η, 
ταφατικον ,  $ αποφατικόν, ος αν η κ» αλη&&* 
σ* ποίντχ, iavtrs&y το' ,σ.« ι  +  κ> η Ί**



* t= 3 4- κ, >; <τ = $ 4" *τωε εφεξής. Σιωε·
’ λοντι y£v, αλη&ώσα ηλικοσϋν άν «>? ό ολο%£- 

άξ&μος ο τω κ 7ΤξθΤ&εμονοί.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
6. 6 9 0 . ίνίάλιςχ μίν %ν εκ τ8 χα$ολ& τυπ&9 

οίαςοχποτ8ν υ̂ωνΰμα ψζης, j?r «V τ επίσημον ΑΑο- 
το, τ/ώ βιωαμιν συγχξοτησotf §cc$icv εςι. ΤΓί ya£ 
έβδομης φεξε πςοβαίλομονης διιυάμεωε, Ιςα/ σ κ 7 *
χ#' («  +  # )r « (a  4* /3) 7 =  α 7 +  τ * 6Ι&
+  1 : ±  α’/3· +  +  1

1.2  1.3*3 I . 3 . 3 . 4

4. 7 - 6 . 5 - 4 - 1  +  7 . 6 - 5 - 4 - 3 -g α λ «
ι . 2 . 3 · 4 ♦ 5  1 *3 . 3 .4*5*6

«j. 7 · 6 · 5 · 4 · 3 -  ̂ ♦ ι β  7'
1 *2 * 3*4*5*6*7
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*Α&* tosy.etvu χωξείν W εξεΤι, τ« εφεξής οζ>«, 
«  ζητη^άη, c  ο πςοκυπίοντος. Tciya^Sv των σν- 
VF̂ yoov κ«τ« το Αον επχναχ$ώτων, ε<?#/ Α) η §ί-
τνμονη διάαμις a 7 4* 7  Η- 2 1 α’/32 4- 3 5 &4β i 4-
3 5# $ 4 +  21 «*#* 4* 7 « # δ 4- # 7.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Γ-
§. 69*. *Εαν Α\ χ μ·»Ι 8 «  4- /3,

« -  /3, κοίΤοβ τον οβότόν ο*· άνωτεςω τύπον τη: <Ju-# ft A / * % <* * \ >ν»Χ«η<ΑΑ^(ΙΙΙ«>ΐ·4ΙΓ *rwr JiWl
·"  επίσημα - ,  , -τ» ,- ""ή 7 'Γ(Γ---- '  ν·"
τδ +  επιχαρακιεον, THS οε πεςιτίαρ&μα ι ,  3*ι ^ \ * »« »
5 , «ζ. αποφατικής σια τ* -  b γας αν τα των 
8τω γινομονων οξων σημεία, Αοβ τ«ν συνέργων τςα* 
πάη, ως τύτων απάντων αταυ$α οντων κχταφχ- 
τ<καν. ’Εαν A  J? τυχ$ «σα - λ +  C, if -  a ~C, 
το αΰτο παςατετηξηχόσιν to) των κατά τά ονόμα- 
τα άξιων 9 Hw τά σημεία TM οξοις tot*

V. '■ . χοοζάσ·
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•χΜξ-tcxetv κατάλληλα. Ευδηλον δε H9Y των διιυά* 
μεων cus ά^τιάςιΒμα τά επίσημα, μηδεμίαν «να/ ’ 
διαφοξάν, όπως ποτ αν τα της $ΐζης «%ο/, «$’«. 
τως a  +  β , είτε ηομ ατως -  a  -  β. Κα) αδάτ» 
μάλλον. αδε τάς άπο a -  β ,  *&} -  a  +  β όμοτα- 
7 « ί Α«κ̂ /νε<θ«/* Kds.cc γάς τάς ατά δυωνΰμα 
ζης πεςισςαξ’&μας τά επίσημα, &ατΐςα των της 
φίζης άμ&φΒοντος σημείων, ηεκατέςα, επάναγκες 
άά κατά τά μημ&α n&j ταντας άμάβε&οη.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Δ·
§. 6 9 2 · Τ« τοίνυν τυπα της άφ)οίασαν δυωνυ· 

μα $1ζης καταφανείς οντος δνωάμεως, xccj η απο 
φΐζης Τξίωνυμα όμοταγης διωαμις διατυπω̂ ησετο̂  
*&} η άπο τετςωνυμα» asef η άττο της ετι μάϊλον 
cwubha*

’’Εςω δη $'ζα a +  β +  y  +■  δ +  ί,  κ£. ης δια
τυπώσου δεί το τετξάγωνον. Εάν αν εκ διάδοχης
ληφ&% a , α +  β , a +  β +  γ ,  άς πςωτον ονομα, 
το δ' εφεπόμονον γςάμμα ως δόίίτεξον * η use} μάλ
λον επιτίμνασιν, Ιάν τε&$ a = A , « +  $  = B# 
tc +  β  +  y = Γ , <s +  /3 +  y +  ί  κ A k| ,  τore·
Τξάγωνον ê ctf,

A* +  2Αβ  +  β Ζ
+  3 B y + y *  ·
4 * 3 Γ ί  +

^   ̂ > +  2 A t  +  β% Hjfi true Ιφ»ξη$
iav πλέω rv%q τ ά  ονόματα. -

‘Ο δετοί Κύβος § άπο της αυτής &!ζφ tTOit 
αποδο$ησετα{ t

A ’ +  3 Α*/3 +  3Α/3* +  /?* »
+  3 B*y +  3 By* +  y* 

h  v. +  3 Γ 2ί  +  Ι ΐ δ *  +  δ9 
* + 3 Δ·* + ·*Li'· . A * * · * · ’4», V

- ΛΡλ
.

*■  >
- ;*̂Γ■ - V ■ .
, T*



Το δεδιτετξάγωνον χτω:,
A«‘+  4 A j£  +  6 Α 7·/3* +  4 Α/3} +  β *

+  4 B j 7  +  6B*y2 +  4 B y J +  7 4
+  4 Γ 3ί  +  6 Γ 2<Ρ +  4 Γ ^ ? +  δ*
+  4 Δ ^  +  6 Δ 2ί 2 +  4 Δ ε ’ +  £4. «

Κotf τον αυτόν δε Τξοπον διαμοξφω̂ ησοντομ H&f 
Of δνωάμο*: otf τχτων ετι ν.α^υπεξτeQotf. Σημεία 
δε απανταχά επι reSeiaerotf, τα εν, των σημείων 
των τη: ςίζη: ονομάτων διά τχ πο/λαπλασιασμχ 
πςοκνπίοντα.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ*
$. 6 9 3· ΤΖα) κ<*τά δυο, ν κλείω ονόμα

τα εξελε&ομ ρίζαν, εκ μέν τ£ δο^εντος τε- 
τζαγωνα τΐώ τετραγωνικίκ), εκ δε τ£  κν- 
ββ rh/j κυβικίω, εκ δε τ£ διτε!ξ>χγωνΰ τΐιυ 
διτετξ>αγωνικίω, βτως έφεσής.

Λ Τ ΣΙΣ*
§. 6 9 4 . Οποία ποτ αν η, η άπο §1ζη: ονο

μάτων πλ&ονων διδομάη δνάαμι:, oTov ηδε η τετξα· 
γωνιν.η Δ = ΐ6/34 +  ιβ β Ία χ  +  4« ?' % 2 +
ΐθ β *χ*  +  8 « χ ’ +  4 % 4» κατά τά επίσημα 
των άξιων άά διατετάχ&ω τ5 γςάρματοϊ, τα <ά 
αυτή εμφιλοχωςχντο: συχνότεςον* χτω: ως*, ητα 
Τι»: τ£? άξημάχ γράμματος καΒυπεξτίζα: αξία: 
ά τάξε* vjy^Saf, ensi&otf δε τά: ταπ&νοτίξαs , η 
ySv άναπαλιν τα: μον ελάασονα: riyeiiBotf > τά: δε 
μάζονα: cv τάξε* &re<&ctf. Ει δε ημί πλείω τδχο* 
τΐω αξίαν Ισοςάσιχ γςάμματα, διατιΒΐ&ω n&f 
ταυτα, caaye τω πξωτω παξάκο*, κατά τον αυ
τόν hey ον. ΕΪτα"

§· 6 9 5 . Ε< τ?ιο ξίζαν εξελειΒομ δεοι τίνυ τετςα- 
yavtxluj, ληφ^άτο: αντί πςωτχ εκείνη: ονόματος

V a . τδ
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3<>8 ΤΜΗΜΑ ΠΡίΙΤΟί*

τα Α, 'οπές ccv τετξχγωνι&ον τω ττςωτω οςω Των 
v.utcc το λ3:ν τετςά·γωνον Ίσον είη, νφα*ξ(Βητω 
μ:ν A Α άπο τα δοΒοντος τετςαγωνα Δ ,  3ιχΐζεΒη> 
τω όε λα τα 2 A το μετά Τlw υφοοίξεσιν υτίολ&φ· 
Bcv Δ -  A Α ' το γάξ τχΰτψ/ε εκπςοϊον πηλΐκον, 
Βάτεςον των ονομάτων εςομ της §ίζης, ο λε'/έ&ω Β.' 
Τδ γαν Β ατως εύςεΒοντος, y/m3o; (A *f Β)2, ημ} 
U7ro τα χυτά εκείνα ΑοΒο'τος τετςχγάνα Δ ύφωξά* 
<Βω ■ εάν yccg μηΒον υττολείφΒ% μετά τίω νφαίςε- 
νιν' τατέςιν εάν καταληφΒη Δ -  ( Α +  Β ) 2 = ο, 
φχνεςον xvtcBcv τΐω Α +  Β, τΐιυ $ίζχν etvcq τΐω 
ζηταμάΐιυ' ως « π  πεξίλαφΒείη το Δ — (Α 4* Β)2* 
οι στξωτοι των ον αυτω χτΐχντωντων λα 2 ( Α +  Β) 
αυΒις ίιχ*ζεΒηΤωσαν οςοι, K&j το X7f οντευΒον πη· 
λινόν, 07Τεξ είζησεταί Γ, «* τςίτον ονομα των της 
$ιζης « 7ror/3 f<3 cw. 7,1 Η λ  net} ( A +  Β -f Γ ) 2 το 
άπο Trts eis T οίε εοξεΒείσης $!ζης τετξάγωνον, uito 
τα κατ' άςχάς ίοΒοντος εκείνα τετξαγωνα τα Δ, 
υφοί*ξεί<&ω, εάν % Δ -  ( Α + Β  +  Γ ) ζ = ο» 
IV«/ Λ -f Β +  Γ η έ>ιζα' «  λτ< λοιπον, ωσαύτως 
κομ πξοσωτέξω τα της πξάζεως χωςάτω, αβ juev 
t ŝ· λβ«££ο·«ι>ί· λα τδ λττλδ τλν et)f<3 mwv της §!· 
ζης ονομάτων γινομάης, αεί λ  τ?ί* εκείνων αυ
τών τετςαγωνκΒότων άπ'ο τα πςοτεΒοίτος το κατ 
άξχχς τετξχγωνα υφα*ξέσεως &ς τέλος, . &W * W  
λν τέως ΤΙεξιη το υπολείπομονον·

§. 6 9 6 . 5Εαν λ  ο Δ κυ/3οί· οτα̂ ϋ?, rsr# $ 
»υ/3<κι? £/ζα # ξηταμαίη, ληφΒητω Α «τον T? κυ% 
fcj? τα  ττξωτίτα των %ξων των εσι) τα  κυβα τα 
πξοκειμζνα, κα τά ^ ε  τα άςημάοο τέτα  |« ί 
πξο&χτχχΒοντϋς. Κα/ υφοαςεΒητω λ) «V© τδ Δ 
© αττο Α κύ/3οί· * τδ λοισια Δ -  Α * © ττξάτωε 
ατίχντων οξος, λοα̂ ί3 >;τα λα 3 Α 2’ το γάξτοι ?tV‘ 
λΐκον, © λ/yca Β, ταν της ζίζης ετομ ονομάτων Τ© 
Ai&Vffov. Γ<ν̂ ί3« toIvwj Δ - ( Α  +  Β )}· τδτ©

!**
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εάν ν = °» Λλον ώ'-) Α +  Β ίΐ £/<?<* /ςυ ji ζητϋμέ- 
yy ’ fry Jtre/ λ«τγοιτο πεςιον το Δ — (Α +  Β) ’> Αβ«- 
ςά&ωταν οι πςωτοι cv αυτω αποοντωντεε οςοι hoc 
3 (A +  Β) ζ, χομ το πηλίκον, Ί;π$ς άςή&ω Γ , ετομ 
των επί τηε ονομάτων το τςίτον. Γ m'dDw
d’ au&ff Δ - ( Α  +  Β +  Γ ) 3, χ&ϊ κοοΒόλΰ τά rijtf 
πςάξεωε χωςάτω, cif Ιττ< της εύςεσεωε τί}ε ξΐζτ,ε 
της τετςοογωνιχηε’ άμη πας οσον cντοου̂ οο διοαςαν 
μζν hov hoc τ$ τςιπλΐί τετςοογάνχ, τ2 άπο των 
ευςε̂ ζντων τϊ}£ t ife  ονομάτων σιωίςοομζνα, ΰφοα- 
ςαν οε <χπο τα κοοτ αςχαε ooSjurrcs κυρα, τον κν- 
βον τον άπο των αυτών.

§. 6 9 7 · ’Εαν h  Δ % ι̂τετςάχωνον, ζντ%τομ de 
TfcT# <5/<£βί >} λ τ ^ ,  ληφ&ητω μζν Α τι} 
τνλιν.ωυτ% $ίζ% τ£ πςωτίς8 των οςων ϊαον, τ« die* 
Sevres- δπετξχγωνχ % hcv πςο ι̂ατοοχ ζ̂ντοε * η#  
υφοαςεί&ω Δ — Α 4* β τ5 λο̂ ττδ r^de πςωτος 
άπαντων οςοε hue 4 Α 3 d;«ttf«a9<w* το de π^λίκον,«f Υλ ' / ~ > t\ Λ' »; ~ % %οπές
Τ^ { -τος ΰιτετςαγάνχ Δ, y<pefcf«cSfio (A +  /3)4, hW τ« 
λο;7τ£ Δ — (Α 4- Β)4, « ή  το πεςιον, ο; πςωτοι ο- 
(W d/oe 4 (A +  Β) ’ d;a^«c9a)V, « f tZw τδ τςΙτ8 
των ονομάτων της ξΐζνyj Γ , γονεσιν * λ»μβανΐ<Βω 
de d« χ$μ Δ -  (A -f Β +  Γ ) 4* x&j τά λαπά ωε έζ 
άςχηε πεςοανε<Βω·

§· 6 9 8 · ’Eetv dis Δ όιωαμις πξοκερτομ, υι πεμ* 
π%* άφ'βε αν hci χομ πέμπΊΐνυ εξελέ&α/ $ΐξαν τ/* 
voc πολυώνυμον, λνιπίεον άντ) Α τΖιυ ομοταγή §Ιζοον 
τ$  ̂πςωτν των οςων tys κατά το Δ άιωάμεωε.
£*τ εφεζηε υφοαςετέον Α% χ&) (A  4* Β ) 5,
(Α +  Β +  Γ)* κ|. το h  λβ<7Το'ν κατά τον έκτεΒζν- 
rco τςόπον λοαςετίον ίιά 5 Α 4, κ& $ (A -f Β)4, κομ 
5, ( Α +  Β +  Γ ) 4, ωε αν των ονομάτων τηε Ι̂ζτ,ε 
*vocKV7flg ccei το επόμζνον.

. V 3 ν §. 6 9 9 ·

ocvVis αςγ\σετομ η, ets ό&τεςον ονομοο των εν.η 
Ιζν\: άποτ&έ&ω. "tih h  χομ άπο τ& doθcv-



ΤΜΗΜΑ ΠΡΩΤΟΝJIO

§. Κ«) c»’ ycve t-’αν Δ >5 αττο φ·£κ πολυω·
ννμ» ιίηυαμις *π) τον το σ τυ%>;
βαΒμ'ον, των λοιπών απαντων τυ}{ αμύνων, νφοαζ̂ η.
aercy μον ίκ A«<Jo%»?f Α% (Α +  Β)% (Λ 4* Β 4-1)',
των ον ύπολαπομο'ων οι π̂ ωτωε (i*t πξον.ήμο 
νοι cQoi <$icU(>eBti<TOVTcq hetjrΑ*’ \  σ ( Λ  4- Β)*'\
<τ(Λ 4- Β 4- Γ)*'1, «χ^ί 1 # οίπαντησχ/ yctWo τΐυ* 
πςαζιν ΊΤζοϊΰσαν τω μη^νΐ.

ΔΕίΞΙΞ·
’Ω.ς μιν χν το τηε ζΐζηε ίπομζνον ονομα <Γ/α τηί 

Ιπitu/JBm w  8icu<>t<reωε ΰπνζάγ/ται y <·’£ αντν(ε 
τηε των Αιωάμνων συ~οίσνωε (<$. 088) ζοίίιον gwji·

, τα St λοιποί v.otS' avrcc JijAoe.

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α .  Α.
§. 7 0 "'· *Κ«ν τ£ πςοτνΒοντοε ($. 6 9 Ο  τπςχ· 

γωνχ ι0/34 4- ι β β Ζαχ-\~ 4 α Ζ%* + »6$ζ%2 4· 
8«%3 + 4 %4 = Δ ' »ί $1ζα ξητηταμ 'kui Λ -·4^'* 
Κ*/ 2 A -  8 /32 ‘ <wf eye λοβ rifrv  rUouqtBc-W το 
10/3J ot%, of ό πςωτοε tV< r<£v 'όξοον rtf λο/7Χ» 
Δ -  A , προκυ-ψκ 2cc%- B* ro/ya^v A 4- '’ ~ 
4@l  4- 2«%' ho/ (A 4- B)z = i 6/34 4- ι ( )β7α χ  

+ 4«7%lJ  k#/ 2 (A -f B) = 8/3λ + 4«%· J *  
ySv λοιηχ Δ -  (A  4- B ) 2 πρώτοι άπαντωσιν 
cqoi 10β Ζχ λ 4* ών A# rtf 2 ( A .4* Β)
ίιοαςεΒοντων, 7Τ^οκυψ« 2 χ ζ c= f .  ‘ΑΤλοομΙ̂  

Δ -  (Λ  + Β 4- Γ)*:= ο. ’'Α?λ  4/3" 4- a*&  
+  2% ' » ί  ζΐζοο ίς)ν ή ζητχμονη.

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Β.
§· ?οι. Πζον.ο-ί&ω ThTQccχωνον

y y  -  2yt/3 4- /3/Β 4- 4 7 * 4/3* 4- 4**~= Δ*
Ες«/$ A  = γ , ^  2 A = 2 y  · -rtf Je r ίτςοογνν* 
ΑΑ ΐΰφαιςεΒανΤίί) iccv ο πςοσιχωε ίπόμ^οε οξοε̂



Π Ε Ρ Ι Τ Η Σ  Κ Α Θ Ο Α Ο Τ  Δ Ο Γ Ι Σ Τ -  3 ΐ ι

λα 2 y $ια*ςε&%, π^οκύφα — /3 t= Β ’ rciyupw 
A 4· Β = 7  -  /3* kW (Λ -f Β)* = y  j -  2? & + β ζ' 
Key τΰτχ όμοιο?: ύφαίζe S c v t c :  , οι των λοιπών οςοον 
iyyvff u/.cKuSSvres 4 7 *  *“ 4/3«, Ιώ δκΜςν&ω- 
οι hoc 2 7  -  2/3, παςίζασι acc = Γ. "λςα 
Α +  Β +  Γ = 7 “ /3 +  2 «.

K«} ίπα$η Λ -  (Λ +  Β +  Γ ) 1 s  o, eietf
y  -  β -\- 2 cc ή ζΐξχ ί] ζηΤΗμώη.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α  Γ.
§· 702· Α̂ λ’ ύποκά&ω λ) τΐω ζίζαν εύξαν τδ 

τετζ»γων8'
8 ι +  ι ο 8 % -  34%’ 4- 4 % 4 -  Δ.

*Ε<?«/ Α ε= 9 * Β *= 6 % * Ηs i e«v δν τό από
τ«νλ» τετζοί'γωνον % ι 4- ιο 8 ?£ +  3 &%ζ νφοα̂ εΒ̂  
από τ3 SoBovto: , των λο/ποίν ô wv οί Ήξωτοι toovlctf
-  3 <3%ζ -  24 %J* o/it 3iU4feQcvTe:8tci 18 Η* *2 %, 
λωσ«σ< -  2 χ ζ. Kcw «Vv ( 9  4* 6 % -  2 % *)ζ £4 Δ. 
f,Af« χτ.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α  Δ.
$· 7°3. ,;Η ^  λ  πςοτε$ά<Βω κ&{ tIuj από 

τδ ν.ί'βα
8α1-  ibctZ  4* 54« ^ Z~ 276** +  U « zy  -  36 «/3y  

4- 2 7 /3 * 7  4- 6 « y z “  9&yl 4* 7 1 = Δ·
$ζ*ν *£ίλ/ο9α/ τ/to κυβ>ικ!α>. ’'Εϊο/ δν Α ~ 2 α, 
Η,α/ 3 A * £5 12 « *. ’i'.av λ  ό κύβο: A 1 «Vo τδ 
πςοτνΒcvto:  κύβα ΰφαιξεΒη̂  πξοσιχη: ίζη: οςο: 
απάντησε* ο — 36α2/3, δ λα 3 Α Ζ $ιαΐζΐ&οντο:, 
πηλΐκον το -  3/3 = β. Κ«/ ^ A  +  B s a c i - -  3/3.
Ί «τ« λ ό κύβο: νφαιςε&α: από τδ πζοτε&οντο:> 
καταλοίφοι i 2c c y -  ^ύαβγ +  2j  β Ζγ +  6 a y z 
“  9/3y2 +  7 J- » exv ol πςωτοι των cqoiv ίίΟΛζεΒω· - 
ff‘ οιά 3 (A +  B)a a 3 U « Z -  i2a/3 4- *>/32) or»;· ·

V  4 λ/κον



3 ia ΤΜΗΜΑ Π ΡΛ Τ Ο Η
λίκον πςοελώσεται το y  -  Γ. R«) (  4 « -  3$
+  y ) J = Δ* >f $£* jj *υ/3ικ>| ευξηται η 
{tirspc»V

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ·
§ 7 0 4 . Ουτα /ucv $  a/ υπεξάγονται, r£

οττβσανδν «ν οοσ«ν ονομάτων auyx«/acv«/, «wo τ«ν
ίιωύίμεων των τελέ/ων. Έπ«ί») &  τδ Ιττΐσ>ί· 

ζϊιωάμεω: άξΤΜζ&μϋ τνχάνοντο:, α« <$ο· 
νατον τΖιυ τετςογωνικίζύ φίζαν ιχβν Λτ?/μ) (§.691·) 
ττα^α rZw yiy εΰξεΒείσαν, κ$μ >) fVf^a τ# αυτ# αν 
με&ό$ω ληφΒ&η, «Vo<j5ar/K)ji· μεταληφΒείση: riff 
£/£>?f rS πςωτ8 οξ8 riff κατα το Δ ΰυνάμεω:· (οΤον 
επ\ τδ Β/· ταν πξοτεΒοντων ποξο^ειγμάχων τεΒά* 
cys Ttjs A = - y ) ‘ καντ£υθα> εφεξη: rye πςχξεωϊ 
πεςχν&είση: vutro rlw ταχΒεισαν μεBoScv. ’Αλ· 
λα yo^ 7τβ̂ <ν αν fuVmVefον «>j, τα σημάα παν* 
τα rtjff εύξεΒείση: $!ζη: άμείΐ3«v, «το; ya^ ετπ τ ί 
άξημζνα παξα^άγματο: ycvo/τ άν >) tVf^a των £/· 
£αν- y  +  /3 -  2 α* μ&} Ιπ\ των λβ<τταν άσαυτα*·.

‘Pa<W ί Ι  σιωώ&ν, ως δκ Ιπ* πόση: , 'όπως «V 
eru%e δηλχμα'ye ποσότητα: ,  τ&υ Ka^o/av^Vcr* 
τα'£<ν ημίν εππαγ,Βείσαν §ίζαν, κατά τβν είςημνον 
Τξοπον οιοντε λαβάν. Αυτ/κα x&f γάξ τΙού απο 
α* +  /3* ΤίΤξαγωνικίνύ εύκξίνω:τε η&ΐ άνώ rye 
των $ιζικων καλαμζνων σημείων παξεμσίίωσεωί, 
αττοίδνα/ άμηγμνον· Κα) «σ' ίε κατά ταύτΐω H&1 
co&ocf αξ&μχ επέκεινα παν το:, χτω: άναπόδοτοι.

§· 7°6· Ουμίώ αβ^οπω: άν yefij πξον.έotto Af* 
teffwyTi: π οσ ^ : οΤον y A, eav μονά: λyφBy 
τ 2 τ ,̂ Α e/ziyevifs·, a«V/r μεταξύ τη: jxovuL· KSfj 
Tys είριμονη: ποσότητο: Α έμφιλοχωξητείcv άν μέ· 
ey avaAoyov. 'Αμέλ&τα εάν ωσιν ι y^f A cv yξαμ* 
μάί: ά̂όμονομ, A»<?a χ t̂V>j ( $ . 4 5 2 .) έξ ς̂εΒησε* 

* Tty- Εύζε&είεν ϊ ’άν μέσοι foo avuhoyov μετά*
Ρυ



ξύ των αυτών I Hffj Α , («  Η& μ η  της «?«%«ά*
Γεωμίτξΐας tSto ονόίχετα] ) ' Κ£/ Τξας de, ^  

όποσοάνν. Εί y«£ ληφΒείη a όποίατισχν,  αυςαίη 
ίίτις πςόολος γεωμετξίκη, cΤρν

11  CCf CC j Μ } CC*$ CC*t ct t χζ·
TfBetti Se A = «%  yavoir άν μεταξύ των I K&{ A 
μίση οίνάλαγος v\ a * τε&είσης <$ε A = a 3, εςομ a vj 
πξωτη των Juo //f<r<wv a’vaAeyav α ηομ α 2 μεταξύ 
J H&j A. ’Eav τε$ί A = a 4, eV«/ a >f weir»» 
τωρ rfwv μισών άνάλογον a , α% α 3 μεταξύ I  
Hoff A ‘ kW «raf εφεξής. Δηλον Λ?, a;*· ijr/f 7rer 
«ν # >5 A , ciei τη κατά το μεγεΒοε πςοσαυξησει% 
η άπομείωσει της π̂ οσληφΒείσης a , β ί εκ«νο τεα* 
•χάρες ιν ίφιν.ί&χι, ωςε ycvt&otf Α = α% ί) Λ = α3, 

A = * % >j A = h#  cv yev« Α e *%

§. 7 °7 · *Ε£ αν Sv εΐόομαν, εάν A -  α ',  εν

«ν σημοάνοι V^A, α« efttf a (§. 6 5 4 ·)· Ουκίν ν Ά  
άείτινα ποσότητα άληΒη ηομ πςαγματιωόη ημίν 
αιασημανεί, βτ< ττίσβν αττλωί ληφΒον y η ον κα· 
ταφάσεί Λα τ ί Α παςιςάνοιτο, ηλίκος Λ’ αν ο a’f<δ- 
μός σ τεΒείη τΐιύ ίιάαμιν,

§· 7^8. Τ» ίετοι A καταφατικίυύ ύπο^ηλΰντος 
ποσότητα, κ$*/ τ5  σ άςιΒμίντινα των άςτίων ύπο·

σημαίνοντος η τ$ τνπα Ϋ*Α σημασία, c^af Λα 
τβ καταφατ^κί α, α&α Λ’ αυτί τητη άπο* 
φατικάς εκληφΒίντος — α, αείποτε εξε* παςίςα- 
&ομ. Τατο αυτοΒον (φοονεξον) οτι επ) της γεω· 
μετξιηης πξοάό&, εφ'ης ό μον πξωτος Τωνοςων I,  
6 α τδτβν -  α, άπασομ α} κατά τα άςτιά* 
ξΐσμοο επίσημοο όνωάμε*ς, καταφατικά] ύίον ητίον 
πξοκύπΊΰσΐ) Τίνετομ γάξ η πςόοσος,

?> -  «, * % - α 3? α 4* -  α 5, « β, -  «% « β, κ£

ΠΕΡΙ Τ Η Σ  Κ Α Θ Ο Λ Ο Υ  λ Ο Γ ΪΣ Τ . J i g
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ταύτητα y&i ο τύπος V~A %πεξ ύπετεΒιι, άύιαφο· 
ςήτε* ύν,πα, «V το «V? καταφατιγ.ως ύιά +  α, «. 
τε Kccj άποφατιγ.ως ύιά -  α τ:ας;ςα&α{.

§. 7 0 9 · Α&.’ εαν τάπίσημον σ πεςιτίάξΐΒμον jf,

β τνττο» V~A «τ’ άν άποφοοτ tv.hu ποσοτειτοο πα^α· 
ςησ&ε τ« Α καταφασκοντοί·, «τε dn καταφατιγ.ΐω 
ποτέ τ« Α αττοφασκοντοσ * τ« yaf α ^  /κε'ν κατα- 
φχσα τεΒεντος, απχσομ «/ τοο επίσημα πεςιτίά· 

\  ξιΒμοι ύνωκμ&ς καταφησασιν’ εν άποφάσει <5ε, 
άποφησΰσιν, ^7Γ» σαφώς εκ των πςοτεΒ&σων πζοβ·
Jav πάξε~ι σνυοοξαν- Κ our οι χ&{ «τα> Αα τ« V"A 
ποσότχς άίεν ηκ<ςα $ηλωΒησετομ άληΒης ti&f πξοογ· 
ματιωόης, καν άποφάσκον το Α

$. 7 ΐο. Ά>λα γα(· τ» /αα) Δ «7τοφατικοντι ση
μαίνοντος , τ« <ϊε σ άξτιαςίΒμϋ οντος, ο·;ον 2 , 4>

*
6 , κ£. &κ αντ/ff ύοΒάη ποσότης, ή τ# <5ηλαο·« ν Ά  
συμφωνως βοάνΒσα. Ε’/τε γα  ̂ ?κ«νη καταφχσν.Η- 
coo «η, «τ’ «ν άποφασκχσα Ί αείποτε των εν άζ- 
τιοοξ’ιΒμοις τοίς επισημοις $άυχμεων α/ σημασίομ̂  ών 
μϊατις &votj ύπετίθετο x&j jj τ» Α , «σ< Βεηνωμ.

Tctvryrot εάν \Γ— Α ύπο$ηλ$ν το α τεΒϊ}, Τβτί το 
α «τε θετ<κον cV«/, 'άτ ας αποφατικόν > πάντν <& 
πάντως άύιωατον. »

7  * I · ’Εαν ε τ?ϊ τη? φΐζης ν Ά  τεΒ£ σ = 4» 
Α = α 4, g<?«f <5η τη? « 4 ποσότητας η τετςαγω- 

vjKYi £!ζα ύιτίη' αμελείται η μεν +  « « ,  η $ε -  a a ‘ 
ών άφ' εκατεςας, εάν η τετςαγωνικη αυΒις ί>ίζ<*
νφαιςεΒΰ, πςοκύφεε το cv ytv« υπο Va4 ίηλαμε- 
νον- Κα/ «σϊ //α) «ν τ« τετςαγωνΗ +  « α , of/ σ<ο·* 
«■ «/ ξζοη ctyrai +  «» -« *  τ« <5° άποφατΜΧ

αα9 α?νηΒ&ς μεν ngj πξαγματιω^είς &ζ<*1 rf
παξ*·
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> Vπαςαπαν ακ εισΐν, otf $ε ά̂ ιωάτως έχασα] 8τως αν 

επισημανΒείον' ή μεν +  V *- α α , η οε — \Γ-  αα·
4

Tecs ro'vuu τΐτίαςας τοόςδε ποσότητας, η V~A ε£ϊ- 
cx $Miίσετα/ παξαόηλέν* των τε τετΊάςων τέτων 
-\· a , -  α ,  ■+■ V~- eta, — V ~- ctct εκάςη της α 4 
ποσότητας $Ιζα αν τετάςτη ρηΒείη, καΒ' ΐώ όηπα 
σημασίαν ngtf α το Βετικόν κ&ι πραγματικές, αυ
τής εκείνης ϊ>'ζα ή τετάςτη καλείται- Ευόηλον yap 
ως κακείνων εκαςη, επί τΐώ τετάςτίω άςΒείσα όυ- 
ναμιν , a 4 αποδώσει, ήτοι Α· Τον αυτόν όε τρό
πον χωςέντας, H&f πξός σ = 8 , όκίαπλως εϊΐ συ-
vayayetv εκίιμωμάΐω τΐω ν Ά ' ως μηόσν ατοπον
είναι οντεΐΦον υπολαβείν, Key $ιά της V~A , Η54/

της ν Ά } ηοΗ των α&ων %σομ τοιαυται πλάχς τάς 
$ζας της ποσότητας Α υποσημαίνε<&αΐ\ τάς μζν 
όυωατως εχέσας, τάς όε ηα) άδυχτάτως' ν.ατα- 
φατικάς, η αποφατικά: ’ καν ά?λως τauras άνα- 
καλυψ#/ έ χ  έτω φαόιον.

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
§. 7 12· Λογική ποσότης ΆλγεβξαΊκως ειςη- 

σεTetf, η κατάγε τάς πςοσληφΒείσας επωνυμίας, 
των (>ιζικων «νόΟ σημείων, η δυνάμεων οι: τα επί
σημα κλασματικά, παζίςα&αι έχασα, *Αλ0Υ0ζ 
όε ή κατ αυτά: τάς επωνυμίας, άλλως πςοβαΤλε- 
<9α/ μη διυιαμενη, «  μη όι επίσημων κλασματωόων, 
ητινων σημείων ά?λων }σοδυχιαμέντων τόϊς επίσημοι: 
τοίς κλασματωδεσι, ,

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν -
§. 7*3- Α< τοίνυυ λογικοί ποσότητες ατως εχα- 

σιτοπα' a * +  ζ α β '  η α 3 — %α*β +  $ β 3' 
% 3ί*μβ* — Χαμβ · γ τ , των μ ,  σ,  τ αςιΒ- 
μϋς αςτινασέν.[όλοχες«ρ καταφατικές, η αποφα

τικές «I
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rixxs ύποσημαινόντων. ' ΑποχξΧςεον γάξ από Των
*πισημών τά κλάσματα * ομ γάξ τάυτα ΙφεξΧσομ 
άϊωάμ&ε Teas ξίζιχάίς ποσότησιν Ίσα δυάαντομ * οΓ·ι»

« Τ ' = Υα*. Κα/ μεν χν η Vat4 λογική ποσότης 
ωε ταυτό σημοάνχσα τω α. Κ«θ« όη χομ

ν ( α β  -  2 αβ +  β β ) ,  Κδί Υ β * ,  όσομτοι·

αΖτομ. ’Α7λ' η ν α 2β ,  Va'*l3, ηομ ctf παξαπλη· 
fuotf βσ-ϊν άλογοι. Ουμΐω αΧά εάν το επ) της 
Ύααβ  Ace τδ β οηλχμα/ον, επονομα&η y y , ετομ 
ν*ααβ  = V'ocayy, ης μία των τιμών χομ η ay' 
χομ τότε Aj λογική ΰπάξζε* η όηλωσιε. Τχναντίον 
Ae εάν Ιπ) τχ λογικών εχχαμονχ τυπχ a a +  2 αβ, 
μετονομα&η β -  Vasy, η αυτή ποσότηε αταϊ 
αα ~l· 2aV ay οηλχμενη, άλογος $ηΒησετομ’ ωϊε 
η άλογία εκ των πξοσληφΒ&σων επωνυμιων ολως

§· 7 *4* Ου κατά τΐώ αυτίω όε άίνοιαν h$e· 
κίεον ημϊν τάς φωνάε cνταΖΒα, y χ&{ το7ς παλαιό- 
τ εξοις ίζάλητίΐο. *Εχάνοι μζν γάξ ποσότητας όνο 
ννμ.μ.ΒΤ£8ζ ά&ηλομς εχάλΧν, ων εςι κοινόνΤι μ*· 
Τξον λαβάν, ωντε κατά το άχόλχΒον η ετεξα πξοε 
τϊυυ ετεξαν, ως άξιΒμός άν εχοι ωςισμενοε όλο%ε· 
ξόε·> πξόε άξΐΒμον ωξίσμενον όλοχεξη,
[ΐίτξ&ζ ό'εφασαν-, ων μετςον κοινόν έόεν εάι πξοο 
&ξάν * ωντε ό λόγος εν ά̂ ιΒμόϊε ωξίσμενοιε όλοχε- 
ξεσιν χχ αν παςα̂ οάη Οντω γξαμμάε συμμεΤξΧε 
άντιε είπα, χομ τετράγωνα σόμμετξα, χομ ποσό
τητας οσαε ά?λαε. ”Αλογον όε οι παλαιό) γξαμ- 
μΐά> πξοσάπον τΐω μη μόνον γςαμμη ετεξα τη <*ντ* 
μονάχος ληφΒείση άσυμμετςον, αΧάάφ'ηε χομ το 
τετξάγωνον ασομμίτςω; «%«, πξός τό από rifc 
αντί μονά̂ οε ληφΒείσης τετξάγωνον. ’Α/&’ επαόη 
γάξ χχ αυτά ημϊν επι τχ πχξόντος τά ποσά Βεω-

ξάτομ?



α& α  των ποσών μίνα τα  A ,  TUvry *9#
Των τοιων ε̂ σημασιών αποκλίν&ν Βέμιε. Ου$ε γά ζ 
τα  άλγεβςαικωε αλόγα, καδόλατε άπλωε 
Βεωξάμονα, ποσά ατία  ύπο$ηλαν πεφυκασιν cv otoc- 
Μποτε ι>7.το&σν γεωμετςικωε, η άξιΒμητικωε τ* 
μο\άό'ι οντα άσυμμετξΧ' 8 $έ μεν αν τχυτηγε συμ* 
μετξχ τανχντίον τα  λογικά. Κα/ γάς Va  καθόλ» 
μεν άλογον ές'ιν, εάν Α  το α σνμοάν  ̂ 1 , η 4 > η 9 * 
ί) 'οντιναν ετβξον ας&μόν τετράγωνον, Αίλον ωε το 
V a  rhjL'iv.xvTcc 1 , $ 2 , η 3 » K0 f σιωελόντι φχνοη 
άς&μόντινα ry  μονχδι συμμετςον σημανβί. Τάνχν- 
τ Ιον ίε  το α  άλγεβξαϊκωε Wi λογικόν. ’Λ Α ’ «αν «ί·

Αίλατ/ν κκ# V 2 , η Vz , $ V9 > eVtt/ At το α τ£ 
μονάόι ασΰμμετξον.

§. 715* To i<JW αλογον, α«τ/ ττοσο'ν |<y' κυ· 
ξΐωε κ&  άλιβωε, hW ταν α’Αουαταν. Λ to
το αόινόχτον, καν « καθ’ ομοιότατοι τ5 άλογα ŵ o- 
βά&ωιτο, οΓβν το V~- α  «e αν άλογον κυξίωε επ> 

νομάζοιτο. *Τττο Α  τα  επωννμω των ΓΐζΐΧ(ύν% 

KSH ταυτα πιπίετω  τα  «τα ί αΰνυόατα·
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Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ ·
$•7 *6* Οϊαεόηποταν ποσότητοε Α , δΐΜΧΤωετβ 

άμα κ&  καταφατικάε εχαν ύποτι&εμcvV» >7 tf · 
T iT fαγ«ν<κ»ί, ϊ) κυβική, η τάξεωε ετΐξχε ηετινο· 
cSv η $1ζ α , τηε όιά τα επίσημα σ γνωςιζομίνηε, 
n^COTtf^gCTA άξησεται η ΰυνατωε ωσαυτωε 

KSH καταφατικάs έχασα, erg λογ/κ>) άν, β τ  «λο- 
γοί. ΔύΙ)ΤξΡ£ν8 <Γ& όε των τηε αύτηε ποσότητοί
Α *Ι3** < ν  >/_*ί<ςαν ?? τυχβσα α/λ>7, \

ΣΧΟ ΛΙΟ Ν *
§· 7 * Τ· Π^ατΛβσα τοίγα^^ν τ5 άςι&μα 64» 

τετςαγωνικη $ζα h ) +  S' &Crrfc*CtoK A -  8 *



318 ΤΜΗΜΑ ΠΡΏΤΟΝ

έκατσα Ss SwoaTYi- TS S'ctvrtt άξιΒμα Κυβική 
μζν ΐ>Ιζοί πςω τένϋσα εάι +  4 * των Sstoi $<&τεξ&χ· 
σων ηSefxlcc τυγχάνει έχασα Siwcctms. ‘ίΐσαΰτω: 
tj ΤΗ ocvth εκείνα έκτη βίζα πξωτ&>ασα f<»< *f- 2, 
των Ss cjv τάί: ίκτοταγεσι 3<&τεξ<&ασων μια v&j η 
— a * T o y s  μlw άςιΒμα i 6 , $ΐζη: τεταςτοταγα: 
πξωτόνάση: τη: +  a , άη μά αν ηαμ δ&τεξόΟβσββ 
Siwarri η -  2' &η S' αν κομ των ηκιςα Su/jarav πα* 
ξά ταΰτΐω, καταφατική μαν +  ν '-  4 » αποφατι- 
xj7 A »j -  V 0-  4 · Ouro) df Aj *gc/ της cv καταφά- 
σ« μovάSc: +  1 τυγχάνει πςωτ&ασα παντο- 
ταγή: η +  ι.

' Α ς ι Β μ α  S s  ά π ο φ α τ ι κ α ,  οΤον τ α  — 64, 
π ς ω τ ε ν α σ α  a S ε μ ί α ,  καν ά ς τ ιο ν  « # ,  καν π εξίτ ΐό ν  
τ η :  κ α τ ά  τ leu ς ίζ α ν  τ ά £ ε ω :  τ ο  ε π ίσ η μ ο ν - ' Α Α  ε* 
γ ά ς  π ε ς ι τ ί ο ν , )j δ & τ ε ς & α α α  — 4 8 κ  a S iw u T d ^  
μ όνω  τ ω  σ η μ ά ω  S t s v k u o x e t a  τ η :  +  4 £/$}* τ α  α υ · 
τ α  ά ς ι Β μ α  64 > λ η φ Β ο ν τ off κ α τ α φ α τ ι κ ά : .  Ω .ζ ε  
% π ιοη λα  α σ η :  τ η ς  τδ 64 ά ς ι Β μ α  κ υ β ι κ ή :  $ ίζ η : ,  μ>ί* Α τΖω ό μ ο τ α γ η  λ α ν Β ά ν & ν  τδ «υ’τδ cv άποφασα 
S w j a r a :  έ χ α σ α ν . Κ ς α τ ά  Ss κ α π ι  τ ω ν  λ ο ιπ ώ ν  των 
π α ς α π λ η σ ί ω ν  ό αυτοί λ ο γ ο : .

§ . 7 *8· 'Α τ ε ν ω : S '  c v r a v B α  τ ο ν  νδν ε π ιζ η τ ε ο ν ,

ά :  η V ~ A  κ α τ  έννοιαν γ ς ά φ ε & ο μ  ε χ &  S i t Uw ' τ η  
μ ά > , e * :  S viX w t iv  μ ό ν η : tS i'u : τ η :  π ς ω τ ό ΰ ά σ η :  
τ η :  εν τ η  S ιω ά μ e^  κ :  σ τ α π ίσ η μ ο ν  * τ η  S s , «V Α]λ«- σ<ν γονικο ο τεξα ν  n g f  ά ο ξ ις ο α ν α σ α ν , ω τ ε  οία νΑ η π οτε

* * 4Αα τ α Υ Ά  κ α Β ο Κ α  § ίζ α ν  υ π ο σ η μ ο ά ν ε& ο μ  τ ω ν  καΤΛ 
T h u  ε π ισ η μ α ν Β & σ α ν  τ ά ζ ι ν ,  ε ίτ ε  τίνυ π  ς ω τ  ίσ α σ α ν  
α υ τ ί ω ,  & τ ε  η<μ τω ν $ 6ί> τ ε ς & α σ ω ν  τίνυ  τ υ χ α σ α ν .  To S s S i t Iον τ η :  κ α τ ά  τον είςημονον τ ύ π ο ν  3ηλω~ 
σ ε ω :  α χ  οΐοντε δ ια κ ξ ίν α ν ,  ά μ η π ο Β α ν  aAoBcv eiSwctj 
π α ς ά η , π ο τ εξ ο ν  ε π ι  π α ν τ ό :  τ α  π ξ ο κ & μ ά α  εκοε· 
κ !έο ν (<;ίν·

• §· 7*9·



§. j i g .  ’Επί μ~ν «ν τ8 παςόντος παςά rocs 
πςωτ&χσας Των (μζων, 7ίεξ) μόνων των δ<&τες&8·

σων keg λόγος, cccq ϊίτως υπό τω V.λ. πεςιεχον· 
Tog, ώς επ' τό πξωτάί&ν ge§ka<&eg των κατά  
rhv Α ποσότητα, σημείων άμ&ζομζνων, ν.α§ οποίαν· 
δη-ποτ κν rare υπβ&εσ<ν yiyvotrc. A / 7 ^? λαπομ 
bT αν διά των «V role παξαόο^άτων σαφώς' άνα· 
πτυχ^άσν, K$g άδεμιχς, ο, Τι μη ν.ατά τ ϊα  λε- 
πίοτέςαν ανάλυαιν, yενοιντο χςησεως. Ίων δε όη 
υποθέσεων καΒ' as τα  της ποσότητος Α  σημεία 
άμάβετομ, πςόχαςος αυτή* εαν αμίλητοι y 
Α  = (- α )\  >? Α = ( -  «)% $τι τούτον’ τ α τ 'ς ιϊ 
εάν Α οποιαδήποτε τύχη δνάαμις , πεξίτίαξΐΒμν 
μζν επίσημα* ποσότητας δε αποφατικές τί&ετοη 
-  « = y. ’Εντευθον cr; «πσ A = ( -  α )3,
ylverog A -  y 3. xr.

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  A·
7 2 0 . Έχ <$ε <5>j των άξημανων Ιπιφεςετα ,̂ ort 

της σημασίας επί μίνας ιδίως τάς πξωτ&άσας των 
§ιζων πςοσδιωςισμάης, εάν y α =. β ,  kog x&f

ν ά χ Υ β '  >tj Velios Vet119’ « τ’ 2ν α μ:9χ  χ μτ:9Τ
χάντεΖ$ον Η& Ϋα** χ  α μ. "λτία δη πςός σήμα-
σ/«ν της άοςίςα δηλωσεως, της παςά τΐω πςωτάίχ-
σαν kW reef δώτες&ύσας άπάσας §!ξας πεςιλαμ·
βανύσης, πη μά ευλαβως πςοσαςμοςεον, πη δε
Hgg ύδϊ τΒ άλη$£ς ίχόμονα ήχητεον. Ουτω χάς
xegret 4 — 4 > 8μΙώ α?λ ακ αδιαφόςως ηπες ετυχβ
Gireev V4  s  V4 ,  ̂*Εάν χάς εκ της επί V4 διτΙής
σημασίας, επί μεν &ατίςα των τενόντων ληφ9χ
+  2 , £πί δε &ατέξΰ — 2, 'Ιφετοη ^  **votf +  2 -  ~ 2.*
οπές ατοπον. Κρ/ εάν κατά τΐω αότΐω κα§όλ* %
σημασίαν τεδρ ΥαΛ = α , μίο( μόνη rereayayiKy 
α̂ςασημαν̂ ησστομ φζα τ£ α α τβτςαγωνα* οπό·

ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΘΟΛΟΤ ΛΟΓΙΣΤ. 3*9
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re +  oc, X&) “  ee δύο «V/ν. ^σαυταί* eav

V#2, rgi r«v επίσημων δια 2 hcugeaet, άντ) V»
ίχληφ$η9 άπό tS αζ&μχ των εν τω V a 2 £/$y 
+  Voc, — Voc, *f V*~ oc, -  V'’-  of , of/ δυο εχατοι 
εκπεσχντομ 9 a>s are μη τη koctoc yivoi· AjAoore* τηί 
Voc πεξιεχομζνομ.

ΠΟΡΙΣΜΑ B*
§. 7 2 1 . ’Eocv επ) των Voc = V°/3, eevr' μεν tS 

to τε&η -  y , ocm <$e rS /3 -  e, >j ocvn) <Vo·

Τη? εκχείσετα/ Wfij hoc των V~- y  = ν '— e, h  rns 
► y s - f  Trof ξαπλησιως επόμενη, χο&απεξζν χομ

η V a ~ V * &  εκ rJfs· oe ~ /3 επετομ. ΟυΤω δετοί χ$)

V " (-  ν ) μ ~ V "(- y ) KT  ̂ Ksi V "(- y)**# =‘( -  yY. 
Α< μα) Sv $'ζα/ «ff Ivroct&oc τ&ίαμον πξαγτ&χσομ 
7 Ivovrccjt των κατά τάς ποσότητα* — y  η&1 - t  
σημ&ων άμαβομανων* >}, ο ταυτόν ες'ν, eocv dvr) 
μα) — 7» ocvTiKocroĉ ji oc, ocvr) <ie — e, άντ war a· 
ςη β. A' rolviw πεξΐ των πξωτ&χσων $̂ ων ημΐν 
τεΒεωςητα̂  9 χομ πεξ) των δ<&τες&8σων, octf μοναϊ 
cvtxvScc επ&εωξχμον, αυτά δη τάυτα παξαπλη- 
σίως άληΒάδσει, « μόνον oc/ τοιοαδε φίζομ χτω δ Mr 
σημοάνοιντο, ωί cvrccvBec διασεσημαντομ * μηδ'άντί 
( — γ ) μ τό πξοκυπίον τ&ο7το ·: τό οίπό της άποφχ-1 
Μης ( - γ )  επ) τΐώ κατά τό μ επίσημον δωαμν 
πςάγματί βζας&άσης. Τβτϊ γάς άν Η&4 &ς άπατ 
vlw ημάς παςακςχσαε τS χκατά τό u άζι&μ* αζ· 
τlx rvyχάνοντος * τΐωικαυτα y ας η ονώαμις xctrctr 
φάσκχσα, εςομ η αυτή τη ( +  7 )** (§· 6 9 1 ·)· Κ*/
Μπεζ Ufa τε&άη ( -  y)*st  ( +  y )**, τη των 
νπεξχγωγη «**/ -  y  s  +  y  %πίξ ατοπον.

> S noprr-
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ
§. 72a. ‘Ω σαυτω ί Τΰ μά CC7T0 ryr §1ζή£

#  ̂  ̂
Vet τίτ'fctyvvft οντοτ V̂o > τ& ̂  χνβκ Vot »
2ταχ tyt& e, k*j δη HSH το « V i  τϊ)ί V " ( -  7 )

Τετράγωνον V~( *“ y) * 0 δετοί ν.υ/3ο£ ^ ( “  y  y
cv ytv« >j κατα Τβ μ επίσημον διωαμιϊ  ̂ αυτή

\Τ(- y)*. Τ α  δ'αυτα κ$ί 8τω£ αν γζάφοιτο, ω£

άντ) μαν V^(— y)> ««c9«/ ( ““ 7 ) αντί δβ

V ° (- 7 )* r&g£htf tv Ισότηη ( -  y ) i:3 ‘ K# ενy*·

J,w y ' ' ( — <y)* =  ( “ 7 ) μί<Γ ( $ .6 6 2 . ) .  K«/ τόν&
«̂ >« τον r̂ oVov των <̂£ων λ«τι/7Γίί//ρνων, oaac^Vo- 
TiorV* τ * τυ7ϊ& αμ:β πςοαπεδείχ$ή, τα υ τα  λ ; 
^  τω ( — 7 ) μ :# crqo<ra7io$o§Yi'jr;Uj.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α Τ Α .
$. 7 ^ 3- Ουτω δη τετξάγωνον ε£ΰίςισχετα{ απο

(Ιζή£\Τ-7 ,  τ ί & ΐ Τ ( - γ ) ’  0 = y / * '  =  ( - y ) f
=: -  y. Κ«/ αττο τ»;* αυτηε δε V -  y κα/ Hvfics 
c<5i V̂ ( — y) ! = (“ y )3:2 * ή δε Tετάςτη (ίιωαμ& 
V"(- y )4 a (— y )4: 2 “ (*“ 7 )a. Ή ίί $u/)c μιζ 
αυτή (— y)4 — yz. *Aφικομαα:· δε Trios' To ζητ8~ 
μαεον, ώί oSsvr# άπλΗςατα αυτό s r a ^ a v e v , sJcv 
το cc7rayoptvov. Κ i #» των Αβροχων το πξαγμα 
Ιπίσηε $άόιον>

Π ΡΟΒΛΗ Μ Α*
§.̂ 724· 'Ρίζχν τΐιο π#ωrcuWav, όιτο(&· 

ττοτ’ αν ί ,  α ^ τ λ β ^ α ν ,  «7T £f ο ίοντ£ , αττο- 
itiovoyτης &λογίΑς έν μί#α γ&ν οίποσκυ- 
βαλιςομένής.'

X Π Ρ Ο



Π Ρ Ο Δ ΙΑ Σ Κ Ε Τ Η .
. §· 73 5· *Χ1ί· άνωτεξω $ε$ηλωτομ (§. 6 6 3 .)

_  Υ 'β 'χ Χ Τ ΰ *
<njv ~  *
/  V y «

τυ%# ον £ -  σ , $ οε ngpf y [ό 7fctrottlf 
χχτχφχτικη, tzctj V3 f ~ VT3* = $  (§. 7 2 0 ·)*

w  = a v · * .
7 V y v

Έ«ν <5ε # v = <r,  ̂ (5ε Kg/ y v ποσότης κχτχφχ·

τικηj IVce/ Vy* t= Vy* κ y* Keevreu&cv c
7 *  '

j t & ' i l .  zz 1 . ντ3*«κ 
7  7

K«f tv yiv« όπξό rS ($(ζ/κ£ σημάϋ tfofoci·
πλχσιχςης * ο χυτό δηλονότι το ξιζικόν ποΤλαπλα-
αάζων, Ισοόιαιχμεί τη κ«3·’ εαυτόν Stwuuet, τ# τά> 
ftcv £<$χα επισ-ψω σ ομοβοώμίω* rlw <5ε υπ χυτό 
τελζσχν ποσότητα επιποΑχπλασιαζΰση* τχντό 
(5ε κομ π??} τη,ς όιχιςεσεως ρητίον. Ει μν\TiS ελοι· 

' το τΐώ &« y * διοάξεσιν πολλαπλασιασμόν cciroMb

3 2 2  ΤΜΗΜΑ ΠΡΏΤΟΝ

λ£ν τον &<* τ5 —  κλάσματος, u <
7* .. ν .  . ; · · - .  :

Λ Ϊ Σ Ϊ Σ ·  ^
§. 726· *Εν&α>το< Ιαν από τ 3  άξ&μ&» *ί ^  

%7ΐώς<${]'ποτε εκφεξομονης αλλφς τίοσότητος» Κ9̂  υ̂ °  
το §ιζικόν τελιίσης, cvt; τό^ ,παξαγόνταν»Τ* 
όλοχεςες* είτε ^  *&} κλασματο^ες* cv με̂ εο αττο- 
ληφΒΰ* όμοβαΒμΙα τυγχάνον τη $1ζη ίυχιχμε^^ΐ 
όμοτχyjji $£<* τ ί  τηλικϋτα παράγοντος* όξΖ&



άμποτε κ& κατά σκοπόν, πςόγε τS φίζίκα σημεία, 
οϊατις παξάγων ταχ^ησετα/.

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α Τ Α .
§ .7 2 7 · Οντως Υααβγ ,  γίνεται α\Γβγ* κ. 

V48 = V4 . 1 2  s= 2 ν'! 2 . Εί μη οτι br« 7T«f« 
ταυτα V48 = Vie · 3, e «Jrcff άξ&μος t{Sff eis 
rcvh 4 ^ 3  μ&αςμο&ησετΰη.

’A&ά km Υ^Βααβγ άπλύςεςον ύτω γοαφη· 
csrctj 4eeV'$/3 y, Ικ tS ι6αα παςάγovtos της τε- 
τςαγωνικ?]ς φ’ζης υπεξαγόμενης' η γχ\· ̂  2crVl 2@γ, 
εκ Τ8 4*α ομοίως ύπεξαχ^εισης οντχυ$α της $ίζης 
της τετραγωνικής.

Κctf το Υόιηα β̂̂ γ ίσοοκυαμον τω ΐαβΥ^αγ'  
εςι γάς 9«2/32 της υπό το ξίζικόν Tt λύσης ποσότη· 
τος παξάγων τετραγωνικός·

Κά) μά οη κ&Ι Vt?t > άμεινον αν ύτως ·£■ λΓγ 
ίζενεχΰ&η. KctfV'zr Snof W~t ' οτι f  Χ £  =) ) 3

'ίλσαυΤώ* hW  V 2 4  =  · 3 =J 2 V 3 * H&f γάς
8 Wiv ο κύβος ό άπό ξιζης 2. 'Ομοια* <5e k«/ VVr 
- * v y  w  »Υ 'β3γ  = α β Υ γ .

To <Γ αυτό κξατϋ ηομ Ιπ\ των μάΤλ&ν σΐϋυ&έτων'
U , ν*ί +  4 “ g i =  V ic ·77  7
•w α ' β  -  4a*/3a+ 4*#3 = α/3 (<* -  3/8)*. ■ j[ ;.

n i ^ ^ w - f t  v M'.^ Y . 3
> W T
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~ ^ ν ( β \ +



Ο υκ α Α ω ς  <Jt kW  εκ ν '" —  -  ν '* - -  ,  ylveroif
X <*Χ

« V  — * $ 7«ν «# ν ν %  = νΛ- ^ - Χ  , ytveru)
α χ  a« ν ^ .

CCΚ«/ tV, V c ? y J  y lveru j α 'ν 'α χ * '  η o n  Vo? % * s
V ^ - ,  ro ccvro Ριζικόν x&f α>Λ» α χ ν π ς ο ·

X X
T εΒείτετοη.

3 2 4  ΤΜΗΜΑ ΠΡΩΤΟΝ*

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Α·
§. 73g. ’£<xp $ dr = — e, isotjt είπες επ\ rwV 

ευςεΒοντων τύπων -  ε ccvn <P 7 ξάφοιτο^ ν '- - - -

= β \Λ _Α _ -  ± ν ~ - β < ί .  "OBa
cy v ytf (y

φανεςόν τον αυτόν κανόνα κςατείν καπ) των πας» 
τάε πξω τ&ύσαί $ιζων εκείνων t α ί  ώταυΒα &U* 
σκεπίόμεΒα·

Π Α Ρ Α ΔΕ ΙΓΜ Α Τ Α .
$· 7 2£· .Ουτ«ί V * — « J$ z7  =  tf/SV'—  «y*

Κ«/ V"- ν'*— β · Κ«/ Ιν yev« ν'- *
7  7   ̂ .

= Vot X  ν'*- i τό yoif -  «* αναλυο/τ «V «V 4* Λ
*94 -  ι ώ  « ί  παςοόγ̂ ντus. ‘Τ ποτΙΒετοη <5t το 
Va μόνΐω τΐω πςωτ&ασαν $1ζαν νποίηλΰν·

.. n«fa9rA)ja<W <5t n&j εκ — ν'*— λ , ytvrifftrotf
V* X  -  IT - ι *  -  V * . ’ V -  ί.

3 3
‘Ώσαντα* κ, V'*-a,=; ccV^- I - « X -  I =  -#* 

\ 4 4̂
*Sf4 V^- a 4 s  «V^* 1,  Η#} o<ra τεΜτότςοπα· %

 ̂ ^  Te



ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΛ0ΟΛΟΤ ΛΟΓΙΣΤ. 3*5

Το ί ί -roi οξικόν Υ ( -  ι ) 3 ,  τ ΰ  κυ β π  ( -  0 ’  
τ &  3νο πχξχγοντκε ( -  ι ) ζ H#j -  ι αναλν^ντος, 
ΰτως εΥ.3ϊ}λω$ήσετ*ι \ Γ ( -  0 *  · “  I * ϊ  Η » a ™ 5- V 7 -  ι ) * V ~ -i . Επ&3ν\ 3ε Υ ( -  ι ) ζ = -  ι ,  «ςα/ 
^  V^(- ι )3 = -  ι ♦ V '-  ι = -  ν '-  ι ' καντ?ϋ- 
Bcv α Υ ( -  ΐ ) 3 — - > « V v-  ι  * 7 W  “  « η -  ι ) 3 — # ν '— I ‘ rev aurcv <5e τςόπον μεητεον,  ^  
C7« TbTOis εοι'κασ̂ ·Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α ·  Β·

§. 73 ο. Δηλον 3ε on ti&j άντ&ςοφως yhott uvy

ωτε ctvr) # V73 γξχφε&οη Vocx$' y\ otvn— V'/S
7

rl$e£)ctf Y * - L  Κα/ «ττϊ τ»ν λο<παν ωταντωε.
77 Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν -

§. 7 3 i. Κα/ α λ «  die ττ̂ όί TbTois εκ rS reB'cv- 

rof viwocytroLj &εωξΥΐμχτο£ * chjv or< V α  ’ β  = 

Va X  Va/3' Aa* re «να/ V aa = V a ’ τα
7ί<χξχ7ΐλγ\σιχ, Α&α γα̂ > τ&των r>jff «’Λκατ^αν 
λασκ^ψ^αί « τΧξοσ3εί]σετΜ ̂  ο jo θεώρημα σιωι&ε->Υ ^ > % , Λ | >
«·£ & αυτα επιφεςετομ*

§· 733· T# <5e Jj? Tctctvrg των ξιζιγ.ων avctyco·
y y , 7Τ(5/ϋ̂ ακ<5· xcfif των xfiboos 3ο£<χντων αν 3(αφέ- 
ξ&ν άνχφοάνεται rt ταυτότγς, Λ ’ /u) φιζιχ,χ 3υο ων 
το ά^ζασμα ζητείται, »j yaw >? λ α φ ί ν α ,  κ α τα  τ α  
«ζΥΐμΐνα (§. ί»28 .) «£· cv ciuighSetv 3ανησετομ * cTov 
3*1 ταυτα  V*48 Κομ V 75 αναχ$οντχ yiverocf 4 V '3
Η5^5ν^3' <5/ο V 48 +  V75 -  9 ^ 3 · K o / V 7 5 _
V 48 = V'3. Ουτ/ϋί· επ&ονι τ 5 V ^ y ,  εκατίξων 
των ε·χ\ τ$ κλοίτμαtos οςων 3tcc Τξίων ποΡλαπλα- 
σια&ώτων ylverttj V^-fy-,  g<?a/ V^f- = ^V^* 
xavriu^cv V 7 5 +  Y 1̂  =  ( 5  +  I ) V 3 = V  V 3 ‘

x  3 nsi



Μ  #  W  V 48  -  Ϋ &  = ( 4 - 1 )  V"? = V  V%. 
VH ^  Se ϊπνΐ 4 ν '— *8 oivuysrotf «$· ro 
13 V~- a* Key V̂ — 2 α 2 i<?/v = «V s*- a · ŝ ctf Srj 
Ycy to hi τάτων οί&ξοισμχ ( i 2 + '« )  V̂ — 2 , ο,τ* 
i  Kfli σημαίνα to a*

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α -
§. 733. 'Ριζικά Mo των ivrctv&oi νπο 

σκίφιν *5μίν γινομένων, έτεροταγή, έπι τ Ιχύ 
αυτlw τάξιν άνοιγαν.

ΛΤΣΙΣ-
§. 7 3 4 · *Εαν αχτ/ AJoftcwty £/£«/ πξωτάϋασο̂

ετεξοτατ/ϋς code Vcc·* ηοη V7BT, 97©&«π’λ«σ/αο&α/· 
r<wv χμφοτεςων των επίσημων σ α$μ μ , Six τα  κχ· 
τχ  τΐω ετέξχν ξίζχν επίσημα ν' a&f τχντηε όμοίωε 
χμφοτεςων ν ηομ τ  Six τα κχτχ τΐω πξωτίω επι-

σήμα σ , όμοτχγ&ε cu φιξοη πξοκυψασι Vcc** Y&f
tfvT/yOf# « * * ι * p >/ 4 \ *V p  , cos· το αυτό σν επίσημον εχασοη το ό χυ- 
τ'ο συμβαίνω H&f exv TeSavTos -  y  αντί x  κ9H ~ 8
xvt) β ,  eiTX εκ των ξιζων V (̂ -  y μ) hW V (̂~ f ) r
yciWray avTetf V"(— y')8* ag) V^(— f ) ,r. Φη- 
μ ι  αν τ χ ε  α τ ω ς  χ ν χ φ υ ο μ ε ν χ ε  $ ί ζ χ ε ,  rZw /χα) οτ^ω- 
r/to  t j  π ς ω τ >], τΖιύ Jg $<&>τέξχν τ% ΰ & τ ε ξ Χ .  Ίσ χδ  
« ν#Λ . ..

ΔΕΙΞΙ2·
Κο̂  !y*? $  {^μν = ν^μ · w  \Τβ<* & Λίβ* 

(§· 73°·)* hŝ  V~(—γ)μ* = \Λ(—y)*4* πχξχπ^σΐ"

».W & w . n -  « ) "  = V~(- » )τ (§. 7 1 1 .)·
•7  \

3 2 6  ΤΜΗΜΑ ΠΡΏ-ΤΟΝ

ΣΧΟ-



ΠΕΡΙ ΤΗΣ Κ Α Θ Ο Λ Ο Τ  Λ Ο ΓΙΣΤ. 3 2 7  Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν .
§. 73 ?· ΕλΤ Κ  &ομςετν\: τοιε πτοχ ώςεΒείσι 

Τξκτ'ιν επισήμου σν, /uv, σ τ , xoivcs ly% «f«, 7τα'ν· 
res c$s οι άξ& μ οϊ α 7ΐομε*ω§γ\σοντ(η dV Ικ«ν& Αα<* 
ξε$:ί’τεε, r ijs  των τάξεων ντι ητίον βιανωζομε* 
νηε Ισίτ'ήτχ.. Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α -

§•7 3 ·̂ Οΰτωϊ Ζν επί τΐώ  αντΐω  τά ξιν των £/η 
£<£ν άνχγομανων, >5 fr lfa  Αα έτέξαε ττο̂ ,οο̂  
πλχσια&γινεται, »? d/o^eS^Vrra/., κα τά  τον w
$. 725. Ιτταναλίίφ.&α/τα κανόνα· Κ#/ Ια'ν /wcv α/ 
$!ζ*ι ωσι 7ΤξωτόCajocf, ΰάεμιχϊ 7τςο$ιασχώηε <£?>?- 
σ« ’ $ν Jg /u»/, £«?α $ιανυ&γ\σετα] το 7ΐςοχάμοιονχ

ε ά ν  α ν τ ί  V̂ (— y) μ γ ξ ά φ ν τ ο η  Υ γ μ X  V~(;r 1 )κ. *Επ·«&} y«f -  y = +  7 X  ~ * 1  *V«/ KflV (— * / ) μ= y * X ( - i) * “  Hf?VT7  7)  ̂= ν ? μ ·
κατα τον χανονα τον αυτόν*Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α Τ Α .§• 737· Ο ΐο ν  Υ α χ  X  Υ α ζ χ  κ V a5%3 XVa4%2 = Va7%*. K#/ lav r<? ( Ο ΰ ιο ά ξεσ ιν usTcaTf-
μοάνη Υ α χ  : ν * 2χ ,  c  V ^ ·.

&

‘ίί,σαυΤύύί· de Va X  Va% =s Va2 X  Va% =V a ’ %* nfli V* · Va% c V^~.«
% 4

Ka/ τον αυτόν Τξοπον Y*6 X  ν'*. άντλησεTOtf



328 ΤΜΗΜΑ ΠΡΛΤΟΝ

'A&'ictv V -  α 7ίο&χπλασιασοι if#, *1 Λ?λ«νΛ α  V 73,  A»j<p3cv (§ 729.; αντ’ εκ«ν8 V a  .  V~- 1, 
tsotf Sri το μζν πα(>χγόμζνον V c c β  . V  —  I =  V —  ecG,

T9 i f  7>ηλ(ΑΟΟ .  v ° -  I  =  V^— - r f  .
P  P

Ka) lav V~- α ποΑχπλασιοίσοίΐ if# Site V*— /3, 
λ#φθοντων αντί τ&των, των Va . V — 1 *cy V*B * 
V*- 1 , e?a/ παξα'γόμζνον Va/3 X  — l  — — Va£.
Ka/ y«£ ν'*— i X  V~- 1 = ( -  i ) 2 ; 2 =  -  1 . Δέον 
if  Λελ«ν το ττξωτον Λα rS JdCrfyn, τηλ/κον mqot·
λ & σ ε το η  to X  - f  i  =  V ^ - ‘ otj r ^ —·= + *· 

p  P  v - 1
, Ka/ lav a  V^- y τίοΤλαπλασιάσοη if 9 Λα £V^- $ αντί τ ύ τ ω ν  λ τιφ Β ο ίτω ν  a V y V * -  1 ^  /3 V f  V ^ -1, 

γινόμ ατον 7rgcxv\}/et c t Q V y e  X  — 1 =  — a /3 V^y*. 
A*w <fe ra>v de των l̂yteav r$ πςωτον oitK&v dice th

Λ&τΙ^β, &aef πηλΐκον -—· V  — . Kw ya£ K<fv- 

ταυθα r - «  
r - 1

5= I,

ΐν  ycvet if  lav il# π ο Α α π λ Λ σ κ ί σ α ι aV'’-  y 

Λα & V — f, λ ν φ Β α ν τ ω ν  α ν τ ί των if των
r r # r

*VyV- 1 i, I S V e \ r - l ,  γινόμονον π α ξ Λ % Β * ι< κ ·

rctf a/3 VyfV^C— i)z. Eav if το π ξω τ ο ν Λελ«ν

Λ5 Λ* τβ ioOrtfif το ττηλΛκόν $?ctf V "
P * *

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν  A.
# $ 738. Τ#των ν.ατανοαμένων, βί be ίιοοφόςων
οξων ουγκ&μζνοι τύποι, των μον ξιζικων, των if 
*&ζων, Λ wrcwvSv α/Αων ττοβ&ττλασιά&νίΒονΙοη, 
*1 οκΧ4ξεΒν\9οντοη καΤα τα cv ycv« ττοΑα# Α#-

- σιασ·



ctcccuHTe H g t j  fuuffoeve οςο&ετηΒοντα· *0r/ $e 
rcc όι ccAriλων ποΑαπλαιηαςεα, t} heuferea $ιζι- 
xcc μα&ον ώεπιχάςητα άπαντα, ei πςότεςον αλ- 
λίίλο/f  όμοταγη χαΒ^ωτο, μ η  H S f )  π ε ξ ί τ Ι ϊ ν  5 
πας caveiv. ,

Π Α Ρ Α Δ Ε ΙΓ Μ Α Τ Α .
$. 7  39· Ταν « +  /3 V» ποϊλχπλασιασαι $ey h£  

β  -  Votr  «V*/ Α) το τ ί  ΰπολνγισμϋ %ημα rctcvh *

«β +  βΥ α  
β -  Υα

αβ  + β β Υ χ
—  αΥα  — α β

το άςα γινόμενόν (β β  — a) Υα
'Εαν a *f β  Υ -  a , ποΑαπλχσίάσαι Sen ha 

β + - Υ -  a IV«y το %ψα το/5τον *
a +  β V*— a 
β  -  Υ -  a_ ________________________________s. _____________
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α β  + β β ν ~ a
— a Υ — a  +  α β

το h παςαγόμονον 2α β  -f* (ββ ~ α ) Υ -  α·
Ε* $ε πςοκίοιτο πο^απλαηocaotf a  +  β Υ α  δια 

a -  β Υ -  a , το χ ψ α  ha\'
a +  β Υα 
a  -  β  V**·* a

α χ  +  α β Υ α
— αβ Υ ~  a — ββV*— αα___Η | 1- · . » ___ _

&cv ylvelaj αα +  αβΥ α -  α β Υ ^  a -  β β Υ -  αα 
*Ε?* δε άντ) τ3 ΐχάτα οςα γςάφαν -  α β 1Υ ~  ι·

X 5 Εί
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El Α το a +  IT - β β ,  Α« τ2 co -  ν±ββ>  
«Ά το %νμ& ?|«*

«  +  V*- ββ
co -  V*- ββ  ·

««  +  « /3$
— « ν '— ββ  +  ββ

c$ cv  ro y n c f j ic ic v  a c t  +  ββ, Δν?λον A  or* ro « ( .
μ&ον τ« ί%<χτϋ των οξων ευλογών y.etraf ϋτω τε§ζν. 
*Εχν γας dvr] τ& V°- ββ γξκφ$τοη < X  V^- ββ 
το +  ι χ  ν'— /3/Β Α« τ£ -  ι X  V̂ - >3/3 πο/&α« 
wAfliffiflCcOci) Α άσβ -  I χ  -  /3i3 =  >3/3*

’ΑΑ’ ?αν δει,ι Α?λ«ν «« + >3/3 Αα « + V~-* >3/3
το χημα ταϊΐτον feotf.

a + V ’- β β acc +  ββ  — act -  #V~- ββ
+  « ν '-  ββ -  ββ

οο -  ν*->ββ

Κα/ τον αυτόν Je τςόπον y&f rcc η trots τταξα· 
πλησια πςαγματώτεον, απες Ηρεμίαν civet A/* 
χες&αν, τοΊν rets εκίε&είοταν αξχκς καλών xot~ 
τέχνη» .·;-'/■ *" ·

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Β·§. 74°· Εαν ο τ2 εφεξής τυπ&

\α  X  ( -  ι +  V -  3 )

, Ku/3of ζητύμονον ζ ,  εττ«Αί ό τ« ττξωτν 7fcc- 
ξαγοντον κύβον ές'ν £«% ο τ5 έτέξϋ ω$ε yevj- 
σ*τα>. ·..·„.



— ι +  ν '— 3
— ι +  3 ττο&αττλασ/ασίν

+  ι -  V "- 3
-  V "- 3 -  3
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Κ«/ €<7<tf τεϊςάγωνον - 3 - 2  V^- 3
-  * +  V~- 3 πο/λαπλασ/ασον

4- 2 4 - 2  V~- 3
-  2 \r-  3 4 -6

‘O Je Κυ73θί 4* J8

Ου λα τ5 f « 3 πο/λαπλασιαβέντος, ττ̂ οχυψβ 
# ζητέμανος = α 3. 'Ο λ  αυτοί γίνεται χομ άπ'ο τδ 
τύπχ 4  a X  ( — ι — V*— 3 ) παςαπλησίω τω υπο
λογισμοί , ον χομ εκ τδ πςοκ&μοί'ϋ ^αλον σαυτελε- 
σα/ τα τον £/£αν σημεία β ί ταναντ/α άμείψανίχς. .

§. 74*· Δ>?λον 2ν οτ/ ττα^α τΖψ πςωτ&ασαν 
χυβικίώ $ιζαν ποσότητος οίασ&ν α 3, ^r/ί εςίν α, 
χομ λίο άΆοί/ τϊ?ί αυτδί $ζομ κυβικού δι&τες&ασομ 
eViv,»; /uec4> 4 α ( -  ι 4- ν '"· 3)> *ί λ? 4 α ( -  ι - V '’-  3)  
α<£>’ ών W  χοΜίάτας Ιχ&σων, («τ<ί κατα το Jtcv 
αύτάς μετίοι) , ο κύβος α 3, δλν ητΊον τη άπο της 
α πςοελ&σετομ* I Iαξχπλιησίως <$? ύπολογιζομονοις 
άποΰάκνυτομ, ΗΟ/ τδ αυτδ κυβα αποφατικές ληφ- 
Βοντος, τξές «να/ τάς §1ζχς τάς κυβικές τα'ίλε 
- α ,  *£/ 4α ( ι  +  V”-  3 ) hW 4α ( ι  -  V^- 3 )· 
*EvBurrot εάν TeBy α = i ,  εσοντομ τδί καταφα
τικής μονάχος επιφεξόμονα) έΐξομ κυβικού, I ,  χμ)
— ι 4- V — 3 '  — ι — V̂ — ο . . ν  ,, *

------χ -------- ,· X # ------ ------- - ,· αν εάν τα σψ
2 I 2

μέα έαμ&φΒχί κατά το artίϊξοφον, γανησοντομ 
της αποφατικής μονάχος $Ιζομ κυβικού αυτομ, - 1«
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ι -  V*- 3 . +  r -  3 c$cv $η

Key τα ανοοτίξοο (§. 7 11·)’ interne KU&iScc ocvotf
7flvCZCVT0t{' ■ ■ ι

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν  Γ·
§ . 7 4 2 . Των aravScc ixltScvrcav »; %QWts> y  

Ttqcs τ/α> αναγωγήν των Ήςωτ&ασων <5/£ων 7ΐξϋξ~ 
'/(carctTti fe), κΛ&’Ζιυ, &itvf£ T«r«v w<*e«cv, cv 
dfKecJiKoiV άξ&μνϊί έν.κάμζνομ, ω£ οΓοντ* ακςίβέςχ· 
τ cc, 7τλ«?α/ επατα aA o f 7ϊξοσ<&ςΙσγ.ε&ομ μετξιω 
τω 77</'.ω (kuuYiaovreq. Οvroas εάν cv ας&μοκ <5?κα- 
Ακ« ί y <5οθ«τ« V'2 , πςοχ&ξοτατα ευξεΒησετα} χ* 
»; V #  =  2 W  >; VT 8 == 3 V 2 * W ν '*  =
1 V I. ’Εαν Jf «τω <ϊε8ομώ(η ωσιν άμφίτεξΟ] «/ 
£ /£«/ V 2  κ #  V 3 ,  π ς ε χ & ς ο ε  f e a f  n & j  ν  V~6 a

V 2 X  V 3 ’ K# *J V̂ 4 = -!> -· Τ«ν«ντ/ον λ' των
ν 3

V'o V*2 <5V<5ô cvcov, $ο$ησετ&ι x&j η V 'i =

VH =
\Λ3
W

ΚβΜ *ττι των πχςχπλφιων ώσαυτοοε.

§. 743· Λαπον αν *ςτ' τ/w μί&ο$ον y$tj u7toriei· 
£«/ οττωί- ωττο τα <?υανι!/χ8 cc +  β τα eis διωχμιν 
v\ktvAtxav πςοηγμcvV, τ/α) ^<f«y α? ctov\' άν.ξΐβέ^ατα 
few «vdCξΐσκαν tIvj , καθ’ ον ωντ/f βαθμόν *]μ7ν έπι· 
rockets. TSto τοηχξϊίν, καί λ/αν α&,ωί· ίυ%ρ- 
ffff <$δκ«ν, Tehs&riaeruf μέννοι, καθοο κ# τα λοι· 
woe οσα ταχυτα, Αά τδ <?/%« (§· 6 8 8 ·) «ff 
ϊ£χςσιν των τοιων̂ ε Ανωνύμων υπαξγαντof καθ’ 
οττο<αν3ν απυαμιν, τ/ώ «Tf καταφατ/κον, «τ ’ #ν 
Xgfl άποφατΜον τατιΙσγ\μον έχασαν. *Ην Se άξοΰ 
ο ςτι'χοί, ον η/ (α +  $ ) ’ λωαμο* τ? ολο%β£ωί· τβ 

χαταφχίικως hoc τα σ ίπισνμοανομονν Ισον etvetf 
κατάίομον, ο ε%ης'

χ '
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+  £L<*'-'/3 +  */3* +
i 1 . 2
tf. σ — ι . tf — 2

« ·" 3# 3 +  χ£
1 · 2 . 3

cV K$c/ a>$e y$x$)e<Botf $wxreij ($· 6 5 9 *)·

« · +  .1 .  J5 1 4 L  +  Z l l T - L .  · 1  +
1 (V 1 . 2  Λ *
tf . 0· -  I · tf -  2 α * β 3 , y---------------------- · — +  γ.ξ.

I ♦ 2 . 3 <*
Η ycvouovtt ο παράγων χ 9 πχσι role cv τω ς!χω
tf \ » ι Α * V ' *.* ^'ζcfoif K0itwr *9*· Aowww &y ngy τ8όε T8 παςα* 
yovrof cc9 cv μεζα χποτεΒοντον, τον χυτόν ςΐχον 
γ&ί ΰτω πχςίςχ&αι *

, / , tf β , tf · tf -  *
* (ι  +  —  * —  +I X 1 . 2

or . σ — ι . σ -  3 β 3 , /  \
* ~ τ  +  y< )

κ +«

ι · 2 . 3 λ

J,Ev$cvrc< totv σινοτόμοΰίϊ . ( «  +  ι .  1  +  - ? ι^ _ - _ ί  . ,
1 α 1 * 2 «

β ζ
* ~  +tf — i · tf -  2

9 ■■■ " —■ Τ +  Φ
1 . 2 · 3

Tirrfatv ίχν to Σ , αττ&ντ«ί· τ#* cv τω ςνχω 
eV σιωημμcx>a>i Ίσον Tiberxf, σημοχν&ν ύποτε&%, 
ο auvcov tS to βυννυμον χ  +  β 9 επί τΐώ κχτχ 
το σ $ιαιχμιν i£cu(e&ctf, «τω κλτ επιτομίά itxov\- 
μχν^ήσιτοη *

(*  +  β ) '  ίε α 'Σ‘ Ο  re/vMW KXVOiV ,  7 ΪΧ \ Τ $  T tX V T X S  Ε7Π Τ 2  9  θΚθ^
φξω£ Τ8 Hsff κχτχφχτικωε ύπογ.Ημννα ocAtjbdCow, 
ccfojbtjr «dev ητΊον ίςχ/ Κ94 ύλοχε^η ματ χξ&μον>
»ν'· ν;
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ά π ο φ ^ τ ιν .ο ν  St c/xwt τδ σ  ΰποσημαη/οντος· Kct} /uct) 
<J>) ĵ pe/ ν.λασμοοτα.^η or,ctr.HV ν χ Α Τ α φ ά τ Υ .ο ν τ α ,  η 
άποψή rr.cvlu, ν.ατ two/uiyt^hi' rlu· υποτ/σι τxqqc- 
& 0 ξ ΐ7 μ '7 : ff iv je ~ u h (jtu h v ’ a  <Wtf ct ηομ μ η  μ & τ
άκψβ'ίας άπατης το {ct 4* β )1 παςίςα&αι tvSiStf-
at y το μζντοι o n  iy y iic t  τδ πράγματος ylvtcdotf 
^υγχω^ησί,  H&f τοσωό'ρ όη τδ UY.qtf3tff SyyvTt(0)f 
ooω a v T ts  μ ά Α ο ν  λ α π ο ν ά ν  ί^ Β λ η σ α ί ·  Σ η μ & ω τ ίο ν  
S t o n  τ ο  δυάνυμον {ct 4~ β )  «V $υχ>χμιν η ς τ ο  ίτ ΐιο η ·

μον κλασμ&τωδρς —  tfcctqotf, «<5α) «/^’ eV<v »f rtf*

Ttf εττ) τ/ιυ Kara re τ δνωαμιν ĉ ccq̂ cντος9 rlw 
kcctcc to q $/£otv v7re£eXt<8ocf.

ΘΕΩΡΗΜΑ·5. 744* Tifc έγγυς ανωτέρω T&eiw? 
(Μμ&σίοίς τοΤς γ^οίμμασι σνζομίνν\ς, εςομ 
(α  + β )9 ~ ασΣ , καν ο άζ&μος σ ολοχε- 
ξύς h άποφάσα ί ,  καν έν καταφασ«, # 
απόφασή, α&Λκεκλασμένος.

ΔΕΙΞΙΣ·
’Εκ των ανωτ^ω (§. 68’8·) &τε τα/, or/ rtf <?/-
ον το α *Σ ΰποσημαίνο*, « 4 - / 3  ττο&οίττλα*

σ/a^cvrcf, ςΐχος tk  xcuvoe άναφώτοη, μηΒον τδ 
ττξωτη ίιχφίςων, η Ίσον τ& μ -  σ +  ι ύποη$*μί· 
vtf, «ντ* τδ σ εττί rtfrtf πανταχδ το μ TFotqetouye- 
retf. Κα/ <W m v «(>α ccnavrcc τον &τως αχοντοο 
?/χον » μΣ, oof yeyovosn ίπ&εωξΗν ύποτϋ {cc+C) 
HSH τδ <r/%tf̂ α 'Σ ,  tv ω σ = μ -  ΐ · c$cv faeTotf, 
οποίον ποτ civ άξι&μον σημοάνοι το μ η Το σ, «  Μβ- 
νον αη σ ss μ ·— 19 η μ χ # +  ι, το οάν 
*■&¥· ' . '

* \3
«
*£ττ«-

«**Σ
ϊ + ϊ

β « * 2
ί U i
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'En&Sfi toIviw {άς&μον tS μ όλοχεξη ον κοοίοοφοό- 
cot ΰπow/ACCtvovTci) w  (οο +  β )^  =  οομΣ (§. 6 8 8 .) 
eV«/ W  foccTiiftf hoc co +  β  dtouqt&wToe,

{a 4  BY _  α “ Σ 
(«  +  β) co +  β

+ 
ri

c§zv9
(( t + W  = a ' 2 ' 3

Ksfi
(ct +  β )μ _  ,  v  »„
( i + g i - ’ Σ .  * « * '  =  # - *

K ctf ci/ ycva , =  « *  Σ,7ΐζΐς σ -  μ  — s 
( *  +  & ■  4

•ποιον 7Τοτ οον άζ&μον σημοάνοι το s. Έςν J'P,
(οο 4  β )μ
(* +  W

0  + /3)·*-’.

"ι\(> tv 7{pif πζοϊ σ = μ  -  s, («  4  /3 ) # c  οο*Σ' ν&\ liiwt\<jiTUf ώΰί το σ , οϊονά'ήποτι 
οηβμον ολο^εςητε y&f cv οοποφάσα ό)<χ,σνμοάν&ν' 
νλίν.ον γοος οον y&f eitj το μ ,  Siocye τ5 s οοη&μοο Α|λ£τα/ των όλοχεςων VvMToe. Κα/ Κηλον ocqco το 
II ςωτον·

mH<5V μον tfv, λ*ν αντ) τ$τ (οττοφοοτίΜί τbtie σ,
7 ? * $ ?  -  t »  « 9 *  y t v l & c t f  ( «  +  # ) '  =  ( «  +  / 3 ) · %

φανιςον ωοτο (α +  β )\  Κ0/ A# τ5 ---·■ ·ί·*·.· „-·— ,

ποίζΟίςησιταρ (ίνδοο το ίπίσημον υ Bertxov ίς!. Νο«- 
<Φα; η̂τοο το υ $ιωφίξον etvotj μ/yibot' yctf esotf

r c a « T «  μ£&ον ΙλΜτΙάμονον, joow r o  u ,

μϋζον v7f0Tl&tTctf tv ' ως$ u p ) r S i t  S tltV ikZ t t S
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Κξ&μχ πςοσεπαυζχμάαΤο  - -- -1- # ■ ■ «V Το μη.
{# *r

iev τέως u7tol%s$otj. ‘Επιπτε χςχ cv y a « , εκν 
άξ&μω μεγέ$& ά'ιχφεζοντι,  ο/ον τα υ , πςοςε$%

κλασματικοί άλη&ης 1st<σδν, οϊον ο — , το ΰπβ.τδ

πξοσχυζη&αίτος %τως άς&μχ σιωιςάμονον, μολ/ί 
«ν, ττ̂ οί τβν άξ&μον τον ως 7!ξ)ν χναυξη τ«λδν- 
τ«» $Μφοςχντινχ τ&οΊτο άπζιεγκχμονον. (Αυτό
it τδτο άλη&ες £ εάν το κλάσμα —  απο τδ τ^λ;- 

κδτ$ άξ&μχ χφχΐξε§$) * Λα Λ) τδτβ, βτε υ +  —
e

re&ent, etr w h s h v -  — « m  to υ, τοσωόε rjx·
e

τον τβ —— Τξαπν\σετοί{, οσωπ^ αν τδτ« 

ελχτίον J. Kctf tVo*/ «fa (a  +  /3) 1 =  α 'Σ  καν 

τανττ} τ$ ύποΒεσοι, κα&’ Ζώ' τβ τ = -  υ -|- —  , j j

TiBtTctf' et τδτβ μίναν μεγε&& it#·

φεςων ως etftrrotf ο ολοχε^ς άς&μος υ νοόΐτο. ’ΑΑ.’ 
οτί γά? εάν η Ισότης («  4 - &)* -  χ'Σ\χλΛ]§&ΐμ 
y&j κο& ν\λα*1υυϊϊν σνμχσιούν τδ 9 γράμματος 
άλη$<&σ<π> ksh μανάρι ταυτίω πξοσαυζν&είσα* 
(§. 6 8 8 · ) ’ αληθές ωσαύτως «rrra/, H&} εάν ndg
9 = -  υ -f i  +  — * ^ σ = 3 - ν + ι -  —  * «κ τδ

* Ρ
άχολά&8 ie Hgtf εάν τβ&% ί  “  -  u +  3 -f

£
l i a  - ν +  ί -  — » Κ0/ ζτως εφεζης κα·

*
τ α  τ ί IdwnUe τ * τ 6 π , η»  χα$ολ* τε$ν

σ =



ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΘΟΛΟΤ ΛΟΓΪΣΤ. 337

i  = +  ^ο· = - ν + 8 -  — , tlXlv.CV
ξ ξ

uv χξΐΒμον σημοάνοι το s. ΑΧ̂ χμΙιύ $ — υ πχντα
χςιΒμον ολοχεςη υφ ίαυτο ποιεΐτομ κχτχφχσν.ον- 
rot, η χποφοίσγ.οντχ, χομ πξοσετι Sri χυτό to

uySzvixev o. GΤοντε S'επομzvons χομ — υ +  s +  — >

jf- ν  +  β — πχντχ χςιΒμον σημοάν&ν γ.λχσ-

ματω^η, ctxJSrj η ι όΒον, γχτχφάσκοντχ η χπο- 
<£χσν.οντχ. Εςομ χςχ ( λ  +  β ) € = « ' Σ ,  χομ ον
ώ το σ χριύμον ηλικον&ν κεκλχσμονον SnA$v ύποτίΒε-* ,ν  ' * tt ^ΤΟ/. Οπεζ Ιον το Δόυ rsgov.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α·
§. 745* Τινωσχομονης αςχ τη? χπο $1ζης «, 

ΰιωοόμεως χ * , της κχτοί πχν το SoBcv επίσημον σ, 
είπεξ εύςεΒίοΤομ Siwxtgv το Σ πξ'ος το χύτο σ, Six 
πο/λχπλχσιχσμχ οντευΒον συτησετομ ο χ*Σ τόπος̂  
ό τη γ.χτχ το χυτό επίσημον σ Sunset Ίσος, τη« 7 ΤΟ Τ ϋ  S v O iV ^ B  χ  -1- β ,  ο π έ ?  C tv y ^ o T e ir c c f  r ifc
§ίζης St' ηλν/,ησχν ποσότητο* β επχυξομονη., η μ&χ- 
μονης. ΤεΒείη γΧξ χν το β  x&j χποφχτιγ^ς' η γε
νομον y χντ' χ  +  β κείσετομ χ -  β , *Α?λχ γχς το 
Σ Six τν <?/%»
.  , <τ β , σ · σ - ι  β Λ , ο·, ο—  ι . σ - a .ι  -j- » · τ  ' · 2t I l ·

1 * 2  χ 1 . 2 . 3 .;- 
+ *£·

ωπεξ Ίσον τίΒετομ, cντελως 8χ χν πχξχςοάη, χπο- 
φχτικχ, η κλχσμχτω^χς τΐΐ σ συγχχνοντύς' iv.x- 
τίςωογχξ ο ξΐχος χπέξχντος, ςησετομ Sl· χΰαμν. 
*Επ&ΰη γχζ ι) τελώτη τΰ ?/%*>, Ικ τ5  τινχτων 
πχςχγόντων .των ον ενίτινι των επ' χυτοί οξων·, χποί· 
Χ«Βομ &£ το μηδον (β γχς toigsSs πχςοίγων, ως

X . χζχ

ι  ■ α
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οίξκ τχοίσί τοΐς ε£ηε εφεποίΛονα* οξοιε τα ςίχα- ενε- 
πιχωςων, εξ άνχγκηε W  τάτων εκατόν «V το μη.  
<5α> μεταποιήσει ) * ivcc $η ο s/%os' πεςανθάη ανάγκη 
•πάσα τον παξάγοντα avotj, ητοι σ — ι =  ο, rj 
<r- 2  = o, η tr -  3 = ο , ητι παςχπλησιον- Ου» 
iVoty <$s τυχο*»; σ = ι ,  η σ = 2 9 η σ = 3*

σινυελόντχ άμη σ άςιθμο* «η κοοταφασκων η#} 
όλοχεξης.

Π Ο Ρ Ι2Μ Α  Β·
$. 74^. Λοιπ'ν «ν, ά/θα σ αςιθμοε εςιν «Ve*

φχσκων, η κλασματωδη*9 το Σ κατά το as εγγι*
τα π&ςχ&αι θηξοίν * εΤίν &V των ear; τ£ <?/χ# τω
πξωτω εφεπομζνων ο;ων, «γ cv συγκεφαλβΜ&νταρ*
τάτων <J>) οσω μάζαν ο λχμβχνομαο* άξιθμοε, το-
σάτω Hff} το Σ ΰοθησετομ ακριβές εξόν, Ιπ&Ιχν οι
παςαλέίφθζίτεε οξοι των cv τω τίχω τ% πξο* ταε
πξοσΚνφθάταε πόί?αθΐσ& βζχχάε τινες *οσον άλιε
«σ'ν. ’ ΚΤλως ncy γάξ τοσωάε μάζον το ΰιάτχτωμ*
esxfi οσω των παςαλ&φθοντων οςων το κεφχλααν9
μεγεθύνεται' ττξοϊον <5ε, ωε hsH νπεςτο εκ των
τιςόσληφθάτωϊ γ ίν ε & α K&j ανΰποιτον.
τotf $ε το μίγεθοε εκχΤα των *Λϊ  τα ςίχα οςων πξω·
τον μεν εκ τα μεγ'εθα* τα επίσημα σ9 ο $οθcv ηίη9
τξοπϊω άίεμίαν πάσετχι το παξάπαν * επ&τχ
HSH εκ. τα μεγέθχε τα λόγα a : β  * οσω γάρ μάζωνλ φ\ *
ο$ε, τοσατω tfotirlovtTotf το^—9 ηρ). ελατΊον rr*

& * </το — κ^ποΑω ετι ελατΙον το κ& ατ<&
* Λ _ i „C‘·%

*φε£ηε ’ ωΤε τα — βξαχεοε πανυ τυγχάνοντοε,

ras iv τω τίχω %ξαε art τάχιςχ IP ανάγκη* 
Λ /2 » ΛΪ·

Μ
των πχςαγοντων — ,

'  %.· *  ΗΒΗ 4ιωφθίνε<3θ{.
*  β '  - % -Jz μ&α&οη 

Σ Χ Ο
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Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν .
§- 7 4 7 * Κ «  « toIvwj πας ημιν £?', τον α ; β  

λόγον, λητίΐεον ως μεγιςον. 'Επιτςεπετομ 8ε ,η με
ταξύ πλείςων λόγων τδ ί$οκδντορ οαςεσις επ\ πολ
λών πςοβλημάτων, ά υπό το καΒόλπ τό8ε Βεωςη- 
μα πεςιείλντίΐομ ’ εξ ων το σιωεχέςατα άπαντων 
επιλυΒον, άποχςησα, ωςε H&j της των λοιπών επι- 
λυσεως κανόνα οΐον τδτον πςοκείΒομ κομ γνώμονα.

Π ΡΟΒΛΗ Μ Α-
748. ’Agfofxts δοΒτεντος πχντοζ, τΐω  

κο& γλικίζνδν τχξιν ρίζαν, δια Τ8 άνωννμι- 
Κ8 τυ7Γ8 παραςνίσομ, έν, οσφ αντις β&λοιτο, 
έλχχίςω τω 8ιχ7ί](χμχτι.

Λ Τ ΣΙΣ*
§. 7 4 9 * Λυ&ητω 8η ό πςοτεΒ&ς άςιΒμός Α, §- 

πες η^κατά τΐω ταξ*ν σ ψζα ζητείται,. &s Ι**ξ>1 
8υο ’ ων Το μαν πςωτον oc, ε$ω η κατά τΐω σ τοί- 
ξιν οιωαμις άςιΒμΒ τίνος or αν, αν υπεςοχη κοάτοι 
τιν), η ελλείψει, οτι εγγιςα όμως τδ Α γίγνοιτο* 
το 8ε 8<£>τεςον β  ’ίςω =  A — cc,  ο H&f αποφατικόν 
εςομ, τδ α μεγεΒα το Α νπεςβάϊλοντος. Ύοίς δν 
8αυάμ&ς Τωνόε' Των γςαμμάτων, άντ) τδ α 'Σ , 
άνεπίυγμαόως τεΒαντος ($. 7 4 3 ·) αντικατοίςησον 
επιτίω των οςων σνγκςοτησιν χωςων, &ς ό πο?λο- 
'«Γβί i  εχατος πςοκυψειε T{f βςαχύτητι, ως εχεεν 
Η$μ οΐόεως άλογϋΒομ δια σμικςοτητα ’ οι γάς 8η 
πςό τχ8ε τεταγμονοί οςοι «V αν άΒςοκΒαντες 8ωσΰ- 
9ΐ το ζητάμονον.

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ.
$. 75°* $ζν τΰ  τετςαγωνικη εςι σ = *. 

*Εάν^ας& η κατά τΙω8ε τίνυ ταξιν όΐζα τη άςιΒμί 
$0 ζ ζητΗμονη, hmH ά ί μεςη όνο $9*λυ$ανΤος , ων

I  3 ........  άν
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«ν το τίξωτον τρτζήγωνον %, τδ WfcTfS'c r̂os' 50 
βξαχυτι $Μΐνυοχοϊ y esaf 5° = 49 *i" 1 * τεΒ'ζντωρ

χν τδ/xcv « = 49 > τδ <3f β = ι » —  — *V

ee*i2= V 49  85 7* «y* Κ95/ #/ των γξχμμα*
Των σ n&f Q- σημασίας «V τον <?/χον 

α

ι  +  —  . £  +  i i 2- l l  . i !  +  4 ’χ XX, 1 * 2  X
βσα^χθβον, ευς&ησβτοη το Σ, in ίων πξοτέξ&ον· 
των ετη τχ τ!χα Ί>ξων, κατ’ χςιΒμον τον πξοσψ.ον· 
toc 7Τθ6ζοίλ'ήφ$οίτων, τδ χν.ξίζχ  ̂οσον χλις γινόμενον 
ϋ ι,]θ ιο ι 5 2 5 4 * πίτα γχς Αα 7  3το&α77λασ/«<θον· 
Tor 7τςογ,ίτφ& V$o = 7> 0 7 1 0 6 7 8 , εγγι̂ οο.

Ζϊ}τ8μνίιι? Α τδί" τεΤξχγωνικης $ιζης τδ α /̂9- 
/ζδ 9° > tfcfeoti λαβ«ν το χ  £= ι οο, Ar «να/ το

β  = -  ί ο ,  το A  —  =  ——  = -  —  , ο AfffSKAaV- 
α ιοο ίο

μα Aourct μη ΐίχνυ βξχχυ τυγχχνον, τχγεμΐω τδ 
νπολογισμχ επ) το §χ~ον ανακαλώ, καθ’ ον f«v 
εύςε$ηΣ> γα/ησετοη Vyo ε; χοΣ. Ε̂ς·/ yap cA 
ra u ja  a  · = 10.

ΖηΤΧμcir.s A τδ? τετξχγωνΜηο $!ζ*ΙΟ T& άξ&· 
V* 2 , δκ άν άςι&μοε αΑοί ληφ&είη αντ' τδ α μ&~
ζων η I , αςΐ ybcn  αν Κδί β  = I , v&f: 0  _

a
= 1»

«φ’« ίφ/ τον γηομονον ςίχον, οτι βραΑτα τ&ν ofjWl 
άττομ&ωΒησόμονον ά̂ίιον ττροΐΑίν · ληφ^ητεταη ΤοΑ· 
vuo a  = 1, 9  ̂· οΑ yap ο άς&μόε ττρ ι , Α-φζφ ·  
τετςχγωνος ίςΐ. Κοο/ ές·«/ β  =. 2 — a  = ο , 04*

β
*5" -= :*  a Λ

04
*’ ^ 6

°* °*. β 0> 0 2 0 4 0 8 , «Υ·

ο AW
ο, 49

γίΤΛ* of yap άν τδοΑ Τχεχξ&μχς κατά το Αοι f«rw» «νρο» τβ Σ , IjJ* V a f c i ,  4 X  Σ· ·'·
$•751



§. 7 51 · *Τττί£ δε της κυβικής §1ζης εζι σ = τ· 
*£«ν ?ν »? κυβική ξίζα J  ζητ8μζίη Τ8 άριΒμϋ 5 ° °» 
ληφΒϊ\σετ»ι α =  5 1 2 » β κύβος ο από $ίζης 8 , ω<?#

ΠΕΡΙ ΤΗΣ ΚΑΘΟΛΟΤ ΑΟΓΙΣΤ. 34ΐ·

yci’i&oif β  =  — 1 2 , K#
/3 -12 _ — 3 Λ %\ο δη
00 512 128

κλάσμα, άλις εχα βςαχύτητος. Kocj κατα ταυ-

Λ 1 2 8

το Σ, ?£« V^oo =  8 Σ.

τα Λ'τ/ί- ληφετα/ (Γ=τ> ^ —  = τΓό"»

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν  Κ Α Θ Ο Λ Ο Τ .
§. 75-  Τϋί Κα&όλβ Tijfsi* A oyisuiifc, w κ#} 

Γραμματικόν 'Υπολογισμόν, ’Αλγόριθ
μον Ειδικόν, η Συμβολικόν εϊώ&ασιν άποκαλ&ν; 
η.τε μονοναχι τα Στοιχεία πάντα cJ το?? « ί toJs 
ĵ uiv εκΙεΒείσιν εμπεξιάληπΊαι, **κ αν f%ο< Τίί «7Γ«ν 
ccti ή σαυτίλ«α Ι?< κα/ »j χξησις * 8 μόνον δε cv τόάς 
των πξοβλημάτων ΆνΛλνσεσίν, αΆα «$£/ iictT' 
αύτάς χδεν ητΊον τάί ΣννΟεσ&ζ, bBa τίποτε άςα 
τό εκ δοΒαντων ΤίΤων, ώδε η ώδε σανημμενων, ζηΐΰμου 
επιφεςόμζνον. ’Αμελε*τοι γάζ εάν α +  β επι α +  β. 
πο?λαπλασια<&% y οΐον ποτέ τό οντενΒον ετομ τεΙξά- 
γωνον, α α +  2αβ +  β β ,  όποια δ'άτΙα τα μέςη 
ε£ ων αυτό συγκςοτ&τομ, αύτίκα μοόλα πάςεςι συ- 
vogav. ’Εαν δε α -  β  δια α -  β ,  ως 8τως αν εχον 
τςξοκύ*1#ίον α α -  2α β  -f β β , Έαν δε α +  β  διοό, 
α -  β , 0τι αα -  ββ εσεται το γινόμενον * οπές £δεν 
αλά >7 των από α κ$μ β  τετραγώνων εζ)ν η διαφορά. 
Κetf α/λα δ' επί τύτοις ©εωςηματα συχνά άπανΙαΛ 
ά πζοχείζως 8τω, xay δια ψ<λ$ τζ ποΑαπλασιασ· 
μ8 διασαφοΊτο αναπίύοεςιτο· Έ ν os 7̂  τα πλά  ̂
*α φ'ξεται των α* τω Β'. των παζ Ε Τ  Κ Λ Ε ΙΔ Η  
Στοιχείων, καΒά δηπ8 ΤοΊς τα '{ίλγεβξαικοό μ 
τ<2σ<ν *<?} κατάδηλον. Υ  3  Τ Μ Η Μ Α



Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Τ Τ Ε Ρ Ο Ν .
IIΗ ΡI

Κ Α Τ Α Μ Ε Τ Ρ Η Σ Ε Ι Σ
Τ Ω Ν

Ε Κ Τ Α Σ Ι Ν  Ε Χ Ο Ν Τ & Ν .

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§· 753-

Σ χνίμχ επίπεδον εν5νγ?χμμον κχ 
μ ε τ ό χ ι .

Λ Τ Σ ΙΣ -
*53* §· 754· Eweiw μίτςον τδ ίτηπΐδϋ %Υ]μχΤος,

βΤον̂ ττοτδν oifao (πΐπεδον Stwxrxj etveq, λνφ· 
Stjrco τετράγωνον το ΑΒ, έ  ν  πλώςοο AT cv 
ccvrt των μετξων «>ι, ων Ιπ) ττ} Υ.χτχμετξΥΐσα. των 
γξαμμνν πξοσεκυξωσε rtj σινυη$&χ r  %?*}οίϊ. ΚXf 
rrjfSe Jr; Tijs πλ&ςχς eis Sbym m  Αιχμές* 
iecv % cv των μοξιοονχι Α Δ , εςα/ ΑΕ το τδ τετξχ- 
γωνα A Β βεκχτημόςιον * τόίίτο( τετράγωνον A Ζ τδ 
όεγ.ΛΤϊ]μοξΙα δεχχτημόξίον' τατέςι, τδ ΑΒ τετξχ· 
ycova το ίκχτοςημόξίον· ’A face use} τη: Α Δ οτλ<&· 

« ί JtK« ώοαυτωί διχμεζίβάσης ΐσχ, ποίξΧ- 
wAijo/W κ# τδ A Ζ τετfxyoovtt το μϊξοί το $έκχ·
το ν , ^  τ δ  SbYMTH TO StY.XTCV,  ijTO* TO CKOiTÔ OV 
7ϊΧξοίγΡησετοη * ̂  tTotj Se Sri το  τ δ  Α Ζ  8εγ.χτι\μόξΐο1 
τ δ  A Β χιλίΰ^μόξίον. Κ« / δ τω ί «ν κ ά τω  τον otu* 
τ ·ν  χωξΰσι τ^οττον, το  μυξίοςον, ijTOt SeKXKtS 
χιλαοςον,  Hsy το Ικχτοντχκις,  $ χιλαχκιε χιλίοΐον 
τδ τετξχγωνα ΑΒ ποοξχχ&£σονretf.
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755·  "Ev&ofloi cv άς&μω τω χ&μννω 75» 3 2 7 9*
Ιάν % μονάς το τετςάγωνον το α ν τ ί μετςπ λν,φΖον, 
οι πςό τηςτων απλών μονάδων υπο^α^ολης χα^α- 
xlriqes, των τηλΐκων τετςαγωνων 7 5 νττο̂ ηλύόσΗσιν' 
c ό"ε μετά τΐώ $ιχςολΐά ενΒυς επίμονος χαςακίης,
3 ος&ογωνια Α Ε  dW£«, *} 30 τετςάγωνχ Α Ζ ’ ο 
<Γ εφεξής χαςαχίνβι 2 ετι των αυτών τετςαγωνων 
επισυνάψει, ωτε &v#f άχςι Τ8$ε τοί πάντα τετςά
γωνχ Α Ζ ,  τον άς&μόν 32* Ο ί T tW  μετά ΤΗ-
τ as εκκάμονοι χαςακτνςες,  μοςια ύποεημανπσι τα  
από τη ΑΖ τετςαγωνΗ ωσαύτως άπονεμνόμαα, 
ον τςόπον Key τά  Α Ε »  Α Ζ  <»πο τ 2  τετςαγωνΗ 
χποτετμϊΐτοη·

§ 756.  ’’H A / ftcv «ν εάν το Ητω ίιομςεΒά τε
τράγωνον , χ ^ / α ν τ ί μετςΗ ύποτε&ον, αμέσως (%y 
τω χα ταμετςγ\τέω χίμα τι εφαςμοζε&αΐ 9 $ατα ο 
τη τετςαγωνΗ πς'ος αυτό το %νμοο άναχκλυφΒησε· 
σομ λόγος, noy κα τ  άκςίβειαν ά ποχςωσαν, καν το 
χίμα ν καμπνλόγςαμμον Ο Ίον κεί&ω $  Σχκμά 
το Ζ , ο Λα τη τετςαγωνΗ Μ Ν  $εοι καταμετςτ,σομ. Σχ. 134 
Συ?λαβων Ηνίις άςιΟμω τά τετςάγωνχ μόςια τ  Η με- 
τξΗ Μ Ν ,  τ α  $ε λοιπά σιχντ&άς, ώς n&j αυτά 
συϊ-Ζομ τετράγωνα, ό*}λον ως ευςίσε* το χκμα, εκ 
3 5 τη τετςαγωνΗ Μ Ν εκατο^μοςΐων, ως εγγιτχ  
συγκςοτΗμονον.

§. 757* Α & α  γάς τά, ποΤλά μχχςω εύπετετε- 
ςον εςτί, τον τη  Υ.αταμετςγ\τεΗ χώματος λόγον πςός 
το  α ν τί μετοΗ όι$όμ cvcv τετράγωνον, η τον ccp&ucv 
ϋι 8 το %ι\μ* oi{K8TVj, εκ τ 8 τετςαγων8 wetvH Τ8 
α ντ ί μονάχος λνφ$οντος, Λ α  τα ν  λόγων των τη 
χώματος πλ&ςων, cy α’^θμοΤί- πωςι^αμονων, υ7Γο- 
σνωάπτ&ν' ο κ α τα  τςόππς γίνετοη ths $£ης 
νποτι&εμονΗς·

§.758·  ’’Ες’α ΑΒΓ ο^ογάναν, 5 το. μετςον Σχ. 155 
πςόκειτοο) λαβάν. Καί εςω άςι&μός υ ,  λ ’ »  Λιλδ-

Υ 4  τα/,
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retf η πλ<&ςα A Β !κ μονάχος της νατά τδ Μ  Λ* & 
β  άςιΒμos-, δι8 δηλείτο̂  η πλ<&ς·1 ΒΓ » εκ aovo- 
$cs της αυτϊ/f. a,E<?off Α β λόγο* Α Γ: Μ Ν = νβ  : ι 
(§. 47^0» δε ΑΓ, εκ της τετςχγωνικης μοιάδος 
Μ Ν , υ7Γοκ«σετα/ Act τδ ytvo/wcvf* υ/3.

§ 7 5 9 · Μα&ον <5? νχΒόλχ, εαν # /3 , ora/5a&jf. 
λο̂ /ςχν-μα rives η βχσις, ό υψ'ί το κ, το παςαλ- 
ληλσγςαμμον πςο*,είσετα{ Aoc τδ υ/3 § 4 5 9 ·)

$ 760. Τδ <5ε ΤξΓ/ων8 εάν ωσαυτα? κ /wcv /3α- 
cts η \ό, το σε ύφος υ, αυτό σ* το τςιγωνον υποοη· 
λωΒήσετοη διά ^υ/3 =  £υ X  /3 = i  β  X  V 
($· 459)·

Σ&·<5<*· φ. 7 6 1 . Τετ^απλώ^# Α δτ/νο<τδν ΑΒΓΔ, τη 
διχγωνίω eir Αίο τςΐγωνα ΑΒΓ, ΑΔΓ διαιςεΒά· 
res, εάν η Α Γ  αντί κο/vijff τα>ν τςιγωνων βάσεως β  
τεΒη, ύψος δε τδ /wet) # υ, τδ A if, ε^α/ Α Β Γ Δ  
Κ ΐ«/3 *}*  ̂yβ  =  /3 (ζ υ +  £ tj) =. ί /3 (ύ +  ι/).

S^. 157· $· 7 6 2 . Εαν Αε τδ τετςαπλ<£ς& Α Β Γ Δ ,  ά}
απενχντ’ον πλώςάι ΑΒ, Γ Δ  ωσι πχςά?ληλοι, 
ληφΒ&σων των ΑΒ, Γ Δ  ως βάσεων, esccf των Τξΐ- 
γωιων ΑΒΓ, Γ Β Δ ,  υψωμού το αυτό * οπές αυ« 
Bis υ ςηΒά, ncy rijs /wet) A Β, τεΒάσης b , της δε 
ΤΑ, β ' eseef ΑΒΓΔ = iu (/3 * fb ) = υ (ζ/3 +  zb).

§. 7^3· *Ev5 cfTot ηρ} τ α  λοιπά των επίπεδων 
ηΒυγςάμμων χ η μ χ τα  δι άςιΒμων εντεΒάσετομ, 
« ί τςίγωνα αναλυόμενα, η τε τ ςά π λ ό ίςα , KSH τδ 
χεφχλαιΗ ληφΒοντος των άςιΒμων, οΐς τα τς'^ω- 
να τα ΰτα , η τετςά π λύίςα  π α ςίςα τα /.

§· 764. Σχήματα δί· παντός κανον/κδ της ττε· 
ξίμετςΰ π υποτεΒάσης, ngcj rijs άποςάσεως lw V 
πλώςα άπεχμ τδ κατά τον κύκλον κεντςΰ, cv »  
εχε* εγγςάφε&αι, δ' ε«τβ« ό άςιΒμός δ τδ %ημ<* ΉΧ· 
ςιτάς ζ π δ. ($. 467.).

Π Ο Ρ ΙΣ -
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Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α·
765· KavrevBev iccv το ν πας&)λγιλογξχμ· 

μον παςποίχ k βάσιε β , το ίκ&να υψοί* u=

k  Λ το υφοί υ , efce/ η οίυτύ βχσ ιε β  ~  — *

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Β·
§. 76 6 . To Λ  ΤξΙγωνον & βά σις μζν β ,  υφοε

Λ ν, ποοξίςάμνον Λα τ8 ν, «V#/ iv  e ,
Ρ

i / 3 c  J L .
V

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ·
§. 7*>7· Κα) όττοΤον ί ’άν $ το Λα rS «ςιΒμ8 ν 

πξον.βίματον %wct, eVa/ )$ τ8 τετξοοycovu 7ΐλ<&ξά,. 
λ r o % ^ a  s£<a£rro/, Vv.

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. 7^8. n<3tv?oV ô &oywvie T^iyove των 

«Wo πλώρων cd &μο<$ £Λλ8μα/ων, το'ν 
α$>&μον προσώρ&ν τον τ&ν τξίτίχν των 
ττλ^ων Ιχ&ίλωσοντ#. .

. Λ Τ Σ ΙΣ ·
Ττπ τ3 οξΒογων'α τξίγωνα ΑΒΓ,  rtj? μζν ΑΒ 15ft 

πλώξχς Λ άξ&μπ τ$ υ Ίΐ<χ,ζΐ<ΐαμυ>Υ[ς, τί/? Λ Γ Β 
Λα τί β 9 rijs- Λ' μεγΙς'/}ε ΑΓ Λα τ2 θ’, fVo/
S S - υ υ  +  β β .  ’T.vScvTot υυ ~  S S  -  β ΐ3 . Κα)
#/3 s  S3· -  uu 3  = ν^υυ +  $β)* ..
ν =■ V X S S  -  β β ) -  ΗΜ β  =5 ^ ( 3 3  -  νυ)*.
(φ· 483·)·

* 5  , Π Ο Ρ ΙΣ .



$ 4 6 Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Υ Τ Ε Ρ Ο Ν

Π Ο ΡΙΣΜ Α  A.
55>· 7 6 9 · ^EvSwoi ΑοΒείσης της xcercc τον κύ

κλον ημι&αμετξϋ Α Γ ,  υττβτβνβσ»!? οποιαοχν 
της A Β, fvf& fotretf η υττοτ«ν8<7α Α  Λ  τδ  το'£», 
β το Jj/w/συ τδ ί περιφεξάαν ΑΔΒ ε9*ν, Ζα> υ7Γοτ«ν« 
η ΑΒ  'Αχ$άτης y«(> τίτί Γ Δ ,  IflreAf τοβ Α Ε Γ , 
Α ΕΔ  τρίγωνα *<?ίν ορθογώνια, εαν # Α Γ = α ,
Γ Ε  = ν» HSH Α Ε  το >?«<συ της ύποτανύσης = η, ^  
Δ Ε  = ττ, ε<?«/ y  = ν 'ζα α  -  Δ/Ατα/ A  κ y, 
οτ; ncff <q α  χομ y eicri $ι$όμζν«ΐ· Καντεδ&ον A'A* 
τομχοά 7Γ, ατε A) = « -  y. Καντευθα» τεω ί W  

Α Δ  = V^ttw + im ).

Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
$· 7 7 .̂ *Εαν y Α Β  ττλώξάτ(νος κανονικά %t\- 

ματor, eV«/ Α Δ  πλό ίξά  rS  nftvovtxS, t S A s- to* 
σαυταί tccs πλύ&ξάς εχοντος, ο άν τω αύτω κύ
κλω εγγραφάη. ‘Η  ίε 7τλ<ί6?α «Srtj τ£ τα α Α  αν 
evpeSett] μ&όιίω, y yef} μιχςω Ιπ ιτομωτίρα , ε’αν 
ywyrotj Α Δ  -  V^aw.. ‘Η  ya^ Α Δ  μέση ανάλο
γος &»<, μεταξύ Δ Ε  := ?Γ, τ ϊ/f $ιαμέτξ9 
ΔΖ = 2 «. (§. 45».).

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν »
$■  771· ’Εαν πα ιΊαχέ τε5% a  c  ι ,  tvps&yverttf 

Ε<ί· f<cv καταγραφίνύ ‘Εξαγάνα.

*1 = ο» 5, π  = ο, 1339745963»

. Είς καταγραφτώ Αοο^εκαγωνα.

*1 = 0 , 2 5 8 8 1 9 0 4 5 », 7Τ = Ο, 034074*737·

Ε}ς χαταγραφίω Κ Δ7***.

>ί = ο, 1 3 0 5 2 6 1 9 2 2 , xj τι = ο, 008555*386.

Ε»ί χαταγραφίω M H yil,e.

♦ ί^ο, 0 6 5 4 0 3 1 2 9 2 , Jtj w s  ο, Q0 2 1 4 1 0 7 6 8 .

- · Ε*ί·
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Ek κοοτοογςαφίω If ,
ι\ = ο, 0327»9°828, jcj W =  ο,  0005354125»

'Ε̂ ετοη <5ε τω βχλομwoo x&j πεξοατέξω τό εξγον 
rtgcctyocyeiv·

Λ Η Μ Μ Α .
§. 772· ΈττΙ τβ of&oyGdvfe Α Β Γ Δ , τβ ς>μ $ο. 

μνίκβ ΒΓ, υ*7τε$> το πλάτος ΑΒ, πολύ δια- 
φεροντος, κοντρω τω μεσοίλτάτω της ΒΓ 
πλώρας σημάω Ζ , τόξα, ysy^a^&w τα 
Η Γ, Θ Β. Άχ^άσης τε εύ^άας της ̂ ΗI 
πα^Ανίλ* τίί πλφρα Δ Γ , συςάντος 
επί τ&δε τβ op&oyoivie, παρχλ^ηλεπιπεδβ ον 
ymoug όρ^οΐίς mrot βά%ος το τυχόν ΔΕ, 
διηχ&ω διά τνίς HI επίπεδον, τεμνον αυτό 
τομνί παραΤλ.ηλω τη πλώρχ Γ Ε. Δ«ί^&»
£ε Τ8 τό\α Η Γ , επιφάνεια κυλίν-
^8  0£&8 , έ νί βάσις επι Θ Β Γ Η , το κα/- - 
τ ο̂ν ε%8σα κατα το Ζ. Λέχω Μ, οτι το 
από της δε τνίς κυλινδρικής Επιφάνειας άπο- 
τεμνομαΌν $ε$>εο'ν Κ Η ΓΕ , ητ]ον hccj ί  
τριτημόριον Τ8 παρα^ηλεπιπεδβ I Ε. Kaf 
β το αρημονον ςερεόν Κ Η ΓΕ , τριτημορίω 
Τ8 παραΜηλεπιπεδβ ΙΕ ίσον τεΰείη, φνιμί 
Μ το ίιβΜττωμα τοσβτον ελατ]ον εσε&σμ, 
οσω, των λοιπών ωσαύτως εχόντων, έλατ- 
σωυ μ ΓΔ* βτω δηπα, ως τη ΓΔ άποιχομε- 
vm, το' διάζωμα σιω απ οίχε^ .

ΔΕΙΞΙΣ»
Επ) τ£ ΑΕ hrmifc πξοεκβλϊΐ$αντοε, συνετά- 
οξΰογωνιον το Λ Μ , τ<£ οξ&οηοονιω H E  ομοάντε 

Κ$Η *σον. Σ ιωετάί ί«·, βοίσιε Ttj πυξκμΐδι A  Μ  Ν 
' ~ . ytv*-
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yiv’& x , H cs ΐχύσν τό Μ Ν = ΔΓ. Τ ετμη<Βω $  
τό,τε 7ΐΐ*ξχ?ληλε7;ίπε$ον BE, ν ττυξαμ): ΛΜ Ν . 
ώ ·7τ<7Γγ̂  τη ΟΠΦ, ΡΣΤ, ποίςχΑηλα τω εφ'ω 
et) βοίσ&ς ΑΕ, A M '  ως rkv μεν Τ Φ ,  τΐω τομίω 
«να; τη ςε^Η Κ Η Γ Ε, rkv όε Υ Τ , της πυξχμώος. 
Κα} eVtf/ *ν Γ Δ Τ = ΔΘ  X  ΔΗ. Κccf Γ Π ' a  
Π Χ χ  I I Τ  (§. 4 4 1·)· ’’EvSzirct Γ Δ τ : Γ Π τ a  
ΔΘ  X  ΔΗ : Π Χ Χ Π Ύ .  ’Ε7?«λι Δ Ε a  ΠΦ, 
καντίυθα' Δ Η : Π Ύ, ωί ĉ 9cyoov/cv H E , ττ̂ οί ĉ - 
$cy&;wcv Τ  Φ ’ εςομ όμο'ως Γ Δτ : Γ Π τ = Δ Θ X  
Η Ε : Π X X  ΤΦ. *09^ λα το τΕυ Γ Δ = Ν Μ, 
^α/ τ/u- ΓΓί = N T, K9V το H E = A M , «Vo/ 
N M T : N T T = Δ Θ Χ  A M  : Π Χ Χ Τ Φ .  Κατ^ 
φυτ/ν Jt- τ/u) τ?ί πυςοομίδος ες) N M r : N T ' a  
Λ Μ : PT (§. 5 6 2 .). *E*w άξ<* AM  : PT a  ΔΘ χ  
A M  : Π X X  ΤΦ. Κα/ είπεξ ctgcc o fi&refcs λό* 
yos· tcu τίξοτεςω άνοόποολιν ληφ&α'τ* cuvre^eitj, 
tsoy 1 : 1 = PT X  ΔΘ  X  A M  : Π Χ X  
Τ Φ Χ Λ Μ  (§. ι 8 ο.) = Ρ Τ Χ Δ Θ :  Π Χ χ Τ Φ  
(§. 1 8 1.)* TUrki PT X  ΔΘ = IIX  X  ΤΦ - Έξ 
H λί t7iFT«i ΔΘ : ΠΧ a  Τ Φ  : PT (§. 1 8 7 ). ’Etr«* 
λί το/νίίο ΔΘ lAaVwv τί^ Π Χ , IV«y >) τομή 
Τ Φ , ελχΰτων της τομής ΡΤ. ΔιχφορχγεμΙω το- 
C&T0V έλαατον/ , ϊλοοοζων , όχ&μετςον τιtu
αντί* Β Γ, yΙνετομ η Γ Δ * τούτης yχς ϊττισημως 
άτ:ομ&ω§&'τι\ςι χπασομ ομ Δ Θ , Π Χ , οσον «%» 

ϊσαι τι ως τ$ διχμετξω ΒΓ ά7Τοκα$Ιιϊαντοΐ{< 
Καντευ9ον ζν ετίετομ n&j το ϊεξρον Κ Η ΙΈ  τω ocv* 
τω λόγω της πνςχμ<<JW Λ Μ Ν  ελχτίον s<re$oq 
($· 523·). ’ΑΑαμΙνυ η Λ Μ Ν  πυςχμ'ς Τξίτημό- 
ξΐον h* τ$ ττςίτμχτος ΙΕ  (§. 5 6 7 ·). *Αζ hv 
τό ςεςεον Κ Η ΓΕ,. τςιτημοςίχ ttoq τ$ ςεξεϊό ΙΕ , 
χατχ τχ *κ??9ςντ#, ελοοτίονΰμονοϊ* < ,

Θ Ε&*
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ΘΕΩΡΗΜΑ-
§. 773· To i s  κύκλβ τμήμα a y ,  

μέϊζον έςΐ δνοιν τριτνμοριων τ3 όρ&ογωνίβ 
αβδη ,  8 'Λ μεν βάσις a n ,  vj Τ8 τμήματος 
£$ιν ύποτανβσα, ro is ύψος ίσον τφ με- 

ι γ  τής ήμιδιχμετρβ, τ% έτπ τ&) 
τeivetroi'j: καΰέτβ * ύπεξοχήγξμΐώ τοσ$- 
τ ον ελαοίονί, ο<τω ίλατ'ον τ3  ΐδίβ μύκλβ 
ές! το άποτμ'/ιμα' τέχςγε &} 
άποιχομί'Μ, αποιχομένβ προς τον κύκλον 
Τ8 τμήματος.

Δ Ρ ΙΞ Ι.Σ ·
"Εξω το μεζος τη %ήμοοτος γ$η ι9 ταυτο τω 

ίπ) τη άνω τ έξω λήμματος Γ Δ Η I Ϊ 7 Τοί- 
νιω, Ιάν Η ΓΔ κομ ΙΔ  άντ' βάσεων ληφ&ωσι, τ α  
ςε^εαΚΗΓΕ, Κ£ί/ ΓΕ, τη στξίσματικΗ κοο̂ Ισατομ 
γάπς, κομ κοινον εχ« ύψος το Δ Ε , £90/ το ς̂ -εον 
Κ Η Γ Ε  tx̂ cs- το ί^εον,ΙΕ, cwr >; /3aa/s ΗΓΔ,  
ir^of τΖιύ βάση1 IΔ  ($. 5 430. Εττά J* το ΚΗΓΕ,
/w/Kfa ελατ7ον ή τξίτημόξίον ίς) τη ΤεξεΗ 1 Ε ,  ε~ομ 
H&j το Η Γ Δ  μΐΧξω ελοοτίον, υι το Τξίτημοξίον τη 
οζ&ογωνιΗ ΙΔ .  ’Εκ ie τη άκολπΒπ το Η  Ι Γ Τ Svclv 
ΤΗ αυΤΗ ΟξΒογωνίΗ ΤξίτημοςΙων μικξω μίίζον ίςί.
Κ «/ το  Μ&νΒ αξοο σιπλαν, thUti το τμήμα ccytject 
τ α  <Juo τςιτημόξία τη οξΒογωνίπ αβ£η,  τον αυτόν 
Τξόπον v7ieqe%€t' κομ τα λοιπά,  ̂ · ·* /

* Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Α·
. ^  · \ βΓ /\ . .

. §· 7 7 4 · Εντεύθεν Kgc/ 17 τ5?τ τω ν τμημάτων κα· Σ * .  ι ί * .  
ταμοτζνσεως υποσιωάγετομ μίΒο^ος, β  μαδί ακρι
βής udtif i  τ <*> Τ  άλνΒ3 7r<>Mreyyl£Baoc. Έ α ν  yofP 
μεϊζοντι μίξος τη ι$!η κυκλΗ ΤΟ τμήμα ή, ο/ον το  
Α Β Γ  Δ ,  άποληφΒάτβϋ)> άπ Worn τμημάτων ελασ

σονών
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αίνων των A Β, Β Γ, ΓΔ, r&f τ&των cv μ ίς&  υπο- 
AoyicBcvT«v, κ&  τα; p’JSuyξοιμμω Α Β Γ Δ  ττ̂ ς·?. 
Βοντων, ro Α ΒΓ Δ τ μ ΐψ κ , ανΛ επίσημα Ααπ?*- 
μ χ τ ο ϊ,  βσβν απο^οΒησετο^.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β»
ι03· 7 7 5 * ΑΒΓ τομ<£ε τα  κυκλα, cv γα>·

ν/α οτον αλ/<τ β ςχ χ είχ  λχφΒ&ε, Κ9ί A Β υ7Γ0Τβν#· 
σα τ&υ κατ’ αυτόν πεξίφέςαχν ' «ττ* <Je r^f ύποτβ* 
vw»jf αττό τ ί  ν,αίτξϋ κάΒετος tsy ht) τΖιυ πεςιφί- 
ξ&χν πςοεκβχ/λομα»}, >7 ΓΕ. Λ εγεΒ χ S'e >f 
Δ Β = 'Δ Α ,  >f. Κα/ ΓΔ ε«?α> y , κ# ΔΕ» ττ’ jf <$ρ 
ακτίί Α Γ e?o> = α. ’ £<70/ ταΐνιω το οςΒογωνιον, £ 

• πλόί.ζΜ ΑΒ, ΔΕ = 2>;ττ· ΚοίντευΒίν τα μιν.ςϊί
^ιχπτωμχτος αλογαμονα, το ΑΕΒ τμήμα  = f  ·

2η π   ------ ro d* r$iyvvov ΑΓΒ = *jy. O *£#

τομά>ς~ +  *iy ~  v ( ί  π  +  γ ) .  *A&«-

p&ofw + y* ίίτοι 4·π + π + y = |ττ + α, κ$ί
y«f *  +  y s  β* ο οίξχ τομ&ς on εγγιςα kotf 
^n{yvr  +  «)·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. 7 7 ^· Δία τ »  τετ^α/ω νβ rvfc νίμι^α- 

μετ$>« τον κώλον καταμέτρα /* τβτ&< 
το'ν re κυκλ« Aoyov ?γρο$ το' ρ ν & ε ν  τ ε τ ρ ά 
γ ω ν ο ν ,  δ ΐ  α ? & μ ώ ν  ω ς  εγγιςοί ά λ η ^ ώ ο ν τ ω ν  
TreoMSfetj.

Λ Τ Σ ΙΣ ·
Τ« κυκλ8 «τ νναήκονίχ εξ τομΖ: u&faoishas 

όιΧ4ξεΒοντοί, εζ ων eiff etti ο Α Γ Β, £<70/ IJ A Β 
ττλΛζα τ5 ymvqviyZ  χώματος, οπεξ αν τ £  κυχλΑ» 
ίγ/ξΧφ<μτο, πλ&ςχς νχρ $ηΚηίTt βξ bit cvvsvtj-

ν4 * * * κοντά.
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Kovrec- *Ε>$ατοι Της κμίόΜμέτςχ et =  ι  τεΒείοης, 
tTOtfitl -  Ο , 0 3 * 7  H )O X 2 X t H&f 7Γ =  Ο, ( Λ θ 5 3 5 4 Ι  
.($- 7 7 1·)· Τοιγοίξΰν τ ’* = 0 0 0 1 7 8 4 7 * Κ#/
j7 r + « = 1 , 00017847* Το ά^α ( \ π  + .« ) 
ο τον τομ?οί ημϊν ποοξοοςησα,  εΰξε^ησεταί νττολο- 
γισμω tqm&s'

ο, 0 3 2 7 1 9 0 8 2 8  
ι, 0 C0 1 7 8 4 7

22 9°33579δ
130 87^33*2

2017 5 2 6 6 2 4
22903 35796
32719 0 8 2 8

3 2 7 1 9 0 8 2 8 000β / ·
το παςοίγομενον f ο, 0 3 2 7 2 4 9 221 
*<τβν τα;

5 * · - tVoc/

Κα/ τδτί* οίξΛ τδ ά,ς&μχ αννονηκοντοίχις f£«W  
ληψΒοvrcs (ο τιξοχάξύύί τΜβτα/ «7Γο τδ ίκχτον- 
τάτϊλδ : 3» 2 7 2 4 9 2 3 1 * Λ<Ρ(ϋξε&ζντο£ τδ τετξχ* 
ττλδ : ο, 130899^8·) ncC(uysT6ti ο ζητύμα>ος άς&- 
μος 3, 1 4 ι 5 9 3 » πςος τίνυ ι , ως ο κύκλος
τΐξος το τετζωγωνον το οοττο της οίκίϊνος· ‘Ο λο- 
yos- δτοί <%νότ?̂ ον t̂cv Ο67το$ο&ηνετ(η, ο<τα> «ν «£ 
τομείς 6 κύκλοι όικτίμνοιτο 7ΐλείονας* ολοχεξεςεξον 
ϊί3 5 όσοο «ν « f  ελάσοο\ας.

* . . I. " »,

ΠΟΡΙΣΜΑ* Α*
§· 777* *Οτι το "ΤετςάγωΥον το άπο rift 

διαμετξΧ, τδ «ττο̂  της ημ^ιωμίτξΧ h i τετςα-1 
'9τλ«σ/ον, fcoy ο κύκλο* ττξος το απο rif* λα/xi· 
τς* τετς(*/<Μ% &  3* .Μ *593  ·* 4 > fa t  »s 
ο» 785398 : I*. * ■> *̂ . , ■ _. · » · ' ·  y . ·. ·*·} . < .' % .'ι i

Π Ο ί Ι Σ -
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Π Ο Ρ ΙΣΜ Α  Β·
$. 778. "Ο π  if ο κύκλος Ίσος *<?ιν cfooyw'ct, 

5 βύσις μ;ι· ν\ τ& κύκλ* κμιπεξίφίξ&α, ύφος δε η 
τδ κυκλ& «υτδ *μιδιάμετ(>ος <§. 4 6 9 ·),.*?«/ © κΰ- 
κλο$· ττν Oi' το οί7Το τής ν\μιόιχμίτξϋ Τετςοίγωνον, ως 
t] ϊίαιπ^ίφϊς&χ πςός rkv ήμιδιοίμε. ςον (§. 475.), 
ή ·ϋς ή ολη πεξΐφέ(€ΐχ στςός τΐώ ολίιν διοόμετξον * 
τοιγοοξΖν ηλ/ ο λόγοε 3, 14 1592 : »> τδ
λό'/ω τής τδ κνχλ*? πεξίφεείχς ττξός rhv διοίμετςον 
οτι εγγυτοίτω ε ’̂ν. *Εγγυτίξω δ'ετι τω λόγω εκεί- 
νωγνήσετχ/όδε : 3, Ι4ΐ5?2(> 5 3 5^9793238*46  **Γ* 
Κ«/ SiwKvrotj δε ετι κ&4 τύτΒ λόγοι cόκξίβεςεςοι ευ* 
ξε^ήνοη, τδ διχσςίωμχτος εφ'ήλιχίνυχν βξχχυττρΌΟ 
κατατείλομονα.

Π ΡΟΒΛΗ Μ Α.
§.779· Τ λ μετ^Λ, α χχτχ τές κυκλβς* 

χοΜ τας των κυλίνδρων έπιφχνείχς, χ&ί 
των κωνων των όρ%ων, \eM δδχ&1 τλ$ 
των σφαιρών τ εκ rs λόγβ τής τέ κύκλα 
διχμετρβ προς τίώ Λυτέ περιφέρειαν i|vj- 
vfjajy άποδιδένοη:

Λ Τ Σ Ι2 .
•κ · ·' V

§ . 7 8 0 . "Εξω λόγος τής διχμετ^Β ΤΤξός τίνυ τ3 
χυκλ& πεξίφέ̂ ειοον, ον οίπεδωχρμον χ , ή χ/λος οσον 
αλις τω οΐλη&εί στςοωτελά ζων, d : ρ . διοόμετςδς δί 
τδ κυκλα δο&χσχ ή δ* κομ εςοη τ*δ uCtS κνκλα ή
ΜξΐφεξεΜ* -Ή τ  · <?* (§· 431·)· .’ . . ,' ' . * ..*· *t' : ·. t

§. η St- Cl-xsfj μεξος τ%  πεζΐφεξ&Χ£
τ̂ηίλΜονκν δι Λ?&μων̂ &λω$ή<τεrufi%l B ό λόγος7ίξθί 
rlw ολίω πεςιφε^άχν δεδομονος χν ett], ’'Εςω γοόζ 
•λoyct cos rtt ro%p ττςος rlw 7re§s(pi£eiecv ι · A*

• ■' i » > i: ,Γ · · - ' · τδ



τδ Α, ας&μον cνταυ&06 Α/λδντοί· 07to(r6vHv, 
ϋλο%ί£τ?, «τ* Κ£/ κλα<τ/κατ/«ν. ’’Ε^α/ λ  οίςοο το

ΤϋΡον C *Η- . λ ' ·ι; · ·Αα
§. 782. Δο$είσης λ  τ η ί  ντεξίφεξ&κί κυκλβ 

jtwvtcV s= or, «<?#/ τ ί  «ιίτδ κυκλ& ^ούμετξος
d

β —  · π.
Ρ
§•783· *Α&’ ο κυχ.λοί Λυτοί λα τ^ί $ο&&σηρ 

$ΜμεΤξ8  ύττοσΜθ6φ$ησετ«ι τω$ε τω τύπφ  ·£· *

ί  X  —  s  (§ · 4®9·) βί τδ τον κύκλον Ικ 
f  4 4 “

της $Μμετη& χυτΰ νπολογίζε&α] ^(Λφόξας με&ο* 
k e  πεξΜίνυοχο».

‘ § 784· Τ^ί λ  λ) πεξίφεξείχς ficbeiaijs? > Λυτοί 
ο κυκλοί ε£ώξ?Βήσετ<η, πο?λχπλοίσίθίζομ!Λ>ης τ η ί  
ττεξίφεξ&Χί π ,  άά τδ τετκζτημοξΐ^ της &θίμετςα>

trie έ£ εκείνη? hrxx§& <ji\e  ---- - » · το yaf π χ ξ χ ·

# d / ^  .
yoftcvcv —  . flrar* αττολόο·» toV κύκλον.4Ρ

§· 785· *0 λτο< τ ο μ & ί, I  το τόξον &« sr̂ otf 
τλυ ολ/α> ΤϊεξίφεξΗχν ως ι ί A , έη νοί η&{ η

όίκΐίί $ε$ομοίη |?ίν α κ £ ί ,  «<?«/ —̂  a
Δα 4  —

λ 3
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• αοβ* βτ< — - s  «α. 4
»β * *§. 786 . *Ε«ν J το τδ κυκλα μέγε&ορ Ώομαον 

Ι τ ϊ  άξ&μ* ε, -J-- * ίλ  a  0 (§ . 78*.)*

Ζ  Μ *
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ciBcvroi Ευξ'σκεταί δε το δ, τrjs (Κ 1 ^ 1ρ ά ?
τετραγωνική? ζΐζφ νπε^εχΒείσκς, δ — V ^ — —— *  -

$. 7 8 7 · *E«V V $ τδ κυλίνδξϋ διάμετρος, M&j υ 

υψδϊ aCrS, ê otf η τδ κνλινδξΰ h πφάνεια — -jj- · δυ*

($· 585·)·

§· 7 8 8 . *Εαν δε η της βχ<τεωί περιφέρεια αμέ
σως δο&%, jj δε = π , tSotj >7 τδ κνλίνδςϋ hτιφά- 
νεια =  ττυ*$. 789· Τδ λ? ο?$δ καν#, ναν y δ //ci/ >7 riff
βάσεως διάμετρος, λ δε rj πλώρά αντδ, fV«/ »ί 

επιφάνεια , — — ■ · ίλ  ($. 5 8 7 ·)*

$· 79°· Α&’ ϊαν jj της βάσεως περιφέρεια αμέ

σως % δεδομovt] π , εςομ η επιφάνεια .

$. 791· Εν ywet ά?, εάν rS opBS Κων&, «τ§ 
ολόκληρος ατος ettj, errs δη κ# kcXcGm*, >7 πλ&>ρά λ  
δίχα τμγ$η, διά λ  τδ σημάχ της τομής, επί Trig 
τδ καν# επιφανάας περιφέρεια voyrotf καταγε- 
γραμμάη, ης το επίπεδον τ% βάσει τδ κάν# πα
ράλληλον TfSjr λ  Tifffde περιφέρειας είναι
διάμετρος η λ νΕ<τ«/ j) κωνική επιφάνεια = jj- · ίλ*
($· $8 8·).

§· 792· ΕντηΦον Τα τον κωνικών επιφανειών 
μεξϊ] τά cv δυσιπλ&ράίς οναπολαμβανόμονα, H&1 
τά  των κυλινδρικών επιφανειών, r a  cv δυσιν επι της 
τδ κυλίνδρχ επιφάνειας άναγεγραμμα/αις όβΦββΜί·* 
παραίληλοις τω άζονι,'φοίς* <£ξε&ησετα/, Τΰ των
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τόξων οΤς trepaTovlotf λίγα So&cvto? 9 7Τξος τίυυ ολίω 
•περιφερειών.

§. 793 . Της Se ϋφοάρας $ς η διάμετρος δ> >j 

επιφάνεια esecj - · SS (§ . 594 ·).

§. 7 9 4 · Ε«ν <5e τί?ί σφαίρας Τμήμα άποτμη* 
&%, ά το υ-φος % νποσημοάνοντος κανταυΒα τα 
δ τίώ της σφαίρας διάμείρον > esctf η κυρτή τα τμη*

ματος επιφάναα =  * δυ. Ο δ ’ c&vTcs τνττοί

Hgi} γέρος παρίζησι σφαιρικής επιφάνειας * το με* 
ταξυ δυοίν κύκλων παραίληλων υναπ&λημμώον, cat 
rcc κόντρα διέχα διαςίμοίτι Τω υ (§. 593 ·)·

$. 795· EvrftJ^cv δε κομ τα μέρη Τωνδε των 
επιφανίων  ̂ ων ο προς τίώ ολοχερη επιφάνειαν δί· 
Sotctf λίγος» α χαλεπως δι ύπολογισμα Βηράσιμα 
γίνεται·

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .
§. 7 9 .̂ ,̂ Ατταν ςτε̂ εον, 07τε$> αν δκ τ£ Σχ, ι 4̂· 

yive$ en των ώτί σκεψιν τίϊ Γεωμετρία νε- 
νενιιμενων, καταμετ^«ν.

A T S I S .
■' §. 797· * Ε π « δ η  τα ςερεα μ ε τ ρ ο ν *  α π α ν  ςερεον ’

α&ο oiwocretf ew ccf, acre or\ ε κ  t u t s  κ α τ α μ Ε τ ς ^
<&«/ εχοντος, &ev οπωιχν ο τα  Φρεα. λίγος προς τδ 
μετρον άνακαλυφΒη,  ληφ&ητω κύβος Ε Δ  β  ^ 
ττλό6(3α Α Β  — Α Γ  =  Α Δ ,  «η* »  χραμιχικ.ωτινι 
μετρώ y ων η χρησις cv tq σιωηΰειχ ε ν  της αν 
πλ&ρχς Α Β  « ί  δέκα μεβ] α&ηλοις ha  διοαρε&εί- 
σης, ων αν το πρώτον &η Α Ε * εάν διά ταΖ  επί* 
πεδοντε&ζ) τω ΐπιπίδωΓ Δ  παράλληλον > άποίμη*

Ζ 2 Βησετα/
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SrjreTctf aVd τδ χυβα , το Γ Ζ Δ , ΰεχΜτημοςιον υ· 
πάξ%ον αυτδ. Εάν <ί$ ngff '7 Α Γ  ο τλ^ ά , « fie · 
κα <ο·α ώσοουτοο: $ια*ξ&ϋ, ών άν το ττςώτον y Α  Η, 
ίιατμη^ν <5? το ςεςεον Γ Ζ Δ  κατά το σημ&ον Η, 

ί»  ποίζχ?λγιλ8 τγ  iK i7 itL· Δ  Η, άποτμιμ 
Βήσεται το 9τξΐσμοο Η Ζ Δ , ο ^εχχτημο ι̂ον CV* τδ 
Γ Ζ Δ , τα &  χυ/2» εζοοτοςϊΐμόξίον το χυτό. Ttoof 
<$ε εών γι Α Δ πλώ ςα , «? λ'κα «τα h$c/ «υτ>7 Αα*·' 
ξ&ν* cbv άν το πςωτον % Λ Θ , rtSy d* η#/ Αά τδ 
Θ  σημεία ετΐιτιεdov, 7Γ«(>άΑ>?λον τα  ΙτηττΙ 'ω ΓΒ , 
άποτμν&ήσεταί ο Y.C.So? Η Ζ Θ , ο? το (ίεχοοτημόξκν 
fV  τδ g’-Pfi? Η Ζ Ε , τδ $  Γ Ζ Δ  το εχοοτοςημόςιον, 
τα ϋϊ γ.'βα ΕΔ  tc χιλιοΤήμοξίον το αυτό. Κα/ το/- 
ναυ Hgi/ τδ κύ/Sa Η Ζ Θ τον αυτόν τςο7ΐον Βιαμεφ· 
c&cvrcs·, η#/ το ίττ αυτα ομοίως dJxarev, t κάτοχον,' 
χίλ/ο^ον, 7r̂ c:t'f%S/?7:-r«/, αν το yucv τα χυβα ΕΔ  
μυξΐο~ον, >|τοι (isxxxis χιλιοςον tfotj' το<5*-, <5εχ«-'. 
κ<? μυςιοςον, δτοι ϊκατοντακ/? χιλιο^ον' το de 
λιοί/.ις χιλιοςον. ’Α>λά nee} το εχατον Tardf τάν· 
μορίων τίλ<5θτοαον ά τα j το; s' t%o< αν 3ιαμε£ΐ&Ιί.ίομ> 
n&j ατχς εφεξής, ϊπίκ&να τεςματος.

§· 798· 5,£v^cvro; εάν Ιττ) αςιΒμα ατινοσαν, ίζ. 
ολοχεζωντε, Kg£/ χΚασμάτων & κοβΑκων, συγ/.ξοτα· 
μονά, cos· ϊ  7τ< τδ 2 γ , 5 3 2 4 > ο/ π̂ ο τί|? υποδικ̂ ο· 
λϊ}ς των αττλών μονάόων χαςαχτηςες, τδ? κύ/Β#? ι> 
υποσημάνωσι, τδ? άντ) μονάχος ληφΒονταε, οΤον 
τον ΕΔ , πηλΐχχ Α) τ α  μΐςη, ,τά tiro τάν /*5τά 
τΖιυ ό'ιχςολίι,υ χς&μων οηλαμανο atwtfietv fJ/TfW?. 
Εάν γαξ> ο< aVc τδ? Aa<ycAij? ευ5υ? ληφ^ωσιν επο· 
μονοί yjxqetκίηςες, οΤον 533 , ο //α) 5 , στξοβαλϋ- 
rotf σώματα. W re , δλ/κον το' Γ Ζ Δ* © de 3 , τγ̂ κγ·· 
Α*ατα τ^/α, δλ/κον το ΗΖΔ* 0 ^ 2 , γ.ίβας duo,

' τλ<κο? c Η ΖΘ. ΔκξμΙινόί>&eitj <Γ'άν δ $ινόχμΐ£ τών· 
$β των Τξιών χαςακίήξων 532 hW δτα?, σ»ί- 
fuavav τοσάτας χνβα* Η Ζ Θ , δτο< τοσαυτα %»λ<ο-

I



jgcc τδ ν.υβϋ Ε Δ  τδ άντ) μονάχος λχφΒζΙτος· Πα· 
ραπλν\σΙως naf οι Τξ&ς εφεξής επόμζνοι χαςχ- 
κΐδ^ες, πλν\ξ8μζνων οπν\ πας&κοι των κενών τόπων 
τι] παζζν&έσα των μπάνικωνt ως cvtocZScc 4 0 0 ,  <$υ· 
v&ovrctj 78? ν,υβϋς ΰποΰηλδν, ων εκαςος το χιλιο· 
ςημόζιον ετ) τδ  Η Ζ Θ  κυβΐσκ8^ Κ&Ι δτως εφεξής * 
c δ'δχατος ο$ε τδ  των μοζ'ων υπολογισμέ Τξόπος9 
χοή σννι&ετεξος, ως πςοχ&ςότεςος.

' <$. 799· Kara ταντα  γδν τδ  κοίλέ μετρ8 των 
ςεςεων κατασκ&α<&οντος, απών τεςεον c'έοηποτε 
χώματος, τω$ε τω τξοπω καταμετςχ$)ίσετα{· ’Εν- 
Τ&ει&ω το ςεςεον α) οποΐωον/ποτε σκόνα * επικε- 
χί&ω §ε αυτω υγςδ τοσδτον, ως άπαν νποβςνχιον 
xaruSiMUf. Σημ&δ&ω <Γ α/Βα της επιφάνειας 
εζοάξεται τδ  Τεξεδ το άνωτατον. Έξενεχβητω 
<Γ έπειτα το τεςεον τδ  υγςδ μζνοντος ̂  επι οε τδ- 
τω , ε% ύγςδ τδπςότεςον jfJij μεμετςημζνέ, ιοσδ- 
τον επιχε$ζν, ως επ εκείνο τΐιν επιφάνειαν τδ νά
ματος άξ^Ιαοί), -εφ'ο τδ  ςεζεδ υποβρύχιέ το πξ\ν 
χατα$ι3τος %?το, ε^ο) οη rj τδ τεςεδ ίκτασις, ιση 
τ% τδ ύγξδ εκτοοσα, τ£ , μετά το εζζνεχ$1ααι αν,- 
το , τω πζοζί’όντι υγςω επικεχυμά’8 * Τ8Τ8 $ε ΤΟ 
μέτςον $εόομζνον εςΐ,

§. §οο. Δια if των μεΤξων εν$&ων τινων, ας 
παξά τοΐς ςε^εοίς, ά $εοι καταμετρήσου, λώβαν 
ε ν , χομ A} W  τ»ν κατά τάς επιφάνειας μετςων, 
άπες ζντεν&ο» συνάγεται, χομ *ά  των ςεξεων με- 
τςα επαγβνισεται τον εφεξής τςοπον.

§· 8ο ι * Π̂ βκείφω Α} πείσματος το μετξον λα
βών , δ ν μζν βάσις, ον τετραγωνω τω άπο γραμ- 
μικα μετ?8,  οι αξίΰμΰ παξίςανοιτο τέ  β  , το ό ν- 
•φβί εκ τ 8 αυτδ γςαμμικδ μετξέ , υ. ’ΐ ς α /  J'f β  : r ,  
«V ») τ δ  πξίσματος βάσις , of r /u ) τδ  κυβέ τδ  
αντί μετξ8 ληφ$ζντος * χ&{ υ : ι ,  ως το τδ  πείσ
ματος ύφος, πξος το τδ  αυτδ κυβχ. "Αςα

Ζ 3 (§ 5440
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358 ΤΜΗΜΑ ΔΕΤΤΕΡΟΝ(§. 5 4 4 . )  ν β  : ι » ω ς τ ο  π ξ ί σ μ χ  π ς ο ς  τ ο ν  κ ύ β ο ν . Τα γ χ ? 3 ν x g i  π χ ν  π ε ί σ μ α  Λα τδ Χ ξ ι & μ ν  υ β  εκ· 
ίηλ ooSwerctj.§. 802. ‘Η Λτοι /3aW Λα ταίν yξ χ μ μ ι κ ω ν  μ ι .  
τ ς ω ν Λ ε ν ΐτ ω  τ ω ν  π ο ικ ίλ ω ν  υ π ο σ ν ω χ φ Β η σ ε τ ο ί]  τ ξ ό ·  
π ω ν , των ά ν ω τ έ ξω  ΰττοτε&ντων * ά α ε μ ί α  yccq cv τδ- 
τ ο ις  λ ε ί π ε τ oti π ε ρ χ ιτ ε ξ ω  fiv W P e iX *  Εαν ν\ β ο ίσ ις  
Κ ύ κ λ ο ς  ή  ο π ε ς ι  ταυ ό ι χ μ ε τ ς ο ν  ο , το σε ς ε ξε ο ν  κ υ -

λ ιν δ ξ ο ς , εςο η  Λ}/3 = . ΛΛ “Ενθατο* «αν g
y m v t o c v ^ oc υψοί τ ο  υ ,  ο κ ν λ ιν ^ ξ ο ς  νιμΊν Λα τδ α£$- fttf J j -  « ΛΛυ ηξοκήσετοη.

§. 8ο 3. Kay τϊ?ί πνςχμβοε Λε, iccv tj μον βχ- σ<?  ̂ Ρ  > το ο υψοί υ , το <?εζ>εον <}/α T# α ζ ΐ ΰ μ χ

^ λ ω Β η σ ε τ ο η  (§· 5̂ 7·)·
3 $. 8©4· Ετί< Λ τδ κων» εαν δ το u\J/of υ , δ Λβ 

rt\ s β ά σ ε ω ς  δ ιχ μ ε τ ξ ο ς  Λ, «V#/ δ β κ σ ι ς  · ΛΛ,καντευθα» ο κωνοί Λα' τδ χ ρ ι Β μ χ  — . ΛΛ *
4 <* 3ΓΤο̂  τ ν π ω Β ψ ε τ ο η .

" §· 8ο 5» ’Εαν το τδ χωνί# υψοί, τδ ι̂χμεΤξω 
Tt\s βάσεως 7m ? * τ 8τε^ν εαν J  υ = Λ, ες·#/ ό

>ί̂ ν0ί = i fd  * Ε̂ » Λ Τ8Τ8  το Λοτλδν τ#
ΐσφούζα τδ αττο τδ? αυτδ? Λα/χετςα QWifyaVtcti
({· 5 8 2 .)., wE90f δ σφ«*α X  . ΛΛΛ

6 α■ —. §. go6.
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8ο(5. Το Α  ημισφαίςιον 8 βιοίμετςος η αυτή, hoc 
Τ8 avrS ας&μϊί ixK&<reruf, Α’ δ yp)

ο κώνος ο αυτω ίσοΓ,

§· .807. Εττ** Α ο τομόϋς.ο κυλίν^β, jj v.wtty 
$ νίμισφοαςίίί, »/ σφοΰςοος, «<?/ 77(>0ί· το α υ τ ί ολον, 
κ λ τ λ  Aoyov « : A , x&f Τ8 τομεως το μέτςον Α 3 Α  
asTUf, τδ το ολον Sfα^αντος άς&μ£, & «
τδ Α <$ια*ς8μώ&

ΠΟΡΙΣΜ Α Α». %
φ. 8ο 8. ’Evrfu^cv M&j η Τ8 κνβ8 efyeSwereef 

πλ&>ξά, τδ τω oo&cvrt τςςεω y ,  $ πλείοσι ςεςεοΤς 
τοίε α μα σιωαποτελ8<η το y , 7<r#. ’t ? »  yo^ Af
jj τδ κυ@8 πλόίςχ a, n&) fauf a a a  = y* obcv
a  =  V y . Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α . B.

8 0 9 . ‘H A'το/ σφοάςα, >| τα» y , >7
πλ«οσ/ν «/Μ» ςεςεοΊς Τθ7ς σινυ#ποτελ3σι το y, 
/«j εζώςε&ησεται, εαν αυτής διάμετςος υποτε ϊ̂}
3= A ^E?#/ y<xf η σφοάςα t= »

ΚΛΙ'-

reZScv - ζ -  · ΑΑί = y , κ£/ ΑΑΑ =6α ρ
Α «  · Τον «υτον Α τςόπον κομ τα πα*

ςχπλν\σιως πες) κυλάνίςων H&f κωνων ζητάμονχ 
επίλυ&ησεταί' Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Γ·

$. 8 ίο. ’Εαν ri τδ πςίσμχτος βχσις, c r ^  
55τον τω ςεςεω y , # /3 , tVcty το τδ πςισμχtcs*

Ζ 4 ύφος



36ο Τ Μ Η Μ Α  Δ Ε Τ Τ Ε Β Ο Ν
υψβί· = X .  Kotj τδ υψ»ί foSorres τδ πξισμχ.

β  . ·
res’ ,  τ δ  τω  γ  & « »  otev 3η Τ 8  υ 9 η β ά νις

*<?«/ β  =
w

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Δ·
8 ι ι .  *0 1$ κ υ λ /ν^ οί, a  υψ οί το  υ , εά ν  }  τ «  

«ϊε^ε» γ  5 W , fVo*/ - ^ j · · ί ί υ  ~  y . ^Ενθατοι

κ§Η 3 ~ V '-^ . Κα/ TTff' τδ κ<νν» 
ρ υ  p v

Je το ζ ή τ η μ α  τ η ς  α υ τ ή ς  ίτ η λ ν ν β ω ς  τυ χ ό ν , 3 m a  
p U

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α - §. 8i2. Τώ  ywvi'ccv πχτχμζτ^αν.

Λ Τ Σ Ι Σ .
Έ οτ« γ ω ν ία ς  μ ίτ ξ ο ν  γ ω ν ία  Ιτ 'ν  δ  ο£ & ), Tfltu·

T>jf «V ftifn οτα«ρτοτδν ίσάϊληλα 3ια*ξ(&&σης9 ή 
υ ν ο χ & μ ν η  γ ω ν ία  3ι ο φ η ς , ηομ τω ν τ η λ η ά τ ω ν  μ ο · 
ξίων τ η ς  έξθης χ α Ια μ ε τ ζ ά Β α /  3 iottyaeraf- Δ ι* * ξ £ τ # 1  
3ε η γ ω ν ία , 3(θ*ζ8μον8 τ 8  κ α τ ’ α υτίυυ τό% 8* τ 8Τ εΤ ΐ9 
τ η ς  cv t c u s  π λ & ξ & ς  α υ τ ή ς  ε ν α π  ε ιλ η μ μ έ ν η ς  7Τ8ξί· 
φ εβ & α ς  τ δ  κύκλ&, τ δ  αττο τ δ Γ  χ ο ξυ φ η ς α ς  <*7ΐο  
χ ώ τ ξ Η ,  cv οσω3η7ΐΰΤ8 3 ια ς η μ α τ ι κ α τ α γ ρ α φ ο μ ζν α *  
($ -  3 5 8 . ) .  ' *

Kc/vj/ ί  cv « τ τ α ν τ α χ δ , η  τ δ  τ ε τ α ς τ η ·

μ * ? * * *  τ *ί£' ο^θδ? γ ω ν ία ς 3 ΐ(ά ξεσ ις ,  « ρ  μ ε ξ ν  9 ° ·  
* ί  «ν  δ feev η μ ιτ ϊίξ ίφ ίξ ν α  ι $ ο  π ε ξ ί ε ζ ν ,  η *  %λη

36ο .



3 6ο. τά  di τηλικάντα της περιφεράχς μόρια 
καλΰντα/* E5ωθβ <5ε »f μοίρα §}ς 6ο Α ε -

ίΓΤΛ TTfCOTflt ύπο^α*ξϋ<Β«ι* χομ τδτων εκατόν άυ 
«V 60 &νΤ6$>&· K #  T9 δεύτερον ets 6 o  TflTOL* 
H&) trots εφεζης.

Δοθα/το* τδ άξ&μϊό των μοιρών, 
των λεπτών, των <κίΟτ?£ων, των cv τω τβ« 
&> της γωνίας, δόμησεtou H&j ο ταΰτης τι pit 
τΖιυ cf-j/w Aoyo*·, K£/ 9 tf̂ os· duo, >j προς τεσ- 
σαρχς cpbxs * xpf επομενωί n&j αυτή η γωνία* 
(§· 455·)·

ΠΕΡΙ ΚΑΤΑΜΕΤΡ. ΤΛΝ ΕΚΤ. ΕΧΟΝΤ. 361

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν ·
§. 8ΐ3· 'Απα*τ& άρα η της γωνίας καταμε· 

τρησις, τΖκ) τδ το£» o/ei îffiv, as rets μοίρχύ 
ras επ αύτω, χομ τα ε̂ \κοτημόξΐα. Ketj β ίο- 
Κοντοί τδ τί)ί· γωνίας μέτρα , ταΰτΐνυ άποδανομ 
δεοι, «ΰτ^ί τδ το£β διοαρεσεως %ξάα. ΤΙυύγε* 
μΐώ επίπονον εργctaixv ταυτίω παρελΒϋν δκνησε* 
retf, οτω αν cv χερσί παράη περιφερ&χ, »j /t/ffo*’ 
περιφεράας, επί προσφυές ύλης καταγεγρχμμε· 
vns,  κ# ds μοίρας, x&j τ«  των μοιρών μόρια κα* 
τατετμημονης, rs άμα το κοντρον είη επί τα αν- 
τδ όργανα επισημαω&αν* Τδ 7 ^? κοίτρα τάδε επί 
της κορυφής της γωνίας ατως επιτ&εμcvu, «?β 
το τω$· χαταδιαιρεσεις φερον τοίχον, oir'os των TjJff 
γωνίας σκελών οναπολαμβανε<&ομ, αυτίκα δη, τά  
οΐςπερ η γωνία καταμετράτομ, τδ τό£α μόξια χα* 
ταφοάνετομ eaâ  ίΐς  αν δε, οί χατοοσημ&αντέε 
αρ&μοί ras μοίρας, xgtj των λεπτών τα πρώτα, 
VSH τα δό^τερχ,  ̂ x#f τα ΤξΙτα, μηδαμωε συγ* 
χεοιντο ,^ατωε dccSasi καταγράφεσαι 5 7 % ° 3 V 
at*, 34 > Τ8 μ ά ° , ras μοίρας ΰπο&]λ£ντος' τδζ  S *
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3ε των λεπτών Τα πξωτα' τδ 3ε Τα <ϋί£. 
refa’ κ£. ι

§. 8 f 4. Τδ <5ε τϊ?£· γωνίας μεΤξϋ 3ο̂ οντος, 
το τδ? υπεξοχης, η i&etφεως orfoff τΖιυ cg$lw συ* 
Va/ua 3cBr,TSTOf· Η γάξ τδ Τ»?ί γωνίας μεΤξϋ 
άπο μοίξων qo, η ανάπαλν των qo μοίξων η άπο τδ 
μέτζ& χφοάςεσις, #7rf£ αν ο£«α τυ^ο<  ̂ γωνία, η 
ς ί μ β λ & χ ,  Tij'v βια,φ οξάν £ λ ε γ £ & 9 yv  Π λ ^ Λ ·
ίΓλίΙ^ωμα της γωνίας καλείν νω$ατιψ ‘

§. 8 *5- Τ?ν αυτόν $  Τξόπον, >(£/ 3 τ?ί y<»- 
νώβί &αφοξ£ 7?ξος οξ&χς 3yo d7rc$o$tj<TeTOf, αντί 
9 0 , μςΐξων ι#ο &λημμόνων· 'Αντι3ια<ςε Τίντες 3ε
τι\ς οίνωτέξω την 3ε την 3ιαφοςαν Άν&ΤΓλνί^ωμα 
χαλδσ/ν.

Τ Μ Η Μ Α



Τ Μ Η Μ Α  Τ Ρ ΙΤ Ο Ν .

Τ Ρ Ι Γ Ω Ν Ο Μ Ε Τ Ρ Ι Α
Ε Π Ι Π Ε Δ Ο Σ .

Ο Ρ ΙΣ Μ Ο Σ .8ΐ6.
Ε άν επί κυκλΗ πε§ιφεξάχς, ης διάμετςος μw Σ%. 

η ΑΒ, κοίτξον de το Γ, tc£cv ληφ&η οποίον 
όηποτε αξχομcvov μο> απο ΤΗ Λ ,  επι on το 

Δ  ΙκπεςατΗμονον* « ττο τπίε τη κατά το τόζον
πέξοοτος Δ ,  κάθετοί επ) της ΰκχμέτςχ άχ§η η 
Δ Ε ,  αντη $η η Δ Ε  Η μ ί τ ο ν ο ν  καλεετομ τη αύτπ 
τοζπ Α Δ , Κομ της γωνίας ωσαύτως, της νπο τη 
το£η κ»ταμετξ8μνης.

Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν
$. 8 *7 * 'Οττοιονζν σημ&ον A , «s* άςχίιυ ε%« 

Τίθβνα/, τι?? 7Tff< κζντξον το Γ, ΰιαμημχτε τωΓΑ 
ν.αταγρχφομνίης περιφερείχς. Τδ y«p tTri της 
ccKlivos €%ccT8 σιιμ&8, urn Α ο/# Δ, Z, B> H  
πεξΜγομζνχ i η πεςιφεξ&χ &ε£ο$<£ετομ. Εάν hv 

cvr«ti&« »/ τδ σήμα# κίνησες κατά το Δ, ττ̂ ο 
τδ tIw βλίω πεξιφίς&αν καταγξαφίχομ, yίνετομ 
το Δ πεξχς τη τόζχ Α Δ , τη της πεςεφεξ&χς 
ελάασονος* Διωατομ de jj τπ,σημάπ γ.Ινησις, τγλ- 

το σημείον Δ τ«ΰί s/atf/, κομ μετά το rlw ολίνυ 
πεξίφΐζ&αν ϊκπ$ξΐελ$εΐν' ημ} d>), κομ μετά το 
Ηομ die, ΤξΙς, πο&άκις τϊώ πεξίο&ον εκ*
πεξάνομ' Η κε*μάπ π»ξά τα? Δ, τό£« άξεθμΗ παν* 
τος επεκεενχ πεξατπντομ' ' οϊον το Α Δ Β Α Δ  , το 
Α Δ Β Α Δ Β Α Δ , η$μ ητως εφεξής, οΐε άπασεν η 
αυτή άςχη Α εςίν. 'Εκάςπ $ε των άξημοίων τόξων,
*} αυτή ΔΕ ημίτονον εμίν' η γάξ. μόνπ τη ΑΔ, τη

■ &άν~
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πάντων ελαχΐτ8· Αμελεττοι εαν a > τόίε το ελά· 
χιΤογ Των παςά το Δ εκπεςατ8μζνων σημοάνη το· 
£evy π A rkv ολίιυ πεςιφίζααν, g<roty >j «υτ») ?υ· 

Δ Ε, το ημίτονον εκάτ8 των τόξων τωνίϊε, α, 
97- f α, 2 τ τ + « , 3^ +  «<* 4^ -f* «> *84 8τως 
67? «7r«(W. Τα μα) sv τό£α ταυτα, τα riff ijju/- 
περιφεςείας μείζονα, Υ.αίτοι οιασκε ε̂ως ίπ' τδ 
παρόντος μγ̂ αυως τυγχάνοντα, τ ΙχχγεμΙιυ των η· 
μιτονων ν.α$όλ8 cn’o/αν παςεχόμζνα, πξ8ξγϋ αντί 
•no-τε νιμϊν ίσομζνον εοίν.ασι προυπότιΒζνομ. Σημείο»· 
cotf ds, <wf ίί γωνία, ης το μίτρον μείζον Tiff ήμίπε· 
ςιφερείας ετ), όυβν όξΒων μείζων εςίν,

§. 8 1 8 · ’Α%$«σ»;ί τϊ?ί Ζ Η Αα τδ Γ, 
•if tV' riff A Β οιαμετξ8 προς όρΒάς ίφίτα&αι, η 
περιφέρεια «V τίτίαςα τεταρτημόρια ΰιατίμνετοη' 
ων τό μζν πρώτον A Ζ, το Α ΧόΚτεξον Ζ Β, το A 
ΤξΙτον Β Η, το Α τέταρτον Η Α. Ε77Ϊ τύτων 8ν· 
τινοε πάνίως, το πίζας παντός προσληφθοντος το· 

οΓον το Δ, πίπΊειν επαναγηες, «μ») επ αυτών 
πίσίιοι των άρχικωτερων σημείων Α, Ζ, Β, Η, τ<- 
νόί* {οίπεζ εξίς» θϊομάζ&ν^ΤΗφίγμοΐ]ΰί)* Π :·πΊον 
τοίνιω τό Δ κατ’ οόρχάς της περιφέρειας Α , «f το 
ftijdco οιχησεretf το τοζον, ο σημαίνει το α' των ο* 
Καπών εκατόν π +  α , 2π α ,  3 ^  +  α, κ£ tjroi 
βλοχεξης η περίφερε*α ετα), η της πεςιφεξείας τό 
ποϊΚαπλίίν * τό, τε ημίτονον έτινοσϋν των τηλιαωνό»

• rc£av cv σημείω σνταλησετetf, δ μεγε&ος «Αό. 
’Αφιταμάα & τβ Δ α7τό τδ A 7rfof τό Ζ, yfwa* 
roe/ β77ο<τονδν τό a , KS9 «μοβ κ$ί/ τό ημίτονον αυΤ8’ 
τδ· Α βςαχυτατν τδΑ» τό£«, λ̂/πον ν,ατ άρχάς 
etvuf εικος της ν.ινησεως, ηομ τό ημίτονον σμικξόν £<?'» 
μογιςτι τ5 Το£<* υπελχτί&μζνον, & ηα} τοσωίε ητ· 
τον αντιδιωτεύεται, οσαγβ τδ Α ητ\&ν το.Δ αφε· 
την-ζν,  ̂ A vj'cvTi Α το α77 οότευθοο τοό τό̂ ω σινυαν·

*81 τό ημίτονον, « ί 0 τό Δ τόο Ζ* συμπίσοι, cv-

3^4



Sa τα> Α Ζ  τέταρτημοςίω το Α Δ σανεξισϊίτα!, 
j) μcv γωνία νπο ΑΓΖ οςση, το ο ημίτονον ίσον τ# 
αν.τίνι ΖΓ καθ/^ατα/. 'Από όε τδ ςηςίγματοε Ζ 
euv εφεξής Τ '° ™ Ιον «3ταυ£?7, W  Tfcra το 
Ιττ) θατ?£ ον των τεταξτημοξίων Ζ Β yiv^rotf, »ί μαν 
■y&mcc >) υττο τδ το'£« καταμετξΰμονη ̂  ννΖ ο'-
μοίων έπανξει, τίγεμίά ημίτονον άπομ&,ντομ, *ge/ 
Τοσω& ελατίον ticcShccrctj, οσω Α) μάΑον το τ$ 
τόξα πεξαε πξόε το Β πελάζον ylvsrotj. Ί  ο i? Δ  
πίπϊον επί το Β, τατεςι το α τόξον <W< πεξίφε- 
(>&<*<; γεταςτημοςίοιε σιωεξισαμονον, ocvB'is οίχε· 
τα/ το ημίτονον, «μ») κ#/ πζ>ίν ολω? ωχετο, /xt£« 
rm τί}ί πεςιφεξείαε παςά τω Β συΛ/κε%υ/«νον.

§· 8 1 9 * Α/λοί y«(> τα ημίτονα, αττε{> α%£/ 
τδ<5ε όιεσ/.εφάμεΒα, των ελαοτόνων ημιπε<μφεςάα$ 
τόξων, i /ών α/ ελάτίονεε <5υ«ν όςΒων yoovictf ν.ατα- 
μετβντομ, ε>7 < τα «υτα τδ? όιαμέτςα ΑΒ πίπίον· 
τα μ<ςη, απαντα αντί θ?τ;κων εχασιν εν.Καμβάνε- 
$ «/, ΚΦ! των ημιτόνων 8τωε uvrt$tu<st?kf&ctj, α 
ϊττ) Βάτεμα τηε όικμετξϋ ν,άμαα, τ# ττ̂ ο? έχωνα 
παξα§ετ& αποφατικά ylvsTOCf.

§. 8 2 0» 'Αμίλητοι εάν το πεςαε τδ τ/£» ΙτΓ* 
τδ τ̂ /τί# τ ετοορτημοξία Β Η , αττο τδ ςηςΐγματα- Β 
πξόεγε το Η αποχωςη, τα ημίτονα τ% αυτ% τάξε* 
ΤίξοσεπαυξησΗσιν, ηπερ επ) τδ πξωτα των τετας* 
ΤημΟΡιων κατάόομΜ αυξοντα. Τδ ^  rc'/ftf A Ζ Β Η  
τεταξτημοςιοιε τςισι σκνεζκΐωσατος, το ημίτονον 
ctvSis, «τον τ  g άχϊινι Η Γ  χατα^ητετο .̂ 'Από it* 
τδ ςηςίγματοε Η τδ τό£# πξοαγομον ,̂ τοσωόϊε 
μα?λον το ημίτονον εχμ&ϋτοη, οσω το τδ Tc'£fc ότί·- 
ξοοε eyyiov τδ A γίνετομ- ’'Ενθα yeyovos*,
τό ημίτονον ctv&is eie το /mjjJcv τςαττησετctf. ]ί/ττ7«  
if  πάντα ταυτα τα ημίτονα των τόξων, των από 
τδ idCW îf IVy’gjTi τό τέταρτον των τεταςτημοςίων 
όκπεςατχμόνων (as επί τδ πζό οφθαλμών %ημα·
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res*)* οεεξΒε r>js' Λαμετςϋ A Β, τατέςη· επ) τά αν. 
τιΒετα των μεξ~ν εφ ά ν.&μονα hi τα των τόξων, 
των ύπες τΐιν ίιμιπεςιφέςααν μη γινομονων. ΤαΛον 
it αυτά τ αυτοί tcc άςημάα, χάπι τού τόξα τα riff 
ολοχεβε πεςιφεξάας μ&ζονα, η K&f πεξίφεξεκόν 
μιάα ττλβόναν , μετονεγχάν·

§. 8 2 ΐ. \AA'cv τα τηλιχά^ε τό£α εάσαν· 
τεί, τα τίυ) πεξίφέξειαν ύπε^βά/λοντα, επ) παν
τός ημίτονα Βετιχ,ϊί, Λοτα τό£α επιΒεωξαμον, οΐον 
το μαν Α Δ , to <5ε Α Ζ ® , ών τα πέξατα Δ , η#  
Θ, επ' αγ) ταυ το πίπτε* τεταξτημόζίον, α/λα το 
μονεπ'ιτα πζωτα ΑΖ, το <Γΐττ) τδ λ&τε̂ ί# ΖΒ. 
’Εαν yoe? ΖΘ = Ζ Δ , η ΒΘ «= Α Δ , >}Αα 
τδ Θ ευθεία, εττ) τϊ?ί· A Β i ιαμετξα θίγόμενη
χάΒετοί, η τ ο ημίτονον ες) τα τόξα Α Ζ Θ , ίση γ/· 
νετβί/ τ# εττ) T*fc aurfc ιαμετξα καΒέτω Δ Ε, η 
τα τόξα Α Δ το ημίτονον ε̂ ίν. *Εςα/ αξοο το αυτό 
Βετικόν ημίτονον iuoTv τόξων, αν το μ&ζον Α ® , το 
τεταξτημόξιον ύπεξβα/λε* τω τόξω ΖΘ = ΖΔ, α 
το ελχύτίον ΑΔ τα τεταρτημόρια έ&ε*π& * *ττε£ 8- 
ταίεχοντοί, τό των τόξων άΒξοισμα ΑΔ +  ΑΘ, 
τατίτιν ΑΖ +  ΖΔ, κ£/ ΑΖ -  Ζ Δ , eV/ 2 ΑΖ, ’/τον 
τψταζτημοξίοιε <$υσί. Των <5ε μεγεΒει ΰιαφεςΧσων 
γων/ων, ών το αυτό Βετιχόν ημίτονον, χ^τόπςοζ 
τΐώ όξΒΐιν παςαπληςωμα το αυτό feetf * ταν αυ* 
τον if  yawav >7 ετεξα τηε ετίξαε, το ^ o f  TaV iuo 
ΟξΒαε fch άναπληςωμοο·

§. 8 2 2 . Τον αυτόν <5ε oiwocysrotf Τξόπον, Η&{ 
ουοΤν τόξων, άν δλτε^ον ύπεςτίνυ ολίνυ πεξίΦεξ&οον 
V ^ ra/ » εαν 5 τό αυτό αΉοφατιχόν ημίτονον, το- 
σαοε το ελατίον ε&είπ&ν των Τξίων τεταςτημοξίων 
ΑΖΒΗ, era το μ&ζον ύπεξβχ?λ& αυτά. Ω* 2*0 
αΒςωσμα των τηλικάτων τόξων εξ τεταξτημοξίοο 
σαναποτελΟν · τατ& των Τξίων το &πλοί<τιον·

Π Ο Γ ΙΣ -
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§. 82 3· To της ημιπεςιφέζείας ημίτονον, t&f 

το της τΐεςιφεξείας $ε της όλοχεςζς, ηομ cm  ycvet 
τό£χ παντός * τδ άναφυομάχ ποΑαπλασιασμω 
τη* ήμιπεξίφεςάκς $  βίξ&μδ ολοχεβς, μεγε&οέ 
δ&ν έχον tei. - to $ε Τ8 τεταξτημοςΐ8 ημίτονον ίσον 
τη ακϊϊνι' κρί/ lav auTij £>?$?/ * * «Vfli/ το των Τξίων . 
τεΐαζτημοζίων Ημίτονον ± ητύι το μόιςων 2 7 0  = -  α* 
Ε<σ) J? 7τα^« ταντα nge/ εΤέξα ύπες αξί̂ /Λον το* 
£χ > «ν το ημίτονον ήτοι ’Εαν λ>ίφ*

το ΑΔ τό̂ ον μοιρών φε§ε 5°» το τδτ# ημίτονον 
Mcvti ητΐύν Hgt/ Τω αντ8 άναπληςωματι, τω μοιςων 
οντι 1 3 0 , άνηχον εςοη, Κ£/ ποϊλόΊς δε ηομ αΑοιί 
τόζοις, άπεζ επί τ« ποοςόντος & πζ'ο-Α&τα/ Βεωζεϊν* 
Ίζΰετόι τόζα τδ λίαν βςαχυτατ8 , χαΒάπεζ όη 
γ&ί τδ τί?ί ημιπεξιφεξείχς, >)' τδ? ολ#? πεξίφέ- 
ξάχς μόλις διαφίζονΤος * το ημίτονον μονονπχ) 'ίσον 
εςΐ πεςιφες&ας μεξ&, σ«υ ώ σιωιζάν&ν εο/κε, η#}, 
συγχ-.εοQotf, χομ τοσω̂ ε μαΑον xgtj αχςιβε̂ εζον̂  
οσω το τηλίχον ημίτονον ελατίον.

ΟΡΙΣΜΟΣ»
§. 284. Σϋνΐΐ^ΐτονον τδ τό Δ εχπεςα- 

Τ8μον8 το'£ί*, 8 άζχη από Α» K9V τί?<Γ γωνίας, ης 
τό$ε το τόζον μίτςον εςί, λεγετομ το /κε$> or τδί Α«* 
μετ%8 Γ Ε , Το άπότέ τδ xcmtp8 Γ , ^  τδ δμ<τό- 
V# Δ Ε απολαμβάνομε ον' Το Οε Της $ιαμετξ8 A E ‘ 
μεςος, το απότης άςχης ΤΪί τόξζ A . HSty τδ 
τον» ΔΕ τδ αϋτδ τό|<* Α Δ , ‘Ημίτονον καλείτο/
πλάγιον) η ΧΙα^ημίτονον*

J  Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν .
§· 8 2 5 . Το σιώημίτονον ΓΕ* επίσης τω ημιτό- 

νω Δ Ε , απασιν εςϊν άνηχον τοΐς τόζοις, ων η μον 
*ζχη κατά, το A , το cJ# πίζας κατά το Δ. ’£ττ«

£
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<5t τα των) των τόξων το Α Δ , τεταςτημο*
ςΐϋ ίλατΊον *«?', το τδτί·* σιιυημιΤονον , άμα το αυ
τό τδ τόξα ΔΖ ημίτονον ας*], τδ άποτε τδ κατα 
το 7Τξότ?\-ον τόξον πεςατοε, χομ της οιαμετςα ΖΗ  
ενοοπολ χμβανομαα * e*Tf£ αύτό&οτ φανιςον, tosy* 
Τ<ί α\/ο τδ σημεία Δ , eVl τΖα> άιωμετςον ΖΗ  Hot· 
$m v άγάγη τλν Δε· Εςι <5? το ΔΖ τδ Α Δ τΑ 

νδ ελαχίτα των ων το ΓΕ σιωημίτονον & }, ττα- 
ςαπλη<?ωμοο «V τεταςτημόςιον- Esotf β^Λ το τδ 
Α  Δ  τό£# σαυημίτονον, τα ελάτΙ cvos τετοοςτημοςια, 
γ&ί ημίτονον τα ποίςαπληςωμοοτος τόξα τα αυτδ. 
Σημείωσή Α , oof αντί των τό^αν, fc&of τ«' TTC&oi 
tutvTctvScc rocs γωνίας όνομάζ&ν, TOff υπο τ«ν τ>]* 
Σικάτων τόξων καταμετςαμovecff*

§. 8 2 6, ’Εοβν έτν ^  η£η, της άκίινος πες) το Γ 
πεςιαγομζνης, πεςιφεςεια νοη$% χαταγςαφομονη, 
τα επ\ της άκίινος πεςατos (απ’ άςχης ληφΒείσης 
τηςχατα το A) dice Ζ ngcf Β K# Η κατοο μικςον 
hr) το Α πάλιν χωςαντος, ευό'ηλον Α) κατ άς^άε 
μζν τΐis δε της χινησεως, tv Sec τό εχατον τδ irnwi 
«νακόψοντοί το£«, συμπίτίίε* τω Α , οτ* το /ucv Ε 
ωσαότωε τω Α σιαυζανβ, το Α σανημίτονον τ% άχίι· 
νι Γ Α σνιυεξισατομ. ΕΤτ« πηλίκα τίνος άναχν-φαν- 
tost tc£s τδ ΑΔ, τδ τδ Ε «Vo τα Α άπαναχω- 
ςησε*, γίνεται μζν τό. σιυοημίτονον Γ  Ε Τ>?£· άχτϊνοε 
ΓΑ  ελχτίον, αΑα τδ τό£« βςαχυτεςα «τι τυγχοο* 
νοντβί ί) όιαφοςά α πάνυ επίσημος* υπεκμείατοη 

εκείνο τό σιωημιτονον, τδ Δ σημεία Α« τδ Τ#ν 
τιχςτημοξία ΑΖ, ^ ο ί  το Ζ πςοαγομζόα, k#  A&ufr 
κ«ί υποφ&ίν&, είς ο τδ κατα το rofoy πεςατοί 
T? ?  fWHptwros κατά σημείον συςξ, α μίγε&οε 
bScv * οόί «ν«/ λοιπόν ο το τδ τετας̂ τημοςία, σιαοιμ 
μίτονον ̂  η της όςΒης γωνίας της υπό τα  ΤεΤοοςτη* 
μοξία̂ Μταμρτςαμσόης. To A «Vcmv&cy τδ τόξα, 
Τΰ τα ζν αυτω πέςατος, άπό τδ Ζ Ίπ) τό εφεξηί

TiTCCf*
V



τεταξτημίξιον 7 Β μεταβάσ& τε x&f πξοο^ω, επαυ- 
ξοντοε, H&f Το συνημίτονον αυτό επί της Υ β άκτ7· 
νο: ,  ήε n Βέσιε τ% πςοτε^α Γ A άντίΒεταε μεταςη· 
οεΤομ y επαύξπν αυΒιε άζχόμζνον, n&j Aj h«/ «υ- 
|ov, r iji α7Τί riff άκϊινοε ΓΒ Ααφοξάε αότω fa· 
μ&χμονης re  χομ νποφΒινχσηε, &ε ο τ χ  cv τ£ tc£<w 
πεξατοε επί το Β άφιγ.ομνί'α, χομ τ 8 τόξχ αϋτχ  
άε μεγεΒοε τεταξτ'ημοξίων $υοϊν A Ζ Β i|Aj κεχωςη- 
κότοε , rjj? «ktTw εξισωΒείη 9 τηε διχφοςχε τέΚεον 
εκλελοιπηαε.

§. 8 2 7 . ’Evrgt&ci/ ίπετομ y ooe εάν to τχτόξχ9 
ο ελατίον ccv y τεταςτν\μοξίχ y συνημίτονον Βετικωε 
ϊκληφΒν, το τ8 μάζονοε tj κατά τεταξτημόςιον9 
αποφατικόν ’fact). Καί ταότη At H&J της όξάαε γω- 
νίαε η αμβλεία άντιδιαςαλήσετομ· Eccv yaq το 
γ.χτ inetvlw συνημίτονον χΤωε +  επισημειωΒ  ̂y το 
κατά ταυτίιν σ*ιμ&ωτίον χτω —. Μόνν\ε At άπο· 
λυτωε rtje ποσότητας επί των τοξων Βεωζ&μζνη̂  
ων τχ πςόε τό τεταςτημόςιον παςαπληζάματα hoc 
Ι?ϊ, Hffd τχ συνημίτονα αυτο7ε face eivotj πςόόηλον. 
πλίιν ccAcc τχ των A? των τόξων ελάασονοε συνημί
τονον έχοντας +  σ, το μείζον εξα — σ * τοιαΖτα At 
Τα τόξα Α Δ , K&f ΑΖΘ.

§.828. Εάν τό τ 8 τόξχ πεξαε, νπεξβάν το  
ςηςιγμ χ  Β, πεςαατεςω χως8 πξόε τό Η , τά  συνη
μίτονα τω αύτω λόγω νπομειωΒήσετομ, ω επ) τχ  
ηγησαμάχ τεταςτημοςίχ Ζ Β πςοσήυξανε. Κα/ *<?< 
At necf τα υτα  πάντα αποφατικά. Τχ * 8ε τόξχ
A ΖΒΗ, τ8  τ^ισϊ τεταςτημοςίοιε εξ^σΧμοόχ, συνν\- 
■ μίτονον χ&ν * υπεξ At- τό τηλικχτον μέγεΒοε γίνομε· 
τχ  τ8 τόξχ y καί τχ  κα τ αυτό πεξατοε από τ χ  Η 
βπ ί τό Λ πξοβοάνοντοε, τ ά  συνημίτονα αυΒιε Βετι· 
κά eTctfy nctf ώσαυΤωε επ) τό μείζον χω ξήση, ωε 
επ) τχ  πςωτχ τεταςτημοςίχ ΑΖ εχάξε* επί τό 
ελατ!ον * τ ίςμ α  ϋε τηε τΰτων αυξησεωε τό σημάον 
‘Ο Ί Ζ Λ α Α,
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A , s » τι? κατά τό rc£ov πεβατος γοχ’ομαα, Τ8τ/· 
«?<, T î' cAiji ηό'η πλΥ,ςa $ « W  πεςιφεςάας, rjf 
«cffvi σηοε^ω^ήσετομ τό σκυημίτονον, ’Εκ 
^  τ«τω ν πξόχαςον Hey τα συνημίτονα httv l̂ven 
των τόζων, τ£ν γινομένων, νπές τάν πεξιφέςειαν * 
T»ra?y γα? ems τα πςχτα τεταζτημοςία ΑΖ if 
cyVc? Τίί έχάτα HA t? X7Tff «τίτ/κοναν, τ α  atwtjfxlro* 
xa SfTixct. Evrci it- tS ό&τέςα ZB,  ̂ r«  τξίτα 
B H ,  αποφατικά. ’ E<r< i f  w a?« τ α  υτ«£ 
jxcv το £ α , re t cv τω πξωτω τεταςτημ'ξίω Α Ζ  ττβ* 
ςατάμενα, n$tf cv τ α  τεταςτω Η  Α  ομοίως ύπέζ 
άςι&μον cc/λα, άν σινοημΐτονον έςί re atYo, H&f τα* 
to δετικόν» ΐίαςαπλησίως i f  π α ^α  τ α  άς&μό* 
υπεςποάοντα τόξα, τ α  cv τ α  ό&τέξω τεταςτημο- 
ξίω ΖΒ έκτεςματιζόμζνα,  ̂ ^ / ' cv τα τξιτω ΒΗ 
ομοίω* άζ&μΐί επέκεινα, ay σιωημίτονον το αυτό* 
α^α τ? γο αποφατικόν» Τοις if  i >7 Toy ημιτόνων 
πλαγ'οις, jjtoi το7γ πα^ημιτόνοι?, αν α̂ Ααί* τ α  κυ- 
ξίωτεςα των παςεπομ:νων α χαλεπόν aiwtiHv , έπι 
τα παρόντος & πξοχςησόμεΒα.• * ν'

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -
16 .̂ §. gap. *Εαν κυκλ» ττ^< ι̂άμεΤξοΧ Τίνυ Α&,

αττο xevr^a τ$ Γ χαταγεγ^αμμζία, ττ£οί“ τα A 
άτιίητομ ευθεία πίξχς an έχασα , λ>}φ«&ονΤ0ί if  £7?ί 

Τ8  κυκλ« πεξίφε^άαε τα τυχόντος σημ&Χ Δ* 
η ΓΔ, H# πςοαχΒ^, ας ο αν τ/u) άπτομένΐιυ 

?έμοι ηαΐά το Ε, «ίςή-τετομ η ΑΕ ’Eipfltflr/ojttCWI* 
παντός Το£α ΑΔ» απο yuct) τα Α άςχομοία  ̂ έπι 
& τί ? ΓΕ πεξαταμήα' η ̂  τ%ς γωνίας έφαπϊομοντ) 
Ιιν τό αυτό τό̂ ον καταμετρεί, υττο Α ΓΔ· Η
if ΓΕ» ή «7ΐο τα χ,οντςα επί t ŵ EA  ενΒείαν Αλ£ 
πείνασα, ή τ ^  i>7ro Α ΓΔ  yanW , Η#} $η Κ& r*
ΑΔ τό^8 , Τ^μνβσΛ «V» . :
·- * * — · * V :

ΣΧΟ-
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ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν -
§ • 83®· Ή  αυτή Α Η χνχζ&μων ν7ΐαξ%& £φχ· 

πίομένη τόξων, ών ελχχιςον το Α Δ , το κχτχμε- 
Τξαν τίω υπό Α Γ Δ. Ου’κ οόσιωτελεί όε το *&} τα- 
rots τον ναν cv επιςησαι > καν μη&μίαν ημ7ν 
πξόϊ το παςον, τχ υπεςβχΑοντχ τΐώ ημιπεςιφε· 
ξαχν τόξα, τίω χςητιν πχςέχοιτύ.

§. 8 3 1 · Π?)ν η τό τη: όιχμετξα π£ςχς Δ , §  τ?  
πεξίαγοογη η πεξιφίςεια κχτχγξάφετομ, aVo t Jj? 
cŝ off τω Α αξ>χ»?5· άπχνχχωξηση > rj εφχπΊομονη μη- 
Savh'w. ’Απζζαν Sht μινιόν, χρ} βξχχύ ηλίκον 
βσον το|ον κχτχγξχ-ψχν, αμχ *&{ η εφαπίομονη τα 
τηΚικα τόξα ττςοαγετοΜ, βρχχ& α μαντό t rlw χς- 
χΐώ ως eiv.os, ηομ τοσωοε ητίον τα τόξα εχατχ Six· 
ςε/&ε&ομ> οσω χυτό ελατίον h i  ΪΙεξΧίτε^ω Ss Τ% 
πεςιχγωγη τα Δ πξοβοάνοντος * σανχυξεε <$* τω τό- 
ξω xstf η εφχτίίομανη, xjgff ττςόε τόξον τό ΑΔ> ο αν 
|  = 4 5 °» %Τΰι νξΚ ημίσειχν όςΒης γωνίχν τίω υπό 
Α Γ Δ , J<rt\ τ% χκΙϊνι Λ Γ  χα&ίςχτα/. To S'αν 
άπαντευ&ον τα Δ  πςος τ ο Ζ χωςαντοέ» γίνετομ ή 
εφχπΊο/χώι της χκίΐνος μείξων, χςμ σφό$ξχ επχύξεε* 
| |  8 χομ μεγεΒοε τέως πςοσΚχμβχν& (οίοίτι μϋζον 
χομ μ&ζον) πχντί τω SoBcht τιωεξισαμcvov* ■ X *  
λΛταίον <Jf τδΔ  ffitu/ovTOf ΤωΖ,η Ιφαπϊομοίη αία- 
μν πεξχτατομ'  ̂'a yxg η Γ Δ » σιωιζησχσχ r,StJ τ# 
Ζ Γ , τ$τ εττ) τί?ί ΑΒ ίιαμετξα κα&ετα, άπχντη* 
ϋομόνχησετβμ τη εύ$«α A Ε , τ» έττ» τ ^  χυζης t&j 
τχυτη διχμέτξχ πξός ός&ας εφετωση> όπό(τον αν 
εκχτεξχ χομ^πςΰχ^Βείη. *Ες/ν αρχ τα τεταςτη* 
μοςία, ήτοι της γωνίχς η εφαπίομονη απ&ξομε* 
χί&ης '̂ΟΤι aScv τα οντι σημ&ον Ε 4 ο αν αυτ&ν
Τίεςχτωσαον' aS' χν όοΒείη ποτετι μεγε^ος t απεζ 
αν if Τα τετχξτημοξία, η της όξΒης γωνίας η εφα* 
Τίτομάη, μη μείζων γονατ»*
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§. S3 2. AIretj <5ε $η a/ εφατΤτομα’οη, ων τά το* 
ξοο τεταζτημοζΐα ελοβατονα, πάσομ τηε ι̂α μίτζα 
υπεζΒεν πίπτασιν, εάΒεντοι, κατά τα λκφθατα, 
κ$̂  Βετικοή TctY.Tsotf «Vi * πζοο$<&οντοε <5ε τα κατά 
το τόξον π ’ζατοε alto τα Ζ επ) rc Β, >; τεμνασα, 
ήτοι η α’κτίί ί) πζοεκ\3λ>;3«σα, τ# ευΒεία Ε Λ τ# 
τ? κύκλ# κατα το Α εφαπΊομενη, αυθ/ί άπαντά, 
aVfc.VWfS'e rijs· $ιχμίτζα ΑΒ· Πε^ατ&Βοο γαζ> λ) 

- τβ το£ον κατα τοΘ, κ#/ εφαπτομένη ε<?α/ η Α Λ, 
μεγεΒε* μεν πεπεζασμάη, <5ι«>αμ« <5ε αποφατική' 
ο, κ# tVi «τ<νοσ«ν σημεία, ταν ε7Τ* τδ ΖΒ τεταζ· 
τημοζία» το τό£ον εκπεζαταντοε, κζατησα· ΑΑα 
ya^ εαν το τό£ον, μικξόν οσον τα τεταξτημοζίαίπί- 

. κβνα γενητα/ * τατετιν εάν μη πάνυτι το Θ τδ Ζ 
αποχώρηση, μεγάλη τιε η εφαπτομένη ε~α/, η#} 
V7tc<piji\etys τ& τοςΒ ανζοντοε, ον ω ccv es
μεγεΒοε &υο7ν τεταζτημοζίων τδτο εφίκοιτο, τδ 
Θ τα Β συμπίσείοντοε, κ#/ αυτίιά αυΒιε ολωε 
αφαν'ιζε&αι*

§· 833· *Εαν γίνητα] Ζ © = ΖΔ* τατεςιν, εαν 
ίυο το£α ληφΒη ΑΔ, ηοΗ Α Θ , ων Βάτεζον το 
Α Δ , τοσάτω τα τεταςτημοξία είλείπον η, οσω Βά· 
τε̂ ον αυτδ υπεζίχει, γίνεται ΒΘ = Α Δ , καν· 
Τευ3α> κ5  ̂ A Κ = Α Δ , κ9Ύ £Va/ α^α >j tVro ΑΓΛ “  

.. Α Γ Ε, κ$£/ επομεναε A Λ = A Ε ‘ τατεςιν α/ εφασΡιό· 
μενοη $υο7ν τόξων, απες άμα τlw ημιπεζιφεζειαν 

^άναπληροϊ, η άνάν γ ωνίων, ών κ ετίζα τηε ετεζ-άε 
Μαπληζωμα ες)ν «? <5υο οζΒάε, άπολντωε ληφΒά· 

εξισωΒησοντα/. Διοίσασι <5ε, #ττε£, τηε τα 
ελαοπονοε η κατά τεταζτημόζιον τόξα Βετικωε νοα* 
μνίΐε, η τα μάζονοε μεν η κατά τεταζτημόζιον, 
ελαοπο\οε ίΙ  ί} κατα duo’, αποφατική zSttj' τ» 
d άυτω τατω τεκμηξίω a&j η οξεία γωνία τηε άμ· 
βλεταε σιακξίΒησετα/.  ̂ V

§. 834·



§. 854· Εί·Α? ΚΦ! τά της ημιπεξίφεξάαε 
μείζονα ΰιχσκΐ-φχ&ομ τάζω, τα σημεία hτι το Τξ/- 
τον των τεταρτημόριων ΒΗ, κατά μικρόν άπ'ο τα 
Β (7ti το Η πξοαγομονα, ευοηλον ως οα εφαπτομνομ, 
«/ τοΊς μη ret Τξΐα τεταςτημοξία υπεξβχΤλασι τό- 
£οις άνηκασομ, τη αυτή πξοοάευ πςοσχυ%ασι, κα- 
§  άτι εξ κομ oe) επ> τα 7τξωτα των τετ<χξτιιμοξΙων> 
xgj &σ'ν U/ πάσομ ε̂τικομ ωσαύτως ’ οϊον εάν yevy- 
τομ ΒI = Α Δ, ή εφαπτομζνη τα τόξα A Ζ Β I, oAwf 
η αυτή ε~ομ τη εφαπτομζνη τα το£α Α Δ. ‘Η τα 
A Ζ Β Η τόΡα τα το7ς τξίσ) τεταρτημοριας εΡισαμε-

,  ̂ / »Λ ' V η » ΙΛ ϊ *να εφαπτομζνη, αόζντι ητίον απειρομεγέθης εςιν, η, 
η τα τετχξτημοξία Α Ζ. Τ π εξ οε το ςηξίγμα το
ν.ατά το Η , εάν το επ) τα τό£α εχκτον άπ'ο τα Η 
επ' το Α πξοβάίνον γζνητομ αν τω τετάξτω των 
τεταξτημοξίων HA, w εφαπτομζναι αυ$ις άποφα- 
Tiv.etj εσοντομ, κομ υποφ̂ ινασι Τη αυτή πξοό$ω, η 
υποφ̂ Ινασαι ετυγχανον α) των τό^ων, των cv 
τω £<&τΐξω τεταξτημοξίω Ζ Β πεςαταμζίων, άχξιε 
ά ηζμ ταό'ε <5>) τα τεταςτημοξία πληςωΞαντός, tv 
σημείω τέως η εφασίίομζνη συζχλείη, ζνθα η των τ*?· 
τάξων τεταξτημοξίων, παξαπλησΐως τη των $υο7ν 
εφαπτομζνη y απολήγει εις το μη$ζν.

§. 855· Τ ά ά'άνηκοντα τάίς τεμνάσαις ζντευ- 
θζν $χςα επισιιυάγείομ. Αϋξασι γάξ των εφαπΊομε- 
νων αύΐζβσων, ηαμ μειαμζνων μειανταμ η$μ συμπξο- 
βοάνασι π ο̂βαινάσαις επ'ι το χπ<χςον' 'της γεμίω 
εφασίίομζνης «V το μη$ζν άποληγάσης, η τέμνασα 7ση 
τ>ι cctiTivi YMijî ccrotj y ν\ς ελαατβ» etvctf rers oiwcc- 
τομ, ά$ε φυσιν εχετ, άτε <5»j πλ&ξά τα οξΒογωνία 

ξετςιγωνα η μεyhη τυγχάνασα, a etj λοιπά} πλύί- 
ξομ η άκτ)ς, Κ£/ V εφαπτομένη. -

Ο ΡΙΣΜ Ο Σ-
§. 83̂ >· "Εάν ευ$άχ πΐξχς μη έχασα η Μ Ν  

χυκλα εφάπτητομ κατά το Ζ , το τα τεταξτημοξΐα
Aa 3 ΑΖ
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A Ζ πέρας cv το ε%ατον, y , έκτα «κολδθί# Iττι 
<γ/ςλι έφχπτομε\Ιυ> ΕΛ %cc&eToff το €7Τ αυτής μέρος 
ΖΜ το μεταξύ τα σημεία Ζ, χ&  W  ακτΐνος ΓΔ  
άπολαμβανόμενον προαχθείσης» λέγεται S'JWl·» 
φΛΤΓΤΟμ̂ ννΐ τ5 τόξα Α Δ, τ«ί γωνία υπό 
ΑΓΔ* » μόνον $έ9 αϊλά χομ ατινοσαν έτέρα τόξα, 
τα κατά το A ft ον αρ%ομενα, υπο (Je t Jjs' Γ Δ τε- 
μνχσης περατΗμενα, χ& όη, χομ της υπό τα τηλι- 
κάτα τόξα καταμετ ραμένης γωνίας. Η όί ΓΜ  
ευθεία, >j απολαμβανόμενη μεταξύ τα κζντρα% 
χομ ευθείας της Μ Ν, τα αυτα τόξα, >j της γωνίας 
Συνΰια,τεμν&σα, καλέςτη,

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν ·
$· 837* Καν εκ τα χηματος όηλον τίω avast- 

φαπιομενίνυ τα τόξα Α Δ, η τις έτ) Ζ Μ , έφαπτομέ- 
vkv αμα τα ΖΔ τόξα εινσμ τίνυ αυτίνυ. Κοί/ τοΐνιω τα 
τόξα τχ$ε 7. Δ, προς εκείνο το Λ Δ ε*ς τεταρτημό- 
ξΐον cvtcs παραπληρώματος y η τα τόξα σιωεφαπΊο- 
μ:'η τα τεΊχρΊημοξΐα έλάαζονος, η αυτή α μα έφασίΐο- 
μενη έςομ, τα εις τεταρτημόριον εκείνα παραπληρώ
ματος. Κα/ η της γωνίας σινυεφατίίομενη, έφχσίΐο- 
μενη τα παραπληρώματος της αυτής. ‘Η εφαπτο
μένη της γωνίας 3°°, σκνεφαπτομενη της 6ο°, ης 
εκείνη το παραπλήρωμα.

§· 838· Ο όίτοι.τρόπος ον ομ σιωεφαπτόμενομ 
αυξασίτε χομ φθίνασι, τα τόξα από τα μηόενός 
έξης προϊόντος, έκ των είρημονων ρα<?α κχτανοείτομ. 
Εαν το τόξον Α Δ αμέγεθες η , η σιινεφαπτομεόη 
εςα] απειρομεγέθης. Συμπίπτει γοόρ τΙνυικαυτα η 
τ. μνασχ̂  τ /J Γ Α, ητπ προεκβληθέίσα προεκβλη- 
θεεση τη^7ΛΙ αό'αμτ} απαντήσει, ωτε τεμέίν. Τδ 
όε επ.τα τόξα πέρχτος~ Δ από της οίρχης Α χφ*- 
ςαμαϋ,  ̂ κατα λογον της προς το Ζ εγγυτητος9 
ελακών η ΖΜ σιιυεφαπτομεύη καθΐ^ατομ* τη

ακτΐ-



χγ.τίνι ϊξισατομ τα Δ σημεία το μεσοατχτω τα re* 
τοίξταμο'Ίϋ επεχοντος, ηομ της υπό Α Γ Δ  ημι· 
«-«α> ος&ης «μνομζνης. 'Εντεv&cv 3ε εφεξής τα re* 
ξχ Kfotrccΰξοντος, η σιυιεφαπτομζνη υπομενατα?, 
%ως 8 TeKscv Ικλ/ττο/ , rS μζό τόξα τετχξτημορικα 
yeyciOTG?> τηε οε yo*\nctc cgijyc. Eocv Ην ro u7to 
τχ3ε, fcV) το μείζον srt πξοίη το τόξον, σιιυεφχπτο- 
μ:ίηης cxZSiC χνακ νψ«, ίπ\ Scire got της ZH 7iU 
•πτχσχ 3ιχμετξ8, των πξός χ otj των τετχξτημο- 
ξΐχ ελχοζόνων τόξων σιωεφχπτόμζνομ πίπϊασ*, τα 
άντ 1&8TU. ΕϊσΊ 3ε αύτα/ «ί σνυυεφχπτόμαχι των 
τόξων, των μ&ζόνων μον τετχςτημοξΐα, ελχΰσόνων 
3ε ημιπεςιφεξείχς χποφχτΜομ $ητεΧ{, Ιω Xj των 
ίλχσζόνων τετχςτημοξΐα τε&ωσιν «να/ Βετιγ.χμ Αν- 
ξ& yav η χποφχτιχη αΰτη σιυοεφχπτομζνη 3tlwe- 
Ηωε, τα KUTC6 τό τόξον πεςχτος 3tcc τα Ζ Β τετχς? 
ΤημοςΙα, χπο τα Ζ hr) τό Β χπ ιοντος. Eocv αν τό
τόξον Ζ Θ , 'ίσον ληφΒη τω Ζ Δ , £90/ dVj ηομ η heir 
V8 σαυεφχπτομζνη Ζ Ν, τη τάτα Ζ Μ ίση ’ ώς τΧς 
σιωεφχπτομα’χς he7ν τόξων Λ Δ , Α Θ, ων εκείνο 
τοσωόε τα τετχςτημοξΐα εΑείπα, οσω τατο υπεςε· 
%«, μηδαμώς μεγεύα χΑηλων χντι3ΐχ~εΑε&ομ, μό· 
νοα 3ε τοΐς σημείοις, οΐς τχ  xcclcc Βεσιν των χοίΐ’χπό· 
φχσιν 3ιχκς!νετομ * τ« 3ίτοι τόξχ ΑΔ =  ΑΖ — ΖΔ, 
HSH ΑΘ = A Ζ +  Ζ θ , οόμχ Αηφ^οντχ, πχςεχε- 
Τ#f τό χ^ςοισμχ ΑΔ -f ΑΘ  = ί  ΑΖ, τό 3υσ) τε- 
ΤχςτημοςΙοις σίΜεξισαμα/ον. *'Ενθοντο; a) ya>
νίομ, cue Xf χυτά) σιωεφχτττόμζνομ πςοοχνην.ασιν, 
ccSfoi&eiaetf, τό κεφχλοαον τό εκ 3υ£ν ίς$ων χπc- 
ίοοσασιν, Εν yevet 3& καν τω3ε τω τετχςτημοςΐω η 
τα ΖΘ τόξα, η της υπό ΖΓΘ  γωνίχς εφχπτομανη, 
την χντι̂  πχξχπληζωμχτοε ασης τη υπό Α Γ Θ , η 
χυτή Η& τα τόξα ΑΖΘ,  ̂ της υπό Α Γ Θ  yoovixe 
σιωεφχπτομονη ??/ν.

$.839^ ’Εν ω 3’ αν το τ3 τόξα πεςχς, τω Β ςψ 
ςιγμχτι, oTt syywx yzvoiTo, η σκνεφχπτομοίη

Α α 4 *α^
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y.rd¥ υπεςβολΐώ με«/ε&ιιόετομ, cv όε τό£ω τω <JW«
ι >> ■* ιλ α ·β ·Ί . »' »τετχξτίΐμίξ;οις <σω, U7t&qr.psytijijc xuV^ctlcLj etr 

avy παντο£ *οπίς uv HcSeiy, μεγέΒας μαζών' τδ 
<5*· ή̂ρΙ/uocTcs B ίπίν.&νΧι εοον το τοξρν επ\ το μ«- 
ζον προβοάντ] y πςοεληλιBcto.· τδ k»t  αυτό πΐξα- 
τος, ί’ττ) τδ τ<?'τ« των τεταςτγμοξίων B H , >j ffuuf. 
φαπτομζνη uvSis οςοντε λαμβάνει κομ Βΐσιν, ycy 
Τον κλιτόν τςοπον υπο·^αΖμcraj πςοασιν, ov cv τω 
πςωτω ίπεμαατο τεταςτημοξίω τω Λ Ζ * ο/ον totv 
ληφΒΐί Β I -  Α Δ , >t σιν,'εφατίιομζνη fa  τό£β 
Α Ζ Β 1, κ ανπ) ολωί ylverctf τν Ζ Μ , τδ τό£& ΑΔ. 
’Α^ α τδ Α Ζ Β Η  Tc£a, τδ Τ£>κγ' τ εταςτημοςίοις 
εξισαμζία, σιωεφαπτομζίη αΰεμία, εςΙν> Εάν όε
τω& τω τόξω  ̂ τσ£ον ετ^ον πςοσεπίΎζνητομ το τυ~ 
χον Η Κ , «νακυψ» αι$<ί· συχιεφαπτομζνη η ΖΝ 
αποφατική, η Λ), τδ Η  Κ τσ£ίί cv τω τετάςτω  Τ«- 
τω ΤϋΤΟίςτγιμοξίω dthvev,a)£ ανζοντος, ccv̂ es, ωανες 
αν κομ ού σιωεφατιτόμζνομ των τόξων %νξανον των 
επ) τδ $<&τέξΧ τεταςτημοςΐα πεςαταμονων' ΤίλόΟ- 
τοαον ngj τδ κατα το το ο̂ν τίςματος τ% α ρ &  
τδ  αυτδ Α  συμπΐπτοντος y άπείξομεγίΒ^ αυ&ΐ£ 
y.uSlsccTctf·

Τα  Jc πες) της σκύβατεμνάσης, Jjto/ τ? ί“ τεμ- 
νασης τδ παςαπληςωματος τδ JcikvTOf Tc£a,  ̂
της γωνίας, foSlactf ^ ά μ ζνα , τοΊς είςημζνοις ον- 
ταπαςαπλησ ια , ευχεςως εκχςος σίνυοψετομ, HSV 
μάληα το7ς αν (§. 835·) παξατηξ)βείσι τον νδν 
Ιππητας.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ Ε Ν ΙΚ Ο Ν .
§· 8 4 0 . * Απαντα, y.aScAa τα  ημίτονα, βατ* 

εφαπτόμζλομ, ηομ οι τΐμνασομ πάσα ι, I» τδ ««ίτδ 
κυκλικά τεταςτημοςία A Ζ ληφΒΐιΐομ εχασιν* Έαν 
γας τόξον πηλ/y.cvSvy έπ) τ2$ε τδ τ εταςτημοςίν 
ληφΰον, τόξα τ<ν·ί· tV^a τεταςτημοςία ελάκονος* 
.. . .  το
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το 7ΤΧξα7ΐληζωμα «ι οί/ νοη&η, cTcv τ& A , ε<?α/ το
ημίτονον iy.etvs τS τόξχ, σιωημίτονον τύτα τδ Α,
το αϋτο’. Κα/ η tK«v» εφασίτομανη, τδλ· τδ A
σννεφαπτομζνη, Κ#/ >} εκ«ν» τεμνασα, τδαυτδ
Τ8Τ8 Α συν&χτεμνασα. Ουτω το I ο μαζών ημίτονον,
ϊ Τι μαςων So συνημίτονον. Κβί/ το ημίτονον 2 ο μοι-
ξων, σιωημίτονον μοίζων 7 ©> Κ /̂ τα α/Α« ωσαύτως.
Των λ'Το; τόξων, των σιαςα τω Α άζχομζίων, Key
ετπ too Ζ, Β, Η πζοαγομαων, τοΤί cv αΊΓοςάσεση
μομ αστό των ςηζιγμοίτων Ζ, >? Η , ϊ/.7ΐεξαταμε·
νας, τα αυτά ολως ημίτονα ες7* τα <$ε συνημίτονα,
οατε εφατττόμζνομ τάτων ηομ σιωεφχ7ττόμα-of, με-

μο) ύ^αμως άττολυτω, £)εσ« <$ε, hv τα ση·
μαα +, — ελεγχβ, οίζνΐινόχοοσιν. ’Α^Αα ngi/ των to-
£&>ν των άστ άζχης της αυτής, κ$ί/ επί τα aura

ε'κτ^χο'ντων, rcTff §πΙσης άφεςωσιν άφ' ε-
νατΐζϋ των ςηςηματων A, $ Β, τα αυΥα μζν 
«/. ’ . » < * λ» « » </cAcos· συνημίτονα ε<?<, r a  σε ημίτονα, οατε εφα-
σττόμζνο̂ , ηομ α) σιωεφα7ΤτομζΛ·οη, με*γε§& t̂cv
άσΐολυτω ν.ανταυ$α Ίσα\, εστ) $ε τοο αντίθετα της
βιχμετξΰ ΑΒ 7τ'πιτϋσαι, «VI κ· αντβετοις σημάοις
διαγνωζίζόμ cva/.

ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ ΕΠΙΠΕΔΟΣ. 377

Τ Π Ο Θ Ε Σ Ι Σ .§. 841· Σ υ ν τ ο μ ί α ς τ ε  χ ά ζ ί ν  ηομ σ α φ ΐ ν υ & α ς , η  
μο> y c o v l a ,  η  τ ο  τ ό ξ ο ν  ό '/ α ίό ς , η 7t  λ α  όνων * γ ζ χ μ μ κ -  
τ ω ν  A, Β σ η μ α ύ & ω , το  <$ε τ η ς  μαν α ς  ο ζ $ ί ι ν , τ δ  <5ε α ς  τ ε τ χ ξ τ η μ ό ζ ιο ν  7ΐ α ξ α 7ΐ λ η ξ ω μ α , το  κο&&’ υ7Τε· 
ξ ο χ ί ι ν ,  η κ α τ  ε&«ψ<ν, λ α  τ δ  7Γ ε ν .ά ν α ς  σ ΐζ ο σ ετ ιι-  
χαζασεομΜ οηλύ&ω, πτω' 7Γ Α , η 7ΓΒ. Kay το  
μ ε ν  η μ ίτ ο ν ο ν  όιά τδ *HjLt. Α * τ υ π ύ & ω , το  ($) συνη/χί- 
τονον λ α  τ $  Συ ν / ιμ . η τ ε  ε φ χ σ τ τ ο μ ε ν η  λοέ τ δ  * £ ψ ·  
Η#/ >7 σ υ ν ε φ α 7:τΰμ?<·η λοδ τ δ  Σ υ ν ε φ .  α  το«τλ»λ«- 
τ ι/ .ό ϊς  τ ω ν  y ω ν ίω ν, η τ ω ν  τ ό ξ ω ν , ») τόον σ τ α ξ α σ :λ ή 
ξ ω  μ ά τ ω ν  α υ τ ώ ν  γ ξ ά μ μ α σ ι  λον  σ τ ρ ο σ εσ τ ιγ ρ ά φ α ν ,

I · Aa 5 τλλτ



Σ*· ι67-

9

τον* τον rpo-rcv* Ήμΐ, A, 2υνν»μ.Α, Έφ. Β, 
Ήμ.ΤΓΒ, Έίρ.ΤΓΒ· e.7 fT«> οτ<, Ήμ.ΤΓΑ, 
το-'υτο τγ\μοά'& τω S'JWJW. A, ( § ·  8-5* )·
Έ φ .  ΤΤΛ, r«uro τ£  2uv£^>, A , (§ . 837·) Κα/ 
τϊ?ί ακηνοί i f , ήτοι τής ήμι£ιχμετςϋ σΰμβολον εςη 
το &%> η Λκ. Δ<α if τδ Τ σγ.μαν̂ ήσετομ το τ*- 
ΤΛζ'Τ}’,·,·cqicv , το απο jψίόιοί,μΐτξϋ α κ , η Λκ, κα* 
ΤΛ'/εγξκμμζίον. Τ cus μζντοι τεμνχσεας, χα/ τοΐ» 
ψςχξΤήμιτόνας wrccvSx X 7ϊξοσ%ξγ\σόμε§Χ·

ΘΕΩΡΗΜΑ-
§, 842· Των αυτών /ωνίων, τα νίμίτο* 

να, ΚΦί τα σι/νιιμίτονα, τα ττα̂ ημίτο
να, α<τε εφαπτομένη, w  «f συνεφα,πΐό* 
μένα/, αίτ£ τεμν«σα/ ^ rtf σνν&ατίμνίίσαί, 
«αν jr̂ oV δι&φό(?8ς ανα^^ωντα/ ακτίναν 
Ισοντα| ώ$ rtf αχτίνες,

* ΔΕ ΙΕ Ι2-
T*Jf SoBetTtjs γωνίας Γ, cJ ακτ7ιτ<ν Α Γ  = ΒΓ, 
of Γ = β  Γ, κ*>ί<&&> μετςχ καταγεγξχμμζνα ΤΧ 

ΑΒ, χβ . Ημίτονοι ie, ττ̂ οί Tote TeSc-ίσχς «κ/ι- 
ναί τ/ου αναφοράν ίγαντχ, τα Β Δ , /3 i· Σ«υ>ΐ. 
μΐτονοί if ,  τ α Δ Γ , i r .  Πχςτ,μίτονχ if ,  τα ΑΔ» 
a i  'Εφκ7ΐτομα’οο} if  Ε A, ε α. Τ^ν^σα/ if  ΕΓ* 
f Γ. rou'uo «/ ei&etxf Ε A , Β Δ , e α» $ i,
«ττι τϊίί- χυτής ΑΓ καθΐτοι 2σα/, πχξάΤ&ιίλΗ τϊχ*
σχή «σϊν, eV«f ΒΓ : /3Γ = R A : / 3 i  = Δ Γ  t iF .  
Ά & ά  καί ΒΓ : /3Γ= Α Γ : «Γ. ’'Α?α κ# β γ  : 
/3Γ = JV r -  Δ Γ  : αΓ -  i r  =  Α Δ  : a i.  Μ  ττα- 
ρα ταυτα ΑΓ : αΓ = ΛΕ : x e - E f :  eT, 
it- των σιωεφχπτομζνοϋν αχ} ciw&x]euvv<rxv, τχΰτο
Τ·ν. > μ λ cf > / ‘ t · « \ > % "
d>?Acv arrfvijtv% on έφκπτομονοη otj uvroif KΉ
τΐμνασομ τ$ πχξχπλ^ξωμχτος τής αυτής γωνία?* 
Γ , τής δεδομοηις.
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Π Ο Ρ ΙΣΜ Α .
§ . 8 4 3 * Καντευθον n&f πξος γωνίαν rlw αυτίω 

Γ , ο λίγος ο της άκτίνος Πξος το ημίτονον, Πξόύ 
rlw εφχπτομά-Ιω, τΐξ 'ο: τα λοιπά, άς ταύτό ηχοε, 
όποσηΰν άν η άκτ'ς ληφΰάη. Δαυατον Se τόνόε τον 
λόγον, χχΒ'Iwnvasv γωνίαν, ωσχ,εξ όιά γςαμμων 
ευΒαων, Ζτωτοι *&j $ι άξιΒμων, οσον άν εΒελοιτις, 
άκξίβως ίχόντων παξΐ5ανε&οιι·

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 844· ο ; J! λόγοι 8τοι, κατά πάσας τάς cv 

μοίξοαςτε, κΜ λεπτοΊς Πξωτοις κχταμετξϋμάας 
γωνίας, όι άξιΒμων παξίςάμςνοι, τοΚανόνιον συνα* 
ποτελ$σι των 'Ημιτόνων, H&f 'Εφαπτομονων, K&f 
Ύεμνασων. *Εν ω της ’ΑκτΤνος αντί μοναόος ληφ« 
Βάσης, ηομ «V μίξη ιοοοοοοο οιαίξεΒάσης̂  
τωντε μοιςων, >̂ c/ των Πξωτων λεπτών cv τάξα εκ* 
κειμάων, άντιφίχοος παξάκ&νται οί των τηλικύτων 
μοξίων άξιΒμόί, ε£ ων, των reawvJle τόξων, η γοο* 
v«wv συγκξοτΐίνται τά ημίτονα, «/ εφαπτόμε*
vetf. ΠξοσετίΒησαν όε οί των άξημζνων άξιΒμων λο* 
γάξΐΒμοι, έ ί «/&ω£· Ιττί των λογαςιΒμικων ε$& Π/-* 
νακων άναζητ&ν χςονοτςιβδντας, eV επιβοηΒη* 
μα τ£ νπολογισμχ. ΤοΤί των λογαςίΒμων τέ* 
των χαςχκτηςι<?ιχο7ς τοιάόε τις τςοπη άσοιΙιυεν.τα{9 
«<?β τω λογαςίΒμω της άκτίνος, η εςι ίο ,  α^/θ^ον 
άντιςοιχάν ίο. οοο. οοο. οοο. Κα/ «V τοσαυτββ 
<%>« μίξη η άκτις άταυΒα όιηξημα/η vcesrctf. Των* 
γεμίιν τοιύτων λογχξίΒμων, τταζ>« τό χχξακτηξί- 
•ίΐν,ον, ίπτα μονοί οί πξωτοι των χαξακτηξων γξά· 
φοντοη, οί ίηπα άποχξβοντες άσίν,

§* 845» Αυτοί όε τω Πίνακι των λογχξίΒμων, 
ον TTfcf τω τελεί ϊω βιβλιοίξίω νποοτουάτττομον̂  
XjTo των ημιτόνων, εφαπτομάων'Αβάκιον πξο*

<πΒε·
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σ&!μ?8<χ> α&οίωεγεμϊω, κ#1 «% οοε έ3βί «τί τ3
ueifovcs Κανόνι#. τα «’ αυτα ώοατώταντεί·, λ.’ανV, , ' «... » τ  »* % * -  » * ,^  ίττιτεμοντεε. Η μον tv ακτιε ημιν αε χίλια, μο-
να iicuf&Tccf μίζία' Τα 0'ημίτονα, ατ7α tows μο/.
ςοαε αΥ>;/.«, Kgfj τοίε λεπτοϊε τοίε κατχ τΐυυ ςη·
λην Η»ι&μ8αί·.Μί9 V €7ΐιγεγξΧ7ΤΤΰ̂  Ή μ ίτ . άα)ψ
cl χξ&μο' οι ον rg 7ίξωτ% των ςηλων αντίμαχοι, οϊε·
τισιν ομοςοίχνε, κατά τΐιυ ΰόοτεςαν τήλίω άντιπχ-
ξάK&iruf οι των κυτών ημίτονων λογαξ&μοι. Το?
αυτόν <57 τξόπον, αιτε ϊφατιτομοχα], Η&1 οι τΰτων
λογας&μοι, αντι^οιχχσι τοάε μοΐςαιε και τοίε λε-
σίΐοίε, τοίε εν τη ή̂,λγη η επιγραφή 
» β » c > _  r  k V  * * < · * · '  Τ »
Α̂ & ϊφαπτομνοιι uvrujy υττ*£ τΐω 45  μοιςχν Η

yivovTKf. Ον$ε yap Χξ&α των υπεξ τ Ιου ακτίνα
εφχπτομονχν, &V ίζον, εκ τηε έφεξηε τήληε, ηε
επιγραφή Σννζφ&ΤΓ., τί? αυτί? ε 'χ^ξεία ■> ras
τα? νπ>(> ταί 45 μοίζκε yωνίων σιιυεφατττομοναε.
λαμβαν&ν. Κ«/ γα  ̂ **«ν εττϊ τηεΑε τηε ςχ,ληε
αςιΒμω έκαςω ο αντιςοιχων αξίΟμοε έπΊ τηε τίξωτηε
τ ηε επιγεγςαμμεντίί Αξ>ί%. συνεφασητομενη ες) τηε
yoονίαε τηε τω ας&μω εκείνω εκ$ηλ#μονηε' ο τηε
δ&τίξαε ςήληε άξ&μοε ο ομότοιχος, ο τηε συνε·
φαπτομαηε ετ'ι λογάξ&μοε*

§· 8 4 6 .' E<V μον tv τον hr άκςιβάαε τηε ον$ε- 
χομοιχέ υπολογισμόν ι rev Ητωε. επιτετμημονον Πί
νακα άποχξήσ&ν, τro/ktys n&j Set. *ΑΑα γάς 
cv$a μετοΐωε τινοε εμφιλοχωξΧντοε ΰιαπτωματοε 
αμελ&ν i£'c;cif, τίολυ rt  ά/λωε άλυσιτελ£ε αν εσο- 
μοι% 7icvt, όιχ τχ roith ΰφκιςεΒήσεraj ΠΙνχκοε* 
Μυξ>;α γχξ βσα ύπο> ογισμοίε καθυττοττ,τττβ, τ α  
Λ αυτ8 ακξιβωε αλιε Ινυά^ονα εκπεξοάνε(9 α/ , wa- 
ξατηξχμονων μαλι^α των α, μι/.ξον υςεξον πεξ'ι τηε 
avrt ύποτε^άσετοη ήσιωε.

Θ Ε ί1·
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ΘΓΩΡΗΜ Α·
§. 847· τβ ofSoywie τριγωνβ ΑΒΓ,Σ̂ ·^β· 

οποτερ&σζν των ο£«ων γωνίων, οΐον τί*$ Β 
λ«φ&« W , &ιν vj των πλευρών μεγί*#
ΑΒ>, προς τΐώ άπενχντίον τ>) pvj&aV/f γω
νία πλευράν Α Γ , ώ? *Δκ· ‘ 7Γ£>0£ ‘Η/«· Β.
'Η δε πλευρά ΓΒ, ij τ# γωνία προσκείμενη 
προς Ίΐώάπεν&νιίον Α Γ ,  ω£ Άκ.,
?Εφατϊτ. Β.

Δ Ε Ι Ε Ι Σ -
*£αν γ«£ Ιπί τα>ν r/w γωνίαν πεξιεγρσων πλ<&· 

ξων άν.τϊνος πηλΜησϊίν ληφ$είσης ΔΒ = £ Β, τί,τβ 
τι?? γωνίας μετξονκαταγξαφν ΔΕ, KW ημίτο
νον αυΤΗ ΔΗ, n&j η Ιφατιτίψάη ΕΖ, φαν εξ ον ότι 
ΑΒ : ΑΓ = ΔΒ : ΔΗ = Άκ. :Ή μ . Β. Κ«/ ττα- 
ξαπλησίως ΓΒ : ΔΓ = £Β : ΕΖ = Άκ. : Έ φ . Β.

Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Α*
§ . 8 4 8 · ’E?r« (ΓαυΥ* τ5τβ ηομ πες) της γωνίας 

Α κςατϋ,  ̂ τί;*· Β παξαπληξωμα εςίν, ήτοι 7ΓΒ* 
*?«/ ΑΒ : β γ  =  Άκ. : Ή μ. ?τΒ. Κ«/ Α Γ : 
ΓΒ = Άκ.':Έφ. ττΒ* ητο, λβ : βγ =  Ά κ .: 
Συννιμ* Β. Kaj Α Γ : ΓΒ = Ά κ  : Σννεφ. Β.

r r  Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α  Β·
§• 849» Τ5 ν *Αναλογιοόν ΑΓ ί ΓΒ =  Ά κ :  

Συνεφ. Β,' w  ΓΒ : Α Γ = ’Ακ : Έ φ . β ,<£\-
ληλοας παξαβα/λομονων9 ευδηλον ως εφ οίασχν γω-
'νΐοα Β , fan Έφ. Β : Ά κ. — Ά κ  : Συνεφ. Β.

έπ&$η my κατ' αΤλΙυυ ΐωτινάχν γωνίαν τϊά Δ,
:?V<v Έ φ . Δ : Ά κ. =  Ά κ : Συνεφ. Δ, 2V«/ *?ν - 
■yt'v«» Έ φ . Δ ιΈ φ . Β =  Σκυεφ. Β: Σ«υεφ. Δ.

■ * ■ ' ·  ’Δμέλ*-



Τ χ ·  t t p  
107.

'Αμίλητοι παντχχϋ η άκτΊς, μεταξύ της εφχπ%. 
μοίης, ηομ της σχνεφαπτομα'ης της αυτής γωνίας, 
η μίση ανάλογος feiv. Αί όε εφχπτόμ&ομ όυο7ν στη· 
λ<κων£ν τόξων, τοας αυτών τέτων σιωεφχπτομί* 
vcus άντιπεπόνΒχσιν.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Γ·
§. 8 5 °* αντϊί όε τ£ χηματος καταφοάνε·

rctfy οτι κομ ΗΒ : ΕΖ = ΒΗ  : ΗΔ* rarfeiv 
Άκ : Έφ. Β =  Σιω»μ. Β : Ή μ. Β. K«m$* 
&ν Άκ χ  Ήμ. Β =  Έφ* Β χ  Σιω>ιμ» Β*
Έπ&όη d? rcd'f Κξατεί /.άπ) riff γωνίας A ·> tins
fe) π B, feof ομοίως Άκ : Έφ. τγΒ — Σιω>ιμ. 
ττΒ : 'Ημίτ. τδ* r*r£̂ v Άκ : Σ«υεφ. Β = 
Ήμίτ. Β: Σζιννιμ. Β. Κ«/ Ακ X  Σιωιιμ. Β 
=  Σκνεφ. Β χ  Ή μ. Β.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Δ*
’ §. 85f . ’EavtVl τ5 Α Β Γ τξίγωνα* από της
κοξυφης της γωνίας Α, κάθετος άχΒηη Α Δ , εττΣ 
της πλώξας ΒΓ, «  πξύεκβληΒήσης, £?£/-
Α Δ  : Ά κ  = ΔΒ : Έφ. ΔΑΒ. Κ < χ / Α Δ : Ά κ ± :  
Δ Γ  : Έ φ . Δ ΑΓ. KarouBcv ΔΒ : ΔΓ = Έφ. 
Δ  ΑΒ : Έφ. ΔΑΓ.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α  Ε*
§· 852· *Εαν Ιτπ των αναλόγιων rvftob καΒ* 

« f EÛ fefoer/f &χ Τξίων αΑων πξΟσ̂ ϊοςίζεΤομ·, tta* 
ξα τό απόλυτον της ποσότητας, mm ret σημ&Μ 
αμα  ̂cv λογω τιΒητοή > τα cv rats τξίσ), μ ων ή 
Τετάρτη επιφΐςετομ  ̂ της άκτΤνος « «  Αα τ£ +  
Ψτςοασημηΰμαίης̂ , K9V τετάξτης ομοίως to 
Τα/ληλον Ττςον.υπΤΗ σημηον, κατά Τίνυ τεΒettretV 
άξχΐώ ($. 6 5 2 .) ληφΒά' οΒw ylveteif φανεξόν αί 
rm τεταζτημοςίω ίκπΐζατ5τομ τό τόξον , ψ Το
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ΤΡΙΓΩ Ν Ο Μ ΕΤΡΙΑ ΕΠ ΙΠ ΕΔ Ο Σ. 3$3
ον ημίτονον, η σωημίτονον ες'ν h ϊανην.ον̂  η 

η εφαπτομένη, η η σιχνεφαπτομ:'η. Οντως εαν επι 
τ~ς civccAcyiu (§. 8490 Εφ· A · Ε φ ·  ̂ ~*
*£ijtve(p. τ* · Σιιυβφ. Δ , η μεν Έ φ . Δ 
3 ' >| ·;} ’E(p4 Β αποφατικήj, λα re η^τηη  
ίζ,ΐωεφ. Β »σ«νΓ«ί· αποφατικήν «ν«/> τΐξοκυπτα 
Σΐΐυεφ. Δ καταφατική, κα}» τον κανόνα' όττβ- 
re φχηξον n&j άποφατινϊώ τΐώ τοιοί'δε σχυιεφα* 
Tnoucllw <Hvcq μη <W«<£)af, « β  της σννεφαπτομε· 
yr,s το αυτό φεζόσης σημ«ον, ο τ£ rS αυτχ τόξχ 
εφαπτομένη πξοσκ&μί·.ον ετ'ιν· ΐαν λ? της
ccvr:?\ic/!ccf (§ . 85° ·)  Σιαηιμ· Β : Ή μ» Β =  ’Α κ : 
Έ<ρ. Η, τε$η το με'. Ή μ* Β «ν*/ καταφατικόν. 
TC r.: Σινυνίμ. Β αττνφατικόν, ο τεκμηςιον r»jV ya)Vf'av Β αμβλ&αν wdf, π{οκνψ& λ) η Κψ. Β. 
αποφατική' οιάπεξ τω cm, ττασα ποίσηί αμ· 
βκάχς ή εφαπτομένη t*}L Κα/ εςιν αξα τα ον» 
ταυ&α ημϊν, πεξί των τ̂εταςίημοξίχ ελαοπόνων άπο* 
δειγμένα τόξων, $ΐων ij των όζ&ων καταμότξησις, 
κκΒόλχ αλη&ώοντα» 8 μόνον της ποσότητος άπο+ 
λντως &εωξ8μένης , ec&a *stt των σημείων ον λο· 
γω γινομένων ̂  ΚΜ της Γι αντών ύποί&κνυμονηβ 
δέσεως·· ,

Θ ΕΩ Ρ Η Μ Α *§. δ53· Έαν A .W  Β  το|α <τγιμαί* Μ λίκλβττδ χύτβ^.τνίς ύμιπερφε^βΑς iXaosova* κ τα? υίτο των, Πιλάτων τόξων καταχτημένα? γωνία?* 'Ε φ . Q  Α + *Β ) σνιμαίννί τ ώ  Ιφα^ττομένΖω Τ.β έκ τβτων νί- 
μ<ο&̂ οίσματο?4 i( î Έ& (4 A  -  rf5) τ&ϋ τίι? Των αοτων τβτβον το|ων* vj τωνιων vi- • μι&αφο£>α?' ώ  αν έφχπτομίνων έντχν&Α 
μόνον 7ο μέγ6$ος 5εω?οϊτο* "Efttf Μ  Έφ·

U A
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G - A + iB ) :  'Ε φ .(ΐΑ  -  * Β ) =  (Ή μ .Α + Ή μ .Β ); 
(Ή μ . A  — Ήμ. Β ) ·Δ Ε Ι Ξ Ι Σ .

Το των A, Β γιμιά̂ ξοισμα·, ω£ εκ τδ υττοτ?- 
Βζντοϊ. uei (JucTv τετανίτιμορίων ελωτίόν i<>i * rercep·

r * \  Π  Γ ·* 'Tr,[xcfis όε >j tci ελοίΤιον, I? μ&ζον*
ι?ι.- n̂ corov δν e«v ελατ7;ν cv κύκλω τω 7ίεξ) το 

Γ  yey(ξοομμ^ω, γενε&ω Δ Ε =  Ι Α  -+· 4 Β * nay 
ΕΖ = ΕΗ  = | Α  -  ΙΒ* Η£/ αχ$ίΐ'τω Ε Γ  άκτίς* 
Hgj επεζ&χΒω Ζ Η , tjrw πο̂ οβ μα5 τ& Θ Λ'χβ 
τμν,Βησετοίί, ε π < die rns Ε Γ κάθετος εςοη (§· 3 5 9·)· 
’Λχθίίτοΰ ie κ#/ >7 Ζ Γ uktIs ' η,τε ΖΗ  ΤίξοωχΒη· 
τω, «V ο «ν τδ Γ Δ άιχμέτξω 7Γξοεχζεβλημ&ν πξο- 
σπεσοι kcctcc το Ι· ' Εςομ χοίνιω■ (§. 8 51.) ΘΙ : Θ Ζ 2 Ω Η  = Ήί®. I m  r *Κ®. Ω Γ7 =  Ή/® ί ΐ  A -L * ?

*j r >· "  W  “  «*-< i *4 ·
IB + ΙΑ -  -IB = A* μώ όγ\ H&j ZN = Ήμ. A.
lfÂoi Ζ K = Ήμ. A — Ήμ. B. ’Επβίδ die HZ: 
Η Θ = 2 : ι = . Ζ Κ : Θ Λ ·  hey Θ Λ  == I  Ήμ. A -  
ΙΉμ.Β' ^ · 0 θ Β Θ Λ  +  Η Μ = ' } Ί ϊ μ . Α - ί  
Ήμ. Β +  Ήμ. Β = ΐΉμ A +  1‘Ημ. Β.
<5? Ί Θ  : ΘΗ = ΘΟ : ΘΛ* t̂ otf~$t\7ta κ& 
Έψ. (ΙΑ +  I B ) : Έφ* GAfr (*Ή μ, A + *Ή μ. Β) : ( ΐΉ μ ; A -  ΪΗ μ ί  Β) *^ Η μ . Α +  Ή μ. Β) : (Ή μ. A -  Ή μ. Β ). 7· ? ‘ \

ΔοΟτ̂ον όε, εαν το ray τοξων ί̂φείΒροισμ* Τ£- 
τοίςτημοςία'μεΐζον J ,  κ«<θ» ίι) τδτ '̂ν το̂ μ&ζον Β,
ΤΟ ί ’ Ι'λΛΤ/όν A- W «hR-JL· Λ **1 *<

χ - - , f - . */*ξ εφωτρτομζνη — Γ —τδ ϊφα,πτομνιι τ δ ^νης.ανοΛληξύ^ ^ ( 9 η™
τα*



της υττο ΕΓ<?, απολύτως θεωξΧμο/̂  Ίση fc) ($. 833·)· 
Ία  γ«ζ> σημεία, η τά της δέσεως, α Λά των ση· 
μάων ελεγχετotf, cvratftcc ahoyetretf. ’Aϊλαμίω 
<$Ή = ΛΕ +  Ε Η - * Β  +  § Α  +  ί Β - ϊ Α = : Β *  
nsf) HM = Ήμ. B' n$t) μον xv >&j <ΪΖ== ίΕ -  EZ 
= £B -f- ^ A  — \ B -f* τ A — A ‘ ZN ^  
Ήμ. A. Λε Λ) Y&j Θ Ο = 1 Ήμ. A + £ Ήμ. B*
Η#} ©Λ = ϊΉ μ ,Α  — i  Ήμ. Β* τοιγαςχν ΘΟ : 
ΘΑ ~ (‘Ημ. A + ‘Ημ. B) : (Ημ.A -  Ήμ.β). 
*AA'lw γάξ, ως ayωτεξα, IΘ : ΘΗ = 0 Ο : ©Λ. 
"λςα χοίπ) της άώτέξας της£ε ύπο&σεως, Έ<ρ.(ϊ Β + ΪΑ) : Έ<ρ. a  Β -  i  A) = (Ήμ. A +  Ή μ. Β) ί (Ή μ. A -  Ή μ. Β).

ΠΟΡΙΣΜΑ.
§. 854* Έάν αντί ταν το|αν A, Β τα αυτών 

ληφ&η παςαπληξωματα ίΓΑ, 7ΓΒ" αν το μζν % 
μεϊζον, τ 5το Λ ελατίον* εςα{ ωσαύτως, Έ φ .  
(47ΓΑ +  £?ΓΒ) : Έ φ . (-* 5ΓA -  4^ΓΒ) =  
(Ή μ .ττΑ  +  Ή μ .τ τ Β ): (Ή μ . ττ α  -  Ή μ . ττΒ) 
=  (Σιιυίΐμ. A +  Σ ια /nμ. Β) : (Σιωνιμ. A - ; 
Σ ίΚ ^ μ . Β ). ί? (εκατε^ίί ταν rc£av Α κ# 
Β τεταξτημοξίχ τχ Τ  ελαττονχμονχ) Α κ Τ  -  7ΓΑ,

Β = Τ  — 7ΓΒ · χχχν εάν άτι ο των Ίσων τά Ίσα 
άφοαςεΒη, Β — A = 7ΓΑ — 5ΓΒ. Δά ^  τά ημΐση 
τχτων των τ'οζων Ίσα ê etf, hsH Ε φ . (τ7ΓΑ-τ7ΓΒ) ' 
β  Έ φ . (4 Β — ί  Α). ’Εάν Λρ τά  αυτά τ$£α εττα· 
&ξοι<&ΰ, πξοκύφα Β +  A = a T  -  ff*B -  ττΑ* 
κάντή/θον ϊ Β + ϊ Α = Τ  -  (τΤΓΒ +  χίΓ Α). Κα) 
ί?<ν άςα i7TB *f ί  ίΤ Α το παςαπληξωμα τ5 η μια- 
ΒξοΙσματος i  Β +  £- Α * τδτο γά^ λο<ττον, εάν εκ«· 
νο αττο τ» τεΤαςτημοςίχ άφαίξεΒη. ‘'EvStvtoi 
*Εφ. ( ϊ Τγ Β + ί?τΑ) =  Σακε^.(*Β + ΧΑ). 
Κ(*/ Σ ι« ;ε φ .(ίπ Β + ΐ7 Γ Α ) = Έ < ρ .(ϊΒ ·Κ Α >

*ίΙς άπες εκάτεξον % των τόίων τεταξτημοξίχ
Β b μαζον,

ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ ΕΠΙΠΕΔΟΣ. 385
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Σ*. «7 * 
* 73-

μείζον, το αυτό ωσαύτως $Ηχ§ησετοη > J/α το «. 
νβ̂  τΙινιχαυτα Α =: Τ -f 7Γ A , κ# Β = Τ *f 7Γ Β. 
ΐα ν  Λ το fccJ Β, τεταξτημθζΐ8 μεόζον $ , το A 
ελατίcv * τ8τεςιν εάν y  A = Τ — 7ΓΑ, >W B a 
Τ + 7Γ Β, τ$| των πςοτε̂ ων άφθ4̂ εσε* από των ΰςε- 
ξ ω ν , h a j  Β -  A = 7ΓΒ + 7ΓΛ * c&v y a g T O f £ B -  
iA  = iiTB +  £-?TA* ’K<p. (£ 7ΓB +  ^TTA) s
Έ<Ρ· ( x B — x A). ’Εαν Λ' τα αυτα τό£α αΑη- 
λοις επα^ζα^, πςοκυ-φε* Β +  A = 2Τ — 7ΓΑ -f 7ΓΒ’ 
x a v r e Z S c v  £Β + £Α = Τ -  (χΤΓΑ -  χ7ΓΒ). *Ε̂  
8 φανεξόν, ω; c v r a u B a  των τόξων χ Β + χ Α , ^  
χ5ΓΑ -  χΤΓΒ, το ΑόΚτεςον τ5 πξοτόςα παςαπλη· 
ξωμαεςίν' υπολαπεται γάξ εκείνο, εάν Τ8 Τ0 από 
τS τεταξτημος'ι8 άφθ4ζε3%. Κotf ε&ν ατως *Κφ.
( i n A -  ίπ Κ )= Σ ιω ε φ .Ο λ  +  $ S u » s p . 
( χίΓΑ^ -  χ ίΓΒ ) e Έφ. ( χ A +  } Β) .  
Κ at ταυτοί αςα εάν επ) της καΒόλ8 αναλογίας 
(§.854.) Έ φ . ( i  π A +  i  π  Β) : Έ ψ . (χ5ΓΑ —χ9ΓΒ) =  (Σιω*ιμ. A +  Σιΐϋΐιμ. Β.) : (Σιω »μ. A — 
StCUHμ. ®)’ *ν ΐΛοιβ· τόποι: τε3η, γίνεται εν 
υπο3εσ& μον τ5των τόξων εκατεξον A , Β τεταςτη· 
μοςΐ8 ελατ\ον8&αι, η πλεόναζαν *

Σιωεφ . (£Β +  £ α )  : Έ φ . ( τ Β - ^ Α )  =  (Stowμ. A +  Σιωιιμ. Β) : (Σιιυιιμ. A — 
Σιω ^μ. Β).

’Εν ύποΒεσα Λ , τ5 το μον μϋζον Των τόξων Β, 
υπεςεχ&ν τεταςτημοςΐ8 πλεοναζον, τό (Γ ελατίον Α, 
τεταςτημοζίπ ε&άπ&ν.

Έ φ .( ί Β - ^ Α )  : SuOSCp. ( 1 Β +  ^Α) =: (ΣικΜμ. A + Σ ^ μ .  Β) : (Σιω>ιμ. Α -  Σιιυνιμ. Β)*
# ΘΕΩΡΗΜΑ-

’ 4 χ §‘ 8 5 5 * *Eiri παντός τριγωνβ ΑΒΓ, ίνο 
αβ οή τυχνσοη πλώροή Α Γ , Β Γ , cM*

ωζ

38*
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οίς ύποτώνβσι,τα, ημίτονοί των 7ωνιων 
προς rluj χΰτΐώ άκτϊνχ άνχφερόμενχ' Τ8· 
τεςιν, ώ$ Α  Γ : Γ  Β  =  Ήμ. Β : Ήμ. Α .

Δ Ε ΙΞ ΙΣ *
Άττσ γάξ τ η  Γ ΗΥΐμ&Η Bubeias ν,αταχ^άσηί Γ Δ , καΒίτπ ry πλάΔςα ΑΒ, rjf, ύεησαν, 

ττξοεχβρβλνμζν̂  esotj * Α Γ : Γ Δ = Αχ : Ή  μ. Α* ><${/ Γ Β : ΓΔ = 'Ακ. Ή  μ. Β. (§. 847·)* 'Αρα up) Α Γ :Γ Β  = Ή μ .Β :Ή μ .Α . ($. 185  )·
Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α .

§. 85 6. *Εττίτα/ <55 o/rft/S’ct' Ι ' Α 4 - Γ Β ί Γ Α  — 
ΓΒ =  ( Ή μ Β + Ή μ Α )  : (Ή μ . Β - Ή μ .  Α.) 
(§. 1 7 1*)* 'Επά Αί α?<* (Ή μ . Β +  Ή μ . A ) i 
( Ή μ  Β -  Ή μ  a )  = ’E(p. (τΒ +  ί Α )  : ’E<p. 
(4  Β — 4 Α). ’’Eso/ ομο'ωΣ επ) παντός εν^υγράμ· 
μα h ηπέ$8 τριγών η, ΓΑ -f ΓΒ ί ΓΑ -  ΓΒ = ‘Ε φ . 
(4 Β  +  4 Α ) : Έ φ . ( | Β - * Α ) .Σ Χ Ο Λ Ι Ο Ν *

§.857* *Εκ roSyJe των Θξωρημάτων (§. 847· 
8 5 5 * 8 5 6 .)  roc Βν^υγςαμμα των τρίγωνων Α/υττο- 
λογισ^Η επιλυετοη'̂  τχτίζι, Αγονταν βττί παντόί 
τριγωνπ, των, Α’ών τα λοιπά προσδιορίζεται > ette 
γωνίας ®σ<ν, « rt πλώρά), διά τ®ν cv τα> Κανονίω 
ημιτόνων, H9V εφχπτομανων λήπτά yWro/ τά 
δι εκείνων διοριζίμο/α. Δηλον <55, Αα μόνων των τ5 
τριγωνπ yωνίων τον μον λόγον των πλ&ρων Α«5ο<θα/, 
rots oe πλ&ξαε auras tt ων γαρ otf γωνία/ «τα/, 
ομο/α μα» τά τρίγωνα, ®ί· cv πλ&ραϊς άνάλογον 
Boats περιεχόμενα, τόγεμίώ των επ'uureTs π λά· 
ξων μέγε&οε, πηλικονπν ccrov eivotf ενδεχετα)·

Δυο <Ϊ5 τ«ν cv τ® τριγωνω τω εν^υγράμμω μό* 
^  yo)Vioc/ &3Τ0Τ «ν  o o v e tw  > μ η  ngtf Τ η (  Τ ξ Ιτ η ς  * ζ .

Bb 2 αυταν



Τ Μ Η Μ Α  Τ Ρ ΙΤ Ο Ν
αυτών ctet επιφεξομώης (§, 302.)· Eciv αςα 
dfdc/ucva/ Τνχωσι γωνίας τξίγωί'α παντός, κ«/ ττα- 
(>« ταΰτας, μίοοτις των πλ&ςων, α«το< »} 
πλ&ξά αυη}, πξοςγε τχς bB&c-oez γωνίας, ωσαύ
τως έχασα Βεσεω: εςί' xctf d/α ταύτης dt hW των 
γων/ων, njhoiirctj πλΑ>ξοήτα Τξίγωνα πςοσδιοξίζον· 
τα/ (§· 3 2 0 ·)·

388 Τ Μ Η Μ Α  Τ Ρ ΙΤ Ο Ν  ^

Ήαν df /«'α μόνη των ev τω τςιγωνω γωνιων £ 
$ε$ομοΙη, due παςχ ταυτα πλ&ςων χξείχ, «V τΖ«ί 
τα τξιγάινα KUTctazc&hv' ών τϊώ d?θ«σ«ν γωνίαν 
πεξιεχασων, παντ# τα λοιπά πξοσεπιόιοξίζε· 
τα/, core due y«wa/ φ/μ/ «/ λειπόμο,ομ, ηομ jj 
ίτλΛ̂ α >/ Τ£ΐτ*? (§. 3 ί&. )·

AA'eVff «/ bSeteaf πλ^ξα/ τϊω dcQ&cctv γω· 
W«v άδαμως πε^ιίχασι, χομ η τςίτη μζν ομοίωί 
ττλώρχ ν.ανταυΒα, d/α τίρ· άπζναντίον ctvrq γω* 
νιας ϋιοςι&ησεται, &κ α« γεμϊω »j γωνία χυτή Αα 
ΤωνΑ των dsdoficvav rev διορισμόν ?£«. ’Εττ/ςα/ ya£ 
A jAcvoti cv γωνία τη SsS&Ty, xgq <W< πλ&ςοας, ωϊ 
Τ/α) ίτίξαν Ac/ tj/£ γωνίας κ«ο)α/ απ εναντίον, Ασ- 
σα τξίγωνα ποΑάκις χατασχ&οίσύη, ων cv $ατί· 
ξώ ν γω\ία, jj άπεναντίον της λοιπής πλώξχς ν.Η· 
σομονη, αμβλεία eltj, cv $ατίςω d’ ί|«« , χομ τηί 
πςοτεςχς αναπληςωμα §̂· 347·)· Δ<ο *£/ Ιν,χτε* 
ex Αα T# αυτα ημίτονα δόμησεtttf· Kara de Td 
d/arev της τηλιχαυτης γωνίας,  ̂ τζίτη γω>-
via, ίω ύποτενΖ η ζηταμανη πλ&ξά Α#λ?Τ/ί· ανα* 
φυησεταί·

> Τελ<&τά*ον^?, ίχ ν  μτ,^μία % όεβομζνη Τα Τξ>  
y w a  γωνία i  « /λ  α/ επ αντω π α σ α \, of
γωνίοη αείποτε παντη &οξΐ<Βησοντ«/ (§ . 3 a 3·)·

$· 858· ΑΛ το/ναυ j  ΤεωμεΤξϊα, fie των τηοξΧ 
Τχς τςιγωνοις ίιίοματων, Αα t?c τδ ιζήματος κα- 
•mcwJtif οίνώξίσχα > αντα τaura η με$ο&ς τ ί

V «ff/^· 1



άςιΒμηΤικόό: τοI τρίγωνα άναλύ&ν, διά τ8 υπολο- 
γισμ$ ανακαλύπτει. Λέγεται δε αυτή Τ fO'W"'
νομετρία ’Επίπεδος, Αά το «να/ y&j Tpiyu* 
νομετρίαν ά/λην ΣφαιριχΙιν, τ>}ν < τα τ̂ ’· 
yava, τα eVi T^r σφοαζίκη: έπιφανάα: κχταγρα· 
φόμζν» ωσαντω: καταγινομονίω. 'Εφ' έκχτεςοο: fie 
ω: διδόμονα πάντως υσςοτίΒετομ τά δυνατά* τ ': 
ya'f αν, τρίγωνα φέρε, « a/ Juo α/κα πλ&ρομ της 
τρίτη: άσ\ν έλά&ονε:, τά: γωνία: λα£«ν αξίωσαον% 
οπότε το τοιόνδε τρίγωνον πάντν αδύνατον ̂

Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α - /
§, 859< Έττ< ttavtoV Tfiy&fv# έπιπεδβ 

εύΒίυγράμμβ, eav τρία τινά δο ν̂ί, έξ m  
τά λοιπά διορίζεται, τα λοιπά τίντα,, εί
τε γωνίοη άεν, είτε δη πλώρα), είτε δε, 

πλώραίτε yooviaf άναμιξ, η ττ̂ οσν 
διορίζεται, διά τβ Κανονίβ των ύμιτονωνχ 

των έφαπτομονων, υττολογ^μέ' άττο-. 
διδ0νΟ{,

Α Τ Σ ΙΣ .
Α'.

§. g6o. ’Εάν aW  α| Τ^«ί τ* Α Β Γ  τρίγωνα 2χ. 174· 
yav/a/ διδόμαναί, ζν,πορ^άτων από τα Πίνακο:,
Των ημιτόνων των yωνίων A nofif Γ, δοΒήσε τα/ ό λό
γο: τη: πλώξά: Β Γ , προ: τΐώ πλώράν A Β.. Κα) 
νάξ Β Γ : Α Β = Ήμ. A : Ήμ. Γ. (§. 8 5 * .)· ’Εάν 
dc· ηομ το ημίτονον τη: Των ία: Β ϊκ τα Π ivccv.c: 
ληφΒ%» ό λόγο: τη:  ΑΒ, η τη: Β Γ» npq: τΐά ΑΓ 
πλ&ςχν, τον αυτόν τςόπον δοΒήσετομ»

Β'.
$· 8 6 *. 'Εαν δυο γωνίομ ωσι διδδμζναι A KW Γ* 

δοΒησετοη y&j ή τρίτη Β. *Eav <jg παξά ταυτα,■*■ ■· Bb 3 καί
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Kcurir των πλ<&ξων ΑΒ Aio/ucwf 5 , εΰξε$ησ*ται η
μ &  π λ & ζ ά  ΒΓ, α τ ω : '  Ήμ. Γ : Ή μ. A =  Α Β : 
ΒΓ* if πλ<&ζά ΑΓ» ατώς' Ή μ. Γ : Ή μ. Β =; 
ΑΒ : ΑΓ. r .

§.S6 2 . 'Εαν επί τα ος&ογωνία τςιγωνα, μόνα η 
cfiri γωνία  Β $ε$ομζνη %, μετά των ctvrlw ττεςιε· 
χασών πλ<&ζων ΑΒ, ΚΓ, ευ?&ησετοη η yωνία Γ, 
ατως' ΒΓ : ΑΒ = Ακ : Έ φ . Γ (§. 7 3 5 · ) ’ »ί α· 
τως · A Β : β Γ — Ά κ  : ΈΙνΜφ, Γ, (§. 736· )· 
Τavry <5* τηί γωνίας Γ εύ(>ε§&σ*iff, ο̂Βησετα̂  d)} 
Hge/ >/ A, w rijff Γ es· cf£/u) παςαπληξωμα· 
Κοοντεν&ζν ace} η πλ<&ςά Α Γ  πξοσ<&ςε$ησεταί, Λα 
της Β'. των επιλύσεων-

Δ'.

§• 8 6 3 . Εeev eVi τα λοζογωνία τξιγωνα, η act· 
τα, το Γ γωνία 8o$y,. μετά των αυτίυυ πεςιεχασων 
ίΰο πλύίξων Α Γ , Β Γ, οο$>ισεται άμα, των 
λοιπών άυο y ωνίων το ά^ςασμα A +  Β, agej τάχα 
το ημισν’ * A -j- i  Β. Κ«/ εάν άξα γζνητσμ Α Γ +  
Β Γ :  Α Γ -  ΒΓ = 'Ε<ρ. ( i B  +  iA )  : *Εψ. (*  Β 
— ϊ  Α) ($· 8 ί 6 .), ί̂ ώςεΒησετοιι i  Β — i  A , >* των 
ζήτα μενών γωνιων ημιίιαφοςά * c£cv σνωάγεΤΟί tIw 
μεν τάτων μείζονα Β «ice/ = ( iB -f  i  A) +  (*B-  ΙΑ), 
t Ju/ it ελχχτονα A = ( ί  Β -f χ Α ) — ( I B  -  ·£ A ) ’ 
«τω J? των γωνιων $ο$εισων, nge/ >7 λοιπά πλώξά 
ΑΒ, $ιά της Β*. των ΙπΊλυτίων ε£ιχνόί$ησετα/·

Ε#·
$· 8^4· Eaev avSts μία μόνα των cv τω Τξίγωνω 

yωνίων »J Γ , βείομζίη η , μετά age} $υο πλώξων 
( α&α μη των τlw $ο&εΐσαν γωνίαν πεςιεχασων) 
Α Β , Α Γ, ζητηΒάσεταί η γωνία Β, ατως' ΑΒ : 
Α Γ =  Η μ . F : ‘Η μ .Β. Δοθίντos γάς τα Ήμ*



όοΒησετομ net} η γωνία Β, η . μόνον μη άγνοόίτο πό· 
τ εςον ό£ύα, η αμβλύ» αυτή h i ' ταυτη όε της Β 
ΜξεΒείσης, ίοΒησετοη κSH η A. ΚοοντευΒον αυΒις%
Η&} &i λοιπού των πλώξων ληφΒησοντοι̂  όιά της Β*. 
των επιλύσεων.

<$· 8 6 s. Εαν τ5 ισοσκελές Τξίγωνα Α Β Γ ,  «/ *75·
πλ&>ξού ωσι $ι$όμovaf, καταχΒείσης της Α Δ κα- 
Βίτντη βάσ&, όοΒησετομ η ΒΔ ταντης ημίσεια.
ΕνΒατοι επι τ£ ο̂ Βογωνία A Β Δ, etf γωνίοη εύςε- 

Βησοντομ όιά της Ε . των επιλύσεων. Τα'των ό'ητι· ' 
σδν ληφΒύσα, τάς λοιπάς ότι) τδ ισοσκελές ευ·
Βυς ηλεγζ ον.

Ζ',
$. 8 6 6 . 'Εάν επ) τ5 σν.αλίιυδ Α Β Γ οί/ πλ<&ζοήΣχ· *7*· 

πάσα\ ωσι όιόίμονοη. νχντξω μον τω Α, τω v.colu τΐω 
γωνίαν hv η μεγίςη των πλώςων Β Γ ύποτείν&, όια· 
ςηματι όε τω Α Γ, της ε^αχίςης των πλύίςων, γε- 
γ?άφΒω ν.υν.λα πεςιφές&α, ηομ πξοενβληΒείσης 
της ΒΑ επ) το Ε, hetj Β Ε = Β Α +  Α Γ, )&j ΒΖ 
fc ΒΑ — ΑΓ« Δ;ο κ&{ αμφω B E, K&f ΒΖ ίεόομε- 
vetf ecovretf. 'Επά τοίνιω ΒΓ ; Β Ε = Β Ζ : Β Δ 
(§· 3 3 9 ·)* οιά τηςόε της αναλογίας ευξεΒησετομ η 
Β Δ. K«vrfi/^cv Δ Γ = ΒΓ — ΒΔ. 'Επιζ<&χΒε*-
σης Ζν της Α Δ , επ) τ£ ισοσχελδς Τξίγωνα ΑΔΓ,

• απασομ ίοΒησονretf tq πλώςοά· 'EvtsvBcv όε, ηομ 
Of γωνίας, όιά τ ης^'.επιλίισεως. Τύτων μία η Γ* 
τοιγαςδν Kgq « /λοιποί) ον τω ΑΒΓ 8ooq γωνίοη, όια- 
φόξοις Τξοποις, φάόίως πςοσώςεΒησοντα/.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν *
§ 867· Εν γον& πάσας τάς τδ τξίγωνα γω· 

νίας πξογιγνωσν,ομονας βvetf <5*7, πς)ν η τδτων 
εχ&ν τάς πλόίξάς άνιχν&ε&ομ· *Εν όε τοας όιά 
των όοΒασων αναλογών ινξισν.ομοναις πλ&ξάίς.

Bb 4 · άμφι*
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ά μ φ ΐ β ΰ λ ! # ϊ  f K T 0 £  Τ Ο  7 Τ ξ Μ · / μ ( * ι  K X V  C t V T t t j Sid Τ 3»
Iημιτόνων πξοτδιοςίζοιντο H&f των εφαπτομο/ων, «/

' rctis οξείαις επίσης x&j rous αμβλάοας̂  των γωνίων 
είσί πςοσανηκχσαι' 8 γαζ df γωνίομ αυτοί} τον ύπο* 
λογισμόν εισίασι * rc, τε Sid γωνιων ύιαφεςϋσων9 
tcv αύτόν πςοσ$ιοξίζε£)οιΐ Τξόπον, dScv τα> των ημι- 
τόνωντε ηφ εφαπίομάων διοςισμω πξοσλυμαύνέΐοη.

§. 868· ΔοΒείσης ά & 'νν της γω νίας, λα τ5 
κατ’ «υτ/ώι5μ<τόνί#, if της εφαπτομένης 9 αεί Αηττ* 
λειπόμονον ετ'ι ζητ&ν, πότεςόνποτε α μ β λ εία , »} 
«£«« η τηλιχαντη γωνία ν.αύίςην.ον $ (§· 8 3 3 · 8 3 3 ·)· 

επί μζν της Γ7. ε^λυσ* ωί, πςόχειςος η απάν- 
τη σ ις, Ιττβ των r 5  όξΒογωνίπ τςιγωνπ ονταύ·
Β α λόγος γωνιων» «/ αείποτε cfceiuf βσ/ν« ’Εν ίβ 
τη  Δ'· επιλύσει 9 των ζητημένων γωνίων τη ς μάζο· 
vos Β, Juefy e(&»v ελατίονος £σης9 πο/λω ύη μαλ· 
λον η Β -  A Juev ο̂ Φαν ΙλατΙωΒησετομ, κ«ντευ3 α> ' 

J7 raurijs· ημίσεια £B -  i  A , όξΒης ελάτω ν, 
τότεςιν οξεία, εςοη' ωςε liS ’ cv τύτοις αμφισβητη- 
σις υπολείπεται

Ι74· t §· 86ο. ’Εν Ss τη Έί.Των Επιλύσεων, ymB 'Iw 
η γωνία όιά τ8 ημίτονά αυτής SiSorotj, άμφισβη· 
τ«ν αεί λήπ εται πε?) της οξύτητος η αμβλύτη
τ α  της γωνίας, ειμη Sid των ίπ ι τ $  Τξίγωνα γνω· 
ξίμων ύποΒεσεων τ α  της α μ φ ίβ ο λ ο ς εκ μίσΰ γ ί· 
γνατό. Ai S' ύποΒεσεις είσί, τΐώ  Α Γ πλώ ζαν9
η τΐω  Β γωιίαν υποτείνει9 μείζονα etvaj της ΑΒ της 
πςοσχειμενηςαύτη' ΐώ γ χ ξ  τ&το η % η γωνία , η* 
η ζητησις ύποτίΒετομ Γ , αείποτε T je
γχ^τοι χα τα  το Β εξ αναγκης ελάοσων § σ α , #Τ 
α ς όςΒη9 ΰ τ αμβλεία γείοιτο , τη ς Β οξείας καΒε- 
ςωσης. 'ΟςΒης Si ησης της Β·, η αμβλείας , 
τΐω  Γ όξ&αν ^tvaf SSv^ xScv ηττον φανεςόν. ’Α&- 
U v  η Γ % $ε$ομάη9 ητε ΑΓ π λ & ςα  μ&ζων της 
Α Β , tScv κωλύσα τδ μη t Iw  Β γωνίαν, ήτοι οξείαν

- avot/t
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η όςΒίά, >) άμβλάαν. Κοονταύτη αςα τη 

ύποΒεσα, ά μ* όξΒη χσα η κοίτα το Β ευξεΒάη γω
νία , πότβξον ά·α ό£άα, η άμβλάα εχί] μετεωςα 
μζνομυν τΐω διάνοιαν ϊπόχοντες.

§. 8 7 °· Εν ^  *1«Γ#· rioif HdV τ# Ζ*. r<»v ear*·
AuVfcov, «/ Β W  Γ γωνίομ oca ofcciotf βσί* /wewji 
τ /ji· vtt$ B A Γ, ure $n πασών ftry/sfjs·, οξΒηε, η 
άμβλeiocs avotf ονόεχομΰόν\ς' ocs γάς ccv ccj B H&f Γ 
ϊπιγνωσΒωαν, xkv άποςάν πες) rr,s υπό Β Α Γ  
λαφΒήατομ.

§ .8 7 ΐ. Cf, rt Φάνηκα r 5  υπολογισμω, fcJcv aJ- 
τχόυχεςες,τοίς μη μάζονα, πας'lw οΐΠίνακες, ηπες 
εχασιν επιχοςηγάν όιοιτε άσ), τ/ιυ άκςίβααν άπαμ 
τχσι. Δνωατόν <5? Ηομ εμπαςαβυαν txs Πίνακας 
κομ Ημίτονα, η ημιτόνων λογχς'Βμ&ε, yavicus τ tu$ 
επ'· ταίς μοίςα*ς Η$μ τόϊϊ πςωτωί AftττοίςΛ V&f όό&- 
τεςχ πεςιεχχσοχς άντιχοιχπντχς εύςίσκαν, %ομ εκ 
των Πινάκων xhνη ήτίον, οσοι πςόε λεπτά μόνον 
τά πςωτα, ήτοι εχα<?α, η ανα $υο, η κατά τςία, 
η πόντε, η $έκα, καταγεγςαμμονοι άσίν. 'Ο <£? 
ότ τςόπος, £ rare ι̂απεςοάνετομ, πςός τω Τελεί 
υτοτεΒάσετομ, <$Βα πες) της των Πινάκων πςχγ~ 
■ Λχτ&σόμεΒχ χρήσεων *Αμελάτοι οα χων γωνιάν,* -  ·γ f 2 * * ' ‘ i A ' *»« ·η των τόξων οιαφοςομ, ασιν ομ οιαφοςομ των ημιτο* 
νων αυτών, τοσχτω άκςιβεχεςον, οσω otj &αφο· 
ξομ ελααςονεε. Το ο αυτό wtf πεςι των εφα* 
πτομανων, χ& όη ηομ Τίεςι των λογαςίΒμων των 
ημιτόνων ksh των εφαπτομενων, άλη&ι&'α ξηΒον,, 
Totyagxv εαν η α μαν ελάσεων γωνία , μάζαν,

. διαφορά όε n cf αυτομς βξαχάατις, ngj ηλίχη τμ 
wv μόνων λεπτών* ζ  όε τύτων μεταξύ γωνία ή 
yiveSa, (A -  a) : (a -  a) = (Ήμ. A -  Ή  μ. a) : 
Ημ. 2 ~ Ημ. a). Κotf ο̂Βήσετομ δια ταυτηε τηί 
ιναλογίαε τό Ημ» a, εάν η $ι$ομονη ητεγω· 
{a a, $ι$όμeve τS Ή μ. a. Τον αυτόν όε τρόπον 
] 5 %*ξάν
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χωξ&ν fj£fcotfy καν ro7s λοιπο7s παςαπλησϊοις ψ · 
παξαβυσμασιν.

§. 8 7 2· *ΑΑα ·γ«ξ επ) τα, cv τελ« τα πόνημα- 
τΐα, πξοτε&οχ'τοε νμ7ν κατ επιτομΐω Π Ινακος 9 a 
ποΑητις η εκ riff χςητεως riff $η&είσης /κ ε ίΛ  
ciuJTtXcix. Σκντελ« /ucv γάξτι n#f επ) αυτα, aSov

rcffSrcv, βσβν cv τω roTf πληςεςέςοις οντυγχχ· vert» πίναΡιν' « *ya£ e< των λεπτών up& uo), ei tqTs  
τα ημίτονα.) η rots &pct7rrou&u$ 7tUf>t~ocvHm οοςισ· 
μο7ε αντιπαςαχείμονο», αο αυτών ο; λοηαξ&μο(9 
πάντί] άκςιβείε «τίν, α$ε rets των yωνίων, η των 
τόξων διαφοςχς, των to7s ημιτόνοιε εκείνο is, $ tcus 
εφχπτομοναις άντιτοιχάντων, επί λεπτά πςοβχλ- 
λόμονοί * των όε <5jj Πλακών των επ' αχςιβ&οο ον το7ς 
ξΛοόλιςα ίιχφεςόντων ευχςηςίτατοι «σ/ν, #£ cv 
AyyXlco 1/22ομοναε ϊσμον, επιγξαφίνο φίςοντχς.

' Shenyin’s Mathematical Tables,

$. 873* *Εν ίε τω K a r’Ewrofehu εχχ&μονω \xei- 
νω Π<νακ», α/ των 4 5 μοίςαε υπεξβοονόντων 
τόξων εφχπτόμονο] πξοσετίΒησχν, jucvo/ <Ιε «/ 
συνεφαπτόμαο/ αυτών* «/ ίε ανάπαλιν σιαε- 
φαπτόμενοι, επί των 45  μο(ζων ελατίοναμονων a 
rJivTof' Ttjs yccQTct χςείχς άπομτάιrtjs, καναπές 
εκ τα λογαςί&μα της εφαπτομένης τον της <ruot· 
φχπτομονης λογοόςι&μον, ατωε ανχπαλίν εκ τα τηί

(§ · 849·) &«/ Ksfif εν γένα, , λθ7 ; *Εψ. A -  
Xoy. Άκ =  ^oy. Άκ — Aoy. Σχυεφ. \· 
( § ·  239·) ««ντεΰθεν Aoy. *E(p. A =. 2 >of*
’Ακ -  Aoy. Stwsp. a . ^ 'A oy . 2iwf(p. A f  
2 Aoy. Ακ -  Xoy. Έφ. A. ’isicy je ω* &}&

• ...........  ' n J.



rotate 7tlvotMS riSrrotf o Aoy. Α χ. =  3, ooooo,
&ό 2 Aoy. ’A x  =  6, ooooo. Ketf octto τα$ε χςχ  
τa χςι&μα τον λογχξ&μον rrs σινυεφαπτομovtjg 
•παντός τόξα χφοαςετεον, ivetfixv ο τijs έφαπτο- 
μα/ι\ς ζχτ^τχί τα χύτα τόξα λογχς&μοs * η τον τχς 
εφχπτομζνχς άνάπαλιν, ζχταμζνα τα τχς σνωεφχ- 
πτομανχς' τχ πο?λχ <5ε τχς εφχπτομζνχς >) σνωε- 
φχπτομζνχς, χς ό Uίνχξ α <πεςιεχ&, εχκλίν&ν οΐον- 
τε, αντί τα λόγα των εφχπτομζνων, τα των σιωεφχ· 
πτομζνων άνάπαλιν λχμβχνομζνα, χ x&f εκείνα, 
αντί τάτα ( § . 8 4 9 ·)· Α&« γχς $ιχ των νποσννχ·
πτομζνων εφεξχς παςχΰειγμχτων, οσχτε λοιπά,
H&j Tx οχ άςχμζνχ τχυτά 8ιχλά>κχν§χ7εται*Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Α .

§. 874· ’'Ε<?ω (§. 86 ο.) γωνία A = 6ι°, ι $ 'Σ χ .  
Hey γωνία Β = 9 4°» 2ο7, χς άναπλχςωμα 8 5°» 4°’ * 
εζ ων ν\ Γ a. 24 , 2$ κ&! ε«τ«/ όχ εκ τα ν.χτ επι-
τομίιύ Πίνακος, εγγυςπα Ή  μ. A = 877» K# Ή μ .
Β = 997» W  Ή μ . Γ = 4 1 3 . OwtSv ΑΒ : Α Γ  =Ή μ . Γ : Ή μ .  Β = 413 : 997· Κ « / Α Β : Β Γ  = 
Ή μ . Γ : Ή μ . A = 4 * 3 : 877· Κα) Α Γ  : ΒΓ =  
Ή μ . Β : Ή μ . A = 997 · 877.

Εκ $g τα πλχςεςέςα των η μι]όνων Κανόνια, 4πεί·
Ή μ . A =  8 7 6 7 2 6 8 . Κα/ Ή μ . Β = 9 9 7 14*3·

ΚOf Ημ. Γ = 4*33693» Λβί τωνδε των ας&- 
μων, οί λόγοι των άζχμάχν πλώξων άν.ςιβεςεςον 
παξίςαντοη·Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Β,

.. §-.875^ Εςωσχν (§. 8 6 1 .) γωνία], ωί cif πςο·
&CV ληφ&$σαι A = 6 ι° ,  1 5'» Β = 9 4 °» 2θ '# *<*ν· 
reZBcv *gij Γ =  2 4°, *5'· Ή  <5* πλώςά ΒΤ ετω =  
587»036 * ευςε&χσετχί αν εχ τδ βπιτετμχμονα ΠΑ> 
vcckos χ πλ&ςχ A Β τόνίβ τον τςόπον·
•ν^ Aoy.
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39(5 ΤΜΗΜΑ ΤΡΙΤΟΝ
hey. Ή (4. A = ί ,  9 4 3 0 0  *

Ζ ί Γ :  ί  » " < * ■  ·**<►5» 3 8 4 5 9
λογ. ΑΒ = 2, 44Μ9  

*E<?iv «ξ>α ΑΒ πλώξα = 276* 4 * #
Ή  ^  π λ & ζ χ  Α Γ rev αυτόν Tfotfev εζιχνώ &ψ  

aerotf« cv υπολογισμω τοιωόε.Aoy. Ή μ. A = a, 94300 
λογ. Ή μ. Β ~ 3>
λογ. ΒΓ =  7 6 8 6 4 } ^ ·  \'Αφ^ ·

5 , 7 6 7 3 3

λογ. Α Γ =  2, 824-33 
’’Ε^ν αξχ η πλώςά ΑΓ =  6 6 7 , +  *

’Be <1ε τ 5  ττλιΐζεζίςα Mvcacce ενξε&τισετα / »  μ *  
flfov cc*q$ίζεξον.

λογ. Ήμ. A = 9* 9428643 
λογ. Ή μ . Γ = 9 »  6 16 3 3 8 2 1  
Αογ, £ Γ  s? 3, 7 6 86647-1

1 2* 3 8 5 0 0 2 9

λογ. ΑΒ = 2, 4421386 
νΕ7α/ α^α >ί ττλ^α ΑΒ = 276* 7 8 3 * β \• * # .

eftir«v rj#r»v $o&cvra>v9 rtf rSv «#£/$** 
ςεζοον λο γκ ς’&μων χ?*ίσ«, χμ/ 4 πλ<&?<* Α Γ «**·
QfaTUf, cv νφολογίσμω χoutfe,*
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hoy. Ήμ. A *  9> 9428643 
hay. Ήμ. Β -  9» 99875671 
hoy» . ΒΓ = 2, 7 6 8 6 6 4 7 /

13, 7674214

hoy. Α Γ  ε; 3, S34557*
!&α> >7 Α Γ  = 6 6 7 , 6 6 3 ·Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Γ .

§. 8 7 6 . ΐα ν  ($. 8 6 2 .) >j Β γωνία οξ&η jf,
ΒΓ a 3 2 7 » Κ$ί Β Α = 2 4 1 , τ5 ηαςιμΟν tot* 
τόμΗ IIhccKof των Iφαπτομονων, ουξΐ$ηητοη η Γ  
γωνία, T»<fe tco Τξόπω.

hoy. ΒΓ ~ 2, $1455 
Xcy. ΑΒ = 2, 38203-1 
λ©γ. Ά *  = 3 * οοοοο/

5, 38202
I

hoy. Έ φ . Γ  a  2) 8 6 7 4 7

Κα/ ί<?/ν >? γωνία Γ = 3 6 °, 24 '. 'Επομί*
Vas »j A a  5 3 °, 3 6 '. T«v <$? τ£ τςιγων8 γω* 
Ριων ΰτω $ε$ομόνων ιύξ&ησετοη KSfj J? tthofyec ΑΓ* 
($. 863·)·

rEk($i At ταν πΑήςοξίζών Κανονιών*
hoy. ΒΓ β 2, $ι454?8 
Xey· ΑΒ β 2, 3 8 2 0 1 7 0 Ι  
hoy 'Α ϋ  κ ίο, Qooooooj

1 2 , 3 8 2 0 1 7 0
' —---1 ·*■ ~ 9at.

hoy. *Εφ. Γ = 9 , 8 6 7 4 6 9 2  

ωπβς άντιςοιχίπ γωνία μιχξω μοίζων ί  36ώ» 33*·ΠΑΡΑ·



Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Δ.
§. 877· (§. 8^3-) γωνία Β =  9 4 °» 2ο',

etf $ε πεξΰχχναι rlw γωνίαν »ί μεν Αβ =
2 7 6 , 783* >) $  Β Γ =  5 8 7 » 0 3 .̂ Κλ} ε?α/ το των 
γωνίων α$ζοισμα A +  Γ = ι 8ο° — Β = 8 5°» 4ο'. 
*Ev&evTei i A +  1Γ — 4 2 °, 5° » HS6/ ΒΓ +  ΑΒ = 
8 6 3 , 8 ΐ 9 · Κ «/ ΒΓ  -  ΑΒ = 3*°, 253· *0 8 cv 
Of Kci7>oq γωνίοη otd τ3 ε7ίπετμι\μν»8 Πίνακα ευξε· 
Srjacvroj ατού*

Aey. 8 6 4  c  2, 9 3 6 5 *
Aey. 3 ΐο ϋ 3, 49*361
Acy. £ φ . ( ΙΑ  +  -2τΓ) = 2, 9 6 7 0 8 /

5 , 4 5 8 4 4

λογ.Έ ψ . ( ΙΑ  - 1 Γ )  =  2, 52193-

*Ε«?<ν af« )) γωνία rj τη  ευςε&ήση εφαπτομένη 
£Λ  -  Ϊ Γ  άνηκασα ε: 18°, 25/* &  ϊ  A +  £Γ 
-  4 2°, 50'. "Α^α α  A +  I D  +  ( £ Α - £ Γ )  a 
A = 6ι°, 15 · Κα/ ( ίΑ  +  1 Γ) — ( ϊ Α ~  ί Γ )  — 
Γ = 34°, 25'.

*Εκ $ί τ5 $ιε£ο$ικωτεξ8 Πίνακοε,
νΕ«?/ Aey. ΒΓ +  ΑΒ = 3 ,  9 3 6 4 2 2 7

Aey. ΒΓ — ΑΒ =  3, 4 9 *7 *6οΐ
Aey. Έ φ . ( 1 Α +  χ Γ ) =  9 , 9 6 7 *2 2 5 /

*2, 4 5 8 8 3 8 5  

Aey./ Ε φ .  (J A  -  Ί Γ )  s  9 , 5 2 2 4 * 5 8  

Ες-ιν ο ο ξ α  $  A -  i  Γ ,  β ρ α χ ν ή  ε λ ά ο ε ω ν  η
18% 2 5 .
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Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Ε·
§. 8 7 8 · AetioSajav (§, 8^4·) ττλώξ^ ΒΓ => 

587» 0 3 6 , Η&ίΑΒ = 2 7 6 , 783 , HSfj tin HSfj ή γω* 
via A -  6 1 °, 1 5 ', ncq ζητά&ω vj γωνία Γ.

"Efotj tie λογ. ΒΓ ^  3, 7 6 8 6 6 4 7  
1 λογ. AB = 2, 4 4 2 * 3 8 6 1  

λογ. Ή μ. A = 9, 9428643/ >
*2» 3 8 5 0 0 2 9

λογ. Ήμ. Γ = 9, 6 1 6 3 3 8 2

άντ&οιχ<& γωνία οξεία 2 4 0, 25  ' » γα? >5 
αμβλεία *5 5 °» 35» «υτο ft^fScv ημίτονον 
•πξοσανηκα, οντωυ$α χωζαν έ%«, το γω̂ > ?κ ταν- 
τ»;*·, ΚΡ̂  T/jf λ>θβσ»ΐ5· Α, των γων/ων αΒςοισμα, 
ίυείν οςΒων μείζον ίςίν.

§· 8 7 9 * *Έ.άν των αυτών tietio μονών πλ&ξων 
ΑΒ ν&ί ΒΓ, γωνίας tie της Γ = 2 4 °, 2 5", &τ$· 
raj η γωνία Α,

''£<?< λογ. ΑΒ as 2, 4 4 2 1 3 8 6  
λογ. ΒΓ = 2, 7 6 8 6 6 4 7 1  

λογ. Ήμ. Γ = g, 6 *6 3 3 8 2 /

*2, 3 8 5 0 0 2 9

λογ. Ή μ. Α = 9* 9428643

’Ε7Τ« <5e τω λογαζίΒμω τωόε αντ^οιχχσι γω· 
yictft η μο/ 6 1°, 1 5 » jjJt- ι ι 8 °, 45 » ών εν.ατίςα 
ry γωνία Γ =  24°»  ̂2 5 ' προ<;ε$£σα> άΒξοκτμα 
•nâ exeTctj ίυαν̂ οςΒων ίλατ/ον, επΐσηί άμφω x#f 
πξοί (7τίλυσΛ> rS ζητήματος σιωτελΖσι4 tiei μοντο 
ττοτ^α Ιπ\ της κείμενης ίποΒίσεως %ή«ν.€%«, 
«^a%03cv 7Τ£οσίιοξίσα<&#/.
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Κανόνια το ημίτονον το πςοσηκον τη γωνία 3 3 °» $Ί\ 
τάδε 5 5 8 4 6 9 2 » Κ&  τάχα η διαφοςα, η onto τα ημί
τονα της εγγύς μείζονος γωνίας 3 3 °» 5 8 , ητις δια
φοςα !<?< 2 4 *3 · Ειτ&δη δε η τωνδε των τόξων η 
γωνιων διαφοςα, δϊε τα  τοιοόδε ττζοσανν,κ** ημίτονα, 
ον ον) κ«τ«/ λεπτω , τω  «V δ&τεςα αναλυομονω 
6ο* η δετής δο&άσης γωνίας διχφοοα, aVo rife 
των cv τω Γΐίνακι ελοόοεονος γωνίας, 33°# 57» *5$ 

*9% &<*/>

6ο" : ΐ 9  / = 2 4 1 3  5 π·

το δε 7Γ, >f ζηταμονη IV«/ των ημιτόνων διαφοςα, ητις 
τω ημιτόνω 5 5 8 4 6 9 2  ττξοϊε&εΐτα, δώσει 5585456» 
« ί ημίτονον της γωνίας 3 3% 58» ' 9*·

Έαν <Jg ζηίηται ό τα ημίΐόνα της αυτής γωνίας λβ- 
γάφ&μος, ληφΒητω εκ τα Κανόνια λογ. Ή (14. 3 3 °» 
57 = 9» 7 4 6 9 9 9 2ί hW  τάδε τα Κογας&μα> η αστό 
τα  εγγύς εχομςνως διαφοςα *876’ ycv«d« Λ)
κ«ντ«ϋθ« *

6 ο° : ig "  s  1 8 7 6  : π·

*E<ietf δε π  ~ 5 9 4  η ζηταμονη των λογαςί&μων 
διαφοςα, ητις τω λογαςί&μω τα  ημίτονα της γω
νίας 33°. 57' πςοτε&είσα, δίδωτι λ ο γ .Ή μ . 33°, 

57', 19** 9. 7479586*

§. 883· ’Εττι τα Τ'. Π αςοοδ&γ. ($ . 8 7 6 .)» εΰςιμ 
TCtj λβγ* Έ φ . Γ  = 9» 8 6 7 4 6 9 2 » τωδε αντί- 
ςοιχασα γωνία Γ  = 3 6 °, 2 3 ' + · *Εάν αν t& j τα  
δώ τεβάτις λαβαν ε&λ#» ληφετα/ εκ τα  ϊΐίνακος 
Λον. ’Ε φ . 36°» 23#» rev τδ v^p^yres· εγγύ* εΚασ· 

σονα, ος h )  9» 8 6 7 3 5 8 3 * τδτβ Jv >7 διαφοςα διττό 
τδονΤω  Π ίνακι ίγγυς επομονα, h i 2 6 4 5 · *Η δό 
τδ  άυτα διαφοςα οίπό τα λογαςί&μα τδ  gvgt&wros 
1 1 0 9 . "Evdcrroi, ς

3645 · 1 1 0 9  c  6 ο* : ττ.

Cc f t *
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WE<?/ Se π -  1$' η ζπτχμνη των y ωνίων διάφο
ροί, ι\τις δίςχ jj $Uv ιτροςε&νσχ9 δϊδωσι Γ =  36°, 2 3 , 25 ·

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Θ .

Σχ. *74· § - 8 8 4 · Επ* τδ αυτ$ I Iχξχδ&γ- Γ· πξος you·
νιαν cξ$1-υ rlw Β, δια τδ κατ' ΐπιτομίιν Πΐνχκος, 
ευΡϊΐτχι γωνία ή Γ μοιρών 45 ίλχ&ων. Ζητϋμονης 
d* ηι* A , 6 υπολογισμός ccv ettj τοιοςά*.

hoy. ΑΒ = 2, 3 8 2 0 2

Aoy· ΒΓ = 2, 5*4551
Aoy. Α κ  = 3 » οοοοο_ρ ►

5» 5Μ55

Aoy. Έ φ . A t= 3* 13353
ογεμίιυ λσγάξ&μος krcs, cv ro> κατ’ επιτομίω εκεί
να Π/νακ» fx»t , ri«l γωνίαν αμέσως a χοξίΐ-
y«* Tctyuqxv ύφοΐ4(?ή<χ)ω oc7to 6, 0 0 0 0 0 , ^  ΰττο-
λαφ§γ\σετοη Aoy. Σ ίΐυε^. A =  2, 86747* ώ7Τ££ 
άντιςοιχα =  53°, 36".

§. 8 8 5 - ‘'£s« tV< ra Α Β Γ Τξίγωνα γωνίχ 
r  is 24°, 25 '· ^E*#/ A +  B = i f c o ° - r  β  1 55°» 
3 5 '. ^EvScvrc* U  +  { B s  7 7 0, 4 8 '. *Εςω ζν 
AT =  243°> Hfii ΕΓ b  7 5 8 · ?<?«/ί?ΑΓ +  ΒΓ =  
3*88* Kg} ΑΓ -  ΒΓ = 1 6 7 2 . Ei roivuu U  ΤΰΤων 
iefiaet race λοιπάς γωνίας rS τςιγωνΗ ττξοσώξαν, 
τδ λσγοξ&μχ χς&χ της έφαπτομονι\ς, πξ'ος γω
νίαν 77°» 48 , ν\Κΐκος 8κ ovtTiv ον τω έπιΤίΤμνμένω 
Ilham. Κetj ληπτέον αξα τον hoyctfiBuov ty\s υ.Χ- 
τ» rlw γωνίαν 77°, 48, σνωεφα7ΐτομοη\ς, οί feiv9 
2j 33445* *SH αφοοξετέον τδτον owro 6, 0 0 0 0 0, 
Aoiwoi y«f *?*/ Aoy. *E(p. 77°, 48' =  3, 66555*
Λ’ a ό ύπολογισμος feetf9

*

hey*



* λογ. (Α Γ +  ΒΓ) =  3» 5r 35* 
λογ (ΑΓ -  ΒΓ) = 3, 2 2 3 2 4 1  

λογ.Έφ. (£Β +  £ Α) =  3, 0 6 5 5 5 /

ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ ΕΠΙΠΕΔΟΣ. 4°3

6, 88879

λογ. Έ φ . (£Β -  £ Α) = 3, 38527
Α&.’ χίϋυντι μάλλον &<Γο λογάριθμος χτοε uteZiv cJ 

rw ΙΙί'ναχί. *Ε«ν Sb άφοufeSg άπο 6 , o c o o o ,  
xecrα λ « ψ «  λ Ο / .Σ ν ν ε φ .  (£ B  — £ A ) = 2 ,  61473, 
fc>7Tf£ άντι<ϊοιχ£ £B  -  £  A =  6 7 °, 30'. ‘H <Jt r jf 
£ B  +  £ A  =  770, 48  ̂ ττ(>βς·*θ«σ«, A<W / B =  
14 50, 24'* raxmns άφαΐξο&ασα9 ύπολήπα A  =  

0 ia'.io ° ,

$· 8 8 6 . ’Ett̂ A) $  0 των ϊφοίπτομοίων λόγος9 
τω των σινυρφχπτομονων άντιπίπον&α», ό αυτοί 
υπολογισμός μικξον αν e%oi βςχχυλογνι&Ιέοοι.

λογ. (Α Γ  -  Β Γ ) c  3» 2 2 3 2 4  
λ«57. (Α Γ  +  Β Γ ) = 3, 50352-1 

λογ. Συνεφ. (£Β +  £Α) a  2, 3 3445/

5» 83797

λογ. Σονεφ. (£Β -  £ Α)  a 2, 61 4 7 3

’ Ες·/ <Γό αυτοί τω  /uocfov χνωτίξω βυςοΒοm > 
ίβωσίτι γωνίαν rlw άυτίνί.

C e a ΤΜ Η Μ Α



Σχ. *77·

%Τ Μ Η Μ Α  Τ Ε Τ Α Ρ Τ Ο Ν .
Τ Ρ Ι Γ Ω Ν Ο Μ Ε Τ Ρ Ι Α

Σ Φ Α Ι Ρ Ι Κ Η .

4 0 4 < & ♦  ♦ £ ♦

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ .

§· 887*

Ij*av τςιων, η πλ&όνων γ ωνίων, cv διαφόξοις 
1 . ίπιπέδας xet μονών, συμπΐτίίωσιν otf κοξυφοη, 

δυο των πλόνξωνεκαςοή, τ ο πεςιεχομε- 
νον διάβημα Γωνίίχ Στε^£Λ καλείται ■> >ji TjrAeu- 
(>«/ /wcv ocf επίπεδοι ycavlotf cti αυτίιυ πεξίεχασαι, γω- 
vtUf δε ctj Των επίπεδων κλίσ&ς, ον οϊς yeyζάφατομ 
»f γωνίας. πξο£ roc σιωεχόμονα. όΐον rife ςεξεάς 
γωνίας Λ B Γ Δ, πλώξα/ μον Α Β Γ ,  Α Γ Δ ,  ΔΓΒ* 
των δε y ωνίων η μον π ζώνη 15, εςίν η τα επίπεδα 
ΑΓΒ επ\ το ΔΓΒ,  χλίσις' η δε δ&τεξα Δ, η τα 
Α Γ Δ  ·#ξος το ΔΓΒ* η δε τζιτη Α,  η τα Α Γ Δ  
πςος το ΑΓΒ. Σ Χ Ο Α Ι Ο Ν *

§· 8 8 8 . *0 των πλ&ςμν ας&μος bit της &· 
$εα£ γωνίας, v&f υπεζ τΐυυ τςιάδα πηλίκοσαν γί· 
νοιτο αν. At δετοί πλ&ξα) όπως δη ηα} πεξάτων 
τυγχάνασιν εχασ^' μχ&ον, δε είπεξ ολως πεξΧ· 
ταμίναι €*<τιν* Μ  «/ επί τα χηματος ΑΒ, Α Δ, ΒΔ, · 
? & ί *  *δ&.  ̂ Πεξαταμζχ ων δε κύκλιων τοξοις των 
Τη αυτη μεν ημιδιαμίτςω, χοντ̂ ω Se τω Γ κατα- 
γςχφομζνων, αυτά Τα τόξα των πλό̂ ςων τά με· 
τςα̂  fa), τα bit της επιφαν&ας πίτίΐοντχ, της 
πεξϊ xcντςον το Γ χηματογξαφαμονής σφοάςας, nsH 
των πεςιφες&ων μεξη των χαταυτίω τςιων μβγίτων 
Κιχλών γινομονα. Ε,πω δί ον yam γωνία πάοα,

; ♦' ■ · - : - οΤον



ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ ΣΦΑΙΡΙΚΗ. 4°5

όΐον η Β, ιση τη υπό όυ«ν ευΒ&ων πεζιεχομονχ, 
ων η μον w τω ίπιπί^ω Α Γ Β ,  η $ε ον τω ΒΙ'Δ, 
Ιπ) rlw ευΒϋαν ΓΒ, πξόε τω αυτω σημείω εφεςη- 
κασι κοίΒετοι ($. 5 12·)» &*νατόν αυτό το Β, το 
σψείον etvaj, H$q TOTS όη η μα) εύΒϋα, η ον τω 
επιπείω τ8 το μ* αχ ΑΓΒ,  επ) της ίμιοιαμετςΗ ΓΒ  
κάΒετοε, τη ΑΒ τόξπ πςόε τω Β ίφχ·ψετοη. ‘Η  
Je ευΒ&α, ti cv τω επνπεόω Δ ΓΒ,  Ιπ\ τηε αυτνιε 
Γ Β  γ.άΒετοε, εφά^τοη τη τόξπ Δ Β ,  πςόε τω 
αυτω σημάω τω Β (§. 372« )· ΤαγαςΗν γ.αΒόλΗ, 
V ty\s ςεςεάε γωνιαίε γωνία, γωνία τ% υπό των Hr 
τωε εφαπτομονων ΤΜηςαμο/χι, ίσ# hiv*Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Σ -

§. 889* Τρίγωνον Σφαιρικόν ΑΒΔ, hi
μεςοε τηε σφοαξ(ν̂ ε επιφανείς, το τςισ) των επ\ 
r iji σφοάςαε μεγί̂ ων κύκλων ΐΥ.πεςατΗμονον τόξοιε 
Α Β , ΒΔ, ΔΑ. Πλώςάι Αε ταυτηε> ccvtcc τού 
τόξα ΑΒ, ΒΔ, ΔΑ. Γων/α/ <$ε, ώ πςόε αυτοΐε 
τόϊε σημάοιε A , Β, Δ, υπό των ευΒαων πεςιεχό- 
μοvctf των ιφαπτομονων των τόξων·

Σ Χ Ο Λ ΙΟ Ν ’
§. 8 9 °· Εαν «77ο των χοςυφων A, Β, Δ, των 

τ η  σφαεςικΗ Τξίγωνπ γων/ων, ίπΐ το τ*ίε σφοάςαε 
xcντξονΓ ευΒείοη χαταχΒωοην Δ Γ, Β Γ , Δ Γ , γω
νία ζεςεά ^οκυ·ψ« A Β Γ Δ τςίπλώςοε, *]ε oil μα) 
γω/viotf oil αυτού εΐσί τοάε τη σφοαςτ/.Η τςιγωνπ γο* 
νίοωε A , Β, Γ, oif όε πλώςοο), ctf γωνίας β»·) των 
τομέων Α ΓΒ ,  ΒΓΔ,  Δ ΓΑ , oil υπο των τόξων 
A Β, Β Δ, Δ Α κΛαμετςύμονοοή * ταντ^τοι εάν άν
τε πΚ&ξοη κομ oif γωνίομ τ η  νφοαςαοΗ τςιγωνπ, < W · 
τε των μοιςων, H&j των ον αοΤοάε λεπτών εχφεςων- 
τομ, οί αυτοί άςιΒμο1 καπί τάε πλώςάε, hsU τάε 
γωνίας τ η  ςεςεπ, επίσης ανάγειBotj εξπσιν'  Η&τιε 
hotf, των Je μόνων των μετςων Βεωςπμονων, μετά·

C c 3 έυ'
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£υ τδ ςεςεπ Τζιπλ&ςΗ τςιγωνΗ  ̂ τδ τςιγωνΗ
τ η  σ φ α ι ς ι κ Η ,  ο \ω ς  (ίι<χφο(?-ύ, Ε υ λ ϊΐ7 τ1 ο τ ίξ ο 6  d l  % g . 
Sov y της τη ςερεπ τριπλάίιΡΗ yecvlocs $ιο6<τκε\ί/ις, χ
7J Τ Η  Τί <y»Vtf Τ Η  σ φ ο α ^ Κ Η  Η 07J χ *£*ν  Τ «  7Xf(>; των 
σφΜξ ν.ϊν ε*ςησόμονα τςιγωνων , «?κ των δεξιών τά 
•XoXts.cc '/ω ν ίω ν  μ ε τ α λ α μ β ά ν & ν  ες ο η  ε υ π ε τ έ ς ε ς ο ν ·

§. Χ9 1· ΊΛ'5 Se κατά ycvoe, τχςτε τη ςεςεΰ 
τςιπλόί'ςα yuv/asy τχς τη σφάιςικΗ τςιγωνΗ̂  
7tc<rx<TY<&}w, ΗΓως οϊοντε £ννβ«ν. ΤομόΟί κ»χ \η 
οποιοσετ ο ΔΓΒ αντ' βοίτεως υποτΙ&ετα{. *Α7ro Si 
τη χοντς» Γ , evfyeiccTiC ή Γ A , tv μετεωξω όττωσδν 
ayerotf, &τω ΑιλαΑί, ως εκτός τη κμτλ τον τόμε» 
Δ Γ Β  €7ηπε$8 ybe&eei αγομοίην' etrcc κζντςω Α) 
τω Γ, ε π) τδ t7r<7riAf Α Γ Δ, τόζον χχταγςάφε· 
rotf το Α Δ , τον Α Γ Δ τομέα $ιαπεξΧΤΗν * τον αυ
τόν Α τςόπον v.oc7r\ τη επιπ^Η Α Γ Β ,  ό τομ&ς 
Α Γ Β fiiotTtPQctTHTotf. ‘Ο Shot τομ&ς Β Γ Δ ο αν
τί βοίσεως λαμβανόμζvor, ί/ro; μάζων αν ettj χμ<· 
κνκλιΗ, >; έλα'ατων.

Θ ΕΩ ΡΗ Μ Α -
$. 8 9 2- Έττι τταντοί v(pou?iK8 τριγωνβ, 

' t&v w πλώξχ τνίς Τ8 χνχλβ νμιπεριφερείχς 
έλώχων ί , χαΜ αττενΛντων Λυ’τίί γωνίΛ 

0£&ων έλαοιων fetff. Μαζών £’ *ν 
« ί , ϋ7Γ£$> τΖίυ νίμ<π·ε<?<φέρα&ν τί}£ πλώρ&
μ * Λ * * μ ύ *

ΔΕΙΗΙΣ-
*7*· # *Ε*« τη πες) το Γ γεγςοφμονν κυκλπ ΑΒΔι

ύιχμετςος ή ΑΒ* κχτγγμάης Si rfc  ΕΓ,  riff «*< 
τδ κοοτβο τον κύκλον hntldHy ήτοι πςός xciSerov 
ιτα μ ές9 η πΚαγΙως, κβθω Six ΑΒ, H& ΕΓ 
ιψικόκλιον, cv t5 αυτί ι̂ημίτςω το ΑΕΒ. Κ*/ 
τοίνν» αντί βάσεω: ληφΒζντος τδ Te/*eW ΑΓΔ,

ελ&9"
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ελαοζονος η κατά το ημικύκλιον Α Δ Γ>, ηομ τδ σφοα- 
ζΐκ5 τςιγωνα ΑΕΔ ττληξωΒαντος, ήηλον οτι η ύπο 
Α Ε Δ  γωνία,  ̂ άπεναντιον τη πλώςχ ΑΔ, ίυβν 
β̂ θύο> ελα'οταν «Vo/* er< Α Ε Δ  4* ΔΕΒ <5u«r»v cf- 
θαϊί ίσα/ «σ/ν. *Α&’ &ν τομ&ς ημικύκλια μάζων
ληφΒη αντί βάσεως, ο Α Β Δ Γ ,  δ, τ<£ν Ac«rav 
«ατα χωςαν μονόντων, « σ ! r/jf στλώξάς Α Δ, 
πλ<&ςά καΒΙτχται ή Α Β Δ ,  τί?<· ημπτεςιφεζάας 
μάζων, γωνία γίνεται άπεναντίον της fie riji 7Γλ<&- 

, η εζωτίξα ΑΕΔ* τατετιν, ή τ?? 7Τ<>οτέγχς 
Α Ε Δ ,  το άς τετίάρας ορΒάς , δσα παραπληςω· 
μα,, j/Ttf σ/jTTfi Κ£/ ouo μαζών έςιν.Π Ο Ρ Ι Σ Μ Α -

8 9 3 * £* τδ αιίτδ Σχήματος φανερόν, οτι
οίας̂ ηστοτε πλώςαε τ£ σφοαςικα τςιγωνα ττξοαχ·
Βάσης’ οίον της ΑΕ, κατά tIw Ε Β' τωτξίγωνω
Α Δ Ε ,  Ti’C'caevff έτερον ϊπαναφυησεται το ΕΒΔ,
k η μον Β γωνία ιση esotf τη αν τω πςοτεςω Α, «/
<5? πξος τοΊς Ε Δ σημάοις γωνίας, 7ταςαπληξω·
ματοο άσι των cv εκάνω yωνίων (τω Α Δ Ε  τριγωνω) 

~ ~ * „ * * '  , » ~ * * των στξος τοις αυτοις Ε κ&  Δ. Ί οΐί· ο αυτοις τα-
τοις τξίγωνοις, η μον ΕΔ 7Τλ<&ςά κοινή έτΐ’ των fie
λοιττων η μαν Β Δ άνασεληξωμα τύγχανα της 7τλ<&·
ςας Α Δ , η fie ΕΒ της ΕΑ·

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 894* Τα σφαίξικά των τρίγωνων, ων μία- 

τ ις  των ττλώςων, της ημΐ7Τεξΐφεςάας μάζων έςιν, 
cv ι^ ς α  αωΒ:ν άτίοτΐΒε&αμ  τδ γ ά ς  Ε Α Δ Γ  fib- 
Βαντος, τδ εκανων τιν\ 7τςος τω καίτξω άτιοναντίον 
κα μ ά ϋ , κρμ το τοιΧτω&ς α ά  Τςϊγωνον J\fioTui. 
Των uqa v7to σκίφιν άωΒοτων γίνεΒοη σφαιςικΦν 
Τξίγωνων, ΰ ίετις 7τλώςά τ ΐά  νμιττεςιφεςααν, tifie- 
τ ις  γωνία τχ ς  δυο οςΒάς ε?.ν ύπεξβαΐλασα. s
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§. 895· *ΑΛ’ »ί y  ωνίού A if Β, h*> το Α Ε Β  
ΙΤεοον9 μετά τδ αντί βχσεων ληφ&ζντοε Α ΒΑ  ειτ<· 
gpe&r απολαμβάνω, >;το; οξΒη ε<?ίν, V πλαγl»' 
H<y «  μεν θξ&η, το σφαψκον τξίγωνον *Ο^&0- 
y&3V(0V λ/γ^ται» vjTf ττλευ^ά Ε Δ ι η άπενχντίον 
U'jTtjf, 'Ύττοτ&ν&ϊύΐ * των if  λοΜων πλευξων*
ί  /κβν Βασι$, »ί df Κα&ετο£ κωλ«τα/. Ε< i ’£y 
άπασα/ wAaytoij ωσιν etj yωνίομ > το TfΙγωνον άκάα 
Πλαγιογωνιον, r, A o|oycovtov.

§. 8 9 6 . ’Ενταυθω σνωτομίχς %xptv, εττ) τδ 
ϋφα*ξικ8 οξΒογωνΙα T&ye&vf! , >j /uev Β«σ/ί ό*]λωΒψ 
csrocf $ιά Β, »j /S* η σε Κάθετοί Κ, if κ ‘ if ί ’ ΰπο- 
τείνχσα Τ ,  η υ·  ̂ Kce/ των yarnin' if  i  /uci ô Sif σ»ί. 
μωω&ησετοΐί Ο *  ̂ ο* >j if  μεταξύ Tys Τε βάσεων xj 
riff ύποτωνάσην, y άστεναντιον τ% χαθετω, Μ, »j ft* 
Zu5 i ’«y i  ντητάνασ» μετά rye καθετί ττεςκχοί, 
Ν , ί  ν.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α -
*7Ρ» §. 8 97· Έ τη Αταντος σψαίξηχβ ©g&oyco-

νίβ Τξίγωνβ Ν Ο Μ , έαν vj γωνία Μ , β£- 
Mff Α έλαοσων, h ierw, A μ«£ων, Xgtf *ί 
πλώρά K , vj αττεναντίον α.ΰτ%ς, HTOf τ$- 
τα^τνιμο ί̂β έλατ/ων, Α τετα^τ^μο^ίω fern» 
Μ τετα^τνιμο ί̂β μ«'£ων feaf.

Δ Ε ΙΞ ΙΣ ·
 ̂ *Ε*ί Γ Μ , Α* ?£· το Tiff υ7Τ0Τ«νδ<Γί7ί  επιπε$ον9 To T ys‘ βχβεως επίπεδον ΰιχτεμνα , ανεχθώ tV/·

Wfisv το Μ Γ Δ ,  Ιττ) Ttsrys βάσεων ετππε&ί ττξον 
θξ$άε εφεςων» ’E ire ii δν Κ9*/ το Κ Ιττίπείον, επί
rS αντ5 htnttfe Β τΐξος ο^άς εφεςεικcv, &#/ Η& 
* Δ ϊ \  >j κο;ν>; των επίπεδων τομύ, εττ) τδ ocurtf 
bsntihi Β κο&ετβτ (§. 5*7·) w  Δ Ο ,  η Δο τε·

ΤΟξΤΨ



ταξτημόξίον. ^EvBcvtci η πλόί>ςα NO r,rot τεταξ· 
τημορίϋ ελάαςων, η τεταζτημορίω ϊση, »} τετχρτημο· " 
eht μαζών* vye tj T  itpcs rccde, v\ rude τβ Δ Γ Μ  
*7ηπεο8  πιπτασα etTjj η αντω τχτω τω e1f$7reda> 
συμπίπτασα* τατέςιν, ήττες η Γωνία, Μ ,  ήτοι 
ελάατων &η της οςΒης γωνίας Δ Μ Ο ,  if rccvTg ’ίση, 
τ] αυτηϊ μαζών.

ΠΟΡΙΣΜΑ.
§. 8 9 $· ΛηφΒείαης <5? της Κ dvr) βχσεως, γί- 

vtrotj Β κάΒετος. ’’Aςα t&j η Ν γωνία, ομο&ΰης 
eqocf rjf πλώξα τη οϊπεναντίον * τχτέςιν o£eia μον, 
τη? Β τεταξτημος!# ελατίπμοίης * οςΒη $ε, τετας- 
τ ημοςκης ΰ<της ’ αμβλεία <$ε, το τεταςτημό- 
ξΐον της Β μεγεΒιωομαίης. Ευδηλον ν*? * εκ

γωνίαε το της ττλ&ξχς &$ος, χτως ανατταλιν 
I» τ^ί ττλώξχς το etiot σιαιαγε<Βο̂  το της γωνίας.

ΘΕΩΡΗΜ Α-§. 899· Έτπ ττΛντοί τ̂ ι/ωνβ eipougixe 
όξ>%ογωνίβ, ε*ν των πλώρων εχχτεςχ Β 
>(οοί Κ τετΛ τ̂νιμο ί̂β έλαοτων '/) μαζών w\
H* ύποτάνβσχ τετ«^τνιμο£ί8 έλοίπων hoy.
Έαν ε̂ των πλώρων νί μα) έτε^Λ Β, μ Κ 
έλάοεων % τετα^τνιμό^ίβ, vj έτε^Λ £ε μ«- 
£ων, νί υποτάνβσα. hoy τετα#τν\μο$(8 μα
ζών. Έοίν $ε τέως έχανων ν{ ετερχτετουξ- 
τνιμοριον ν?, Κ9Μ « νποτάνβσχ τετχ^τνιμί* 
fiov&eef.* λ

ΔΕΙΞΙΣ*
*Ε#ί τδ tom eh  ΟΜο cv α λαμβάνετα} η βχ· Εχ. ι|ο. 

Λ«·, εφ ατε ΟΑο ττςος οςΒας Ιφίςατοη, αχΒητοο 
Μ Γ  I r i  της άιαμέτςα ο Ο ττλχγκχζασα * «τί τδ 
Λυτδ <ίέ H&j επίπεδον το Δ Δ Ε  ττ̂ οί ο̂ &βΜ* ϊαΒητω,

Cc 5 Tf/̂vov

ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ ΣΦΑΙΡΙΚΗ. 4C9
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τεμνον το Ο Α ο κατά Tlw ΑΓ. Εvovrctf 2ν ΑΓΟ,
ΑΓο cp̂ oei (§ . 5 1 7 Ο* XSH τ«  ΑΟ, Αβ τεταςτη· 
μοξίχ. Πασα όε γώνια lw αν η Γ Μ  μετά της ει· 

τϊ/ί i7ΐί τδ (7Τιπέ$8 Δ Α Ε Λαό τδ Γ ηγμονης* 
πεξΰχοι, οφηεςοη (§. 5°δ·)· *Αςα Hgff ΗΓΜ  
ya>v/« &«/ ος$η, KXf »ιΓΜ* nge/ >) μα) Ν Γ Μ οξ- 
Βης έλααεων, η ίε νΓΜ  οξΒης μάζων- Διό Ιπι 
τδ σφθ4ξΐκ$ τςιγων8 Ν Ο Μ , δ «/ πλ^ξοί} Β 
Κ τεταζτημοςί8 έλοί&ονες άσίν, ι) ύποίείν8σα Ν Μ, 
τεταςτημοςί8 τ δ Η Μ  ελάτων ?<?«/, τίαξατίλησίως̂  
as net} επί τδ τ^γων8 No Μ, 8 7τλ&ξοη Ν ο, ο Μ, 
mrtei Κ, Β ΤεταζτημοξΙα μάζονες άαίν. ’Εττί όε 
Τδ σφοαξικΖ Tftyuva νΟΜ, cv ω νΟ, ήτοι Κ μα
ζών η κατά τεταςτημόςιον ε?;ν, Μ Ο Λ , ήτοι Β, 
Ιλαοτα>ν, η υ7Τ0Τ«ν4?σ« Μ ν, τδ τετχξτημοξίπ M)j 
μάζων ες'ιν, άί κάντω σφα*ξΐκω Τξίγωνω νΜο, α» 
ω ©Μ, Jfrci Β, τεταςτημοξΪ8 μάζων ε<?ι * νο ίε, rfrci 
Κ, τεταςίϊΐμοξία ελάοεων * ΤίλόΟταιον «αν Κ ywylctj 
η AO , if/ucv r ης v7foTetv8(rtjs γωνία Α Γ Μ ,  <̂ θ») 
tstt/, «tin) <5ε r]'v7ioT€<vis<TX τεταξτημόςιον.

Π Ο Ρ ΙΣ Μ Α -
§. 9 00. ’EvTft&cn άμοιβαδον gTfsTOtfi as εαν η 

υποτάνασα τδ σφα*ξΐκ8 οςΒογωνΪ8 τξίγωνχ οξεία ί, 
εκατεςοί των πλάιων Κ κομ Β, ήτοι μάζων tTOf εξ 
ανάγκης τεταςτημοςΐχ, η ελάτων. 'Εάν <$ε η υπο- 
τ&νχσα αμβλεία %, εκείνων η ίτεξα τδ τ τ̂α^τυ* 
μοςία μάζων «<?«/, η ετεξΧ 3ε ελχΰϊων. Εαν όε η 
νποτείνχσα τεταρτημόςαν J ,  tjrot Κ, η Β τεταζτη· 
μοξίω εζίσωΒησετctj.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν ·
$ . 9 0 1 · *E»tfw&cv «Λ7 Juo σφα*ζΐκ8 οςΒογωνΙα 

Τζΐγων8 τεΒάναή diwaruf, re κον, 8 η νποτάν8(Τ# 
Τετοζτημοξά ελατ]δτ«/, τό ίε, δ τίλχονάζα' to 
*/θξ τξίτον etSoSy ο των είξημάων αν μεταξύ τα%·

dm*
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Settle δ δηλονότι τεταςτχμοςίω υι υποτά\8σ» ίσγι, 
ίφ t/uV ξο\/ αν 7c ω διν.α*ωματι άναχΒείχ των «να* 
τέξω δνοΐν. * 'flSri γωνία μεγίςχ μον avotj
ό|«αν ανασών υποτι̂ ετο/* άπασων <Γ άμβλ&ων 
ιλ«%/>ί|.

§. go2. 'ψ.άν δν υι υποτάνϋσα τεταξτιιμοξΙ» 
ελάσεων %, το τξίγωνον, χτοι Ν Μ Ο  €<?«/, 8 «/ 
μαν πλώροί/ Κ χοά Β τεταρτημόρια ίλάσεονεε, Of 
Of γωνία/ Μ , nge/ Ν ο£««/ » Ν Μ » ,  ω τω πξο
rS  πζοσεχεε Ιω εφ?£ηε. ’ta v  δε η νποτάνασα τε- 
ταξτπμορΐα μαζών %, το τξίγωνον εςα/, ήτοι ωε το 
ν Μ Ο ,  υι ymtcc το ν Μ  ο. Τ α  γαν πξοτεξω νΜ Ο , 
επ ' τα  αντίθετα τα επίπεδα οΑ Ο ,  εςι τξίγωνον 
ίφεξηε 9 8 η υποτάνασα τηε υποτανασηε Μ  ν ανα- 
πληξωμα ες), χ&/ τεταξτημοξία επομονωε έλ άσ
σων’ υι δε βάσιε άναπλήξωμα τηε βοίσεωε M e , 
διό χομ τεταξτχμοξία ωσαΰτωε ελάσεων. Ουσηε δε 
άξα χ&{ τηε ον τεταξτημοξία ελααεονοε, απασαf 
Of ci εκάνω τω τξίγωνω πλώξά/ τεταβημοξία ελασ- 
σονεε άσίν' απε γωνία/, παξά τΐω  cv αίπτω οξ$Ιιά\ 
οΡάα/· Τβ δ’αΰτα γο αε, χα* &ατίξω  τω ν Μ  ο 
πξοσεχεί εςοη, τξίγωνον ετεξον υπονεο&ε τηε [όα- 
σεωε Μ Γ Ο * 8 δηλονότι υι μσν νπστανασα, «ν«- 
πλειςωμα ε*») τηε ΰποτανατ*ιε νΜ ', υι δε κά$ετοε 
άναπλ όξω μα τηε κα&έτκ ν Ο. Π«ντ' άξα σφα*- 
ςικω όξΒογωνίω Τξίγωνω, 8 κ) πλώξοή Β , Κ αχ β- 
β·' τεταξτημοξία ελάοζονεε, αδ' ω) γωνία/ Μ  χα/ Ν  
δζάα/9 πξοσεχ ίετι ετεςον τξίγωνον εςα/, ω τά  α κ 
μαία (των πλ&ξων χορ/ γωνιων πά&χ) τιαξοπηδα.

ΠΡΟΒΛΗΜΑ.^  9°3*r Έ τί τβ σφαιρικά ό?&ογωνΪ8 
7ξίγοίνβ (ω  οή πλώρη πχσαή τξΤΛρτνιμο· 
ριβ ελοίοζονες eVi, nyy οή ycoviot/ επομαόως-, 
ιγ&Ρ& tIuj ορ$ΐώ , όΐ& η)* δεδομώων, τγλ-
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g>& τΐω ofoluj, των &ίο ντοι ττλύΰρζον, η 
γωνίων, ί  πλώρ&ς )@vj '/ωνίχς, «εϋ̂ αν τβ2
λΟΙΤΓΛ.

- Λ Τ Σ ΙΣ ·
Ληφ^είσης, «ντ< τ« σφοοξίΥΜ τςιγωνχ, <?^α* 

γωνίας τςιπλάίςχ της Ν Γ Μ Ο ,  κατα τ/ώ Ο Μ, 
ijr<f «ν εφεζηκοι ααΒετος τη cCSeioc Μ Γ ,  
τω επίπεδον το Ν Ο Μ , τί/ /3ασ« Ο Γ Μ  κο&ετον. 
F.7reo)7 «ν κ# Ν Ο Γ επίπεδον επι της αυτής 
βάσεις cgSov ε?)ν, €<?«/ NO «τί της αυτής 
Ο Γ Μ ,  K0/ H3H των ευ$αων Ο Γ,  Ο Μ κά
θετος ($. 5 1?·)· Α&α Η£/ Μ Γ a? επ) τβ ΟΜ Γ  
επίπεδα, r5  επ) το Ν Ο Μ  Trees' of&aV εφεςωτος, 
τη κοινή των επίπεδων τομή Ο Μ κάθετος Ησα, #- 
<Jcm iyrlov Η&ι επιπεδώ τω Ν Ο Μ ,  Hgff τη επ' αυ· 
τω ευθεία Ν Μ κάθετος εία/ ( $. 5 14· )· "Εν&αν· 
τοι τού τςίγωνα Ν Ο Γ ,  Ο Γ Μ ,  Ν Γ Μ ,  ΝΟΜ, 
•πάντα οφογωνια £>«/. Η δε Μ  yώνια τ£ επίπε
δα τξτ/ωνα Ν Μ Ο, η αυτή εςομ τη γωνία Μ της 
ςεξεάς τςιπλ&ςΰ γωνίας (§. 5 |3 ·)·

Τύτων 2ν των τςιγωνων κατ' επίπεδον άνατίΐυχ- 

Βεντων, αναφύεται r ® 1 8 2  Σ% ίί(ΙΛΛ τβν& rev 
τρόπον. Μενετω νατά χωςαν το τςίγωνον ΝΟΓ, 
το δε Ο ΓΜ  7Τε?< τ /μ) πλ&ξάν  Ο Γ πεζίαχ^ηΤω, 
ω~ε κατά το α\Wo επίπεδον τω Ν Ο Γ σωυδιεκταν- 
Blwaf. 'Επ) δε το αυτό, το Ν Μ Γ ,  πεώ τΐι»  
Μ Γ  πεςιαχ&ον, το7ς άςημάοις σινυεπιπεδα<&ω· 
'Επειδή rolvwj η Μ Γ ,  εφ'ενατεξαν Των εΰ§αων
Μ Ο, Μ Ν πςος ος&άς εφεςηκε,  των οξΒων ηδη y 
νιων Ο Μ Γ ,  Ν Μ Γ  των πξος τη αυτή Μ Γ ,  ε\ 
τη αυτ& επίπεδα κείμενων, η Ο Μ τη Μ Ν κ«σί- 

επ ευθείας’ τελώτάίον δε καί το Ν Ο Μ ,  πεξί

γω·
επί/

rctf ζπ __
τΚυ NO πεζιαχΒcv, κατά τδ αυτδ το7ς λοιπ& 
επίπεδον κα&εςοα&ω' άμα δε τύτΰ γενομενϋ, K#

* ΜΟ,
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») Μ Ο , η επ\ τΐω NO kccBftc? , ττ} επί τΐυυ at- 
rlw NO κοο̂ ετω ΓΟ ν.είσετο} επ* viideij?. T oivuo 
των rm τ5 Sr ως άνχν.ΰπτοντος innri$& Σχήματος 
σημείων, το7ς ομοίοις γζοίμμασι, rtii κατα τΐώ 
ςεςεοον γωνίαν επι%χςα%$&σιν αυτο7ς, διασημοω- 
νομζΰων, etj εφεξής civcchcyiotf εκ τωνΰε των τςιγοο- 
αων ctwctycvrotj’

’Εκ μζν των τςιγωνων Ο ΓΜ , Ν Γ Μ ,  aiwctyzlctf' 
ΜΝ : ΜΟ κ Έφ. Τ : Έφ. Β. (§. 85»*)·

'Εκ Je tS τςιγωνα Ν  Ο Μ  tw ,

ΜΝ : Μ0 = ’Ακ: Συυυ̂ μ. Μ.
A'. ΤΰΓ/χςΰν, Άκ: Σιιυιιμ. Μ=Έφ. Τ: Έφ. Β. 
η γ2 ν ’Ακ: Σιωνιμ.Μ ̂  Σ«ϋ£φ. Β: Σιωδφ.Τ.

( §· 849·)
Έττ« <5ε τα επώνυμα Μ  Κ9̂  Ν άμ&βε&οη $υ· 

vuruf, rijs- μζν Β αντί Κ τε&είσης, τη? <5ε Κ ανα- 
τταλ/ν αντί Β, μαύσης $ε τηs Τ ,  tVa/ ομοίως'
’Ακ : Σκυψ. Ν  = Σιιυεψ. Κ : Σιιυεφ. Τ.

*A&fli γα? ε’α'ν >j Sis in) τδ 182 Σ ΐ̂ίμ^ΤΟί 
άπαντωσα evBeioc ΝΓ, «Vri ακτΤνβ? ληφ&%, εκ 
τωντξίγωνων ΝΜΓ, ΝΟΓ γίνετομ,

ΝΜ : NO = Ήμ. Τ : Ήμ. Κ.
Εκ $ε tS Τξΐγω\8 Ν Ο Μ σιωκγετομ,

ΝΜ : NO β Άκ : Ήμ. Μ.
Β'. *Afa Άκ : Ήμ. Μ = Ήμ. Τ : Ήμ. Κ.

Κ#/ Tjf αμοιβή των επωνύμων Μ, Ν, Β, Κ
Άκ : Ήμ. Ν = Ήμ. τ  : Ήμ. Β.

ΑΖ&ις, εαν η ΟΓ «V ακτίνα TtSg, εκ των τςι* 
γωνων ΟΓΜ, Ν Γ Ο, επίφΐξετοη, ,

ΟΜ  : ΟΝ β Ή μ . Β : Έ φ . Κ.
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’Εκ <f!e rif NO Μ τξίγωνα fe'tv,

OM : ON = Ax : ’Κφ. M.
Γ'. ”ΑξΜ Άκ : Έφ.Μ -  Ήμ.Β : Έφ. κ. 

£τϊν, Άκ : Ήμ. Β = Έφ. Μ : Έφ. Κ.
>j, ’Λκ : Ήμ.Β -  Σιωεφ. Κ: Σιωεφ. Μ.
Καί τζ αμοιβή των επωνυμιων,
’Αχ : Ήμ. κ = Συνεφ. Β : Συνεφ. Ν.
Ή<5* μαν Ζν εκ τηε Β\ Αναλογίας, καθ’ ίκα- 

τί̂ αν επωνυμίαν,
Άκ : Ήμ. Τ = Ήμ. Μ : Ήμ. Κ, 

Κct) Άκ : Ήμ. Τ = Ήμ Ν : Ήμ. \  
'Επομίνωε άξα, Ήμ. Β: Ήμ.Ν =Ήμ. Κ :Ήμ.Μ.

Έκ J* Λ) riff αναλογίας ταυτ>je των Γ*.
*υζε$€ΐ<των,

Άκ : Ήμ. Β =  Σιωεφ. Κ: Σιωεφ. Μ.
Σκυθ«τ« σιωαγετοη'

Άκ: Ήμ.Ν = Ήμ.κ χ  Συνεφ. Κ : Ήμ. Μ 
χ  Σιωεφ. Μ.

Έττ«Α) J’e sv γενα'Αχ x  Σιιωιμ. A = Ήμ. A
X Σιωεφ. A (§. 85°·)» «Vay 'μοίω< , εάν άντ)
Ήμ. Κ χ  Σιωεφ. Κ, τεΒη Άκ x  Σιωνιμ. Κ. 
Καί Ατί Ήμ. Μ χ  Σιωεφ. Μ» τ*$»ϊ ’Ακ X 
Συννιμ. Μ,
Δ. Ά κ: Ήμ. Ν = Συννιμ. Κ : Συν#μ.Μ.

Κ Of Ίκμαβομονων των επωνυμιων,
Άκ : Ήμ. Μ = Σιω>ιμ. Β : Συνπμ. Ν.
Α&α γαζ εκ μεν της Γ\ ’Αναλογία*, feb

Σιωεφ. Μ: Σιωεφ. Κ =; Ήμ. Β: Άκ.
’Εκ



’£χ λ' της 'Αναλογίας της Β'.
Ή μ . Μ : Ή μ . Κ *  Αχ : Ή μ . Τ,

*Αςα cv oiwfytaet, «Voc/,
Ήμ. Μ χ  Συνε(£. Μ : Ή μ. Κ χ  Σιωεφ. Κ =  

Ή μ. ΰ : Ή μ. Τ.
*Οθ*ν Wv «ντ< Η μ . Μ χ  Σ&υε(ρ. Μ . τβ&η 

Άκ χ  Σιωνιμ. Μ, κ#/ Άκ x  Σ ι ων\μ, Κ, Λ τϊ 
Ή μ .Κ  χ  Σ ιιο ε ^ .Κ  (§. 8s ° · ) ’ V'v»r # f 

Σιωνιμ. Μ : Σ ιιυ ψ . Κ =  Ή μ . Β : Ή μ .Τ .

‘Η Se $η Α*. ’Αναλογία
Άκ : Σιω>ιμ. Μ — Σιωεφ. Β : Σιωεφ. Τ.

*θθον αυ$ις cv (rtw&het γίνεται *
Άκ : Σιω»μ. Κ =  Ή μ. Β χ  Σιωεφ. Β : 

Ή μ .Τ  χ  Σιιυεφ.Τ.Κ«/ auriji'j ω: πξό μικξ$ γενομννης civtt· 
χαταςάσεως,

Ε Ά κ : Σιωιιμ. Κ=Σι«^μ . Β: Σιαηιμ. Τ.
TfArfCraioi' cv σαοθί(Γ« των λόγων των ετί) 

της Α'. * Αναλογία:t
Άκ : Σαιηιμ. Μ — Σκυε^. Β : Σιωεφ. Τ,

r j  μετά των λόγων τη: 'Αναλογίας της Β\
Ή μ. Μ : Ήμ. Κ =  Άκ : Ή μ. Τ,

Κα) tot της Γ\ *Αναλογίας άμειβομονων των 
ονομάτων,Ή μ . Κ : Άκ =  Σιωεφ. Ν : Σαυεφ. Β, 
γίνεται-, Ήμ. Μ  : Σιυυνιμ. Μ. =  Άκ X  

Σίίοεφ. Ν : Ή μ. Υ χ  Σιωεφ. Υ.

Ήμ. Μ: Σιιυνιμ. Μ = Ά κ : Σαυε^.Μ, 
Hsf) Ή μ : Υ χΣ ιω ε$> .Υ =Ά κ  x  Σ ^ μ .Υ ,

Τιίτκι*
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Τντων αςα αντί t χάνων άντιχ oilα ράντων y y!verctff

*5 ". Ά κ : 2 itue(p. Μ — Stwe(p. Ν : Συννιμ.Υ.
At άςα εζ 'Α ναλογώ  α/ Ζτωε ενςε&£<ται, x^j 

ίπ ) rccvroui ctj εξ ανΤων κα τ' χμοιβίιν ονόματος 
των Η, Κ , Μ , Ν γινόμζνοη afaaf τετία ςε ςy άσ.νc  c y ^
W *?ζΐί*·
α \  Ά κ : Σκυνιμ. Μ =  Σιινεφ.Β : Σιωεφ. Υ. 
Β'. Ά κ  : Ή μ . Υ =  Ή μ . Μ : Ή μ . Κ.Γ'. Ά κ  : Ή μ . Β =  Σιωεφ. Κ : Σιωεφ. Μ. Δ'. ’Ακ : Ή μ . Ν =  Σιωνμ. Κ : Σΐίϋίΐμ. Μ.Ε'. Ά κ : Σιω>ιμ.Β =  Σνυ/ιμ. Κ : Σια^μ.Υ. ^ ' .Ά κ : Σιω ε^.Μ  =  Σιωεφ.Ν : Σιΐϋϋμ.Υ·
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Ζ'. Ά κ  : Σια^ιμ.Ν =  Σιχνεψ. Κ : Σΐίυεφ,Υ. ■ Η'. Ά κ  : Ή μ . Υ =  Ή μ . Ν : Ή μ . Β.
Θ'. Ά κ  : Ή μ . Κ =  Σχνεψ. Β : Συνεψ, Ν. 
ϊ .  Ά κ  : Ή μ . Μ =  Σιωνμ. Β : Σνυυημ. Ν.

‘'Ενθα αντί τ5 λίγα των σίΜεφατιτομονων, οπη 
•χαςείκοι avTtxubt^av οϊοντε τον λόγον των ίφατίΐο- 
μα>ων άντΜεπονΒοτως. Έπ« $ε ctj Αναλογία) «υ» 
τα/, αστασαε εμπεςι&λχφασι ταs συζυγία? , των 
οσαπεο ον τω σφα*ξΐκω όξ&ογωνΐω Τξίγωνω, >?τα< 
άί άεσομονα, $ ως ζητύμζνοο άπαντνισ&ον. *Ε?< 
ί  αττανταχ#, των cv̂  εχάς  ̂ ’AvaAoyicf oqo? ets η 
άχτ\ς' εκ όε Α) τςιων οςων, ακ εςιν ore ό τεταςτος 
άνάλογον « τΐξοσάςίσχετα)' Πα'ντωί Α) Αια των 
τούτων Αναλογίων, eav σταςά τίνυ οξ&Ιιν γωνίαν9 
Α<® των λαιατων οποαδηποτε των hu τ8 σφα*ξΐκ8 
cpSoyaovle Αθ$? Τξίγωνχ, «re «/ Αία των ατλόΟ̂ ων.
€fT£ HSU των 7 «ν<ων α/ Αία, »} τ̂ ωί· πλώζ» nsff 
γωνία, ̂  ΙοΒ^ητ.ocj τ ’ «Λ*. A‘\  Αα τα τα* μ ά
τιλά^ας τεταςτψοξίν ίλοίαζονας τ<θ«θ«/* ταε Μ

γωνία?
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γωνίαε οΡηαε» ητβ δια των ημίτονων Η$μ των εφα·9 » Η -  *» »τ * c * ·*>^τομοναν didarro, «τ £ν y&f dice των συνημίτονων̂
η συνεφχπτομονων, πάντη διοςι<&ησετχ{·

ΣΧΟΛΙΟΝ·^
§. 9 0 4 · WO r /  ί *  oty JfWB εύζεΒησύη 'Αναλογία]» 

πξοε επίλυσιν απαντων των πες) τα σφουςικά οξ* 
Βογωνια τζίγωνα ζητηιBctf δυυαμνων, έχ#σ·<ν «ττσ* 
χςωντωε Φ e# μόνον μ>7Τί των 7τλόίξωντιε υπεςεχχ* 
ca ηη το τεταςτημόξιον i μήτε Των γωνίων τΙα> οζ- 
§lw , χτωε αν άποδηχΒήη- ’ Ενασι δη τω σφοα* 
ςικω οξΒογωνίω τςιγχνω , παξά τίνυ οξΒΐω γωνίαν 
τα πόντε ταυτα » Μ * Ν » Κ » Β, Τ. 'Αμίλητοι 
δυο μον γωνιά], Τξηε δε πλ&ξοί]' των διΗ συντξία, 
τοΊε δε μόνοιε το7ε δεν.α Τξόποιε σνμβαίνβσι' Μ Ν Κ, 
Μ Ν Β, Μ Ν Τ , ΜΚΒ» M K T , Μ Β Τ , ΝΚΒ» 
Ν Κ Τ ,  Ν Β Τ ,  Κ Β Τ. ’ΑΛα τύτων γάξ των συ· 
ζυγιων εκάςη, επι μιχετινοε των δικού ’Αναλογιων̂  
&ςεΒάη. Κα) εςιν άςα, εάν δυο δοΒη , Των cv τόϊε 
πόντε γςάμμασι Μ > Ν, Κ , Β, Τ  Οημαινομυίων, 
διάτινοε των 'Αναλογίων εκείνων, tin το τςιΤον λαμ· 
β δίνην, διά το τον τίταςτον nvotj απανταχά , οςον 
τον αυτόν 'Ακ, an cv ΰποΒεση διδόμονον»

ΠΡΟΒΛΗΜΑ-
§> 9οζ. 'Επι re σφ engine όg^oγωvf8 rgl* 

ydve, έφ' 8 τινες μα) των πλώξών τετxg* 
m μομβ μάζονες «σι\ τινες δε των γωνιών 
όρ&ϊίς μάζονες, δυ&ν τινων δο&α<τών, εϊτβ 
ftXtibf ών, άτε ygA γωνιών, &τε δδ πλώ* 
?ας UgA γωνίας, tvgetv τα λοιπά»

'■  , ’ A T  S I S  ,
Αναλυθώ αντ) τ« πξοτεΒοντοέ Τςιγων8> Τ4 

ίκηνω πςοσεχίε (§. 9 0 2 » ) , 8 πασΧ] μεν α} πλ<&* 
ξ*ι τεΤούςτημοξΙχ"ίλάοχονεε * πάσα] δ' (ή ytovlaft 
παξχ Τlw cm αυτωοξΒΐώ) cfcnOf* 'Επειδή γάς τ3

■Dd τοώδα
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το&δε Τξΐγων8, ομ μον πλώζοή αναπληξωματ» 
άσ) των πλόίζων Τ8 πξοτεΒοντος, οή δε γωνίοη των 
γων/ων, επάνοογκες Kffj Των αυτών ευμοιςείν ημιτό
νων, kW εφχπτοράων των αυτών* ωςε τύτων δι· 
δομνών, Ksi τα ημίτον», >j ταϊ εφχπτομ ανχς λ- 

των γωνιων πλ&ξων, των Ιτη tS τςμ 
yocvis rS είς επίλυσή πςοτεΒοντος. ’ΑΛα γα  ̂των· 
δε των πλΑζων, ττοτε /kcv τετχςτημοςί8 πλεονχ· 
ζχσων, ποτεδ'ελατΙοναμονων' Η$μ των yωνίων ω
σαύτως αΤλοτε μαζόνων, αΑοτε δ'ελαατόνων η 
κατ’ όξΒίνυ γινομοόων, ποτίζω ας» των β̂ ων αν ειη 
πςοσανηκον, το ζητύμζνον επί παντός Τ8 πξοκ&μί- 
ν», εκ των δοΒαντων δαξ$<Βω, # τα ®εωζηματ» 
έδίδαξε φΒάσαντα ($· 8 9 7 · 8 9 9 ·)·

Η, ct/ τα' συνημίτονα n&j ecj ίφαπτόμονοη 
των ΤετχξΤΐ\μθξΙα μαζονων τόξων, η των τίχ> όξ· 
Βϊώ νπεξβα?λ8σων yωνίων κατ’ άπόφχσιν etch, 
( § . 8 2 7 · 8 3 2 . 838.) επε*δάν τά συνημίτονα n&j ttj 
εφαπτόμζνομ των ελχτίχμονων τετχζτημοζΐ8 τό
ξων, ηομ των όξ&ων γωνιων κατά Beatv ληφΒω- 
σι, διακςινεΒωσαν δη τα συνημίτονα, κ& etj εφα· 
πτόμνχ/ των όξαων γωνιων, από των κατά τας 
αμβλείας, διά των σημείων +  KSH “ , W  επαγί- 
Βω κατά τ& υποτεΒοντχς οξϋ: ( $ . 6 5 2 .) το ση· 
μ£ον τS ζητ8μον8 * οπεζ εάν μζν η-f, £90/ το ζητ8- 
μενον τεταςίημος/χ, η όζθης ελάτιΙον’ εάν δε - ,  £9*/ 
μ&ζον. 'Κ7λα γάζ τό Βετιν.όν ημίτονον, ο τηαμ- 
βλάχ γωνία επίσης *<?' πςοσανηκον, διάνες ηομ τη 
δξείοο, τη ύπες τΙώ διχμετξον εφεξής εκείνη καμί· 
νη, tIw ζηταμαvlw πλ<£>ςάν, η γωνίαν, cv άμφ(· 
βόλω εα, β /to} λα Τ8  Θεωρήματος (§. 877·) 
πςοσδιοζιΒάη.

2  Κ Ο Λ Ι Ο Ν  Α·
 ̂ $.9 0 6 . Ακζΐβ$σ( δε πάντα καλώς, επ* έκαναν 

μονών φανερόν ετϊ τό ζητέμονον [άμφι^επες πςοκν-
πΐον, εφ'ων δεδομάα τχηχοόνε» Κ" η·, οπές



άν ταυτόν ην.α, Ν KSH Β. ’Εν γάς δη τάτοιν ατω 
διά τά ιψιτόνα τό ζητηΒcv άποδίδοτομ, e*r*? Λ^λον 
ίτι μίναν, πότεξον άζα η Ν , η Μ γωνία οξεία, η 
μη; πότεξον δε η πλώςά β ,  η Κ τεταςτημοςία μα
ζών, >) ελάΰεων ες'ν} ων εκ την των Αναλογίων εςί 
(ταφεί διασκέψεων, δί αν τλ τοιάδε τρίγωνα άνα- 
λυετομ ($. 9°3· )· Κeurot γάς κατά, τΐώ cv reuv 
*Αναλογίοαν εκάνοαν Β'. παρά tIw Λλ Μ χομ Κ πα- 
ξΐςαμονίω Τ , ετι nglf V Κ, xsff η Μ παραςίνίομ 
o iw ccT O f, &μΙα> ά/λ e* κατ εκάνΐιν η  Κ ζητοίτο, ον 
το7ν δοΒάσιν αν άη η Μ* χομ άνάπαλιν την Μ ζη- 
ταμονην, δοΒησετομ τη Κ. Είσι γάς cub αείποτε, 
7} Μ λέγω Η&ϊ »ί Κ, την αυτήν καταβάσεων * τατε- 
ςιν ήτοι άμφω go° μάζονεν, η άμφω ελάοτονεν, 
η τεων go° leaf (§· 89 7·)* άν μηδεμίαν δηπα επι 
τάτων αμφιβολίαν τδ λοιπ5 πεςιανομ. *Α&ά χομ 
η Η’, των ’Αναλογίων, εφ' ην τά  άςημάα κρατά, 
άδον πλέον η τοϊν ονόμασι, την Β\ διονίώοχζν.Σ Χ  Ο Λ Ι Ο  Ν  Β

§. 9 0 7 . Ο δε την πέςιάσην αμφιβολίαν λόγον, 
διδομονων των Μ xgt) Κ, η των Ν χομ Β, ον τάτω 
κάτομ, οτι εξ εκείνων δεδομονων, δυο αα Τξίγωνα 
κατασκώάζε&ομ εχασιν. 'Εάν γάς μεταξύ των 
ημικυκλίων Μ Ο μ ,  Μ Ν μ ,  των κατά τά  Μ χ$μ μ 
σημεία άμοιβαδόν τεμνομοόων, τομών τεΒη ο ΝΓΟ» 
επι τδ Μ Ο μ επίπεδα πςόν οςΒάν ίφεςηκων, εςομ 
επ) τδ σφαιρικά ορΒογωνία τρίγωνα Μ NO η κα
τά  τό Μ γωνία, ίση τη κατα τό μ , τα τρίγωνα 
NO μ» τα εκείνω οντον εφεξηνχομ  N O , ήτοι Κ 
επ' άμ(βο7ν κοινή. "EvB cvtοι χομ των δε, ( δηλ. των 
Μ χςμ Κ) δεδομανοον, άδάν τα λοιπά λόγον δίόν 
αντιν τό ζητηΒζν (Τ, η Β, η Ν) Ματίζω μαΤΑον, η 
Βατέ ρω των τρίγωνων προσάψ&ε.

ΣΧΟ Λ ΙΟ *! Γ·
§. 9°8. Τ’ αΤλα δε εκ των προτεΒασων Αναλο

γίων, τΐιν, οτιάν άν άη τό προτεΒαν, προσφυών
Dd 2 επι-
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ίπιλυομονίνο, feciiov e i) TTfo των ά’&ων tupei&ctf. 
C&v ί<?ω λό'όμννχ M Key Β, £>jr«c9 a> if N , ^  
isetf κατά τΐω  I \  των Αναλόγιων, w g rcc γράμμα· 
τ α  ταυ τα άπαντα,

Ά χ  : Ή μ . Μ =  Σιω νιμ.Β: Ξυνιιμ. Ν.
'λ ?λ χ  γχρ ίκ  Μ χομ Ν ioBovTxv, ζητά&οο Κ» 

άπαξ επί rris  Δ*. ψφεςεr a j 'Αναλογίας. Δηλον it,  
οτι ληπτεον cνα&ά£,

*Ημ.Ν : Σϋν>ιμ.Μ =  *Ακ : Σϋννιμ,Κ.
Κ«/ βτω καν Tcis λοιποις.

Θ Ε Ω Ρ Η Μ Α ·ι ΐ4. ί· 9°9· έτπ' τδ vtpeupixs λοζογοJvfe 85· rfiyaiva, Μ Π μ ,  αφ’ οποιασδν των y«*‘: νιων Π, ifti τδ χλrot τΙω άπεν&ντίον πλώ~ 
potv Μ  μ ϊπιπίδβ, προς όρΒοίς χαταχ&ϊ 
πλώρχ ίί Π  Ο , αυτν\ ά) α’τος μα) τνίς i t  , 
γωνίας πεσ&ταή, των Μ κ, μ γωνιάν αμΦο- 
τερών όϊ,υνομζνων, vj οίμβλυνομα/ων* έκίος 
δε, έοίν τβτων ij ετερα μα) οξβα Η, νί Its- fa  αμ/3λβα.

Δ Ε ΙΗ ΙΣ ·
'Η π λ ώ ςχ  Π Ο, Το λοζογωνιον τρίγωνον «V <W 

ορθογώνια ίΐα τβ ιχ ίζα  Π Μ Ο, Η0/ Π μ Ο, Ι^'^ν 
εκατερα ΓΙΟ «Viv ν\ π λώ ρ χ  Κ. Έαν αν τν,ς Κ ταυ* 
T>jf, »Jrc; τΐ)ί ΓΙΟ, άσω της γωνίας Π πίπταν*!?,
*1 μ ά  κατά το Μ γωνία οζϋα TeB y, t\ is  κατχ  
Το μ ά μ βλ& α , sTetj in  ή Κ τεταρτημόρια μ ά  ελα<τ* 
αων i i x  το πρώτον, Τεταρτημόρια is  μάζων itx  το 
i<£jTtpcv (§. 8 Q7-)’ οπερ xiiwuTov· Εαν is  
fates ν π ίπτασχ της γωνίας Π , τεΒωσι i h  η**
Μ * y f )  η μ , τατετιν ά( υπο Ϊ Ι Μ μ χ &  Π μ Μ χ μ *  
φω οζΖχι, tTUf η ύπο Π μ Ο  αμβλεία. Καί aZBtS 
η Κ πλύίιρά, άμα ή χυτή χαμ μάζων τεταρτημο· 
pla, nsH ελάοχών. Τα i ' αντχ τιιυαχΒητβτOf, *)



των Μ , nsf} Π μΜ  γωνιων αμ/φοτίξων άμβλιωε<&*j 
υποτι̂ εμζίων,

ΣΧΟΛΙΟΝ·
§. 9 10· t o iv u jj  τα σφαιςικχ ος&ογωνι»

ΤξΙγωνα ΠΟΜ, ΠΟ/*; cTr σιωτελείται το πλχ- 
γιογωνιον ΠΜμ, σιυκίτίΐ&ν μζν Arcv, της Π Ο cv- 
ros της ν.ατα Π γωνίας πιπτ&σης y αφοαζ&ν $ απ' 
άδηλων, πιπτίσης εκτοί* εκ των AAj/*cvo>v γω
νιών Μ Hoff μ , συμβχλ&ν ?£<?*«/, πότεςον τίτων 
επ'ι παντός τδ πζοκαμws χωςαν κεκληξωτα]· Ση· 
μοανε&ωσαν ίν επ) τδ οβογωνίκ τρίγωνα ΓΙΟ Μ, 
cure πλώζοη ctj yoovlctf ως πςοτεξον Ac* των 
γξχμμάτων , Β, Κ,· Μ , Ν, ίπι A S cctcQH
Π Ο  μ , η κά^ετοε Π Ο ης μετά, τ8 πξοτεξχ ελαχβ 
χοινης-y ωσαύτως ΰηλδ&ω Ac* τ δ ; Κ , ctf Α λοιποί) 
πλ&ξοάτε x&f γωνίομ, α) ομοίως x«/*cr«/t Ac* των 
Vy-fiy.-μi ; ν^Ημαζί&ωσαν. Κ«) «Vac/ Af ν,άτα μον
t Iw  π ξ ω τ ίω  v n o & e a iV y  καθ’ /d  oc) M  x & f μ ya vio tf 
επίσης ηΤΰίρΡιαιονται y. η χμβλυΐοντομ, η μον γωνία 
Π = Ν  +  ν, η &  π Κ & ς χ 'Μ  μ  =  Β % 'β . Κ&τ%
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γωνία, εν άμφιβόλωτω σημείω ύηλω̂ ,̂ω̂ ε Ν .+ ν» 
■ H&f η Μ μ,'Πλ&ρά  ώΑ, ττότ* Α) ΤΛ> ffif-
. μ&ω +  ,χζη&ον, Η05/ ττοτβ τον τ* εκ t *ic jpiavds των. 
’ γωνιων ΪΛί^ 'μ καΐχςχσέως, ' £c*<?c* καταφοανείαι»

* \*•»·\ ·λ2 ΠΡΟΒΛΗΜΑ·
δ.*}11?, T ec ΚανονΛί ώποδδνοη, $ΐων 

έπί τδ σφώφι&δ λο£θχων& TfJywvs, τριών* 
'τινων /̂ίομα/ων, βτδ ψλώξοή αυτοη <οσ*ν, 
ότέ  ywvieM, β τ  βν οίνχμιξ πλώραίτε 
yuvixf , τλ λοιπά'ĉ oicy iZtfbeiaxs&af.• « ' '· ‘t V ·* Λ ' I · Λ

D a  3 Δ Τ Σ ΙΣ .



ΛΤΣΙΣ.
Tijf πΚ&ζχζ ΠΟ, Χ7Τ0 μιαςτινοε τΖντντςι. 7 nvsy ωνίων, ϊπ\ τίνυ X7tcvuvriov irAdCpxv ( «  JeM 

πξοεκβλ*ι&£σχν) πξοε οξΒχε Kurrjyμονής, enure- 
ξω των cvrevBcv χναφυομόνων oyωνίων Τξίγωνων
εφχξμοζί&ωσχν « /  ευξεBetactj (§ . 9 °3 ·)  A vuKoylxj. 

*E<y«/ ie εκ μα) riff Β · των 'Α ναλογώ
Ά χ  : Ήμ. Τ = Ήμ. Μ : Ήμ. κ. 

nsfi Ά χ  : Ήμ. υ = Ήμ. μ : Ήμ. κ.
Α'. Ά{*Ήμ.Τ : Ήμ.υ = Ή μ μ  : ΉμΜ·

Ά&χ γχς en riff Γ#. 'Avxhoylxs,
Άχ : Ήμ. Β =  Σι/νεφ. Κ : Συνεφ. Μ. 

Μ  Άχ ; Ήμ. δ =  Σννεφ.Κ : Συνεφ. μ. 
Β'.Ά? χ Ήμ. Β: Ήμ. 0= Σιωεφ. Μ: Σιωεφ. μ.

ΕΤτ λ  έχ τ 7]ϊ  Δ'. Α ν χ λ ο γ ίχ ς ,

’Αχ : Ήμ.Ν = Συννίμ.Κ: Συνιιμ.Μ. 
Κ«/Άχ : Ήμ. ν — Συνιιμ.Κ : Συννιμ. μ·

Γ*. 'Λ^αΉμ.Ν: Ήμ. ν=Σαυ>ιμ. Μ: Σιωκμ.μ*
KxvrtZStv it, . _'

(Ήμ.* Ν + Ήμ. ν) : (Ήμ. Ν -  Ήμ. ν) a  
(Σικηιμ.Μ + Σια»ιμ.μ) : (Σιια>ιμ. Μ — 
Συνχμ. μ )

’Α&χμην ($. 853·) (ΣίΜίμ. Ν + Συνχμ. 0  
(Συννιμ. Ν - Συννιμ. ν) — Έφ. (1 Ν+ i 0  
Έφ. (SN-*v).Κ*) (§· 854.)  (Σνν»μ. Μ +  Συνχμ. μ) : „ (Σνννιμ. Μ. -  Συνχμ. μ ) =  Έφ.( * τ τ Μ  +  * * μ )  : , Έ φ .  ( * * Μ - - ί * μ ) ,  

Δ'· "Λ** Έφ. (4Ν + 4 ν) : Έφ. (*Ν -  *»).?»
+ i?^ ) :Έφ. (JbsxM -  £#μ)· 

Π«̂ « τ«υτα *χ rJjf Ε\ ’AvxhcyluftΆ χ : Συνιιμ.Κ =  Συννίμ. Β : Συν^μ. ,
Κ«

4 3 3  ΤΜΗΜΑ ΤΕΤΑΡΤΟΝ

• · 
« ·
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Key ’A x : Συννιμ.Κ — Συνημ.β : Συννμ,ν.
Ε.. ’'Α?α Συν»μ.Β : Συνημ.β =  Συννιμ.Υ 2 

Συννιμ. ν.
’Εάν lm τηεόε rtjff * Αναλογίας rcc συνημίτονα 

σημείοις ίιαγνωξίιΒη, οΤς τά τεταςτημοξία έλαοτο* 
να τόξα, των τεταςτημοςία μ&ζόνων άντιλαΤίΑ.*- 
τα/ ($. 8 S3.), ευόηλον on hearts των τόξων Β, 3 » 
τεταξτημος'α ελατίαμονων, η πλεοναζοντων, κ#  
τά το'£α εν.άτερα Τ  *α/ υ, »?το; ελασσόνα τεταρ- 
τημοζϋ* esetf) tf μ&ζονχ THvxvrtov όε εχν των Β 
η ^ β  τόξων, τόμον μείζον, τεταξτημοςίπ μείζον 
V, το ό' ελατΙ ον, ελατίον * »φ/ των το£ων Τ  Η£/ υ, 
το feev τεταςτημοξίχ μείζον «V*/, το <Γ ελατίον. 
Ού$ε γάξ Ιν<&χ*Τ«/ τά σημεία των οξων Συννίμ. Υ* 
Σννϊΐμ. υ» αντικείμενα «να/ ά/ληλοις, εάν τά των 
Συνίΐμ.Β, Σ υνπ μ .$, τάυτά να/ άνάττα- 
λιν. ’Εττ« το/Jâ Sv Ικ τ>)ί at/rifi- Αναλογίας επίίομ.(Συννιμ. 3 + Συνπμ. Β): (Συ ννιμ. 3 -  Συννιμ. Β) =  (Συννιμ. u + Σνννιμ. Υ) : (Συννιμ. « — Συννιμ. Υ ).

& (§·854·) cv υττοθίσβ τ5 εκάτεςον των το* 
ω̂ν Β, 3 τεταςτημοξίχ ήτοι ελατίον «να/, η μείζον,(Σμυνιμ. 3 +  Σιωνιμ. Β ) : (Σω »ιμ. 3 Σιωνιμ.Β) =  Σιωεφ. (*Β +  £3) :Έφ. ( i B - i 3 ) .Κ*/ (Συννιμ. υ + Συνιιμ. Υ) : (Συννιμ. ν — Συννιμ. Υ) =  Συνεφ. (£Υ + iu) : Έ<ρ. ( * Τ -  *υ.).

*Α̂ >α ον T$ie τη υποΒεσ«,Σιωεφ. (£Β+ £ 3 )  : Έ φ . (£ Β -  i  3 )—Σιωεφ. (έΤ + iu) ϊ Έ φ .( ιτ -^ υ ) .
Κατά τ/w νπό ε̂σιν κα$Ίνν δάτεξον μαν τών 

τόξων Β η β  τείαξτημοξία μείζον,Βάτεςον <Γ ελατίον, 
***  (§·854*)· Dd 4  (iuw/M·



4^4 ΤΜΗΜΑ ΤΕΤΑΡΤΟΝ ’

(Σ ιωψ . β  + Σιωιιμ. Β) : (Σαω *μ.£ ~  Σιιυνίμ.Β ~ Έ φ . ( i B -  £β)  : Σίιυεφ,.
( I B  +  1/3),

KV f (Σιατ/ιμ,υ + Σιω ίΐμ,Τ) : (Σκώιμ.ύ — Σιιυ>ιμ. τ) =  Έ φ . >s * Τ ~ I  υ ) :  Σκνεφ,
(*Τ +·*υ>

’feet/ κατώ τ&ύ<5ε τίιύ υ π ό θ ε σ η ,

Έφ. (*β -  i © ; Σκυεφ, GB + i/3) =Έφ. ( * * -* « )  ; Σίΐυεφ.(1Τ + .1υ). 
’Αναλογ/α άϊςν ττλεβν >j τ£ τα£« ταν οςων 

$ Μ φ ίξ8 < τ χ  τ η ς  ccvaτ ε ς ν ,  h o t f  χ χ ^ ί λ χ .  Χ ξ ά φ α τ α  
$ ' αν vj χ ύ τ η  KSti #t«. -(Σιωεφ. (4B +  1-/3) : Συνεφ, ( iT  +  S u ) -  Έφ. (i b - 1/3): Έφ. ( I T -  iu).

ÔBov εαν <evr) ταν σ ιω ε φ χ π τ β μ t v x v  λ η φ Β ω ϊη  
0/ ίφ χ π τ έ μ ο ν α ι, ανβκυψ»,
*5*'. Έφ. (|Β + 1/3) : Έφ. (4Τ + ί υ )  =5 

Έφ.(*Τ-»*υ) : Έφ.(*Β-*/3).
Τελώταίον <5ε εκ τ η ς Ζ'. rav ’Αναλογών,

*Ακ: Σιωιιμ,Ν = Σια>εφ,Κ:Σι«;έφ,Τ, 
Κα) Ά κ : Σαο^μ, * — Σια/εφ. κ Σανεφ« *  21', 3'Α̂ « Σιιυνιμ,Ν : £νν>ιμ, ν =  Σ ^ ε φ .Τ Σ Σιωεφ.υ. ' *
Τα* c5t ^ ετττκ ταυτασί 'A v x X c y ic c ?  τ μ  σκο7Τΰ·> 

μ ά ω , t 'q χ π ο χ ξω ν  χοξγ,γ& ν, xvriy.pt £?«/ κχΊύώηλο*'Π Ρ Ο Β Λ Η Μ Α .  -I ν « 4§. 9 ϊ 2, Δο&ςΐ/των , Ιτπ τδ crtpougixS λθί Joyojvfe T^iywve, Jx tt&vtoV  τδ των ίτ λ ^  ^ωντε ^  ycaviwiv άρι&μδ, τ<ρ<ωντ<νων όπθΜψ νδν> ^ β ν τ ίίλ ο ιτ τ ^  V  ·\  ·
[ΛΤ2ΙΣ.



ΤΡΙΓΩΝΟΜ ΕΤΡΙΑ ΣΦΑΙΡΙΚΗ. 435
Λ Υ Σ ΙΣ - ·< * 

'Εάν το ζητΗμανον, firs  π λ& ςά  τχτο , ij yoavlct% 
Ζ* το <$ε τ2 ζγραμούα απαιο^ντιον Ε* τ χ  

ό ίχχτεξα&ζν τω ξητΗμονω πςοσχάμανχ α * Τ% 
ίκοοτίξο&ον τω χπζνχντιον Κ> Κ * ϊπ \ §άτεξχ  

μον των Ιλαοζόνων τχτίομονων γςχμμχτων, των Js 
μ'βίζόνωγ ίττ).ΒχΤ€ξΧ', ωε w&zv μα'/ Ήξοσεχη χ?&η* 
λοιε xerSotf too Κ , a , cy&cv όε roc X* J** ποντο 
χνχν.ν·ψ& γράμματα  a  , Κ , X , E  * ων too τςίού 
ςφ' οίχσχν νπο&έ<τεως too δρόμον» ΰιχσημχννί, τη  
ζητΗμώχ πχντχχχ $ιά τΗ Ζ $ν\λχμα>χ. ΐ κ  je $} 
Των 7tyre τχτων) γ§χμμχτων9 σνωτξΐχ συζ<&χ&%· 
votj &wxT0Cf κατά Τξόπαε $έκχ τχε εφε£ηε<

ι ) α £Κ , 2) α £*, 3 )£ g E , 4) S K X, 5 )^ Κ Η α 
' 6)α ΧΕ, 7 ) £ Κ κ, 8) |Κ Ε ,  9)£*Ε , ιο )Κ * Ε . »ν 'Α Α ά γ ά ξ τ ά  a  » £ σιαιχμχ τοίε Κ , Κ άντικοο* 
Βιςχματχ , τροπχ'ε Τωόντι διχφερόνταε χ xopyyei * «dev yo^ d/owr« a  ΐίξώτον rccvrcc γςαφησελ T«/, «  μόνον τό λοιπόν Ttjff τήξεως διχσωζοιτο· 
Ύοιγχζχν rj uw πςωτη των συζυγιών σνμπίτττΗ rjjf 
$Ar?ecc ' tf $ε τετχςτν τ% φ$όμ% ' υ\ $  πόμπίΐί 
r y  ιvvccTg * jj ό'ε exrtj τ% όγδοψ Κα/ ύπόλαφ&mov- 
rotf μονοη εζ) ομ τάε $ιχφεξ6σχε χυξίωε νποΒέσ&ε 
$ιχσημα0χσΰμ 9 cubs "  ί
" Α \ 2 ξ Κ 9 Ιζ 'Ζ Κ » · Β'. 2 ξ Έ , i  ζ& Ε .
. Γ .  Α Κ Χ ,  $ Ι^Κ. Δ'. α Κ Ε ,  ί ? Χ Ε .

. Κ  I f A : V '.  κ χ ε ,Ί) * κ ε .

-AlAfant». ?3Γ«* ro ĵT^tcvev ήτοι π λ& ξά  is)v, J 
γωνΙχ9 όυωκαίδεχχ Τβ{& άγτχ  πξ^ΤίΒεχσιν, 
ϊπ ιλντεχ  ζήτημχτχ, . , ~

• β ' ^4·* &ΤΧμαη μα> | jj πλόίξχ t ίι$ομςνη $1 
.η Ε γωνιμ9 γ\ γη π λ& ξ»  εκείνη Ζ Χ7ΐα/χντ\ανχ K€f-

επ ι$ χ τ ίξ8  των \% $ 9 187 Ζ

wetf rlw  V , Ε Tiw 'M . rEeiv $  E  u i S
.ν ;· α  D d  5 > n ,



μενη, ν,ά&ω Ζ δη Svotf τΐιν B - f / 3 ,  Ε y/y#· 
<&«/ τΐώ Ν +  V* εκατερωσε γάρ εάν μεταξύ των 
δρομαίων άπαντα Κ, η πλ&ρά η κατά Βάτερον 
μέρος τη γωνία Ε προσκείμενη, {εττεχςμ της X ομοίως 
διδόμενης, οίτε KSff μη)’ *εί&ω τίνυ Κ αυτιά avotf 
τlet· Τ .

Έ α ν  δε Β'· ζη τ gretf ΥΙ yoovloc > δεδομένη δε η π λ ά *  
ρά Ε η εκείνη άπεναντ'ιον, κεί<&ω δη ζητΗμενΙω μεν  
eiveif rid  (Ut, wolf δε π λ ώ ρ ά ν E τ/u) T. *E«y if  if 
Ε  μ η  η διδόμενη, κείΒ ω  ̂ ζητΗμενη η γω νία Ν  +V, 
ης άπενχντίον π λ ώ ς χ  Β + β ·  'Ε κχτεςω σ ε γ ά ρ  id v  
μ ε τ α ξ ύ  των διδόμενων ά π α ν τ α  γω νία Κ , η κ α τ ά  
Βάτερον μέρος τη  π λ & ρ α  Ε προσκείμενη, (είτε K# 
rfc X ωσαύτως διδόμενης, ere μι) )* κείιΒω t Iw  
Κ  τα υ τ ίω  w o f  t iw  Μ ·  Των it t v  γενομενων, ευπε- 
τ ε ς , το π α ρ ά  τ ο ύ τ α  μ ε τ α ξ ύ  των δοΒεντων α π ά ν 
τ ω ν , διχ  τ 3  γ ρ ά μ μ α τ ο ς  a v r t ,  rj των γ ρ α μ μ ά τ ω ν  
κα τα ίλη λω ς Ιπονομάζειν.

Τ  οιγαρέν τα γράμματα διών εκείνα διασημοα- 
νέτοι, ά επί τt  τριγωνΗ διδόμενα ετί, £ητων εύρη- 
σας μεταξύ των διδόμενων των επ) ΤΗ ΙκτεΒεντοί 

♦ "Oferor n ΐνακος, * εν μεν τω μέρα χυτέ τω πράττω τηί 
H‘w«. πλώρχς ζητημένης, ά δε τω δ&τερω, της γωνίας· 

Βύρων δε, κατάτάς εχ> τω αΐττω Αναλογίας, τas 
όμοτοίχως το7ς άρημενοις γράμμχσιν εχκαμςνας, τον 
υπολογισμόν διαπερανας, ίξαμάβων τά ποΑα r tf  
cv tcu s *Ανοολχγίομς λόγπσ, tigtf άντ) τδ των. σιινε· 
φαπτομςνων, τον των ίφαπτομείων λόγον άντιπε- 
πονΒότως άσάγων, ε*τι ποτε τπ υπολογισμέ εντβν- 
Βεν άναφοάνοιτο χοπενδάριον.

( Δ Ε Ι 5 Ϊ 5 ·  \ ™ Τ Λΐ
Φανερόν γ ά ρ  ίκ  των κ α τ ά  r lw  π ρω τΐω  τηλίιν  

γ ρ α μ μ ά τ ω ν , ά τ ά ς  ίπ οΒ εσεις ά π ά σ α ς  παρίτησιν, 
οτι α π ά ν τ α  τ ά  κ α τ ά  τ ά ς  ά ν α κ υ φ ά σ α ς Σ υ ζ υ γ ία ς  
ζ η τ η μ χ Τ α  ,  ΗΤως εχασιν ϊπιλυε<&*ι.

c ·-! ΠΑΡΑ-

4«6 Τ Μ Η Μ Α  Τ Ε Τ Α Ρ Τ Ο Ν
4
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Πιν.Α'• Ζ Η Τ Ε Ι Τ Α Ι  Ή  Π Λ Ε Τ Ρ Α ,  *

'Τ5Γ0&. Δώίμζνα. Ζνιτβμ. 'Αναλογία Τίξοτεξα> AvaXoyia Δώτεξα.Η χ Ε  
J K E μ, T, Μ. U Ή μ. μ : Ή μ. Μ =  Ή μ. Τ : Ήμ. υ.Κ κ Εx K E Τ.Β+/3.Μ. υ Σαωιμ.Μ : Αχ =  Σιιυεφ. Τ : Σκυεφ.Β. Σιω»μ.Β: Σιωχμ. β = Σ«ο*ιμ.Τ: Σω/νιμ. υ.i H U E  

! { « E Ν +  ν,Τ,Μ. υ Σηυεφ. Μ : 'Αχ =  Σια»ιμ .Τ : Σ ω εφ . Ν. Σαυχμ.Ν: Σίωνμ. ν= ΣιωεΦ.Ύ: Σιωεφ. ν.

i f i Ei s  E ϋ + ν ,μ ,Μ . υ Έ φ. (iwM +  ίπχ) : Έ φ. ( ί » Μ - i n μ)  
= Έ φ .(ίΝ  +  4») : Έφ. Ν -  4ν). Αχ : Σιωεφ.μ =  Σ ιω φ . ν : Σιωιιμ. υ.

a K κ 
j j x K Μ, Τ, υ. Β +  β Σιω>ιμ.Μ. : Αχ =  Σιωε^ .Τ  : Σιωεφ.δ. Σια;^μ.Τ:Σιωιιμ.υ=Σιωνιμ,Β: Σιιυημ.β·

H
A i l

Μ, μ , Τ Β +  /3 Σιώνιμ.Μ. :Α χ  =  Σιω εφ.Ύ  : Σιωε^.Β. Σιωεφ.Μ : Σιωεφ.μ =  Ή μ .δ  : Ή μ .β

[Πίν.Β '. Ζ Η Τ Ε Ι Τ Α Ι  Ή  Γ Ω Ν Ι Α .

"Tot&. Διίόμα/α. Ζν)τ#μ. AvaXoyiix Π^οτε^α.
.

Αναλογία Δώτε^α.
A KE £K E υ, Μ, Τ. μ Ημ. υ : Ή μ. Τ =  ‘Ημ. Μ : Ή μ .^ 'K x E  x KE Μ,Ν +  ν,Ύ. μ Σΐίϋε^.Μ : Αχ =  Συυυνιμ.'Τ : Σνωεφ, Ν. Ήμ.Ν : Ήμ.ν =  Σιωνιμ,Μ : Σιαηιμ./'.
& KE | x E β+/3,μ , τ . μ ΣιαΜμ.Μ : Αχ =  Σιωεφ.Ύ  : Σαο^.Β . Ήμ.Β : Ήμ./3 =  Σίωεψ. Μ : Σω εφ .μ-

f  i
i s  E Β+/3, ν, Τ. μ Έφ.  (*Β +  i S )  : Έφ. (JT  +  ίυ) = 

Έ φ. ( i T  -  it,)' : Έφ. (iB  -  i/3) Σιωεψ.β': Σιωεφ.υ =  Α χ : Σιωχμ.μ** S K Τ, υ, Μ. Ν +  ν Σιατε^.Μ  : *Αχ =  Σ ω » ίμ .Τ  : Σιωεφ. Ν. Σιωεφ.Τ: Σηυεφ.υ=Σ*«»ίμ.Ν: Σι«»ιμ.ν,
2 K k
£*  κ

; & e =

Τ, Μ , μ. *
Ν +  ν Σιιυε^.Μ : Α χ =  Σίΐνχμ.Τ: Σιιυε^.Ν. Σιιοχμ,Μ : Σιωπμ.μ =  Ή μ. Ν : Ήμ. ν.

-  -  ■ - H i -



ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Α.
§. 9 *3 - Znrehraf in ή πλ&ξά ’ i/iovro/ is

£ΚΕ. ‘£πα$η Tolnui, cv το7* ioS«<x< τδτο/* tV< 
re E, λεγί<&ω μά ϊ\ ζητζμονη πλώςά U, η ό’ άπε
ναντίον αυτής γωνία Μ Κα/ ως ομοίως εν&σι τc7*
$ο$&*σι K Kgof \ , τ&ε&ω το K etvotj Τ, κομ tV«/ 
P = . U '  τοιγαρδν των γραμμάτων μ, Τ, Μ επι 
τ« 7Γξβ>Τ8 μεξϋε τα IhvccKos, πξωτων α> rc<* dido- 
μζνοις άπαντωντων, η κατα τον αυτόν εκκειμα/η 
ςίχον 'Αναλογία ι Ήμ. (X : Ήμ. Μ — Ήμ. Ύ: 
Ή ft Ο, re κατα τ?«5 πςοκ&μονιω ύπό&εσιν ζητά- 
μζνον επιλύσεται. ΕυξεΒησετοη is, εκ τδ ημιτονβ V, 
δ πλ&ξά V η ζητ8μα/»ί9 «  ftevov φαντόν, πότεξον 
μάζων αυτή τεταξτημοξία εςίν, η ελάοτων $

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ Β.
" $. 9 14· Ζη7«τ«/ ^  nin ή πλώ>ςά> JlM u i is a  Κ Ε. 
’Ε7Γ« it· cv το7* i/io^cvei* ε9i re E , Ζητδμονον μοί 
«"?«/ t> ,re it E fa&tjireTaf M, n$e/ re Κ §ν\§ν\σεται T* 
eScv iJjAov re S  εσετομ N +  V. ’A2Aa yaf ταυτα 
άπαντα τα ονόματα Ν +  V, Τ ,  Μ , «τ Aie/toea 

τδ πξύότϋ μεξχς τδ Π/νακο* cv ς*/%α τςίτω. 
/ίξα ευξεΒησετομ το ξητδμαον V , της αντιςοίχΗ 
ivAvott πξοσληφ&είοη* 'Αναλογίας y
Συνεφ· Μ  : νΑ κ  =  Συνιιμ. Τ  : Σ ιω εψ , Ν. 

Αυνάΐομ i ’ ι) *Αναλογία *, «τ ·η)ν £|δ* άμκφθηνα/ *
¥' ’Αχ : Έ£>. Μ =  Σ ννχμ .Υ  : Σίο/ε<ρ.Ν.
Jr/f επιτομωτεςόνπως άποατα τον υπολογισμόν. 
Αιεκατίρας μά*ν η_γωνία Ν eAw* πξοσίιοξίξεται. 
Aidojcq μ  y&f η Ν +  V, Ac in τον γωνίων Ν n# Ν  +  V » τη* ίλαοτονο* αττο τδ* μείζονος άφαιςε· 
&<χσης,  ̂αάποτο υπολαφΒησεται η V. Κ«/ τη* V 
*τα* *υ^«ση* ^#0 * i fa v A M c t f  y πλ<& 
ξά ν y dice της cv τ« αυτα τ/χα ό&τέξας ’AvecAe* 
'Via* ταιτη*’

Σω/ημ.
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2ί*υ5ΐμ.Ν: Συννιμ.ν =  Σννεφ,Υ: Συνεφ.ν,
η αντικοΒιςαμννη: τ η : όε *

Σινυ'/ιμ.ν : Σ«υιιμ. Ν =  *Εφ.Υ Έφ.ν.
Δ/’ η: ωσαύτως η U π λ η ςίςα τα  $ιοζίζετα{.

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Γ.
§ . 9 *5· ’ZrjretTaf η γωνία, SoBwtoov Των 5 ζ Ε ί  

η Λ , έςϊ μ * κ«/ Ε ίιαοημοανα rlw  Τ* τα Λ πα* 
fid ταυτα ίιΑέμενα εςι Β -J- β , y * if γ α ς  tv το7:  
οι^ομίνοιο άπαντα το Κ* τα y&v Β *f β χ V» Υ» 
K & T O f cv τα οώτεςω μ ε ^ «  Tar Π/νακοΓ,  ,  ^/χα Τβ* 
τάζτω. 'Α ντιςο ιχ έ ό αυτο7:'Α να λογία ηδε' Ε,φ^ 
(1Β + *® :ΈΦ .(*ϊ+*υ)=Έφ . G rT -iυ) ; 
Έ φ . ( χ Β -  4 /3). Καίττ^ ΰν dyvcetroj, πότε- 
(>cv >ί 7τλό6(»α, ι) ττα̂ α το̂ ί Τ  Η£/ υ $ε$ομζνα:, 
Β +  $ ,  η Β -  /3 $σα ες!' ίηλον α’Λι’ &ν «κ τ^ϊ φο- 
Cfaf T»ji αναλογία: ,  άί εαν το ϋττο ταν μιίσων β- 
ςων γινόμινον, $ιαιςε$η Λα τ 3  ημίσα: τ η : To/»: Si
ο τλ^ α ί, α̂ ακυ-φεί μα) Έ φ . (i-B — *·/3), Β +  /3 
&ση: εκείνη: ,  αναννφα Se Έ φ . (£Β +  */3 ) ,  « W  
Β -  β . Kcd f£c<r«/ α^α τα τβ υπολογισμέ χατορ 
το σιωηΒε: όιαπεζοάναν, μ»$α) ολ»* Tiji aVavTo  ̂
c»jo αμφιβολία: επιςςεφομcvW· ’Α« K# 
iB - f  i /3 λνφΒησετα), *gtj i B . ~  ί β ,  ωντομα)  
νεφαλαιον h )  Β, >) Λ $ιαφοξα β ,  ΔοΒάση: Λ 
τ»!? 3 , η γ«ν;α μ ευξεΒησετοη, Λα T>j? χατα τ/η) 
πξοχ&μονίιυ υπόΒεσιν & & τίξχ : 'Αναλογία:.

Συνεφ.β : Σιιυεφ.υ =  *Ακ: Σιατ^μ*

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Δ»
,· §̂· 9 *6. ’Εαν Λ J7 π λ ώ ξχ  ζητηταί Sid Τ&Υ 
Tfwv γωνιων SoBt/oon, φανεςον αυτόΒον or/ SeSbr 
μ ν α ι εσονται « Ν  +  V, Μ, ¥ ,  w &
% *v*y*V α ςά μ α τα ι W  η γωνία- ή απναντίον

Sod
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foot, τη ζηταμονη πλώςα * Uotj υ ν ξντνμάν. 'Em 
ySv τδ «Α#ί* των γωνιων Μ  Hfff μ  αναφαίνεται, 
ίπως σημ&ωΤεον αν άη rlw ΤξΐτΙιν των γωνιων, ττο* 
Τ€ξον Ν +  V, η Ν -  V. 'Εάν γας Μ W  μ  άταΰ· 
τως o£etaf mtv, tj άμβh&otf ωτχΰτωε, ê Of η yω· 
via ν τςίτη Ν -f- V* ΐώ Α  τάτων η μον ο£«α, »ί &  
άμΙ3λ««, >ί Tf/r»i y»v/flf IVety Ν -  V ($. 9 1 0 .)* 
οπότεςον Α αν είηΛ Αα της άντι^αχύση: τc7sat 
To7c γξάμμασιν 'Αναλογίας, τη: αν <?/%« τίτα^τα» 
τδ πξωτΰ μϊξχε τδ Π/νακοί· αντίπαξα/.ειμονη: ,  Α* 
Βηνεται μαν i N  -  1 V πξός i Ν +  χ V, icBweraj 
je i  Ν +  i  V πξό: § Ν — ί  V. Εί μόνον η ’Αναλογία, 
οπή παξάκοί, κχταΡληλω: άντί̂ ςεφοιτο. Επ&όη 
Α τδτύον »? &αφοξά ες* V, ητι: cv τοϊ: δείομονοις 
ανάγεται» Ac* της J’dCr^as· όμοςοίχχ 'Αναλογίας
*Ακ : Σιωεφ. μ = Σια/εφ. ν : Σιΐϋίΐμ. υ·
ενξεΒησεται η V, Jr/f «*ίν  ̂τιλώξά η ζηίαμονη»

Π Α Ρ Α Δ Ε Ι Γ Μ Α  Ε*
§. 9*7* AlSoraf μά> Ξ Κ Χ ,  ζητείται Α  

m» εττβ d cv r on οιοομανοις βκ ετιν Ε , *<?«/ 4 
W ee  >7 ξηταμανη Ν +  V. Κ«/ £  μα) Τ ,  Κ 
όε̂ ετίομ oW  Μ , K# * = μ . Έττ*%« A 4 το A  
τω» γραμμάτων τάζι: Τ ,  Μ, μ ,  τον τδ Α&* 

ΙΤ/νακοί· τνλΛτοδον τόπον. *Ε<?«/ Α) «(>c* 
S w ap *  Μ : Αλ , >} *Ακ i Έφ* Μ  =  Σι/νιιμ. Υ : 
Συνεφ. Ν. Α η: Αναλογία: εύξεΒησεται η γ<&~ 
vta Ν· ΚOf ληφΒίααι τύίνιω εκ τδ των ΑογαξΙΒ* 
μων Κανονά fiwxretf η γωνία Ν. ’Emtftcv Αδν Α-
3i7frfT09 W  τό Ήμίτ. V, Α« T v  hleus ίμοςοίγ* 
Αναλογίας*
Σι^πμ* Μ : Σιωιιμ. μ =  *ίΐμ. Ν ; *Ημ. ν·

α/λ αν ωτε μη *χ«ν ^ocKfiBlulaf πότεςον if 
κατα το V γωνία οζαα &ιν, η άμβλΖα; Έαν δν

ί} τη*
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430 Τ Μ Η Μ Α  Τ Ε Τ Α Ρ Τ Ο Ν  \
η πεςι ταυτίιυ αμφιβολία εκ ποδων εχ$ γενίιΒα  ̂
εκ των ηδη δεδομζνων Ν HXf V , η ζηταμενη Ν +  V, 
ςαςχ συςησετο̂ · 'Επειδή γάξ Μ ngtj μ διδίμο/ctf 
βσ<, $ηλον πότεξον Ζ = Ν *f V, η γαν Ζ = Ν ~ V 
(§. 9 10·)· tv οϊς δ'άν χϊλωτ τα κείμαα εχοι, 
ωσαύτως δέον χ̂ ωξϋν, πεξίεσχεμμοίως α« τοίς ΤΓξοε· 
X τεΒείσι ®εωςημοοσι τον ναν πξοσίχοντας.

ΣΧ Ο Λ ΙΟ Ν .
§. 9 18- Ου γάς aet τα διά των ίκτεΒάτων κα

νόνων ζητάμονα, πάντη πάντως διωξίσμάα πξοκυ· 
τττει, τα πο)λά δ\ν άμφιβόλω μάε*, πότεξον η 
μεν πλ&ξά μάζων η ελά<χων τεταρτημόρια, η δε 
γωνία c£«a, η αμβλεία καΒεςηκε; το δε α κατ' 
είλειφιν των κανόνων συμβαίνει, ά&'οτι Λα των 
αυτών πο/λάκις διδόμενων, Aos"ά τξίγωνα σφαίξικά 
πλαγιογωνια πςοσδιοξίζε&ομ πεφυκεν * εν civ, τα 
$%*Ιξτνΐμενχ των Λέονταν, ύιαφοξχς ά στάμπαν 
άπήΤλακτο ,̂ καΒάπεζ ηομ επί των όξΒογωνιων των 
σφαίξίκων (§. 9° 7 ·)  οουτό τατο κατείδομον.

Τχ· I 8S· §· 9*9- *Ινα δε ό λόγος τα τοιάτα ευδηλότεξος 
ε*η, νόει δημα επίπεδον ημικύκλια το ΑΝ Β, επί 
επίπεδα ημικύκλια τ5 Α Δ Β πλαγίως Ιςαμενον * τό 
δ επίπεδον τα τομεωε Ν Γ Ο, επί τα επίπεδα Α Δ Β 
πξος οξΒάς εφε<ςως, ηςμ το ημικύκλιον ΑΝ Β, ets 
ανίσας τομείς Α Γ Ν, Ν Γ Β , διατεμνον· Ποια δε
ΟΓΔ = ΟΓΕ* από δε ευΒειων των ΓΔ* ΓΕ, το· 
μίας Βα τας Δ Γ Ν , Ε Γ Ν , αν τάς γωνίας loots 
αΤληλαις εσε&οη εκ τάτα φανεςόν, οΤι Ικάτεξος̂  
τον αυτόν τρόπον ύπότε τνς όξΒης γωνίας Ο , Κ&1 
ταν πλώξάν Ν ΓΟ , ημ} Ο Γ Δ , Ο Γ Ε  διοξίζοντ<μψ 
αδ<ω δε δυχεξες, ηιμ τάς πξός τω Δ H£ff Ε γωνίας 
αίληλαις io a s \ εσομενχς συχιΒεω̂ ησομ Ν Δ  Ο = ΝΕΟ, 
W N A A  = ΝΕΒ" τωδε γάξ τω Τξόπω, ουμφοο· 
νες οτι δυο παξαχΒησετομ τςίγωνα σφοαξίκά πλά·

γιογω·



γιογωνια Ν Δ Α , N E B , εν οΤ: Ισα/ μεν οοΑηλαις ομ 
γωνία/ A x&j B, foctf δ'ά&ηλοα: χομ ομ οίπ εναν
τίον reius yxvlous ταυται: πλ&ρομ N Δ , N £ ' κα· 
Βάπερ tv χεμ ομ γωνίομ ομ υπο Ν Δ Α , NEB* 
ΟϋμΙυυ αΤλά των πλ&ρων Of λοιποί/ Ν Α , N B , χομ 
Α Δ , BE, ομτεύπο Δ Ν Α , Y&j νπο E N B  γωνίομ, ’ 
μεγε&ε* αΤληλων άσ) διαφέςασομ. ’A7h.cc χαμ τα 
σφαιρικά τρίγωνα Ν Ε Α , Ν Δ Β  τη? avrr: κατα- 
μάσεω: άσιν, ημιν δε τα πρώτα εκείνα άποχςησε*·

§. 9 2 0 . ’EvTft&cv tv Α'. επετομ, οτι διά δυάν 
γωνιων δοΒασων, η οπωσζν ληφ^εισων των A , χ&4 
Α Δ Ν , χ$μ δη χομ T?f ετέρα των είρημενων yωνίων 
προσκείμενη: πλ&ρά: Δ Ν, το σφαιρικόν τρίγωνον 
ηκιςα διόριζετα/. Εκ y a f των «υτων εκ«νων
οττωί το Ν Α Δ , ά&ά δη xgtf το N EB , χτως εχε* 
κατασκ<&οο<&1<Ζΰμ, ω£· τα τ ξίγωνα διαφερειν ά)λη- 
λων ον τοΐ: λοιποί: άπασιν.

§· 9 2*· Εκ των αυτών δε Ί5>\ επιφερετομ, ω*ί·
Λα <5υ« ν ων Λθβσων Ν Α Ν Δ , n$iy

γωνία: τη: μη υπ αυτών περιεχομενης, βίον τη: Α, 
το σφαιρικόν τρίγωνον διοςίζετομ. Έκ /ucv γάς των 
αυτών σιυυίςατομ χομ το τρίγωνον Ν Α Ε , ω: της 
μον Ν Ε s= Ν Δ, των δε λοιπών, ev αυτοί: Ν Α, χομ Α, 
των αυτών διδόμενων. \Α&α ya^, jj μον ΑΕ ττλόΟ- 
fa ,  τ&) Α Δ  πλ&ξάν, η δε ύπδ Α Ν Ε γωνία, τΐώ 
υπο A Ν Δ γωνίαν ΰπερβά/het. Ή  δε υπο Ν Ε Ο  -  
Ν Δ Ο $ τη: υπο Ν Δ Α έςϊν άναπληρωμα·

^  9 22· ’Εκ μον tv τ» Α'. επετομ, ω: οσάκις εκ 
δυαν̂ δοΒεισων γωνιων, xgtf πλώ>ρα: τη: τύτων με
ταξύ μη απολαμβανόμενης, τα λοιπά ζητείτο/ * 
nrot οσάκις δ ιδ ό μ ε ν α Μ , χμ/ fJL, χ& Τον αμ
φίβολοι: αεί το πςαγμα κασέτα/. ‘Η δε αμφιβο
λία κατατβ τtw πςωτίω χομ τΐυυ εκτίω των, εν 
α*ς η πλ<&ρα ζητάςομ υποΒίσεων, χ$μ κατά τΙω

XktIui
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§ 98 5·
τif Κανον/#, κ«7* πλώςάν έκάςα των λο·

1  «/χξΐ&μούν της νπιςτατης τά̂ οωρ ( ης όηλο· 
- *  νότι too μβίζονες ο\ ά?ι&μο), ihcitxrovee 

Si ιοοο) αντιποϊζχγίγςιχπται η τ$ άντιςοιχχν· 
roe λογας&μα από rS πξοσεχως ίπομοίβ οιαφσ· 
ς»' tSto Si η μικξ'ον rlw τ& Κ cowls χ?ησιν π?οά· 
γη , τS <χ7λως cv άς&μο7s σνωΐςαλμάα χιλιά£ορ 
intKeiW μη πςοβοάνασιν. 'Αμίλητοι yet? rot τηρ 
διαφοξκί μα>&) καν ο οίξ&μοε, ω ττξοσκνηκη ο λο· 
γάςιΒμορ, SeituKte·, όκατοντακιρ̂  χιλιάκις εποουζοι· 
ψο9 η Ικμηωτο’ τω yoc? 7Τοΰωχπλασιασμω y η τ$ 
Siou?bn return μόνον τό χαςακτηςιςικόν τα λογά· 

οχμ&βντομ, το <5* λοιTroy αυτί, ο r<wv &- 
καόικων κλασμάτων εκφίςεται, tr ’ au t̂jriv όλωΡ 
faniixrretf, art μάωσιν (§. 3 3 4 ·)·

§•9 *6. Σκοκίοι ’̂αντ/Ρ, τομρ των λογα?ΐΒ· 
μοον hotQofcue eircvfce?ov τον νδν επιςησαρ, οτι των 
άξιΒζίων chiycue τιτ) μονάσιν ίπηνζημονων 9 ομ Stoc· 
<£°ς*ι νγομ&αντοη· κατά &?αχν yeμΐώ ηςίμο*·
ωςβ κοίτα κατά τtie λογαςΙΒμχς των h  τα oiwey- 
yve reie ιοο ·πα?*πομάων άςιΒμων, η τηλικαυτη 
των heίφοςων υττομάωσιρ μαλιςα επίσημος ασα, η 
των λογα?!Βμων μάγοι λαφοξά των bravwtevτων - 
role άςιΒμοΊς ιοί, H&j i.oa, μόλις μ&ζων γης Sue· 
φοξάρ avaQouvrrctf των λογά?ΙΒμων, elnvte rote

Ee άξιΒ-
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αςιΒμο7ε IC 2 , x&f 10 3  > αντι<?ο<χ2ντίί' «<τ/ν. ’Εν 
<y%Q το7ς μ& ζοτέξοίς K oycc^lBμ ο ιε , ϊ| υ π ομ & ο οα ς  
Jjcte των λαφοξων τηλίκη, ως, πΚ&οΊί rlw αυτί» 
cv rotfast εφετ:ομό>οις ίΤξα?ψ.&ν, ημ7ν ενταύ
θα σημπωτεα ιγοίετο.

§. 9 2 7 · *ΕντίίΦα> επετα], ώί /«V αςιΒμο) ληφ- 
Βοο7tv, ων ή ΰιαφοξά μη y μονχς, α?λα 2, >?λ/κοι 
ιοι upej 1 0 3 , ») των κατ’ wjths λογαψΒμων Αα- 
φοςω όιπλη ε<?α/ της διαφοξας, καθ hu ό τη άξίΒ- 
με ιο3 AcγάζιΒμος, τον τη βγγυί· ελχοκονος 10 2  
υπερβάλει > η xctB Ιω έτρί, rev τ£ ιοί, cv Αα- 
πτωματι Η πχνντι ε7Τισημω· Κα) «*ν >7 των «£/θ- 
/κων ΰιαφοξχ j  3 * ή των λογαςΙΒμων ΰιαφοξ» εζομ 
7ξΐ7ΐλ.ν, της των άνην.όντων ψοΊς οίζιΒμοϊς το7ς αμέ
σως εττομ&οιε, cv ΰιαπτωματι a ττοΑω μ&ζονι' 
Χ&1 πτως εφεξτς. Κα/ $υο7ν οίξχ τινων αξίΒμων 
ληφΒαίτων̂  ων μετξίαπς ετη η Ααφο^α , x&j $υο7ν. 
ίτεξων βξαχύτι των 7ϊξοτεξων $ιαφε(>όντων, ων αν. 
ίπομζνως η $ωφοςοο βξαχ&ατις αν &η.. χμ} τη- 
Των, clcvre Af bτιφίξ&ν α&τίστε, on ως η ΤΗ 7ΐξω* 
τη των αςιΒμων ζάόγχς $Μφοςά, 7Τξος τίνυ ΰιχφο· 
ξάν τη ΜοτεξΗ ζ&γπς, πτως η των ΚογαςΙΒμων 
&αφοξχ των ττξοσανηκόντων τω £<$6γ « τω πςω- 
τωΊ πςίς rlw $ιαφθξαν Των λογχξΐΒμων των 
άνπ~αγβντων τω $&yet τω AiGτέςω. Κα/ εμφι- 
ΑοχούξΗ μχν yoî Tt Τσίτωμα επ\ T>jc<i? Της άνα- 
AeyΙας, τοσπτωγεμίχν ελατίον τητο, οσω μείζονee 
μον οί άςιΒμοί «<τ'ν, εΚααζονες <$ε ctj τχτων ίιαφο· 
ξ*1· Διο χ& cv %ςησε* η rotate εςα/ ’Αναλoylcc>· 
«ντε τΐώ αξιΒμπ ενξεσιν, τη τω SoBcvti λoyaflB- 
μω αντιςοιγβντος, βί αν cv τω Π/νακ< συωτομίας 
χαςιν μή ίπ ακςιβες πεξπχοιτο, «rrs rlw τη λο* 
ψ/ΧξίΒμΗ 'α7Το$οσιν, τη τω αρθμω, τω μη «ν Τω Κοί· 
νονίω Υ.αμοίω , πζοσεπα'/ηκοντος/ *■ .. . *' W \ ■ J \ · > < '

Α §. 928·
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§. 9 28 · τδ μά άς&μ* α λεγαςι&μος λ,

τδ Jg άςιΒμΰ λ  λογάς ιΒμος Λ ,
τδ <)'ί α ςιΒμ 3  oc -f· Β , λογχςιΒμΟς, λ  +  λ

Εαν «ν ο μα> Α μαζών y τα α , ο οε « +  it μ«- 
<ων τδ Α, διαφοςα hoc τεςωσε ηλίν,,y β ς α χ ά α ,  eV#/ 
d« xgtf Λ λογάξΐΒμος μάζων τδ λ, λ -f J  μά· 
ccwv τ& Λ , υπεςοχΐ] ωσαύτως σμικςα cay. Κα/ 
ϋΜφοςά <5g r\ μά τδ πςωτα άςιΒμ8 άπο τδ J&rg- 

έςα/ Α -α , >j <5ε τδ Ήςωτα άτι ο τδ τ^/τβ, 0. Κα/ 
•πάλιν η μαν τδ πςωΤΗ λ ο γ α ς ίΒ μ Χ  ΰ ιχφ ο ςά  ά π ο  τδ 
$<&τεξΰ, €<?«/ Λ -  λ, η. $ε 7 8  π ς ω τ 8  ά π ο  τδ τςΙ· 
78, t<sctf 8. AtwriasTecf Jg Αα τδτων jj μιν.ςον άνω· 
τεςω εκτεΒάσχ Αναλογία., δτ&> πςοτεΒίΰΐο  ̂*

θ : (Α  -  « )  = : (Λ  — λ).

'ο $ cPyivrrotf. Pi'- a -  A  ”  λ Α - Λ --------

K « ) A 5  - A _ _ A  . $  +  * /

Jg Λ — λ  =3 - f i . . <$*,V
• Kotj Λ  *  ^ +  λ.

. . .  - M

• K«/ δτβ< Iv ^?ν εφ> olctmv v7toBbeoo£ etc varo· 
λογισμόν πςον.άαοντομ τ ύ π ο ι' ο μ ο ν , εάν ο ά ς ιΒ ·  
μος ζητάμα/οΐ j j , cfav τω  $cBcvTt λ ο γ χ ς ΙΒ μ ω  ά ν · 
Τ ί^ΰΐχοίη* ο ό ε , εάν ο λ ο γ ά ς ιΒ μ ο £ , τδ ά ς ιΒ μ $ Λ* 
οομονΗ*

§ . 9 29· Εοίν # &  —  I* ΤΗτεςιν εάν ά ς ιΒ μ ο ϊ  
όυο oc, η&  α  +  5, 6jv t<?< μ β τ κ ξ υ  γινόμονος ο Α» 
μ ο νά ϊι ^Μ φεςωαιν, «?«/ '



Λ  =  ^ - + ν  ·;

Κβ$ Λ δ ( Α - « ) Π λ .

Awjutcv δε έτως αεί το ζητέμcvev αποκα$ι- 
ςχν, ως δια τοόνδε των · τέ υπολογισμέ τύπων, 
οί μικξον άπλέςεξοι των πξοτίξων βΐσιν, ιχβν επι- 
λυε&οη*

§. 9 3 °· Ηςοχά&ω γά ζ δη πξωτον «? ενξεσιν 
άξ&μος, ο αντίμαχων τω λογχξ&μω  2 , 4 6 4 6 0 , 
χαςακτηξιςικον μον εχονη το της υπέρτατης των 
%π\ τέ  Wvuv.cs τάξεων, ονγε μΐυυ τω Π ινχκι μηδα
μώς ενχ&μάω. *Εάν αν ο λσγας&μος tiros §η&% 
A , £?<*/ or, 6 ζητέμαo s  άξ&μος Α · Ονκέν ως αν 
ενξε^Μομ εχοι ο A , ληφΒητω απο r^LflIvuv.os, ο 
εγγύς ελάτων λογαξ&μοs τέ  πξοτεΜνΤοε Λ, os 
Ιςί, 2, 4 0 3 8 9 » λεγε&ω έτος ο λογχς&μος λ, 

«>■«/α s  291, τον αςι&μον τον επι τ έ  Π Ιναχος 
τω λ  άντιπαξοοχείμαον* ληφ^ητω δε η&} iq g ,  η 
Τω αυτω λογαξ&μω πςοσγεγςαμμάη διαφοξά, ης
η δυωαμις ν.νζίως αΐττη ο , 00149* δ γάξ'ά§&· 
μος έτος τω λογαξ'&μώ' λ πΡοςε§&ς, λβγ«^$- 
ftiv <&W< τον CTfoo-f%o)£· μάζονα, ω οίντιςοιχεί 
Οξ&μος U +  C 292. ■*/Ε<5ΓI Telvuv Λ — λ
ε  Ο, 0 0 0 7 1 · 'Επειδή δε ο , 0 0 1 4 9  *= <*>

a: j;. . J ·1.... ©0 cv δηλον μη-
ο ο, οοΐ49 *49

δ& Χξΐδ-Of τάίς των μηδενικών σημείων πςοσεχαν
διωάμεσιν, είτε εκ τ έ  Π Ιναχος λαμβάνατο η δ$
ΗΤβ Ηffj δι’άφοαςεσεως τέ  λ απο τέ Λ, ζητοίτο
A  -  λ* ί£ν τα? τηλιναυτας των λογαξ&μων
διαφοξχςδ, ηςμ A — λ, ως « η #  ας&μέέ ολοχι-
ξδ*ς εΤνγχανον διαστ,μοανέσομ, έτω μεταχάξίζε-
<&xf. Αΐδωσι γζν Λ -  λ ε  γ ι , εάν διά δ  = ΐ 49
δια4£ε$ν, δεκαδικόν κλάσμα ο , 47 ·̂ Τω δε Ινυ

’  - πςοςε*
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ΤΏΝ ΚΑΝΟΝΙίΙΝ. 4 η

τίςοςε^ώι cc = 291 •ηςοκυπτα A =  2 9 1 , 4 7 $. ’ fgiV ΰν ο υπολογισμοί τοιχτοί’

λ =  2, 4^389* = *49’ =  2 9*
Λ λ

Λ =  3, 46460 — τ —  -  . . . .  ο» 47ο

Λ -  λ <= 7 1 A =  29* * 476

§. 93 *. 'Εάν δε δ&τεςον ευξάν σ̂ ξοκε̂ τομ άςι&· 
μον άντιτοιχβντα Τω λογας’&μω 4 » 4 6 4 6 0 , ν\ τω· 
oe -  ι ,  4 0 4 0 0  $ το χαζαν,τίΐξίςΜον ό̂ λονοη μ€$~ 
ζον> ri ελατίον τδ χαςακτκςιςικϊί τηί ΰπεςτάτησ 
των επι τδ n/v<»xcff ανθυτΓοτί&ντοί· τδ
χαξακτηςιςικζ 2 , «· cv τδ x«r«/ faBei-
σχ\ τάζει των cv τα> Πίνακι» it H&i rr}i cv μονοΐί 
τοΤί χαςακτηςιςιχοΐί χωςίίσνί διαφοςάί άμελαμε- 
νκ,ε, διαπεςα\·̂ ήσετοθ{ ο υπολογισμοί τον αυτόν τρό
πον- Επειδή γάς τα αυτά άπαςα^άκτωίεισι 
(§ · 2 3 8 ·) των άς&μνιτικων είδη συμβόλων, <wv el 
λογάξ&μοι μόνοΐί το'ϊί χαςαχτκςιτικοif διαφέςασιν, 
εύξ&αντων των τΰ ας&μϊ* A άδων, <w άντιςοιχά ό 
λογάς&μοε 2 , 4 6 4 6 0 , #<fcv <5υ$^ί$· Ig) Kgfij τον 
εύςεόδοίτα άξ&μον, κατά πηλικονιόν χαςαχτΥΐςιΤί* 
κον ετεςον μετασκώάσαι· Ουτωί επειδή τω Λ = 2, 
4 6 4 6 0 , εγγυε πςοσί\κων εΐιςητομ A =  2 9 1 , 4 7 6 , 
τω άςιΒμω τω άντιτοιχ£ντι τω λογαςΙΒμω 4> 
4 6 4 6 0 , χαςακτνςεε μον άδεσιν εσοντομ οι αυτοί» 
τζ δε υποδιατολ% των απλών μονάδων μόνον διοισα- 
σι* 39147» 6 . Ouicv δε δυχεξεςεςον, κομ τον 
άς&μόν επισκμ&όύσαί τον τω λογαςΙΒμω ~  ι,  
4 6 4 6 0  αντιπαςακεισόμονον. ’E^af γάς οδε* 
ο, 2 9 1 4 7 6 ·

§• 9 3 2 . Ζηταμάα δε άνάπαλιν τδ λογαςΐΒμχ» 
ΤΧ αςιΒμω δο&άτι πςοσηκοντοε $g6» 3 ,  τω οντόί 
μ<ά των οςων τηε ύπεςτάτηο των cv τω Πινακι τά- 
£εωί οντι,  διά δε τό κλάσμα τό πςοσκάμονον επι

Ε < ·>*
C 3 '  T9



τδ Πlvety.es μη κβ/uofe, εψισετοίΐ δη e ωξι&μοδ uroc  
A , o 7r^'Te$&s' c, ts τύτω ανηςοίχων KoyuQiS- 
μοδ Λα τδ A  Λασ^/αν^σίτα/. Άτrc is r S  Uivoc- 
Kes ο λογάς&μο: λ»ιφ&ήσεrocf, ο τω εγγύδ Ιλαατο- 
vi τδ πςοτεΒίίτοδ άξ&μω  596, ττξοσή-Λων, ον δη 
•jrccfjl^mi το «. ^ΕςΊ os χτοδ ό λ = 2, 7752 5* 

τα/ Λ? *£/ >ί οουτα> τδτα πςοσγεγξκμμοΜΐ 
διαφορά' i =  7 3  ι >7 μοοΑον ο, 00073. Ανηθοι· 
%et is τα> λογαςίΒμω λ +  i  άξ&μοδ 597 s <*+ I.
*£<3Ό«/ α^α (Α  — α ) i  =  ο, 3 X 0 »  0 0 0 7 3  =  
ο, OC0 2 1 9 , Λα το efvetf (Α — α) = ο, 3· Kavrsu- 
Scv Λ = (Α -  α) i  4 - λ = ο, 0 0 0 2 1 9  +  3, 7*75^5 
c  3 , 7 7 5 4 7  eri tyyiloc.

AiujxTcv is χαΥταυ&α τ/u) διχφοξάν 9 Ιω ο Π<· 
να£ τταςίΐτ,σιν, <wf «  βλο%?£>«ί· sivfAev χξΐΒμύδ ol 
dr ocvTtj χοοξοοκτηςεδ 9 ατωδ s xAa/SscBa/, hW τον 
VTroAcy/Tfccv iisxwsfava/ κατα το εφεζηε %ημ&· '

u  = 5 9 6 . i  =  73. λ = 2, 7752 5·
Α == 596, 3* ( Α - α )  i  = ...........2 1 , 9.

Α — οο — ο, 3· Λ  = 2 , 7 7 5 4 7

§· 933· Ευςε&ώτοδ %τω τδ λογαζ'&μα τδ κοί
τα τον άξ&μογ, 6 9 6, 3 , τον μη τη? άνωτάτω rod 
Ρεωδ υπεςπίπτοντα, £ατα *&} ό λογοίξ&μοδ άπο* 
όοΒήσετοη τ$ οϊς&μϊί 5 9 ^ 3  τδ d> το7δ uvrois χ * · 
ξαν.τηξσι δανάμεβ τ3 πζβτίξϋ Λαφεςοντοδ· Μον» 
γ ά ς  τδ χοίξακτηρνκ* άμ&φ&οίτοδ, ο Κ & ά ς & ·  
μοδ οδε ywnvmtf 3, 77547. Owe αΑωδ is Ksi 
τδ άξ&μχ 5 * ^ 3 »  ό λογάξ&μοδ cnjuet(o&n<reT#{ 
®· 77547' Ηί*/τδ 58630, λογας&μοδ 4, 77547· 
OScv αναπαλιν oiwccyerctf 9 ωδ « τον λογοίξ&μον 
εζ&ξεΐν Λ(ο* των uξ&μω/ντινοδ 5» 963, 3 59» 63* 
»f 5963  V 59636, ταν τδί ο£#ο τδ? \>πεςτάτι\δ 
τοίζεωδ νπεξνίτΑόντων9 eicv «Λο,  ̂τον τδ 596» 3Μ
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τ5 έπ) τοίς αυτοί: χαρακτήρσιν ησω π ιπ ίο 'ίΐο : devi
ce* λαβήν, to δε τα τηλικάτα Aeyαρίθμα χαρα- 
χτηριΤίκόν τω προτεθζντι αριθμώ προσεφαρμοσομ. 
"Εάν δε τα  δοθοίτο: αρ ιθμέ πλεία: ωσιν cl χαρα* 
κτήρε:, οίον εάν ο αριθμό: y 5 9 ̂  3 7 2 j ήτι: παρα
πλήσιο: , tocvto ποιητών * ζητητέον δηλονότι τον 
λογάριθμον τα άριθμα 59^» 372 T# ere) τοίς αυ
τοί: τάτοι: χαρακτήρα τΐυό υπερτάτΚυ τάξιν μη 
\ητερβχλλοντο:' τάτα γάρ γονομάα, πρόκυψη 
A  -  oc = ο, 37 3‘ τα  Καπά τα υπολογισμέ τον 
αυτόν τρόπον διαπερανθήσετομ·

§.934· Τ α  jucvrc; &r<a? εύρισκόμονα^ ά παντά 
πάντα: άχριβολογάτομ, τα  δ" άληθα: έγγυ: γίνε- 
τομ' τ  άντυτοι χομ επ) των υπολογισμών, λεπ τά  
λογάν παραιτητέον, st u  πτοία: απάτη: γινό-.
μονά. Κ«/ τδ άριθμα , ci> εφημαν A , ζηταμάα α 
λ ί: ε£ε* επ) ry τάτα όΟρεση, « τοί: χαρακτήρσι 
τα oc, χαρακτήρες ετι δυο προσεπιγάοιντο ’ οι γάρ 
λο ιπά , ά: ry προαγωγή τή: διοαρέσεω: δέον προκύ-. 
π τη ν , τά  πολλά φρέδοι. Ά ϊλ ά  χ&  τα: λογαρ'ιθ- 
μας περιττόν διά πλ&ονων εθέλαν παριταν χαρα
κτήρων, ή οσοι τάς λογάριθμοι: cνησί τα Πίναχο: 
ω προχρωμεθοζ. ^Απαντέ: γάρ οι διά των Π/να, 
κων παριτάμη’οι λογάριθμοι, των αληθών έλλάπον- 
τε: ησ), τα : χαρακτήραν ixeivot:, οςα cv το ί: 
των §ιξων εξαγωγάι:, it  ων ό ευρεθά: λογάριθμοζ 
νοά^ομ δύνατομ (§. 2 3 2 .)» **τά τό τέλος παρη- 
μελίνυτομ. Ώέρατο: δ' έ π  έκανα ό των τοαάτων χ α 
ρακτήρων αείποτε αριθμό:, β  χφ  τό μονάδο: μό- 
ριον ο παριςωσι πολλοςόν fc), χ&} τοσάτω ελατίον, 

, οσω πλοία: οι χαρακτήρες οι cv τω λογάριθμο» προσ- 
λαμβανόμζνοι * τοιγαράν αχ άν ακριβά: άνομ τα χ , 
Secv οι χαρακτήρες, οι τω λογαριθμω προσεπι- 
γιγνομχνοι, α: δι υπολογισμέ επ) κολοβοί: χ$μ τά ί

τοί: λ\ογαριθμοις βοάνοντος.
£c 4

ΤίΙΝ ΚΑΝΟΝΙΩΝ. ’ 459
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$♦ 9 3 5 · Τα (Γα&α η ονταυ$» tKTsSehcc των 
ίκΛφοξων χςητις, Hffj εη) των α&ων οποκ»ν$ηποτβ 
Πα οίκων χώςοον ίχ<ει, «  μόνον, ο πεξ\ ίιαφοςων η- 
μιν των λογοοζ&μνν ποοξχτετηζηται ($ .9 2 6 .)* κSff
cos /3αfyov τ/ιs 7ΐξον.&μάγ\ς πξοογμοοτ&οίς υηοβε·
βArrretf, ηομ ποοξ ϊκ&νοκ ν.ξατοίη * τ$το fie μονονα- 
χ ί χαθολ# ίςί. Κ«/ α?α τ» τ«αί* οίν&ξί-
σχπν με$ά?ω , >(pef γωνίαν ήμπίνω άποοντωσοον, ^  
λογοοξ&μω ccvrtfofyttv ημίτονον, τω ον τω Κανβν/α 
f«»} ϊκκαμάω' ηομ ημίτονον fie9 η ημίτονη λογά- 
ξΐ$μον, τ& 7ΐξοτ^είση yoovlcc πςοσιίκοντα 9 ον 
Ci τω ίΐίνκκι χωζχν̂  8κ Ζχοντα * κ$/ τα τβ/αΓτα, 

πεξ) ων *&} ανωτεξο» (§. 8 7 1·)  
Αί*λίίπ7α/.

Τ Ε Λ Ο Σ .
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443
'Αζ&μ* Λογ»ξΐ&μ. Ήμίτ. 'Εφχπτ. Σϋνιφ·

ι o, ooooo

OΟ *Ο

ο°, 04 89°· 56
2 o, 3 0 1 0 3 07 07 53

3 0 ,  4 7 7 1 3 Ι Ο Ι Ο 5ο

4 0 , 6 0 2 0 6 14 1 4 46

5 0 , 6 9 8 9 7 1 7 1 7 43

6 0, 77815 2 1 2 1 39

7 0 ,  8 4 5 1 0 2 4 2 4 36

8 0 , 9 0 3 0 9 2 8 2 8 32

9 0 ,  9 5 4 2 4 3 ΐ 3 ΐ 29
Ι Ο I ,  oocoo • 35 35 2 5

I I 1 , 0 4 1 3 9 38 38 2 2
1 2 I,  0 7 9 1 8 4 ΐ 4» 19
13 I,  1 1 3 9 4 4 5 45 1 5
M 1, 1 4 6 1 3 48 48 1 2

1 5 I,  1 7 6 0 9 52 5* ο 8

16 I, 2 0 4 1 2 55 55 05
*7 1» 2 3 0 4 5 59 59 C I

1 8 I,  2 5 5 3 7 1°, 02 1°, 02 00 00 *° wr» 00

*9 i ,  2 7 8 7 5 05 05 5 5
2 0 1 » 3 0 1 0 3 09 09 5 1

2 1 1 , 3 2 2 2 2 1 2 1 2 48
• 1 2 2 / 1» 3 4 2 4 2 ι 6 ι 6 4 4

2 3 i f  3 6 1 7 3 1 9 1 9 4 ΐ
24 1 ,  38021 2 3 ' 23 37
3 5 I* 39794 2 6 2 6 34

; ‘A f'fy· Λογχξ&μ. Ήμίτ. ’Εφχτπ. Σιιυεφ.

2 6



444 ΠΙΝΑ2 ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

'λξι$μ. Aeyοίξι&μ. *Η/κ.τ. 'Εφχπτ. Σινυεφ.

20 I * 41497 ** .° V» Ο ι°, 30 8 8 °, 30

27 Μ 43*36 33 33 27
28 * 9 447 *6 36 36 24

29 Μ 46240 40 40 20
30 477*» 43 43 *7

! 5* 49*56 47 47 *3

32 505*5 50 50 ΙΟ

33 ** 5«85* 54 54 ο6
34 Μ 53*48 57 57 03

35 Μ 54407 2°, ΟΙ 2°, ΙΟ 87°, 59
36 5 5 6 3 0 04 04~ 56
37 56 8 2 0 0 7 ο7 53
38 57978 1 I 11 49
39 1 * 59*°6 *4 14 46
40 ** 6 ο 2 «.6 *8 18 42

! 4» 6 1 2 7 8 21 21 39
43 Μ 6 2 3 2 5 2,4 2 4 • 36
43 63347 28 28 32

44 ** 64345 3* 3* 29
45 65321 35 35 25
46 66276 38 38 22
47 ** 67210 4 3 4 3 ι8
48 6 8 * 3 4 45 4 5 15
49 69020 4 8 48 12
50 69897 52 5 2 ο8

*ΑςιΒμ. ΛογάξιΒμ. ‘Ημίτ, Εφαπτ.
•

•

Συωεφ.

5*



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 44$

'Αξ&μ· Λογοίς&μ. Ήμϊτ. ’Εφβίτττ. Σνυοιφ.

5 1 U 70757 56 56 04
52 ι, 7»6co 59 59 οι
53 ι, 72 4 2 8 3°, 02 3°, 02 86°, 58
54 ι, 7 3 2 3 9 o6 ο6 54
55 ι, 7 4 0 3 6 0 9 09 5*

55 »> 7 4 8 1 9 13 12 48
57 I, 75587 16 ι 6 44
5Χ 1* 76343 20 *9 4 1
59 I» 77085 23 23 37
6 ο 1» 77815 2 7 26 34

6 ι *» 78533 3 0 30 30
62 1, 7 9 2 3 9 3 3 33 27
63 », 79934 36 36 24
64 I, 8 0 6 1 8 40 40 20
65 I, 8 12 9 1 44 43 *7

66 I, 8 1 9 5 4 47 47 13
67 1, 8 2 6 0 7 5» 5ο Ιο
68 I* 8 3 2 5 1 54 54 ο6
6 9 I,  83885 58 57 03
70 «. 8 4 5 1 0 ' 4 °, 0 1

Οοο" οο

7 1 1, 8 5 1 2 6 0 4 04 85°. 56
72 1» 85733 0 8 ο? 53
73 I,  8 6 3 3 2 11 11 49

‘ 74 I, 8 6 9 2 3 15 Μ 46
75 1, 8 7 5 0 6 18 1 8 42

*Ας'&μ. ' Λσγχξώμ. ΉμΙτ. *Εφ»71τ· Σωαφ·
* *jft V ·/· · . ·'** · · Φ+-

75



44$ ΠΙΝΑ- ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ.

Αξ&μ- Αογάς&μ. 'Ημίτ* Εφχ 7ΓΤ. Σινυεφ.

?6 ι, 8 8 ο8 ι 4°, 22 4 °, 21 85°, 39"
77 ι , 88649 25 24 36
78 ι, 8 9 2 0 9 29 28 32
79 ι, 89763 32 3 1 29
8ο ι,  9°3©9 35 35 25

8 * ι , 9°848 39 38 22
82 1, 9*38ι 42 4* 19
83 1 , 9j 9°8 46 45 *5
84 ι , 92 42 8 49 48 12

85 ι, 92942 53 52 ο8

86 ι,  9 3 4 5 0 56 55 05
87 1, 9 3 9 5 2 5 °, ο ο 58 02
88 1, 94448 °3 5°, 02 00

ο S# CC
89 1, 94939 07 °5 55
90 1, 9 5 4 2 4 ΙΟ 09 5*

9ΐ 1, 9 5 9 0 4 *3 12 48
92 1» 96379 *7 ι 6 • 44
93 1, 96848 20  . *9 4*
94 x, 97313 24 22 38
95 x, 97772 .27 _ 2 6\ · .  3 4
96 1, 9 8 2 2 7 3« 29 31• 97 1 , 9 8 6 7 7 34 33 37
98 1, 9 9 1 2 3 38 56 34
99 χ» 9 9 5 6 3 4';Χ 39 ,  31

100 2, 0 0 0 0 0 45 43< 17

*Αςάμ. Λ ογάζ&μ,
: - . -ν.-Χκ

Ήμ3τ. , 'Εφχ7ΤΤ. Σινυεφ·

ΙΟΙ.ti



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΛΠΤΟΜΕΝ. 447

Άςώ. Λογοίξβ. &ιαφ· 'ΗμΙτ. ϊ.φθί7ίΤ. Σιωεφ.

Ι Ο Ι 2, 00432 428

0
0*ΟίΛ

1

5% 46 84°, >4
103 2, οο86ο 424 5ΐ 50 ίο
103 2,01284 4»9 55 53 ο?
104 2, 01703 416 58 56 04
ιο5 2, 02119 412 6°, 02 6°, οο οο
ιο6 2,02531 407 05 03 83°, 57
107 2,02938 404 ο9 07 53
ιο8 2, 05342 4οι 12 Ι Ο 50
109 3, 03743 396 16 13 47
I Ι Ο 2, 04139 393 19 17 43
I I I 2,0453» 390 23 20 40
11 2 2, 04922 386 26 24 36
ιΐ3 2,05308 383 29 37 33
114 2,05690 380 33 30 30
*1 5 2, 06070 376 36 34 26

116 2, ©6446 373 40 37 23
ιΐ7 3, 06819 369 43 4ΐ 19
1X8 2, ©7 >88 367 47 44 ι 6
1 *9 3,07555 363 50 47 *3
X 20 «, 0 7 9 1 8 36ο 54 5* 09

121 2, 08278 358 57 54 ο6
122 2, 08636 354 7°, οι 58 0 2
123 2, 0899° ; 352 04 7°> οι 83°, 59
124 2 ,0 9 3 4 2 i 349 08 04 56
125 2 ,0 9 6 9 1 346 II 0 8 5»£

Λογχξβ. Δ<α<ρ. Ημπ.
\

'Εφ&πτ. Σκβεφ.



448 ΠΙΝΑ- ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Α ςιθ- Λογας&. ‘Η μίτ. 'Εφχπτ. Σιινεφ.

I 26 2, 10037 343 7°, *4 7°,< * * 0C 4* SC

ι 27 2, 10380 34» 18 *5 45
128 2, 10721 338 21 18 42
129 2, ΙΙΟ59 335 35 21 39
1)0 2, 11394 333 28 25 35
131 2, 11727 330 32 28 32
*3* 2, 12057 328 35 3ΐ 29
133 2,12385 325 39 35 25
*34 2, Ι27ΙΟ 323 43 38 22
*35 2, 13033 321 46 4* *9
136 2,*3354 3*8 49 45 *5
*37 2, 13672 3ΐ6 53 48 •12
*38 2, 13988 3*3 56 52 ©8
*39 2,14301 3*2 00 ο V# ο ο 55 05
140 2,14613 309 03 58 03

* 4 1 2, 15923 307 07 00 ο Μ 8ι°, 58
143 2, 15229 305 ΙΟ ©5 55
*43 2,15534 303 13 08 52
*44 2,15836 i 3σι *7 12 ’ 48
‘ 45 2, 16137 298 21 «5 45
146 2, 16435 297 24 19 4»
*47 2, 16732 294. 2J 22 38
*4* 2, Ι7 0 2 6 293 3* 35 * 35
*49 2, Ι73Ι9 1 290 34 ! ‘ 39 3*
«50 2, I76C9 289 38 9* 38

Af/δ* Aoycfy&, Διχφ. Ήμίτ. 'Εφαπχ.
« k 

Σιαώρ'·

15*



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 449

'Αςώ. A oyu$&. Αιαφ. ΉμΙτ. 'Εφατττ, Σνυυεφ.

*5* 2> 17898 286 8 °» 4» 8°, 35 8ι°, 2 5153 2, 18*84 385 45 39 21
153 a , 18 4 6 9 283 48 42 18
*54 2,18753 381 52 45 *5
*55 2, 1 9 0 3 3 279 55 49 11
1 5 6 2, 193*2 *78 59 53 07
*57 2, *9590 2 76 9°, 03 56 04
*58 2, 19866 274 ο6 59 ΟΙ
* 59 2, 2 0 1 4 0 272 09 9 °, 02 00 ο νΛ 00

ι 6ο 3, 2 0 4 1 2 2 7 1 *3 ο6 54

ι 6 ι 3, 2ο683 209 : ι6 09 5*
162 2, 2095 * 207 20 *3 47
163 2, 212*9 266 23 16 44
ι64 2, 21484 364 37 *9 4*
*65 2, 21748 263 30 22 38

ι 66 2, 2201  1 2 6 * 34 2 6 34
*67 2, 2 2 2 7 2 259 37 29 3*
*68 2, 2253* 258 40 32 38
ιό9 2> 2 2 7 8 9 256 44 36 24
1 7 0 3, 23045 *55 48 39 2117* 2) 2 3 3 0 0 2 5 3 5* 43 *8
172 2* 33553 252 54 46 *4
*73 2» 2 38 0 5 25© 58 49 11
*74 2» 24055/ 249 ιο°, οι 52 0 S
*75 2, 34304 247 , °5 56 04 ·

ΑξΑ
f

Λ eycc$i&> Διοίφ. ‘H /irr. 'Εφαπτ. Σιωεψ-

Ff 176



45° Π1ΝΑΞ ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

ΑξΑ Acycc(>&, Atct<p> ΉμΙτ. 'Εφαπτ. Σκν»φ.

1 7 6 2, 2455* 3 4 6 ιο\  ο 9 59 ο ι
ι?7 3, 34797 244 13 10% 02 79% 58
ι?8 2, 25042 243 *5 ο 6 54
179 2, 25285 2 4 3 *9 ο 9 5*
ϊ 8 ° 2, 25527 2 41 22 12 48

1 8 1 2, 25768 2 39 26 ι 6 44
*82 2, 26CO7 2 3 8 29 *9 4*
187 2, 26245 2 36 33 22 38
184 2, 26482 235 36 2 6 34
IS5 2-, 267*7 234 40 2 9 3ΐ

ι »6 2, 2695* 333 43 32 28
1 87 2, 37184 2 3 1 47 36 24
1 88 2, 2 74 * 6 2 30 50 39 2 1
ι89 2, 2 7 6 4 6 3 2 9 54 42 18
190 2, 27875 2 2 8 57 46 Μ

ΐ9 ΐ 2, 28103 227 1 1 °, οι 49 1 I
192 2, 28330 2 26 04 5* 08
«93 2, 28556 2 24 ©8 56 04
194 2, 2 8 7 8 ο 223 13 59 Ο Ι
«95 2y 29003 233 *5 11% 02 78% 58

196 2, 29 2 2 6 2 3 1 γ 8 06 54
>97 2, 2 9 4 4 7 220 3 2 0 9 5*
19& 2, 2966 6 2 1 9 25 12 4 8
•99 2, 2 9 8 S5 218 29 >5 45
200 2, 3°*°3 2 1 7 32 «9 4ΐ

Ά ξ Α AoycxgiS. b u tty . ΉμΙτ. ‘Εφαπτ* Σιαίίφ·

οοι



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΛΠΤΟΜΕΝ. 4$ι

Άξΐ9. Λογάς&. Δ(λ<Ρ· Ήμίτ. ’Ε φ α π τ- Σιαι/φ.

201 2, 30320 215 ΐΐ°, 36 11% 2 2

1
οο 0C

2κ.·2 2, 30535 214 39 25 35
203 2, 3°75° 2 13 43 »9 3ΐ
2 04 2, 30963 2 12 46 3-2 38
205 2, 3**75 2 I I 50 35 *5
206 2, 3 * 3«7 2 ΙΟ 53 39 21
207 2, 3*597 2 09 57 43 18
208 2, 31806 2 08 12*, ΟΙ 45 »5
2 09 2, 32015 2 07 ο4 48 12
2 ΙΟ 2, 3 2 222 2 06 08 52 08

21 1 2, 3 2428 205 II 55 05
21 3 2, 32633 204 *5 58 02
21 3 2, 32838 203 18 13% 02 77% 58
214 2, 3 304» 202 22 05 55
2.5 2, 33244 201 25 ο8 53

21 6 2, 3 3445 201 29 1 2 48
217 2, 33646 200 33 *5 45
21 8 2, 33846 199 36 18 4^
219 2, 34044 198 39 SI 39
210 2, 34242 197 43 25 35
22 1 2, 3 4439 196 46 . 28 32
222 2, 34635 *95 5ο 3ΐ 29
223 2, 34830 *94 53 34 26
224 2, 3 502 5 193 57 38 22
225 2, 3 5218 193 13% οο 4ΐ >9

Ά ςιΟ. Λογάςι&. Διαφ· *ΗμΙτ· Ε φ χ π τ· Σιαιβφ.

Ff 3 32$



452 Π1ΝΛΞ Λ Ο ΓΑΠΘ Μ ίΙΝ

Ά ξΐ9. λ(Τ/θίζΙ§. AtccCp. Ήμίτ. Ε φχπτ. Σαυεφ.

336 2, 3541 * 1 9 * *3°, 04 *2°, 44 77°» · 6
237 2, 356°2 1 9 * 07 48 12

2 2 g 2, 3 5793 1 9 0 1 1 5* °9
229 2, 35983 1 9 0 *5 54 ο6
2 3 0 2, 3<>ι 73 *89 *8 57 03

231 2, 3636* 1 8 8 22 ΙΟ
0

ι
ο ? 6 °» 59

2 3 2 2 , 36549 *87 25 04 56

233 2 , 3 6 7 3 6 1 8 6 29 07 53

234 2 , 3 6 9 2 2 *85 32 ΙΟ 5ο

a 35 2, 37*07 1 8 4 36 14 4 6

2 3 6 2, 873 9* * 8 4 39 *7 43
3 3 7 2, 37475 *83 43 2 0 4ο
2 3 8 2, 37658 1 8 2 46 23 37
239 2, 37840 *8 » 50 27 33
340 2, 38021 1 8 * 53 30 30

341 2 , 3 8 2 0 2 1 8 0 57 33 27
2 4 2 2 ,3838* *79 *4°, ο ι J 6 24
243 2, 3856* *78 04 40 2 0

244 2, 38739 *78 ο8 43 *7
245 2 , 389· 7 *77 1 I 46 *4

2 4 6 2, 39093 1 7 6 *5 49 11
2 4 7 2, 39270 1 7 6 ι 8 53 07
248 2, 39445 *75 2 2 56 04

2 4 9 2 » 3 9 6 2 0 *74 25 59 01
2$C> 2, 39794• Τ- *73 29 *4°» 0 2 75°» 58

Αξίύ. Λογάξ&. Διοίφ. Ημίτ, ’Ε0Λ7ΤΤ. Σινυεφ.

851



ΗΜίΤΟΝίΙΝ ΚΑΙ ΕΦΛΠΤΟΜΕΝ. 453

'Αρθ. AcyccgtS* &ι*φ· ΊλμΙτ. ’Ε φα,πτ. Σιωεφ.

351 2,399^7 173 *4°, 32 Ι 4°» 06 75°> 54
25̂ 5 2 ,4 0 1 4 0 172 36 09 5*
3 5 3 2, 4 0 3 1 2 *7* 4ο 1 2 48
254 2, 40483 *7* 43 *5 45
255 2 ,4 0 6 5 4 1 7 0 47 •9 4*

25ί> 2, 4 0 8 2 4 169 50 ο Λ 38
3 5 7 2, 40993 169 54 3 5 35
2 5 8 2, 4 * 1 6 2 168 58 28 33
3 59 2, 4 * 3 3 0 16 7 *5°, οι 3* 29
200 2, 4*497 167 04 35 25

26 1 2, 4 * 6 6 4 166 08 38 23
26 2 2, 4*830 166 I 2 4* *9
263 2, 4*996 «65 *5 44 ■  6
204 2 , 42 1 60 «65 *9 47 *3
205 2,42325 164 22 5* 09

266 2, 42488 163 2 6 54 ο6
267 2, 4 2 6 5  * 162 39 57 03
268 2, 428Π 162 33 *5°, οι 74°, 59
269 2, 42975 161 36 04 56
2 70 2, 43*36 161 40 07 53

37» 3, 43297 160 44 ΙΟ 50
2 72 2* 43457 160 47 *3 47
273 2, 4 3 6 1 6 *59 5» ι6 44
37 4 2, 43775 *58 54 30 40
2 75 2, 43933 *58 58 23 37

Α^0· Λ ογοίς&. Δ«*φ. ‘Ημίτ. ’Εφατττ. ΣίΜίφ-

Ff  3  2 7 6



454 ΠΙΝΑ5 ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

'ΑξιΟ.

%1·<
-

%

Δι«φ· Ή/*/τ. Εφαπτ. Σινυεφ.

276 2, 4 4 0 9 * *57 *6°, 02 *5°> 36 74 > 34
2 77 2, 4 4 2 4 8 *56 05 29 3 1
278 2, 4 4 4 0 4 09 32 28
3 ·9 2, 4 4 56 0 *55 13 36 34
28ο 2, 4 4 7 1 6 ΐ 6 39 21

2 8 » 2, 4 4 8 7 1 *54 *9 43 18
282 2, 4 5 0 2 5 23 45 *5
283 2, 4 5 * 7 9 *53 37 48 12
284 2, 4 5 3 3 2 30 52 08
285 2, 45484 *52 34 55 05

286 2» 4 5 6 3 7 37 58 02
28 7 2, 45788 *5* 4* *6°, οι 73°, 59
288 2, 45939 44 04 56
289 2, 46  9 ° *50 48 ο7 53
2go 2, 4 6 2 4 0 52 XI 49

291 2, 4 6 3 8 9 *49 55 *4 46
292 2, 4 6 5 3 8 59 *7 43
293 2, 4 6 6 8 7 *48 *7 °, 02 20 40
294 2, 4 6 8 3 5 0 6 23 37
295 2, 46982 147' ΙΟ 36 34

Ι 296 2, 4 7 * 2 9 *3 30 30
297 2, 4 7 2 7 6 ι *46 *7 33 37
298 2, 4742 3 *45 20 3 6 34
299 2, 4 7 5 6 7 24 39 21
300 2, 477*2

✓
*44 28 42 18

Λ ογοίς&. Διοοφ. 'H/u/r. Εφαπτ- Σινυεφ.

(
SO*



ΗΜΙΤΟΝΛΝ KAf ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 455

Άξώ. Λογάξβ. Δ«*φ· 'Ημίτ. ’Εφαπτ. Σαυεφ.

3οι 2, 47857 144 *7°, 32 ι 6°, 45 73°, *5
302 3, 48001 M3 35 48 12
303 - 2, 48144 38 52 08
304 2, 48387 42 55 05
305 2, 4843ο 142 46 58 02

306 3, 48573 49 17°, οι 72°, 59
30? 2, 487 Μ *4ΐ 53 04 56
3 οχ 2, 48855 56 07 S3
309 2, 48996 140 18°, οο I 1 49
3 ΐο 2, 49*36 04 14 46
3ιι 2, 49276 *39 07 *7 43
312 2, 494*5 11 20 4ο
3«3 3. 49554 *5 23 37
3»4 2, 49693 *38 *8 2 6 34
3ΐ5 2, 49831 23 29 3ΐ
3ΐ 6 2, 49969 *37 25 33 28
317 2, 5οιο6 29 36- 34
318 2, 50243 136 33 39 21
319 2, 50379 36 42 18
320 ί, 50515 *35 40 45 15
321 2, 50650 44 48 12
322 2, 50786 47 51 09
323 2, 50930 134 5* 54 οό
324 2, 51054 54 57 03
325 2* 51188 133 58 «8% οο Ο Ο

ΆςΑ Λογάςβ. Δ«βφ. 'Ημίτ. Εφκπτ. Σννεφ.

Ff 4 325



45$ ΠΙΝΑΞ ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Λ ογοίςβ. Δ<α<β· 'Ημ!τ. ’Εφχπτ. Σνωεφ.

326 2, 5 « 32 2 *33 1ί)°, 02 1 8 °, 0 4 7*°> 56
3*7 2» 5*455 132 05 07 53
328 2ι 5*587 ο9 10 5ο
32 9 2,5*720 Π *3 47
33C 2, 5*85* 13* ι6 ι6 44

331 2,5*983 02 *9 4ΐ
332 2 , 5 2 1 1 4 130 24 22 38
333 2,5*244 3? 25 35
334 2> 52375 3 1 28 32
335 2, 5 2 50 4 129 35 3* 29

356 2, 52 6 34 39 35 25
337 2, 5 2 7 6 3 128 42 38 22
338 2, 5 2 8 9 * 45 4* *9
339 ι, 53020 49 44 ι6
340 2, 53*4S *27 53 47 *3
34ΐ 2, 53275 57 5ο ΙΟ

342 2, 5 34°3 30°, ΟΟ 53 07
343 2, 53529 04 56 04
344 2, 5 3 6 5 6 126 ο8 59 οι
345 2, 53782 I  I 19 °, 02

οο*Λ0 * Ο r-

346 2 , 53908 125 *5 05 55
347 2, 5 4 0 3 3 *9 ο8 52
348 2, 54*58 23 SI 49
349 2,54283 124 26 *5 45
3 50 2, 5 4 4 0 7 29 18 43

1 i

Ανγάξ&. Διαφ. ‘Ημΐτ. ’Ε φχ7ΤΤ. Σινυεφ.

35*



ΗΜΙΤΟΝΛΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 4*7

Αζΐθ Λογάςι$· Διιχφ Ήμϊτ. 'Εφοίπτ- Σκνεφ.

35* 2, 54531 123 20°, 33 19°, 2 1 70°, 39
352 2,54654 37 24 36
353 2» 54777 40 27 33
>54 2, 54900 44 30 3ο
355 2, 55023 122 48 33 27

356 2, 55*45 52 36 24
357 2, 55267 12 1 55 39 21

358 2,55388 59 42 *8
3 59. 2, 55509 2 1°, 03 45 *5
36ο 2,55630 ο6 48 12

36ι 2, 5 5751 120 ΙΟ 5» ο9
362 2, 55871 Μ 54 ο6
363 2,5599* *8 57 03
364 2, 56» *ο ιΐ9 21 20°, ΟΟ ΟΟ
365 2, 56229 25 ° 3 ' 69°* 57
366 2, 56348 28 ο 6 54
367 2, 56467 ι ι 8 32 09 51
368 2,56585 ' 36 12 48
369 2, 56702 40 ι6 44
370 2, 56820 1 *7 43 19 4ΐ
371 2, 56937 47 22 38
372 2, 57054 5* 25 35
373 2, 57*7* ι»6 54 28 32
374 2,57287 58 3» 29
375 2, 57403 • 22°, 02 34 20

’Α?/θ. 1 a Δι<χφ· 'Ημίτ. 'Εφχπτ·

Ff 5 376



458 ΠΙΝΑ* ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Αξώ· Αογχς&. Διαφ. Ήμίτ. ’ΐιφατττ. Σκνεφ.

37<> 2 ,  5 7 5 * 9 » * 5 2 2 °,  05 2 0 °,  37 6 9 ° ,  2 3
377 2 ,  5 7 6 3 4 ° 9 4© 2 0

378 2 , 5 7 7 4 9 13 43 17
3 7 9 2 ,  5 7 8 6 4 * *4 *7 4 6 *4
3 8 ο 2 ,  5 7 9 7 8 2 0 4 9 11

38* 2 ,  5 8 0 9 2 24 52 0 8
382 2 ,  5 8 2 0 6 * * 3 38 55 05
383 2, 5 8 3 2 0 3 ΐ 58 0 2

3 8 4 3, 5 8 4 3 3 35 2 1 ° ,  ΟΙ 6 8 °,  59
385 2 ,  5 8 5 4 6 39 0 4 56

3 8 0 2 ,  5 8 6 5 9 I I 3 4 3 0 7 53
387 2 ,  5 8 7 7 * 47 ΙΟ 5 °
388 a, 5 8 8 8 3 5 ° 13 4 7
3 8 9 2 , 5 8 9 9 5 I I I 5 4 ι 6 4 4
390 2 ,  5 9 * ° 6 58 * 9 4*

39 » 2 ,  5 9 2 »  8 2 3 ° ,  ΟΙ * 2 2 38
3 9 2 2 ,  5 9 3 2 9 05 25 35
393 2,  5 9 4 3 9 I I C ° 9 3 7 33
3 9 4 2» 5 9 5 5 ° 1 2 3 0 3 ο
395 2,  5 9 6 6 ο ι 6 33 27

396 2 ,  5 9 7 6 9 2 0 3 6 34
397 2 ,  5 9 8 7 9 109 24 39 ? Ι
3 9 » 2 , 5 9 9 8 8 27 42 18
3 9 9 3, 60097 3* 45 *5
4οο 2, 6 0 206 ιο 8 35 48 12

ΆςΑ
# 1 *4 

Λογβίξ&. Διαφ. ’H/Lfi'r. ’Εφα,πτ. Σιιυεφ.

40 f

/



ΗΜΙΤΟΝΩΝ KAt ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 45*

’λξώ. Ο<5 Διαφ. ‘Η μίτ. ΐφατττ. Σιωεφ.

4 ο ι 2,  6 0 3 1 4 1 0 8 2 3° ,  39 3 1 ° ,  51 6 8 ' ,  0 9
4 0 2 2,  6 0 4 2  3 4 2 55 0 5
4 0 3 2,  6 0 5 3 0 46 57 0 3
4 0 4 2 , 6 0 6 3 8 1 0 7 5 ° 2 2 ° ,  OO CO
4 0 5 2,  6 0 7 4 5 54 0 3 6 7 0* 57

4 ο6 2, 6 0 8 5 3 5 7 0 6 54
4 0 7 2,  6 0 9 5 9 2 4 ° ,  O l 0 9 5 1
4c 8 2, 6 i c 6 6 1 0 6 0 5 1 2 4 8
4 0 9 2, 6 l  1 7 2 0 9 *5 45
4 1 0 2, 6 1 2 7 8 1 3 1 8 42

4 i i 2, 6 1 3 8 4 1 6 •  * 3 9
4 1 2 2, 6 » 4 9 0 1 0 5 2 0 2 4 3 6

4 * 3 2,  6 1 5 9 5 24 3 7 33
4 1 4 2,  6 1 7 CO 2 8 3 0 3 0

4 1 5 2,  6 1 8 0 5 3 1 32 2 8

4 * 6 2,  6 1 9 0 9 1 0 4 3 5 35 25
4 * 7 2,  6 3 0 1 4 3 9 3 8 2 2
4 * 8 2,  6 2 1 1 8 43 41 * 9
4 * 9 2,  6 2 2 3  1 47 4 4 16
4 2 0 2,  6 2 3 2 5 1 0 3 5* 4 7 *3

4 2 1 2,  6 2 4 2 8 54 5 0 lo
4 2 2 2t 6 2 5 3 1 58 53 0 7
4 2 3 2,  6 2 6 3 4 2 50,  0 2 56 0 4
4 2 4 2,  6 2 7 3 7 102 0 5 5 9 01
42 > 2, 6 2 8 3 9 0 9 23°* 0 1 6 6 ° ,  5 9

Af/§. Aoyci$t&. Δ*α<β. ‘H/i/r. ’Εφα^τ. Σινυεφ»



46ο ΠΙΝΛΞ ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

?*Ο< Αιαφ. Ήρ/τ. ’Κφατττ. ΣίΜαφ.

426 2, 6294* 102 25°, *3 2 3°, 05 66°, 55
4 2 7 2,63043 1.7 ο8 5*
4*8 2, 63144 2 I Ι Ο 5ο
4 39 2, 6 3 2 4 6 Ι Ο Ι *5 13 47
430 2·* 63347 29 ι 6 44

43* 2, 63448 32 *9 4ΐ
432 2, 63548 36 22 38
433 2, 6 3 6 4 9 Ι Ο Ο 40 25 35
434 2, 63749 44 28 32
435 2, 63849 47 31 29

43» 2» 6J^49 5 1 34 26

437 2, 6 4 0 4 8 99 55 37 23
438 2» 64Μ 7 59 39 21

439 2, 6 4 24 6 26<», 03 42 18
440 2,  64345 ού 45 ΐ5

44* 2, 64444 98 Ι Ο 48 12
442 2, 64542 *4 5ΐ .ο9
443 2, 64 6 40 18 54 ο6

444 2» 64738 22 57 03
445 2, 64836 97 96 24°, οο 00

446 2» 64933 39 02 65°, 58
447 2, 6 5 0 3 1 33 05 55
448 2, 6 5 1 2 8 37 ο8 52
449 ο, 6 5 2 2 5 96 4* I I 49
450 2, 653*1 45 »4 46

\\ςι9· Aoyaqtb. &Μφ Ή/χ/τ. 'Έφχπτ. Συμΐφ-

I
45*



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΛΠΤΟΜΕΝ. 4<>*

Άξίθ. Λογοίςβ. L\ΐΛ<Ρ. Ήμίτ. Έφχπτ· Σΐϋϋίφ.

45 1 2, 6 5 4 1 8 96 200  ̂ 49 24°, *7 65°, 43
452 2 , 6 5 5 1 4 53 2 0 4ο
453 2, 6 5 6 1 0 56 22 38
454 2, 6 5 7 0 6 2 7°, οο 35 35
455 2, 6 $8οι 95 04 28 32

456 2» 6 5 8 9 6 0 8 3ΐ 2 9

457 2, 65992 1 2 34 26

458 2 , 6 6 ο 8 6 ιό 37 23
459 2 , 6 6 ι 8 ι 2 0 40 2 0
4 6ο 2, 6 6 2 7 6 94 23 42 18

4 6 ι 2, 6 6 3 7 0 27 4$ Μ
462 2, 66 464 3» 48 '1 2
463 2, 66558 35 5 1 09
464 2, 6 6 6 52 39 54 * ο6
465 2,  66745 93 43 56 04

466 3, 66839 47 59 ΟΙ
46? α, 6 6 9 32 5ΐ 2 5 ° ,  0 2 64°» 58
468 2, 6 7 0 2 5 54 ο$ 55
469 2* 6 7 1 1 7 58 ο 8 52
470 2, 67310 9 2 $8% ο* 1 I 49

471 2, 6 7 3 0 2 ο6 *3 47
4 72 2* 67394 Ι Ο 16 44
473 2* 67486 • Μ >9 4*
474 2* 67578 18 22 38
475 2> 6 76 6 9 9* 22 35 35

Α ξώ . Λ<τ/ό1ξ&. 'Η μ 1τ · ’Εφατττ. Σιωεφ. ;

I
47^



462 ΠΙΝΑS  ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ.

Α ξΐ9. Λογοίξ&. Διαφ. ΉμΙτ. 'Εφαπτ· Σιυυεφ.

476 2, 6 7 7 6 1 9* 28°, 26 2 5°, 27 64°, 33
477 3, 6 7 8 5 2 30 30 30
478 2, 67943 34 33 27
479 2, 6 8 0  3 3 37 36 34
48ο 2, 68124 9ο 4» 39 21

48« 2, 68214 45 42 18
482 2, 68305 49 44 ι 6
483 3, 68395 53 47 *3
484 3, 68484 57 50 10
485 2, 68574 29°, οι 53 07

486 2, 6 8 6 0 4 89 05 55 05
487 2, 68753 09 58 02
488 2, 68842 • 1 3 26°, ΟΙ 63°, 59
489 2, 68931 ' 17 04 56
490 2, 6 9 0 2 0 2 1 07 53

49ΐ 2, 6 9 IC8 88 25 09 5 1
492 2, 6 9 19 6 29 . 1 2 48
493 2, 69285 33 *5 45
494 2, 69373 36 ι 8 42
495 2, 6 9 4 6 0 40 20 40

496 2, 69548 44 23 37
497 2, 6 9 6 3 6 87 48 26 34
498 2, 6972 3 52 29 3ΐ
499 2, 6 9 8 ΙΟ 56 3* 29
5οο 2, 69897 30°, οο 34 36

'ΑςΑ. Λογ<ΐφ£· Διαφ. ΉμΙτ. 'Εφχιπ* Σιυυεφ.

50ΐ



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 463

ΆςΑ Λογά°&. Δκχ,φ- ΉμΙτ. Τ φ α π τ . Σινυεφ*

5ο ι 3, 6 9 9 8 4 86 3ο°, 0 4 2 6 °, 37 63°, 23
503 2, 7 0 0 7 0 0 8 4 0 20
503 2 , 7 0 1 5 7 12 4 2 * 8
504 2, 7 0 2 43 ι 6 45 15
505 2 ,  7 0 3 2 9 2 0 48 1 2

5 0 6 2 , 7 0 4 * 5 24 5* 0 9
507 2* 70501 85 2 8 53 07
508 2, 7 0 5 8 6 32 5 6 0 4
509 2 , 7 0 6 7 2 36 59 ΟΙ
5 ΐ ο 2 , 7 0 7 5 7 ' 40 2 7 °, 0 2 63°,.  5 8

5 ΐ ι 2 ,  7 0 8 4 3 4 4 0 4 56
512 2 , 7 0 9 2 7 48 07 53
5 ΐ 3 2 , 7 * 0 1 2 84 52 ί ο 5ο
514 2 ,  7 * 0 9 6 56 1 2 4 8 .
5 *5 2 ,  7 * * 8 * 3 *°, οο * 5 4 5 '
5 ΐ 6 2 , 7 * 2 6 5 04 * 8 42
517 2 , 7 1 3 4 9 0 8 2 1 39
5>8 2 , 7 * 4 3 3 12 23 37
5 ΐ 9 2, 7 * 5 * 7 83 ι6 2 6 34
5 2 0 a, 7 * 6 οο 2 0 29 3 *
531 3, 7 * 6 8 4 24 3 ΐ 2 9
5 2 2 2 , 7 * 7 6 7 2 8 34 2 6
523 2 , 7 * 8 5 0 32 • 37 23
534 2 , 7 * 9 3 3 36 40 2 0
535 2 , 7 2 0 1 . 6 / 4 0 42 18

Α ξ Α Λογαςι&. Δ ια φ . 'Ημιτ. ’Ε(pccTtr· Σ ιω εφ . 1

526



464 ΠΙΝΛΞ ΛΟΓΑΡΙΘΜίΙΝ

λξώ. AcyocpS. Διχφ. ΉμΙτ. ϊ.φχπτ. Σιουεφ.

526 2Χ 7 2 0 9 9 83 3 »% 44 2 7°, 45 6 2 % 15
«527 3, 73*81 48 48 12
528 2, 722ί>3 53 50 ΙΟ
529 2, 72346 57 53 07
530 2, 7 2428 32°, ΟΙ 56 04

53» 2* 72 509 <5 58 02
533 2, 7259» 09 28% οι 6 ι% 59
533 2* 72673 13 04. 56
534 2, 72754 8 ι *7 ο6 54
535 2, 7383 5 21 09 5*

53̂ > 2, 7*9*6 35 12 48
537 2, 72997 39 *4 46
538 2, 7 3 0 7 8 33 *7 43
539 2, 73*59 37 2 0 40
540 2» 732$9 8ο 4* 22

1 38

54* 2, 73320 45 25 35
543 2, 73400 50 28 32
543 2> 7348ο ' 54 30 30
544 2, 7356ο 58 33 27
545 2, 7 3 6 4 0 79 3 3 % 02 36 34

546 2, 737*9 ο6 38 32
547 2» 73799 ΙΟ 4* *9
548 2, 73878 *4 44 ιό
549 2, 73957 18 46 *4
550 2» 74036 32 49 I II

'Αζίθ- Λογάξΐ&·
%

Διχφ. Ήμίτ. 'ΐφχπτ.< · Σιώβφ-

55*



ΗΜΙΤΟΝΠΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 4^5

'Αςώ. Λογάξΐ&. Διαφ ‘Η/κ/τ. Ε φχπτ. Σωυεφ.

55* 2 .74**5 3 3 % 26 36 , 52 6 ι°, ο#
5*2 2, 74*94 78 3* 54 ο6

553 α ,74372 35 57 03
554 2,7435* 39 59 01

555 2, 74429 43 29°, 02 6 ο°, 58

556 2, 74507 47 05 55
557 2, 74585 5* 07 53
55» 2 ,7 4 6 6 3 55 ΙΟ 5°
559 2, 7474* 34°, οο 13 47
560 2,748*9 77 04 *5 45

561 a , 74896 ο8 18 42
562 2, 74974 12 2 0 40
56 3 2, 7505* ι 6 23 37
564 2, 75*28 2 0 26 34
565 2, 75205 24 28

— η» 3 ~

566 2, 75282 29 3 1 29
56 7 3, 75358 33 33 2 7
568 2, 75435 76 37 3 6 24
569 2,755** 4* 39 21
570 2, 75587 * 45 4* 19

5 7 1 a, 75-664 49 44 16
57a 2, 75740 54 46 μ
573 2, 758*5 58 49 11
574 2,7589*

/
35°, 02 52 . : .08

575 2, 75967 ο6 54 06

'ΑξίΟ. Aoyάςι&. Δ(χφ. Ήμίτ. ‘Εφαπτ. Σινυίφ.
1

G g  576

t



466 niNA S ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

- Λογάς&* Διαφ· Ήμϊτ. ’Efpccirr. Σιωίφ

576 2, 7 6 0 4 2 75 * 35% 1° 57 03
577 a, 7 6 1 1 8 . 15 59 οι
578 a, 7 6 1 9 3 19 30% oa 59% 58
579 2, 7 6 2 6 8 »3 0 4 56
58ο 2, 76343 37 0 7 53

58i 2, 7 6 4 1 8 33 10 50
583 2, 7 6 4 9 3 36 13 48
583 2, 7 6 5 6 7 74 40 *5 45
584 2, 7 6 6 4 1 44 17 43
585 2, 7 6 7 1 6 48 2 0 40

586 2, 7 6 7 9 0 S3 32 38
587 2, 7 6 8 6 4 7 57 35 35
588 2, 7 6 9 3 8 • 3 6 % 01 38 32
589 2, 7 7 0 1 1 05 30 3o
.590 2, 7 7 0 8 5 ν' I© 33 37

59l 3, 77159 73 *4 3$ 35
593 2, 77232 18 38 22

593 2* 77305 33 V 40 2 0

594 2, 77379 2 7 * 43 *7
595 2, 77453— . 3 i . ·4 ί *5

596 2» 77535 t Ϊ 35 i 48 • j 13
597 2, 7 7 5 9 7 ' % i 4044

50 ΙΟ
598 2, ^7670 » ·. > 53 . > ■ ô
599 2, 7 7 7 4 3 \

\
^  48 56 04

6 00 2, 7 7 8 1 5 52 58 02JJ Λογας&.
ir-. -w. .

/
Δ&φ. *Hμίτ. Εφχπτ. Σνω$φ>

6ο ι
i



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 4^7

'Αξΐ9. Λσγχξά. Αιχφ- 'Η ρ π ’Εφατττ- Σιυυίφ.

6οι 2, 77887 73 57 3 ΐ% οι 58% 59
6oa 3, 7796° 37% οι °3 57
603 2, 78032 05 ο 6 54
604 2, 78104 ΙΟ 08 52
605 2, 78175 Μ II 49
606 2, 78247 ι 8 13 47
607 2, 78319 ✓ 23 ι 6 44
6 0 S 2, 78390 27 18 42
609 2, 78463 7* 33 21 39
610 2, 78533 36 23 37
611 2, 78604 40 26 34
61a 2, 78675 • 44 28 33
613 2, 78746 49 3ΐ 29
614 3, 78817 53 33 27'
615 2, 78887 58 36 34
6 1 6 2, 78958 38% 02 . 38 22
6*7 2, 79°28 ο6 4ΐ *9
6 18 2. 79099 70 II 43 17
6ΐ9 2, 79169 > *5 46 Μ
$ 2 0 2, 79339 *9 48 12

6 2 Ϊ ' 2, 79309 • * 24 5* 09
6 2 2 2, 79379 28 53 07
623 2, 79449 33 56 04
624 2, 795*8 37 58 0 2
62* 2, 79588 41 33% ΟΙ 57% 59

\λξ(6. Λσγκξβ. Διαφ *Η/κ/τ. ’Εφαπτ* Σαυιφ.

G g  a 6 2 6



46* ΠΙΝΑ3 ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

’A ζιύ. Αογάςβ.
1

Αιαφ. Ήμίτ. 'Εφχπτ. ΣανίφΨ1S
6a6 2, 79&S7 69 38°, 46 32°, 03 57°, 57
637 2, 797=7 5° 05 *  5S
628 2, 7979^ 55 ο 8 5»
629 2, 798<5s * 59 ΙΟ .5 q
630 2, 79934 39°, 03 13 '47*
631 2, 80003 o8 «5 45
632 2, 80072 '  '' 12 18 42
633 2, 80140 * 17 20 40
634 2, 80209 68 2 1 . *3 37
6 .5 2, 80277 2 6 *5 35
636 2, 80346 30 28 33
637 2, 8 0 4 14 1 34 30 30
638 a, 80482 39 33 37
639 2, 80550 , » 43 35 '*5
64Ο 2, 8c6 i 8 4 8 37 23
041 2, 80686 5» 40 20
642 2, 80753 57 42 18
643 2, S0821 40°, οι 45 «5
644 2, 80889 67 ο6 47

V

13
645 2, 80956 ΙΟ 5ο ιό
646 a, 81023 15 5 3 . 08
047 2, 81090 * *9 54 ο6
648 2, 81157 V • ; 34 ’ 57 '  ’  ο$
649 2, 81224 28 59 • of
650 2, 8 I29V • « ; 33 ?3°» 02 56°, 5#

Α ςιθ. Acy χς&. Διαφ. 'Ημιτ. ’Εφατττ.
1• ·  > 

Σιωιφ.
• - *  *-  * I .  · · .  · '

«5»



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 4$$

' A j . Αογοίξΐ ·̂ Δι»φ. 'Εφχπ τ. Σια/εφ.

651 2, 8 ΐ 358 40°, 37 33°, 04 56°, 56
052 Ν* 00 Η* 4̂ to νχ 42 ο6 54
r,53 2, 8 ΐ4 9 ' 46 09 5*
.054 2, 81558 5 1 X 1 49
·ό55 2, 81034 66 55 *4 46

6 56 2, 8 *6 9 © 4 ΐ°, οο ι 6 44
6 5 7 2, 81756 05 ι 8 42
6 5 8 2, 8ι823 09 21 39
6 5 9 8 1888 *4 23 37
660 2,81954 ι 8 26 34

661 2, 8® 020 . 23 28 3 3
662 2, 8 2 0 8 6 28 30 30

'663 2,8315* • 32 33 «7
664 2, 82217 37 35 25
665 2, 83282 65 4* 38 22

666 2, 82347 4 6 4° 20
667 2, 8 2 4 Π 5 ΐ 42 ι 8
668 2, 82478 . 55 45 15
669 2,82543 43°, CO ; 47 13
6 7 0 2, 8 2 6 0 7 05 50 ΙΟ

6 71 2, 8 2 0 7 2 09 52 χ ο8
6 7 2 2, 82737 14 54 ο6
6 7 3 2, 8 2 8 οι *8 57 03
6 74 2, 82 8^ 6 > 2 3 59 ΟΙ
6 7 5 2, 8 2 9 3 0 64  | 2 ? 34°, οι 5 5** 59

'Αξώ· ΛογοΙςβ. |δ <λ£>
/

Ήμίτ. 'Εφαπτ. Σαυεφ■

C g  3 . 6 7 6



470 Π ΙΝ Α 5  Λ Ο Γ Α Ρ ΙΘ Μ Ω Ν
'Αςώ. Λογοίξβ· Δμ <Ρ· Ή ^τγ. 'Εφοηπ. Σιωεφ.

bib 2, 82995 42°, 32 34°. 04 55°, 56
6 7 7 2, 83059 37 ο6 54
6 7 8 2, 8 3 1 2 3 4* ο8 5*
6 7 9 2, 83*87 46 11 49
6 8 0 2, 832 5» 5* 13 47

6 8 « a, 83315 56 ι 6 44
6 8 a 2, 83378 * 4 3 °, οο ι 8 42
683 2, 83442 05 30 40
684 2, 835° 6 09 23 37
6 8 5 2, 83569 63 14 25 35

686 a, 83632 *9 37 33
687 2, 8 3 6 9 6 24 30 . 30
6 8 8 2, 83759 29 32 28
689 2, 83822 33 34 36
690 2, 83885 38 37 23

691 2, 83948 43 39 31
692 2, 84θΐ ι 48 4* 19
6 9 3 2» *4073 52 43 >7
694 2, 84*36 57 46 14
6 9 5 2, 84*98 44°* 02 48 12

696 3, 8 4 2 0 1 6 a 07 50 10
1 6 9 7 2, 84323 11 53 07

6 9 8 2, 84385 ι 6 55 ©5
699 2, 84448 21 57 ο |
7 ΟΟ/ 2, 845*0 26 35  * οο οο

Άξό. Λογάξ&. Δκ*φ. Ήμπ·. 'ΕφΧΤΤΤ- Σιωεφ.

70ι
/



ΙίΜΙΤΟΝΛΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 47*

Άξΐ9. Λσγχξά. 'Ημίτ. ’Εφχπτ. Σανιφ.

7 θ ΐ 2, 8 45 73 6a . 44% 3 * 35°, 0 2 54°» 58
7 0 2 3, 8 4 6 3 4 36 0 4 56
7 °  3 2, 8 4 6 95 4 * 07 53
7 0 4 3, 8 4 7 57 45 0 9 5 *
705 2 , 8 4 8 1 9 . 50 I  I 4 9

7©6 2,  8 4 8 8 ο 55 * 4 4 6
707 2, 8 4 9 4 3 6 1 4 5 °, ο ο * 6 4 4
708 2 , 8 5 0 0 3 0 4 1 8 42
7 θ 9 2 , 8 5065 0 9 2 0  ■ 4 ο
7 ΐ ο 2 ,  8 5 * 3 6 * 4 23 37

7 * ι 2 , 8 5 * 8 7 ; * 9 35 35
712 2, 8 5 2 4 8 34 27 33
7 * 3 2, 8 5 3 0 9 39 30 3ο
7 * 4 2, 8 5 3 7 0 • 34 32 2 8
7 ΐ 5 2, 8 5 4 3 * 39 34 26

7 1 6 2 , 8 5 4 9 * 4 4 36 24
7 * 7 2, 8 5 5 5 s 4 9 • 39 21
7 * 8 2,  8 5 6 * 2 54 4 * * 9
7 * 9 2» 8 5 6 7 3 6 0 59 43 *7
7 2 0 *» 85733 46% 0 4 45 *5
72* 2, 8 5793 ' 0 9 48 1 2
7 2 2 2 , 8 5 8 5 4 * 4 5° ΙΟ
723 2* 859*4 *9 52 ο8
734 2, 85974 «4 54 . ' ο6
7*5 2» 8 6 0 3 4 29 57 03

ΓΓ Λογάξβ. Διαφ.
r

‘Η μίτ. 'ΕφχττΓ'* Zuusfp.

Gg 4 7*6



47* . ΠΙΝΑ5 ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Λογοίξβ. Atu<p. ‘Ημίτ. ’Εφ»7ΤΤ. Σιυυεφ.

7 2 ο 2 ,8 0 0 9 4 6 θ 46°, 34 ο 59 οι
7 2 7 2» 86ΐ53 39 3 6 °, οι 53°, 59
7 = 8 3, 8621  5 44 03 57
7 2 9 2 ,8 6 2 7 3 ' 49 ο6 54
730 2, 86332 54 08 52

73ΐ 2, 8 0 5 9 2 59 ΙΟ 5ο
752 -, 864.5 1 59 47°, 04 12 48
73 > 2, 86510 09 *5 45
734 2, 8 6 5 7 0 *4 17 43
735 2, 8 6 0 2 9 19 >9 4ΐ
736 2, 8 6 6 8 8 24 21 39
737 a, 8 6 7 4 7 2 9 24 36
738 2, 8 6 8 ο6 34 26 34
739 a, 8 6 8 6 4 39 28 32
740 2 ,8 6 9 2 3 44 30 30

74ι 2 ,8 6 9 8 2 49 32 28
742 2, 87040 55 35 25
743 2, 87099 58 48®, οο 37 /  *3
744 2, 87157 .. os 39 21
745 2, 8 7 2 1 6 ΙΟ 4ΐ *9
746 2» 87274 1 5 43 *7
747 2, 87332 20 46 «4
748 2, 87390 26 48 12
749 2,87448 3 ΐ 50 ΙΟ
750 2, 875ο6 36 5* ο8

\ Μ Λσγκςβ.r. Αια,φ. ‘Ημ *. *Ε φατττ. Σιιυεφ.

75*



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 473

Α ζΐ9 Acyv^ib· Διχφ Ή  μίτ* ΕφαττΤ. Σιιυεφ.

75 1 2, 8 7 5 6 4 58 4 8 °, 4 1 36°, 54 53°, οό
752 2 , S7 6 2 2 46 57 03
753 2 ,  8 7 6 7 9 5* 59 Ο ΙΛ
754 2, 87 7 37 57 57 3 7 °, οι 53 , 59
755 2 ,87795 4 9 °, 03 03 57

2, 8 7 8 5 2 07 05 55
757 2, 879*0 *3 0 8 52
758 2, 8 7 9 6 7 18 Ι Ο 5°
759 3, 88024 23 12 48
γοο 2, 8 8 θ8 ΐ 28 *4 46

76 1 2, 88138 34 «6 44
,7 6 2 2,88*95 39 *9 4 ΐ
7 6 3 2, 8 8 2 5 3 44 21 39
76 4 2, 8 8 3 0 9 49 23 37
7 6 5 2» 88366 55 »5 35
766 2» 8 8 4 2 3 5 ©°, οο 27 33
767 2*88479 ο6 29 3 ΐ

-768 2,88536 1 I 33 28
769 2» 8 8 5 9 3 56 ι 6 34 26
77© a* 8 8 6 4 9 22 36 24

77* 2, 8 8 7 0 5 2 ? 38 22
77* 2, 8 8 7 6 2 33 40 20
773 2, 8 8 8 1 8 . 38 43 18
774 3,88874 43 44 ι 6

;775 2, 8 8 9 3 0 49 47 *3

’Af<9. Αογβίςβ, Διχφ. ‘Η/κ/r; 'Εφχπτ. Σκυεφ.

c g 5 ■ 776



474 ΠΙΝΛ£ ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Αξώ. Λογοίζβ. Διαφ· 'ΗμJr. ’Εφατττ. Σιουεφ.

7 7 6 2 ,  8 8 9 8 6 56 54 37°, 49 5 2 % I I
777 2, 8 9 0 4 2 5 Λ  οο 5 ΐ 09
778 2, 89098 05 53 07
779 2,89*54 XI 55 05
78ο 2 ,  8 9 2 0 9 ι 6 57 03

781 2 , 8 9 2 6 5 22 59 ΟΙ
78* 2, 89321 2 7 38°, 02 51% 58
783 2, 89376 33 04 56
784 3, 89432 55 38 ο6/ 54
785 2, 89487 44 08 5*

786 2, 89542 49 χο 50
787 2, 89597 55 12 48
7 8 8 2, 89653 52°, οο «4 46
789 2, 897°8 ο6 17 43
7 * 0 2,89763 13 *9 4*

79* 2, 898‘ 8 17 21 39
79* 2, 8987* • 23 33 37
793 2, 8 9 9 2 7 29 35 35
794 2,89982 34 27 33
795 2 ,  9 0 0 3 7 40 29 3ΐ

7 9 6 2 .  QOOOI 45 31 29
797 2, 90146 54 5 ΐ 33 27
798 2,  9 0 2 0 0 57 36 24
799 2, 90255 53°, ©3 38. - > 22
8 οο 2 ,9 0 3 0 9 ν 08 40 * 20

Αςι9. ΑογάξιΒ. Διχφ. Ή/κ/τ.
ί V

’Εφαπτ.
\

ΣΜ8φ»
.· »

8οι



Η Μ ΙΤ Ο Ν Ω Ν  Κ Α Ι Ε Φ Α Π Τ Ο Μ Ε Ν . 475
'Αξίθ. Λογχξβ, Διχφ. Ήμ!τ. ’Εφαπτ. Ttw((f}.

8οι 2, 9 0 3 6 3 54 53°, *4 Ϊ 8% 42 5ΐ% *8
802 2, 904*7 «9 4*4 16
8 03 *, 9°47* 25 46 1 4
804 2, 9 0 5 2 6 31 48 13
805 2, 9°58ο 37 50 ΙΟ-

8ο6 2, 9 0 6 3 3 42 52 0 8
,807 2, 90687 48 54 ο6
8ο8 2, 9°74* 54 56 04
Hog 2, 90795 5 4 % οο 58 03
8 ιο 2, 9 0 8 4 8 ο 6 39% ο* 50% 59

8 ι ι 2, 9c9°2 12 03 57
8 12 2, 9 0 9 5 6 53 ι 8 05 55
8 13 2, 9 1 0 0 9 24 07 53
8*4 2, 9 1 0 6 2 29 09 5ΐ
8ΐ5» \ 2, 9 1 · 16 35 1 1 49
8 ι6 2, 9 1 1 6 9 4* 13 47
817 2, 9 1 2 2 2 47 *5 45
8 18 2, 9 * 2 7 5 \

53 *7 43
819 2, 9 1 3 2 8 59 *9 4ΐ
8 2 0 2, 9158» 55% ο 5 3 1 39
821 2, 9Μ34 11 23 37
8 2 2 . 2, 9*487 ψ *7 «5 35
8 2 3 2, 9*540 . 23 37 33
824 2, 9»593 39 39 31
825 2, 9 1 6 4 5 35 3*

1
29ΓΓ Λογάζβ. Δια<£>.

\
'Ημ1τ· ’Εφατχτ. Σιωψφ.



476 ΠΙΝΑ* ΛΟΓΑΡΙΘΜΟΝ

Ά  ώ> Λαγοίξ&· Λιοαφ. ΊήμΙτ. Έφχπτ. Συχαφ.

826 2, 9 * 6 9 8 53 5 5°, 42 >9°> 34 50°, 36
827 2, 9*750 48 3ό 24
828 2, 9*803 54 38 22
829 2, 9*855 56°, οο 40 20

8 3 0 2, y *9°8 {
ο6 42 18

8 31 2, 9 * 9 6 0 12 44 ι 6
8 3 2 2, 9 2 0 1 2 *9 46 Μ
833 2, 92064 25 48 12

834 2, 931*7 3* 5ο ΙΟ
835 2, 92 169/ 37 52 08

83 6 2, 9 2 2 2 1 43 54 ο6

837 2, 92272 50 56 04
838 2, 9 2 3 2 4 56 58 02

839 2, 92376 57°, 03 4 0 °, οο ΟΟ
840 2, 92428 09 02 49°. 58

841 2, 9a4S0 *5 04 * 56
842 2, 9253* 21 ο6 54
843 2, 93583 28 0 8 52
844 2, 92634 34 ΙΟ 5°
845 2, 92686 5ΐ 40 12 48

846 2, 93737 47 Μ 46
847 2, 93788 • 54 ι 6 44
848 2, 93839 58°, οο ι 8 43
849 2, 9289* ο6 20 40
/85° 2» 93943 *3 22 38

’Λρθ- Λογοίξβ. Λ(ύφ,
»

'ΕφΧ7ΤΤ. Σιψ(φ·

85*



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 477

Λςώ. Α ογάςβ. Δ«*φ. ‘H/u/r. ΕφΧ7ΤΤ· Σιιυεφ.

85* 2, 9 2 9 9 3 5* 58°, *9

1οοο

49°, 36-
85 2 2, 9^c 44 26 26 34

00 2, 93095 33 28 32·»
854 2» 9 3 * 4 6 - 39 30 30

00
 

I 
^ 2, 9 3 * 9 7 _ 46 32 28

85ό 2» 93247 52 34 2 6

857 2, 93598 59 36 24
*58 2, 93349 <· 590, οό ‘ 38 22

859 2, 93399 13 40 2 0
8 6ο 2, 93450 *9 42 ■ 18

8 6 ι 2, 93500 26 44 ιό
8^2 2, 9355* 50 33 4 6 14
863 2, 936οι 39 48 12
864 2, 93651 46 50 Ι Ο .
865 2, 93702 53 52 ο8

866 2, 93752 6 οβ, οο 54 ο6
867 2, 93802 07 ν 5θ 04
868 2» 93852 :

*4 58 02
8 6 9 2, 939° 2 , Λ i 21 4*% ° ° Ο Ο
87°. 2, 93952 ' < 28 Ο* 48°, 58'

871 2, 94° ° 2 ; 35 * °3 57·
872 2  ̂ 94° 5 2 . ' 42 • ‘ 05 5*
873 2. 94*01 ; 49 "'· 07 53
874 2> 94*5* 56 ©9 5*

; 875 2, 94201 ,  ____ 6 ι°, 03 i t 49;» I<

·.. ,τ Λογαίςβ.■ ·*-· ■ ·»· Δϊ*φ. Ήμίτ· 'Εφοπrr.• ν* («Τ ··

1
Σιω(φ. (

876



478 ΠΙΝΑ a ΛΟΓ ΑΡΙΘΜΛΝ

Α?<0. AoyotQ&. Δι<χφ. 'Η μίτ. Εφχπτ. Σιαιεφ.

8 7 6 a, 942  50 50 6 ι° ,  ί ο 4 * ° ,  * 3 48°, 47
877 2, 9 4 3 0 0 *7 *5 45
8 7 8 2* 9 4 3 4 9 24 *7 43
«79 2,  9 4 3 9 9 . 3* * 9 4 *
8 8  0 2, 9 4 4 48 * 39 a t 39
8 8 1 2, 9 4 4 9 8 49 46 2 3 37
8 8 2 2* 9 4 5 4 7 53 35 35
8 8 3 3, 9 4 5 9 6 6 2 °, ο ο 3 7 33
8 8 4 2 , 9 4 6 4 5 ο 8 3 9 3*
885 2, 9 4 6 9 4 *5 3 ΐ 29

886 2, 9 47 43 23 33 27
8 8 7 2, 9 4 7 9 2 30 35 25
888 2, 94841 37 36 24
889 2, 9 4 8 9 0 45 38 22
8 9 0 2, 9 4 9 3 9 53 4 0 20

8 9 1 2, 9 4 9 88 63°, ο ο 42 ι 8
8 9 2 2, 9 5 ° 3 6 0 8 44 ι 6
893 2, 9 5085 -  Μ 46 14
8 94 2, 9 5 * 3 4 48 23 48 12
895 2, 9 5 * 8 2 3* 50 ΙΟ

8 9 6 3, 9 5 2 3 * 3 8 5? . ...ο8
897 2, 9 5 2 7 9 46 54 ! θ6!’ ;
8 9 8 2, 9 5 3 2 8 54 J 0 04
8 99 2, 9 5 3 7 6 6 4 °, 03 57 03
9 0 0 2, 9 5 4 2 4 λ*ο 59 ο ι

'Αζώ. Λ  ογάζβ. Δι*φ. 'HfuV. ’Εφχτττ· Σνυοεφ.



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 479

Λ ξ ώ . Λ ο γ ΰ ξ & . Α ι α φ · ■ Hju/r. 'ν ,φ & τ ίτ . Σ ινυ βφ ·

9ο ι 3 , 95473 48 64°, «8 42°, ΟΙ 47°, 59
9 0 3 2, 9 5 5 3 * 25 03 57
9°3 3, 95569 ' 33 05 55
904 3,95^17 4* 07 53
905 3,95665 49 09 5*

9°6 3, 957*3 58 I I 49
•907 3, 9576* 6 5 °, 0 6 13 47
908 3,95808 *4 , 14 46
9°9 3, 95856 22 ι 6 44
9 ΐ ο 2, 95904 30 *8 42

9» ι 3, 95952 39 20 40
913 2,95999 47 22 38
9*3 2, 9 6 0 4 7 47 56 34 36
9*4 2 ,9 6 0 9 5 6 6 °, 0 4 26 . 34
$*5 2, 9 6 14 2 12 28 3·2;

9*6 2, 96*89 21 29 3ΐ
9*7 3, 9 6 3 3 7 30 3* 29
9*8 2, 96384 38 1 33 27
9*9 3, 9633* ' 47 35 25
930 3,96379 56 37 33
931 3, 9 6 4 3 6 6 7 % 0 4 39 21
933 3,96473 13 4* *9
9*3 3, 9 6 5 2 0 2 2 43 *7924 2,  9 6 5 6 7 3 * 44 ι 6
9 3 5 2,  96614 40 46 * 4

’Λ?<0. Λ ο γ χ ξ β . Δκκφ. *Hfcrr. Έ φ α π τ . Σ α υ ί φ .

9*6



48ο ΠΙΝΑ- ΛΟΓΑΡΙΘΜΩΝ

Λ cyct*&. Διηφ. ‘H p r. Εφχπτ.
T

Σιινεφ.
1*

926 2, 9 6 6 6 1 47 49 42®, 48 47°, 13,
927 2, 9 6 7 0 8 58 50 ΙΟ
928 2, 9 6 7 5 5 . 6 8 °, 0 7 5* 0 8
929 2, 9 6 8 0 1 •

*7 54 o6
9 3 0 2, 9 6 8 4 8 36 55 - 0 5^

9 31 2, 9 6 8 9 5 36 57 03'
9 3 3 b  9694* 45 59 OI
933 2, 9 6 9 8 8 55 4 3 °, οι 4 6®, *9
934 2, 9 7 0 3 5 69% 05 03 57
935 2, 9 7 0 8 1 Μ 05 55;

9 3 6 2, 9 7 1 2 8 46 «4 o6 54.
937 2, 97174 • 33 0 8 52
938 2, 9 7 2 2 0 *; 43 1 0 ; 50;
939 2, 9 7 2 6 6 • ^

0 53
12 48

9 4 0 2, 9 7 3 1 3 • · 7 0 °, 0 3 . * μ 46

941 2, 97359 *3 r 1 6 • -44;
943 2, 97405 1 2 3 ·', Μ.? 43;
943 2, 97451 V. λ : 34 19 41<
944 2, 97497 ' V 44 *: i ar ■ 39:1
945 2, 97543 55 ' 23 · 37

946 2, 97589 - 71°, 0 5 «5 '■ 3S
947 2, 97635 •f ♦· 16 26 34
948 2; 9 7 6 8 1 • ~ ! 2 7 28 3 *
949 2, 9 7 7 2 7 * f : 37 . 30 30
9 5 0 2, 9 7 7 7 2 • > 48 ,.»· 3 3 28, ·#

’A ξΐθ.
•

Λ σγάξώ· Διαφ. » ΊίφΛπτ. Σιυυίφ.,
\

951



ΗΜΙΤΟΝΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΠΤΟΜΕΝ. 48ΐυ

Acy οίς&. Διχφ. ‘H/x/r. 'Εφχπχ. Σιωεφ.

95ΐ 2, 9 7 8 1 8 59 43°, 34 46°. *5
952 2, 97864 72°, 11 30 24
953 3, 979^9 22 37 23
954 2,97955 45 3 3 39 21

955 2, 9 8 0 0 0 45 4ΐ 19

956 2,98046 56 43 17
957 2,98091 73°, 0 8 45 ΐ5
958 2,98136 20 46 Μ
959 2, 9 8 ΐ 82 32 48 12

9 6 0 2, 9 8 2 2 7 45 5ο Ι Ο

96 1 2, 9 8 2 7 2 57 52 08
9 6 a 2, 98317 74°* °9 53 07
9 6 3 2, 9 8 3 6 3 22 55 05
964 2,98408 35 57 03
965 2,98453 48 59 ΟΙ
9 6 6 2, 98498 7 5 °, οι 4 4 °, c ι 45°» 59
9 6 7 2, 98543 ι.4 02 58
968 2,98587 38 04 56
9 6 9 2, 9 8 6 3 2 42 ο6 5 J
970 2, 9 8 6 7 7 56 0 8 52

97* a, 9 8 7 2 2 7 6 °, ίο °9 5ΐ
9 7 2 2* 9 8 7 6 7 25 XI 49
973 2, 98811 39 13 47
974 2, 98856 44 54 >5 45
975 2, 9 8 9 0 0 77°» ίο ι 6 43

'Αξώ. Λογάξβ.
*

Διχφ 'Ημίτ. 'Εφκπτ. Σιαιεφ-

Hh 97β



483 ΠΙΝΑ* ΛΟΓ. ΗΜΙΤ. Κ Μ  ΕΦΑΠΤ.

'ΑξΑ· λ ο γ ο ί ξ β · Α ι α φ > ‘Η μ ί τ . ΈφαττΓ. Σ ι ν ο ε φ .

976 2, 98945 44 77°, 2 5 44°, ι 8 45°, 42
977 2, 98989 4ΐ 20 40
978 2, 99°34 58 22 38
979 2, 99°78 t 78°, 14 24 36
98ο 2, 99*23 3ΐ ®5 35
98ΐ 2, 99^7 49 27 33
982 2, 992 1 1 79°> °7 29 3ΐ
983 2» 99255 2 5 31 29
984 2, 99299 44 3·2 28
985 2, 99344 8ο°, 04 34 26 :

986 2, 99388 24 36 24
987 2, 99433 45 38 22
98S 2, 99476 8 ι°, 07 39 21
989 2, ‘>952° 30 4ΐ ι 9
99° 2, 99563 53 43 *7
991 2, 996ο7 82°, 18 44 ι 6
992 2, 99651 45 46 *4
993 2» 99695 43 83°, ι 3 48 12
994 2* 99739 43 5° ΙΟ
995 2, 99782 84°, ι6 51 09

996 2, 99820 52 53 07
997 2, 99869 85ο> 34 55 05
998 2* 999*3 860, 23 57 °3
999 2? 99956 87ο, 27 58 02

ΙΟΟΟ 3,. coooo 90°, GO 45°, οο 00

ΆξΑ Λ cyct$&. Αιαφ Ή μ ί τ . ’Εφχκτ. Σιωεφ.

ΠΑΡΑ-



Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π  ΑΙ’Επί τα' κατ ΕύκλείδΙιυ Στοιχεία * ο<τα Ιπί
7ϊ»ζάνϊ]ϊ ΙΙξχγμά Ιά χϊ cvefyeiec ά π α νΙχ , η Siwctpe*

πεξίεχόμ cvcc.

* - Γ - — ; * + * $ !& *£* —  ■ ■  ■ - *>

’Εκ τβ Α'. των Στοίχων.
Π^οτατ. A --------— §· 324*

Β --------— §. 2 9 3 .Γ -------- — $. αντ.Δ --------— $. 3*®·Ε --------— §. 3*7·
·*» -------- §. 321.Ζ -------- — λνμμκηχη «V σ«£ιν

της εφεζης ττα̂ α τα> Στο;-
%««τί πξοσληφ&ασο̂  ?}-
μϊν Se πεςιτίη.Η -------- §. 323-© -------- — $. 333.I -------- §. 337*ΙΑ -------- §. 334·ΙΒ -------- §· 339-ΙΓ -------- §. 2 6 9 .ΙΔ -------- — $. 2 7 0 .ΙΕ -------- $· 278.

Tiogiv. —— §. 275-r e — §. 361. 3 0 6.
ι ζ -------- $. 3 ° 1· *νποξ&ο£.
ΙΗ-------- $. 340.ΙΘ-------- -*· §. 3 4 °. htnof*

Hh a Κ -



Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π Α Ι4 8 4

IlgQTXC. Κ 

Κ Λ

ΚΒ
ΚΓ
ΚΔ
ΚΕΚ'ς’
κζ
ΚΗ
Κθ
Λ
ΑΑ

ΛΒ
Λ Γ
Λ Δ

Λ Ε
Λ**Τ
Λ Ζ
ΛΗ
ΛΘ
Μ
ΜΑ
MB
Μ Γ

§· 289· ’ Ε·?/ λ  οΤον άξιο*, 
μ α , παξά τα 'λ ϊχ ιμ η ία .
$· Αημματtxr;, χρ} Μ  
ημΊ'ν συμβάντα) * ξάςη ds 
u,)h'jii αποάειχ^Ιαοη.

§.· 3 2 4 .
$· 3 2 7 -
§· Ί Λνμματιν.α) «V λ*£<ν 
§· j  τ&τ εφεξής σωυτελχ* 

οα\.
§. 320.
§ 2 8 0 .
§ · 2 7 9 . 2 8 ι .

§ . 2 8 2 . 2 8 3 · 2 8 4 - 

$ · 2 8 5 -
$. 327- 379· Μ Τ8Τύύν γάξ 
$αςα σιαιχτίίετο^.

§· 3 οι. 3 ο6.
$· 4°ο.

3 *2 . 4 0 0 . το 8ε υ7ίύ 
της λαγων/tf 8ΐχα τεμνε- 

το 7ΐαξα^.ηλόχςαμμον 

εξ αυτής της καταον.&ης 
8ηλον.

§ 459- 
§ 463-
§ oif fWK*
17/wTv σΜυτίλέτο-Λ, καν αλ· 

λ ω ί  λ α  τα!ν cv § .  3 *2 , 
4οο, ευαπόδεικτος. ·

Μ Δ



Ε Ι Σ  ΤΑ ΕΤΚΛΕΪΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 485

ΥΙξότ&ν. Μ Δ

Μ Ε
Μ ~
Μ Ζ
Μ Η

§ . 460 . 463· £<*<»<# επιφί- 
ρετομ.
§. 4 6 5 · 466.
§· 332.
§· 483. §.
§. *'Ε<?/ν »j άήτίςροφος' ωι Je  /u>) 7ruvvTt χς& ύύ$φ  π α ·  

ξΟύφ&η.

’Ey. 7$  B'. των Σ τοιχείω ν.
'Α π λy? μζν y (ωμετξΜώομανοιε ,  chrct(tUTV\TO)S 

Tots cv τω Br. rwJi Βιβλ'ω προτοίσ&ς &εωρν\τίον· Δ<« 
y«(> τ&των «/ των f ι$«ων ποορίτωντομ iuuoejuetf * τ«τ?- 
«jiv c7*fios· t«  «770 fυθ«ων,  >? υττο ευ'3«α>ν,  ολωντε naff 
των y.xr avTccc μερών, σιωεςωτω τετράγωνοί τε ncff cq- 
Βογωνικ,  πρα£ οίΑηλοο έ%« 77«vrcW 7!αςαβχ$\<.μακ' 
o y  'Αναλυτωρ αυτομάτων rclf τοιύτας tcc ποϊΚά 7Τ?* 
ριπιπτπ , t «V τ^ί Κ«ί)όλ« Acyisr/Jis μεΒόάαε (οροί 
$· 7 5 2 .) cv χρτσει παχμαν.ον’ ί :̂ν ^γον <5/« τ£? 
γ ρ ά μ μ α τ ά  ύπολαγισμχ, τα,ντοο «VoJ'mvtViv. Koutc* 
>W was τηο κοινότερα? ’Αριθμητικής, <5«Αον τα? πλεία? 
των τοιων ε̂ προτάσεων μετ iqvtcc? ,  aKnScLxacc? ενρειν. 
αριθμών ίηλαίη αντί των ευθειών υποβα^ομα'ων'
CWV

Π ^ οτλτ/ α

Β
(§. 56 .) ίο  -  ( 5  +  3 +  2)

___4__ __ 4 __
40 -  so 1

12 J*=4°

____________ ·. 8J
(§ .5 6 .)  8  =  (5 +  3)8 8

6 4  =I
Hh 3 4 0 1  _  

2 4
}> = 64.

Γ -



Ώρότχσ. Τ —----=- (§ · 56·) 8 = (5 +  3) s?*f
JX_5 = (5X3) +  (_5_Xj).4 0 =  15 +  25 =  40

485 Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π Α Ι

Δ — ——-■ (§ .136.) 34 = (3o +  4) ,  esotf
34 3 0 X 3 0 = 9

1 1 5 6  6 0 X 4 =  244 X 4  = 16 
1 1 5 6

E ----------(§· 56.)^io = (5 +  5) = (7 +  3)
Διαφοξοίε Satie 7 - 5  = 2 , «?«/ 
( 7 X 3 4 - 2 X 3)  = ( 5  X  5). 

a i +  4  = 2 5 .

8 =  ( 4  +  4). ’E«v «ν 7Τ^ί- ■ $5? 2 ,  ro u7ro tS  awjchit 
10, H&j τ δ τίξoit&droe a , ami 
r<p oc7to rtje ίμια. 4, rrr̂ ay. 
( 4 X 4 ) ,  «rev r «  «Vo rijff 
a»as· αμκΚ) rS at̂ ô sBcvroe, an 
α φ ' cvoe, ταίςαιγωνω. (6 X  6).
JO >< 2 =  2 θ /  ( 6  6 )

4 X 4 = _ i 6 /  _______'36 =  35
9 = 5 +  4,(9X 9) +  (5X 5) = 2 (9X 5) +  (4X4)

' 8 1  +  25  =  9 0  . +  i 6i
1 06  s  xo6

I
H



ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛΕϊΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 48?

Π $  Η , I ot= (5 +  5) eccv π ξ π ε & % 6 ,  εςο η

5 X ( i i ? ’ 4 = 22^ =  ι 6 X  ι 6 
6 * 6 ~

2 5 6  s  2 5 6

8  ----- ;---  6 =  ( }  +  3) = (4 +  *)»
(4 Χ 4 ) = ι 61 <Γ(3Χ3)=91
( ί Χ 2 ) =  4 /  " *  1 (> Χ · )  = · /

20 20

I t a = (6  +  6) iccv πξο~ε3% 5, fVoy 
( l 2 +  5 )X (t 2  +  5 ) = 2 S 9 l _  

5 X 5  = "5 J ~  
3 14

( 6  X  6 ) α ρ 7 2 1  
( n  X  1 1 )  2 = 24_2/

3*4

ΙΑ  ---------- §. 446·.
ΙΒ  ----------
Ι Γ  — -----
ΙΔ  ■—  ----- - §. 452· 4<>5. 4^ 6 . 479·

• ’Εκ τ 0  Γ .  τφν Σ τ ο ιβ ώ ν *

A  —------------------- $ . 3 6 1 .

Β ------------- §. 3-66.

Τ ----- — ----  359·,
Δ  -■ ·■■*■»------  Ες* 7ίξότασί£· tc7rc<pcthx>;.
Ε ■*■' ’ > Αυτόθον AjXij.
**? -------------- ‘ίΐσαυτφί·.

*
‘HftTv ά σ ιω τ ε λ α e .

H h  4  θ  -



488 Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π Α !
ΠροτχΓ. Θ

I
ΙΑ
IB
Ι Γ
ΙΔ
ΙΕ
I**?
ΙΖ
ΙΗ
ΙΘ
Κ
ΚΑ
ΚΒ
Κ Γ
ΚΔ
Κ Ε
K V
Κ Ζ
ΚΗ
ΚΘ
Λ
ΛΑ
ΛΒ ·

ΛΔ

ΑΕ
Λ**
Λ Ζ

§. 3 ^2. 363.
§· 363*
1 ,k ημίν '{Χεξίτίοή.
J
$· 36J.
§. 36γ.
$· 372.
§· 382·
§· 374- 
$· 374·
§· 376.
§· 377-
$ · ,
$ |* »7/χ<ν άσυμβολοι.

§. 3 6 4 .
$· 357- 
$. Avr.

§· 3 6 0 .
$· 378. 379*
$· 38°. . ,
§. e7Ft\veroq Κ94

8  ποίνυ ircT k iris χξησεωρ
falv.

§. Ομοίως Jtj αυτή' eirovlctf
is Sk της ΔΒ ——  §. 38°· 
§ 439·
§. 44ΐ·
§ · wEqr<v η άντίϊξοφ ος ,  
fc yiu vvT t χξαοόόης.



ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛΕΙΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 48»

’Εκ τδ Δ’. των Στοιχαων.
Π^οτΛσ. a ------- -----  Ευ̂ ττ/λυτοί·.

Β ------------ §. 385· 386.
Γ ------------- §. ,396.
Δ ------- -----  §· 394·
Ε ------- -----  $. 3 6 2 . 392·
% ------- -----  §. 3S6-

, ζ  ------- ----- §· 396.
Η ------- -----  §· 394· 395-
© ------- ------ §. 393·
I  ------------- $. ’Εν Τΰίς ’Αναλυτ/κοΤί.
Ι Α -------------cv τω Σχελΐω.

§. 385· 3 8 6 .
1 Β ------------- §. 396·
Ι Γ ------- ------ §· 394·
ΙΔ  ------- ----- §· 392-
ΙΕ  ------- $· 385· 393.
Ι'ζΓ------- -----  §· 385-

Jp Λ» |-ι/Ex re Ε. των Σ τ ο ιβ ώ ν .

Προτασ. A -  §· 173.
Β ----------- -  §. 1 7 2 .
Γ ----------- -  $. *83.
Δ ----------- -  *84·
Ε --------- --  §· >73-
Έ  ----------- §· *73.
Ζ ·---------- $· *59·
Η  ------------> § . *57.
Θ ----------- §. Αξιωματική f ς*.
I  ----------- *1 Koc/ aura/ κ«$ auras
Ι Α ----------- j  <5»?λ#/.
ΙΒ  — --------\ · -  $. 1 7 4 .



Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π Α Ι

Π̂ οτασ*. ιγ
ΙΔ
ΙΕ

ΙΖ
ΙΗ
ΙΘ
κ
ΚΑ
ΚΒ
Κ Γ
Κ Δ
Κ Ε

490

Καθ' ΜυτΙω Jfatf.
§. 1 6 5 *
§. >Γ>4·
§· 1 6 5 .
§. 17»- 
$. 171.
$. 173.

Εϊ<τ1 λ%μμκτιχ.

§. >82.
$. 1 8 ?· >8 5 ·§ .  1 7 2 .
μικξ» συμβx&eretf·

'Εκ τ$ τ'* των Στοιβών.
ΠροτΛσ. A —  §· 473*

Β --------- §. 4 ο6 . 4°7·
Γ  --------- —  §♦  Η ^α *κ Τ%ς

φέξετοη.
Δ ----- — —  §. 4>6.
Ε --------- —  §. 420.
τ --------- $. 4 >9*ζ  -------------—  §. 4 2 1 . 4 2 5 .
Η --------- §· 453.
ΓΙο^ίσ·. ■— §* 452.
Θ -------- - §· 401.1
I  ---------—  §· 412.
Ι Α -------- §♦  409-
ΙΒ  -------- § 4ο8·
Ι Γ -------- §. 452.
Ι Δ -------- §♦  478·
ΙΕ  -------- §· , ·.
ι τ — - §♦  478* 48*·

xvoflt-ζύύ bit-

ΙΖ  -



ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛΕΙΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 49«

Π ? 0ΤΛσ.ΙΖ —  
ΙΗ  —  
ΙΘ  —  
Κ —  
ΚΑ —  
ΚΒ —  
Κ Γ —  
ΚΔ —  
ΚΕ —  
Κ**Γ —
κζ —
ΚΗ  —  
ΚΘ  —  
A — 
ΛΑ — 
ΛΒ —
Λ Γ  —
Πο>.

§· 479· IS7·
§. 42 4·
$. 486.
$. 432· 487·
§. Καθ’ ctvrrlw $ηλΐ}. 
§. 1 9 1 * <9a·
$·475·
§. Ενχπόϋ&κτοϊ.
§■  496.
§. °Ηκ*»Λ χξ&χάη?.

§· 446.
§· 493·
§. Λνμμχτικη,

Λίλχ.
$· 454- 
$· 47°·

Κ$ί «tire-

Έχ τ « Ζ /. των Στοιχβων,

I lf  ότασ. a
Γ
Δ
Ε

• *5 
Ζ
Η
€>
I
ΙΑ
ΙΒ

§. n o  —  χ ΐ3 ·
§. 1 14·
§. ''Enerttf he r£? άνωτέξο*. 
§· Α υτοφανεε»
§Λ

■ $· 
'  §· r  *7 3 .

§J· ·
§. 1 6 5 .
§. Awr.
$· 173.
§· 1 7 3 .. .

i r  -



4y2 11 A P A Π Ο Μ Π A I
Ώρότ&σ. i r  —

ΙΔ  —  
IE  —  
ΓΞ —  
JZ —  

' IH —
ΪΘ  —  
K — · 
Κ Α 
ΚΟ —  
Κ Γ  —  
ΚΔ —  
K E —

K X  -  
K  Z  —  
K H  -  
ΚΘ — 
Λ -  
ΛΑ  -  
Λ Β  -  
Λ Γ  -  
Λ Δ  -  
Λ Ε  -  
Λ Τ Γ -  
Λ Ζ  -  
Λ Η -  
Λ Θ  - Μ  -
Μ Δ -

§. >65.
§· iSa.
§ . 1 6 5 ·

$. 98 .
§ .  164 .
$ . 164. 98·
§ . 175· >86. ι87·
$· »93·
§. ΐ07· 1 63·
§. I 8 2 .

Ι } , ,δ · ,fi3·
§. F.£ «υτ$ Τ8 οξίσμΰ 

δηλον.

I
1 2 2  —  Ι 2 5 ·

§. 1 1 4· *&3.
§. Πα^φθτ;.
$. 1 2 3 .

$. 48. f.
Η r? άνωτέςα άντί^ςοφοε. 
AJ&oc γ.οιγη.

Ο ν K&retf μζν» Ικ Js Τί* 
$· 122. τίςοχ^ςκί σιινά- 
yrretj. Λ



’Εκ τδ Η'. των Στοιχώον.
Π ο̂τ&τ. a, Β, γ, δ, Ε, ^  ^

Ζ, Η, Θ, I — OjJWs· τέτων Key os.

! β § } ,9° -  l92·
Ι Γ ---------------- $· 1S9 ·

~  'Ετΐιφέξοντοη ϊκ τέ § .1 4 1 ·
_ _ η ^

^ _______S ΏσαυΓωί.

ΙΗ , I® , Κ, ΚΑ,-Ι 0  . ~
Κ Β ,Κ Γ ,Κ Δ ,Κ Ε ,/  °  Τα/*

ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛΕΙΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 49?

κ - ς -------------$.
κζ $:} 1 91 ·

Έκ 78  Θ'. των Στοιχείων.

Π?0ΤΛ<Τ. A, Β, Γ, Δ, Ε, V ,  Ζ , Η , Θ , I,  ΙΑ ,
1Β, ΙΓ  ------  Τδτων τα πλϋζα Α« τδ

Τ(?χ μ ucfliy.it υπολογισμέ <>«- 
<?« awjuyercy.

Ι Δ ------------- §. 12 2. τοί cvrevBcv πο~
ξίσμοοτχ.

1Ε ■ δ* · · · · · «
ρ ? ------------ §
Ι Ζ ----------
ΙΗ ,  I© , Κ, υ.τ. *'Κχζΐ rt-Kas τδ βιβλία t 

%π\ της πξοογμοοτ&ας rfis-
• fc / * >/Of

| }  1 0 7 . 1 0 8 .

U χωςαε $τυχβ.



494 Π Α Ρ Α Π Ο Μ Π Α Ι

'Εκ τδ Ι#. των Στοι%«ων.
ο Ο Ο Ο Ο

α ο ο α 
ο # ο 

ο ο 
*

Έκ τδ ΙΑ', των Στθ(%«ων.
Π ό̂ταο*. a  - 

Β - 
Γ - 
Δ - 
Ε - 
Έ  - ζ
Η - 
Θ ■ 
I
ΙΑ
ΙΒ  ·
ΙΓ  ■
ΙΔ
ΙΕ
1 **Γ
ΙΖ
ΙΗ
ΙΘ
Κ
ΚΑ
ΚΒ
Κ Γ

ΚΔ

§
§
§
§
§
§
§

$
§
§

253.
5θΐ.
5 0 2 .
507.
’Αντ ίςςοφφϊ.
5 ΐ 6.
272. 500. 
5*5.
50$.
5 ΐο.

Ου WctYV ΥεωμίΙξΜΰη.

508-
----------  §. 519·
------------$· 52*.
-----------§. 520.

522.
5*4.

§· 5*7·
Τ> ΠαξήφΒησ&ν.

§.89*·
§. ’Εκ της ιγνμ&ηε 
ν vccyerccf.
§. ·  ». ·  ,* * ·

/ ΚΕ-



ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛΕΙΔΟΤ ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 495Κ Ε  -------- $ . 545-κ - ς ' -------- 1κ ζ --------—  > •  ·  *Κ Η --------------- §· 545»Κ Θ --------------- $.* 1Λ ---------------  $ . 5 38*Λ Α --------—  § . 540.Λ Β ------- —  §. 543.Λ Γ  --------—  §· 546. 55ο.Λ Δ  --------—  §■ 553- 554-Λ Ε  ------- -------  $· 1------- —  §· /  ’Λ Ζ ------- -------  $· 552»Λ Η ---------------  $. 5 Μ ·Λ Θ --------—  §· • ·  ·
SΜ  --------

Π^ΟΤΛΟν

/

Έχ τ3 ΙΒ '. των Σ τ ο,ιχ&ων.

A ----------
, /

§· 489·
Β ---------- —  §* 49°*
Γ — ----- §7
Δ ---------- - « · > ■ · ·
Ε ----------
% ---------- ;  !> 568. 5«9

2 -  §. 567»!
Η -  $ 55ο. .
0  ----------

\ §· 553» 554-
I  ---------- —  $. 5 6 7 .
ΙΑ  ~ ~ —  $· 543- 5 6 8 .



496 ΠΑΡΑ Π. ΕΙΣ ΤΑ ΕΤΚΛ. ΣΤΟΙΧ.

Προτχσ. ιβ 
ΙΓ  
ΙΔ  
ΙΕ  
1 *  ̂
ΙΖ  
ΙΗ

§· 551· 5^9.§. 542. 522.
§. 5 4 2 . 5 6 9 . 
i  553- 554· 569·
I  Εί’σ< λημμχτ*·

ϊ  583.
Τ Ε Λ Ο Σ .
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