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ΓΓήν εχθεσιν των ςοιχείων των Μαθηματικών άναβαΆομενψτ 
τρέργε ανεσε<θαι τερί αρχής τε τέτων, xj τιμιότατος, βράχε 
άττα εδοξέμοι τροδιελθέΐν, ως αν γνόΐεν οϊτης Μαθησεως Θιχ- 
σωται, οΐά τινι φεροντες σφας αυτές άφοσιωσονται ετιςημη, φ 
άμα διδαχθείς, oJ ων αν τνχωσιν αφηγημένοι την γνωσιν, τ#- 
των τροχειρότατα τοιέμενοι την χατάγνωσιν, ηλίχον των Ελξεων 
το αξίωμα, τερί ών τ̂ ν κτηΟΊν, ίσες δητοτε εν) σοφία γνωρι» 
μωτάτες ο ταλαιος ηνεγχε χρόνος, άμύθητον όσην την στεδην 
χατεβάλοντο. Ε*ν χρησει δε μοι ηχε την τροτεθεϊσαν άφηγησιν 
συγχομισομενφ, τα ντο Πετρε τε Ρ"άμε εν ολω τω των 2%ο· 
λων Α'. Βιβλίω, τερί των Μαθηματικών ίςορηθέντα, ατερ εκ 
των Πςέχλε, Ααερτίε, ονίτρευ?», Γε^/s, Πολύβιε, Τ<*έτ<?β,, 
και α&ων, ακριβώς «% ?ττον, α α̂-ψιλως εκείνος συγγράψας 
έξέδοτο*
r . % «. · . «~ . . / , . . .  - ' * *- · · » · >/ f */ « ' ΛΛ

Πρώτη μεν ουν (εΙχρη τιςενειν *ϊωσητω) των έτιςημων αν*
θρωτοις υτηρξενη Μάθησις. Αυτός γάρ εν τω A'. των Αρχαιο-
λογιων Κεφ. 1*., τες ατό Σηθε, φησί, την των έρανίων ταρατη-
ρησαντας διοίχόσμησιν, αςέρων τεριόδες, ϊνα μη τοΐς εϊσετειτα

* τ& ενρημενά εξίτηλα, γένηται ,* ταγχόσμιόν τινα τε Α’δάμ τροει*
a. a.
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(ηκοτος τον όλεθρον, τον μεν κατ’ 1%υν τυρός, τον δε κατά 
τλί}θος, >ό βίαν υδατος, ς^λας δυω ίδρυσαμένες, τι̂ ν μένέκ τλίν- 
£», τ̂ ν δ’ ετέραν εκ λίθων, άμφοτέραις εγγραψαι τα ευρ*4με- 
να, ίνα και τί?ς τλινθίνι$ς άφανίο̂ ε/σ̂ ς υτο τί?ς ετομβρίας, ή λι« 
θ/vij μείνασα, ταρά%# μάθεΤν τοΤς άνθρώτοις, τα Ιγγεγραμ- 
μένα δν;λεσα. Και τλινθ/vijv δε υτ αυτών άνατεθ?ναι, φ^σί, 
μένει δέ ά%ρι τε δεύρο κατά rijv Συριαδα. Ταυτα γεν μ̂Τν 1 ω* 
σ^τος, ταρ φ $ ί τετων τίςις μενέτω.

Μετά δε τον κατακλυσμόν, Α’σσυρίεςτε, καί Χαλδαίες τρώ* 
τες άτάντων τερί τά Μαθήματα βνα%ολ^θί?ναι, αυτός τε ϊω- 
σ^τος Ιςί ταραδεδωκως, >9 Πλ/νιος, >9 Διόδωρος, >9 Κικέρων. Ε’κ 
Βέ Χαλδαιων, Α’σσυρίων, ταρ οΤς άνέφυσάντε, καί θά^ειν έρ- 
ξαντο, ενετιδ̂ μίσαι τοΐς Αίγυττίοις, υτο Α’βραάμε μετενεχ- 
θείσας τάς Ε*ξεις. Ούτος γάρ Θεω κελέυοντι τειθαρ^ιίσας, I- 
ξελθών τε τί}ς γ?ς άυτε, >9 τί}ς συγγενείας,  ̂tjJv Χαυναν/τιδα 
τρωτόν ταροικ̂ σας j είτ εντεύθεν είς Αίγυπτον μεταναςέυσας, 
κατιδών τε τες Αίγυττ/ες, Σοφ /ας τε ίμέρω $ττονας όντας, καί 
τρός ταιδείαν ΦυΤεως έχοντας ευ, ως αυτός Ι’ώσιρτος μαρτυρεΤ 
Βιβλ. Α. Κεφ. Θ'., Α’ριθμ τ̂ικιίντε, £ Α’ςρονομίαν, ζς ήγει- 
«$αι τι}ν Γεωμετρίαν ετάναγκες ι}ν, άυτοΤς εκοινων̂ σε, τε εθνες 
εντυχών το7ς λογιωτάτοις. Τ«ς δ* Αϊγυπτίες ετί τλεΤςον τό εί
δος τετο τ?ς Μαθηματικές ταιδείας ήκριβωκέναι είκός, καί ύτό 
αρίςβς τρωτές αυτός ευρετάς, κατά Σ%ολί?ς τεριεσίαν μαρτυρε- 
μενβς έν Α\ Μεταφ. Κεφ. Α\ ,,Ε’φεκθαι γάρ εν Αϊγύττφ το"ΐς 
,,Γ ερευσι δημοσία, τερί τάς τοιάυτας Τ%ο\(χξειν τέ%νας,

.Τό 2 ατ εντεύθεν, ν\ Μάθεις εξ Αίγυπτε διατλευσασα, 
τρος τες αν ̂ Ε Ααδα Φιλοσοφες διατεφοίτ̂ κε̂  Θαλ^ς τε γάρ ο 
Μιλ σ̂ιος, ος ετει τρο Χριςε φτδ* » έτυγ^ανε γεγονως, τρω·
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τοζ Ε'Ακνων κατάρας εις Αϊγυττον, ΙκεΤθεν ετί τήν Ε^άδα την 
Γεωμετρίαν μετακομ/σαι ίςόρκται, ος δ# τρός το7ς ά^οις, >g rwy 
|y τω τρωτω των ςοι%ε/ων τήν Ε'.Ίυρκκώς $δετ'αι, >g την ΙΕ'., 
καί Κς'., καί των εν τω Δ', δε, Β'., 4  Γ\, ι$ Δ '., ι$ & ,  Ιφ 
| $ 0βν θυσαι λέγεται, υτερκ<&είς τω ευρκματι. 0€ δ’ αυτός >g 
τάς Γσ^μεριας, καί τάς Τροτάς τρωτός ταρατκρε~ν ηζξατο ( γ) ,  
τρωτός τε Η* *λ/β εκλει-ψιν τφοειφηχει, ως Γττιας τε, £ Α'ριςοτελης 
μνημονεύει * καί Σελήνής δε, ην, τβΤ$τ<?β μαρτυρβντος, Κυρω τω 
βασιλεϊ Περσων τρο γ̂όρευκεν. Ε*φ’ οΤςκ̂ των Μαθημάτων ενΕ λ- 
ληΤιν οντος τοιτηρ> >g πμζενος κκβσε.

Μετά δέ Θάλΐίτα, Πυθαγόρας δ Σάμιος, Φιλοσόφων εκείνος 
ο αρχαιότατος, διαφερόντως τα των Μαγμάτων τροκγαγέ τε> 
καί διεκαΑυνεν, ουτω μέντοι τερί τό Αριθμητικόν είδος στβδά- 
σας (α), ως I f  αριθμών >g τάσαν τ*}ν κατ’ αυτόν τβ φιλοσοφεΐν 
Ιδέαν σνςησα&οα *. ουτω δέ τοι >g τό Γεωμετρικόν άκριβωσας, ως 
π$ωτος, η φησϊ Λαέρτιος, τήν Γεωμετρίαν άτοστάσαι τί?ς υλ ς̂, 
καί οίον άτοκαθα'ραι, κάντευθεν δαιμόνιόντι ττερυζαμένος, εις 
τερ/νοιαν τ?ς ΛΒ\, jg ΜΔ'., καί ΜΖ'., καί ΜΗ'., των τβ Α'. 
Βιβλία Προτάσεων If αρθζυαι, ων δή μάλιςcc της ΛΒ',, καίΜΖ'. 
γερα/ρεται, Ιφ κς τξ| ευρέσ* υτεργαννυμενος, >g Εκατόμβην λέ- 

\ γεται θυσαι, ως ταρα τω Ααερτ/ω μαρτυρεί Α’το&οδωρος. Τ3 
δ’ άυτβ >g ή των ασυμμετρών μεγεθών εκθεσις, βδετω ά&ω των

Ο ) ,Α’ντός ί*  ^  τ?7ί Α’ ρχτβ τής }\άοοονος ενρετής \iyerat. Aaep. tv βίιρ' 
xai Θ{'ω„ τά A’par* φαινόμ. Kat ό Παλ* Ο'μήρ. ΣχοΚ rrapa Mtvay. tv Στ?· , 
με/ωσ. els τον Ααίρτ.

(*) Iwar. Μαλαλ. Xpowx. To//. A '. S i  λ. a ο ι. Πυθαρο'ραί, φ?®1’*» ® Έάμης 
Αριθμητικήν σννεγράφατο. Ei χ, μηδέν αυτόν ovyyeypxQhai φατίον μετά Πλβτάρχ» 
irepl Τν%' Α'Κιξ% ^  Λ«χ* Trip* r^f εν rep ααπάοα&αι διαμαρτίας ‘ £  Aaepr. tv Tip 
ΙΙροοιμ. · χαί Πορφ* /?/ω Πκθα/« £  άλω*, άλα ^ ro Α'βάηιον άντιρ αηονέμετΛ·



Κανονικών tv σωμασι σχημάτων ανατίθεται το τε^τάριθμσν. Και 
Α’ ςρολογίαν δέ, >9 Μεσικήν, αυτός τε σ̂κει, Ψ Ιτέρκς έδ/δασκεν* 
ουδέ γάρ δτως φύσεως οξότητι διενεγκών, τα θαυμαςά εκείνα 
εξευρείν οΤος εγένετο, ά&ά και τρωτός γυμνάσιον συγκροτείται 
φέρεται, είς οτερ ίξν τ# Νεολαία θαμίφσι, τάς κα/λίςας τάυτας,. 
και τιμιωτάτας των τεχνών έκταιδευείθαι.
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Ε’τί δέ τω Πυθαγόρα ^ Αναξαγόρας εγένετο ό Κλα#> 
μένιος, >9 ΟΙνοτίδ̂ ς ο Χίος, ών ό Πλάτων μέμνίίται ενΕ’ραςαίς,. 
ένθα νεαν/σκ«ς είσάγει τερί Α’ναξαγόρε, >9 Οίνοτίδδ, ετί Κύκλων 
καταγραφαΤς αΑιίλο/ς τροσδ/αφιλονεικεντας. Α’ριςοτέλ ς̂ γ»ν £ 
Γεωμετρικήν αναφέρει τραγματε/αν τω Α’ναξαγόρ  ̂συγγραφεί- 
σαν (ι). (5,τε Λαέρτιος και τερί ϊίλ/β διέξεισιν, ως κατασκευά» 
σειεν εκείνος τνϊς Πελοτονν̂ ΟΗ μει̂ ονα είναι (άμέλειτοι εν σταρ» 
γάνοις ετει τζς Α’ςρονομικ̂ ς θεωρίας ενειλιμμένι̂ ς). Καί τερί τ?ς 
Σελιίν ς̂, ώς καί τερί των εν αυτξ? οίκ̂ τόρων, εςιν άττα φιλο- 
σοφ$}σειεν. Οίνοτ/δ# δέ ό Πρόκλος τι̂ ντε ΙΒ\, î TjijvKF'. τ» Α'. 
Βιβλία τροσαναγράφει (a). Τύτων εξ?ς γενέοθαι φέρονται Βρυ
σών τε, $ Α’ντιφών, >9 Ι τ̂τοκράτ̂ ς ό Χίος, οί τον Κύκλον τε
τραγώνισα/ άτοτειρασάμενοι, ^ τέτβ γε ενεκα ύτό Α’ριςοτέλες 
ελεγχόμενοι άμα, καί κλειόμενοι *· ων, Γττοχρχτης τ# εύκλεια 
διι̂ νεγκεν, ο εξ Ιμτόρβ. φιλόσοφός τε, κα* Γεωμετρ^ς, δς ταρά 
τον Τ8 Κύκλε τετραγωνισμόν, ^ τβ διτλασιασμβ τα Κνβα τρω
τός λέγεται τειραθ?ναι, διά τ?ς των δυεΐν μέσων ευρέσεως, ψ· 
δΐίτδ μέθοδον, ως έτισθμόν τε, καί διαφέρεσαν κοιν# οί ε/σέτειτα 
ταντες ^στάσαντο. Ο δ αυτός κ̂ ντευθεν 8. μικρόν τινα καρτεταί-

(!■}(,Πλβτβρχοί ί* ^ τττρχγωνπμον Κόχλ» γραψαι τον A’vct£xy6'pctv ev-eipxrq 
χατεχομΜν napiSwxt (Β:β\. vtpi Ε'ξορ. Σϊλ 6ογ ) U  t if  Uvipop. ‘ vf~ '
- (2) Οινοηίόης ί* ί’ςί, ό κ, τον Μψίοχα ητραγωνισμονίυρών., ΠαρκΉρόκλ. *;;
Ήι#λ.. Β', των ^  Ε’οκλ, ’ U*
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rov έταινον, on τρωτός (μαρτυρεντος τβ Πράκλε) και τα ντο 
των α&ων ευρεθέντα είς εν συνειλοχως9 φ διαταξάμενος, τα ςοι· 
χε7α της Μαθησεως συνεγράψατο.

0  δέ Δημόκριτος έδέν ηττον η εν Φιλοσοφίφ, xj τερί το Μα
θηματικόν είδος θαυμάζεται, εΐ $ μηδέν των άυτε, ντε Φυσικόν. 
ίτε Μαθηματικόν στέδασμα, είς ημάς ό χρόνος ταρέτεμψε, 
φθάνω (είσιν οί φασϊν) Α*ριςοτέλες, τε μάνα τά εαυτ» έφιεμε- 
νβ το7ς τάσιν άναγινωσχε&αι. Ύην γεμην κατά Δημόκριτον φι
λοσοφίαν Πέτρος ο Γασσένδος άρτίως άνεδε/ματο, βίβλον αμφι- 
λαφες σοφίας μεςην συγγραφόμενος. EV) τέτοις, δέ >9 .Θεοδω.- 
ρος ο ΚυρηναΤος , καί rot βδεν βδέ άντε των Μαθηματικών ευρημά
των τεριόν, εκ γβν τβτβ μέγαςτις γενέ&αι μνημονεύεται, οτι 
Πλάτωνος καθηγησα&αι έλαχε.

*ε?ς τον Πλάτωνα τέως ημάς φέρων. ο λόγος κατηγαγεν, 
% μά&ον τάς Μαθηματικάς κατηγλάίσεν έξεις, οςτις εδε/ς. Τό, 
τε γάρ της Γεωμετρίας εκείνος χρήμα τρο<θηκαις τροηγαγε ταίς 
€Τΐσημοτάταις 9 τήν Αναλυτικήν εξεΰρεν, άσφαλεςάτ^ν «σαν 
τρ συ&ογίζε&αι, £ τά ζητεμενα είς φως άγειν μέθοδον * καί 
τα γέ φιλοσοφημένα τοίς άττο των Μαθημάτων θαύμασιωτέροις 
λόγοις φυγκαταμίζας τε, >9 διενκρινησας, είς τ  αυτό τάς Ελξεις εν 
τοϊς άυτβ βιβλίοις συνήψε, κ) συνηρμόσατο. Το γά^τοι τεριαδό- 
μενον εκείνο, μ̂ δεις αγεωμέτρητος είσίτω, τ^ο των τυλωνων τ?ς 
Ακαδημίας τρογράψας, εκ ά&οτρίαν̂ Ιδ* αλυσιτελή, κ) άτράσ- 
φορον την Μαθηματικήν τυγχάνεσαν, οίκείαν δε, $ φίλην9 >9 a 
μετρίαν την συντέλειαν τε, και τον κόσμον έκτρετη ταρεχομένην9 
τ# υγιεί,-καϊ άσφαλεςε^ Φιλοσοφία, λαμτρως εδηλωσεν. Α*Αα 
γαρ οσος της Μαθηματικής ταχείας υτηρξεν ρτος θερατευτης τε

επαινετής 9τωτά έκείνε υτομνηματα μετιόντι συνιδείν gtfaw*
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Ε’κγον της το Πλάτωνος Ακαδημίας «κ ευαρ/έμων εζε^νη- 
χότων άνδρων, τριών έτι δέκα των έκε/νο γνωρίμων ο Ilf οκλος μέ- 
μνηται τερι τά Μαέ^ματικά διαφερόντως ίστοδακότων. Κα) γάρ 
κα) Λεωδάμας ο Θάσιος, ή Α’ρχύτας ο Ταραντινός, ι£ Θεαίτ^τος 
ο Α’έ^ναϊος, έτ) τλεΐςον τι}ν if ξιν τροήγαγον. Λεωδαμας μεν 
γάρ, τ>}ν ην ντο Πλάτωνος ταρειλιίφβ άνάλυοΊν Ιπμελως γν- 
μνάσας, δ? αυτί̂ ς το/λων ένθετης σφέζίναι ύτό Λαερτ/ο γεραίρε* 
ται. Τον δε ΘεαΙτητον, £ τάγε ταρ άυτο ενωμένα (εν οίς τατβ 
γραφέντα άυτω ςοιχεΐα έαυμάφται, τά τερ) τ?ς των κανο
νικών Σωμάτων έγγραφες) κατές^σε τεριωνυμον, «δεν ηττον δί 
κα) οί ταρά Πλάτωνος εταινοι, τ» ^ των διαλόγων ενα των άυ· 
το έτ όνόματι τφ εκείνο έτιγράψαο^αι άξιωταντός. Τω δέ Α’ρ* 
χυτά ι£ ςοιχεΐα φέρεται γεγραμμένα* ^ τερ) διτλαΟΊασμο τ3 
Κύβο έργον ταρ Εύτοκ/ω άναγινωσ'κεται. Κ̂ κεΤνο δέ τω Α’νδρ) 
τε/να «ς κλέος όυ μέτριον, οτι τρωτός τά Μα^ματικά ταΐς αν
έρωτων χριίσεοΊ τροσβιβάσας, ι£ τεριςεράν εκ ξύλο ίτταμενην 
έτερατέυσατο, το^ω τω χρόνω το Δαίδαλο υςερος γεγονώς* 
δαιδάλειόν τι μηχάνημα. Ο* δέ Α’ρχύτας τρός τ? Μαέ^ματικ*; 
δεξιότιίτι, κ* ζφατηγιχην έμτειρ/αν έτιδαξάμενος, εν ταΤς τατρ/οις 
μάχαΐζ τεντάκις μεν ηγησατο των ο?κ«ων, τεντάκις δε κα) τρό- 
ταΐον εςι̂ σε. Κα) Νεοκλάδο δέτις φίμι? διαρρεΐ, ο το^οτον ατό 
των ευρημάτων, οσ*ον ατό Λέοντος έαυμαφμε’νο, το άυτο διακο- 
σαντος. Ουτος γάρ ^ ςοιχεΐα τζς ολ ς̂ Μαέ^σεως 0*υγγρά·ψα< 
λέγεται, τελεωτέραν τε άναδέιξαι τν}ν ΕΓξιν, £ τξ} χρ^σα δεξιω- 
τεραν, ως εν δ/κ# κ̂ τοΤς έτιοτ̂ μοτέροις των Στοιχ«ογράφων <?υγ· 
καταλέγεο&αι.

Ενδοξος δε ο Κν/διος, τ αΑα μεν τοΤς τρό άυτοΐσος, τά δε 
Α ριέμ̂ τικα »ό το/λω κράσσων άναδαχέάς, $ (ε? τω Σχολιας? 
χφη τιςεναν) ολον αυτός το τέμττον Βιβλ/ον έκδεδωκως, ^ ςο**
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%8Ϊα συνεγςα·ψε, γενικώτεςα άτοδες. G* αυτός κα) τάς, αΤς ο 
Πλάτων ετεχεχαρηχα > Τομάς.ετν/νξν/σε9 χαι των Α'ςρονομιχών 
υτο&έσεων τςώτος Ζημινρ<γος άνεφάνη, ^ δή >9 τάς τ?ς Γεωμβ- 
Tf/ας τΗγά$> ταςατλι^σίως τα; Α’ςχυτ^,άς όςγανικάςτε, χ* 
μ^^α^κάς τεχνας μετωχετευϋατο, EV) τετοις δε £ Α’μύκλας 
ο &ραχλεώτης9 Μεναιχμόςτε, $ ο τίτβ ομαίμων Δεινέςροέτος, 
Ε'λικώντε ο Κυζιχφ>ος9 κ* Θευδιος, ι£ Ε.*ςμοτιμος ο Κολοφώνιο; 9 
Φίλιττόςτε έ Μεδμαίος, ©ί τάντες Πλατωνικό), ετ) το χςείττον 
τυγχα'νεσι tijv Γεωμετρίαν τςοαγαγόντες, £ τελεαίτεςον. Μέ- 
ναιχμος μεν <yap9 τάς Κωνικάς έτινοησας τομάς, διά τβτων τάς 
δύο ε£κςάσατ© μεσας, vjv Ζν,τε ευςεσιν τρο των λοιτών εδετο 6 1 Ευτόκιος  ̂0?,τε Θευδιος, ι£ ο Ε'ρμόπμ©*, κ«£ύλ*τε μα^ον, £ 

[ άκςιβε' ςεςα τά ςοι%εΤα άτεδωκαν. Κα) βτοι μεν ίη ε* της τ« Πλά
τωνος Α’χαΰημ/ας ο\ τάντες elcivi ο) την Μαδηματιχην φιλοσο
φίαν, ώς Πςόκλος φ^σ), καταςτίσαντες. Ε\ρ οίς k, Έενοχράτ^ς, δ 
τβ μεν Πλάτωνος ομιλητής, τ» δε Α’ςιςοτέλβς χαδηγητης %ς*ί- 
ματ/σας, κα) Αριςοτελης αυτός, έ μετρίαν την ατό των Μαδη
μάτων ηνεγχαντο δόξαν. Ε’κείνβ γβντοτε ^ διακβσαιτις ετιδυ- 
μησας, ετε) Γεωμετρίας άμοιρος ετύγχανεν ών, ατι«9ΐ, ίκυσε, 
κωτ̂ ν γάς Φιλοσοφίας β χέκτησαι.

Πες) δε τΕ Α’ςιςοτελβς τ) άν Ατοψ,ι; Ούτω τα έκε/νκ βιβλία 
των Μαθηματικών τότων είσιν άνάτλεα, ως ολ̂ ν εξ αυτών τςαγ- 
ματείαν τον Βλαγκάνον συνειλο%εναι. Δυο δε των εκ τ?ς εκείνβ 
Σχολής μάλιςα δρυΑίμενοι φέρονται, Ενΰημός τε, £ Θεόφςα- 
ζος * ων δ μεν-, δυω τες) αριδμών βιβλία συνεγςα*ψΤ, τετταρα 
δε τες) Γεωμετρίας, εν δε τες) ατόμων ΓραμμώνΕ’κείνος δέ 
μαδηματιχην συνεταξεν Γςοςίαν, εξ^ς Πςόκλος τε, χ} άλοι, τά 
τας άυτοΤς ήςανίσαντο. Α’ριςαίω δε, χα)Γσ/δώςω, κα) Τ̂ -ψικλεΤ, 
Γεωμετςών τά τςώτα τελεσι, τάς τες) των ςερεών μάλιςα τςο-



σοφείλομεν βίβλες. Επί τάσι δέ ο Ευκλείδης* τα τοΤς ά^οις 
hwpsvα εϊς εν άΖροίσας, διατάξας9 προ<Ταυξήσαςί χκριβεςερόν 
τε αποδείξας, εκείνα ήμΐν κχτελιτε τα ζοιχε7α, δ? ων άταντα- 
<̂ y oi μχ$ητιωντες ςοιχείε&αι ε/ώθασιν. Ευκλείδη δε εν 
ετα 'ττρό Χριςίϊ στδ\ το $}v κχταλύσανπ, έτεγένοντο μετά ΕΓ- 
κχτοντχετηρίδχ σχεδόν, Ε ρχτοάενης, Α'ρχιμιίδ ς̂* ων Ε·ρχ-
το&εννς μεν, πλήν ολίγων, τίντα  μικρΐ-ί δείν άτωλετο τα συγ
γράμματα, Α*ρχιμήδε δέ το Αχ μεν ήφχνιςχι* τοΑα δε £ £W- 
φται, ές δεύρο περιφερόμενα.

Α’ρχιμήδην δε ατών, Κολοφωνα οΤοντίνα τής εν άνθρώτοις 
λεττονοίχς, $ τής Μχ&ημαηχϊJc α τάσης παιδείας πέρας τε, καί 
ακρότητα τυγχάνω διχνοάμενοζ. Tare τάς πο&ε θαύματος α- 

, ξιας έυρέσας Πολύβιός τε, $ Πλύταρχος* >9 Ύζέτζης, £ αΑοι, rj} 
μνιίμ# ταρέδωκαν. Ε'χείνω δέ σύγχρονος ήν £ Κόνων, γεωμετρης 
ο αυτός, £ αςρονόμος, εφ ω τροατο&ανόντι, εν τοΐζ περί τετρα
γωνισμέ τής Παραβολής Αρχιμήδης επιτενάεΐ. Εξής δε μετά 
Αρχιμιίδ̂ ν, £ Κόνωνα, χρόν» β τάνυ τοΑ» ταραρρεύσαντος* Α - 
ποΆονιος εγένετο ο Περγαίος, έτερος βτος Γεωμετρων ύπατος, 
ο χαθ υπερβολήν εταίνε μεγας Γεωμετρης υμνεμενος. Tire 
εττα περίεςι βιβλία τερϊ Κώνε τομών, φρενός λεπτότατης ατοκυ· 
ηματα. Τφ δ’ αυτω £ των Εύχλβδειων το ΙΔ'« £ ΙΒ .̂τροσανα- 
γράφεται, τά ύτό 1* -ψικλέβς κατ' επιτομήν προβαλλόμενα. IV- 
ταρχος δέ, και Μενέλαος, τερι Τ'τοτεινβσων των εν τω Κύχλφ,ό 
μεν εξ, εκείνος δέ δυο*αίδεκα βιβλία πρωτω συνεγρχ^άτην, εφ 
©Τς ^ χάριτος πο'λής ετυχετην, ή, ευκλείας διαίρεσης, ως επί 
ωφελεί τε, $ αναγκαίω ευρήματι * re δέ Μενέλαέ $ τερι Τρίγωνων 
σφαιρικών βιβλία τρία ετι περίεςι. ΚαίΘεοδοσ/a δέ τε Τριπολίτα 
βιβλία Ισαρ&μχ περί των Σφαιρικών άπασιν εν χερσϊ περιφ*ίβ“



Χί

<τ«ι. Κα> «rci μεν h , πλην Μενελάο+ύ ΐσιδύρπ^  Τ^ιχλε'βς, 
άπαντες προ τη Κοσμοσωτήριε έτπς ηχμαχοτεςάσίν,:

Eyr« δέ τω από της Θεογονίας εβδο μήκος ω,Κλανδιος ό Πτο- 
λεμαΤος ην&ησεν, ο των Κςςονίμων ντατος, άνηρ $ανμασιώτατος 
γεγοΡως, χ* Θνητών φύσιν Q λέγεται} ντερηρμένος· ονχ  
όπως περί την Αςρονομίαν διενεγκων, αΑα καν τοϊςΓεωμετριχοΤς 
ίφ&άς εμπειρότατος, οίάππ προς αΑοις τοΑοΤς των αυτω (Tuy- 
γ^αφεντων, £ τά τε^ των Ύνοτβνεσών ey εξ μεν ντόΜενελαη 
βιβλίοις, εν δέ δυοκα/δεκα uto Ϋππάρχπ εχτονη&έντα, εν μόνοις 
πέντε έχάνω κατεπιτομήν ίχδεδομένα τόΐς Θεωρημασι.,Καί Πλα- 
τάρχπ Ζέ τη περιώνυμε εν ΦιλοσόφοίζΜα^^μα,τιχά αττα προ
βλήματα φέρεται. Τά δετοί Ευτοκι# τη Ασκαλωνίτε, ε&ογίτ 
μωτατα σνγγεγραμμένα &ς τα Κρχιμν^Ητε  ̂$ τα Απο&ονίά 
υπομνήματα, τ)ς αγνοείς Ε’ξ  άυτέ hv9 %πα Φίλωνος, % Διοκ- 
λέες, $ ΝικομηδΗ9 $  Σπόρε, $ Η'ρωνος, περί τη διπλασιασμε 
τη Κύβε, ως ημάς ηχα χαταλεγομενα. Ο* δε i f  ρων χάν τοΊς Μη- 
χανιχοίς έδεν ηττον, η τοΊς Γεωμετρικοΐς, φύσεως μεγέ£α διέπρε- 
*ψε, χα$ ον £ η τη διπλασιασμέ τη Κύβε επίνοια, των κατ αλτ 
λβς απασων πρόκριτέ α είναι τφ Ωάππω ενΓ'.βιβλίψ,ΠροτασαΖ'. 
μεμαρτυρηται. Καί τά Κτησιβίε δε τη Αλεξανδρέως9 $ xu) το 
των Αντλιών χρήμα οφάλομεν, παρά ts Ουιτρονίω, Πρόχλω, 
Πλ/y/w,-, καί Α^ηναίω τω Δειπνοσοφιςη 9 πο&ε λίγε χρίνεται ά- 

' ξια. Ο*νδέν ηττον δέ kj Γεμίνπ παρά Μα£ηματιχοΊς άνδράσ* το 
κλέος· τηλιχετος γάρ άνεδάχδή £#τος,οίον εν πο&οίς τφΏρόχτ

£ άυτβ Εόκλ«δβ πρίτερον τί£ε&αι*

-  °  Αλεξανδρενς Διοφαντος, τούτος τά Αρ&μητιχά ωφ<%
φιοι κατα Ttfy ΓεωμετφΙαρ Αρχιμήδης, £ ΑποΑόνιος, ̂  Εύκλά- 
οης άσί κλειόμενοι·> Α πασης γάρ εκείνος τφ όντι της Αριθμητό*
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Ηης λεττονο/ας, καθ^γεμών οία γεύετα ι. Tare yap δή ετίνοια 
καί ή θαυμαςί τεχνι*, vjv Α*λγεβραν όνομά&σιν, η καθ’ ημάς 
ντο Φραγγίσκν Βιέτα, $ Ρ'ενάτβ Καρτεσί», £ « .̂ων μετ έκα
νες, καθολικωτέρα καταςάσα, ι£ ετι τολυ ακριβά ας, £ τελαότη- 
τος τροα'χ^εΐο’α. Λοιτοϊ δε εν τοΤς ταλαιοϊς δια φημης αγονται, 
Νικόμα%ος εν Α’ ριθμν}τικοϊς, ή Γεωμετρικοΐς, $ Μβσικοϊς διαβόη
τος , και Σερένιος εν δυσ) βιβΧΙοις, τοΐς τερϊ Κυλίνδρ8, $ Κωνβ το
μών, εν Γεωμέτραις γνωριμώτατος, καί Πρόχλος ετ άυτοΐς, κ* 
Πάττος, £ Θέων. Η'λίκος γάρ τήν εν τοϊς Μαθιίμασι σοφίαν ο 
Πρόχλος, οίτε εϊς τά Ευκλάδβ υτομνημχτκϊμο), $ τ χ&χ, άττα 
τάνυ σοφώς συνε'θετο, μαρτυρώ. Λυκιος δε έτος το γένος ών, καί 
λόγο/ς τοΤς ατό Φ/λοσο«ρ/ας·, £ των Μαγμάτων ένδιατρέψας, £ 
ετα ατό Χρις» υτε'. το 45̂  έκμετρ^σας, διακριτέος τβ δμωνυ- 
μ» Πρόκλ», ος τις Α’ναςασ/e εν τ# Κωνςαντίνβ τά άυτοχρατο- 
ρικά σκζττρα χατέ%ουτος, Ιτα Σωτ^ρ/ω τω φιδ'. Ο’υιταλιανω 
τχν Αύτοχρατορίδα των τόλεων τολιορκβντι, τ? των (Αττικών 
μεθοδεί̂  κατόττρων, τδ ναυτικόν κατενέτρ^σεν, # διέξασινΙςο* 
ρων δ Ζωνκράς, και I* άμος εκ τβτβ, καί Βαρόνιος υςερον. Ο* 
δε Ρ*άμος £ Θέωνα, τον #Τ8 λόγβ τοΑ» γενόμενον χξιον, θαυ* 
μασιοις μεθ’ ύτερβολης εγχωμίοις έξα/ρα , έκάνβ είναι και τά 
ταρα ταντων εϊς τδ δε τω Εύκλάδα τροσαναγεγραμμένα ςοι^αα 
διατανόμενος. Α’Α* έτιακώς ο Ρ'άμος, τανταχβ τω Εύκλάδα ών 
« τανυτοι δίκαιος, ά&.ως δέ βδέ τω λόγω ςερρω τήν είκασ/αν άυ- 
τβ τροσεράδων, ενταύθα έκ άκβςέος. ΤελευταΤον δε δυραγδς οί- 
ον τετά^θω δ Πάττος, δ χρόνω μεν (ως άρα τερ) τδ υ1. άκμά- 
σας ατο Θεογονίας) των ταλαιών μικρυ δεΤν γενόμενος δ ε%χ· 
τος, Ιυκλάας δέ τερι»σία:, £ rjj τερϊ τάς Μαθι^ματικάς ετιςί- 
μας τελαότητι, έν τοΤς τρώτοις άριθμ^τέος, ον δι}, ή τίς 1*· 
ψιχλεϊςτε, ^ Κτι̂ σιβίβς, £ Διοφάντβς τδ τρ)ν ενεγκχμίνή τωϊ 
Α’λεξανδρέων τόλις, τδ φορδν των μεγαλοφυίγ διατρέψάντων
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Α’νδρων εδαφος, ετ άγαθφ μεγάλω της μαθη(Τεως £  tbtov ε- 
ξηνεγκε, Σνγγέγ$ατται δε τω Παττω συΑογων Μαθηματι
κών βιβλία οκτώ τέλάχιςον, ων δυο μεν τα τρωτά (άμη των Βιβ
λιοθηκών ταρερριτταίτβ, λαν^άνοντα) τω χρόνω ι̂ φαν/ςα* * 
λοιτά δε τά εξ τοσότων Ιςί, $ τηλικάτων εκ παντός μονονβ* 
χί τ?ς Μα£ι$σεως «δβς καΑίςωντε, και τιμιωτάτων ευρημάτων 
ανάμεςαι ως εν τοΤς τρώτοις των αωξομενων παλαιών υπομνημά
των, κοινή -ψ>ί<ρω τάττε&αι εναζίθμια.

Τά τοίνυν τερί άρχ?ςτε, £ τροόδε τ?ς Μαθηματικής εξεως, 
δια βραχέων Στως ύμΐν ίςο$η<&ω, Ιξ ων τά κατά χρονον * £ χρ?- 
<ην ·» j£ άξ/αν τρεσβεΤα των τοιότων επιςημων λαμτρως αναφαίνε
ται. Και μεν δή των τά τρωτά έν Σοφ/ο̂  φερόντων οί αυτοί, tijv 
τε aAvjv Φιλοσοφίαν άτοκυ^σαντες ωφ^σαν, κ* τ*}ν Μα^ματι- 
κι}ν ταυτήν, ώς εν ενί τοκετφ άδελφάς οίονεί διδυμβς, άς άτις άλ- 
ληλων διαστάσας π$ς βίαν άταγαγεϊν πείξαθάη, g χωρίς ς̂ * 
σαι, άπηνως ίτος νη Αία κατά των εκ φυσεως ε%ηκοτων την ο- 
μογεν&αν ενεχθηϊεται> $ άταν&ρωτως. Τβτο γάρ ετί των Δι· 
3υμων συμβαίναν άωθε, το «&ατέρβ ά^θεντος, ύτεκλύεσαι καί 
£άτερον, $ κατατηκε&αι.
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Α’ΝΔΡΕΌΤ ΤΑΚΟΎΕΤΙΌΤ ΜΕΤΑ' ΣΗΜΕΙΛ'ΣΕΛΝ 
ΤΟ~Τ ΟΤΤΣΤίΙΝΟΣ.

Ύων ςο ι%είαν  rvti

ΒΙΕ Α Γ Ο Η  Α\

Ε,[ίπιςημηζ s^yoV9 το εξ εννοιώϊ πνων άπλεςερων 9 as ενηχεν ο Δημιβργοζ 
τη λογική Φυσει9 επιφεςειν ο , τ *  μη τροτερον εγνωςο* χχχτετε ετερον α υ -  5 / ί ,  ώςε βαθμβχ ώΐανεϊ προυφεςηχεναι προζ την εφομενψ, χει την γνώ- 
<τη) ,  ητίζ ηγηνατο· Γενοιτο yxg  αν τ «  roixfo X o '- y a  άχριβώζ εχομενοις,  αϊτό 
των ελαχίςωντε  ^  χαθ\αυτά πλετεντων τ ο  y  ν ώριμον 9 άλωτχ τρ yvuxrei 
ΙαΜωζ,  £  α υ τ ά  τ α  λ ί α ν  άφανη £, ϊυτχατοπτα. Ταύτην ίετοι την Ε 'πιςημχις 
πυνηΒητε ^προπηχαπαν Με'θοίον, ώ; εκ άνηνυτωζ,  α Τ <  >ί τ * ? )  τ ο  I Ιοσον υπό- 
χειτχι θεωρία ,  7τ ρ ο  τ ω ν  « Ά ω ν  η<τπ<χ&αντο 4\<τψγησειε9 πάντεζ ϊχαριν, ο α οι 
της χατ αυτχς μελετάς καν αχροις Ιχχτύλοΐζ lysw avto* Μχρτυρήσειε $  α ν  
τω λεyoμεvω χα'ι μόνη ( μηίεν Ιτιόν ηϊη λεγειν περί των ά ' / Χ ω ν  « ϊ $ ώ ν  της 
Μ α θ π σ ε ω ί )  »ί Τεωμετρία ,  α τ ο  τ ω ν  τ ^ ο ί ^ λ ο τ α τ ω ν  f V  αυτά ίη τά άδηλό-. 
τ α τ α  Ι ν  βραχεί άναφερομενη, επ'ι τά ττάνυ ύφηλατε £  αποπτα ατό των 
λίαν ταπεινών 9 αυτίχα μάλχ Ιπτάμενη μετάρτιος· ,Προχαταβά^ονται ya p  

εν αυτη άπλεςχταί τινες»9 ^  $χςαι νοηθηναι Α 'ρ χ α ϊ9 « Τ <  λόγε μετόχων χα'ι 
ν ϊ  ,  εδε'ις ηδεως εκ αν αυναινενειεν. Ε ί θ ’  έξης υποτίθεται ναύτη εδε <ruy- 
χωρειται ο λ ω <  ε δ ε ν 9 ό , τ ι  μη λογι<τμο7ς άπτχίςοις άνφχλώς ειη επιφερόμε* 
v o y .  ' K a m a e v  τέως Θεωρήματί τισιν,  ο ΐ α τ β ν  μεν αΐ&ησεώςτε,  ^  γνώο'εοκ."
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on iroftarura χφι^υμενοκ, ταντόί δε λθ7 «> 4 S*fo*rot C*efflpLevot(9 
μετά τ« «V<paXac % άναμφ/Χεχτ» τί?< χ(ςεωζ9 το τρο< (τχφψειχν είλαξίνεε 
τε , ^ Ιιηκζίβωμενον ετχυγάξει, ώί «λ «ντίζ £αδίω< ελχί'νειεν.

Α’ρχών δε των κατά Tvjv Γεωμετρίαν Ε/δ/f τρία τά εφεξηζ. Ό'ριϊμο) % 
Αίτχματα, Α’ ξ/ώματα* ων of μεν, των ε’ν χριίτε/ χχξχλ^φ^σομενων είτ) 
φωνων άναττυξε/ς· τά δε , οίχτερ ου χαλετώς υττο των ευ εχοντων τάρ 
φρεναί «ταιτ«μενων, διδο'μενα* τά δέ, «ττα αυτοΧαμτ;? £ κχτχφχνϊ νεφυ- 
μ Τα, τω χατά ΨυΤ/ν λ ^ ω  ττο^γετίή ταρεττομε'νοκ, κοηξ τχ(ξ*<τίτε9 $ 
στώχξπη τοίς χασιν ν,ξίωτχι· Αυτών δε τβτων αϊ Αποδείξεις είσ-'/ν επό
μενα/, a?c7 ff τ" ν εν Τύ<*( Μα&ίμχην aXvjS-ε/ών, ταΐς κατά τ»< λογισμός ά- 
vtxyxxu διχπιςαμενων £ κρατυνόμενων, καν άχων ύπενδοίη τε/ίθ'είς, καί ο 
τερκραν/,ζ το Κράτος κχ) τψ απόνοιαν. Καί τοίνυν πςώτος νΐΎείτχι ο πεζί 
Γραμμών λόγοζ, των ποικίλων Γων/ών, ας, ε’<ρ εν cwintrui ο̂ μεΐου εκεί
να/, άττοτελΗΤ/ν. E/V ενόχτώ ταίς ττρώτα/ί ΠζοτχίΤεοΊ, τά ττερ/ τών ε?π- 
οτεδων Τρ/γώνων 7Γρα7 μ«τευετα/, άμαχε ^ xjiy τών επιπέδων Γων/ών <puV/V 
οτροτεκτιθάμενος. Μεθ·* ά’ί , Γωνίας μεν φ Γραμμάς δ/χοτομε7ν , Κα3·ε'τβ$ 
δε κα5/ενα/τε , ^ αφιέναι μεθόδευε/. Ε'ξίς δε τά λο/τά τών Τρ/7 ωνων τά- 
3-ti, να/μ̂ ν £ τών Πχρα/Χ.ί}Χων Εΰ3·ε/ών ερμήνευε/. EV/ τ«το/< δσχπεξ roTf 
Τετρατλευρο/« ταρακοΧβΒ-εϊν οίδε,  ̂ ιδία τοΊζ Πχρχ/λ,ηλογρχμμοις δζατχε- 
οττεται · χα'» δείχνυχί7 * διιτοτε λο^ω τά Πολύγωνα , καν άταχτοί  ̂ τ· 
ε^μα, εΙ< Ο’ρΒ-σγών/α άν α’ναχ9·ε7εν, ij άτλώς Π*ρα/&αιΧο7 ρ*μμα, vj καί 
Τρίγωνα, τά μά/Χον εν το7< φζημχοΊ κχνονιξόμενά τ ε , φ γνωμξόμενχ, Τε- 
ΧευταΤον δε ου’ραγε7 το Πυ^αγδςβ ίιχβεβοημένον Θεώρημα, φ το εκείν« άν- 
τίςροφον.

ϋ  ρ ι <ϊ μ ο ί .

ΣνιμεΤον ες) το t*v τώ με7 ε3·ει άδ/αίρετον. «ϊτο/ το* μ̂ δε ri/ εΧΊνοίχ 
Itxtqe^vai δυναμενον. Ew<?z δε τως ιταντός με7 ε/3,«ς το ΈημεΊον χ^χν\, οϊα 
δά ^ ^ονάί άρ/5μ«.

Γραμμή δε μεγε^οζ μονον κατά μν?κο<· μίκος ^ 7 *ί άττλατες. ΝοεΤτα/ 
δε κατά Σημείβ £osjv άναφυ'ε/θ’α/.

Γραμμές δε τέρατα Σ^μείχ.
t Εν^ειχ Γραμμή εςτ<ν, ί?τ/ς εξ Γτε το7ς εφ’ εαυτός Σημείοκ χε7τα/. Η.” 

ως Α’ρχ/μνίδιο ώρ/ςαι * ΕυΒ-εια Γραμμή εςιν, ι$ εΧαχί<?ΐί τών τά αυτά ντερατα 
εχκτών, >jTO/ τών are τ« αυτί επ/ ,τό αυτό Σνιμείον χ%$ύνχι ,δυνχμενων·



Η1' ως τώ Π λάτων/, ης τά άχ?α συνεπισκιάξει τά μέσα, εντοττευεΤ/ν άμε- Η’ςτάα*ςχ 
λει Βατέρω των εν αυτής ευθυ προηγμένης περατων. ΕΙς ie απαντων ο νους. '(ΎΙΤζ0(ξ>ι7.

Ο'’ργανον ie το εις καταγραφήν Ευθείας Ιεξιως έχον, ε’ ς'/ν ο Κανών, £j5j yf t ;  
βντΓί/ί άςραβη, Μ μ#> τυγνάνοντΛ, Βτω« έπικρίνειν εϊωΒχσιν. Αγεται αν το μίτου 
μεν κατα rev Κανένα Γ^αμμι^, $ ττα(5 αυτόν αντιςραφεντα τα περατα, ωςε ιχ ί τοιν 
τό ϊεξ/τε^όν κατά το άριςερόν γενέιΒαι 9 φ άνάπαΧιν , ίευτέρα αυΒ·ις έπι *(*(ο<9ε» 
της πρώτης. Ε! μεν ουν ακριβώς εκείνη προσεφαρμόξηται, ευθιίί ό Κανών. n^*'(f 1*9' 
ε$  ουν, i?*/ca ivjXov on. ( ι )

E V /φάνε/α $ε εςι μίγεΒος, ο μήκος £ πλάτος μόνον εχεί· κα) ίυεΤν αρα $. 
νλυτε'ι iιxςά<rεωv. Νοεϊται is Γ$αμμπ< £ο$ φυειΒαι.

Ε’πιφανείας is πέρατα Γραμμαί. '  ς.
Ππίπsiov, είτίϊν έπίπείος EV/<pm/a' Ις /V, ητις εξ “ere ταίς εφ εαυτός ξ. %. %. 

Γραμμάις κε7ται· Η" ώ( ο Η'ρων, επίπεδος Ε’πιφάνειχ έςιν, εφ ης άπαντα- 
•χΖ ΕυΒεία εχεί προσαρμο&ηναι. Φύεται γάρ έ, αυτή εξ ΕυΒείας 1>υείσης 
επ εύΒείας' ά/λω< γάρ αν καταγραφείη ,  ^ εξ ΕυΒείας ^υείσης μη επίπείος 
Ε’πιφάνεια. Η", επίπεδος Έίπιφάνειά εςνν, ης τά ά'κ̂ α συνεπισκιάξει τά μετά »
Βατέρω δηλονότι των εν  αυτνίς ευΒυ προηγμένης περάτων έποπτείιπσιν. Η” 
επίπείος Ε'πιφάνειά έςιν η ελαχίςη των τα αυτά πέρατα έχπσών. ΕΙ{ ie $  
τη των ο νας.

Τβ μεν αν Σώματος ενταύθα, ήτοι τ« Στερεή ό Ευκλείδης τον ορισμόν 
βκ άπεΰωκεν, ππω περ) αυτί εν τέτοις πραγματευόμενος. Μη τις is' £ τβτβ 
εφ(οιτο9 Σώμα μεγεΒός εςι κατά μήκος, ^ πλάτος, $ βάΒος. Τ ε̂7< το(- 
νυν είσϊ ίιαςάτεις τω Σωματι, ivo it τ% Ε'πιφανείφ, μία is τη Γραμμή.
Τψ ie Σημείω «ίεμία.

Ε’πίπείος Γωνία εςίν η ί*  E V /τείω ίυο Γραμμών άπτομενων ά/Χηλων ,  «/. 
μη ε τ  ευΒείας κείμενων προς ά/Χηλας των Γραμμών κλίτις.

Γωνίαν άρα συνχποτελπσιν α\ ίυο Γραμμα) βα , γ α , ά/ΧηΧων μεν ά· 
πτόμενχι κατά το a , μηίαμως ie επ' εύΒείας κείμεναι · ήτοι μη μίαν Γραμ
μήν συναποτελπται.

Πλευρά) is , είτνν σκέλη της Γωνίας εϊσιν,  αί συνιςωσαι την Γωνίαν 
γραμμαί.

Εορυφη ie της Γωνίας ες) το Σημείον α , καΒ' ο τά σκέλη ά/Χηλοις 
συνίασι.· : -

X’ 3·

(Ο  Β * ΤΗ l<y\ Λ'ξΐο!μ.
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IX.

«β.

4> Γωνία μία προχε/μεννι, Ιν· γράμμα γζ **τ“ Mqvpw κειμενω, πλε/ονων
)'ε 1([! 'ε'ν <rwsiov κείμενων βκχς* , τρ/τί γράμματ/V ε τ ι^ μ » Μ α ι εϊω3-εν, 
ων το εν μετω rvfv τής Γωνίας κορυφή ύποίεικνυειν ετά%$*ί, καίτο/ ^ προς 
τ«το, εν μόνον τής Γωνίας τοίς τχελετιν άττοχρήτε/ε παρεγκείμενον. Ουτςος 
Η W7TO των Γραμμών /3χ, yet περ/εχομε'νι* , J το/ς τρ/τί γράμμα*1/ βαγ,-εί- 
τουν τω ενί μονω α περ/τι̂ μαινεται. ^

Γωνία/ ?τα/, ή μαΆον όμοιαί είτιν , ων επ’ «Αήλα/ς των Κουρών 
επ/Τ/9-εμενων, $ αϊ Πλευρά/ τυν εφαρμόζονται. Προς γεμήν ίτόπιτα Γων/ών, 
τάς Πλευράς 'τας εΓνα/, ήχ/ςα άπα/τείτα/.

Α'νιτοιί'ε, ήτοι ανόμοιοι, ων εάν α5 Κορυφαί ά/λήλαις, £ Πλευρά,τ;/ 
Πλευρά ωΤι προτεπαείμενα/, ή λοιπή τής λο/πής εξίςαται. Κ'κείνη h με(*
ξων, νμ Πλευρά ή εκπίπτ*τα. Α'μφω 5ε τω όριτμώ ταίς ευ3·υγράμμο/< (όρα 
μο/όρ. ιγ.) Γωνία/ς προτήκετον. * 1

Α’/λά £ αυξομε'νων τω μήκε/, ή’ μβιπμίνων των σ-χελών, ή Γωνία α’ναυ- 
ξής μενειτε αμείωτος.

Ε’πεί 5ε εν τή των Γραμμών κλ(?ει Γωνίας ή «ρυΤις χείται, ή των 
Γραμμών κλίτις ποτόν κχ ε<?ιν· ου5’ ή Γωνία «ρα ποτον τι εςαι, E/jy γχρ αν 
άΆως £ ή Καμπύλους, προς ήν ε/.είνις τοτόπο 5/ενήνοχεν, ότω φ θραΰτις 
κάμψεως. Γτας τοίνυν τϋν Ευ’χλεί^ £ τοίς ά/5̂ οις Γεωμετρα/ς τα’ς Γωνίας 
άποχαλϊντες, «5εν, or/ μ ή το όμοιον, ^ εμ<ρερες τής τών Πλευρών κλίτεως 
προς ά/λήλας, το άχρι/οε'ς τής αυτών τάτων προτεφαρμοτεως επ’ άΑή- 
λαις, τή τής Γτοτ^τος χλήτει ύποτνιμαίνειν /ΒΒλο'μεΒ’α. Α/$^ά περί τ«τ» 
μετά tvjv ις\ Γϊρο'τ. τϊ Γ'. Β//3Χ. εντυχοις άν πλείοτι.

Μ ή ποτέ 5’ αρα αυξήτεώςτε £ μειώτεως 5εχτιχή ητ# , ^ το οτοτόν rtf 
Γωνιςρ τταρε'ττεται; Εΰ3·ε/α/ γ*? ίυο τυν/«τα/ ά^ 'λα /ς ε<ρ εν σημεΊον, ιτΑ 
uiv μεί ο̂να, rift βλάπτω rvjv ττρος ά/λν}λα< βχπτα/ νευτ/ν, αυτό^εν μεί
ωνα Γωνίαν Τυνιςαν -ττεφυκχτιν , ν» έλάττονα. Ταυτ^το/ χα) (ε’ν ο,ρ/σ*μ. /ε. 
^ /ς .)ί  μέν Αμβλεία μείξων rvjc 0 ’ρ5ί?ς ώρ/ςαι. Ο’ξεΐα ίε , ij 0'ζ$ή< ελάτ- 
των. Καί ίίλον αρα εκ τβτων οτΙ συμβχίνει το ποτον τί) Γωνίζβ, καθ’* ο  ̂
Ττνι οτρός «τ̂ ν άχ«ε/, £ προς ά'ν/τον ανιτος. Τω >’ αύτώ λόγω ^ Η Κ «μ^- 
λότν« το ποτον εοιχεν ε’π^εχεο^α/. Π/Ττα 7 «? Γραμμή, ^ Ε’ π/φάνε/α τα- 
τα, Γραμμής"ευθείας  ̂ επ/ττείκ EV/φανείας χατά το' μά^,ον, i? ήττον άττε- 
χ«τα, μείζονο( αν ειη προς ά2^^ν, ν; 7 °wv ελα’ττονος τυχίϊτα τής χάμψ,α,ί· 

Γωνία Ευθυ^ραμμος καλείται, όταν αί περιεχβτα» αυτήν Γραμμα'/ Ευ
θεία/ ώτ/. Καμπυλόγραμμος ίε, όταν Καμπύλα/. Μ/κτή 5ε, τή<Νμβν Ευθείας

κ6·7· <y. 8 9· »ο.



5

%·

χ·

χ·

JVifi, τής ίε Καμπύλης · (  ορα τα εν τώ μετά rvjv ις. τ« 7 · 0$λ· ΓΓο-
ρίτμχτα.)  #.

Ο'ταν Εΰ3·«7* 7*? Εο̂ βΤαν αβ ςα$ε7τα, ετπ μηίετερχ κλίνη, £ ,5. * 
r«c Γωνία< "τας ά&ήλα/ς τοιμ (τι*ν υττο «7 * fjrt/Ve β'/i) ο^ή έςίν
εκχτερχ των ίτων Γωνιάν, £ tj εφεςιιχεΤα Εύ ε̂Τ* y i  9 Κάδετος καλείται ε’φ* 
ψ  εφεςηκε,  ̂ ^

Καί άΆως, ορ$ή Γωνία (w ντο β χ γ )  ες)ν, y οτε? έτέρωϊεν αναφύε
ται ιτη ( vj υτο 7 α $) τΐ« έτέρας των Πλευρών (β  χ ) τα γμ ένη ς·

Δυο Κανονε< τρός ορ%ήν Γωνίαν νυνεςηκοτες 9 τον Γνωμονα σννχτοτε- 
λ»ίΓ/, το βίς Πυ3·α70ί,αν ^υρετήν^πχρχ Ouir?aia(i) Κε<ρ. β. βιβλ. ,3·., «να, 
φερόμενον opyuvov. Ε'ςΐ $ε τοταυτη τής όρ$·ής Γωνίας η ίνναμις9 τροςτε 
χατατκευήν εν χ τχ π , φ χαταμέτρητιν, £ μόρφωτιν9 ^ ςηριγμόν9 ως μη- 
isv μονονπχ) εκείνης άνεν εν τοίς τοιπτοις τεραίνεώΆι· Τ η δε i>j Γνωμονσί; 
βάτανος ή εφεξής y Με&ω· EV) Tjf< τυχάτης εξ κατά το τυχόν νημείον « ,
 ̂ τβ Γνωμονο* Πλευρά αβ , τροτεφαρμοξε^ω τή Γραμμή Χε, h i is Πατέ

ρας των τ5 Γνώμονος Πλευρών αγέ<&ω Εν$ε7χ ή ay. Ε'ιτα αντιςρεφομένπ 
τη Γνωμωνος τρός το ξ , ήν μεν άμφω αύτπ αϊ Πλει/ραι ταΤς Εύθε/αμ *7 > 
α£ ετ ακριβές εφαρμόξοιντο , ίείγμχ τη το ημ7ν εςαι (Ταφές τής τητη ευθύ
τητας. Ο* is \oyος εξ αντπ τη ii, όριτμπ είϋηλος.

Α ’μβλεΊχ Γωνία (βαγ) ές)ν9 ή μείξων Ο'ρθής (ξαγ)·
Ο'ξεΊχ is (λαι) ή ελάστων ξχι.
Σχήμα επίπεδον-) ες'ιν έτίτείος Ε*τιφχνεια9 ντο μιας, ή τΧειόνων Γραμ

μών τανταχόθεν τερατπμένη-
Κυ*\ο< ες» Σχήμα έτίτείον ντο μιας Γραμμής τεριεχόμενον, ή κχΧεΊ- Η· X 

τχι ΥΙεριφερεια, ι̂ ν άφ ενός Σημεία των εντός του ρ^ήματος κείμενων (α) 
ταοται χ\ τροττίτταται Ευθεία/, ϊται αΤΧήλχις εϊτί.

Κε'ντρον is τη KwxXa το ΣημεΊον (χ) καλείται.
Διάμετρος is τη KJxXa ες'ιν Ευ$ε7χ (ή β γ ) hi· τ η Κέντρα ήγμενη, ^ 

ττερχταμενη εφ εκατερα τα μέρη ντο τής τη Κνκλα Περιφέρειας,ήτις § ϋχ χ  
τέμνει τον Κύκλον ότερ εκ τής ακριβώς των Ημικυκλίων έ τ  α/Χηλα εφαρ- 
μοτεως, ες'ιν ενίηλότατον. , \
9 % ^  μ-ά ιάμετρος (ήν Α’κτ7νχ κάλπην) ες'ιν ή Εν&ε7α (αξ) ή ατό τη Κ άντρα 
ετ» την Περιφέρειαν ήχμενη.

η. %. 
«Τ. %
•ϊ

ι*.

η.

12.

ι Λ* Λ·

Μ·

Ι5·
. 16.
Ι7·

(ι) Vitruvius,
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l8. Ημιχύχλιον δε ες) το χεριεχόμενον %ημ* (β\γ) Μ  τε Δ/αμ/τρ* (βγ)
$ της απολαμβανόμενης, υπ αυτής9 τ« Ιίυκλ» Περιφερείας, τατεςι της
Η' μιπεριφερείας (βλγ). , . „

Γεννάται ί ό  Κύκλος ω*ί. Εύ$ε7α (η α/3), «»ν θατερον ( « )  των τερά
των αχ/ν^τίτα περιχχδείη, ή μεν τόν Κύκλον αναφυτε/, δατερον δε των εττ
χύτης τέρας (β)9 την Περιφέρειαν.  ̂  ̂ τ ,.

Αναφαίνεται δε $ εν uvrij τ$ -γενετει, παντός 5αυμ*τ0{ ουτα αξία 
η Κυ'χλβ <puW Το μεν, on κινήσει τε % ηρεμί%9 τ©7ς μχχομένοις δ/, τύτοις 
συναπαρτίζεται, τί?ς μεν Γραμμή, ως είρητχι, περιαγομε'ννις , τ£ οε ετερ« 
των επ’ αντίτς τεράτων ατρεμάντος' Το δ' δη άπαντα τα (Ταμεία, τα επ) 
τί?ζ Γραμμή τίκ 7 ^ ^ ^ ^  , κατά το αυ’Γ® τ* Ύ^*1* τεριάδας χνίσιις δΐϋΤ8· 
ρχίνοντα, β’χ ίσοτχχώς προβαίνει κινχμενα. Το $’ ότι  ̂ τον Κύκλον ο'ρί- 
ζ*σχ ΪΙεςιφερεια, εκ'των εναντίων τως $ αυτή δοκεί τυγκροτεΤεθ'α/, £ ακρω» 
ανευ μετ« λόχον Ιχόντων * άμελειτοι εχ κοίλπτβ £ κυρτά, ων μεσιτεύει το 
ευ$·ες, ©ϊά πβ $ τό Ττον μεταξύ μείζονος $ ελάττονος. Ο’ ίέ £ μα/λον «V 
τις δχυμάσειεν * $ πλατβς παντός χμοψσης της Γραμμή, y τχυτχ δη ται- 
νχντίχ ταρχσυμβέβηκεν. EV/ τκτο/ς ουν £ Αριςοτέλης λίαν δχυμχσας lye· 
νέτο. Α’ /λά yaq μαχρω τχυτχ ύτερταίει τω δαύμχτι, a περί Κυκλβ, εν 
τjj συνάμα τοίς Κυλινδρικούς φ Δχκτυλιοειδέσΐ 5 τνπο/ς ημ7» έχδοδείσβ κατά 
το «.%ν/3. Φυτική τε £ Μαθνιμα7ίΧ̂  Διάλεξε/, επρχγμχτιυσάμεδχ. Α” δη 
κ, μέτι̂ ι βπληδεις εν έκείνοκ,

Tvjv Περ/φε'ρειαν of από των Μαδημάτων9 είς 360 ( άς Μοίρας χαλπο*/) 
μερίξαν ειωδασι, διά το εν τα7< ρ̂άτε/Γι πάντως τβ Α’ζίδμά 7Τεριδεξιον* Τη» 
ίε Η μιτερί'ρερειαν ε!< ι8ο Τό ϊε ΤεταρΓνίμόρ/ον εΐί 90i

Ευδυγραμμχ Σχάμχτά εςι τχ υπδ Ευδειων περιεχόμενα·
Τ Jyuvov , η Ύρ(π\ευρον 9 το υπό τριών Ευ$«ων περιεχόμενον· Πρό< ο·9 

α τε 2>ΐ των λοιτων απάντων ευδυγράμμων Σχημάτων χτλάςχτον ον > ex·**- 
να τίφυχεν ανχ\ΰε<δχι·

*Υ·
%9.

9ί· τ9· *f» 
9C. γυ κς. 
9C 2ί. 
χ- 22. Μ.
κ· **· 
κ· =4· ·λ. 
«·25 λ«.

I\iya;vov I τοπλευρον ες·'ι τό τρεις ίτας εχον Πλευράς·
1 τοτχελες δε τό τά( δυο μάνας·
Σκαληνόν δε τό τχς τρε7< άνίτας εχον Πλευράς.
Ο ρθογώνιον Ί ρίγωνον εςΐ τό εχον ορδήν Γωνίαν·
Α μβλυγώνιον δε τό εχον αμβλεία* Γωνίαν,
Ο’ξυγωνιον $ε τό  ̂ τάς τρε7< οξείας εχον Γωνίας.
Των δέ Τετράπλευρων Σχημάτων Ο'ρδογωνιον ες)9 το £ τχς TtfTtgM’ *»
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Γωνίας *χον ορ&άς9 κα) εκ τ« «χολ«$« ίσας, καν ίσας εχη τάς Πλευράς, 
κοίντε $ μ\καλείται δε το β'. £ Ε'τερόμηκες» Ε’γϊνο δε,

Τετράγωνον το Γσότλενξόν τε $ Ο’ρ$·ογώνιον, ταυτη δετοί £ I σο· λ£. 
γώνιον. Α'παν ουν ̂ Τετράγωνον ες)ν Ο’ρ$ογώνιον, βμην δε άνάπαλιν.

Ψόμβοζ δε, ο ισόπλευρον μεν, ηκ ισογώνιον δε. xy.
Τ'ομβοαϊες is , το τάζ άπεναντ(ον Πλενρά<Τί $ Γωνίας "σας αλληλαις λί. 

εχον, ο HTs iVoVXeypov Ιςΐν, ers iVo-yawcy.
Π ^ α ^ λ ί 7 ?Λ.αμθί if scr/v., « περ a) άπεναντίον ITXsy^ai, (αβ, £y) $ λ*· 

(|3£,«-y) εϊτ'ί ταράΑ^λοί. Τΐ is το παρχλληλπς είναι, εχόμενα όρίο^ησετχι.
A\αν Ην Ο\ρ$ογώνιον Ε'τερόμηκες χ, Τετράγωνον, ες) Παραλληλόγραμ

μον, άνάπαλιν is νδαμώς» Ο'μοίωςδε χ, Ρ'όμβοι, £ Ρομβοειδή Παραλληλό
γραμμα, άνάπαλιν is νδαμώς.

Παράλληλοι sl<rtv Et55s7«i, αίτινες εν τω αυτω επιπεδφ πσαι,έ, εκβαλ- λτ« 
λόμενχι επ’ άπειρον εφ’ εκάτερα τά μέρη, ϊσοκ άδηλων %ε) άπεχβσι δια- 
ςημχσι.

Τά is' Ισα διαβήματα ha τών μεταξύ Κάθετων λαμβάνεται· Ταύτητοι 
πασών τών επ) ετεραν αβ τών δυο Παρα^'λων, κάθετων π λ , ϊσων άλ- 
ληλαις «τών, Πλ λ̂/Μ Χο* «ί αβ , γ ξ  Ευ^ώαι ειρησονται. Ευθείας ούν της 
Χπ, επ' Εύδβίαν την αβ Καθ-ε'τβ, δΐ αυτής είώ πρό( Κάθετον αγόμενης» 
το τέρας λ  , τ̂ ν γ ξ  Παράληλον διαγράφεται» Ουτωτοι κα) αί Παράλλη
λοι την γενεσιν ίσχυσι.

Ε’ν τότοις άλλ’ ουν τον ΊΖτοιχειωτην, Παρ«Αν}λ«ί EoS-sks όρισάμενον,
,9τάς εν τω αΰτώ επιπεδω 'ΰσας, ^ εκβαλλόμενα; επ’ άπειρον εφ εκάτερα τά 
,,μερη, επ) μηδετερα is συμπιπτΰσας αλληλαις, χϊτιάσαιτο τυχόν άντις ως 
ορισμόν άποδεδωκότα ελλιπώς εχοντα , τητε Ύ*περβόλι) φ Κογχο&δεΊ προς 
EvSeiav παραβαλομεναις ,  £, iυσ'ιν ϊσαις Παραβολαΐς ταίς περ) τον αυτόν Α*- 
ζωνα, προς άληλας9 $ πΧείοσιν αλλαις γραμμαίς τον νουν προσεχών, άς 
επ άπειρον μεν προεκβαλομενας, £ άε) εγγιον επ), παντός δο^εντος, ε- 
Χασσονι iιαςηματι γινομενας, «τβ συμπίπτειν ποτέ άληλαις συμβαίνει9 
ντε μν}ν παράλληλες είναι, παρά το μηδε επίσης άφίςα&αι·. Αυτό γάρ 
τ«το «i επ) τών Εο3·«ών κα& αυτό γνώριμον ες), το ίιεςάναι if ίση, επό 
ου συνίασι. Τενοιτο γάρ αν κα) ταυτας τυχόν, γίνε&αι μεν άε) και άε) 
μάλλον εγγίες, συμπίπτζιν δε ε<ρ εν όδαμώς άδεποτε* £1\ςε « καλώς την 
της παραλληλίας τών Γραμμών φΰσιν, ό πα$ Ευχλεβ  ̂ ορισμός εοικεν ανά
πτυσσαν» Αλλά γάρ ετερος ύποτυχών , ah (ας αν της περ) τ«τ« όλης, τον

X· 26.
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£„δρα αχηΆχξεν. Ουδέ γάρ ^«7*** τ«« ®ν ΜαθιίμαΛν 0$«τμ»<, μ* 
τραγματ/ωδεις όντας, ο’νοματωδεις δε μόνον, τπ'ν φυ'πν τ« Οριζόμενα εχ ά- 
χρ//3ε< άναττυττειν. Ε”νθεντοι $ Ευκλείδης Ευθείας τροτειτωνΠαραΑνίλ»*, 
τάς ετ χχ&ρον μεν εφ εχχτερχ εκβχ^ομενχζ εν τω αυτω εχιτε'δω, εχ) μ»ί- 
Ιετερχ δε (Τυμχιχτά'ταζ, εμμενων δε ιέ, εφεξής αεί ταύτν) γε Tjt <?νιμχ<τ(χ των 
Παρα/5Μ'Χων, μάΑον δε, ^ τό μόνα/ς ταίς Παρα/Χ^Χοις, ^ firiVwi ά φ ι 
λων χφεςωιταΐζ χροτώιχζον εν ταίς Εύθείαις, δ/ά T? ορισμέ ταραθε'μενος, a 
χάνυτι δ/χαίαν t»jv δίχιιν, δ̂ Χον δη ϊικχξεται.

Παρχ/Χηλογρχμμα τε , $ χαντός ΎετρχχΧευρα Διάμετρος, vjtoi Διάγω- 
v/oc, ε’^ν η διά των άτεναντίον Γωνιων ηγμενη Ευθεία (α/3)

Τά υτο τλειόνων η τελάρων Ευθειών χεριεχο'μενχ, ΠολυττΧευρατβ 
εςϊ, £, Πολύγωνα.

Γωνία δε εχτος ρήματος Ευθυγράμμ» ες)ν9 η συνιςχμένη, Πλευράς 
εξω Τα 2%ιΐμχτοζ 6χβχ&.ομενης* Τοιχΰτχι είτιν αί υπό ζβ γ , $ vyx , 
θα(3. Τοτβτων τοίνυν εχτός Γωνιων Σχίμα εκχςον ίεχτικόν αν επ*, ότό- 
ο*ων, $ εντός ευμοιρεί ^ Πλευρών.

Γραμμή , Γωνία, Σχίϊμα δ/χα^εεθαι, η δίχ,α τεμνεάχι λεγεται, εάν 
εις μέρη δυο ί'τα ά^Χνίλοις, τότων εκχςον p ϊιχιρχμενον. ΠαραχΧητίως δε ^ 
τριχάξε&χι, V) τρίχα τε'μνεόθαι λε'γεται, τό είς τρία ά/&ο|λο/ς ϊτα διανεμό
μενο ν. Καί ούτως εφεξής*

Α Ι τ ^ μ α τ α .

Αίτημα εςίν, δτερ, οτι £αδίως ε%« τβλείεθαι, αυτόθεν δί|λον τυγ
χάνει. Η̂’τιίίθ’ω τοίνυν.

«. Ατό ταντός Σημεία, εχ) χχν ΣημεΊον, ευθείαν Γραμμή άγαγείν» 
Καί χεχερχτμενην Ευθείαν, χατά τό τυνεχεχ ετ ευθείας, ίχ/3α/&εΐν* 

y. Και ταντί Κεντρω £ Διχςηματι Κυ'χλον γρα'φεόθαι.

Α ξ ι ώ μ α τ α .
Α ξιωμχ εςιν έννοια xoivvf, χαθ αυτιών τό γνώριμον εχββ'α.

Λ· Τατω αυτω «τα, 'έ, ά/λνιλοις βςίν Ϊ7α. Καί τό θατε’ριβ των ί<Γωρ με** 
ÔV, VJ ελαττον, θατε'ρ» τα'ντως.

Κ“* «*» ^ο/ς ίτα χροςε^ρ , τά δλα ες'ν ϊτχ. 
γ. Και εάν άτό ίσων ϊτα άφαιρεθ  ̂, τά χαταλειτόμενα εςίν ^
a. Και εάν άνίτοις ίτα τροςεθζ, τά αλα ε’ςιν άνιτα* "
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Καί εάν ατό άνί<Των fra άφαίξε ί̂} ,  τα λο/τα εςιν ctvitftt.
Και τα' τβ αυτβ, ΐ  των 7των ημ(<τη, α/Χήλοκ εςιν ϊτα. Καί τα τβ αυτβ, t? 

των ϊτων $/7rXa<na, ίτα aAtjΧο#< εςί. Καί τα τρ/τλ*07α ίε', £ τα' τετρα- 
9rXaVia ωτχΰτωζ. Ο'μοίαζ ίβ $ των αν/των τα' ίμίοΊί, 3 iurXaVia, ί) τςι- 
τΧαΤ/α, ΐ  *ξ· ανίτα εςΓ.

Καί τα εφαζμόξοντα sir αΑι$Χα, iVa a/XifXo/f εςΐίν* οττερ νχ ορθω< 
ο ΚΧχβιος αντιςρεφειν τχρεβιάτατο, ψευ£ε'{ ον ότι καθολβ τα ?<ra ετ  αΧ- 
λι*Χα εφαρμόζει. Τα γαρ ανόμοια των Μεγεθών, καν Tcra 3/ , βκ εί<τίν εφαρ- 
μόξρντχ. Ε’αν ©υν ττρβ« τω «τω, Xifpty ^ τ© όμοιον, εξει ^  χωράν τ αν* 
τ/ςροφον * καθ’* ο φ νίμ7ν κεί&ω το εξί$.

Ευθε7αι ιο*αι It  a/XvjXac εφα^μόζβΟΊ. Και Γωνία/ ευθυγραμμβι ωσαυ- 
τω«. ΚαιΚυ'κΧ©/ ίί /Vo/ οντε< ετ αΆήλβί εφαρμόξβτι. Και τ» αυτβ, ή ί'των 
ΚύκΧων Περ/<ρε'ρ«α/ ιτα/, ήτοι τόξα, «V aAijXai Ιφαρμόξ*η. Και Τετρά
γωνά , η ετερα ότοιαϊηποτΐϊν Σχήματα, όμοια τε £ Γτα όντα, «V a/XijXa 
εφαρμόζει.

Και το οΧον τβ μεςβς μειζον αυτβ εςιν *Τον $ε άτατι τ©7ς αυτί μερε* 
τ/ν αμα Xj*<p3>ε7τ/.

Και τασχι αΐ ορθαί Γωνία/ 7<ra/ a/X^Xa/c εϊτίϊ
Το γεμήν -rap ΕύκΧει'  ̂ /α\ των Αξιωμάτων, ότι εάν είς 0υο Είθε&ί 

?,(α/3, γ£ ) Εύθε7α εμτίττατα CmO εντο'ί, ** ε’τϊ τά αυτα μερίί Γ ωνίχζ 
„  (ύτο β \ τ , ξ τ\ )  ϊιίο Ο'ρθων εΧάττονχζ Toijj,.ε’κ/3α/Χομενα/ α\ ίύο αύται ^  
„Ευθε7αι ε τ  οίτειρον τυμτετβντα/ a/X;jXa/<, εφ »  μέρη είτίν αί των Juo Ο’ρ- 
5,θών εΧάπτονες Γωνία/” ετεί μνβεντι ταφεςερόν εςι τε ίε/κνυμε'νβ τω αυτψι 
ΕύκΧββ#. εν Προτ. κθ’. , ω< αμεΧ«, ,, εα'ν αί (υτο /3λττ, Γων/α/ ίυτ/ν
,, Ο ρθ-αΤς ωθ*/ν <Va/, αί Ευ3·β7α/ (α/3, γ£) είετοτε «ΤυμίΓετενται. Τάντυτοι τ$ζ 
των Α’ξιωμχτων ταξεω< αυν ΓβμΓνω, £ ΠρόκΧω, ^ το7< άΆο/ί των Γεωμετρων, 
ι$ αυτοί εκσυςίττομεν. Ουίε γα'ρ βί’ Α’ξΓωμα το το/«τον, αΑα Θεώρημα αν- 
τ/χρυ{, οτερ νιμίν μετά tvjv λγ'. τ« ανα %ε7ρα« Β//3λΐ8 ίειχθήτετα/, τβ λς".

τδτο όρ/τμβ υττβργΐίΤοντο(. Τβτβ $ε τα ε’φεξήί ϊυο uvretrayaysiv ε$ο- 
ξεν, ο7ί εκ τβ όριτμβ τή< Παρα^.^λιαί αυτ/κα μάλα τ αλήτες ετηλαμτει.
Ε'ςω τοΓνυν Α?ξ(ωμχ το' επόμενον.

Των Ευθέων αΙ ΠαραΑ^Χο/ <o/vy χρωντα/ Κα3·ε'τω * τντεςιν ηπρόζ τιjv lu> 
ετεραν των ΠαραΑ^Χων Κα'3·ετθ{5 αυτό' τβτο εί»  ̂ τρο< τήν ετεςαν.

Καί Κάθετοι ϊυ'ο ( λ ξ ? τι)* α’το των ΠαραΑι/λων μερ’-ί ίο*α εκατεζΧζ ,β_ %. 2$. 
εκατέρωθεν (τα λ τ ,  ε*νατολαμβανβον

Β
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Το μεν ra} ΕυχΧείify ι*. Αξίωμα (/.αΓτοι η μικρά τείνον εΙς Μ ϊ& ξιΐ 
των α ταρέτεται ταϊς ΠαραΑν}λο/ς ταθ>*ματα, Ά ω ς  τε ίε $ ηχντ'ι τω οτρο- 
σεχοηι άλις καταφανώς εχον) εϊχός τον ορισμόν ανωτέρω των ΠαρχΑ]- 
λων μεταχίννιτχντα, Χίζκείν» ετερον «’ντεκτενεγχον** ν *ΛΙ τ“τ> **«*$«»'r$r 
Συγγραφέα μετατχευαο’αίθα», και τα ανωτέρω ίυο Α’ξ/ωματα, άτε τ$  
κατ αυτόν όρισμω των Παρα/Χ^λων μα/Χον συγγενή $ οϊκεΊχ Tvyχανοντα»

*ν·
U.

ί̂ . 34·

άντικαταςΐέσαι.
Δυο Ευθε7αί χωρίον 8 τεριεχβσι * τρ/ων r«Xflr%ic9V είς τβτο άχχιτβμενων. 
ΔυτινΕύθείαιςΤμίίμα xoivov ax ες:»* χα) ίτα<τα» α) Ευθε7α» χατα Σ^μείον 

ύτ άΆ,νιΧων τεφυκασι τεμνε&αι.
ΟΙον τνί α<ρ Ευθεία έμτεσβσα y ψί,  ̂ εκβ\νι$ε7σχ , «μβνβν χατα rijV 

ία χώρισα, ά?Α έτΐ το ε, ως ε’χείνιιν rw'v α<ρ, χατά Σνιμεΐον μόνον το > 
ίίατεμνειν. Tar) ίε τ Αξίωμα Ttj έννοια, Τί?ς £υθ·*ίας νροσεχπσιν  ̂ ες)ν εκίιι- 
λότχτον μαΑον ίε, ^ ε’ξ  αυτ« τ« όριτμίί riff Γραμμή, rife μηκβζ μόνα 
απ\ατ«ς aVife, ταφές οτ» άττασαι αϊ Γράμμο», κάντε Εύθε7αι τυ'χωτ», χαν 
τε Καμήλα», χαν τυμμίγ^ν Εύθε7αι τε «μα $ Καμπύλα/, ίί άΆ'ίλων 
luarat, χατάγε Σ^μείον τάς τομας ττοιίμενχι έσονται. ν

EVeii  ̂ ίε «ίτ/υ ο) των «Vi λειττότητι έχυτας μχκαριζοντων, εν τω φί· 
Χοτοφε7ν οτεριττο), ίυνατ̂ 'ν vjyifvrat τ̂ ν των Γραμμών κατά η μέρος εαυτών 
τυμμιξιν, είοξε i»j τ«το»ς χαρισάμενες ̂  είς τιψφχνέςερον τταράσα&αι 7Γροε· 
νεγκεΊν το Αξίωμα,

Κα) ϊ>) ε’^ετωταν εΐ ίυνατο'ν, Ευθε7αΙ Ιΰο χφ , ίψ Τμ^μα χο»νον το αί. 
#«; /i^wi φΚε'ντρωτω ί γεγράφθω Κυ'κλος, τεμνων τα'ς Ευθείας κατά /3 $ y *  ^Το* 
τί $τΓί£* ξον είλ̂ '<ρθω το βξ Ίσον τω β·y , φ νοεί(θω ηγμενί* η ΕυθεΤα ξϊ, 
ϋ'μί̂ ύnXi- Αί τοίνυν ΕυθεΤαί yi^ '^ £ί τ̂ ν αυτ̂ ν ολως ελαχον θεν/v οτρος TtfV,
; ; ΤΓ —   ̂ Ευθβ7« y i τυνάμα rvj ^ί, χοινον Xe-yovrar |%«ν Τμί}μχ το
άποτΐς^β- ία. Α'ρα $ *ί ΕύθεΤα ^ί, χοινον ε%« μετά τί}( ^ ί, το Τμί(μχ ία. Κα» ες·<ν 

“ί “8* τ*  τ«',!Γ'ν Ε”5,ί“ '< >5. 0», Φ , « ιν «  Τμήμα το ί*.
«yir», Η’μ*- Λ^φθι τ̂ω ουν αυθις Τόξον το ξη , ϊτον το7ς οτρότερον ^ yfi. xai 
aTri°ltwo! νοε̂ ω Η7 μενπ Εύθεΐα vji. Κα» ί?Χον «υθις, ως α) Ευθε7αι /3ί, thv au- 

τίμ»«τ«̂  τ»ίυ ελαχον θε<ην τρος τκν ί̂. Α’ Χ̂* ή'ί̂  ίείωχται τ̂ ν βί μετά τίς £ί, χο»- 
^αμ /rp»5 ν®ν £̂ ν ^μίμα το ίί. Κοινον αρα ε α̂ι ιέ, ταϊςΕύθείαις vji , ί̂ , Τμίμα το ία. 
.yj»· Τ« εί  ̂ Ούχίν αί τετταρες ΕυθεΤαι y i , β ί, μ&, ^ί, Τμί?μα κοινόν εχαΤί
χΧη Η'μικύκ- το ία. Κα) Tcy αυτόν ολως τροτον, ίί οΧ̂ ς τίς τ« Κυχλ» Περ/φερειας, Τό- 
λιαϊαΛ^ρ. ξων Χνίφθεντων τβ7ς τροτεροις ιτων, ράίιον αν tty Ιίιξαι, raVac αμα τάς

κ· 35·
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χυκ\ό$εν iyiisvcti Ευθείας, Τμήμα εχβτας κοινόν τό ία. TvjXrcaτον ουν τό 
ίίτοτον εψεται, τεθεντος, Ευθείας τήντε γ ί , £ /3ί, xoiva Τμήμα
τος ευμοιρε7ν· Α’ίυ'νατον αρα Ευθείας ίυο κοινόν Τμήμα κεκτη&αι.

Ύφ ίε τεθεντι Α’ξιωματι, ^ ή ί$£υς πάτα τβ χατα τά Σχολαςτήρια τε- 
$ρυ/λημενβ9 ερείριςαι λο'γβ, τβ εκ Σημείων ολως αδιαίρετων τε, αριθμώ 
ωριτμενων9 μηδέν ε%«ν των Μεγεθών ο*υγκε7εθαί, ωίΐ ίειχνυντος. Συγκείιθω 
εΐ ίυνατον, Μεγεθι* εκ σημείων περ'ι ίε το αυτό Κε'ντρον νοειΤθωταν γεγραμ- 
μεναι, oVotraiTev ίόξ#, Κύκλων Περκρε'ρ«αι · τεθε/εθω ίε τήν απατών εξω- 
τάτην 9 ήτοι τήν μεγί^ν, ε* ίεκα μυριάδων Σημείων τυνεςάναι, άφ ων εκά- 
<ςβ ε’ τί Το κοινον Κε'ντρον ήγμεναι νοείιθωταν Γραμμαί εΰθε7*ι.

Ε’κ μεν ουν ra «ναττυχθε’ντος Α’ξιωματος9 άτ<ρχ\ες οτι βδαμβ αί Ευ* 
θε7αι εκεΤναι τυναναμίγνυντα/, «ίε τ-ρϊν, η προς αυτον τό Κεντάν αφιχεεθαι, 
ά\ηλαις τυνίασι. Ταυτ*]Τθΐ £ τταται τας ε’ν μετω Περκρερείας διηκβται, εν 
ταυταις Σημεία 9 τοίς εν τί} εξωτάτω Ιπιτημανβτι πάντως Ιταρι^μα, Ώ?ζε 
$ εξ ίταρίθμων Σημείων άπαται α\ ομόκεντροι Περι<ρε'ρ«αι τυγκεκροΤΗνται, 
ιέ, εκ τβ ακολβ'θβ, αί ταται α2^ήλαις ιΤαι είτίν* ουτω ίετοι, ως τήν εττΐ 
τβ υτοκαμε'νβ rail Χα'ρτβ καταγεγραμμε'ν^ν, μηδέν τι της τβ Στερεώματος 
Περ/φερείας το μεγεθος απο\ε(πε<&αι. Και α/λα/ς ουν αριθμόν μονονβ ύττερ- 
βεβηκείαις Α'ποδείζετι της τοιαςίε κατακλυ^ομε^ς απάτης, μίαν ίή ταυ’τΐίν 
τ*ρο των το^ων ενταυθι ταραθ/ίθαι ηξ(ωτα9 άτε δη πανταγβ περιαδομενην% 
£ εκ τβ τροτεθε'ντος Αρώματος άμεΤως εξηρτημενην.

Των <σ*ων Κύκλων αί Διάμετροι \ται ά&ηλαις είτί, Και αί τβτων ίε 
Η'μ/ίιαμετροι, είτβν αί Α’κτ7νες, ομοίως· Καί εαν Κύκλων ίυο αί Α’χτ7νες, εί- 
τβν αί Διάμετροι Τται ωΤιν9 οί Κύκλοι fcroi είτί. Ταΰτα ίε ^ ε’τί Τετράγωνων 
Πλευρα7ίτε £ Διαμίτροκ , ^ όποιωνβν α/λων Σχημάτων όμοίωντε και ίτων 
τα7< ομολογβναις Πλευρα7< τε, ^ Διαμετροις ( πεζ} ων εν τω ια\ ορ. τβ Ε\ 
Βι/3λ., $ όζίτμ. α. τβ ς . )  xagαπλητίως χρατεΊ· ^ ανάπαΚιν·

Και η, τβ μείξονος ίε Κυκλβ Διάμετρος μείξων 9 ^ ή τβ εΧάττονος ελα«*-
Των, £ κνάπαΧιν. ίϊταυτως ίε eVi Τετράγωνων Πλευραΐς τε Διαμετροις9 
t) οποιωνβν άΆων Σχημάτων όμοΧόγοις Πλευρα7( τε , Διαμετροις τά αυτά 
ηξίωται · avaVaXiv.

Των Προτατεων αί μεντι προβάΤλβΤι ποιητεον, $ καλβνται Πςοβλη- 
μχτα' α\ ίε μονω τή θεωρή* εφηςεμβΤι9 £ Θεωρήματα είΓίλεγονται.

Πραγματεύεται ίε τβτϊ το πρώτον ΒιβΧίον, τα τερί των πρωτίςω»
- Β a

κ.) Γο «(>« 
βΧΜ,’Ιτοντφ 
<y-r«* το ο- 
λο» τ<)ΐ μί· 
(Π. Ο xtQ α
δύνατον. 

(Λ ’£. λ )
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11 . — -------------
rol· Τριγωνοις τε* g IT«^iiXc7 ?«V̂ otc παρεπόμενων πχ$ων. Ε’κ ω $ 
Πατάτας ε*ιτΐίμοτε$«ι αϊ εφεξής* ΛΕ. ΛΖ. ΜΑ. ΜΔ. ΜΕ. ΜΖ.

Π ρ ό τ α c ι ς Α.
„EV< ri?i ôS-etVvj; Ευθείας (α/3) πεπερασμένης> Τρίγωνο* Ισόπλεΐ- 

15 §ον τυςνίταίθ’αί.
Κεντάω μεν τω α, Διχςημχτι 3ε τ£ αβ (ι) ΚύχΧο< y ey ράφ$ω ο ξγβ, 

Keti Κεντάω μεν τω β , Διχςημχτι 3ε τω αυτω |8« ,  KvxXoc 7 *7 ?α/<Ρ^ω · 
α^Χ. Και «το τ« 7  Σημεία  ̂ κ«3·’ ο τεμνασιν άΑηλας οI Κύκλβι, ετεφύχ· 
3-ωταν Ευδείαι (a) αϊ 7* ·> Ύ0·

Φ̂ μΐ ίη το συνεςός Τρίγωνον είναι Ισόπλευρον. ίΓ 7*0 *7  Εΰ3·ε7τ, 
JVtf (3) τί αβ · ά&ά rt, η 07 irif βχ (4)· Α ΛΪ «7 * 07 ίται (5) «X- 
ληλαις ε!<τ(ν. ΑΙ τ̂ εκ «£>« τβ Τρίγωνα Πλευρά) ϊαται «Αν|λαι< είτί. Τό α$» 
«70 Τρίγωνον χαι (6) Ισόπλευρόν εςν, £ ε’τί Tift όοδείτης πεπερασμένη 
Ευθείας συνέςχται της αβ * Ο'τερ ε3« τοιίϊταί.

Π ρ 6 τ α σ ι ς Β.
„Π$ο< τω 2ο$έντιΣημείω (α ), τρ Μείση Ευθεία (ε£) ίτι*ν Ευθ·ε7α» 

„  3·€<θ’Λί.
EIXvJ<p3̂cd 3ιί τω Διαβήτη ίιάςημα το εξ (γ) * $ μετηγ^ω από τα α επί 

τό 3. Και εςαι πάντως η άγ^είσα (8) Εν9·ε7« α3, ιση τη ίοδείση (9) εξ.

A  X λ  (ύ ζ ·
Εςω το μέν 3ο9·εν Έημεΐον τό α, η 3ε 3ο5ε7θ*α Ευ9·ι7* η εξ 9 ·$ επε* 

ξευχ$ω από τα α ΣπμεΓ« ετιτο ε(ιο) Ευ3·«7« η αε. Καί συνεςά&ω επ αυ
τής Τgfycovov ΙτότΧευ$ον (ιι) το αβε. Καί έχβεβλή&ωτχν επ ευθείας ταΐζ 
βχ,βε(ιζ)Έυ$είαι αί αλ,ε3·. Καί Κεντάω μέν τω ε̂  Διχςημχτι 3β τφεξ(ι$), 
Κυχλο«7ε7Ρ“<ρ3’ω β μνξ· Και πάλιν ( 14) Κε'ντ$ω μεν τω β , Διχςημχτι 3ε τφ 
βν, Κυχλο< γεγράφϋ-ω ο νξο.

Ε πει ουν τό ε Σημειον, Κεντρον ες) τα μξν ΚυχΧ», ϊση ές)ν (ι {) if εξ 
τ? «V. Καί πάλιν επε) τό β,Κέντ ρον ες) τα νξο KwX« ( 16) ,  ίση έςιν η β ο

(I) Λίτ. γ. (2) Ait. Λ. (3) (?f. Η. (4> dp. m. (5) Α% β. (6) dp %t, 
(7; λ7τ. γ. (8) Ait. β· (9) Α'ζ. a. (ι0) Air. α. (ιι) «, Αβ. α. (|2> ^r. β.
03) y. U4) Λίτ» γ. (»5) O’f. Η. U6) Ο’ί. «,.



rjj βν. A'Ik'.»* «οτων *ϊ βκ $ ββ, hat ctAfam εΙο*ί. (ι) Aotvj αρχ 
j  αο , λοιττΰ η  & (*) W  Ε’ίε/χθιι $« καί if ε£ <<rif τ* εν και y «ο

(3) fo* * f *** τώ Swsfy τώ α, Ty ϊοθίίσ# Ευ-
5-ε  ̂ τί ε£, <Vif Ευθεία κείτα/ i αο. Ο. Ε, Π*

Π ^ ό τ α σ ι ς  Γ·
,,Δύυ δοθειτώνΕύθε/ών «Μ<των, άπο Τ’̂ μείξονοζ (αβ) τjj ελασσονι (7)

5, <Vtjv Ευθείαν «<ρελβίν.
Λαβών τώ Διαβάτη (4) τό Διαςημχ τί?< εΚχσσονοζ y ,  μεταςηϊον ir) X- 40. 

Την μεΐξονχ, οιπ'ο τβ α επι tc e.

Η* 0 %  τ ω ,
Κβ/<θω τ$ο« τ<ο « Σημείω, rvf *y Ευθε/ί», if α$ ?0*if C5}" £ Κεντάω μεν X· 4*·

Τω α , Διαςιίμχτι ίε τφ χ% (6), Κυχλο< γεγρά<ρ$ω ο ϊξε. iVif ονν $άε ry 
xti. (γ) ΑΆα κα'ι if y  ry αί (8) εςιρ itij. A'qxj as 5Vtf Tjf y  (9). Δυο 
«$« ί-νθεκτών Ευθειών ανΐαων̂  «το' τν}ζ μείξονορ αβ, εΧχσσονι y  4<nj 
κφρρηται η as. Ο. Ε. IL

Π ρ ό τ α σ ι ς Δ .
,,Ε ’αν ίυο Τρίγωνα (<ρ , ψ) τα; ίυο ΪΤλευράί τακ ίυτ! ΠλευραΤζ Wat 9C* 42· 

***%# εχατεραν εκατερα (ifτοι την μεν βχ rij ξλ , τν,ν ίε γα τί} ιλ) £ την 
Γωνίαν (α) rjj Γωνί# (X) <Vijv l^y τήν ύτό των /των Ευθειών τερ/εχομε- 

5*vtfv* $ ryv Βάτιν (/3γ) J*j Βάσει (ξι) ϊσην Ιξει, £ το Τρίγωνον (<ρ) τώ 
»>Τρ/γώνω (ψ) «τον ες·Λ»ί $ «I Xotra) Fωνίαι τχίζ λοιταΐς Ρων'ακ Ίσαι ε- 
„ τονται εκατεςα εκατέςγ (ήτοι ή; μεν /3 τ« £, *1 2* y  rtf ι) ύφ' α/αΐ ίσαι 
,, Πλευρά! ύτοτείνατι.

Ε’τιτ/θεμε'νβ γα'ρ τβ Τ ρίγωνα ψ βτι τώ Τ ριγωνω <ρ, «I Πλευρά! 
λ» αχξίβωζ εφχρμόϊαοΊ τχίζ !rμι$ (ίο) Πλευ̂ αΤς αβ, ay, βτωζ ως* τα τρίχ 
.ΣνιμεΊχ τα, λ , ξ , % επιττετείν ετ! τβί< τρ/τιν « , /3, y. Ανρ«  ̂ if Βχτις 
ξι ολy, ετι Βατεω< τή< /3y oXifi ετιτετείτα/. Α*Αα  ̂ «ί Γων:1*/ ξ> βι 
ωταυτωί 3ί $ «ί / ,  γ ·  ^ ολα τα Τρίγωνα ετ Άηλα εφαρμόσει. Και τταν- 
ΤΧ όίρχ ϊτχ (ιί) εςχι. · · · ' ·

■ - '  13

(ι) £*16 ΑΓλτλ»*. (2) Α 'ξ . γ .  ($) «. (4) ^7r. y. (S) β.'Βιβ\. m- ( 6 )
**τ·. Ύ· (7) °'ff· Ilf, \̂ 8) £’* Κλτλοτ. (9) (ιο) -f ’f. £



14

% 43·

Κ· 44

*· 43·

Σ χ  ό λ ι ο ν.
ΠαρατΧ^τίω ie λόγω  ̂ το g><P£&< Θίω^μα, β τ*?α τγοΪλ< ί %(>£- 

<τμ, ίξίςαι ϊέίξαι.
,, Κ*«ν ϊυο Τρίγωνων (φ, ψ) αί ΓΪΧβυ̂ α» /3γ, χα) £/ <ο*αι ωτι, χα) αί 

„r^oc ταΰτα< τά< ΠΧ*υ?ά< Γωνία» {αμΐλιιτ οι α) β ^ γ ,  ταμ ξ ι ,  ι) '<τμ 
,,ωσιν, έκατίξχ ixurίξφ· $ τ Ά α  πάντα, $ αυτά τα Τρίγωνα ter» ά\· 
,,XvjXo»< *ςαι.

Κν«( γάρ α\ Γωνία/ β $ γ ,  ifui eW) ταμ Γωνίαμ ξ  i, ι, iuv τόν Πλίθ
άν ξι erfi/it, fV'i τνμ itrvi; «ότν\ Πλ»υ$*< β γ , αυται ir  α/Χ>ίΧα< (X) εφχρ· 
μόχπχιν. Ουτω It τ οι ha τ\\ν Ιτότητα των Γων/ων ξ ,  β,  ̂ ι, y ,  $ vj ξλ 
ΐπιπετειται (2) fVi τν\ν βα,  ̂ Η »λ ότ) τι̂ ν γα. Κ*πιπβτβίται is όίρα $ 
το 2ημε7ον λ fiV'z το Σημέιον a, (exriTov γάρ τη « ,  «V ai τλβυ^αϊ £λ> 
ιλ ταμ Πλ»ι»(ΐα7< /3α, γα επικ(ίτονται) χα) άχριβω; αρ «τω τα τα»Τ« 
ιφαρμόξοντα, (a) »V* «ςαι.

Π ρ ό τ α σ ι ς  Ε.
,,Των ΓοΌΤχελων Τρίγωνων ui προ; Tijv Βάονν Γωνίαι (a, γ) ireti αλ· 

„λΐ}Χα/< t\rl.
Νονίβ&ω iq το Τρίγωνον αβγ Ιμ χ»ίμ»νον, τν\ γεμην Sersi αντεςραμ· ■ 

μ/νον ΓΒΛ. Κ’ττίί τοίνυν εν το7< hr) Τρίγωνοι; αβγ ,  ̂ ΓΒΑ, jf μεν αβ 
Πλίυρχ υποτίθεται try τ# ΓΒ, η $« γ/3 rij ΑΒ,  ̂ ι| Γωνία β τρ Γωνί^Β* 
χαΐ »} προ; τν,ν Βίην Γωνία α, τ# ΓωνΑ* Γ , ήτοι τρ γ  (vj aurij γάρ /«ν ) 
•τη (4) «ςίν. Ο, Ε. Δ. /*

Α* λ λ ω f,·
,,Των IVotm\<3v Τριγώνων a) προ; T»jv ΒαΤιν Γωνίαι Wat α^άλαμ 

,,βίσι,  ̂προτεχβλνι$ητων των <νωνΕΰθ«ων, $ α\ υπό T»jv BaViv Ισαι «X*, 
„XvjX«»< elW.

Τη 1 rortt\~; αβγ προτ6χβιβ\νι&ω?αν ίπ  βύ$·βία< των αβ, αγ , αί 
β), γ». Κα) ίίΧν}<ρ̂ ω τvrl μ*ν τ?« /3̂  τυχόν Σν/μπον τό ξ  ̂  ̂
τη< μ*ί̂ ονο< α·, τδ ίλάο·ο·ονι α^, ί<τ»ί ι| avj (f), ^ ίτι^ιυχ^ωταν (6) «1 
?7 ι Φ

(*) * (2) (j) A (, ζ· (4) J. Bifi. a, (5) y. Λρ. α» (6) -Λτ· #·



!?τβΐ ουν fciv y μεν αζ, /Vy τ$ αν (ι ) ,  ̂ ίε αβ , τ* ay (2) , £ Γωνία 
)« xo/vy Ις/ν y περιι%ομενν οπό ξαν* $ Βατ/< άρα (3) V ξ γ > Βατ« τί| /3y 
/<ry εςΐ > ^ το «£y TVyavcv, τω ανβ Τρηωνω, ^ y οπό α γξ  ry tiiro αβη, £ 

uV© α£y rjj υπό ανβ· ΑΆ* ί'ς/ &V $ λοιπή ή βζι λοιπγ τν\ yy (4) ΐ<?ν· 
Ιϊ$εί%$ν Μ *) V & 9 ΪΓΊ τ*ί β ν9 $ ί  ύτο /3£y τ# ΰπόγνβ  <Vy* £ τα λ©/- 
9Γ« ϋρα τοΊζ λοιποΐζ ( 5) /©*« «ςα/, ντε υπό β γ ξ  rjj υπό νβγ  <ry εςat. Κζΐ 
εάν αρα άφαιρε^ωοΊν από των ay£, a/3y των ίσων όείειγμενων, εςα/ 
λβ/ry (6) y ύτ© «7 /3 , λο/τπ? Ty ύττ© «/37 «Vy, *7 ττρόζ Tyv Μάην εΐΐίν, 
Α/λα $ ν υπό £βγ 9 $ <5τ© /3yy (των πάντων εν αυτόις roTc Tfiy<dVe/< ι<Των 
leιχ&ντων) ΐηχι £ αυτα) ά&νλχκ #Μν, α7 υπό Tyv Μάην είτί. Των αρα 
Ισοσκελών Τρίγωνων αί προς τήν Μάην, £ αί υττό ryv Μάην χξ. Ο. Ε. Δ .

Π ό ρ ι σ μ α ·
Α'ρ* ουν τό Τπόπλευρον Τρίγωνον 9ες) £ I'ρογωνιον.

Π ρ ό r  ct σ ι ς ς.
„  EVv Τ ρίγωνα (αβγ) αί ίύ© Γωνία/ (α £ γ )  ϊ<ται aAy'Xa/c ω η , % αί 

„  Πλευ?«/ (α(3, β γ ) αί υπό τάς ϊσας Γωνία« υποτείνυται, /©■«/ «AyXa/c 
,, ειτοντα/. , . ν ·

Νοί/'οδ’ω ό)ζ τό Τρίγωνον κείμενον, Ty yijxyv $s<ret χντεςρχμμενον, αβγ , 
ΓΒΑ. Τής ουν Πλευράζ y a , εζιτβμενν< rjj Πλευρά ΓΑ , ^ ry« Γωνία< a 
Ty Γ , £ τίς 7  ry Α , τα λ©/τα ταντα <V« (7)  W<· Καί iy $ y Πλευ
ρά αβ Ty Πλβυ^ ΓΒ, $r©/ γβ. (ν atJry γάρ εςιν) Ο. Ε. Δ .

Α* λ λ ω ς.
• * “V * . ν ι » ·

Εί 7 «^, ες*ω ετερα9 οιον ν αβ9 μείξων Tyc a y , i, άφνρν&ω από 
rvi αβ , Ty ελαττονι a y , <Vy (8) y /3$, β/Γε̂ ευ·̂ 3·ω (9) y £y. EVei 
ουν/<ry εςιν y δ/3 ry ay (10) ,  itio iy αί i/3, /3y, ίυτί τα7< a y , y/3, <Vai 
είτϊν εκατερα εκατερμ, χαι Γωνία y υπό όβ γ , ry υτο ay/3 (!!_) ες/ν <Vy * 
Βαηζαρχ y iy ,  BaVet ry a/3 ( 12) i^y εςί* £ το ay/3 r<̂  5/3y Τρίγωνο* 
itrov εςα/, τω ελάταονι τό μεΐξον · όπερ ατοπον. Α'ρχ κτ·

(|) ΚχΤ**κ· (») β’| «το». (3> >· /*?· «. (4) Ύ· (5) »· «· (6) Α% Ύ·
(7̂  4χο'λ. τϊ< δ, (g) γ, Zl/p. «, (9) Alt. α. (ιο) χλγ. ντολ (ιι) β*ί·ντοϋ. 
(IΖ) 9. ΰφ. «. Ύ “

4̂ .

* 47 ·
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Π ό ρ ι σ μ α .
Το αρα 1>βγω'ν/ον Τρίγωνον, eVi £ Γ^οτλευρο?.

Π ρ ό τ α σ ι ς Ζ.
,,Ε’τι ΤΜ< αυτιΤί Ευθείας (αβ) ίυσ) τα7< αυτ«7* Ευθεία/* (ay , Τβ) 

„α/Χα/ δυο Ευθεία/ (αβ, £β) »Vai εχατερα εχατερα η ΤυςαθιίαΌνται τρο* 
,,ά&ω $ alto Σημεία» (θ' ^ Ό τά αυτά με'μ (τα  κατά y  κα) ί),τά  
„  αυτά τέρατα εχπτχι (α £ β) τα7* εξ άρχνί* Ευπείχα.

EJ γάρ, ειηξευχ$·εΙσ'ης τι?< γ& (ΐ) εςχι η ύτο αγ$, <Vvj τ# υτο (2) 
a£y. Μεί̂ ων άρα ») ύτο' χϊy ,  τ?ς ύτ© $γβ. (3) Πο/^ω άρα η υτ© γ$β» 
μείξων της ύτό Σγβ. Α Ά ά  $ <Vj) (4) ,  <των ύτοτ/θεμενων των β γ , β$, ο· 
τερ αδύνατον. Α”ρα ετι τί?ς αύτί)£ κτ. Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό r α σ ι ς Η.
,,Ε’ άν δυο Τρίγωνα (αβγ. δε£) τά< δυ© Πλευρά*, τα7* δυτ/ Πλευρά/* 

,,ίτα* εχ% (τά* αβ, ay τάϊ< δε, δ£) έκατσαν εχατερ^, ε%ν| ίε χα) T»iV 
„ BaV/v (βγ ) τφ Βάτα (ε£) «Tijv· ̂  τ/jv Γωνίαν τίίΓωνί  ̂ 1<τψ εξα (τ/,ν ύτο 
,‘,β α γ , τ# ύτο εδ£) τήν ύτο των «’των Ευθειών τερ/εχομε\»)ν.

Ε’φαρμο/raVjjc γάρ τί)< βγ ετ'/ Ttjv <Vvjv (?) ε£, ^ αί αβ, ay £ραρμο- 
τβΤ/ν ετ/ τάς εδ, δ£ EJ μν| γάρ, τυςαθΗ<τοντα» ετ/ τ»?< αυτί)* Ευθεία*, 
δυτ/ τά«ί αυτά/* Ευθεία/*, άΆα/ δύο Εύθε7αι ίτα/ εχατερα εχατερα, τρο* 
ά&ω $ ά^ω Σημείω ετι τα αυτά μερίί, τά αυτά τε'ρατα εχ«τα/, ©τερ (6) 
αδύνατον. ΚφχςμότΗ<ην άρα* νςε £ ι\ ύτ© βαγ, ετ/ τ/jv ύτ© εδ£ ίφχρμο- 
ret, (7) <V»i αύπ; εςαι. Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό τ α σ ι ς Θ.
,,Τ^ν δοθε7ταν εύθύγραμμον Γωνίαν (βαγ) δίχα τεμεΤν.
Είλ^φθω ε’τΐ τί?< αβ τυχόν Σ^μεΐον τό δ, $ αφηρη&ω ατο rift ay 

τ£ αδ (8) /Vn Μ αε. Κα'ι εντε^εύχθω (9) ’«ί ϊε. Καί <Τυνεςχ&ω ετι τι?« >ε , Τρί
γωνον (ιο) Γτοτλευρον το ίξε · καί ετεξεύχ$ω (ΐΐ)  η Λέγω ϊά ω< αυ
τί) njv υ7το βαγ ί̂χα τεμε7·

16

(ί) Λϊτ. α. (2) ·. Β,β. «. (3) «. (4) t. ftp. a. (s) Λ'% κ. (6) ftp. #».
(7) (δ) y. ftp. a. (9) a. (lo) a. ftp, a. (u) Ah. a.

* ·  5°·



Και y άρ ία, K  '**' r* li (*)· i  Κχης αξ κοινή * ή άρ* t'nrο 
}*ξ  ‘**1 (*) T# ότβ £αε. Δ ί^α  άρα (3)  τετμητχι ή υπό βχγ. Ο. Ε. Π.

Π ό ρ ι σ μ α .
Ε’χ τ«τβ )ήλον Tice Λ  ε?? 4 9 ί  8 , w ι6 , η χξ. ίΛα α/Χ^λκ/ί jj ίο- 

Self» Γωνία τέμνε&χι εχοι * των ήμίσεων δηλονότι εφεξής ύποϊιχχξομένων.

Σ % i λ  ι ο ν.
Ουϊε'ις π)έπω $ vtv βίβ< ωφθι* μεθοίβν ύπο$έ&χι, χαθ* jjy Κυ'χλω’τε , 

υθβία χρωμενοκ, εϊη «V tjjV h&eiffxv Γωνίαν el< <Τα( ότατ)ηποταν υΤβ- 
τέμνειν» Ο' γεμήν Πχππος, it, ο Α’ρχιμήϊης Ρζχμμχς τινχς των Καμπύλων , 
βΤον τν)ν Τετραγωνί^ταν, sd, τν̂ ν ΣπειροειΙή, είς τήτο συντελάτας είσήνεγ- 
καν* ών ο τρωτός £ Γωνίαν τετριχοτόμηκε Βιβλ. ί. Προτ,λα., τή Υπερ
βολή κεχρημένος, © ^ ί/α' τίί Πα$α/3ολί{, ή £, ί/α τήί Κογχ,ο«^8< ί/ανυ· 
τα/ ]>iiihov.

Μηχανικώς )έ είς όσχσίηποταν ‘σας rtjv ίοθβΐταν Γωνίαν τεμεΊς, εάν 
ατο τής κορυφής (α) τής Γωνίας, ως από Κέντρε, Κύχλ« τοξον υτο των τ /fc 
Γωνία* τκβλών Ιναπολαμβανόμενον καταγραφής, $ τβΓβ βί* ©τα ί/fTerouv 
αν ίόξνι»μ*Μ ά/λ,ήλοις ίσα ίιέλης· Ουτω γάρ αν α\ από τβ Κέντρα α , ί/α 
των χατά τα* διαιρέσεις Σημείων έξιίίσαι Ευθβια/, είς μέρη Ισάρι$μχτε κα'ι 
ίαα'/ληλα, τν}ν ίοθεΤταν εΰθυγραμμβν Γωνίαν διχμερίσειαν,

Π g 6 τ α σ ι ζ I.
9*T»jv δοθεΥταν Ευθείαν πεπερασμένην (αβ) δίχα τεμεΤν.
Συνες-α'ίθ'ω βττ* αυτής’ Ισόπλευρον Τρίγωνον (4) τβ /ry/3. (t5jr«gy^V«e 

ί αν «Jiy ιιττβν ^ το Ι’ τοτχεΧε* ) $ίχα τε ή προς τφ y  Γωνία τετμήσ· 
3·ω (5) τί) Ευθείς γί. Φημ) δή ως τξί αυτj?, $ ή αβ κατά το ί διχχ&ήτεται.

Γβ·ων 'yap «των άΆήλαις των a y , γ β ,  κοινής δε τής y ) ,  ίσης δε τής 
ύπό a y ), τρ ύπό Ιγβ  (6), it, α! Βάσεις α2, βδ ίσαι (γ') ά^ηλαις έσονται, ,  
Δίχα αρα τετμηται (8> ή ίοθοΤτα αβ. Ο. Ε. Π.

Αρχετε! ίε·tiara τάς Πράξεις, Κεντρο/c toic α β ,  Κνχλας 3υο κχτχ- 
γραφαι, τέμνοντας αΤλήλας κατά ε , ^ ξ ,  χχ) την (9) επιξευγνυναι.
—1 '·■-■■ ι. y .1 Ι.·Ι»|| t Λ

(1) ΑΓλτλΤ. (2) «. Ζ?</3. «. (3> OV μ. (4) «. Βιβ, «. (5) Α Αιμ. «. (4) Λ  u r«#. 
(7) *· Βίβ. α, (8) OV μ. (9) Λ ϊτ* κ» ·,:· - »» ' '{, ' 1 ,

«7

<

Λ· 5»»
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ϊ8
Π ρ ό τ α σ' ι ζ ΙΑ;

ΕυΒ-εία (β/3) ατό τα τρο( autf fo&jirec Σημεία (y), τ§·; 
,,όρΒ-χς ΓωνΓβί εύ$εΐχν Γραμμών ayay«7v.

ΕίλιίφΒω έτΐ της α£ τυχ,&ν Σνιμεΐίν το ϊ , $ «ί^ω  ‘VtfTy y* η γε  (ι), 
και ετι της h  Τρίγωνον Ιτάτλευμν συνεςχδω (ΐ) τό όξε, έ, ετεξενχδω 
η %Υ (3)* ^  ταύτην τρός ορ$ας vj%3αι.

Γσαι yxg (4) η μεν ϊξ  τη ξε , η ϊε y$ ή  7 «, if ί« y£ Μίνη. Α'ς «ν (5) 
^ ΐ} urc &y£, iVy ύτό ξγε * είσ) H εφεξής. Α ’ρα (6) όρ$η εςιε εκχτέ- 
ξα. Ο. Ε. Π.

EVi to7c ΧΛτά ταύτην, $ την εφεξής ΙΙραξεφιν ο Γ νωμων ημίν ύταςγησει.

Π g o r ct <τ ι ς ΙΒ.
„EVi τ'̂ ν ϊο̂ ε'ΐ'Ταν Εύθ-ίΤαν χτβρον (χβ\ ατό τα όο&εντος Σημεία (γ) 

„ο  μν| εςιν ετ χύτης9 κάθετον ευθείαν Γραμμών xyxye7v.
Κεντάω μεν τω y , ΚύχΧοί γεγράφΒ-ω, τεμνων τι)ν όο^είσχν κχτχ τχ η 

$ ε Σημεία, ό εξη' και ίί%« τετμν,οΒω η ey χατα τό $·* (7) χαϊ εχεφυχ- 
S-co (8) η y$  * Φίίμ'ι ^  τχΰτην είναι rijv Ζνιτβμε'ννίν*

Ε*τιξευχ$εισων yag  ̂ των ^7» e7 i ‘^ωντ* ©υ(Γων (9), «I μεν η$, 
ε3* <Vai aAyXflrii (ίο) βϊτ'ιν, y £ε yB· xoivy. Αν§ ουν ^ vj υττο yBy <Vy ε<?«* 
(ιι) τ£ υχο «B y ταυτνι Ιετοι (12) Και ΚάΒετος χρχ η $ γ 9ατό
τα όο ε̂ντος Σημεία y , κτ. Ο. Ε. Π.

Π g ο τ  α σ ι ς ΙΓ.
,,Α 'ς αν Εν3·ε7χ (η αβ) ετ  Ευθείαν (ryv yY) ςχ^είσχ 9 Γ ωνίχς τοιβ» 

ι,ητοι $όο Ο'^Βάς, η ίυσιν θ ’ ς$χ!ς Iff ας τοιήτ&.’ζ >
EJ μεν yag Ιση η υτό y$x rij υτό χβϊ, ϊυο O’fSa* (*3) είσίν. Ε! ί  ** 

{ί%$ω ατό τα β τρός όρ$χς ( 14) Η β*+ ΑΙ αρα ύτό yβε, χαί εβ$ θ'ρ$αΊ 
είτίν. Ε’τεί ούν η ύτό yβε ίση ϊυσϊ τάίς ύτό yβx, ^ ύτό χβε ( 15)* Kotvjf 
τροςεδείσης της ύτό εβ\, εσονται (ι6) αΙΜο,ντό y/3s ,· ύτό εβϊ9 ίϊοΛ 
τχίς τρισιν ύτό yβx^). αβε9 εβί. Πάλιν ετε'ι η ύτό όβα, ίυσϊ- ταίς ύτό 0βε9

(Oy.  Βιβ. α. (4) β. Βιβ. α. (3) Air. «. (4) Ε'κ Kar. (s) tf. Λβ. «. (6) 0>. <ί. 
Ο) ». Βιβ. Λ.) (8) Air..*. (9) Of. In. (ΙΟ) Έ'κ Κατ. (||) ιι. Βιβ. «, (14) </f. i*· 
( 13) 0>. <5. (14) Μ. Βιβ. «. (is) ^ ’4. λ  U6) Αξ. β.
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εβχ Γ<γη W CO* irξοςβ&βίτης riU ύτό xβy9 effovrcti x] ύτό 50«,
«/3r? Tfiei T«7{ t7T0 50ε, ε0α, a07 ίΛτι. (a) Ai 5ve ecqx ύτό 50a, αβγ 9 
%v<ri run ύτό Ύβ*9 εβ O'fim  τρο^%3ε(τχΐζ 9 ίΰχι (0) είτίν. Ο. Ε. Δ.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Λ'< e !y i ΕvSiicci τλείβζ μιχς9 ετι την aunjv Ευ$ε7αν , «ατά το αυτό '̂· 

Σνμε!ον Τυςα3·ώτ/, ταζχτλητίως ετεςχι h iξαι, οηΓωνίχς TOiSfft 5υτΐν 
θ ’ρ3·α7« /Vac.

Και εάν Εύ3·ε7«ι 5ύο αβ9 $ y$ 9 «Α ηλχζ τε'μνωτι «ατά το ε, Γωνία<
ΤοιηΤβσΊ τάζ τχτχζ rejTxprtv O’q3x7< ΐτχς. Δί}λον 5ε' εχ τϊμ ΙΙροταΤεως·

Και αί τερι το αυτό 5ε Σημε7ον Γωνία/, α\ τατα/ τεττχζχς Ο* ζ3ας rvy· Γ. 57* 
xgOTHT/V οτερ φανε̂ ο'ν εχ τ« 5ευτε$8 Πθβίτματο<·

Π ρ ο ν  α σ ι ζ ΙΔ.
,,Ε’άν τροςτινι Εύ3·εί/£ OyO $ τω Tgoc αντί; Σημείο) (5), 5υο Ευθεία»

„(α 5, 05) μν» ετι τά αυτά με̂ ι* χείμεν*/, τχς ε’φεξί}ί Γωνία* (α57* 05γ)
9, 5υτιν Ο’?$αϊ( ίτα* τοιώτ/ν, ε*τ ευθεία* ετονται άΑιίλα/* αί Ευθεία»
w (α5 9 05)· ..  ̂ Λ . , . ι ΐ

ΕΙ μπ 7^? 9 εςωτχνετ ευθεία*, αί α5, εί* άρα (4) αί ύτο α57> £ #· 58*
75ε 5ύο Ο’ρθά* τυνατοτελ8<τ/ν · 0*τε§ (5) άτοτβν* ύτετε3η ydg τχς ύτό 
«57j $ fity 5υτ)ν Ο’$θ«7* ίτα* είναι·

Π ό ρ ι σ μ α ·  '
Ε’ντευθεν βτ) των Κατοττ̂ ιχων Ιείχνυτα/, την τβ Φωτό* Αχτίνα εν τφ *· 59· 

αναχ\χ&χι, 5/af ri}< χατά τν}ν άντανα'χλατ/ν Γωνίαν, jf Tig ϊτη ες tft) η Γω
νία τί?< ετιττωτεω*, ο5ον φεςε&χι ατακών την συντομωτάτην. Των 7 αΥ 
ντο 0ε5, αε£ τννεξιτ*μ/νων aAvjXa/*, αΐ Ευ̂ εΐαι αε  ̂ «0 άμα Χΐ}<ρ5ε7τα/ r 
Ευθειών των τυχβτων, οίον των α  ̂ ^ ξβ χμχ>\ηφ3&των9 είτιν ελάττο* 
νε«. Α το 7 *? Σημεία 0 , η%3ω Κάθετοί (6) η 07,  ̂7ίν£°̂ ω ’̂Λ>'
05 , 75 ’τα/ (7) aAvjXa/( * ηγ^αταν 5ε' ετιξευγ,/ύμεναι (8) x«i ε7 , <*7 ·
Ετ) μεν ούν των Τ^ωνων 0β5, ^ 7*^ τΐ}< μεν 5ε κοπής 5<της·9 των 5ε' 05 r

C9) ‘’των a Avjλακ βτων, τ^τε ντο' 05ε, τί) ντο 7 ** (ιθ) τυνεξ/τχ-

(1) ^  λ  <2)-'W’£  0. (3> ^  α. - -(4) iy. Β,β. «. ($) χ«. tv V . (6)
Λ0· α. (7) y. Λ/β. «. (8) ·Λτ· «. <9) Β\ K«r+ (ίο) σ#. /ί.

C 2
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*> τά λοιτά τάντα (Ο  «V* εςχι. Ε'ςα» ϊε y βε, iftf r%ye, £ ή ντο 

βεϊ9 <Vtf τγ\ ντο hy. Ε’αν οΰν τχΊς <V«rc £«* 7 e?XOiVll πςοςε$ρ ή εχ,εϊον- 
τχι (2) αί βε κχ) εχ αμχ λη<ρ$ε7σαι, tVa/ τα7ς γε χα» «α «μα Χ̂ <ρθεΓ(Τα/ς. 
Ε'τει if £ αί ντο βε>, χεξ ifui (3) χ ^ Μ κ  dfiv, ή ίε ντο /3εί <p$xfx 
ε$είχ$*ΐ ifνι τή ντο $εγ' άρα (4) *δ ί ντο «f£, <Vtf *<?*/ ry ντο ίε7· Κ*«ί 
ίε τρο^είο^ί rife ντο ίεα, ivo αί ντο if« ^ ί*7» $v<r< τα7« ντο ίεα ^ 
αεξ ( ϊ ) ,  εσοντχι ifxu ΑΆχμην αί ντο ίεα, $ αε£ Ιυσίν (6) 0 ’^«7c <>ar 
βίτ/ν αρα 4> ντο ίεγ £ ίεα, ϊνοτίν 0 ’ρ$α7< Γ<τ«ι εΜ. Και επομένως (ί/ά 
ΐχυτην τήν Πςότχσιν) χϊ Ενθε7α/ «ε } $y9 ε τ  ευθείας εσοντχι a/XtfXa/c, 
τατεςι Εν3·ε7αν μιαν συνιςώη την y x , ή τις ΐση lif(%Sy ίντι τ«7ς Ενθβία/ί 
αε £ εβ άμα \νιφ$8(<τχις.

ίϊ'σχυτως ετι των Τρίγωνων /3i£, y$£ ficihov ΰεΤζαι 9 Ισχς α’ /Χιίλαις εί
ναι ΐάς Ευθείας β ξ 9 £ γ ξ '  $ πςοςε$ε(<ηκ κοινής τής α ξ9 αί ίνο β ξ 9 αζ 
αμχ , Γο·«ί εσονταί iv<ri ταϊςγζ, «<* αμα. Α’/&χμήν ή y x 9 (ήτοι αί ίνοαε, 
εβ αμχ) ελάσσων Iqi των αξ9 $ 7^ «I** <7) (%τ01 *ων « ξ 9 ξβ αμχ). Αί 
«ρα Ευ$ε7αι χε, ε/3, «μα Χνιφ3·ε7σχι9 εΚχστονες είτι των itίο Ενθβιών 
α£, ξβ αμχ Χν,φΒ’&σών. Ο. Ε. Δ .

Π β ό r α ff ι 5 ΙΕ.
,,Ε’άν ίνο Εν9·εια/ (α0, i7 ) τεμνωϊιν a&y'Xat (κατάτι Σημεΐον το' ε), 

«,τάί χατά χορνφην (ε) Τωνίχς Ισχς a/XyXa« ποι̂ ΟΉτι.
Τβτε'ς» Tyv ντο' αε7 τή ύπο Ιεβ. κχ'ι τήν ντο' αεί τιΊ υπο β$γ. Ε’τε) 

yap ή αε ετ Ευ3·ε7«ν ryv i7  εφεςηκεν, εΧονται (8) αί ντο αεί, ^ x ty  iv- 
civ 0\$α7ς ϊτat. Πάλιν Ιτβ'ι y ε γ 9 ε τ  Εν5ε7«ν τήν αβ εφεςιικεν 9 ετοντχι (9) 
αί ντο αε7» ^ βεγ ivoOv 0 ’g3-«7c <Vai. Δνο αρα «ί ντο αεί, $ αε7» δν· 
σι τάΐς ύτο 0«7^ $ xty Ισχι είτΓ. Και αφαιρε^είτης κοινής τής ύτο α®7> 
ε<?αι (ίο) ή ντο αεί Γτνι τ# ντο βεγ. Ο'μοίως ίε ίειχθ^εται $ Η ντ· α«7 
*Vij οναα ry ύτο βεί. Ο. Ε.

Π ό g ϊ <τ μ, α .
Ε̂ ντεν9·εν οί τοίς ελεφχντ(νοις, $ ί,« τητο ε\αα;ικο7ς Σφχψϊίοις εν τχίς. 

Παιίιαμ χρωμενοι, ryv τβ ανηταί^οντο; Σφαίραν αντιχζίε&χι παιίενεεθ’ω̂ 'Λν.

(Ο ί· £<β· *· <2> ^’ί· β. (3) ντό̂ . (4) «. (s) β. (6) <y. a.
C7) °ί· ί. (8) *y. Λβ. «. (9) dui τη» «Jr. , (ίο) Α% γ.
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ΈΓ<?ω των Σφα*ρι5ίων ω μεν άτοκρεςεον το β , ώ 5ε τό α. Πλευρά is 
stί$νγραμμθζ η γ** Ευ ί̂Τα is tj βε τρο'ς ofouf εφιςχμενη ( ι )  ετ'ι την γ ί .  
Και xsiS-ω 11 5ε "τη τη 5/3 ($ ), ^ ετε£εύχ,3·ω (3) ί  αε, τεμνβτχ την y i  κα
τά το £* ε’τεφύχθ’ω is $ $ βξ. Ε’άν ουν ιί Σφαίρα «ατά Tî y Εύθ-εΤαν α£ε 
ιτςοτω&είη, ω« αν τροτ/3αλνΐ τω Σι*μείω £, α’νακάμψατα ω« το β ττεύτε- 
rat. EVi μεν γάρ των Τρίγωνων /3£5, £ εΦ ι $ Ρεν $  Πλευρά κοινι/, jj 5ε* 
$/3, /Vtf r j  5ε (4) ,  ι?τ« ύτο β ϊξ 9 Ιτη τη ύτο ε5£(ϊ). Τά άρα Τρίγωνα (6) 
/τα αΑηλοις * ^ εςχι άρα ύ ύτο /3£5, /«*# τ*·ύτο i£s. το/γαρεν £ (7)  τ* 
κατά κορυφήν ύτο α£γ <Vif. Ε’τ «  ουν tj μεν ύτο α ξγ  Γωνία ε’ςιν η κχτ ετί- 
ττωτιν, vj 5ε ύτο /3£5 Γωνία ι* κατ’ άντανάκλατιν, αί 5ε κατά τά< τξοτβο- 
λά( των ελαςιχων Σωμάτων ϊτχι άΐληλαις εϊτίν * εύ5^λον άρα οτι TtjV 
Σφαϊραν α , ελαςικ»)ν ύτοτ(5εμε'ν^ν, £ ετι το' ε 5/ϊ5υνομεν^ν, μετά TJj'v άν- 
τανάχΧατιν jj άτοκζβ&ητομένη ΣφαΤρα $  εκίέξετχι. Ο. Ε. Δ .

Π  ρ ό τ  α  (Μ  ς Ι ς .

κ · 6 ι.

,,Παντοζ Τρίτων» (*/3γ) μ/ά{ των Πλευρών (/3γ) εκβΧη&είϊηζ (ε’τΐ 
„  το 5)ύ εκτο< Γωνία (ύτο αγ5) εκατε'ρα< των εντοζ £ α’τ εναντίον (ύτο' γα/3,
»  £ α/3γ) μεί&ον εςι.

Τετμη&ω ύ αγ 5ίχα (8) κατά το ε , ετ/^ευχ,^εΤτα μ /3ε (9) ε*κ- #, 62. 
βεβ\η&ω (ίο) κατά το' £ κείι&ω τ# /3ε /τ>ί (ιΐ )  ij εξ, £ ετεξεύχβ-ω ( 12)
»f <Vi «; 5/>ίχ5ω ij αγ ετι το tj ( 13)·

Ε’τεί ουν ύ μεν αε , <V>f τ£ εγ ( 14)9 η 5ε /3ε, ΐτη τρ εξ (ΐ5) ,  η 5ε' 
υτο αε/3, "τη (ΐ6) tj? κατά κορυφήν ύτο φ γ ,  εςχι §  ύ ύτο' εγ£ (17) rjj Πόμο-μα. 
υτο εα/3. Α Ά ’ η ύτο\ αγ5 μείξων (ί$) τη( ύτο εγξ-Ά 'ρχ μείξων εςχι ( !9)
^ Τΐί« υτο γα/3. Η' ά'ρα εκτο'< (2θ) βτα ύτο' αγ5, μείξων τηζ ετεζχς των αύτ^ΕύΙιΙ 
ατεναντίων, »/το/ τί}< ύτο' γα/3. α», ΕΰΖιίχς

Πχςχτλητίωζ $ την β γ  5ί%α τεμων, 5είξ«ς Ttjv ύτο βγη 9 ήτοι την “ λ«ί**« 
/tjjv αυτ  ̂ (2ΐ) ύτο αγ5, μείξονχ £ της ύτο αβγ. Α’ ρα κτ. Ο. Ε. Δ . *»«7*«3ν>α.

το» ( /?. ^ 
Σ ’, βιβκ. α )  ίτβς 
λ«<ς.

(I) ιβ. Βιβ\, β# (2) y. 5<β. «. (3) «. (4) £’k »«τ. (5) Σ'%, κχτ. (6) ε.
fif/3. «. (7) <»♦ «. (.8)  <· Λ. ( 9 ) Λίτ. X. (ΙΟ) Λτ. β. ( ΐ ΐ )  γ. Βιβ. χ.
(ϊ2) -ίϊτ. χ . (13) Λ ίτ . β. (»4 ) Β'κ κχτ. (»5> Β'κ κχτ. (ΐ6) it . Βιβ. χ . (17) *·

χ. ι̂8) Α% X (19) Α'ξ. χ. (ao) OV λΑ. (.2Ο Ι». α.
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Π g 6 τ  α <Τ ι ζ ΙΖ.
(Παντοζ Τρ/γωνβ, αί ίυ'ο Γωνία/, ίυο 0 ’ρ3·ων ελχΜονε'ς εΪΛ vravrft 

,, μεταλαμβανόμενα». ,
Ε ’χβεβλνί&ω vj β γ  ετί το ί. Κα» ετ« Τρίγων» τβ αβγ έκτος Γω

νία V} ύτο a y i ,  μείζων ες) τν\ζ εντός (ι) $  «πενχντίον τί?< ύτο α/3γ .  Κο»ν>} 
τρ5Τκεί«θ·ω μ υτο ay/3 , $  ετοντα» αί ύτο a y i , ^ αγβ , μείξονες των υτο 
αβγ, βγα. Α Ά * αί υτο a y i ,  ay/3 , ίυ<τ'»ν 0 ’ρ3·αϊς (α) ισχι είτίν. Αί αςχ 
ύτο χ β γ 9 /3y a ,  ίυο 0 ’ρ3·ων ελάονονες εϊτίν. Ο'μοίως ίε οποιχιπν ίυο των 
17τι τ« Tgiyoive, τα'ντ# μεταλαμβανο'μενα», ifcu ίείανυντα/. Α"ρα κτ. Ο. Ε. Δ .

Π g σ r  α c t ς ΙΗ.
„  Παντός Tg/y/oVB, y μεί£ων Πλευρά (ay) τ^ν μείξονχ Γωνίαν (β) υ* 

,, το τείνει, ^ jj ε’λάτίτων (αβ) τ/}ν IXaWova (y).
64· Α το  τνίς μείφνος a y ,  άτειλΜ<ρ3·ω (3) Η αϊ /Vjf ry e’XaVo*ov/ αβ, ^

έτεζευχθ-ω η (4) β$* εςχι ίε yt ύτο αβ ί, /Vtf (5) τ# ύτο αίβ. Α Ά ’ »? 
ύτο αίβ, μείξω» (6) τϊϊςύτο ay^. Α”ρα ύτο' άβί (γ^μείξων τήίςύτο ay/3* 
Πο^ω άρα jj ύτο a0y (ijroi v? β) μείξων τίίς υ'το αγβ (vjfro/ τί}ς y).

A’  λ λ ω ζ,
*· 65· Ου yάρ βτβ ίθ*ά» α’&νίλα/ς, αί β , $  y . (Λ ω ς  ?ν αν ^ jj αβ (8) <V#

τ^ ay) οπές ες) κατά τ£ς ύτο^ετεως. ούίε μεν ουν η β , ελα'ο·ο·ων τϊ< y* 
ηόρατμα. Ε/ y z f ,  κεί/^ω tf ύτο ^ β ,  <Vtf ry β· $ εςα/ ύ βί <Vh t# iy  (9). Κα» xo/v# 

Γ«Τ τ ς̂ χ̂ ·> *qBtl *ί β*? ίτ»}ίυ(Γ» ταΤς(ιο) y ^ , ία. Α’ /&.' νί βαl\aV-
τ«εΤς Γιανίαΐ ( 11) τ^ί ay. Α’ ρα αί y j , ία άμα Χ»ί<ρ3·εΤτα/ ελάσπονες εΙΐΊ της (12) ay . 
'tv,“0,· Α Ά ά  τβτο κατά τ« όρ/τμ« φέςετχι (13) τ?ς Ευθείας, ι?Γ/ς εςιν j  ελα%ί<?Η· 

των τα αυτά τέρατα εχβτών. Ουτ άρα Γσή vj β Ti; y ,  ουίε μεν ούν εΚ&ί- 
ο·ων »ί β τής. y . μείξήν- άρα. Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό τ α (Τ ι ς ΙΘ.
^Παντός Τρ^ων» ύτό τι̂ ν μείξονα Γωνίαν (β) η με(£ων Πλευρά (ay) 

,s υτοτείνε». · . "

(*) I<r. Βιβ. α. (2) ιγ. Βφ. κ. (3) y„ β/β» «. (4) -̂ ir. *. (5) r. 5/0. a* (6)
«ς. β-β. α. (7) α'$. «. (g; τ. β<β. (g) τ. β<β. -α. (ιο) 4  ̂  β, (ιι) wro>.
<.ι2) a. (ij) ο’ρ, J.



*3
Ε] γχρ μι?, ?Τβι /Vh εςιν vj uy τ% χβ9 η ελάτων. A’A ’ εΐ το τρω- 

τον, ε<?«ι (Ο «V* *** «ί £ Γωνία «*«ί τ# 7> «* &»1 Ca) Εί 5ε τδ
δεύτερον, ελατσων αρα i  Γωνία (3) 0 τ$< y ,  δτερ *χ εςι. (4) Ε/τερ 
«5’ iVy, a 5’ fXaW «v, εον αρα μείξων y χγ. xr. Ο. Ε. Δ .

ΤΙ g 6 τ  λ c ι ς Κ.
,,Παντδί Τρίγωνα αί 5ύο Πλευραί, riff λο/τί?< με(ξονες ε\<τι πάντνΛ 

,, μετχλχμβχνό μένα/.
Ε’ ς/ 5ε τω Α’ρχιμηϊα Α’ξίωμχ αντ/χρυς, οτι εκ τη χατ* αυτόν ορκτ- 

μ« tvjc Ευθείας (f) χμετως ε’τκρέρετat. Αείξαχς 5’ αν αύτι?ν συν Ευχλεί- 
5# ούτω.

Δ/ι?%3·ω η /3α ετ»' τδ δ Σ»ίμε7ον, ω<?ε /Vvjv είνα/ τ>*ν α5 τ# a y , 
«Τε£εύχ$ω v? 5y. (6) Και εςχι tj ύτδ a5y /Vjf τ# ύτδ (7) ay5. Α Ά ’ 
>ί ύτδ /3y5 μείξων (8)  Tvfc ύτδ oy5 , αρα μείξων (9) χαι τ?< ύτδ a5y * 
μείξων αρα (ίο) £ ύ /35 Πλευρά τ?* $y. Α Ά ’ « /35, iVy τα7{ /3α,ay , 
( 11) μείξονες αρα αί /3α, ay , τ#ί /3y. Ο'μοίως δείξομεν δτ/ £ aia/3,/3y, 
μείξονες είτι Τ%( uy * α/ 5ε /3y, y a , τίκ α/3. Α’ ρα χτ. Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό r α σ* ( c ΚΑ.
„  Ε’α'ν Τρίγωνα , ετί μια< των Πλευρών ( β γ ) , αττο των τερχτων (των 

ί , /3y), δύο Ευ5εια/ (/35, y5) εντδ< σ·υ^α3·ωσ/ν, αί τνςα3·ε7τα/ των λοι- 
,,των τβ T /̂y/ova δυο Πλευρών (των α/3, ay) iXaVo*ov8c μεν ετοντα/, 
„  μείωνα 5ε Γωνίαν τεριεζαχι (τι?ν ύτδ /35y, τ>κ ύτδ /3ay),

Δ/νί%3·ω η βϊ επί το ι .  Καί itf ετί τη αβε Τρίγωνα , αΐ χβ 9 κχ) 
αε (12) μείξονες εΐ<τι τίκ /3ε. Ko/vy τροτχείεθ’ω ι? εγ. Αί οίρχ βχ , a y , 
Των /3ε, εγ μείξονεζ εϊσί. Πα'λ/ν ετ) τ» Τρ^ωνβ 7 εδ, αί y ? , ε5, μ̂ ί. 
&νε< ( 13) τι7< y5. Έο/νί τροσχείο^ω ι| 5/3, εσόντχι γε  9 ε/3, μείξονες 
των y>, 5,3. Ε’χείνων 5ε μείξονεζ ε5είχ5^ταν αί /3α, ay. Αί αρα /3α, αγ 
οτοΆ,φ μείξονες εσονται των y5, 5/3. Ο. Η. τδ Α\

Α Αα ^ *} υτδ ^5y μείξων tjjc ύτδ δεy (14)» »ί 5ε ύτδ 5*y μείξων

(ι) ». Β/0. «. (2) 4 κί Τΐίν υτό*. 3̂)  Λβ «. (4) WT05. (5) OV ί.
(6) Wir. *. (7) «. fi/β. «. (5) Λ  (9> «· (ίο) ι5. Β,β. «. ( « ;
( ί α )  *}. 5/β. α . ( 1 3 )  η , Β ιβ .  α ,  (.14) /?. Β ιβ ·  a .  ( i s )  <?. Β ιβ . μ .

% . 66. 
Πόριτμα. 

Και utlfav 
οί(α Ϊύ\ tmv 
ο?5ο ywv(utvt 
$ αμβλυγω
νίων Τρίγω
νων , ν} rtji> 

, ι!ί «μ. 
βλϊΤ«ι; jT«- 
vuy υίΓΟΓβί- 
νουσα , αε) 
των "Κείνων.

%. 67·
Πόμτμα. 

Παντός re- 
Τ(ατ\ιΰζου 
των δύο ttqo- 
σι\ως <ruw- 
«αόον Π λ ( υ -  
(ων , ιχεί ε- 

ι,
διαγώνιος.
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Μ  βω- (ΐ5) Α>  i ω  £*7 ίχε̂ ωυ τ*( Ζ3***
τ>ΐί ύττο βαγ. Ο. Η. το Β.

Π ρ 6 r  ct σ ι ς ΚΒ.
„Ε \  τριών Εύθαών (α, β ,  y ), ων αί δυο τί*ς Xouryc μείξονεςεΐη 

,, vravry μεταλαμβανομεναι, Τρίγωνον τυ^τα-θαι.
<#. 69· Ε’χχείιθω τι< Εΰθε7α y δε τεττερατμε vy μεν χατα το ϊ ,  ατειρος δε

χατα το ε* <> χεί<θω (ι) Ty μεν a ivy y δ£, ty δέ β <Vy y £y, T  ̂ it y  
,Vy η tj3·. Και Κε'ντρω μεν τώ £, Αιαςίματι is τώ $  (.2), Κυχλο? γε- 
y ραφθώ ί JyX. Και Κε'ντρω ταλιν τώ y, Διας^μαΤι δε τώ πθ, ΚυχΧος 
γεγραφθω ο χλθ, ι̂  ε’τεφυ'χθωταν αΐ χ£ , xy. Λ έγω  οτι εκ τριών Ευ
θειών των «'των τχϊς α ,  /3, y  Τρίγωνον συνείχε το x£y.

Η* γαρ χ£ <Vy (3) τίΐ £δ* <Vy αρα (4) Η  α. Η' δέ y£ (5) 
β· y is yx <Vy (6) Ty πθ* <Ty αρα (7) Ty y. Ε’χ τριών αρα, χτ. Ο. Ε..ΙΙ.

Π ρ 6 r u σ ι ς ΚΓ.
«Προς τ# δοθε^ Ευθεία (α/3), $ τω τρο< αυτ# Σημείφ (α), Ty 

,, δοθείς Γωνία ευθυγραμμω (δγε), <Vyv Γωνίαν ευθυ'γραμμον τυς^ταιθαι. 
ύ. 73* ΕΙλνίφθω ετ) των Πλευρών tvj< δοθείτy< Γωνία?, τυχο'ντα Σν̂ μεΤα τα

δ,ε, $ έτεφυχθω Εύθε7α y δε. (8) Και ε’χ τριών Ευθειών, ίτων τρ/ri τα7« 
γδ, δε, y 8, Τρίγωνον τυνες:ά<θω (9) το α ξ ν ι, ώ ςε <Vyv είναι Tyv μεν γδ 
Ty «£, Tyv is ys  Ty ay, $ ετ< Tyv δε Ty £y. Τών τοίνυν τριών τα7{ τρι· 
σι Πλευρα7ς ετί τών Τριγώνων, ετε'ρας Ty έτε'ρι* ίσων «τών ( ί ο ) ,  εΰδ#- 
λον on  ̂ y ύχο £xy, ,Vy ( π )  ί’ ς·ι ry ύτό δγε. Ο. Ε. Π.

Π ό ρ ι σ μ α  Α.
*' 71' Εντεύθεν £, Γραμμήν απςόσβατον τι}ν αβ, χαταμετρε7ν ραδ/ον. AViο

γαρ τ» τυ^οντβί Σ ’̂ μει» y  νΓαρατετίίριίοθω Γωνία y ύτο ay/3 , ι̂  χατα- 
μετρίίθ τ̂ωταν αί Ευθειαι ay, 16, /3y. E’vri ϊέ τ» τυ%όντο< fxnrtia, «τερ 
ε<ιν επίβν,νχι, τρό< τώ Σ^μείω  ̂ τώ ετι rijt άττείρβ Ευθεία? ε^, τυνε- 
ςα'(θω Γωνί>< <<ry ( i 2y ry υ^ο αγβ y ύτο' ?£ε* ι̂  Xy(pθyτωτωv αί ?

( V  Ύ'  Β,β* “ * la) w 7 r* V . (8> OV (4) α. (5 ) Β »  Κ «.τ λ 9 . ( 6) 0V  Μ·
<7) ^  ί  « · Λ Ι τ .  λ . (97 κ β . ΰ ι β .  α .  ( 10) Β \  *λ τ . Ο  Ο  Η· ^ ιβ · « .  ( 12) »Υ ·
£»β* α.



■ F·— —  I f

i, &  (O ταίς y*j y $ -> έκατέρα έκατέρα' καί έπεξεύχ$ω (2) tj «5.
H' έςαι πάντως- fry τ* άπρονβάτω Eunice αβ.

EVi yap των Τρίγωνων ay(3, ν,ξ$9 α\ ary 9 yβ Πλευρά* /Va< (3) 
eitri τάίς ν,ξ9 ξ$ι ένατέ ρα έκατέρα, y is ύπο αγβ , fry η  (4) ύπο y&' 
έςαι κρα (5) £ Βί̂ < ί *0* *'*ί τ« ^

Π ό ρ ι σ μ α Β.
Η" ω{ τω GctXyn μεμεδόίευτχι. Εν<?ω Γραμμή απρόσιτος y ai, εφ %. 72. 

wy rpoc τ<£ κατα το Wpa< ctvryc Σyμείω u (6), ν,%$ω Κάθετος y ay, £ 
ε?λνί<ρ3·ω Γωνία y- ύπο ayi, £ ταυτ*| επί πάτερα rye Γραμμής ay , fry (7) 
τυνεςατω μ ύπο ayβ , £ $ιή%$ω y αβ (g) επί το β · § έςαι πάντως y 
αβ προσβάτιμος rjj ai απροσβάτω fry. EVi yap των Τριγώνων a/3y, 
aiy, y μεν ay εςϊ xomj, ai is tiro'iay, $ay Λτα/ aAifXa/c εϊνίν (9), 
yre ύπο iy« <Vjj rtf υ7το ay/3 ( 10). A’p* £ y αβ Πλευρά fry ( i t )  ry ai·

2  % 6 λ i 0 v.
Χαριξομένβς το7ς Πρωτόπειρης, έίοξέ τινα εϊς πραξιν « μικρόν Τυντε- 

λβντα ττβρί των Γων/ων vreB’/cS’a/.
Γωνίαί με'τρον εςί, Κυιιλβ τη X#SX, τη Κεντρω α, τ£ κορυφή τής Γω* %. 73* 

νιας xarayραφομένν y Περιφέρεια, φερ είπείν β γ , y ύπο των σκελών 
τής Γωνίας ay, α$ εναπολαμβανομένy  δπερ εκ τί}ς ε^άτyς τη ς .  Βιβλί* 
Προτάσεως εςαι κατά^λον.

Ο'τόιται τοίνυν α\ τής Περίφερείας β y  μοίραι, τοτβτων είναι μοιρών εϊ· 
ρήσεται ^ y ύπο Say Γωνία. Ε'πεϊ ίετήν op̂ yv Γωνίαν ύπο βαξ, rife ολ*ί< 
Περιφερείας καταμετρεί το τεταρτχμόρην β ξ , το μοίρας τάς πάνας 9 °  πε· 
ριέχ&ν υποτιθέμενον , ταύτψοι πασα ορ$y Γωνία μοιρών είναι λέγεται 
9ο · Ο Ομοίως 9 έπεϊ τάς iuo (?ρ$χς τήν τε υπο βαξ, $ Tyv ύπο ξα\, κατα
μετρεί y ϊΓμιπεριφέραα βξλ , y «ς 18ο μοίρας ϊιχτετμνι&αι ύποτώεμέν^.
Ο ρ$ας is τέντα ρας καταμετρεί y oky Περιφέρεια y είς μοίρας 360 it άνεμο- 
μεvy· iiaroi τητο α! μεν itίο (SpSal μοιρών είναι λέγονται ι8ο, αί is 
τετταρες μοιρ. 360 Τβτων βτω τΤροτετνιμεΛωμέ&ν πράξεις επί Γωνίων 
βυνίςανται αϊ εφεξής.

(») Ύ» <̂β· «. (Λ) Λ\τ. α. (3) Ε'κ κατ. (4) &κ *ατ. 8. Βιβ. α. (Λ) /«, 
Αβ, α. (7) κγΤ Αβ. «. (8) ^ Γ. ^  (9) Λ '%, ι, (»ο) £ ’* ATar. (η) Σχ. 8,  Βιβ. α.
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*•74· d·

9C· 75· Δ'·

r*.

*> 76·

ΓΤ^{ τω ετί tv?« to$o(m  β λ , Μ εντι Σημείγ β ,  Γωνίαν (Τυςηΐχ- 
eS-Λΐ Γί-̂ ν τ ϊ  *ο$είτν| «. Κεντρω μεν τω α (ι) Περκρε'ραα γεγρ*<ρ$ω ι ί γ ξ .  
Κεντάω ίε τω β ,  $ Διαςκ'μαπ ίτω , Τόξον γε γραφθώ το λ ψ , εξ « « - 

το λ ξ ,  ϊτον τω γ ^ ,  ^ ετο^ευχ^ω ( ί )  η β ξ  * £ ε«?α/ τα'ντω{ 
ij ύτο λ β ξ ,  rcrvf τ« δοχεία·* Γωνίρ* τ* χατά το α.

'T ic  Jo^fiVvjf Tcoviac ύτο ξ ο τ ,  οται elcriv αΣ μοΤραι τροτευρεΤν, Η'μΙ· 
κυχλί* χερατίνα ϊιαφχν*c, 1 8 ο μοίρας ίι^ρημενα, χείβ&ω το μεν ΚεΡΓροΡ 
eiri Tijy κορυφήν Tijc Γωνίας ο ,  η ίε Η'μιδ'αμετρος οΧ, ετΐ την Πλευράν 
or. Το ίε Τοξον λ μ , το ύτο των της Γωνίας ο'χβλών ενατολαμβανομβ- 
νον, £είξ« τάντως οτων μοιρών η δο^εΤτα Γων/α*

Γωνίαν $ο$είτχς μοίρας τάς 4 2 » ΤυςηΤαο^αι τερ/εχ^ταν Η"%θ·ω Ευ
θεία φ τ 9 εφ ης τω Σημείω ο ΧηφΒεντι χεί&ω το τη Η'μιχυχλίβ Κεν- 
τ|ον, ώς τπν Η'μιίιάμετρον ολ εφαρμότχι ετ) την οτ* άτο U τη X ,  
μη3·ητωο·«ν μοϊραι 42  αχ?/ τ» μ. Η' γονν ατο τη ο ί/ά τη μ άχθε/Τ* 
Ευθεία , $ώτ« την ύτο-μοΧ μοιρών 4*·

Τβτων χτχντων η δεΐξις ηρτηται ε’χ της ένατης Προτάσεως τη cj\ 
Βιβλία

— , Π ό δ ι σ μ α .

Δο^βίτης της ύτο βα£ Γωνίας, δηΧον ε<?ι £  το εκείνης τρος $ύο Ο’ρ* 
5άς άνατληρωμα (ήτοι η ύτο ya£). 0?ον εάν ΐ? Γωνία η ατο βχξ μοιρών 
7ο» scat τχντως η ύτο γχ ξ  μοιρών n o . Οί 7 *? «ρ*θμοι άμα τροτληρ- 
Λε'ντες, μοίρας, τάς τα'τας ι 8ο , το ίυοίν ορ3·ών Γωνιών μετρον ο·υνατοτβλΒ<Γ/.

Π q 6 τ  α <Γ ι ς ΚΔ.
»ν,Εάν ϊύο Τρίγωνα (τα αβγ , ίε£) τά« ίυο ΠΧευρα’ί (τά ( α β 9 ay) 

,,ταΤς ϊυο·» ΠλευραΤς ( ταϊ< ίε, ?τα< εχ^, εκχτερχν εχατερα, tvjv &ε 
„  Γωνίαν (tvjv ύτο ^αγ) τί< Γωνία? (ύτο εϊξ) μείξονχ β%»1, τ̂ ν ύτο τών 
αϊτών ΕύΒ-αων τεμεχομενην, τν)ν BaViv (^7 )  T1fC Βάτεως (εξ) μείξε- 
3» να εξβι. 1

Ε’τβΐ 7 “ ? μείξων η ύτο β χγ  t?c ύτο ($ ) , Τυνεςάτω (4) rj[ ύτο 
βαγ ϊτη ύ ύτο , £ χεί&ω (5) i ^  ϊτη ο τότε pec των α γ , 9ξ. -Καί

(τ) ^ΪΤ. y. Cl) <Λτ. «. (3)  ντο». (4) \ γ .  Βφ. α. (?) y. Βιβ. λ.

* · 77·



TOUVV i  Βάί*Κ ( ι ) β γ  « * «  Βα**« *¥· Α Ά α  yap το ξίη Ις)ν (2)
IVo/Γκελε?· αρ« η ύτο ίη ξ9 fo*t τη ύτο ϊξη. ( 3) χχ) μείξων αρα π t5το 

ύτο (4) εηξ* iroJkt7 ϊε μείξων η ύτο εξή τί?< ύτο εηξ. Α’ ρ «ν (5) 
νΐ Πλευρά ει* μεΓ£ων tvj? εξ. Εν<?ι ϊε εη ϊτη (6) τη β*/' «V  ύ β γ 1 μεί
ξων της ε£* 0· Ε. Δ .

Π ρ ο r u c ι ς ΚΕ.
„  Ε’αν £ύο Tpfywva (afiy ·> ϊεξ) τα? 2υ'ο Πλευρά? (αβ , «7 ) ταίς ίυτ/ 

„  Πλευράic ($ε , ίξ )  ϊτα? έ'%# εκατερχν εχατερα, Ttjv ίε Βα<πν (07) Tij? 
,,Βάτεω? (ε£) μείξονχ εχ η ’ £ την ΓωνΓαν (ύτο 0α7> τ {̂ Γωνία? (ύτο' 

μείξονχ εξει τ«ν ύτο των ’/(Των Εύ5ε/ων τεριεχομενην.
ΕΙ yap ΡΜ» tfro/ *<?*¥ ««τ# ι ΐ  ελαονων. Α ’)λ’ ε/ μεν εκείνο, 

ί<?α/ $ij (7) $ ύ 0 7 »  ΪΛ! τ£ ε£ (χατά τί? ύτο3·.). Α Ά ’ πϊεμην Taro · 
ε} 7 «Ρ ελαττων η ύτο βαγ της ύτο ε$ξ9 ϊςαι φ η BaV/? (8) 07  5 ελχ<τ- 
<Γων Βατεω? τ#? ε£ (χατα τή? ύτο5εο\). Ε’αν αρα χτ. Ο. Ε. Δ .

Π ρ 6 τ  α σ { ς Κς.
„  Ε’αν $ύο Τ pfy^va («07-» τ«ί δύο ΓωνΓα? (τα? ύτο αβ7 , χα/ 

}, «70 ) τ«7? δυτ/ ΓωνΓα/? (ταί? ύτο δε£, £ δ£ε) ?τα? εχν] εκατερχν tax- , 
,,τερ^» £ μΓαν Πλευράν μ/i? Πλευρά ϊτην εχη, ήτοι την τρος τα/? ΓίΓα/?
„  ΓωνΓα/? (0 7» *«* f^ ) ’  $ .τ,ίν ύτοτεΓν«ταν ύτο μ/α των Γτων Γων/ων, 
,, (τ̂ 'ν αβ rvj is , if tvjv α7  τ̂ τ $ξ) · ^ τα? λο/τα? Πλευρά? τα/? λοιτχΐς 
,, ΠλευραΤ? ί<τα? εξε/ εχατεραν εχχτέξχ, κχ) Tjjv Χαίτην Γωνίαν τη λοιτ>?
„  Γ ων(% (τήν ύτο *007 τ^ ύτο' εϊ^).

ΚεΓοθ’ωσ'αν ίη τρωτόν *<τάι χί Πλευρά) β γ ,  εξ αί τροζ τχίς ίτχΐζ Γω
νΓα/? , $ τα λο/τά τίντα  fox εςχι (9)·

ΚεΓο9\ο ίεύτερον η χβ foy τϊ} ίε, αΑ ’ η β γ  μείξων τηζ εξ , ^ αφχιρε- 
3ητω (ίο) ατο τ?? 07 μείξονοζ μ 055 ?Tif ?ε tj ε’ λα'ττον/, ^ ετεξ&ΰγ^ 
5ω ύ α3· ( ι ι ) ·  ^ «τω? ετ/ των TprywWv 0α5, ^ εί^9 των ίύο ΓΐΛευ>- 
ρων , ^ τί? ύτ χυτών τερίεχομενης ΓωνΓα?, Γτων ουτων τα7? ίυτ/ν (εχα* 
τέρα? εχατερα), ^ τ/y ύτο τύτων τεριεχομενη ΓωνΓα * ες·«/<5 tj ύτο α50 <Vif

9ί- 73·

*· 79·

( ΐ )  ε. 5/β. «4 (2) β *  χ*τ. (3) e .-Βιβ. « . (4) /ί ’ 4̂ β. (s ) 1». 5ι0. β, (6) £ ’χ
**r# (7) 3· «· (8) χί· JS/t?. α. (9) Σχό\. ITf. 9. (ΙΟ) γ .  Βιβ. «. ( i t )  -4ir. α.
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>j. 80. A·

ti.

To 8* αυτό $ 
8ιά «rijc 8· 
ραδινός 8«U- 
υυται.

Γ*.

τ« (I) ύτο δ&. A 'X  η ύτο α γβ  iffy U) τ« uwo *&· Α’ ρα vj υτο «7#
(3 ) ‘Tif *CΛι tj? υτ© Λ̂ β* οτερ αδύνατον (δια τκν ις .)·

Κιί&ω τρίτον ϊ ξ  =  «7· Ε’αν »? ©υν ^ «£ := β γ  (δ<ά το α .  ) ^ τ α Αοιτχ
iff» εςαι. Είδ’ βυν, Λ ’ μ βχ  >  ©£, ληφ^ήτω y $  =  ε£, $  ©>©ί«< *>*-
JfyVei τα τνί< ατοδείξεως, ως ε’τι τβ β .

Ε’ αν χρχ δυο Τρίγωνα χτ. 0 ·  Ε . Δ*

2  χ  ό λ ι ο κ.
Ε'δοξε'τινα ενταύθα τερ) rvj< ε’ν τω Γτο<τχελε7 Tpry&wa ταρενθ-ε'&αι 

Καθε'τΒ, ύ<ρ ητε BaVic, ^ ύ<ρ £ν ε’χείνΜ ύτοτείνα, η Γωνία δίχα τεμνε- 
tS-αι τε<ρύχατ/ν. Ε’ ςω τοίνυν Ίτοτχελες T^y«vov το αβ7 ;> « χο̂ υφν) μεν » 9 
Βάτιζ δε η β γ , oWXvj δε ίτ« a/XvjX'vu τα αβ., αγ. Φημι ΰη*

Ε’ άν αϊτό τγ[ζ κατχ την κορυφήν α Γωνία;, Κάθετο; α χ5 ίί τρο< tjjv Βα- 
Τιν νΐ αδ, δίχα τεμίι αυπι tvjv«t« Βα<πν β γ ,  id, τ^ν Γωνίαν υτ© βαγ, ύφ 
ήν VJ Βάτις υτοτείν«. Ε’τ» 7 '<e των Τρίγωνων αβδ, α7 $ , των μεν Πλευρών 
αβ , $  αγ «των (4) « .̂νίΧακ «των, rvji δε «δ xo/vv̂ c ίκχτέρω, τώντε Γων/ών 
υτο αβδ, £, ύπο uyl (5) <Των αΆΐίλα/ί, ι§ των υτο αδβ, *£ a$7 (6) ομοίως 
«των «τών * £  τα Χοιτα (7) ζχντα iffu scat. Κ ’ρα £  iJ Πλευρά βδ, /Tij ε<?αι 
tjj* 7^5  $  W βα^ί <Vij τνί υτο y»%. ΗΓ αρχ Κάθετοί αδ (8) ε’τ ί τ« ΊεΓί- 
<τχεΧ«<, rvjv τε Bacfjv β γ  δίχα τεμν« , ^ τνίν χατα τιίν χο§υ<ρ̂ ν υτο βαγ 
Γ  ωνίαν.

Ε’αν ί  Ευ3·ε7α αδ αττο τί}< χατά τι̂ ν χορυφ^ν Γωνία< αχ3·ε7τ«, δί%α 
τεμνν] τ^ν BaViv* δίχα δ^τβ τεμε7 £ τ^ν χατα tvjv χορυφ^ν Γωνίαν α ,  ■£ 
ετι τ·̂ ν BaViv προς ο fox ς ενιςνισεται. Τ$ς yxg Βατέ ως β γ  δ/χα τμ̂ θ-είο*̂ ; 
%χτά το δ, τα δυο Τρίγωνα αβδ, ^ α7  ̂ τας δυο Πλευράς τα7< ίυτ» Πλευ- 
ρχίζ <τας ε ξ «  έχατε^αν εχατερα9 §  τiJvBaV/v τ^ Βατ®/ , ^ ε<?αι (9)  α^α ετ  
αυτών, $ vj υτο βαδ ίθ*Η τ^ υ'τό 7 α̂ > ^ ύτο αδβ , ι$ «δγ. Ουχ«ν μ μεν 
χατά τιϊ» χορυφνίν α (ίο) δΓχα εςα< τετμημένη, tj δε αδ τ^ο'ς ορ3·ας ( ΐ ΐ )  ετϊ 
Tijv ΒαΤίν εφεςηκεΐα.

Ε ’αν η αδ τνίν χατα χο^υφιίν Γωνίαν δίχ* τε'μνν), δίχα τε., ^ τροί ο̂ - 
3·ά< ^ tmv Βάτίν β 7  τεμε7. EV» 7 *? των Τ^^ωνων βαδ, £  δαχ* αϊ β * » ^ 1

( 1 )  *· δ ,3· « · (X) £ ξ . υ τ ο \  ( 3 )  « . (4) 0 > . * τ . C 5 ' *· Λ β  « . ^6) 0 >  4|.
( j)  »ς. £ιβ. «. (8) OV μ. .9) *ι £ιβ. α. (ίο) 0\. μ. fu j  0’ .̂ <8.
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uy, frctt ε\<τ)ν ( i ) ,  ι{ 51 «5 xo/vij, ιfire ντο βαδ ίϊη εςϊ rvf (2) ύτ© yah  
A”gx $ ai Βάσεις βδ, i, γδ  (3) ’(rat άΆήλαις εΜν9 ήτε ντο αδβ ini τή 
oro a5y. A V  vj μεν /3y B«*/C (4) 5ί%* τετμπτα/, ή */3 (5) *¥«<
It  αύτπν εφεςηκε,

E’dv ετί τ η  l < r o < n e \ Sc Τρίγωνα αβγ άχΒ-ή Ε υ θ ε ί α  ή 5ε ,  $ί tijv Β α ο ιν  

β γ  5 ί % α τ « ,  £ τ ρ ο «  ο’ ^ α *  τεμνασχ κατά το 5 ,  τροχχΡειΤχ α ΰ τ π  5/α τής 
κορυφής Τ8 Τ ^ γ ω ν »  α  διελεότεται. Ε ’ αν y a $  τ ε $ ΐ  tp}v 5ε  ω< τ ε $ /  Α νξ ο ν *  το  

χριςερον «5/3 τ «  « / 3 y  T p r y ^ v a  τεριαχ^ί} 9 ω ς ε  τω δεξιτερφ εδγ ετιτεσεΊν, 
εφαρμόοΉτι μεν χ\ \<τχι ορ̂ χ'ι Γ ω ν ία /  χί τροζ τω 5 ,  εφχρμοτεοΊ δε £, αί ιτχι 
Π λ ε υ ρ ά /  5 / 3 , 5 y , εφαρμόσει δε $ αί !<Τχι Γ ων(χι, βί χ α τ α  τχ β ^ y  ε τ  

ά/λήλχς (6). Κα'ι σνμτεσανται χρχ χί Πλενραϊ βα9 γα , ωσαύτως δε i> c\x 
τα Τρίγωνα βχδ9 γχδ' τχντγ[Τo t  ^  fi τΚευρά 5* ,  τβΤ« ΠΧευρχΊς βχ9 y x ,  
χχτα το χυτό <τν\μεϊον λ συναντήσω, τατεςι δια τής κορυφής χ rS Τράγων* 
χ[Zy λ ε λ ε υ / τ ε τ χι.

J .

Α’  λ  λ  Μ ζ .

ΕΙ μή yap, μή διερχε&ω ή 5ε τροχχ^είσχ διά της κορυφής χ , διχτεμ- χ. 8«. 
τετω δε Πατέραν των Πλευρών, οίον τήν χβ, χατα' το ξ ,  § ετεξενχ$ω (γ)
Η £7 · Ε’τ ΐ  μεν κν των Τρίγωνων βξδ, φ δ ξ γ ,  ̂ μίν /35, <<rif tj 5ε
δξ κοινή, ητε ντο /35£, ΐσνι τ£  ύτο 7 ^  (8)· Α”$« £  (9) Η «το $35, <Vjf fy  
tiro $γ5· A’ /&J if wto $35 , «V»f rrj ντο χγβ  (to ) τ» ϊσοσκεΧΰς τρδς rvjv 
Βάσ/ν Γωνία/ χ<ται. Α ’ ρα if υτο' ^ 7 ^  ντο ay$9 το μέρος τω ο\ω,
οτερ «χ εςιν*( ι ι )  Α’^ . ’ ε τ  αυτών 5ι) των Τριγώνων, 5sUvvrxt &> ύ β£> *tvi 
ΤΗ γ ζ '  κοινίϊζ ουν τροςεΒ-είσκ τί); ^α, εςχι βχ , iVjf 5υ<π τα7< ( ία )  7 ^»
^α· η 5β βχ iryTjj yx  C*3̂ · Αν?α ul y £ , ξχ, x\ 5υο, icrai Ty μιξ y x , ετi 
tS Τριγώνα γ ξ χ 9 οτερ C*4) μ  ^ ιν· Ουχ’ «V* τ« ξ  διε\ευ<τεται χτ,

■Ε’άν Ευ5ε7α if α5, ατο Tif? τη Τ^7ων« α ^ / κορυφής α, ετί τν*υ Κατ/ν ^  jt’go. 
βγ τίττπτχ9 τχντψ δίχα τε , $ τρο« ο^ά< τεμννΐ, Γο*οτχελε( εςτα/ τό Τρίγω-

αλ-
Π6)

(I) £’ί  υ»β*. (2) £’̂  JT. (5) J. £1$. «. (4) OV μ. 0>. <6) ^  Η·
(7) ^ Γ· Λ· (8) £ ’£ υ-τοϊ. (9' ί· ' Ιβ< «·. (ιο) υτο3. £  f. £ιβ. λ. (η') Λξ.
(12 ) Λ ξ . β. (13) υ τ ο U4) X. ϋιβ. α. (15) £’4ί ( ϊ6) i  Β.β. α. (ι^) θ'ξ, χς.
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ft. 82.

ft 83·

ft. 84-

Eav Εύθ·ε7α m «5, Τράγων» r? αβ7, τη» xctra το α Γωνίαν *ί%« τε- 
μνκτα, ετ'ι tvjv άτεναντίον ΠΧευραν β γ ,  ττρος ορ$αί ετηςί] ,  I σΌΤχελεί ε- 
cjai το Τρίγωνον. Ε’τι 7 ^  των Τρ^ωνων αβ$, «7*> *ί f*£V u\ X0,W -> α* *« 
ύτο βαϊ, £ βΣα, ϊται τα7« ύτο γ β ί, $ 7** Ο ) « * « ? *  «**«?*· Α”ρα (2)  
£ βχ, <(Γ»1 τί{ 7*· iVoTxeXs'i αρα (3) το Τρίγωνον.

Π g 6 τ  α σ ι ς ΚΖ.
,,Ε'αν eh ίυο Εύ3·είαί (αβ, 7*) Ευθεία εμτίττβτα (η φ )  τας ε’ναλ- 

, λαξ Γωνίαε <V*< a/Xij'Xa/< το/£ (ι*τοι τι*ν ύτο αε£ τί) ύτο εξό , χαΐ Tvjv 
,,ύτο 7&  τ# ύτο £εβ), ΠαραΆ^λο/ ετονται ά/^Χαις αί Εύ3·ε7αι.

Ex T8 χατ Εύχλεβ^ν ορ/Τμί των ΠβραΑΐίΧων. ΕΙ μι) είσΊ Παρα/XijXor, 
εχβα^ο'μεναι α\ αβ , 7^ νυμτεσΐίντχι, ήτοι ετϊ τα β$ μερι*, i) ε’τ» τα ay. 
Ε’χβεβλνίίίτωταν, ^ συμπιπτέτωΓχν χατα το if* χαΐ εςχι αρα το ε^  ̂ Τρί* 
7 ωνον. To/7 «?hv vj ύτο αε£ ε’χτο< (4) ,  μείξων εςχι ri}< ύτο εξη εντόζ. Α Χ - 
Χά (5) ^ «Vvj, οτερ «χ εςιν* ουχ’ αρα τυμτετβνται. Καί ΠαραΆ^λοι (6)
W > /aga ti7i.

Ε’χ $έ τ? avTfiTevsyS-fVTOc των Παρα/Χνίλων οριτμί ω$ί. Α’ τ© τβ 2if- 
με(α ε, νίχΒ’ω C7) τρό< ορ$ά« ετί τί< 7 »̂** £̂ · Eat ατό τκ ξόμοίωζ,τζός 
ορ3·αί ετϊ rvfc αβ , ΰχ$ω μ £ j. Ε’τ'ι με'ν ούν των Τρ/7 ωνων ^ ε ,  ^ ε3·£,  ̂
μ«ν υττο ηεξ ΐσϊή τij υπό εξ$ (8), τ̂ε υπό ξηε, τί| ύττο ε5^ (9) .

2ε ζε ΠΧευρα xo»vji. Αρα( 10) jj ξη, Ιτη τν[ ε3“  ε!τ'» $ε αμφω Κάθετοι επί 
T'7c αβ ’ ν\ μεν ξη εχ χατατχευϊί * ΐ{ ίε $ε , ότι τί) ύτο ε&ζ (εχ χατ.) Ο’ρθ?;, 
iVm ι5 ε’ναΑαξ υπό 5εβ (εξ υίτοθεο·.), ισαι αρα αΐ τροζ τ>ίν αυτν)ν αβ Κά
θετοι ξ'ή, 3-ε. I’Voii αρα απέχαται ίιχςήμχΐΊν αι αβ, ^ y$ ( 11 ) ΠαράΧ* 
λΐ)Χο/ ε/̂ (.

Α Ά α  7^£ εςωταν αί Χοιπα'ι ενα/Χαξ αί υτο' βε^, ^ 7 Φ  *Τα/ α Α ’̂ - 
λαίς, Κα'ι επειαί ίόο ύτο βε^ §<*εξ (ΐ2) ^υτίν 0 ’ρ3·α7{ tfxitWiv, Ο'μο(ω( $3 

α» ύτο 7 ε̂ ι  £  «Φ ^υτιν ορ3·α7« <Va/ είΰτίν. Y'ffxi αρα εο*οντα» ( 1 3 ) αί ίυο 
αμα,ταίς ϊυτιν αμα. Α’φα/ρε^ειτων αρα των ύτο βεξ, $  7 Φ  (*4) β* 
των, <Vai ετοντα/ ^ α5 ύτο ae£ , ε^ί ( 1 5 ) ά/Χ»ίλα/<. Και ντως εφοϊιυσΉ 
ω< ανωτέρω ΐί ίε7ξκ.

, (l) £’S (2> Γ%όλ. ί. $ χ<τ. BQ. CC. (3) OV *τ. (4) <?. β/?. «. (5)
ι*0-· (6) oV λς. Εόκ-kti*. (7> ιβ. £ιβ. α. (8) Β’ξ  ύνοΧ (g) Β’κ κ«τ. (ιθ) χς. 
ί ·β. a. (II) OV λ*. Γα**»τί», ( ΐ ϊ ) ι γ .  Βφ. α. (13) Λ %  I. (14) Ε ξ υ'τοθ. (15) Α 'ξ . y .



X- 8S·H’k t) ούτως' εχν u\ Ε’ν*/Χ*ξ λοίΤΛΪ ύτό βεξ9 ά, y£s icrui ώ η , τχς 
tt& vt Παρα^-ίλβί tiix τβ αντεκηνεχ^εντος όριτμα ϊείξω. Ε<λ5ίφ9·ω ετι“  ’  , ' 1 / g , » w  r ' α .  ' » ' λ V

τω< ^ «το τ« λ Σημεία ετι της αβ η χχ.
EV«i ουν αί υτο /3*£, ^ /3βί (3) t iu r iv  όρ9ά!ς t<rxt εϊτιν, afre ύτό ε ζγ , (/£ J^T.)) 

^ tiro 7 *̂ wVauT<o(, #ί δυο «μα, τα7« δυτΐν «μα (4) ε<τοντχι ΐσχι. Α Ά ’ «5 '&■
ντο βεξ, £, εζγ eW )v W a x  (5) «/Χηλα/ί, χ<ρχιρε$ε~<τχι κ*τ«λε(ψ«<π τχς ύ τ ό  «$<? ;**λιΓ) 
it/3, Α κλν (6) ά^ηλχις t<rας* EVl rcrvuv των Τ^γωνων e«* φι , μ μίν % & = ·*> 
ojra <Vh τ« vttg ί£ι, δειχ^εκτων των kcctu κορυφήν αυταα (7) ·  =&$,$** 
Ιί ί« ντο χαβ, ίτη (8) ντο <$£, άμφω yag og$x(· η Is ex Πλευρά, ϊτη r=‘9\ \ t t j Λ V f  ̂  ̂  ̂ f* AM 9Vt TWV t Ql»
Ttj ξι (κΟινη yxg εχχτεραις η ξε ), τζοτετεχη is η si toy r*j χξ (9 ). Agx γάνοον *.y£
( 1 0 ) tj vt ύτό εκχ, !τη tvj ξ/ti, η τε κχ Πλευρά ϊτη ττ  tti. Πχρχτλητίως tie *  ’ * V*

βη τωι Τρίγωνων *OS ***%3'4Γ*τμ η ίβ, ry ny. Και αφα^$ τ« ύ*6 κβ9
^είτχι άρχ ftO  <V«* εσονται χΤληλαις x1 Χοιτχ'ι y x , ίβ · άΑα A Καθβτβ/ “β«Λ«τιιΤς
επ'ιτηί χυτής αβ* η μ£ΐΐ7«« χχταϊ.^η οε}β^οτιι<Τητν\ χχτχ το ti ζεχχχτ.) rfv *ηχ*βί.
O’ Ŝ-vj  ̂ εναΑνξ υτο 5/3/3 (εξ ύτο3·.) * Γται «I ττ̂ Οζ τ̂ ν αοτήν α/3 Κχ ™)ζκ̂ ιτα,ζ
3-βτοί 7 * % ·> JWM ίο’οις τοίνυν χπε%α<τχι τόίς ίιαςημχπν χ\ αβ, yti είτ) ( 12), -  βιβ««5».
ώ Π«ίΛΑΐΐΧ5ί. StlKrxr ̂

=  ιΐ (»Β*α*
π  { ό τ a ο ί  t κη . :;= *«*

μ % ^
„E ’ay e?c ό̂ο Ευ3·εΓ«< (α/3, 7^) Εο9·ε7* εμτίιτΤαϊχ (η εξ), την έχτος * 7 

n Γωνίαν (τ^ν tiro εηβ') τη εντός $ ατεναντίοε,  it, ετι τχ αυτά μ^η (τη  
,,ύιτο η$$) ι<την ιτοιη' $ τχς ε'ντός, £ ειτ) τά αυτά μέρη ( τάς ύτό βη$, ^ 
ν  >j3-5) ισχς tiutriv ος^χίς Troivj, YixqxTkvikoi erovrxt ά/ληλχ/ς xi Εύδείχι α β ^ .

Ε'τ«$ιί γάρ η ύτο εηβ, toy rij ύνο (13) Η^» Μ tie ύτό εηβ ( 14) ι<τη χ. g6.
τη αη$. Α'ρχ «ί ( i f )  ύτό αη3-, έ, ηSti ίσοι* είσι tie ενχ/λχξ. Agx ( 16) 
IlafitAvfXof η αβ τςός την yti.

Παλιρ eVei λ! ύτό βη9 ^ μ5Ή*7) Ι«β*1» Ο’βχϊς Wat eiriv. Elri tie £ x, g7.

(I) y .  Bi£. a. (2) ιβ. Λβ. «. (3) ly. 2?ιβ. λ. (4) Α'ξ. #. (5) E'f υτολ (6)
y. (7) <». Λβ. «. (g) I* (9) β. (ίο) X?. Β ίβ . a .  (II) j £ .  y .  ( t a )  

Χ τ . oftfffA . T a x * t r ( * .  ( 1 3 )  E 'i ;  J r o X  ( 14 )  1». Β ι β » « . ( 15 )  « .· (t6 ) x<f. Β φ .  « .
(*7> «ίτοθ.
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tti M  *yθ, β'4$ ( 0  todv ,Val* αί *«β “ f* Μ Φ $ ϊ*μ > im  
fid  τα7{ δυτιν (2) αβμα λyφθεfc‘αιc· xoivy χφρρί&ω H t5ro · $ λοινηί 
ίίξχ y ύττδ ay5 C3) λ ο ιτ ϊ Τ« υττο ‘>«1 *<?*'· E ld  δε ενα^άξ. Α 'ρ* κτ.

Π ό ρ ι σ μ α .
Ε ’ χ με» ουν τ« Β’. μερβί» φανερόν δτι άτταν Ο’ρθογών/ον Id £ Παραλ

ληλόγραμμόν.

Π ρ ό τ α σ ι ς ΚΘ.
,,ΕΓ εί« τά( Παρα^'λ»? Ευθεία* (α/3, γδ) Εΰθε7α εμτίπτβτα (ε£) τά< 

,,τε Ινα/Χαζ Γωνία* <ο*ας ά/Μ'λαις ττοιε7 (Tyv υτδ ^ θ ,  Ty υπο ν\3·γ9 και 
„Tyv ύτδ α»}3·, Ty ύτδ y 5 3 ) ,$  Tyv εχτδ* (υττσ εy/3) ry Ιντδ*,^ άτεναντίον, 
, , j£ ετϊ τα αυτά μέρη υτδ vjBO /Vyv, χα) τα* εντδ*, $  ετ ι τά αυτά 
,) με ρ̂  (τα * ο το /6ΐ}θ, £  y-9-δ) δυτίν ορθα7* <<ra*.

A'. Ε1 γάρ μνί , Ίςω μεί£ων φε(5 είτείν y ύτο ayS·, τί}* υτδ y3-J. Κοι· 
vjjf ντροτειλνίφθω y.t5iro /3y$, $  εο*ονται xi δυο, ύττβ ayS·, £ βη$, με(ξο~ 
νες (4) των δυο ύτδ ί^θ, $ y3 .̂ Ανρα al ύτδ /3y3·, χαι yS-δ, δυο7ν ορθών 
ΙλάοΊτσνε* εΜ. Και εχβα/Χο'μεναι άρα ετ άτειρον χατα ταΰτα τα μέρη αΐ 
aj3, γδ τυμτεσβντα*, ^ ουδέ Παρά/XyXoi ( f )  εοΌνται* οττερ ες) χατα Ty* 
ντο$ε<τεωζ. I’Vy αρα y ύτο' ay5 Ty ujjc' yθδ. Ο. Η. το Α'·

Β'. Α Ά ά  y ύτ© ay^, fry (6) τγυπό ενβ. Καί y ύτδ fy/3 αρα <Vy (7)  
τ^ ύτδ yB·̂ . Ο. Η. το Β\

Γ '. Koivy τροΛίείδθω y ύτδ /SyB. Α ί αρα ύτο ey^ $  /3y3-, τάι* ύτο 
jBy  ̂^ yθδ (8) /ο*«ι είτ/ν. Α Ά ’ ΙχεΤναι (9 ) δυτϊν ο’ρθαΤζ ισχι ehrb. Δ’ ρα κεύ 
αύται. Ο. Η. το Γ '.

Και ώδε μεν Eυ’xλείδy<, χατα τον vra0 αύτω τών ΠαραΑν^λω» όριτμον, 
χαι τδ ι«. Α’ ξίωμα. Ο' δε' Ταχβετ/ος ό τον όρ/τμδν μεταο'χευάα'χζ, χαϊ τδ 
Α’ξΓωμα εχτυρίξαί

Α* λ λ w ζ,
A'. AVo ξ  ̂λ ,  ι?χθωο·αν Κάθετοι αί ξρ, £ λ τ  (ίο). Κάθετοι δε 

τάντω< ετονται «V άμφω τάς Παρα^'λβί ( ΐ ι )  <*β, $ y £ % καί δι#, xai

3 2 '

(Ο ιγ. Β»0. α. (8) I. (3) Α  ξ. γ. (4) i. (5) Α 'ξ, let χού of. λΤ. 
(6) I». £ιβ. α. (7) ^|· α· (8) Α'%· β. (9) »y. Βιβ. α. (ιο) ιβ. Βιβ, a, ( l  l )  Α'ξ- ί**
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αΑήλαΐζ ( l )  l(Tui. A’Aa $ Wa από των ΠχραΑήλων (2) evcciΐΌΧήψονταε 
μέρη, τα pX, τ ξ . Τα «ρα Τρίγωνα φ , £ ψ , αμοιβχδόν εςχι ϊτόπλευρα.

χ r Ν f t '  .λ f* ’ 'Λ ___*.,„*χν 'ί?

Β'. Η' ύτο ηλβ <Vtf ry ύχό (4) αλξ* αΑ ’ αυπι ε’ ε̂ίχθίί τν\ υπο 
λ ξ£  Ανρα(5) Μ t/το «Χ/3, /Vji ύχο λξ£ , ή εκτόζ rij εντός £ αχεναν-
τίον, χτ. Ο. Η. το Β'. XlrVtcvrw δε $ ή ε*κτο< ύχο >fXp , <Vii ίε/χθήτε- 
rut τ ί  ύτο Χ ξγ εντ©« ^ ετί τα αυτα με'ρνί. Πό̂ κτμΛ.

Γ'. Η' Μ«λξ /<τχ (6) 1-ϊ viri & λ . Λ ’» , ’ «I ξ ς\ , $ γ ξ λ  (7) 
δυτίν Ο’ρθαϊζ <ο*α< είτίν. Α’ ρα £ αί ύτο αΧξ, £, γ ξ Χ , ίυούν Ο’ρθαϊί ίτα» εϊ- γί«μμ»χ αί 
σίν. Ο. Η. τό Τ'. Ούτω δε δειχθήτοντα/ φ αί ύτο βλξ , £ξλ ίυτίν Ο ρθαϊί icra/.

Π / . ταμίΜΤτάν-0 Q I (Τ [& Ct» τ# μίτβΧβιχ.
- 17» ο. / » / * -  -  η  / βανόμιναι ,Εντεύθεν τω Ε ρατο&ενει επόμενοι, την τνμ yvje Ιίεριμετρον χαταμβ- ίνσίνΟ̂ Βαΐς 

τρεΣν παιδευόμε$α. Παρατετηρηκώς γα'ρ ΙχεΤνος Συχνής τής χατ Αίγυχτον " "  
χο'λεωί, θε'ρβ* τρεπόμενον προς Κάθετον ε’πηρτή&χι τον ήλιον r Γνωμονι δε ταρςο^αΤς 
•χρΗΤαμενος, ^ αχο τήμ εν ΑΙγυπτω Α’λεξανδρείας, τής υπό τον χυτόν μο· *· τέχνη
ν ον* Μεσημβρινόν τελάσης^ μοίρας ρ ε̂δόν εχτα <τύν πεμπτημορίω απε%ον· 
τα τον Φωςήρχ κατειληφως, τοτδτον άμέλειτοι από τδ ετ αυτήν χατά χο- 
ρυφήν Σημείβ αχοχλίνοντα* Χα/3ων ϊε τήν μεταξύ των τολεων ϊιχςασΊν, 
ςαϊ/ων ωτει fooo τυγχα'νβταν, δυνάμει τής ανα %εΊξα( Πζοτάιτεως τψ ο~
Χη·' τί}« γί?ς Περίμετρον ε^ζάσατο λογω το/ω£ε.

Ε’ ^ω α μεν ή χόλι<Συήννι, β δε ή Α ’λεξαν^ρε/α, ένθα Γνωμων ςηξίξε- χ. go. 
τχι προς ορθά< εχ» τβνΟ*ρί^οντα ό /3γ. Ε’ ^ωταν ίε ^ αί Ja, £ γ>ί Α’χτΤνε< 
αί αφ* ήλίβ τρο( γε τήν αΐ&ητιν άΑήλχις πχράΑηλοι ’ ή δε δα αχτ<< ε’χ) 
τον χατά τήν Συήνην Ο'ρίξοντχ Κάθετος, διά η  ξ  Κεντρ» τί?{ γήί 5/ϊβο-α· 
ίε γΐί Α’χτ<« εχϊ τον χατα τήν Α’λεξάνδρειαν Ο'ρΐξοντχ πλαγιά&τα, διά τής 
%ορυφν\ς τ» Γνωμονο< διήκα̂ α̂  $ μετ αύτβ Γωνίαν τήν υπό μοιρών δη
λονότι 7 γ συνιςωϊχ' επει ούν ή υπό η γζ , Ίση ες) rij εναΑάξ(8)υπόαξβ, 
ης μετρ ον το Το'ξον αβ , το' μοιρών ον 7 } 9 τήν τήί γι̂ < Περίμετρον τοιχύτ-ή 
nil αναλογία εξευρατο. ίϊ'ς εγχα  μόίρχι 71» προς ςαδίβζ fOOOj ουτω;

(Ο Of· (3) ιβ, (<j) η. Βιβ. «. (4) lr. Βιβ. «. (5) α. (6) μ»-
fo« A'· (7)  »r· «ιβ β. (8) Λβ. λ.

Ε
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34 =-------- L------
ο\οζ ο Κύκλο? μοι^ν ων 3<5ο, εχει rp< 2J 0000. Τ orirw  αςα ς*Μων 
tvjv ολην τνί*ς yyi Περίμετρον οριςεον. Ο. Η. £.

Π ρ ό τ α σ ι ς  Λ.
„  Αΐ τ>/ αυτίί Ευ3«ία (£0  Παρχ/ η̂Χοι (αβ , y i) j ^ α/XvjXaz? είτι Πα» 

,, ραΑιιΧοί.
Ε’μτπτττετω ε!? αυτχζ Ευ3ε7α ηκ, *ί, <V̂  '■? uto ajjS ry ( l )  υ.τό

η$ξ' χαϊ αυτΗ 3ε (2) io*n τ* ντο $*i. A’?* (3) jc, η ντο aj?x, .Vi* r« vro
jjxi. A\x αί EJ3m / a/3, ^ y i  (4) *&ηλαι< εΐο-ι Παρά&ηλοι.

Π q i r ct (T t ς ΛΑ.
„ Δ ί«  τη &ο3εντο? Έημε(π (α) τρ ϊο$ε(?ν[ Κυβεία C/3*y) παράλληλον 

,,ευ3ε7αν Γραμμήν ayxy/ίν (την εζ1).
Είλν{'<ρθω ε’τ ι rif? /3γ τυχόν Σημεϋον τό $, $ ετε ξευχΒ-ω if α£ (5) , % 

(Τυνεςάτω ιΓζος τω α Σνιμείω tic  ία τνί υτό aiy  <Vvj (6 ) ΐί ντο' ία ε , ^ εχ- 
βεβλη&ω έπ ευθείας τ?« αε, Εύθε7α μ αξ. Κα» eVe'» εΐ? ivo Ευθεία? τα? 
β γ , εξ, εμτε<ΓΗ<τα if αδ, τας εναλλάξ Γωνία?, τα'? ντο εαί ,  α ϊ-y ,Va? 
άΆηλαις τετοίηκε, παράλληλος άρα (7) η <£ τ# /3-y. Ο. Ε. Π.

EI? ίε Πραξιν άρκειτει άχ -̂είτης της α$, Τ όζον γρα'ψα/ το ιτ , £ Κεν· 
τρω με'ν τω α, Διαςηματι Ιε τω αυτω , το Τοξον ξφ. Ε’αν yap ατό τετ« 
αφχίρεθν[ τό ξβ '«τον τω /τ , i/x τη « £ β Εΰθε7χ εςαι ξηταμενη Ιία- 
ζάλληλος.

Η' ίειξ/? ηρτηται εκ της ΚΘ". τη Γ\ Βιβλία.

Α* λ λ ω ς .
Κεντάω τω τυχόντι ο Κύκλος yεyρ/̂φ^ω, ί/ΐων μέν τνΐ ίίερκρερεία ί/α 

τϊ Ϊο3εντο? 2ΐ)μείβ α , τεμνων is ^ τ̂ ν ίο3ί7<ταν Εύ3ε7αν y.arx ΣημεΊχ ξ φ 
τ ·  τω ie Τοξω τα , «τον εΙλνί<ρ3·ω Τόξον τό ξν, ^ επεξίύχ^ω η αν* *1 
ίέ εςχι  ̂ ξηταμενη Πα^ά^Ηλο?. -

Η ’ζτηται Ιε η $ε7ξις εκ τιί? Κθ'. τ« Γ'. Βιβλίβ, $ της ΚΖ\ τη «V* 
χείρχς- 1 αυτήν ί εύζν,τεις εν τω Λημμχτι τω προς την IIporaTfv, των 
εχ των τη Α'ξχιμηϊν εχλελε /̂μενων Θεωρημάτων.

(ι) Β,β. «. (a) Αυτ. (3) «. φ  «. (5) Λϊτ. «. (6) *y. /?0· *■
(7) Β,β. α.
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Σ  % 6 λ / ο ν.
A*iroMtentTtti ημίν οίςχ τα επ) των παρχ/ληλων Ενδείων δεωςΰμενχ) 

h ire  τίί κχτ Εύκλείίην Αξιώματος, it, εκείνα άνευ' επεί ποΙΑοίς εΐζ τάξιν 
Θεωρήματος, £, yir* «* άλόγως ανάγεται. Α'Άά  $ «ί Τζίί; ανωτέρω Προ
τάσεις, ΚΖ'.ΚΚΓ. $ ΚΘ'. φνμ'ι, ΰ'ς ό Τακαετιος μύ εξηρτημενως τη ευκλειδείπ 
Αξιώματος προδεμενος δείξαι, είς τάς ΚΙΙ. ΚΘ. ΚΖ. μεταςησας συνεχεε, 
της τροσηκάσης πα$ ημών ετυχόν χώρας $ τάξεως. Hw?if ουν £, το Αξίωμα 
εκείνο πειρχτεον άποδεΊξχι 9 το συνεχώς εν τοίς εφεξής είς χρησιν πχραλη- 
φδησ όμενον.

\* ” Θ ε ώ ζ vj μ α.
„Ε ’ «ν Ευ3·εΤί«' (ccy) εις Ευδείας (τάς αβ, it, γ ϊ )  εμπίπτβσχ, τάς εντός
επι τ cc χυτά μέρη Γωνίας (υπό βαγ9 it, ίγ α )  δυο7ν Ο'ρδών ελασσόνας 

99πον\, εχβχ/5ίόμεναι αί Ε υδείαι αβ , φ γ ΐ  συμπεσίΐντχι ά/λ.ηλακ, εφ α 
\>μεξη είσιν αί των δυο 0 ’ρ3·ων ελασσόνες,

Δ ε ί ξις vj κατά Πτολεμαίον.
Λ if μ μ α Α.

,, Αί άπό δυο7ν 0*ρδα7ς ίσων ίχβαΤλόμενχι » συμτίπτζσι.
Είσί yap ΪΙαρά/ληλοι (ΐ). Αρχ tea) το άνάπαλιν, αί απ’ ελασσονών 

συμπίπτασι. Χρρξειίε πάντως τό επιφερόμενον δείξεως* ου γάρ είς ανάγκης 
(%ιι τ άκόλνδον , οπαγε ε π άμφοίν των υποδέσεων ενδοι'άσειε τις μη ποτέ 
επίσης επαληδευοι των Γραμμών τό άσύμπτωτον.

ί̂3 1 ί .. Λ if μ μ α
,,Η' είς τάς ΙΙαρα^ήλβς (αβ9 γ ί )  Ευδείχ εμπίπτπσχ (εξ), τάς εντός 

9,$  επ) τα αυτά μέρη Γωνίας (υπό βεξ, it, Ιξε) ίυσ'ιν Ο* ρδχΊς ΐσας ποιεί.
Ε'ςιν η παρ Ευκλεή ΚΘ*. Επειδή 5ε διά τη είς απόδειξιν υποκείμενα 

ια . Α ξιωματος τω Σ τοιχειωτν\ κχτεσκεΰχςαι, τό διά/ληλον φεύγω* των 
αποδείξεων ό Πταλεμα7ο< , άΤλως άποδειχνυειν πειράτχι ως εφεξής.

ΕΙ μη yap, $ ελχσσονχς, η μείξονχς. Α ’Α ’ εί μεν τϊτο , α\ λοιπμ) 
νπο αεξ, ξ. γξε 9 δυθ7ν Ο'ρδων ελάσσονεε είσιν (2)· ά/λά κχ) μείξονες χί

ν· 95.

ύ) Λ’Ί· Βιβ. «. (β) ιγ* Bin. C*
Ε 2



%■ φ·

%- 97·

αυταί (ΐ). Etf εκείνο, u) Χοιχαι μειξονες (z ) '  ά'Αχ $ όλά<τ(Τονες at χύτχί 
(3). Κ'τοχον is (κάτεξοιτ δυ<τίν αρχ ϋ ’ρΒαϊς <V«{ ποιεί. ΎχυτχΠτοΧεμαίος.

Α Ά ά  μήχοτε χχρχΧογκτμός εν τντοις ΧχΛχνει (φιςτιν ο ΠροχΧοΟ; 
ΚuXvsiyxQ ύδεν τον ΛΟ’υμττωΤαζ Xsyovrx τάς χν  ελαττόνων ί  δύο Ο’ρΒω» 
Ιφ  χΑομενχς, τάς μεν των εχ'ι τα χυτά tv ο Ο’ρΒων μείξπς λεγειν , τάζ δε 
εχΐ Βατερα δυο ΟρΒων ελαττονας.

Θ εώ ρ η μ α , A .

,,Ε’αν ε1< δύο ΕυΒείαί (τά{ αβ, 7^)ι εμνίνΤΗΤΧ (ή εξ) τάς εν-
„το< ^ εττι τα χυτά μέρα δυοίν Ο’ρΒών εΧά<ττονχς νο/ή (τάζ ύχο βεξ, χαΐ 
,,&£), u\ ΕυΒε7α» (α/3,^ yδ') ϊυμτετβνται εφ χ μέρη εϊτ'ιν χ\ των δύο Ο’ρ* 
,,Βων εΧατσονεζ (ύχο βεξ, $ δξε).

ΕΙ μνι 7*0* η εν  «ίετερα χυμχετπντχι ή εφ ετερχ, τά μέρη χ φ γ ,  
ενΒα «ί των Ο’ρΒων efcri μειξονες, η αί Ο’ρΒαΤί δυτ'ιν Wat * τροοΒεΑιν ί’ αν 
vj εφ’ εχάτβρα. ΑΆ* εΐ μεν εττ «$ε'τ«ρ* , Παρά/&ΗΧ9ΐ (4) ετοντχι αί ΕυΒ?7θ| 
αβ, 7 ·̂ Α Α ά  τοιχΰτχι «τα», τάζ εντός $ εν) τα αυτά μερνι, δυτ'ιν Ο’ρ· 
ΒαΤί εχ«τ<ν Γτα< (5)* ετοντχι άρχ χ\ ύχο εβξ, £ δξε, δυτ'ιν 0 ’ρΒα7ί si, *σ*α», 
χα< μνί·

ΑΆα' συμχιντετωταν κατά το η , ε’φ’ ά μερί} «ίτ<ν αί υτο α«£ , 7 Φ 
>υο7ν Ο’ρΒών μείξονες* καί Τρίγωνον συςήτετχι το ηεξ. Καί δή αί μεν ύχο 
ϋεξ, £, νιξε, μειξονες είτι 5υο7ν (6) Ο’ρΒών, αί $β ύτο $ ξεβ (γ) δυ- 
Λ'ν Ο’ρΒάμ Γται είτί1 μείξονες άρχ αί ύχο ηεξ, £, νιξε, των ύχο ηεξ, κχ'ι 
ξεβ * 4, xoivifc άφαιρεΒείΤίμ τής ύχο νεξ, μεΐξων η ύχο ηξε (8) τί}< ύττο βεξ. 
Κχ'ι αρχ τη εξη Ύςιγων*, ελάττων vj Ixro'c υτά βεξ, τής ύχο νιξε εντός 
έ) άχεναντίον. Ο’χερ (9) «χ ε«?ί-.

ίΐναυτως το οίτοχον δειγ^ήχετχι και των ύχο χεξ, ^ 7 β̂ » *
μέρη συμβαίνειν Χεγεται ή χύμχτωτις, Ο’ρ3·ών νχοτιδεμενων · α/λωςτε δε, 
$ αντιφατκοντχ τεΒείτβται χρος τό XQorXvi<p$sv Α\ Αήμμχ.

ΓεΧευτχίον πδ αν εφ εκάτερχ τυνεΧΒοιβν* « yap ΕυΒε7α« ίυο %ο)ξ(ον 
νότε νεριεξπη (ίο).

Πάτα άρα «>«7 ^  τυνβΧΒε7ν αυτά?, εφ’ ά μερ̂  βίτίν «ί των ίυο Ο’ρ* 
Βων εΧάττονες.

(t) Ρ.’ζ ΰιres. (2) ,y. Αρ. β. (3) E't ύτβ3. <4> 0'?. λ». (5) Λ?μ· 0· (6)
οτ©3. 17) ιγ· β»ί)λ. α. ($) Αξ. γ. (9  ̂ «ς·. βιβ. α. (ιο) Λ'ξ. *γ.
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Κ χι ruvTct μενοΰτω χα^ζοΊς 5εμελίοιζ εχωχοϊόμητκι. ■

Αε7ξίζ ή κατά Πί οκλον.
Α * £ ίώ μ α ·  ; *

,,Ε ’αν αφ’ ενός Σημεία ίνο εχβχ/λωντάι Εύ9«7α/, Γωνία? ττοιεΤα/ ετ' 
„ατε/ρον, χαν χεχεςατμίνον Meys^ot ύπε^βά ,̂βι ηϊιάςατις αυτών των εις 
„  αχείζον εχβχϊ/Χομενων.

Τω ^ Κξιώματι τ«τω ^ Α’ ξΐςοτελης εχ̂ η'χατο, ίεικνύς τον κόχμον μη 
είναι xxtigov. Α’τείρων γαρ ετών των. άτο τη Κεντζα τρα« την Πεμφερειαν 
χβχΆομενων9 axeigov το μεταξύ. Πετερατμεν* yag όντος αύξηαται την 

haqanv αδύνατον. Λ9ςε ηκ axeigoi α\ Ευ’9ε7α/. . . .

Λ # μ μ α .
5,Ε’αν Παρα^'λων Ευ5«ίών Ttfv «τέραν («$ ), Εν5ε7α τις (η εξ) τεμνη· 

„  τεμβ7 χζοεκβλη^εΐταν £, την Χοιχην \yi).
Ε’τεί yag ΕύθεΤat ϊυο είχίν αφ ενός Σημεία τβ ξ  εΐζ «τε/ροκ εχ- 

βαγόμενα/, α\ ξα> £9-, χαντός M«y«'58< μείξονα ϊχατι ϊιάςαχιν ( ι ) ·  ω- 
ςε $ τάχα οτον εςί το μεταξύ Των Παρά/Μλων* όταν ουν μεΊξον αΑνι'λων 
ίιαςώχι της τατών ϊιχςάτέως 9 ,τβμει η ξ$ την y$* Καν uga ΙΙαραΑ-j- 
λων ΤΗν"βτεραν τεμννΐ τις Ευθεία %Τ s.

Θεώζημοι.
,, Ε"ςωταν ίνο Εν9ε7αι ζαί «β , γ ί), £ εμχιχτετω είς αύτχς η εξ9 

^ιΚαχχονας ίυο 0\$ών χοιαχα , :τας ύτο ·βεξ9 Ιξ· * Χε'γω or/ χυμτε- 
9> τέντα» αΐ Ευ9ε7α/ χ,ατά ταΰτα τα μεφη9 εφ ■& αί των ίο ο Εν5ε/.ων εΝ 
,5 Τ/ν εΧαχχονες.

Εχεώη yag αί ντο β«£, 2ξε εΧχχχας είτί ίνο Ο’ρθων* τίί ντεροχί 
ω̂ν ίνο Ο gbuv εςω ΐ<τη η ντο 5ε/3 (ζ) 9 £ εκβεβΑη&ω η 5ε (3) sjt< 

το *. Ετβΐ ονν «?< τ«< *5, γ ί  εμχεχτωκεν η εξ , ^ το/ει τα< εντο< ίν-
Op9«7< <>«$, τ*< ντο' 5ε£, $ ί£ε, Πχςχ'&.η\όι είχιν α\ (4) 5», y t  

Ευ5β7α/. Α Αα τεμνε/ rvjv χ5 (<) η αβ, τεμεί αο* (6) «£ r>jv *νί.

*· 98.
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^ 0  Α’ .̂ (2) Ηγ. Λβ. « . (3) ^ϊτ. β. (4) μ . Βιβ. α. (5) ΒΓ* χχτ.
CPJ Δικ τβ Λϋμμα.
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Α’%! βδί Ter οις ε'οικεν ayarav ο νβωτ εζθζ Τακεέτιος, επαποζίί is 

$1 cv Xoyov εν όζΐ&μω λς\ φ^άο’αο εξε'θετο.

Δεϊξις ή κατάΚλά/3ίον.
Λήμμα Α.

ico. Ε*άν επί rif< Ευθ«ί«ζ /33· τ*ρο« οζ$χζ άχθείο^ί rife /3ο, Γωνία ο*υ-αθ  ̂
οξεία η υπό βοφ, αΐ αϊΧαι Κάθετο/ ρτι*, το*, at επί τν\ζ αυτ#ί /3θ αγόμεναι, 
$ από r%i αύτί)ζ οφ πεζατπμεναι, αεί εΧάττονεζ, $ εΧάττονεζ επονται.

Ε’ττεί αχβ-είτγ,ζ τ/,ζ /3ττ ττρος όρθ«ί ενπ τίκ σ<ρ χα/ επί τα μεζη 
της οξειαζ Τωνίχζ πείθεται’ ΙεΊ yxq τάζ ίΰο τας ύτο /3οτ, χ«< /3νο  ̂
Ινοίν Ο’ρθων είναι iXxarorcvxς ( ι ) Φ αδύνατον ie rtjv μεν 'Ό ’ρθ/ν τίναϊ% 
τν,ν is Α’μβΧεΊαν επί τ5 Τζιγων? πβο) * εϊτα καί επί τν,ς /2θ προζ Οζ- 
θά< αγρείσνις τ%ζ πρ, $ rijo ς<τ ομοίως προς οζδχζ επί τ>?< οφ, $ rife CT 
ω<ταυτω< προς ορθα« «V» χ%ζ ·β$, κτ· φανεςόν οτι vj μεν βο , μείξων (α) 
εςαι τίκ βπ, ί is rvji πζ, \\ is τίκ ζΤ, ν\ is της ο*τ, ώδ ύττοτείν#?/*»' T»fv 
0*ρθν}ν, ύποτεινβτων τ\\ν Ο'ξεΊχν.

Λήμμα  Β.
Τνΐί ύπο ref* ΚμβΧείχζ βπηζ, α\ πρ, c/3 , χτ* αί 7τρο·; Ονρθά{ «ο*α» 

ετπ Τήζ αντν,ζ β$,εφ ά μέρη εςίν ί) ΛμβΧεΊχ , αεί μείξονεζ ετονται, $ μεί* 
ο̂νες* οίον }| μεν σρ, «V» μείξων τif< <rr* τί< $ε f? μείξων y τη?, rvfi 

τρ μείξων tj /3?r, rifi 2ε βπ, tj /3o , ως εν τω α . Λ'ίμματι.

Λήμμα Γ.
Ετε/ijj τοίνυν ετΊ rife /3τ ττρος ορθά? νιχθ^ταν ίβ*ο» βί το*^/2ψ , ε7Γ/- 

ξευχθείτικ tsJc <τψ, αί ύττο ο·ψ/3, ψο·τ 0\$αί αμφω ετονται. Εϊ μ̂  
7 «ρ, «2^'Μ ετερα Ο’ξεΤα ij ySv Α'μβΧεΊ» ,  ftί Κάθετοι ψ/3, ^ ού, tVaci 
μενού, ανιτοιί αν είεν,ι§^ μεν μείξων ̂  ιι δε ελάθΌ*ων. i l f{ είτε των «νωτ· 
Λημμάτων.·'* <( . \ r .

, Θεώρημα.
ί,Εάν Ευθεία ν\ αο , εί« Ευθεί«< τά{ ο5# αλ εμπίπτατα, .tu± άπό

( . ι )  ι ξ .  B tp . « . (a )  ,3. Β ι$ . Λ



39

§ οαλ, *υοίν O'ρ$ων εΧάσσονχζ rotij, Asya iy οτ/ «νοεχβλ^ει- 
<ται αί ο$ καί αλ , συμησύνται εφ α μεςη ihnv «ί των ούο Ο'ξ^ων εη 

„  XaWovsc*

3α« ςήϊεται επί της ay (ως^ήΧον εκ τ« y  · Αήμμχτοα) 9 των μκ9 £y ϊσωντε 
«Των «Ά^λα/<, προς ορ3α< ε;π Tyc £μ ίςχμένων.

Ε ’άν αρχ φ αχ, <Vy Xy<jp3y y χ λ , £  τ# ay /Ty y5·, ?r^a%5e/(ry;
ry< yx επ-ι το v , $  rij( xv <Vyc Xy<p3«iTy< τίϊ yx, επιξευγνυμενη y λ ν , <Vy 
ϊειχ$ύ<τεται rij a y , yre προς τω v Γωνία O’^S-y, κα^α'τερ y tiro ayx. Καί 
εχν επι^εvy$yj y X3-, τρο« ορ3α< ςήτεται a iry  εττϊ ryv aS·. Κείί&ω ου/ΐ 
y X y  iVy ry α λ , ^3·/ <Vy tj;  a3* εχν επιξεy%3ij ‘*i O'*» ορ3·ά< $  
aury qyVerai sjri ry v a/*

A ’ ^ a  yxq Xy<p3fiVy< Tyc μεν £y ίσης t v j χζ, £  ry« y5 <Vyc τί; ay, £  
Ty« 3i «Tyc ry α3·, $  οΰτωί εφεξής 9 εςχι πο$' οτε y α/, μεΐξων εχχι Tyc 
a;3, ουτω« y /35 svroc re Tfiyaive aiy εν^ε^ήσεταΓ εχν αρχ π ροάγειy 
y /3i, εξω τ/ω< τ« 7Γετερατμεν8 ϊιχςήμχτος τ« Tgiyajv» γενήσεται. EV si 
ίβ «κ αν τυνε'λ3·οι ττοτε' ry /3αΤει / y ,  ίιχ τχς ύπο ίβι9 κ, yifi τχς ϊντίν 
ορ$χμ 1<τχζ «Vac, ντρος αυτήν ΠχρχΆήΧω ( ι ) ,  συμπεσίΐτχι αρχ. y /3J τή 
ay ΪΙΧευρρί χχτχ το υ. Κ'ρ ούν\χ\ ο/3ϊ·, £  α λ , tic £ς εμχίττει y aO ,  y 
y α/3, ατ ελατ^ονων ν} Ιυοίν 0 ’^3ων τ^οεχ/3α/λόμενα/ βχ είτϊν ασύμπτωτοι·

Καϊ ayry μεν y κατά Κλα'/Β/ον άτο^είξΐί, yv μηϊχμως μεν y^ry^ai rye 
3εω$ί*< των Πχρχ ,̂ήΧων ο Taxasnoc ffiva/ is i/εξoiιxωΓaryv τ ε ,

 ̂ sfywis^aTyv. , % ' ι
< ΑΔεΊί'ξις jJ κατά Τακβετίον.

Ιίείίθ-ωταν aJ ύτο y/3a, ia/3 ίυοΤν Ο'ρ^ων εΧχσσονεζ, ^ εςωσαν αϊ ύπο 
y/2a, φχβ ίυτίν Ο'ρ χ̂Ίς ϊ<Γχι (<rŷ «Vy< αμεΧειτοι τ/.ζ ύπο φχβ ίσης Ty (a)

# I'

χ .  Ι Ο Ι .

C1) **ι· ^10. *· (2) *y. Λβ. «.
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ντο μβγ)* e<rovrai αί /8γ ,  αφ Παρα^Ηλ^ι (ι ) ,  η δε ντο φα/3, μείξων
(2) της ντο δα/3 , T9 «τεροχί της ντο φαδ. Τ*των ουτω κε/με'νων, τροσ- 
Xvj7rrecv T̂xvjv Αξιώματος κα£’ αντο το γνώριμον εχοντος, οτ/ μεταξύ των 

καί αφ ετ’ άτε/ρον τρο^γμενων, εξεςαι τ»ί αμ ΠαραΑΐ}λον άγαγειν 
Ttjv ψφ, η̂< μεί£ων είη της αβ. EIXmVS™ ΤΡ φΨ <** ι| * {, ^ ειτεξενγ ·̂ 
5ω νί ψρ. Ε’τεί τοίνυν α\ αρ, φψ Παρά/^λοί είτιν, αί εναΑάξ ντο φψα, 
*; ραψ, ετονται ($) ιται. ΕΙτί δε $ αί Πλευραί φψ, ψα, <ται ταΤ; ρα, αψ
(4). Α’ρα καί αί ύτδ ρψα, φαψ (5) ίο*αι είτί. Καί η ρψ Παράί^λός (6) 
ε«τι tj? αφ. Α Ά ά t, η βγ  ΠαράΑηλόί ε<?ι τ$ αφ. Α’ ρα αί ρψ , $ |3γ (7) ' 
]1αραΆίίλο< είτίν. Ες/ν άρα η /3γ $ παράλληλος T9 ρφ* > £ εγκεχλείτμε'ΐΉ 
τω Τριγωνω αρψ · καί ε’τ  άτε/ρον τροεκβχ/λομένη, ^ «τε τ  ̂ Παραλ- 
λν(λω ρψ ιτυμτεσεΊν ίυναμενη, «δε ετί το α γενε'&α» (8 ), τμ αδ π$οεκβ\ψ 
3·είσ·»ι *ί /3γ εξ ανάγκης συμνετεΐται. Ο. F. Δ .

9C 102·

Αυτός δέ Taro ωΰέτως δείχνυμι.
Διά τα  ̂ Σημεία η%$ω (9) *ί δε ΠαράΑΐίλο« τρο< τχ'ν αβ * τζοεκβε· 

βΧη&ω δε' ε τ  ευθείας τμ δε 9 εφ (ίο) ε τ  «ττε/ρον, όμοίωι δε ^ δγ η 
Υ χ ,  ^ Η%5ω Κα'3-ετοί άτο τ« α ε’τ ί την δγ τ$οεκβλη$εΊταν (ι ι) vj «5. 
Μεταξύ δε’ των δχ , δφ είς άτε/ρον ϊιχξευγνυμενων , κείο3 ω τξος' ο fiat 
ετ'ι της δχ 9 μλ ( 12 ) μεί£ων της α^' it, άφηςη&ω α’το της μλ μείξονος ή 
ρλ <Vh τ£ ( ΐ 3) (Χάττονι α3·, £  ετεξευχ^ω η ρα, ητις (μεταξύ των Ση
μείων ρ $  α ταρεμτίττ«σ·αν ) τεμεί την δφ κατά το' δ<ά δε τά( ιτας Κα- 
S-er«c (ορ. λί?'.) α^, ρλ, Παρά/Μλο'ί ε’ςν τροί tvjv δΧ. Διά γ5ν τ« Σημεία &  

ηγ$ω ΠΧξάΆηΧος τρ ay η ξ*. Αύται $η εατονται st, 7<rut α/Χηλαις· tat 
y «ρ άτο ξ  7τρδ< 0 ’ ρ̂ ά< άχ9·ι; ετί της δλ jj ξι («4)5 ε’τ ϊ των Τρίγωνων κξ<, 
γαθ·, αί ύτδ ^κι, ^ £ικ, Γτ«ί τα»« ντο αγ!^, £  α θ γ  εκατερα εκατερ/y (ι^). 
Α Χ *  ^ ή ΠΧευρ* ξ ι  Ίση τγ «3· ( ΐ 6). Α’ ρα ( 17 ) «, ^κ <Vif τμ αγ. Καί 
Γωνία δε 4 υτο βαγ ?τη ( ι 8) υτό δεγ, η δε Ty ύτδ «£κ, Α’ ρα $ ντο 
α̂ε ( ι^) ΐτη τtj ύτο εξκ.

Λ 9ςε ετεί αγ δε'δακται T<rvj τ^ ^κ , εφαρμότβτ» (2ο). Καί Γωνία δε tj ύττο

(ι) Μ. α. ( 2 ) 0>. Ip. (3 )  *S Β ιβ . α  ( 4 )  Β'κ κ α ν .  ( 5 )  *. Β ιβ . α . ( 6  ] 
Β ιβ . α . ( η )  χ . β ,β ,  β . ( g )  ί γ . ^  ύ .  ( 9 )  λ « .  Βιβ. « .  (ίο) A i r .  β . (* ΐ ;

ιβ . Β ιβ . α .  ( 12 ) ιβ. Β ιβ . α .  (13> Τ· Β ιβ . eu  (14 ) ιβ ·  Β ιβ . « .  ( 15) *θ. Β ιβ . a  $  Sic 
« ι .  χατ. ( l 6) ( f f .  Χς. (I-J) χς. 2?<β. « .  (,g ) *5 . Β ,^ .Λ. ( Ι9) (20) ^

«•j
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x$, ουτω< otirai t}<rtv a\ αβ, γδ πςοεχβ\η$ε"urea ,  ̂ συμτίπτχσχι έπ'ι τό δ. 
Ε’άν α§« χτ. Ο. Ε. Δ .

Π ό ρ ι σ μ α  Α'.
Ε’κ δι* τ«Τ8 <ρ*ν«$όν τας μη Παρα/^λΒί Ευ$είαί προεχβα/λ,ομένχς τέως %. tog· 

(Τυμτίτττειν ’ xtg) ου ην ε’νδο/α£ε/ν* δ<ά τον επχχ^έντα λόγον Ο'ρισμ. λ ς .
Έ'ςωσαν yag Ευ$«7αι μΐί ΠαραΑ^Χο/ αί αβ, γδ , είς ας εμπίχτασα η ay * 
διά δε Τ8 γ  ι?%̂ ω tj γ« Πα$άΑίίλο< rgo’$ Τίΐν (ι) αβ. Έ'σοντχι δ̂  αί tiro 
εγα, £ βαγ (ι) δυτΐν O'ftxii factr agx χ\ ντο δγα, ^ βχγ (3) δυοΤν Ο’ρ- 
3-ών «?«ην εXxWovef. K'gx hit το προχποόεϊειγμένον Θεώρημα, αί αβ, κα) 
γδ συμπεσβντχι.

Π ό ρ ι σ μ α  Β.
I

Φανερόν δε $ οτι «αν Ευ3Υί« η γδ «rr xxeigov χροεχβA o /ro , απείρβζ χ , ,0̂  
Ευθείας χΆηλαις ΠαςχΆηλβς, «V axatgov $ αυτά; (δείναν) ^οεχβΑ ο- 
με'ν*< τεμεΊ, τα< αβ, «£, <*· *τ· Ε* Υ**> »ί *β Uaga^Xn της εξ
επίσης (4) ά<ρί<?ατ*ι, τέμνεται δ« tiro rijc γδ, «* ά̂ α (Τωφι £ r?©< atirvjv 
τό πχρχΆηλον» Η' agx δγ έδε Τβό< rtjv ε£ «<?αι ΠαρχΆηλος (εϊ yag, ην 
αν (5) ^ r?o< rtjv αβ ην τέμνει * or«? «χ εςι (6))* τεμνει ά$α η δγ $  rvjv 
ι£. Δια δε τον αυτόν λο'γον μ»|δε ΐΓξοζ την tjS, W IX, χτ. παρχΆηλος Ίσα 
η δ γ , τέμνει j& ταΰτας χροεχβ\η$εϊσχ, £ άπείρπς Παρχ^,ηλας έχ άπειρόν»

π ? ότ α σε ω ς ΛΒ'. Μέρος Α'.
,,Παντόε Τρ/γωνβ μι*< των Πλευρών χροεχβ\η$ε(σης , vj εχτόί Γωνία 

9,(ύτό αγδ), δυα) rate ε’ντόί $  χπεναντίον ζταΐς χατά τό α § β) Γο̂  ές(»
Η’%3·ω δια re γ  τρ βχ ΠαςΆηΧοζ η ye (7)· έχε) δε' εϊ< αυτα« εμ* Λ. Ι05, 

πίπτει tj α γ , εςχι (8) η όπό «γα, ίση τρ tiro γχβ* ωσχύτωζ εμχιπτά- 
σηζ $  της βδ, εςαι (9) και Μ t̂ ?rc' ^Yf > ίση τρ υπό yβx» ίΓ ciga όλη 
υπό αγδ, ίση ίυσ) ταΊζ εντός $  απεναντίονβΟ. Ε. Δ .

(I) χ«. Βιβ. «. (2) «5. Ζ?ι{3. «. (3) ο̂ . Λ (4) 0V λς. (5) λ. Βιβ. «. (6) ^ι* 
■ Hoe· *· «»»Τ· (7) λΛ. Λιβ. α. (8) *>. Βιβ. α. (9) »5. «.

F
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A.

•χ. ic6· Β. 

% »07· Γ.

%· ιο8· 

%, icq·

U o g l c t ^ d r o t .

Η' αρχ έκτος εκχτέρας των εντός, ^ ανενχντίον μεί£ων. Ε’</ 5ε ij ?r«|S 
Ευκλει^ W· MC ε̂ίξιν Λ  τ® ϊ* ο Τα*8ε'τίθς ύτΤε ε̂θετο.

Και Γωνιων των ετι τής αυτ^ζ Βχτεως αΐ3, μεί£ων t?c tijro' αγ/3 ντε-
§ιε%Η<ηΐ(, Μ U7T0 χδβ νεριεχομενη. Προχχδείτης γάρ της βδκατα το ε , 
ι5 ύνό βδα μείξων της ύττο 5εα , η 5ε της ύνό εγ5* το 5ε vjv το δεύτε
ρον της ΚΑ'. Πίίοτ. μέρος, όνερ ενταύθα δείξχι ο Τακβετιος ύνε<χετο·

£1'ς αν Ευθεία* αϊ αβ, ay ενί της αυτί?? Ευθείας δε, ανο τ« αυτί 
Σημεία χ ςαθωτιν η μεν προς ο§θ«ς νί α/3, η 5ε νΧαγίως η α γ , κείτεται
μεν νι Κάθετοί αβ, ε<ρ α με'ρη ες'ιν ιί οξεΐα Γωνία ύτό α γ β 9 η 5ε μη οτγοί
β$θαί, Tijv ορ^ην Γωνίαν wro' αβγ ύπΌτενεΤ. ΕΙ μη γ*?* ύνοτεινετω μεν 
(κείμενη ένθα η α£) η Κάθετος, τήν υτο αγ£ Α’μβλεϊαν, ύνοτεινετω δε η 
μη νρός ορ$άς αγ^την ύνό αξγ Ο'ξεΐχν · χα'ί ατως εςχι η μεν ύνό αξε θ ’ $- 
θν) (ΐ )  μείξων της ύνο xyε ΑμβΧείας ? η ε’χτος της εντός φ ανενχντίον, η 5ε 
ντο αγ5 0 ’ξε7α (2) με(£ων της ύνδ χ ξγ  Ο’ρθης, η εκτός της εντός ^ «ττε* 
ναντΓον (3)* τ“το ^  όίτονον (4)· Α"ρα κτ.

Π ροτάνεως  ΛΒ'. Μέρος Β\
,,ΚαΙ αί εντός τβ Τ ι̂γωνΒ Γωνία» 5υτϊν Ο’ θ̂αις \<rau Διό $ μοίρας ι8θ

σ·υνατοτελ«Τίν.
Μιας γαρ των Πλευρών αβ χατα τό ξ  νροεκβΧηΒ-είο’ης, η εκτός ύνό 

Zfiv 1 5u<ri ταις εντός (5) ^ civ εναντίον α y  ιτη εςί. Κοινή ynv νροςε^εί- 
της της ύνό yfix, δντι ταίς ύνό ξβγ  , yβx  (6) «ί τρεις τ« Τριγών» ϊται εί- 
<τίν. Α’>λ’ αι 5υο 5υτίν Ο’ρθαΤί είονν ίτα» (7)· Καί αί τρείς αρα (8) τί Ύρι· 
7 &)V8 εντός Γ ώνια» δυτ'ιν Ο’ρθαΤς ιται είτί.

Α* λ  λ W ζ.
Δ»α' τί?< Γωνίας y  ήχθω εξ νχρχ/Χηλος τρ ύνοτεινχΤη αβ (9)· Και 

ετε'ι αί ενχ/Χαξ η >ί, κ9 $ χ] θ ^ λ  \ται (ίο ) ά^νίλαις είτίν* αί δε 
τρε7ς η , ι , θ ( l l )  5uriv Ο’ θ̂αϊς ϊτχι είτίν. Δν§α (ΐ2 ) και αί Τρεϊί ί 9 κ, X 
5υο·'ιν Ο’^θαΐς ί'ταί ε?τί.

* (*) «τοδ. (2) Ε’ξ υ»οθ. (3) Ι7ό̂ . «, ^4) 0*ί· <*♦ «· Κ·! Cs) τ® “ *
iWifOi. (6) β. (7) ιγ . β φ . α. (8) Α %  «. (9) λα. 5 ίβ. α. (ΙΟ) κ», Βιβ. «»
(ιι) «■ ΓΙόςΐ. τ?ς /Γ . τβ 4̂'. (ΐ2) /ί’έ· «·



Ε’γώ δε και Α*λλως ΰεΐζω»
Λιιφ$ητω επ) μιαζ των Πλευρών, οίον τηζ αβ9 τυχόν Σημεΐον το ε ,

^ επεζεύχ^ω η ye. Δ/ά μεν ουν το Α'. Μέρος η υπό γεβ ίτη τοΓις υπό εχγ,
£ aye · ώταιίτωι vj ύ/ro γεα , Τα7< «**β ε/3-y, $  βγε. Α ί ίυ'ο «ρ« αί ε<ρε- 

προς τφ ε ,  τρ/τί rate υτο βγα» Φ 7 * $ ,  $  ίτα/ είτίν. Α Ά *  ε’χεΤ- 
ν«/ $υτίν Ο’ρθαμ ( ι)  ί'σ’α» είτίν. Α’ ρα $  αυτα/.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ουτινοταν ευΒνγράμμα Τριγωνβ 9 αί τρε7< Γωνία/ αίμα ληφ^ειταί, el· δ. 

0·ίν Γταί rati ουτ/νο(Γ«ν Ευθυγράμμ» τ gift Τωνίαις α μα ληφ$εί<ταις.
Καί εάν ενΤρ/γώνω/* μία Ο’ρθι) if, ημεί£ων Ο gSiji’ αί λοιπά) Ο ξειαι Ε. 

είτίν, »ί $ε Γωνία ύ<ρ ι?» η μ/) μεγίς/f των εν τω Τρ/γώνω Πλευρών ύποτεί- 
νει, οίείποτε (2) Ο’ξεΤα εςί.

Μ/α« ίβ εν τφ Τρ/γώνω Ο’ρθίί bV/jc, ίυ'ο άμα αί λοιπά) μίαν O’gSjv ς, 
συναποτολβοη. ' »«

Καί η ίυτί τα7« λοιπαις αμα εν τω Τρ/γώνω ί'σ'Η «ταΓωνία,Ο’ρθη εςα/. ζ·
Δοθε/Tcoy των μο/ρών μ/ά< τ/voc των Γ ωνίων ,  φανερόν δτας μοίρας £  $υ'ο j/# 

αί λο/ταί αμα τυναποτελντι · χαί αναπαλιν.
Ε’ άν Τρ/γών« αί Συο Γωνία/, ή'το/ εκατόρα Ιϊία, η άμα, Τριγωνβ ταμ & 

ίυτί Γωνίαμ, ή'το/ εκατό ρα iify, ή' αμα ϊοται ώ<τι, £  vj λο/rij τ/; λο/τ# <Vif 
εςα/. Ε’χ $ε τ«τ« τβ Πορίτματο* τ ίι  Κς\ το Β'. Μέρος βαίίως ίείκνυται.

ΔυοΤν Τρίγωνων εαν Γωνία Γωνία, μία μ/α fTtj if, £ αί λοιπά) ταμ λοι- /. 
**ά/< ιται ετονται, είτε εχατερα εκατέρα, είτε ^ αμα.

Τι?< χατα χορυφνίν Γωνία* τ* Γτοτχελκι βρ ί̂κ των )|.0/τών τροί Μ. 
τν}ν BaVtv (3) ή μίτε t a O'gSifc εχατερα ε<?α«. Καί τ« Γτοτχελβί αί τρο( τ>}ν 
Βάτ«ν Γωνία/ αεί σξεΐαι. Καί  ̂ άτο tjjc χορυφίς τ« Ι’ τοτχελίί ετί TijvBaV/v 
αγόμενη Κάθετοι (4) «ντοι πίπτει τ« Τρ/γώνβ.

Η* τβ l<roπλiΰgβ Tgiyctve Γωνία, τριτημόρια Ιυο Ο’ρθίκ μ/ac περιεχβι, ιβ. 
ήτοι τρ/ΤΗμόρ/ον εν (^) ϊυοΤν Ο’ρθών · ώςε επε) Ο’ρθαί ίυ'ο μο/ρών είτ/ν ι8ο , 
εςα/ i/j τριτημόριον ίυοίν Ο’ρθών, ήτοι η τβΙ’σΌτλευρΒΓωνία μο/ρ.6ο· Ταΰ- 
τα ίε' ,τριτημόριά εςι $υο 0\$ης μιχζ9 ητίζ μο/ρών ε'ς/V 90*

(ί)  <y. # 13. (2 ) itf. Β ιβ , a . C3 ) r* Λ ? · a* C· I l o f .  rS v  iv ra v B a .
V  τ “ » ί’ντ<ώ3α. ( s )  Δ ι λ  T«ur>j»- $  το Πόρ. r?« £ . Λ βλ . a.

F a

(4) Π°9·

no.
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/<·

%· “ 3·

Ε’ντευθεν ^ Γωνίαν W »  τήν ύτο /3ay, τριχοτομίται lyhov, Τρί- 
γ ω>ον ίσοτλευρον το αί-y eVi rvjς ετεραζ των Ιΐλευρων ay  (ι )  τυςήσαντα^ 

τήν ύτο δαy Γωνίαν (a) δίχ,α τεμοντ*<. Tic y * t  ύτο U y  δύο τριτημό- 
ριαΟ’ρθήκ (3) **W%*?K> ενϊηΧον ότι των ντro βαί, $ δαε, £ say end#j 
Ο’ρθής εςι τρίτημόριον.

Α*τασων των ατό τη αυτί Σημείβ a , ετίτινχ Εύθε7«ν /3y αχ&ηναι 
δυναμε'νων Εύθβων, ελαχίςη ες'ιν ή Κα'θετο( αδ. Ε’τεΐ yap ή ύτο αβδ Γω
νία οξεία, νι it ύτο ah ο’ρθή (4)* £ ή ελάσσων εςαι (5) TJ#c as £  βία- 
<Thv ά'/λης·

A*φ’ evo'cys Σνιμβίβ «7τι μίαν Ευθείαν, μίαν (xo'vvjy ε’ξεςαι τρό( όρδχζ 
dyxyelv-

Διά δε τη Α\ Με'ρ«5 τί< άνά ye7pac Προτάσεις, £  τήν α’ ςε'ρων Παράλ- 
λαξιν, τβτεςι την τη aXvf^ec άτο τη φαινσμενΒ το’τη διαφοράν διορίαν χα· 
ταμανθανομεν.

Ε’ ςω yvjc Κεντρον το α ,  β ίε ενθa c τχρχτηρων, ^ }β γ  η τη α’ςε'ροί y  
yooviooStjc Διχςχτις ή άτο τ« κατα κορυφήν Σι^μείπ δ τω τχρχτηρχντι καθορω- 
μενη· εςω δε' yωvιωδ^κΔfάςα<Γιc η ύτο^αγ η άΧ^3·ή<. Τ η μεν ουν a/3y  Τρι· 
yajVH ή cjctoc Γωνία ύτο δ/Sy ή διά tvjc ταρχτηρηιτεωζ διδόμενη, δυσϊ ra7c 
εντο< ^ άτεναντίον ντο  βαγ, /3ya <Vvj (6) εςίν. Ούκούν tf ύτο |3ya , εςι 
των ύτο δ/Sy, £  δαγ διαφορά. Ε*άν ούν ή ύτο δαγ ή δί ετ ιλογιΤ μ ί yivaj- 
τχομενη, ατό της υτό δ/3γ, ήίν ή ταρατήρκσις δίδωτιν α’φαιρεθί/, η τ*ίτω» 
των Γωνίων διαφορά (ήτοι ή ύτο β γχ ) ην Παρα'Ααξιν ατοκχΧΖμεν, εςαι
κατάδνίXoc· Ο Η. Ε. ν

17. Φανερόν δε £ άτο' τη Β'. Mepnc ταυτης τηζ Προτ., on ταντοc Tpiy<Jv« 
αι δύο Γωνίαι, δύο 0*ρ3·ων εΧαϊΤονές eWi τάντ# μεταΧχμβανόμεναι, ήτ«ί 
ήν ή ΙΖ'. Προ'τ. ή εΙ< το'δε τω ΤαχΗετίω ύτερτεθ-είτα.

?<·ιΐ4·/^. EVi τβ ορδ-ογωνίβ τκαλνιν? TpiyaivH των οξειών Γωνιων» ύφ* ήν μεν 
των τήν ορθήν Γωνίαν β τεριεχβτων Πλευρών, i  μεί^ων /3y ύτοτείνει 9 
ημιτείχς O’pSvfc μείξων ες'ιν (ίτοι ή α)· ύφ* ,ήν δε', ή ελάττων ^α, ήμισ*εία< 
Ορθίμ ελαιττων (ήτοι η y ). Αί yάp ύξε7αιΓωνίαι a i^y άμα λΐίφ^Ται(7) 
Γωνίαν ορθήν τυνατοτελΗΟΊν. Λ'ρα ύφ’ ήν μεν ή μείξων Πλευρά /2y ύτοτείνει, 
ήμιτείας Ο’ρθής εςι μείξων (8), ή α* ύφ’ ι?ν δ’ ή ελάττων, βλαστών, ή y·



Ε’ντβυθβν £ fli^ye, ήτοι παντός Σημείο μεχεώρ* το υψο« £ια της ηλί» /θ. χ. iij. 
<ΓΛ«α< κχταμετρε7ν δυνησόμεδχ. Η'λίβ y«? «W? τόν Ο'ρίξοντχ μοίρχις 45 
υψβμενβ, εΜν αί των σωμάτων σκιά) κατ επίπεδο προβχΊλ,όμενχι, τω «\«ι- 
yajv υψβι ακριβώς fcrai. Ε’τει ί/ά T>jv ύτο αβγ  θ 'ρ$·ην, ^ τι}ν υπό χγβ ημί- 
αειαν ( ι )  0 ’ρ$ης9 «ί«ί £ *ί t>?ro /3ay ημίσειχ 0'ρ$ης (2). Των ουν τ?ό< τ̂ 'ν 
Βατιν Γων/ων <των 8Των, αί ΙΙλ«υ?αΐ χβ , /3y <Vai (3) εσονται. Καταμετ^θ^- 

άφα τν}< β γ 9 ε<?αι iifXif £ η χβ, τό τβ Πύργο από τβ Ο'ρίξοντος ύψωμα.
Ε’χ is δη τότων i, Γ^αμμ ν̂ άπρόσβχτον την χβ καταμετρείς ^ίιον. Κ. % ιι6· 

Τρίγωνον γάρ ισόπλευρον τό τυχόν αί«> τ$  «τ’ αυτό Σημείφ χ £  τ*ϊ Πλευ- 
Qoi αί προς τω r>f< άπροσβάτ» Σημείω χ 9 κχτχ τπν αυτήν ύποτεδεί&ω προ- 
σκείμενον. Α ’το δε το Σημεία χ ώσε) Διόπτρας, ίια Πλ«υ?α< τί< αβ ώτβϊ 
Διόπτρας, πάντα τα «’τ ι τ*Γ< Ευθ-β/ας a y  Σημεία παρχτηρεί&ω, «υθυτε κατ 
αυπΐν χιν«ί<θω, ωςβ διά rife «5 Πλευρά* χατα t*jv y £  κείμενης, τό β της 
άπροσβάτ» αντίκρυ διοπτάνε&χι · ουτω ^ ya$ >j a y  /2αrtf tj; άπροσβάτω χβ 
ίση εςχι* Ε ’τ ϊ γάρ των βχγ9 δχε, κοινή μεν η κατά τό χ Γωνία , ίσχι δ’ άλ- 
XvjXai< αί κχτχ τό β ^ y , <V»f άρα η υπό αδε τ ί  ύτο a/3y» νί Χοιτη (4) r«f 
λοιτ#. Α’/^α το αδε ύπετε3·η Ισόπλευρον είναι, £ ετομε’νω ί(ί) ισογώνιον 
τό άρχ αβγ Υσογώνιον , ^ εκ τβ άκολόδο (6) ^ Γτότλευ^ον. I ’Vif «<>α τρ 
βατή χγ η άπρόσβατot χβ.

Σ % ό λ ι ο ν.
Τβ ΚαΑΓςβ τ»δε9 £ ευφορωτάτο εν Θεώρημασιν, ου το3^' ϊί όλων 

των Μαθπμάτων  ̂%ρη7ΐ(* εύρετην γενε&αι τον Πυθαγόραν Ευίημος ό άρ* 
χαΤοί Γ«ωμ«τ^( μάρτυς εςί’ συνεχώς δε τβ αυτβ μεμνηται ^ Α'ριςοτελης, ος 
*, δείγμα οίον αυτό ακριβές προβάρεται άττοδείξεως. Δ Ά ’ ώσπερ επι των Τρί
πλευρων εγνωμεν εκ τβτβ τβ Θεωρήματος, όσχις Ο*ρ$χ~ς at πάσχι τρείζ Γω- 
νίχι είσ'ιν Ισοδύναμοι, ουτω $ επ) παντός Σχήματος ευ^υγρχμμα, οσχς α! 
βν αΰτω συναποτελβσι Γωνίας όρ$άς 9 δια των εφεξής τριών Θεωρημάτων παι· 
ίευ$ησόμε$χ·

Θ ε ώ ρ η μ α  Α\

,, ΊΙαντός Τετράπλευρα at τετταρες Γωνίχι, τετρχσιν 0 ’ρ$α7< ϊσχι ε\σΙ,

-  (Ο Σ χ6\ . κγ . Βφ. β. C2 ) Π ίζ , χ . (3) 5</|. «. (4) /7ό<. λ  (J) Πός. της
If. 5^. β. (6) Πίς. της V· τδ « .
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ν  117 - Ε 'χιξευγ^υμενης yag όιά των άχεναντίον Γ ωνίων της β ί , ε!ς Ιυο Τξί·

yuvx ro Σχήμα άναλυδητεται,  ε<ρ ών εκατερπ α\ Γωνία/ χάται ίυτίν (t) 
Ο’ρθαίζ ιΤαι ε/Vi.

Θ ε ω g η μ α Β.
,,Ετ'ι χαντός Σχήματος εύθυγρα'μμ» άχαΤαι αί Γωνία/, Jk Toorav- 

ν  τ χ ζ  χλην τετταρων, 0’ρθά{ συναχοτε\ΗΠ Γωνίας 9 ό<ται είτϊν αί τ η  

^Σχήματος Πλευραί.
% ι itf. A’το τϊ εντο« re Σχήματος Σημεία τυχόντος τη « ,  ηχΒ-ωταν έχ)

χάτας τάς Γωνίας Ευθε7α/, εις τοταυτα το Σχήμα ϊιαμερί&ται Τρίγωνα# 
οται αί εχ αυτω Πλευραί. Ε’τε/ ουν εχαςχ των Τριγών ων 9 δυτ/ν Ο’^αϊς 
(ι) Χτας φεςπτι τ ας Γωνίας, χάντα τάντν| Γι« τοσ*αυτα$ Ο’ρθαί ταρεξ»- 
σ/ν, c<m--a< τί Σχήματος Πλευραί. Α’/λ’ αί χερ'ι το Σνιμίίον α Γωνία/
(3) TsrgXTiv Ο'ρθαΤί Χται εϊτίν. Καν αρα αχό νατών των εν τόϊς 
νοις Γων/ών, τάς τερι το α αφελές, δΐ< τοταύταις 0’ρθα7{ <<τα/ τλι*ν 
τεττα'ρων, χαταλειφθητοντα» αί Γωνία/, ο<ται είτΐτ» Σχήματος αί Πλευραί.

Π ό ρ ι σ μ α .
Κα/ φανερόν «ρα των εν̂ υγραμμων Σχημάτων τά Ιτάζβμα τάς Πλευ

ραί, $ όλικως εΙ<τιν Χτογωνια. Ο'χερ αχ εξω θαύματος»
Π g α i  ι ς.

Τον τη Σχήματος Π χρονομαςην $ιχ\χηάτχνη9 αχό τε τη Tlxgxyc- 
μεν« τον αριθμόν 4 άφεΧόντι, χατάλοίχος εςαι ό των ορθών Γ ωνίων αρι&· 
μός9 ah αί εντός τ η  Σχήματος Γωνία/ τυνεξισενται.

Θ ε ώ ρ η μ α .  Γ.
,,Ε’χ'ι χαντό ς Σχήματος ευθυγράμμ», axxccu αί εκτός Γωνία/ τε-

,,τρατιν 0’ρθα7$ Xται είτί.
■κ- *5 9- Λ5 yxg εφεξής δυο, ίυτϊν 0’ρθα7< (4) ?ο*α/ είτίν. Α”ρα at εντός άμα

χχτχι , συνάμα ταίς εχτός άμα χά<ταις9 ϊϊς τοσαυταις Γωνίαις Ο’ρθαΤί, 
οται αί τ» Σχήματος Πλευρά/, Χσαι είςπν* Α’/̂ ά  ̂ αί «ντο* αμα χάσαι (Ο

( ι)χρ.  Λβ. *, ( 2) χβ. β,β. «. φ  Τ· Πά«. ΙΠ τ* -i'. (4 ) vy. Βφ.
W ν<βΓ. Θι<ί(. β. __
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(Τννάμχ τίττχριην O’ ρ$χ1<, Μς τοπχυταις Ο*β«ΐς9 ο fat αϊ τη Σχήματος 
Πλευρχ) ,  foot 6Ϊ?(ν. Κ'ρχ χ\ εκτός μόνχι (ΐ) τέττχριην Ορ^χίς \σχι εϊσί.

Π ό ρ ι σ μ α .
θχυμχςόν τω ονη τβτι των EuS-uypa/xf^ ’r® rfxSoi * εξ « κα κείνο 

τχρεπετχι, ο τι ^ ™  όπω?*ν τω eftet όιαφέροντχ εκτός είτιν όλικώζ ΐ<το- 
γωνια, ωςε ^ T fiy a w  τ«< τρε7« ε*τοί, JVac δίναι τα7« χίΚίχις έχτός Γω· 
νίχις τη χιΧιβγωνβ Σχήματος. Τ ητο ί*ί τό πχρχίοζον.

Π ρ 6 τ  α σ ι ς ΛΓ.
,, Αί τ«{ ?<Γα<τβ και ΠχζΧ'λ.ιίλβζ (χ@9 yO  τά χυτά μερν εη- 

„ ζεν'γνύπο'χι Ευ3·ε7αι (x y , 0$), ^ αυταί ιίταιτβ $ ΠαραΑΐίλοι είτί.
EV/ îu%3eiVvj( yap τί}< αδ , airs υπό βχ$9 φ xiyifx i χ^,^Χχις (2) %, iso.

βίτ'ιν, airs χβ £ y$ ΠΧευβα'ι (3) ’<rut χ^έΧχις είτιν, $τε αϊ κοινή. Α ’ρχ 
i, xy  (4) t<r*i rjj β$. Ο. Η. τό Α[.

Α ’Α *  4> ντ ° *ΧΎ Ϊ*Μ τ ί  wire α ίβ . Αν$α £  a y  (5) τί/ /2ί ΠαβάΧ- 
X>jXoi έςίν. Ο. Η. το Β\

Σ χ ό λ ι ο υ .
Ε ’αν Εύ3·ε/α$ $υο Π χρχ/λνίλπς μεν, χνίοΉς U 9 τχς χβ9 y £ ,  έπιξευ- %, η ι . ' 

yvvoift ίυο ΕυδεΊχι ετι τχ χυτχ με gif x y 9 /2Ϊ ,  προεκβ αΑομεναΐ χυτχι χ\ 
em&vyvvsrxi 9 πυμπεχπντχι εφ χ μέρη ες)ν νι των ΠαραΑ^λων ε\χτ<?ων 
y$. Ε’ αν* yxg χπό τ%ς μείζονος \νιφ&*ί (6) /3s, ίση τη έλχΐΟΌνι y$9 έπι- 

$β η ey  (7) ,  al s y ,  $ β$ erovrxi ( 8 )  ΠαραΑΐίλβ/. Οίικοΰν α\ 
ύιτό Ιβε, $  βεχ ίυτ)ν Ο'ρ&χϊς ($)· «Α* εςι $ij η υπό βεγ, μείξων τί}ς 
υπό (ίο) exy.^K'gx xl υπό ϊβχ9 § β χ γ 9 όυ&ίν Ο’βων εΧχττονες εΐσίν.
AJ αρχ EJ5«7«/ β$ $ xy  α π ελαττονων ίί Ιΰο ($ f t  ων εκβ χ/λόμενχι &υμ- 
ττεσπντχι (π ).

Π ρ 6 τ  α σ ι ς ΑΔ.♦ ’
ι^Τών Πχςχ .̂\{Κογρχμμων χωρίων χ\ χπεναντίον ΪΙλευρχίτε *} ΓωνΓ«ί 

,,Γται Λ^'λχις εΜ 9 κχ) ι} Διχμετρος χυτχ ίΓχα τέμνει.

(») γ. (2) *3· 5ιβ. β. (3> υτο*. (4) ?. «· (5) Λβ. «. (6)
γ. ΰιβ- α. (7) «. (8) λγ. «. (9) *$. Αβ. «. (ιο) /?. Βιβ. α. (ΐΐ) Γ%όλ.
τβ f a r  α τιΐ» λα. Λ 0 . α.
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%- 1i t . Και yag ( ! )  tiro α β γ , £ β y ϊ  7ο*αι ά/Μλαις είτί* χαΐ ομοίως υπό 
 ̂ £  0-y*. Α’ρα (2) αί ολα/ tiro a/35, $  tiro *7 $ ?ται αΆ,ήΧαΐζ β?τί. 

XlVavrwf 5εΐ%θ·ιίτονται $ a! λοιται άπενχντίον a , ^ 5 Γωνίαi ΐσχι. EVi 
μεν ουν των 7 «/3, £ 75/3 TpiyaSvwv , 5υο7ν τα7< 5uTi Γωνίαις ?των 5ε/χ- 
3·εΐ(Γων εκατερας «χατερα, ij 70  Πλευρά χο/νι* ε’ςΊν* άρα ^ α/3 Πλευρά 
(3) t<rv[ τη 7^9 £ «7  <ί·« τ? 0 ί· Πβςε ίσαι ά/ληΧαις £ αί Πλευραϊ αΐ 
αΓεναντιον, χαΐ ολον 5ε το Τρίγωνον (4) ίο*ον ε’ςίν ολω Τω Τριγωνω, το 
7 »,3, τω 7 ^ · Ο. Ε. Δ .

Π ο ρ ί σ μ α τ α .

dc ΐ23· Ai Παραλληλόγραμμόν 1 ού η μία των Γωνιων ορΒ’ή οιον  ̂ α ,  εςΐν Ο ’ρ*

το a V, 7  (5) ^r)v 0 ’ρ3·α7< /Τα/ είτίν * η 5ε α Ο’ρθ  ̂ (6) , «ρχ ι} y. 
ΛΙ 5ε κπεναντίον ίσαι (7)' άρα ai λο/rai Ορ5α1 είτί.

/Λ Π«ρα^ν)λο7 ραμμα τα μίαν μι£ ιτ^ν Γωνίαν των εν αυτοϊς ετερον τρο'ς 
ετερον, εχοντα , χαι τάς λοιτάς τα7< ΧοιταΊς ίσας εξει εχάς^ν fxa'cvj, χαι 
lV o7 « vz* ε<τα/. Δ ειχ θησεται 5ε ως ^ το ανωτέρω, 

χ. ΐ24· Γ*. Κ«νΤεΰ3·εν$ των Ο’ρεων τάτε ύτερ τονΟ'ρί^οντα ΰψΐί, χαι τάς όριζον· 
τείας Γραμιεάς χαταμετρε7ν ταώευόμε$α' β7«ν e*w αειχλ όρας Πλευρά, ε’ τ ' 
«υτίί 5ε Γνωμων μεγας, η τι ετερον αντί Γνωμονος ύτβργϊν, οΰτω irviyvv· 
& ω , ως rvjv μέν τα Γνωμονος Πλευράν ταρά/λν}λον τω Ο 'ρίξοντι /3α, άττε- 
<θ·α/ τ/ζ κορυφής a ,  tvjv 5ε βε-ιτρός ορ9·άς 'ίςχ<&χι· Ε’ φεξίϊς 5ε μεθιςάο^ω το 
CQyetvGv εττι Σημεία τα ε , χατά ε5/, £  ι$χ οτροτωτερω, ^ χμλ. Ε’τει y a ?  
των Παρα^ΐίλθ7 ?άμμων χωρίων αί άπεναντίον Πλευραϊ, £ Γωνία/ (8) ‘Ται 
ά/ληλα/ς εισ'ιν ,  ε/χος y e  συμπΧηραμενα τα Παρα/ληΧογρα μμα tijv μεν αν 
levy είναι tj? ^ε, τν)ν 5ε εν, τη /3α, )$ τά« Γωνίας «5εν wttov* ^ ετ) των 
άνλων ΠαραΑΐ)λθ7 ράμμων ωταντως. ΕΓ με'ν ουν δριξόντειος χειμενη Πλευρά 
τα Γνωμονος ^α, 5ε, χτ. τ^ν οριξόντειον Γραμμήν τα δςαζ λρ καταμετρήσει, 
η σε Κάθετος το υπέρ τον 0 (ρίξοντα ύψος αρ, τοσάκις Χαμβχνόμεναι ίηΧονότι,  
ir x iy e  αι τ« Ο ^ ά ν »  άΑ ετάΑ ^λο/ μεταβάσεις £ εφαρμόσεις·

Ε’ ντεΰ5εν 5ε χαι αςρονομικω Τεταρτημορίω <χρωμενοις , n^y** νψβί 
χαταμετρβ7ται το αβ' lira 7 άρ νΐ τβ υψώματος Γωνία ε’ν τω Τεταρτημορίφ

(1) χ.3. Β ιβ . β . (£> (^) i 7. βιβ. β , (4 ) 3. fiip. λ . (5 ) xS. 5 /β  «► (β)
β ’ Ι  ύ ίτ ο θ .  ( 7 )  Χ 3.  β /p . λ . ( 8 )  λ 3 .  β | β .



ημίσειχ ες'ιν Ο*ρ$η< τω κχτχ το ε πχρύτηρανη , α%3ι*τω if h  προς δρ$άζ 
( 7Τΐ τον Ο'ρίξοντχ , ίοΌ,ύ'ψνίί τω άχρι τβ δφΒ-άλμα τα σώματος χναςημχτι9 
^ ΪΙ* Τ8 βφ3αλμβ ε5 Σ/3 πχρχΆηλος (ΐ) , ^ ες·α/ πάντως το «3#$ Π«- 
ρχ^ηλόγρχμμον ορθογώνιον (2) ,  καί Πλευρά η β θ 9 ΠΧευ$α τ# ίε τα άνχ- 
ςι(ματο< «Vi} (3) 9 3-ε <Vvj τ# ήτοι τ# τβ ταρατι^βντοζ αΥό τβ Πΰρ·
73 αποςάσει. EVi μεν οιίν τβ Τ^γωνβ α5 « , τίκ με'ν υντο α3ε Ο'ρθης β<πκ 
(4) , τίκ ίε ύτο αε3· ημισείχς Ο'ρθης ( 5) όμολογαμςνης, εςχι ϊη $ η tiro 
3 *ε (6) ημίσειχ Ο'ρθης, ι?τε 3ε, είτβν if τβ πχρχτηραντο< αΥο τβ Πό$7 *
«τό^ατ/ί, /Vij τί (7) 3α , if το/ τω ντερ τον δφθχλμδν τβ Πν^γβ υψωμχτι.
T# 7*ν ΤΓ0θςε3εί<Γικ τίκ 3/3, <Vh< τ^ ε$ , τω τβ δφθχλμα Ιηλονοτι υψω- 
ματ/, παρεςχι το ολον τβ Πό^γβ ύψωμα , χβ.

Ε'ντεΰθεν τελευταΐον καί Γ εωΰχίτχι &γρα πχρχ?λ.\ολόγραμμα αί, το % 126 
χωρίον ρφςχ ίιχάξασιν. & πιξευχθείσης γάρ της Διχγωνία γ β , ταυ της τε 
τα μετχιτχτα Σημεία ε (8) Χ>}<ρ3ε'ντο< , δποιχίήποταν Ευ3«7α, οΤα if «3,
$/α τβ Σημεία ε ηγμενη το χωρίον Ιιχχσετχι. Το 7«$ «07 Τρίγωνον (9) "τον 
τω y β $1  ro ii γ ε θ  ίσον τω βεη_ (ίίχτε τάς ντο  ηβε9 $ θγε (ίο) εναλ
λάξ ΐσας *<rx<t9 $ τάς ύπδ ηεβ, £ γ ε θ  ( ΐ ΐ )  τ ας κατά κορυφήν, $ χυτάς 
*<τχς, καί την y e  Ισην ( 1 2 )  τη βε) τυγχάνει ( ΐ$ ) . Ε*άν ούν τω Ύρχπεξίω 
χηεγ , αντί Τρ/γωνβ τβ ΐ}ε/3, προ&ής Τ^γωνον το 7*9·, και Τ<ιατε£/ω τω 
/3ε3ί, αντί τβ «73·', το /'τον Τρίγωνον ηεβ προάρς, εςχι το μεν χη$γΤρχ· 
πεξιον, ίτον τω Τ^7ωνω~α/37, το ίε ^ij3i, τφ βγ$. Α Ά α  τα Τρίγωνα 
/τα. Aw§« ^ τα Τ^ατε' /̂α. Ο. Ε. Δ .

Σ χ  ό λ  ι ο ν»
Ε’ κ τβτβ ίη τα Θεωζημχτοζ £ τα δξίτμα, ovirsg τα δεύτερα Βιβλία 1Τ§0- ^  ι2^

τακτέον, ευμαςως η τα ορθογώνια Πχρχ/ληλογράμμου ετιφερετχι καταμε* 
τρητις' τα yxg τοιατα το χωρίον το^α^λατιατμω των ϊυο προσεχών Πλευ- 
ρων αβ , £, β γ  πχράγετχι. ΟΙον εάν η μεν αβ vroJcov η τεττάρων, η ίε β γ  
οτοϊων οκτώ, αγόμενων Ιτί 8 των 4 * rTa£a7 oVmv εςχι το· ττοίων 32 οί&ροε- 

σμχ τετρχγωνων, υψ ών το τβ Ο’ρ5 θ7 ων/β χωρίον κατχμετρέίται.
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(») λ«. £»β. α. (2) Ο'ρ λ«. ^ 170̂ 1. α. τίς άνα χιί^χς. (3) λί. Αβ. α. (4) κί· 
“ · C5) ^ ̂  υ·»ολ (6) /7ό(ΐ. ς. τ?ς λβ\ τ· (7> τ· Αβ. λ. (β) «. 5/β. *· (9)

λ«. Αβ. « .  (ίο) κ3» Α β. a. (XI) ir. Αβ. a. ( i 2)  £>  JtoS. (13) χς. Αβ. «.
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Π g ό r  a <r t ς ΛΕ.
„Τ α  ΤΛ ***.*?< χυτής Βα'τβωί (α/3) ο'ντα, καί εν

5, ταΤί χυτχΐς Παρα/ΧνιΧοκ (α/3 , 7 )̂ <Vflf a/$̂ vjXo/c ες(.
ΕV «  7*ί *7* β* ΠαράνΜλοΐ slew, εμτϊίττει is sic «ΰτ*< tj 7 $*

Η t;Vo «7 Η, τ// έκτος υπο βε$ ίνη (ι) ες(ν. Ε'ςι is και ay Γτη τ« /3s ( l ) ,  
aTrs y tj  ^ »j* τί  «ύτίϊ τρ/τι<| α/3, αρ» Jd, (3 ) αΆνι\χΐζ* Κοινής is τρο· 
ςε^είοΊκ τί}ς sjf, εςχι (4) yv ton rp si. Α'ρα το uyy Τρίγωνον, τω βε) 
Τριγωνω ($) "τον εςί Ε’αν τοίνυν αφχιρε$νί κοινοί ro ε3·η Τρίγωνον, ί'ςχι τρ 
αγε$ Τραπεξιον 1<τον τω Τρχπεζίω (6). Κοινρ ν%οςε$εί&ω το χ$β, $ 
εςχι το xyεβ , ιτον (7) τω α^β. Ο'♦ Ε. Δ .

Π g 6 r χ σ* ι ς Ας.
,, Τα ΠαρχΙΑνιΚόγρχμμχ τα Ιλγ/ των "των Βάσεων ( β γ ,  &  ) οντ« , $ 

,,εν ταΤζ αΰταΤζ Παρα^Χοκ (α3·, βνί) ίτα άνλ.ιί\οΐζ εςί.
Η* μεν βγ Γ̂ν* τ# φ  (3) * ιΐ 5s ξνι τρ «3· (9). Α”ρα βγ faq (ίο) τρ 

«3* είτι ΰε $ πχρχ .̂ν{Κοι (ΐι). Α”ρα ύ, «J ταυταί ε7π£ευ7νυ«τα/ βε, χαΐ 
y $ , ιταίτε είτΐ (l2 ) $ ταρα/Χΐ}Χο/, χαϊ Πχρχ/ληλόγραμμον αρα το /3ε$7 
(*3)· Π?®* αύτο is τό,τε a ^ i ,  ^ το ε£ν/3· ετ'ί τίμ αύτικ βϊ<η Βα'τεωί, ή 
εν ταίς αυτχίς Παρα/ληλοις ( 14) είτίν. Ε'χάτερον ά'ρα τω τρίτω /Τον (ΐ5) 
εςί, χαι α/Χίίλο/ς (ΐ6) άρα * τά is εϊτιν ίτ) "των Βάτβων, £ τ. Α'ραχτ. Ο. Ε. Δ.

Η' μεν ουν ΚΕ\ ^ Λς*. αμφω χαθ-o'Xa ετοντχι εν Προτά. Α\· τ» ς·*. 
Β//3ΧΓβ is/ανύμβναζ.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Α. Καν αρα είς άπειρον προεκτείνοιτο το επί riji αυτίκ, ^το/ /Vifi ΒαΤεωί 

ΠαραΑ^Χ&7ραΚ!̂ ον ̂  *ν τα7ς αύταϊς ΠαραΑνίΧο/c μεν ον, Γτον ες χε) εςχί.
Μ. Κα'ι ποΚεις ij χωρχι πχ^α^λόγραμμοίτε, $ Ιτομεγέ^εις ά^λα-ίί 

βίεν αν χι\ιοπ\χ<τίως τνιν Περίμετρον ϊιχφερΒΤχι.
Γ". Κα« Σχήματα \ο·οπεζ(μετρχ οτι πΧεϊςον τχΈϊμβχio'v πο/^χκις ίΐοΐτεΟΊ.
Α, Καί aie rts'i τά 'τα (ο τω ΚΧχβ'ω 'ήξίωτχι Cl7)) 6>?Γ «ν^Χα εφαρμοΤβΤί.

(I )  » » . £ιβ. a . (2> χε. Λ β . « .  (3) « .  ( 4 )  Α %  β» ( 5 )  ί .  5ιβ. « -  ( 6 )
Ύ· (7̂  Α'$. β. (8) Ε'έ «»ο5. (9) λ». Βιβ. α. ■ (ίο) Α% a. (ΐΐ) Ε'ζ «»ολ

(12) Χγ. Βιβ. λ* (43) O'q. Xt. (44) Β'κ χλτ. {*$) Xt. Βφ. a. (46) Λ ’ξ. λ. (rji 
Α 1~. ζ.



Σ % ο λ ι ο ν'*
&

Ε?χ των αυτών ϊβ Θεωρημάτων, ^ ι} ναντος Παρχλληλογράμμβ γεξβ 
$χςχ ληφ&ησετχι καταμβτρησις, νολλανλασιαξομένης εν) τφ υψει της Βά- 
«ω ς . To γάρ Ε'μβαΙόν τη Ο’ρθογωνή» 7 0 , <V« οντο< (Ο  τ£ ΠαραΑΐίλο· 
γράμμω γ ξ ,  ναράγεται ύνο της y i  νολλανλχσιαξομενηι ( i )  8ιά 05, vfroi.
της <Vji< (3) $f*

Π ξ 6 τ  α σ ι ς ΛΖ.
„Τ α  Τρίγωνα τα εν) της αυτί< Βά<τεω< οντα (0γ) $ *ν τα7< αυταίς 

5, ΠαραΑν|λο;ί (0γ  j ^ α*) , ίσα άλληλοις εςί,
Ε\βλη$ε(σης τής ai f<p’ εκάτερα τα μέρη κατά τά ε £ ξ  Σημεία, 

hx μεν τη β (4) Παρ«Αν;Χθί ν»%3ω νρός την ay η βε,,ίιά 8ε τ 5 y ,  Παράλ
ληλος νρός την 05 η γξ .

ΓV« ουν άλληλοις ες) τά yasβ, ^ β8ξ γ  (5)  Παραλληλόγραμμα· Καί 
εςι τη μεν γχεβ ημισν, το Τρίγωνον (6) γ*0 , τη if 0$£γ ημισυ, το Τρ&- 
γωνον 05γ· τα 5β των <’(Γων η μίση (γ') ίσα εςίν· Α'ρχ τά βα γ , <# 05γ Τρί
γωνα τα Ιττι τ>ϊ< αύτίί Βάσεως χτ. Ο. Ε. Δ .

Π g 6 τ  α <τ ι ς ΛΗ.
9, Τα Τρίγωνα τά ενι των ίσων Βάσεων οντα (0 γ , εζ ), £> εν ταίς αυ- 

,,τάίς Παρα&ηλοις (β ξ ,  α$), ίσα άλληλοις εΐσί.
Ε'χβεβλη&ω η α5 εφ εκάτερα τά μέρη, κα) 8ιά μεν τη 0 η%5ω η βη 

Παράλληλος τρ γ a (8)» ha 5» τη ξ 9 η%$ω η ξ$ Παράλληλος τρ eh Ε’νε) 
ουν ίσα τά Παραλληλόγραμμα βηαγ , $ ε8$ ξ  (9) , #*/ 5* αυτών ιίμίοΊί (ίο ) 
τα Τρίγωνα 0α γ , $ ε5£* τά άρα (ιι)0αγ $ εϊξ ίσα άλληλοις εςί Ο .Ε.Δ* 

Και αυται if αί Πρότασή εν τ  ̂Α ' τη ς . Βιβλιπ χαδόλπ κείσοντat.

4

Σ  %  ό λ  { ο ν . '
 ̂ Τα αυτά 8ε κάνταο3·α εν) των Τρίγωνων σημειωτεον , α φ^άσασιν ανω

τέρω (ία ) ετι των Παραλληλογράμμων ημίν σεσημείωται.

( ι )  λ*. Βιβ. «. (a) Γχόλ. τ?* zljf. τϊ α . Λ0χ, fgj ofy. λ?. (4) λα. Α£. α,
(S) λ*. *♦ (6) X*. Α0. «. (7; Λ ξ. ς, (8) λ«. 5̂ 3. α. (ύ> λ?. Βφ. «. (ΙΟ)
Χ9· ^ ·  α. ( ΐ ΐ )  £. ς. ( ΐ ί )  Πόρ. μιτα fiji λς.

G 2

κ· *3°·

!· IJi*
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X* 135*

Π ό ρ ι σ μ α .
Ε’ντεί$εν is και Τρίγωνον το τυχόν χωρίον αβγ ετι των αγρών \α α̂ 

rou Γεωϊχίταΐζ διχάζεται, tvjc μεν Βάσοωζ ay Μχχ τεμνομενπί, Ευθείας 
is τίς 0$ ετιξευγνυμενιμ. Td γχρ ufii, i, ίβy  Τρίγωνα Ισου^τε οντα, 
£ ίσα; εχοντα τας Βάσει; (ΐ ) , Va α^ λοις ες'ι, Ιιχ την ανωτέρω.

Π ρ ό τ α σ ι ς ΛΘ.
,,Τά ίσα Τρίγωνα (βαγ , £iy) τα ετι nj< αυτ̂ ί BaVsa’f (/3y) xri 

9>ειτι τα αύτα μερνί, εν rate αύταίC Πα^α .̂ίίλο« ($y9 αϊ) είσί.
ΕΙ μΐ} ya?, εςω Παρα/ΜΧοί jj as 9 Ίτροηγμενης (2) /S39 tj y«v ij a£, 

£ lr/̂ 6u%5̂ Tw tf sy, if y«V vj £y (3)* ε<?αι αρα το /3sy, ij το β ξγ  ίσον 
(4) τω βαγ· ΑΆα $ το βΐγ ίσον (5) τω /3ay. Α’̂ α (6) το βεγ , $ το βξγ 
ίσον εςχι τω βίγ * το ολον τω μερει, ή’ y«v το μεροί τω ολω. Το $s αϊυ- 
νατον (7)* ouiy 11 as αρα ύ*έ$ tvjv α$ , ούθ·’ μ αξ ύτο τtjv aS Π.χρά/λ.ηΚο; 
εςι τρ βγ. Καί Παρά̂ ,νίλος άρα >τ *$· Ο. Ε. Δ.

Π $ έ τ α σ < ς  Μ.
\

„Τα ίσα Τρίγωνα,{βαγ, Ιεξ) τα ετι των ίσων Βάσεων (βγ , $ξ) ον- 
,,τα, £, ετι τά αυτα> με'^, ε’ν rale αυτοί; Παρα/ληλο/; »\σ(·

Εί μη γάρ9 ΰ'χβω (8) itd τ η  α Πα$αΆ>}λο< νι α3>, τροε<[ΖΧη̂ ιίσνμ 
τν\; ie κατά το 5 , νι αχ, κα) εΤεξεύχ$ω (9) ν| $ y»v χ χ£* χα« εςαι 
άρα το ί$ξ, $ το ίκξ ίσον (ίο) τω βαγ. ΑΆα £ το ίε£ εςιν Vov (11) τ£ 
/3ay. Α’̂ α (ΐ2) το Ϊ5£, ij γπν το ϊχξ ίσον εςί τω το-ολον τω μερει , 
Μ yiiv το μεροζ τω ολω* το' ίβ χίόνχτον (13)· Οό5’ »ί α3· α^α, ου£’ »ί αχ* 
bS·’ ετερατι; ,  ά&.’ vj μονπ »ί αβ Παρα^λός εςι οτ$ο« τήν βξ· Ο. Ε« Δ*

Π ρ ό r a tf ι ί ΜΑ.
,.Ε’άν Πα^αΑχΧο^αμμον (το' αβγΤ) Ύριγωνω (τω βεγ") Βάσιν τε ε%% 

„τ/,ν aoTjiv(^y), $ εν τάίς αύτχίζ Πα̂ α/XvjXo/i p (at, βγ), Ζιτλάσιον εζ** 
»το ΪΙαρα’&νΚόγρχμμον Τα Ύριγωνν.

. Φ
(ι) £** Κ*τ. (1) Tut. Βφ. H. (3) /fir. α. (4) X<f. Βιβ. a. (S) Β'( ν«0*. (<0 
«* ί7) λ (8> λβ· *. (9) ΑΙτ. «. (to) λχ. Λ*. <«. (»-ι) β’ί «ί*·*·

(12) ^ .  λ. ( 13) S.
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Ε'χιξευχ$ε(της της ay  ( ι ) ,  το 0*7 Τρίγωνων (α) Ισον τώ βεγ. Α Ά ά  χ. 136. 
τό αβγό (3) όινλάσιον τα β α γ , άρα (4) $ τ« β*Ύ· 0· Ε. Δ .

Π ο f ί(Τ μ α τ α.
Το αρχ εχι της ε*τε'ρας των τη Παρχ^-ηλογράμμα Πλευρών ως ε’τΐ Βά- χ. 137* 

«*εω< χβσυνεςός, $ ετ» τάν άτεναντίον ε'χείνβ 7 * Πλευράν τνί χορυ<ρ« e χροσ- 
' οτίτ-τον αε/3 Τρί7 «νον, ημίσειά Ιςι τε Παρχ&ηλογρχμμε αβόγ.

Κ α'ι εάν χχό Τ8 μεσχιτχτε Σημεία y  ,  μιας των Πλευρών χβ τβ Πα- # .  χ. ι?8. 
ρχΆηλογρχμμε, εχίτινα των ε’φ’ ετερα τά μέρη Γωνιών εχιξευχ$ε(η η 
γό  , Τρίγωνον συςησεται το 7 *β ? τβ Π*ρανλν}λθ7 ?*μί<ί« τεταρτιημόριον.

Ώίσαυτως is και το εχ) τt}< ημισείχς της Πλευράς ω( Β*'ο·εως, ετι tjjv Γ'. χ Ι39· 
άχεναντίον χερχτεμενον , τεταρτημόριων ες) τβ Παρα/λΛίλθ7 ρ«μμ« Τρί
γωνον. · ' '

Σ % ό λ ι ο ν.
Ε’'χτε τί?ς χροχειμενης, χαΐ τβ τροσημμενε Ty Λς\ ΣχολΓβ , φανερόν χ· ΐ4©· 

on ταντο'ς Τριγωνβ α0γ το' Ε'μβαόόν χαράγεται χο/λχτ\χσιασμω τε υψβς 
0$ fox της ημισείχς της Βχσεως a y , η γεν χσ^χχλχσιασμφ της Βάσεως ay, 
όιχ της ημισείχς τη υψβς /3ί. Και εάν αρα δο$# μία.ητισεν τπΤριγωνε Πλευ
ρά , ^  χροσετι τό τη χυτέ ύψος, τετεςιν η ατό της άχεναντίον Γωνίας ετ)
Tsjv όο ε̂ίσαν Πλευράν, ηνγε όεη χροαχ^είσαν Κάθετος, $άόιον εςαι την 
ακριβή τη Τρίγωνε λχβείν χχταμετρησιν. θΤον ε’άν tj μεν Βάσις xy  χοόων η 
ιοο , το ίε' ύψος 0$ χοόων ίος εΙχεΊν 85-* ττεχο^λαχλχσιά^ω 50 ίιά 85* 
καί ττροχυψβσΊ 42ΐ °  Ποδες τετράγωνοι, ύφ* ων* το' Ε’μ0αί©'ν τβ αβγ Τρίγωνε 
συνχταρτίξετχι. Το ίε όη ύψος ,μτοι »} Κα'3·ετ©ς βατέ μεν εντός τη Τρίγωνε,
«δεν ίίττον η χΐ Πλβυραϊ, μηχανικώς ημΊν εχιγνω&ητετχια’/3ατβ ίε, 7 δω- 
μετςικως fox της ΙΒ. $ τ̂ ς ΙΓ'. τη Β'. Βιβλία (ως εν τω εκεΊτε Σχολ(ω) 
εςαι κατάίΐίλον.

• Ε χ'ι τη ορθογώνια Τρίγωνε,  το ύψος 3-χτε'ρχ των χερΙ την ορθ̂ ν Γω
νίαν Πλευρών ταυτίζεται. E’vS-εντοι ^ τχΰτης η ημίσειχ τρ ετερχ όλη χολ- 
Xxirku<rix&ei<rx, το Ε'μβχϊόν τη Τρίγωνε χαράζεται.

- <t) Λίι·. «. (α) χ̂ . «. (3) XI. Λ 0. β* (4) Λ’£· τ*
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Π $ 6 τ  α σ ι ς MB.
„ Τ ω  ίοθ-ε'ντ/ Τ^/^ωνω (*7 ^> ΠαραΆ^Κόγραμμον (ϊεξβ) (Τνς^ 

„Τ*ό3αι εν τν\ Σο$είτ>ι ευθυγραμμω Γωνί^ (5).·
Βχ'τιν τν}ν αβ ϊίχ,α τεμών (ι )  χατα το ϊ ,  $ τω $ Σ^μείω Σο-

5«Γο·»ι Γωνία 3·, /’τπν 3-εμενο* (2) την ύτό ε ίβ , άγαγωντε δια μεν β  Πχ. 
ρά/ΜΧον τη δε, δ/ά δε y  ΠαράνΜλον (3) τη αβ » εξεκ τό δεξβ Πα- 
ρα/ληλογραμμόντε, £ εν Γ ωνία /τ# τη δο^είτη (4 ) τυνεςό<, και δη καί 
(ετι£εοχ5είτη< rife (5) 7*) δ/ντλατ/ον (6) τη T ^ 7 ^ vh β y ϊ  ’  χάντεΰ$εν m  
ίσον (7) τω β « 7 »  ^λατίονι $ αυτω (8) τη βγδ  ττεφοκο'τί.

Π 6 ξ ι σ μ α.
Δο5εντ/ τω α7β Τρ/γωνω εξεςαι Χαβειν  ̂ /’τον Ο’ρΒ̂ ων/ον , «%· 

5είτη« μεν δ/α 7  ΠαραΑκλπ (9) τμ αβ, δίχ* ^ τμι$3·είτη? tw< αβ (ίο) 
χατα' το £, χαϊ ατό τη β Κα3«Τ8 (ιΐ) άχ̂ ε/της τη* βε· το yxq υιτο 
ξβ , $ βε εςαι τό £ητεμενον.

Π ρ ό τ α σ ή ς  Μ Γ .

9, Παντόί Παρα^ηλθ7 ρ*μμ« (αβ7 δ) των τερ) τη'ν Διάμετρον (ay) 
'̂Uaρa"A^Koyράμμωv (η£, ε3 ) ,  τα Παραπληρώματα (χβ, χδ) /’τα αΑη- 

,,λομ εςί.
Τα 7®$ α 7̂ » ^ « β 7  Τρί7ων* ίτα (ΐ2 )  αΑηλοι« Ιςίν, ώταυτωί δε 

^ χξγ Icrov χη γ , $ α3χ ίσον αεχ* «αν oov’ aVo των /'των αφε'ληί τα ιΤα, 
XoiTo'y τό χδ, "Κόπτω τω χβ (13) /’τον εςαι»

Π ρ ό τ  α σ ι ς ΜΑ.
•«Παρά την δο3·εϊταν Εύ3ε7αν (αβ) τω δο3εντι Τριγωνω ( y )  /Vov Πα- 

,,ραΑη\07? άμμον ταραβαλεΤν, εν τη δοΒ’είβ'η Γωνία ευδυγράμμίχ) (δ).
Συ-.εςά&ω Παραλληλόγραμμον (14) τό η θ’ /’τον τω δο ε̂ντι Ύριγωνω 

7 » εν Γωνία δτ3·είτη τη ύτό £ τροαχ3 η'τω ετ ευθείας τμ 3-ί (ΐ5)  
Μ ιτη (ι6)  Ttj ίο̂ είτνι αβ. Ε’ξαχΒητω ϊε ^ η xvj χατα τό τυνε%ε'(9

(Ο  *· Βιβ. «. (2) xy. Β,β. β. (3) X*. Βφ. α» (4) Β\ xer. (5) ^Tr. a. (6) 
μ“ * ** w  ? . (8) λ»ί· /̂β. α. (9 ) χ«. Αβ. « .  (ΙΟ) I. Αβ. α . ( I I )  ιβ.
Α β . «. ς « ;  λί. Αβ. «. (13) y .  (14) μβ. Αβ. a. (is) Αίτ. β . (ι6) y. Αβ. α.



ha re e !ί%$ω εξ  ΠχρχΆηλος (i) ry 5t*, **» επεξεύχ^ω  t{ (lo) i, 
προεχβεβλή&ω ωζε συμπεΤεΊν (*) rtf *3* εχ^λιιθείοΆ χατά το λ. Καί hoc re 
λ άχθνι'τω Παραν&Ηλβς (2) τ# 3-5 vj λμ , $ ταύτν) συμηπτετωταν χ\ vj>, φ  
τροεκβλ^εισαι κατά ν £ μ (συμπδΤ^ντχι 5J πάντως, άτε δή άπ ελ χττό-  
καιν, ή'δυο Ο’ρθών, των tiro λ5ν, £ λ ξ μ , μετά τμ< tiro ζλμ, εχβχΑομε- 
ναι (3)) * <Ρ̂μ< itf το 5μ Παρα/^λογραμμον είναι τό ξητάμενον.

Kcti γάρ το 5μ iVov τ<£ 5* (4 )· 5χ ίτον τω ίοθε'ντι Τρ/γώνω(5) ν  
Ανρα >d, 5μ , ίτον (6) τω Τριγώνω γ . Συνέςη δε >£> Γωνία if tiro 35# <V# (7 ) 
τ# 5ο3είο·»ι Γώνια 5* # 5ε' tiro ν5ε iVtf τ£ 35# (8). Α’ ρ* ^ >| εν τω πχρχβε- 
βλνιμένω Πχρχ'&νίλογρχμμω Γωνία tire ν5ε, ίο*# ε<?< τ< 5ο3είο*»| (9) Γωνία 5.
Η* 5ε Πλευρά 5ε, ίο·# (ίο) ^ at>rvj tj 5ο3 εί0Ή Ευθεία χβ. Α’ρα χτ. Ο.Ε. Π.

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’χ 5# τβτβ φανερόν, πως αν eh  $  παρά τ#ν 5ο3εϊταν Ευθείαν παρχ- 
βαλεΊν ίτοντε, $ Ιτογώνιον τω 5ο3εντι Παραλληλόγραμμον.

Σ  %  ό λ  ι ο ν.

Ε’χ τής Προτατεως χαϊ re οτροςεθεντβς Πορίσματος, τ#ν γεωμετρικήν %. 143. 
Δ/αίρεην οΊχ τις ες'ι διδάσκομε^α. Καθάτερ γάρ τον διά Πο/λατλαοΊατμ»
Παραγόμενον αριθμόν, δίκιχν Ο’ρθογωνίβ τ/νος ευλογως θεωρίμεν, ου 5υο 
αί τυγΗΤχι προσεχείς Πλευρά) είτιν οί Παράγοντες ( l l ) ,  ούτως #μίν φ αν
τί με'ν Διαιρετάe τόΟ’ρθογών/ον χείσεται, άντ) 5ε' τ« Δια/ρε'τβ £τβ Π#λίχ«, 
αί τερι ε'χά<?#ν των Γωνιών Πλευρά) orpoo,Xif<p3iiO,ovraf. EVe) 5ε' τον κείμενον 
Διαιρετέο» αριθμόν, διαφέρει-τόΐς Διαιρίταις μερίξοντες , διαφεροντχ £ τα'
Π#λίχα τορι^όμεθα* ha τβτβ 5# £, Ο’ρθογώνιβν χωρίο» 5οθε'ν, τ# τυχάτ^
Ευθείς?, ώ< Πλευρά πχρχβχλεΐν 5υν#τόμεθα, j/ rpo'< όρθάς ετερχτις επικεί· 
σετχι, αντί των Πλευρών τ#< ετε'ρας. Οιον εςω θ ’ ρ3ογώνιον το α$, εχ 5υο*

' χαίίεχα τετραγώνων ro5Jv συνιςχμενον, « Πλευραι μ με'ν αγ τριποΐιαία, ή 
δε αε τετρατο5<αία. Ε’ ς·ω 5έ ίοΌμβγε3ες Ο’ρθογώνιον rapα Πλευράν 5iro- 
5/αίαν (ι?τις αντί Mopic« εςαι) πχραβχλείν, ως εντεύθεν Πλευράν ετεραν άνα- 
φκνηναι, ήτ.ς αν ώς Π̂ λίχον λογί^οιτο. EVi Tif< αε τροαχθείτΐίς είλήφ^ω

( ΐ )  λ « ·  Β ιβ . λ . (2 )  ^Jfr. a . (*) Q ieSg. ητξο λ(4’ . ( l j )  λ β  Λ β . « .  (4 )  θ»·*ί·
<ro ^ 9  τ?ς λβ'.. ( s )  μγ· « .  ( 6 )  Ε \  Κ λ τ . φ  4 ξ ·  λ .  (g) £ *  » a r . (9) I». Λ β . a . 
ίΐθ) Λ %, κ. (II) £*



% ι#6·

Γραμμή hrohxfa η εθ , τπβ ην πχραβεβλη&ω ( ΐ) Ο’ ρθονω'νίον το tif <Vov 
τω αβ. Ουτω y /χρ νμϊν t, η ετερα τ5 Ο’ρθ^ω ^* Πλευρά *ροχυψε» η ε< εξα- 
οτοϊΐΛία, ι?Πί £CJH Πνιλίκον το ζητπμενον. Ε'πεώη Ιέ ha r u U e t^ a ^ X o y ^ ·  
μα βθ at, α7 Ευθε7αι β$, αε ίααι είσ*ί ταίς Ευθείαμ εθ , #  (2) έκατέρχ 
ε'χατε'ρα, ε!« Πράξιν άλκ εςαι, ε’ άν ετι της 7/2 ?t?o'<%3-piVh« Χ»ΐ<ρ3“ίϊ *ί β ί 
Siro&iat'a, £  ha των Σημείων δ $  ε άχθι; Εύθε7« « ίε χατά το ΟΊινεχε'ί τρο- 
εχβχ^ομένη , ωςε ο-υμτετεϊν (3 ) τν{ Ευθεία 7 * *α™  τ® β^νίχβ* τροεκβχλ- 
λομε'ν# ετϊ το £* εςαι 7 * 0  *ί *£  Ευθε7α if ^τβμενίί. Το 3έ τ^ί roiach 
Δ/α theorem εϊίος Παραβολή vixefe, τ a O'gSoyuviβ χωρι'« «β (’? τ* ίο*# εχεί- 
νω ενι) ταρά tvjν Ευθε7αν β$ (#τοι τίϊ <07 εθ) παραβα^ομέν». Tara δε ενε- 
χα ij Διαίρετ/c Παραβολή τα ττο/^ά έξωνόμαςαι το7ς άρχ*/©τερο/< Γεωμε’- 
τρακ, «7$ Tvjv δ/ά Κανονο$ £  Διαβήτa Γεωμετρικήν κχτχΤλ,ευην,τηζ εν άρ/θ- 
μο7« δί έπΐΚο^/κτμων τελαμένης, προαφυεςέραν ωοντο τυ /χανε/v § κρείττονχ.

Π g 6 τ  α σ ι ς ΜΕ.
,,Τω δοθεντι Εύθυ7ρ«μμω (βαγ) i*°ros' Παρχ/ληλόγραμμον (τυςη<ra<&ar, 

,,πρός rvjv δοθε7<ταν Κύθε7αν (tr) $  ε’ν τ# δοθείτν] ευ$υγράμμω Γωνία (θ).
Α*ναΧεΧυ<θω το Ευθυ7 ραμμον , eic Τρίγωνα οτα αν οιόντε  ̂, τα φ, 

% , ψ* ναρά δε τνίν δοθε7ο-αν Εύθε7αν ιττ (4) ΠαρχΆηλό'γρχμμον πχρχβε- 
βλνί<θω το /υ, ε’ ν χατά το < Γωνί<χ <’ο*νι τι; δοθε/ο-y 5 ,  <ο*ον τω 
<ρ. Χΐναυτως τα§α τ>}ν ςυ ιταραβεβΧιί&ω το <Vov τω Τ ^ω νω  χ ,  χα) 
οταρα Tijv το· το τω , «’τον τω Τρ^ωνω ψ. Φΐ}μι ίχ οτι Το ιω ΠαραΑιιΧο- 
7 ραμμον ες< τό ^ΗΤΗμενον. Εττει ουν ίΐ ύτο  υρτ, iV jj τί) χατα το ι ,  ?ο*αι 
7 αρ αμφω τί} ίοΒ-είο·̂  (5) , Η ίε χατα το < ^ ιί υτο* /ρυ ίυτϊν 0 ’ρ3·α7< (6) iV«i 
ειτ», ^ αί ύττό ιςυ, £, υρτ iucr'iv 0 ’ρ3·α7$ (γ) Wat ε<τονται, χα» επομένως α\ 
ιρ τρ (3) έττ ευθείας ετοντχι κείμενχι. ΠχραπΧηΓίως ϊε ^8ΐ·χ^η<τονται καί 
α\ ρτ, Χτ εττ εύ$ε(αε κείμενχι, ω^ε μίαν είναε Ευθείαν τ^ν ιλ. Πα'λιν χJ 
ύτο τρυ, £  ^υρ (9) ϊοτΊν 0 ’ρθα7< irxt είτίν. Α Ά ά  >ί, χ\ ύτο τρα ^ ιρυ ίυατ'ιν 
0 ’ρθα7( <ο·αι έ^είγ^ητχν , εαν αρα χο»νι} «<ραιρεθ  ̂ if υτο τρυ , έςχι η ύτο 

- ο·υρ (ιο) »<rij Tjf υτ/ί /ρυ. Koivij τροοΊ^φθω if ύτο ρυτ, χαι εο*οντα/ αί ύ?το 
»ρυ ^ ρυ»·, ?<Γαι τα7( tiro <τυρ, ^ ?ur 0 1)· Α’^ .’ εχε7να< ίυτιν 0 ’ρθα7< (12)

(Ο β3** το λ»μτ. Πόρισμα, (2) λ9. Βιβ, α, (%) Πόξ, λ τη Σχο’Κίπ τη μιτβ τχν 
ΛΑ. Π(οτ· (4) μί. Βιβ. «. (5) Λ'ζ. α. 4 ** Βατ. (6) *3. α. (7) Λ*£· β C 8) 
ii. Λιβ. «. (9) t \  κατ. Αιβ. Λ. (ίο) Α \ ,  γ . (ιί) Α %  β. U2) λ» . Βιβ. «·
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itrut tlri* t xpx $ aura/ u\ uro <τυζ9 $ ρυτ ( i )  δυτιν CfpScfic focti M ,  Kat 
κεϊντχι xpa ε τ  ευθείαc, $ (2)  χι τ υ 9 $ Co. ίϊτχότω ς $e δείξω $ τάς υο*, 
ωτ ετ* ευθείας ilvxt χέιμενχς 9 ως* £, την τω  μίαν ΕόθεΤαν εϊνχι. Ε*τειδη «V 
η με* ιρ ίτη ry τυ , η δε ρτ ic\t τη υί*, η δε τλ  Ιτη rtf <τω (3)  * χρχ xxi 
ολη η /X (4) ιβΉ ολ# τί| τω #ςίν. Α ’ /^αμmv ^ αί ύτο Χζτ ^ ιτω &υτζν Ο’?- 
5 ακ teat (tic) yap ul εντός $ ε’ τϊ τα αύτα με^ τβ Πα^α/ΜΧο'ν^αμμ» <p) 
C5) Arfv· Α*$« *Χ $ τω  τχρχΆηΧοι εΜν ( 6). Ε’ ίείχθιμταν ίε χαι four 
xl upx ιτ  i, λω (7) $ /V«/, £, ΠαραΆΐ}λο/ ε\σ( * χαι εςιν άρχ το τΧ  Πα- 
ρχΆηΧόγρχμμον · Α Ά .’ ν<?/ ϊ»ί το μεν <ρ Πχρχ&ηΧόγρομμον icov τω φ Τςι- 
γωνω, τό δε χ  τω , το it ψ τω ψ (8). Αν(»α και τό ολον Πα^αΑ^λο- 
γραμμον τ λ ,  τω όλ$> Ευ3*υγ$άμμω /3αγ (9) »Vov εςί. ΠαρεβΧη^η ίε το 
Πα?αΑΐ}λ07?«μμον χα) ταρά τι?'ν δο^είτχν Ευθείαν την rr9 $ εν Γωνία τ£ 
χατα το / ,  fay τ£ δο^είτη θ ,  yiyovtv xgx Ο. Ε. Π»

Σ χ ό λ ι ο υ
Ε’χ δε TauTVji τί*< Προτχτεωζ καταφανεί, ^ τω« ?<«/ Παρα/^^λογραμ- 

μον εν τη JoSffay Γωνί% τυςησα&χι9 tcov ίυτιν η τλείο<Γΐν Ευθυγ$α'μμ«ι« 
αμα λ^φθείσ*/.

Π ό δ ι σ μ α .
Ε’ξβϋβοι δ’ «ντι< £ th'v υττεροχ^ν ευμχρως εντεύθεν 9 >j Εύ$υγρχμματ 

Ευδυγρζμμον ύτερε'χετχι τω με(£ονι τό ελαττον · άμεΚειτοι εάν τχρά τι\* 
χυτόν Εύ^είχν ι τ 9 $ εν τγ aury Γων(χ τ /λ , ετι τά αυτά με'^ χχρχβχϊ&ο» 
txarequi i f  ον Tlxζx/^^\όypxμμov· ω yxp ΠαρονλνιΧογρχμμω τό μεΤζον υτε- 
(εΧει το ελαττον, ιj των Ευδυγρχμμω* διαφορά εςχι, Ο. Η. Ε.

ο 2  % 6 λ  ι ο ν.
Κεί<&ω $ εντχΰ^χ $ τό εφεξής Πρόβλημα 9 ως τάνυ ωφεΧιμον *τομ** 

*ο* «τϊ Πζχξει της εν τω Β\ ΒιβΧ. ΙΔ  . Προτάτει*)«·

Π t  ό β \ q μ Λ .

,,Τω SoS’tvri ΤετξατΧεύξω μη όρδογωνίω ζεζ) ΐτον Ο’ρδογωνιο* χβ- 
») τα^^άψα/.

' '·/■' · I ( ^
(ι) ^ ’ ** <*η*. «. ί (3) λΛ Βίβ. Μ. (4) ^ .  ρ. (S) X». Λβ. χ*7 (6)

μ . £<β. α. (7) λ7· Λ β .«. (8) β * χατ. (9) Λξ· «. ^ β·
Η



■*· Μ7·

*■  *48.

κ· *49·

Α’ναΧβΧνοθω ε?< Τρίγωνα, Ευθεία* ( ι)  ετ ιζευ χ ^ ε ί^ ζ  τή< a y , τ© ίο. 
θεν Τετράτλευρον. A V o Is των άτεναντίον Γωνιών, οτρο* ο’ρθά* ήχθωτα» 
I t  αυτήν α\ /3ξ ,  ξι (Ο * $  >ί%* τετμήιθω ή « 7  (3) **r« ™  * ·  «το ίε τ» 
©·, Κάθετο* άχθήτω ή ©*λ (4) <c“ij δυτ) τα7* βξ , £  £ι (5)· Το γ«ν Ο’ θ̂ο* 
•yJv/ov το υττο Χτ $  τα , ίσον εςχι τω δοθε'ντι Τετρατλευρω /3£

Η' &ε7ξι< ο·α<ρΜ< εκ rvjc ΜΑ', και τ« μετ’ αυτήν Σ χ ο λ ίε , ήν £  μετά' τήΐ 
Α \ Ιϊροτ. τβ Β'. Βιβλ. ha τ» Ικε7τε Πορίτματο* ενέσεις  ε’κτεθει με'νιμ'·

Π ζ 6 τ  α σ* ι ς Μς.
„  AVo tvj< ίοθειΤΗ* Ευθεία* (α/3) Τετράγωνον α’ναγράψαι.
ΗΡχθωΤαν τρο* ορθά* άτο των α καί β τεράτων (6) ίσαι τή ϊοθείτι 

Ευθεία (7) αβ, αί αγ, βε9 και εττεφυχθω (8) ή γε . EVol ουν αί κατα' a 
β εϊσ'ιν (9) Ο’ρθα), Παρά/ληΧοι (ίο ) εσονται α\ α γ , /3ε* ά/Χά κα) ίσαΑ 

( ΐ ΐ) .  Ουκίν $  γε  ή ε’τπφυγνυβτα ΠαραΆι/λ©* εςι (12) τρο* τήν αβ, ^ ίή 
$  «Vj j ,  ωςε το Σχήμα iVoVXoupov* α’ /^α $  αί γ  ^ β, άτ εναντίον ου* 
(ταί, τα7* β α Γωνία/* ίσαι Cl3) ε^ >  ^ ετομενως Ο’ρθα ί. Α'ρα ^ ορθο
γώνιον το Σχήμα, ήτοι (14) Τετράγωνον. Ο. Ε . Π.

Σ  χ  ό λ ι ο ν,
Ουτω* ευμαρώ* και Ορθογώνιον Τυςήτει* ετ) τή* δοθείτε* α β9 υττο 

δυο7ν των αβ $  αγ τε^ιεχομενον, τά* α γ  £  βδ ίτα* τι/ δοθεί©·# οτρδ* 
ορθά* άγαγών, £  τήν γδ ετπφυξα*·.

Π p 6 ν  α ο ι ζ ΜΖ.
, ,Ε ’ν το7* ορθογωνίοι* Τρίγωνοι* (αβγ) το' άττο τή< τήν ορθήν Γω- 

,,νίαν utotkivbV jj* Πλευρά*· ( α γ )  Τετρα'γωνον, ίσον εςί το7* ατό των 
,,τήν ορθήν Γωνίαν τεριεγ^σων Πλευρών (αβ, yβ') Τετράγωνοι*.

Ε’τεφύχθωταν ( i f )  α\ ι γ ,  β ξ 9 $  ήχθω β* (ΐ6) Πα^ά/ΜΧο* τρ αξ% 
Ε’αν ουν τα7* οτο ιαβ, ^αγΟ ’ §θα7< βο·αι<, $  Τται*, τροςε$ν\ κοινή ή ντο 
β α γ 9 εσονται αί ολαι (17) ύτο ιαγ ,  ξχβ ίσαι ά^ήλαι*. Ε/τ) ίε ετι τω»'

(ΐ) Ait. «. (a) ιβ. Βιβ. λ. (3) ι Βιβ. «· (4) ιβ. διβ· α. (5) y. Βιβ. ei. (β) 
ι». Βιβ. α. (7) γ, Βιβ, «· (β) ^)r. α. (9) Β’κ κατ. do) jcij, Βιβ. «. <ιι) Β* ***' 
tia) "Κγ. Βφ. μ. (»3> λί. Βιβ. «. (14) θ’ε· λβ. 0s> α. (ι6) λα. Βιβ. α* <*7>
-#’4. β· >. ·... r

Χ· »5°·
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Τ ςηγωνων ιγα , $ βζ , *> «ϊ Πληροί α\ ια, xai a y , Wax ταμ M  
ΙΙλευραΊς βα ( ι )  $ ai *εριε%Α<ται τήν Wqv Γωνίαν ram χεριεχβ'ταις, 
ίχατερχ UxTSQifi * «ρ* rx  Τρίγωνα iy a , *«ΐ β &  (a ) W a  α^ήλοις εςί. 
Ταυτχ is ere) μετά των Παραλληλογράμμων αβλι, £ Ψ«£« > ύφεςηκεε 
tri rife αυτής Βα'τίως a/, £ *£> $ **» *v ra«  *»*** Παρα^ήλβ/ς
ταμ «ι , yX , $ ταϊς α ξ% βε> των ΠαραΑυλ©7 ραμμων (3)  αυτών ίμ ίηι 
Ιςί. Τu αρα ΙΙαραΑΐίΧ</}/ραμμα αβλι,  ^ ψα£* (4) ‘*** α/Χιιλοις εςί. 
Ty $' αυτω λόγω Ενδείων αχθίΐατων των α<ρ, ^ $ρ> ϊείξομεν $ τα Πα* 
ρα/ληλόγραμμα ε γ χ και /3φ , <τα α/Χήλο/ς όντα. Τό ολον αρα αρ, ίοο*) 
τοις β ι, $ βφ Wav εςχι» Ο. Ε. Δ .

Ε’λνίφΒ-Η τήν λ β γ  Παράλληλον βίναι ry ια* ίτβι τας λ/3, £  γ β  εττ, 
ευθείας κειμενχζ α/Χήλα/ς Ευθΐϊαν μίαν (ΤυναχοτελεΊν. ίβτο if ίήλον (5) 
των υπό λβα9 ^ a/3y O’pS-ων' βτων παθ·’ υττο'Β’ίΤιν.

X I Ο ζ (  IT fJL Λ Τ  Οί»

Ο’ ρ^ογων/β αρα ^ IVotxtXhc τβ αττο τνί< ύχοτεινΑθΊΐ< τήν ορθήν Γωνίαν ^  
Trrpaycovov , ίιχλάτιον τ« « τ ο  τβ τχίλβς.

Κ«< τό axb rift Αιχγωνίβ, ίιτλάβΊον τα αχό τ ij( Πλουρας τα Τε - £f, 
Tpaycove.

ΚαΙ τό αχό τής όλνμ τετρατλαχιον τα αχό τής ίμιΤείχζ. E V i ya'p /*,* 
τβ ίο-οιτχελβζ θ ' ςίόογωνίΑ αβγ αχό τής ορθής Γωνίας β  Καθετβ αγ^είτ^ς 
τής (6 ) ,  1\ υπό οβγ ίμίτειά εςιν θ 'ρθής* α /λα  «ζ, if ύχό βγα  ήμί<τ«/α έ, 
αυτί (7) εςιν θ ’ ρθής. Το αρα.βεγ ΐχοϊκελες  (8)  «<?<ν εςι be $  ορδογω- 
ν»ον (9)· Α”ρα το αχό β γ  Τετράγωνον, ίιχλάηόν ίςι (ιό ) τα αχό t y T t·  
τρ χγωνΑ. Α Ά *  »} βγ ίμίχ&α ίςι Cl Ο τ^ς « 7 »  Το,τ ε αχό τί< oXi#c a y »  
hxXunov τη αχό βγ^ § τό αχό β γ  Ζιχλάτιον τα αχό τίς ίμιτείας rife 
οΧη<» ( ia )  ^τ0/ τ» aVd τ^ς «7· Τ® *V* α7  Terpaywvov rife fX»f<, ii- 
χλασίον ον τα ϊιχλασ·(ονο<9 τετραχλάτιόν εςι τβ αχό τής ίμιηίχς εγ. Ο* Ε .Δ .

Κ*< KaSeTA be αχό τβ β Σημείχ aySsfovi; ex) τήν β γ  Πλτυράν, ωσαό- α \
τως for%$q<reTxi τό αχό riff Αιχγωνίπ α γ , όκταχλάσΊΟΡ είναι τβ αχό τής

• : ·.· .. ’ .  ̂ Λ %

(I) 0'(. λβ (4) ί. 7?,β. «. (3) μβ. β. (4) c. Cs) »*· Β·β· *■ (6)
τ,° Α · Tww · ·  τ£  ΣΧ°λ. τί» μ*τβ τιί» Κς. (γ) β. $  λβ. Βιβ. β. (8> C· Λβ> α. 

(9) fi* *«r# ( ίο) Τ** aw»r. /Ιόρ· Λ · ( 11) Jii τό Λ\ rmi it τψ faUeu Σχολ. 
(ia) 7*»* άΐΜΤ. ITih S .
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6 a
ημισείας της Πλευράς δγ. Τόν αυτόν δε τρότον $ τό αϊτό της Διαγώνια ay 
Τετράγωνον, εκκαιδ&κανΧάσίον εςωι τα ατά τα τί}ς Διαγώνια τεταρτημορί» 
%Ύι $ τριακοδιτΧάσίον τα από τα της Πλευρά { τεταρτημόριά θ γ  , ^ ούτως 
εφεξής, «ίΤςε ατό των όρθών Γωνιών ε τ  άτειρον αγόμενων των βε , εδ, δξ, 
ξθ , κτ. τρος όρΒ-άς, $ εναλλάξ τηςτε Διαγώνια (ήτοι τΧζ Ύ τοτεινάσης), 
£ της Πλευράς διχαζόμενων, την τε των Τετραγώνων των άτο των αγόμενων 
Καθέτων /3β, ε$, δξ,κτ. $ την ατό των Τμημάτων των διχαζόμενων α γ , εγ, 
£y , χτ. η β γ ,δ γ ,  θ γ ,  *τ ·' πξόοδον είναι κατά τά μόρια 1 , i> 3^ , **· 

«ν', ΐ'ίί· Ε'τ< ταντάς Τρίγωνα α β γ , εάν άτο Της Γωνίας α , ετι tvjv BaVn
(τρο̂ -γμε'νιιν ίείταν) τρός όρΒάς άχ$£ ij α$, ες·αι η των Τετραγώνων δια· 
φορά τα τε ατά της ετερας των Πλευρών αβ, £ τα ατά τα όμορα Τμή
ματος βδ, »Vif τί) διάφορά των Τετραγώνων τα τε ατά της Χαίτης Πλευ
ράς a y , $ τα ατά τχΰτ% όμορα Τ μνματοςδγ. Ε’ τεϊ yάρ αΙ τρός τω ) 

. Ο’ρθαι εϊτιν ( ι ) ,  εςαι ετι τα αβδ Τ  ρίγωνα, τά =  (ζ )  **4·^?· κοινή

δε εκατέρωθεν άφαιρεθέντος τα ^ ,  εςαι (3) Λ̂ — Τό αυτόν δε

τρότον ετι τα Τρίγωνα αδγ9 δειξαι ές) το ΛΎ —  ^  =  α£. Α’ρα ^  —

r!  (4)  =  7 . —  * ?.· ° · Ε · Δ · _  ■ ·  .’ · .
«· IS3- ς’· Ε’τί τ« Τ ριγώνα αβγ , ΚαΒετβ άχΒ-είτ^ς τί?ς α$, με7£ον μεν εςαι τό 

της Βάσεως β γ  Τμήμα, τά τγ μείξονι των Πλευρών ay τροσκείμενον, ε- 
λαττον ίε τβ τ# έλάσσονι αβ. Της γάρ αγ  Πλευράς μείξονος C5) ασης9 
της δε αβ εΧάσσονος , εςαι $ “θ' μεΊξον (6)  η αβ. Α Ά ’ ^  (7)  =

+  ^ ,  χαϊ Α”ρα τό των Τετράγωνων ^ ^  άθροισ-

μα, μεΊξον έςί τα των Τετραγώνων Λ1  % αθροίσματος, Τ» apa χοινί

άφαιρεθέντος (8) , ύτολε/φΒ^εται τό ^ ,  μεΊξον τα *&, χαί ουτω τε
Τμήμα δ γ , τα Τμήματος /35 (9) («τιφν i'cai. Ο. Ε. Δ .

«V. 154. ΖΓ. Ε’άν ετι τα Τρίγωνα αβε,το άτο της Πλευράς βε Τετράγωνον μεΊ
ξον y των ατά των Πλευρών αβ και αε Τετραγώνων άμα Χηφθε’ντων > Η 
υ.τό βαε, ύφ ην ύτοτείνει η βε, Ο'ρθης εςαι μείξων.

(0  OV rt. (2) Β,β. α. (3) Λξ. γ. (4) Λ%  «. (g) £Tjf υτο$. (6) *
(7̂  (*?. *· (8) ^ ζ· ». (9) ί· *ϊ ·



yuq επ) τής αβ ( l )  από Ta προς αυτί} Σημείε α , προς ορ- 
$*< Η *£ , <Vvj τ* Πλευρρ αε, % έπεξεύχθω (2) ή βξ. Δία μεν ουν 
rtfv υπό βαξ Ο’^ ν ,  εςμι το από τής β ξ Τετράγωνον (3) <Vov το7« από 
βα j$ αξ Τετραγώνοις άμα ληφθείτιν, ήτοι ($ιά τά< <Vac £*» ^ eat) τ· 
αϊτό τί?< βξ Τετράγωνον (4) ,  <Vov εςαι τοΊς arc των βχ , αε Τετράγω
νο,ί άμα ληφθεϊην. Α'Ά,ά ( f )  το άττο rife /3ε Τετράγωνον , με7£ον εςί 
των από βχ κα) αε Τετραγώνων άμα ληφθέντων. Κ'ρα το αϊτό τής βε 
Τετράγωνον (6) με7£ον ες) τβ από τής βξ  Τετραγωνβ, ι?τε βε Εόθεια 
μείξων (γ) ecai rife βξ. Ε'νθεντοι $ ή υπό βαε (8) τί< «Vo /3α£ Ο'ρθίί, 
μει£ων τυγχάνει. Ο. Ε. Δ .

Παραπλητίως εάν έπ) τβ Τριγώνβ α β γ9 το απο της β γ 9 τής «το- 
TetveVtji tvjv tVo /3αγ Τετράγωνον , ελαττον ^ των Τετράγωνων των ατο' 
των Πλευρών βα ^ γ α 9 άμα ληφθέντων, ίειχθήτεται ιj υπό β α γ , Ο’ρ- 
θής ελάττων. Α 'χθεί<της γάρ επ) της αβ Πλευράς, KaS-ετβ τής αξ ί<της
τί} αγ  , επιξευχθείϊης τε τί|< β ξ , εςαι ($) β ξ  =  Α Ά ’

=  ΛΤ (ιο )· άρ>α +  Α’^ ά  (ιΐ) ^  ελχττόν ε#ν ή $

“ξ? · άρα ελαττον ή , χαι επομένως ( ΐ2) ι| β γ  έλάτοτων τής βξ. 
Ε’νθεντοι χαϊ tj υτο β χ γ , rif< ύττο' ( 13)  βαξΟ'ρθής ελάονων. Ο. Ε. Δ .

Σ  χ  ό λ  j ο ν.
Το άτβίειχθεν Θεώρημα, οπερ Ευχλε/ί»ί5 εν Προτ. ΛΑ. Βι/3. V· eV» 

*·«νθ’ απλώς τά έμφερή ά/λήλοις έναποϊέϊειχε Σχήματα, Πυθαγόρειον 
φερωνύμως από τβ εύρόντος ώνόμαςαι , υπέρ I £ θυ̂ Ται λέγεται Πυθα- 
γορχς ταις Μκσ * ,  {ν> Πρόκλος μαρτυρεί, έ, Ούϊτρύϊος , ^ άΤλοι) ύπερητ· 
θε'ις τω 8«pwV«T«, έφ φ και t»j< εκείνων $ετο άντολελαυκεναι εΑάμψεω<* 
αμελείτο» τον παροχέα των φώτων εν ταϊ< χατά τά< έπιςημας θεωρίχ/ς, $ 
χορηγόν·τν}ς Σοφίας ηγνόει Κύριον, εΐίε·^ εγνω<» «%* «C θεόν είο'ξα- 
φν. EV» ίε' πυκνή τε , 3$ παντός μείξων ή τ« Θεωρήματος τ«τ« ii oXtfC τ^ί 
Μαθιιτεακ χρητίς, επ' άίλοιςτε πάνυ ποΊλοις τυντελαντος, £ τήν είς τά ά-

( ΐ )  ι« · Β ιβ .  « . (2 ) Α ϊτ. « . (3) μ £  /?»3. β . (4) i f .  (5> Β ' ξ .  «τβ3 · (6) « .
( 7) Α ξ ·  ι ς .  (3) xr. β ιβ . « . (g) μ^, Β ιβ , « ,  ( ίο )  ί \  x e r .  ^  /». ( 1 1 )  £ ’ξ  ν τ ο ϊ .

(ia) Λ'% »9. (13) *ι· Λβ. α.



σύμμετρα των Μεγεθών ξέρασαν 9 το μέγα rij« γεωμετρικής ΦιΧοσοφίας μυ- 
ςηριον υπανοίγοντος,

% ΐ55· 0*τ/ γαρ η τα Τετράγωνά Πλευρά ασύμμετρος τυγχάνει ασα τη Δια-
γωνίω, Θεώρημα φερετχι πάΧαι τοίς Γ εωμετρασι τεθρν/λημμένον, *αι πρά 
πάντων Α’ρις. $ Πλάτωνι, ο.ς, £ τον τατο μη ειδότα, «2ε άνθρωπον ηξ(* 
χαΧείν, τυγκατελεγε δε τοΊς κτήνεσιν. Η' δε ίη τα τοιάτα αποίητα γνωσις9 
τη προεκτεθείση ΜΖ'. Προτάξει την άρχην έοικε προσοφείΧειν, Ε'πε'ι γάρ έπϊ 
τα Τετράγωνά, Ο’ρθη εςιν η κατά το α Γωνία, το από της Διαμετρα γ β  
Τετράγωνον, Ίσον πάντως ίυσ'ιν εςχι τοΊς από των ΙΙλευρών αβ , αγ Τετρα- 
γώνοις, έ, ϊη εκ rare, £ τβ ετε'ρβ (ΐ )  δ/τλάξ/ον. Ta γίϊν άττο της Διά
μετρε γβ  Τετράγωνε υποτιθέμενα ως 2 , τβ δε από της ΠΧευράς αβ ως ι 9 
η μεν γβ  Διαγώνιος ${ζχ τετραγωνική εςχι Δυάίος, η δε Πλευρά αβ , $ίξχ 
τετραγωνική Μονάχος, ήτοι μονάς9 ων ο λόγος (ως εν α&,οις, εΙρησετχΟ αριθ- 
μοΊς πάντη άνέκφραςος, δ/ ο ^  ασύμμετροι λέγονται,

Αύτη δέ το η άσύμμετρον της Πλευράς της Διαγώνια επ) των Τετρά
γωνων άποϊειχνύσα, ειχάτη μέν εςι των πα$ Ευκλείδη τα Γ Β//3Χ. Προτά
ξεων , δείκνυται δε παρά Ύακαετία , εν τοίς υπ aura φ/Χοτονν}3·ε1ίξι ςοιχείοις 
των Αριθμητικων, κατά το ΣχόΧιον το μετά την ΙΑ'. Προ'τ. Ta Β\ Β//3λίβ.

Ε*ν οίς επιςησαι άζιον, toe εΙ $ μιιδεϊς ετερος παρην λόγος , είς δεΐξιν 
ra μη' εξ ωρισμένων τω άριθμφ Σημείων τά Μεγέθη συνίςα&’αι, ηρκεσεν 
αν βτος ι£ μονος. Ουδέ' γάρ αν ην Μεγέθη ολως ά/Χ^Χοίς ασύμμετρα, εΐ 
πάντων »[ν μέτρον κοινόν Χαβείν το Σήμερον.

EVi τβτοις άτταιτι προκείάω κα) Προβλήματα τρία, τά εκ της ΜΖ\ 
άίπΐρτΐ)μενα, ών οτυ*νοτάτ»ί tj χρήιξίς, τά ε*φεξίϊ$.

62 ..... LaagjggB

Π $ ο' 0 λ vi μ α Α\
„Τ*τραγωνων όττοσωναν ίοθέντων, ιξόν τοκ τάξ# Τετράγωνον άνα* 

„  γράφαι.
*. ΐ5δ· Κείιθω Τετράγωνα τρία , ων Πλευραΐ αβ9 β γ 9 γ ε ,  £ συνεςά<θω Γω

νία ορθή η υπό ξβφ> ?< αί Πλευραι επ άπειρον έσωσαν προεκτεινόμεναι, 
EV» δε των Πλευρών (2) μετηνέχθωσαν αί αβ9 * ,β γ 9 $ επεξεύχθω η αγ9 
χα» εςαι πάντως το άπο της αγ  Τετράγωνον (3) ίσον τοϊς από των αβ 9 ^  
βγ, Είτα η αγ μετηνέχθω ^ αύτη από τα β επ'ι το <ρ, ητε γε τρίτη των

(ΐ) Α'« Πόρ, τμ» α,Μτ. (») γ . 2>ίβ. α, (3) μ<?. Βφ. cu



63

$©3ίΐ©·ων Πλευρών, μετατβε&ω sri /3ε, $ επεξεύχδω ή ε<ρ· *«« εςαι ίιj 
το aro tvjc ε<ρ (1) Τετράγωνον iVov τοΤς άττο /3<ρ, ^ εβ (foot βγ), τβτες/ν 
ίσον τριτ) τοίζ $©5ειτι, τοϊς ατό α/3, £ 0γ ,  $ γε. Ό . Ε. Π.

Π $ ό β λ if μ'α # .
,,Δυοϊν ίοδε/Των Ευθειών άνίτων (α/3, βγ) Τετράγωνον αναγράψω,

,,ω  το ατό τί< μείξονοζ (α/3) Τετράγωνον, υ'τερεχει το ατό τί*ς (/3γ)
„  ελάττονος.

Κεντρω μεν τφ β , Διαςημχη $ε τω βχ Κύκλος γεγρ*<ρ5ω* ε’τϊ $ε ©ί· *57- 
τής*Διαμετρ» α£, άτο' τβ Κεντρβ β ετι £ , εκκε(&ω ij /3γ, ««το ίε τ« γ  
%%5ω τρος όρ3·άς *5 γβ τροΤτίττβΤα ετι τήν Περι<ρερε,Λν *¥*< τό <· Ελι το'
«V© τής γβ Τετράγωνον ε’ ς* το φτβμενον* foot ή υτεροχή τβ άτο τής α/3 
Τετραγωνβ, J υτερεχει το ατό τής γ/? Τετράγωνον.

Ε,5Γβ ε̂υχθ·ω γάρ ή /3ε · κα< ίή το aVo τής /3ε τβτρα'γ. <Vov (2) τοις 
■χχ6 β γ  $ γ ε , άμα λν}<ρ3·ε7τ/ν. Α*ρα *χ·

Π ρ ό β λ η μ α  Γ*.
„  Παντός ορθ-ογωνΓβ Τριγωνβ , τά< ίυ’ο εΐ̂ ως Πλευρά c τάντν) μετα- 

,,λαμβανομε'νας, $ τήν Xo/vrvjv ευρήτεις.
Πλευρά) αΣ τήν όρ3·ήν Γωνίαν τερίε'χβται, εςωταν αΐ α γ , αβ, ή μεν χ· *58- 

το£ων 6, ή δε 8. Δει >ή τροτευρειν ο των τυγχάνει τοδων ή β γ ,  ή ντο την 
όρ3·ήν Γωνίαν υτοτείνβτα.

Πετο/^ατλαοιά^ων of 6 $ 8 $} ά/λήλων με'ν 8, είς εαυτόν ΐ  ε^αςοζ” 
κχ'ι άνακυψει δή των Πλευρών Τετράγωνα, τής μεν g6 , τής δε' 64 * τβ'των 
κεφαλαιον εχ αθροιζόμενων τά ΐοο. Τοιγαρίν ή τετραγωνειος £ί£α των ιοο , 
ήτις εςϊν ή 10 , ίωτεί t«c το'δας τής ξνιταμενηζ Πλευράς βγ . Η' δε δεϊξ/ς σχ- 
ψ'Ή ($)· Ε’τει γάρ το άθ-ροιτμα των Τετράγωνων τών α’τό αβ, £ α γ , ίτον 
εςΐ τω Τετραγω'νω τω άτο tvjc /2γ ,  tj ρίξα τάντως τί τηλίκα ά^ροίτμα- 
τος, vj αυτνί εςαι τ^ Ji£*|, ήτοι τϊ Πλευρά /3γ.

A εςωταν ίή ίοθεΤται αΐ Πλευραι α/3, ^ /3γ ,  ή με’ν ντοίων 8τα . 
ί ο ,  ή ϊε 6* £ε7 τροτευρε7ν τήν α γ , οτων ες(. To aVo τί̂ ς Πλευράς α/3
Τετράγωνον 3^5 άφ^'ο^ω άτο' τά Τετράγωνε ιοο re are' τί< ^γ. Το ϊε

> V
U ) μ^. Λ β .  «. ( 2 )  μ £  β|̂ . «. (3) μ£. Β ιβ . χ·



κ· *59*

64
χχτάλοιτον 64 Τετράγωνον εςαι το ατό rij« Πλευρα< ay. Εαν ουν εξελης 
ϊ  άτό τβτβ τ«ν Τετράγωνον ί>(ζχν, ε'ξες 8 , ο< εςαι ό αριθμό* των τοίων$ ατο τβτβ τκν Τετραγωνικήν 
των ετι της Πλευρά* ay.

Π ρ ο τ  ct c ι ς ΜΗ.
,,Ε’ άν Τριγώνβ Το αϊτό' μι«< των Πλευρών (α/3) Τετράγωνον ?τον J το7{ 

,,αττο' των λοιτων τβ Τριγώνβ $υ'ο Πλευρών ( « γ ,  βγ) Τετράγωνος, ν| 
,,ττεριεχομενπ Γωνία (ύττο' αγ/3) υχό των λοιτών τβ Τριγώνβ ϊιίο Πλευρών 
,,Ο ’ρΟ ε<?ί. ^

Εί μνί γαρ, εςω η υχό αγ/3 Ο’ρθίί μεί£ων, ι? γουν ελα'ο·<των. Ανρ« 
(ω« εν ΙΒ". χα< ΙΓ\ Προτ. τβ Β'. Βι/3λ., τα7( εκ ταυ'π/ί βϊαμώ* ι*ρτημε'ναις 
$ιιχθνίσ*εται) το ατό τ?ς α/3 Τετράγωνον β* εςαι Ισον τόϊζ αϊτό των ay  $ 
/3γ Τετράγωνος* οτερ εςι κατά της ύτο&εσεωζ.

Α* λ  λ «  {.
Ηνχ 5ω τρό* ορθά* η γ £  ετΐ τ?< γ /3, Γ<τς τ^ α γ ,  £  ετεφυ'χ,θω ij 

βξ. Καί ϊπ το ατό τί)« βξ Τετράγωνον ( ι ) ,  ίτον ε’ ςί τοι* ατό των £ γ ,  
γ /3,  ήτοι toic «το των ay £, /3γ  ( a ) ,  τβτεςι τώ ατό (3) tvjc α/3 Τετρά
γωνο). Αί αρα α/3, ^ ξβ (4) α /Ο λ α ς  ίται είτίν * ετί αρα των Τριγώνων, 
?ια τν,ν Ισότητα των Πλευρών (f )  ,εςαι £ υτ© αγβ  , Ιση τη ύτό βγξ. Ανρ* 
$ αί τρό* τώ  γ  εφεξής Γωνίαι (6; ο’ρθαί, ©Ταν ίεΐξαι τρβχειτο την ύτό αγβ .

( ι)  μ£ Σίβ. Λ. (2) £'» » r .  (3) £’1  ««$· (4) ^ f ·  I*. (S) *1· #0. *■  (Ο
0*ρ. 15.



Τω» ςοι%είων τ?ς Γεωμετρίας.

Β Ι Β Λ Γ Ο Κ  β·.

Βραχίια μεν η ΒΙβλος rov ογχον, διαφερεffx δετοί των εν uvry θεωρβ· 
μενών τί} χρη'τει και τιμιότητι. Ο'πες si rt, τοΊς εντυγχάνεοΊ των Νεανίσκων 
αΟτίχχ μεν 'άπω, προσωτερω α /^  οΰν y ενομενοις, ευ οι? οτι εξ χυτής εςχι 
τήι« ττείραί κατάδηλον.

Καί δη θεωρεί μεν η Βίβλο( των Ευθειών τά( δυνάμει: > οίχ περ ες) τά 
Ύετρχγωνχ, παραβάλει δε ^ Τετρχγώνοις αυτοϊί και Ο'ρθογωνίοις, το7ς 
ye χπο, ^ υπδ Ειίθ·ε/ων όλων περιεχομενοις^ θ ’ ρθογώνιχ πχντόίχ, τχ υπδ 
των, η δίχχ, η χΆως πως τετμημένων Ευθειών άνχχυπτοντχ. Καί roAiic 
ουν το ςοιχειώδες τβτ'ι μέρος γεμον τηζ ώφελείχς πο/λώντε ενεχχ χάνεται, 
$ τβτ« προ πάντων, οτι των Α'λγεβρχϊχών πράξεων τάίς χυριωτέραις προ- 
χχτχβάϊλει τός θεμελίες, των μεν τριών πρωτΙςων εν χυτω Προτάξεων είς 
άνοδειξιν τ5 πο/λαπλχσιασμε τε/νβτων, τί?{ δε τείάρτης εΐζ εξαγωγήν των 
τετραγωνικών $ιξών ξυντελεσης, των δε λοιπών άπδ μεν ς . εως Η', τχίζ χχ· 
τχ τιίν περιώνυμον Κ'λγεβρχν, απδ δε Η", εωζ τηζ ε<χάτης ταΊς κατά την 
rΓριyωvoμefρ(xv πρχξεσι ξυμβα^ομενων. Ου τοίνυν μικρο^υχητεον τοίζ 
πρωτοτείροις, τραχύ τε ρχςπως εν χυτάίς πρωτχΐζ επιβολχίς κ, δυσχντιβλε- 
πτε χπαντώσης της Βίβλβ. ΤΙαρχ γχρ τδ 'τχς πλείες των εν χύτρ δείξεων 
τφ προδηλοτχτω εκείνω προσερείδεοθαι Α'ξιώμχτι, τω τδ . δλον Ισον άπασι 
τοίζ εν χυτω μερεσιν άποφαινομεηύ, £ οίς a τελεον εκ πρώτης επιβά/λειν 
δοκάσιν̂  ενδελεχώς επικυπτοντες 9 εςχι ποθ' δτε καθ' εαυτός θαυμάσονται,  
οτι πραγμχτα σφίσι παρείχε τα άτω σαφή Τε $ γνώριμα.

O' q ι σ μ ο /.
Παν Πχρα/λ,ηλογρχμμον ορθογώνιον (τδ $ απλώς ΟΟρθογώνιον κχλπ- 

μενον) περιέχε&χι λεγεταί υπδ δυο. των την ορθήν Γωνίαν τεριεχεσών Εν- 
θειων χ γ  9 αβ.

I
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Τβτων γόρ Ty μεν αγ το ύψος, Τ£ if αβ Το τ« Ορ&ογωνί» 5/ορί£ε- 
rat πλάτος, Εϊτα νοβμενιa t»j< ay τρό< όρ3·*ς φερε&χι )l όλης Tjf< αβ , J? 
£, τ»ϊ< αβ ωταυτω< 51 όΧtyc T#c α γ , το Εμβα5όν τβ Ο’ρΒ-ογωνί» ry το»<*5ε 
κινήσει τήν γενετιν Χ/ίψεται. Καί εικότως αρα το/Χατλασ/ατμω των 5νο rpo- 
σεχων Πλευρών eir αΑνίλαι$, γεννα^αι τα Ο’ρ3·ογωνι« λέγεται,

Οητε Toivyv ν|μ7ν υίτοτίθετα/ τό ύτό a y , γ β ,  ή συντόμως το ayβ 9 
ου5εν a’yX’ ή τό tiro των Ευθ-ε/ών αγ γ β ,  ν| των τχυταις παρισαμενων, 
εκατεςχς έκχτέςχ vrpoc ό?5ήν Γωνίαν συςχ$εισων^ υτο^ηλπται περεχόμενον 
θ' βογωνιον. Πα^ατλητίως, £ 5ια' τ« υτό αβ $ β γ  , είτπν a£y , τό tire 
5uo7v Ευ5ε/ών Γτων τα7ς αβ, $ β γ  τεμεχόμενον ύποσημχίνεται Ο 'βογω- 
liov., των τήν ofoijv Γωνίαν πεζίλχμβχννσών.

Οϊβογωνιον 5ε το μεν Ετεζόμηκες, τό 5ε Τετράγωνον. Κ*ι E'rspoujf- 
Xfc μεν τό τα« πρόσεχε7c Πλευρ«< ε%ον ανίτβζ, ήτοι το υπό 5υε7ν Εύ3·ε/ων 
άνίκτων τεριεγόμενβν. Τετράγωνον 5ε τό aro 5υβ "των, ήτοι τό ατό μ/ac ε<ρ’ 
εαυτόν αγόμενες τεριεχόμενον*.

^  5Γ Ο θ  8 tf ε I ς..
Κβίό9*ω τό μεν =  σημεΊον IVotjjtο<· 

τό is +  σήμερον Προό ε̂Τεως.
TO 5ε' —  (ΓπμεΤον Τ\ρ*ιρε<Γεωί. 
το 5ε' ο  αντί τ« Mtf5fvoc.
το 5ε X (Γ*ίμε7ον Πο^ατλαοναΤμ*, ότ*ερ η 5’ $εί raptvri9-β* 

Φα/ φ/λε7, των 8τ<χο2^ατλττια£ομενων αμέσως 
τα το/Χά παρασυνχπτομένων οίον αβ , αντί a X β. 

το 5ε' : σημείον Αιαι^έσεως * oTov a : β'σημαίνει τό α 5/α/ρβ- 
μενον 5ιά τ ί  αβ· ό £ εν ε<5ει κλάσμχτος τοΑά- 
xt< έίω3·ε γρχφε&χι.

•τό 5ε Τ  σημείον Τ-βτραγων#.
τό 5ε Κ τ»ίμε7ον Κυβ«.·
τό 5ε' t/“ o-ijuf7ov τήζ Τετραγωνικής ]>1ξης.
τό 5ε' |/*·3 σημεΊον της ’Κυβικής.
τό 5ε : :  τ»ιμε79ν των ίτων λόγων oTov a : β : :  γ  :
τό )β «ίμειον rijc <Γυνε%«ί Αναλογίας, '



Π p o r  ct <Τ ι ζ A.
,,Ε ’βν ω<η ίυο Εύθε7αι ζχβ9 ay ) , τμη$η is ij ετε'ρα αντων ε!< oVa- 

„ $η7Γθταν Τμήματα (α ε , *«?> £ γ ),τ ο  τεριεχόμενο^Ο’ρθο γω'ν/ον ντο των 
,,^υο Ενθειων (α/3, α γ ), Γτον ε’ςί το7< ντοτε της α’τμήτΒ (α/3), £ «««era 
„των Τμι*ματων 0**> *£9 £y) τερ/εχομε'νο/c Ο’ρθογωνίο^·

Η’χ 3·ω ατο τ« α , ετΐ τή< αγ τρο< ορθα« (Ο  η αη> §  κεί«9*ω i'o'jf τ# κ. 162. 
άτμητω αβ. Καί ίια τη jj αγ ΠαραΑ-ijXoi (a) «χ,θω Η $6 Των
» , £ , γ ,  « η ΠαράΑίίλοι αί εκ, £λ , γθ .

iVov ivj Ιςι το « γ ,  τοίς ηε, κ£, λ γ  (3). Καί ε<?ι τα μεν ηε το ντο  
ηχε9 ταντο'ν ε!τε7ν το 7Γ$ξκχόμ$νον ντο tvjc άτμητα αβ9 τη Τμ^ματο? 
αε* To is κ<? το ντο κε£, το ντο κε (η τις ίση τη ηχ (4 ) ^9 τατεςι την 
α γ , $ εξ. To is λ γ ,  ο'μοίωί ντο λ £γ , ήτοι ντο αβ $ £γ (5)·

Π  ο f  ί σ  fe et.

Κρατννθείνι i’ αν εντεύθεν τΧηζεςέςχς τνγχρνατα Μείξεων, χα\ η τα χ. ι6& 
ττξοβΧηματος ετίλνοΊί-, τί εν τω ΈχοΧίω τω μετά την ΜΕ'. τη Α\ Β/βλ. 
τροτεθε'ντοί. Τ η γαρ Τετρατλενρβ β ξ 9 Ιιχ της Ev^ifxc ay είς τα ivo 
Τρίγωνα α/2γ $ α£γ αναλνθεντο* , Μχχ τμη3ε(<της Την ay κατά το <τ9 
ατο' τε των άτεναντίον Τωνιων β £ ξ 9 ετί rijc κοινή* BaVtai* αγ Κάθετων 
αχθειτων των β ξ  £ £ι, £ *π*0 τη 9 fl*pof ορθά* ηγμένης της ο*λ, £ ίτο- 
μήχβ* ταΊς ίντίν αμα $ξ ι$ ξι Χηφ$ε(της9 ίεικτεον οτι το (Ορθογώνιον το' 
ντο' γο* £ τ λ , <ο*ον τω Τετρατλενρίω βζ. Ε’τειίή γάρ τά Τρίγωνα α$γ , 
α£γ (6) iVa το7* Ο’ ρθο γωνίοι* το7< ντο γο* £ /3ξ, £ ντο γ τ  ^ ξι , θα- 
τερ'-ν θατε'ρω*' ΙνεΙτε Ευθ«7α μ λ τ ,  }V>f εςτί τα7« /3ξ  ^ ξι άμα \ηφ$ε(αταΐζ9 
ε/<τε μερπ τετμητάι τά σ ϊ it, iX , α ?τα εληφ$η τοίς βξ ξΐ9 το ετεςον 
τω ετέζω. Τα αραΤρίγωνα, ήτοι το Τετράτλβνρον /3^, τοίζ Ο’ρθογωνίοις 
γ ί ,  λε το7< ντο τή< άτμητα γο*, £ εχχτέξα των μερών της τετμημένης 
τ λ , Τατεςι (ϊνναμει. τή< α να %*7ρα< ΠporaV.) τφ Ο’ρθογωνίω λ γ  τ̂ ί ντο 
των λ τ  ^ γο*, εξ αναγκΐί< συνεξιταται*

Σ  χ  ό λ  ι ο μ.

Τα ivj τρωτά ?ε«α των εν τω ταροντι Βιβ\(ω Θεωρημάτων άΧηρεύει 

(I) Μ. a, (s) τ* α· (3) ̂ 7 · «5· (4) τ · κ . (5) 0*ρ. τ · β*. (6) μα, ·Βιβ. α,
I 2
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8*r:v ηττον $ ετ'ι αριθμών, ην εις μέςη κατ* rac Γραμμα* ίια/ρο7ντο. A ’- 
ναφυετα» ταρ £ τα αρίΒ-μνίΠ** Ο’ρ^ογών/* $»* τοΑχτλχηχσμβ  $υ©7ν αρ/θ·- 
μών* τά & άςάμητιχχ ΤβΓράγωνα, $ί ενθ< αρ»3·μ« **$■’ εαοτον το ^ χ τλ χ -
ΟΊχξομένβ.

ΟΙον εςω αριθμοί μ>ί τετμημένος ο 9 , τετμημένος δέ ο 12 είς μέςη 
τχυτι τα τρία , 3 *> 4 5 ^ 5 *  £ «~αί *4 ™ Ο'ρθογωΛβν ύτο 9 $ 12 =  108 , 
ίτον το7ς τριτιν Ο’ρ^ογωνίίίΐί 27 , 36 , ιζ,- 45 ·> ^  τ® μ** WT0 9 $ 3ι τ®
ίε uro 9 £ 4  ̂ ™ 9 ^ 5  (Τυνατα^τίξετΜ.

Ην ŷotJi/ αρβμος εςω 432 . ωτεΐ IIo/$^a7rXaTfa;r£0{ τεταημένος είς^° 0, 
^ 30, ^ α* άρι3·μ&ς $ε', οίον Πθ/5^.ατλ'<τ/«-^ ο 8 μη τετμημένος. Καϊ ε<?Λ/ 
8 X 43* =  3456, ιτος 8 X 4°° =  3 2ο·> +  8 X 3° =  24ο 4- 8 x  2 =  
16. Καντευ^εν ούν την χτόδειξιν ληττίον τ̂ < κ«τκ τον τοΑ.χτλχηαο’μον
πραξεως.

Π ζ ο τ  cc σ ι ς Β.

68

,,Ε ’άν ευ3·ε7« Γραμμή (α/3) τμ.̂ 3*ί ω< ετυ^ε (κατά το 7)5  τα wVo 
55 της όλης (αβ) *, εκατερ» των Τμημάτων («7 , 7&> ^ εχόμ εν* Ο’ρ$ο- 
„ 7 ώνια, <0*α ες» τω ατβ τι̂ ς ολΐ}< Τετρα7 ·*ίνω·.

Αηφ^ήτω δη η ξ  =  τρ χβ.
O'ftoy. ξ*β =  Ο’ ρ^ογ. ^«7 \ /.Λ 

O\$oy.
Τβτεί/ν εττει vj £  =  τ^  αβ.
Τετξάγ. το αττο' αβ — Ο’ρ3·ο7· 0*7')

Ο’ρ$07· «$7  )

Αν λ λ ω ς.
Α%α7 ε7 $“<Ρ̂ ’ω αβ ε̂ Τετξχγωνον αϊτό Ευθείας της αβ C2) ,  **ι ^τό 

Τ« Σνιμείβ 7  Μ%3·ω ( 3) τρος όρθ·*« ετί της χβ η 7^* ΑΣ 7 “ν τ<? 7
Γωνία» Ο’ ρθ-αΐ «τα» , ταΐζ κατα το a it, β ’rut sMv\ αϊ τέ Εύ3·ε7α» αε, 7 ^* 
βδ τρος αΑνίλαο ΠαραΆ^λο» (4) εΐτ», τα τε α3·, $ β3- ΓϊαραΑ»ί\θ7 ραμ- 
μα ορ3·θ7«ν»α (5)- EV* δε φ  ̂ Ευ3·ε7α 7^ Ευθεία αε (6), ήτοι τρ αβ
(7) Ιτη. Κ’ν^εντοι τα α$ t, β$ O'ftoyoivtx 8»V»v ύτο (8) της όλης αβ, $

(ι) Α. τη β’. (2) Λ/e- τ« α· (3) ί/ί- τϊ α. (4) ΚΗ re a, (5) 0*4· τ* (̂ ·
(6) /ΐ^ · τ «  « .  ( γ )  £*» χ.*τ· (8) O'f. τ έ  β.



»

των Τμημάτων a y 9 γ β  περιεχόμενα, & W $ άμα ληφϊεντχ, τφ Τετρχ- 
γωνω τω αχό της αβ ο’ννεζιπαται.

Έό'ςω αριθμός 8 «*< 5 ^ 3 τετμημένος. Το Τετζάγωνον το από τα ολ»8 χ 8 = 64* *Vov εςί τοίς Ο'βογωνίοις 8 X 3 = 24>  ̂8 x 5 = 40*
__ r

Π £ ο τ α σ* ι ς Γ.
,,Ε ’αν βυ5δ7α Γραμμή (α/3) ωί ετυχε τμη^η (κατά το y ) , το ύτο τί?« κ· ι66. 

„όλης (α/3) $ ενοζ των Τμημάτων (βγ) περιεχόμενον Ο’ρ3·ογωνιον, <Vov 
„eVi τω τε ύτ© των Τμημάτων («7» 70 ) τβ^ε^ομενω θ'ρ^ογωνίω, £ τω 
,,άτο τβ προειρημένα Τμημχτος (βγ') Τετράγωνο).

Ληφ^ητω ίη η ξ  =  7^· ν·
O’fSey. »/3£ =  0 > o y .  «7<η ( ι )_ Α· ^  ^

Ο ρ$ογ. γ β ζ )
Κρα O 'ftoy. αβγ =  0 ’ρ$. α γβ )

Τετρ. γ β )

Αν λ λ ω ς.
Α’να7 #7 ^ ν ^ ω (*) 7 αί O^S-ey.' τ° λ ?̂ ύτο της όλης αβ χα'ι τα κ. 167. 

Τμήματος γ β 9 ^ «το τ» Σημεία y  η%$ω προς όρ$άς η y ε . Διά yav TtjV 
y  ε ΕυθεΤαν, η τις τη βϊ (3 ) , $ επομένως τη β γ  (4)  «τ η ες'ι, το Ο^3·ο- 
yojvicv α$ το ΰτο τί< ολιμ αβ £ τ» Τμήματος $7  περιεχόμενον, Γτον «ς» 
τω τ* Ο’ρ3·07ων!ω αβ τω υτο των Τμημάτων ay § γ β 9 φ τω «το τ» efyn- 
μενβ Τμημχτος γβ  Τετρχγωνω γ$.

'  Ε'ςτω αριθμός γ  «U 3 χα) γ τετμημένος. To yav Ο'ρΒογ. 7 X 3 r  21 
ίτον εςι τω Ο'ρδογ. 3 χ 4 =  ^  τωΤ«τ?«7· 3 χ 3 =  9* «μ* Χηφ^ειτι.
Τΐσαάτως ϊε *; το θ'ρ^ογωνιον 7 X 4 =  28 * <Vov 1<?ί τω O’gS-07. 3 χ  4 
=  12 , £ τω Τετ$«7 · 4 χ 4 =: >6 , αμα ληφ5·είοί.

69

Π q ο τ  α σ ι ς Δ.
,,Εα'ν ενθε7α ,Γ^αμμν} (£λ) τμη$η ως ετυχε (κατά το ξ ) 9 το' από 

,,τίκ οληζ Τετράγωνον, Γτον εςι τοίςτε από των Τμημάτων (£ξ, £λ) Τε- 
5» τραγωνοις, ^ τω υτο' των Τμημάτων (ξ ξ ,ξ λ )  περιεχομενωθ’ρ^ογωνίω.

(1 ) A. rS (a) SX0X. T9 της Μς. τΖ «V, (3) AW* 4 τϊ * . (4) A** *«r.

# · 168.
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Τετράγ. £X =  ΟρΒ-ογ. £λξ!
O 'ftoy  > £ ; /

A’A ’ 0 ’ ρ3ογ. £λξ =  0>$ογ. <?ξλϊ ω
Τετραγ. ξ λ ί ^ '  

Και O'fioy. Χζξ =  Ο'ρ^ογ. £ ξλ } r > 
Τετραγ ^ 5

Ανρα Τετράγ. £λ =  i<C Ο’ρθ. ξξ\
Ter. ξλ
Ter. φ 1

Α* λ λ  ω ς.
Α’ναγεγράφ^ω άτο τί)( £λ ΕυΒ-είαζ Τετράγωνον (4) το £\ijf, χαϊ ά%· 

Β-είτνμ tvji Διαμετρ« tjX ετι τ« φ λ  Τρ/γωνκ, &άτε τά« ίτα* Πλευρά; 
id, £Χ, id. $}j ^ itce tvjv κατά τ© £ ©’ρΒην Γωνίαν, εσοντχι αί ύτο ^vjX, φ ξ\η 
ιίμίσειαι (6) 0 ’?3·ί«, £ άΑνίλαις ίται * ίιχ ynv τ η  ξ Σημείν, ΰ%$ω τροζ 
Tvjv &  (6) Παρα^^Χο; η ξχ, ι?τι; ΠαραΆ^λο; εςχι ,$ τν) X i, τεμε7 if χαΐ 
τν)ν Διάμετρον ijX κατά το 7 · Διά is τη Σιιμείκ γ ,  ΠαράνΧιιΧ0< όμοίω; 
%χ$<ο τί} ξλ  )§ riji i î, ν} 5/. Ε’ τεΐ τοίνυν χτασαι αϊ τ η  TerqctyqvH φ  Γω
νία/ 0 ’ρ3·αί είτ/ν, έ’τοντχι ii* $ τάντα τά ταρα/Χ^λογραμμα £ γ , ξ ι , $κ, 
7? ορθογώνια (7)· Ε’ τεί is χαΐ αί ξχ καί Παρά/Χ»}Χ©/5 εςχι \ή εχΤΟζ 
Γωνία (8) Χ γξ, t# εντο; ^ άτεναντίον ξηλ, ifτοι rij ύτο' ξλη ημι- 
σε(χ οϋτΐίΐ Ο’ρθιί;. Α’ ρα ετι τ η  λ ξγ  Τρ/γωνβ αί ξ γ ,  ξ λ ,  ϊο’αι (?) είτίν* 
!<rxi is id, τ η  Ο’ρ3·ογωνί« ξι (ίο ) αί άτενχντ(ον Πλευραι ξ λ * γ ι , $
Το άρα ξι ( μ )  Τετράγωνον έςιν άτο τ%ζ ξλ  Ευθεία;. «ftVauTwc is ίε/χ- 
θνίτεται id, το θ* Τετράγωνον είναι α’το τ̂ < Ευθεία; θ γ , τοι (ΐ2) άτο' 
τη £ξ. Α’ /Χ’ αΐ γ ξ  ^ ξλ  ίται είτ'ιν , ecrat το ^γ Ο’ ρθ-ογων/ον ύτο των ξξ 
χα'ι ξλ  Τμημάτων τ!?ς ioS-eicrvjc Εύ3·εία{ ζΚ. Α Ά ά  γαρ τά Ο’ρθογων/α £γ 

γί ίσ·α («3) «Ισι, iio 3$ άμα ληφ^εντα , lera εςι τω )ϊ< Ο’ρθογωνίιο τω 
ντο των Τμημάτων ^ξ, ξλ . Ε’ νθ-εντοι το ^i Τετράγωνον το άτο τί}< ολπί 
Εύ3·είαί ^Χ, ίτον εςι το7ί 3·χ ^ ξι, το»{ άτο' των Τμημάτων ξ ς ,  ξλ  Τε-

( Ο  Β . <r? pf. (2) Γ. Τβ β'. ( 3 )  ^7ι« m'v « u f . (4) Λ ί?. τ ?  I t . ( f )  Π ό$ · !> · Τή9 
j J B .  τ ί  λ  .  ( 6 )  / J / 1 .  *τδ  λ .  ( 7 )  Π ό ^ .  λ .  τ ^ ς  / ί ^ / .  τ η  « .  ( 8 )  # Θ .  τ β  « ,  (Q ) c*  τ *  a * .  

(1 0 )  /1^ . τ ϊ  « ·  ( ι ι )  θ"{, τ »  λ . ( ΐ ί )  /ί^ί. τβ  « ·  ^  ά ξ .  i t .  ( jg )  Μ Γ .  τ*  «*·
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τραγωνοΐί, <τύν ξ γ  i, y h  ήτοι <τύν τώ Fu Ο'ρϊογωνίω τω ύτο των 
αυτών Τμητ«των. Ο. Ε. Δ .

Ενςω άρι3·>ιθζ ίο είς μέρη 7 ^ 3  τετμημένος. To Τετρχγω,'ον 10 *  ιο 
=: ιοο , "τον τοΐ( Τετραγώνοις ro7c α’ τό τών μερών  ̂ X 7 =  49* £ 3 * 3  
=  9* **« το7« *υτΐν Ο'ρ3ογων(οις γ  χ  3 =  21, «& η X ι = 2 J . ΗΜ yfr  
αριθμός 12, είς μέρη ΙΟ ^ 2 τετμημένος' το Τετράγωνον το ατό τη ολ« 
12 χ  12 =  144 * ^·°ν *<?· Τθ7( Τετράγωνοι; τοίς «το  των μερών ΙΟΧ ίο =  
ιο ο , « 5 2 X 2  =  4* τυνάμα τω Τις θ'ρ3ογων(ω ίο X 2 =  20, ι*γοι 2 X ΙΟ 
X 2 s  4°· Ε*ξ «» *i ί της Τετραγωνικής ρίξης Ε'ξαγωγη ηρτηται.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
/

Ε** τβτων ti φανερόν, οτι τα Παρα^ΐίΧο’γραμμοΓ ξι «5 5** τά τερϊ A’ ·
'τήν Διάμετρον (ορα το άνωτ. Σχίσμα) τβ Τβτραγω'νβ, Τετράγωνά ες’/'.

Και οτι μ Διάμετρος ταντός Τετράγωνε $f%« τέμνει τάς ίΐ ων άγεται Β\ 
Γωνία;. Εν<τι γάρ η μέν ύτο £Χ$ Ο’ρ&ιί , η $έ ντο  £X»j ημίτεια θ'ρ$ης.

Καί οτι το Τετράγωνον το ατο της ημιτείας, τβ α’ τό της όλης εςΐ Γ'· *  \·ρ. 
Τετράγωνη τεταρτημόριον. Ε’α'ν γάρ α!1 ξ » ,  &ι ταρα^,ηΚω χινητει τρος τά 
μεταιτάτω των £Χ, φ *j£, &Χ •χωρητωΤι, τατε ίύο Ορθογώνια £ γ , 
γ ί ,  £ τα $ύο Τετράγωνα ξ ι , ^ 3·* ε?; τέσταρα Τετράγωνα ά^,ηλοις ϊτα 
άτοτελευτέοΉΤι τα λ γ , ι*, γι*, ξ3*. ίΤταύτως $ε ίηλον $ οτι £, άταν 
Θ'ρ3ογωνιον (η γβν $ άπλως «ταν Παραλληλόγραμμον) το ύτο ίύο ότοι- 
ωνβν Ευθειών, τη θ ' ρ$ογων(β (η και τη Πχρα/ξληλογράμμβ τη τω ϊο$έντι 
ΙοτογωνΑι) τβ ύτο των ημιτειών ε<?ΐ τετρατXaViov.

Και ©τι άταν Τετράγωνον ξ% ΐτον ες) τω Χις θ ' ρ^ογωνίω ξκ, ξϊ*τω </· ,71·
υτο τε της Πλευράς τη Τετράγωνη ί λ 9 ήτοι ξ λ , της ημιτείας ταντης,
©Τον τνΓ; τεριεχομένω. Και οτι άταν Παρα/^πλόγραμμον ιτον τω ίί< Πα- 
ρχΆη'λογρίμμω τφ Ιτύγωνίω, τω υτο ΤΜί έτέρχς των Πλβυρων ^ τβ ι}μί· 
τ»ω< τ?« έτέρας.

Π ρ ό r  »  C 1 ς Ε.
**^ ay f«3?ia Γρχμμη (τφ ) τμη^ρ είς Ττα (κατά το ρ) καί είς άνιτα κ. ιη*, 

η(κχτα το ο-) ,  τό ύτο των άνίτων της όλης Τμημάτων (το*, τφ) τεριεχο- 
,,μενον Ορθογώνιον, μετά τβ ατο της μεταξύ των τομών (ptr) Τετραγω- 
tyVa, ιτον ες'ι τφ ατό της ημιτείας (τρ) Τετράγωνά.
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9c m ·

0’g3oy<ov. οττ<ρ = 0’ρ3. 7τς x σ*φ 
0’g3\ ρτφ } ( . )

= ξ<ρτ = *gT (3)·

0*p3oy. η  x  =  0 ’ρ3·. ρφΤ
Tercqiv (2)

O’ gS-oy. xg X ο*φ =  0 ’ρ3·. ρτ<ρ\
Τετρ. τφ J 

Ag'aO’gS-oy. x<rp =  O’g3oy. go*<p
O’g5oy. go*<p 
Τετρ. σφ

ϊ]μςι$έ&ΐύ xoivj? Τετράγωνον to tiro g<f, $ εςαι
Ο’ρθογών. χονρϊ __ O’gS-oy. g<r<p "
Τετράγ. go· J Ο’ρ3·ογ. p<r<p

Τετραγ. σφ
Τετραγ. gr

A’  λ λ ω ς.EV » τί}( Εύ3ε/α< χ φ , άχο tvjc νιμιτείχς g<p άναγεγρά<ρ3·ω Τετράγω
νο* (4) το ρ£, £ α%3βί(ΓΜ< r?< Διχμέτρ* <ρε, δίά τ« ο* ή'%3·ω (5) Παρά 
λθ{ τ# ρε j? <ρ£, Μ 0*μ τε'μνβτα την Δίάμετρον χατά το 3-, χα< δ<ά τ» 3 
ομοίως (β) Παρά/Χι)λος τij πφ $ τί} εξ , ν, κι τεμνβτχ τι*ν ρε χατά to λ. 
χαι διά τ5 τ  ωτχύτως Παρά/Χ*ίλο$ tj; gX η ττχ. Ε’χε«δ>ι τοίνυν το ο·/ Τετρά* 
γωνόν εςι (γ) χέρι tvjv Διάμετρον τβ Τετραγων» g£, εςα» ο\ρ =  <r3· ( 8)  * 
εχει το αλ Παρα/Χνιλογραμμο’* (9) ες/ν, «?** £ W go* =  Χ3· (ίο) $ gX 
σ3·^= τφ. Ε'ςι δε (ιι )  χρ =  g<p =  <p£* το ά'ρα χλ =  (12). Κο/ν# χρο ι̂-
3εο3ω το gif, $ ες·αι τ3· 4· Xtf =  ρ£ Α Ά ά  το μεν χ3· εςΐ το O’ρ3·ογω«ο* 
το ύτο των τμ« χφ Εύ3ει«ζ άνίτων Τμπμάτων χ τ ,  <τφ  ̂ το δε Xtf ες-t (13) 
το Τετράγωνον το' άχο τί?< μεταξύ των τομών gtr, το' δε ρξ ( 14) ε<?ϊ το Τε
τράγωνον το αχο τί{ς ημιτείχς ρφ. Ε’άν άρα ΕνθεΤα )j χφ εΙ{ «τα τμπ3  ̂
χατά το ρ, $ εις clviTx κχτά το ο*, εςχι χτ. Ο .Ε. Δ .

Ε’χ δε δΐί ταύτίί< £ Tijc εφεξί< Προτατεωί νιρτητχι jj Γεωμετρ/Jtvj x*'

(Ο **■* (2) Λ  «  β'. ( 3 ) Λ > rn β'. (4) Μς. τα α . (5) ΛΑ, τ »  « .  Φ)
Aar. (7)  Α, Πό(. τ?ς «»*βτ. ( 8)  0*(>· ^β· ^*β· « ·  <9^ *ατ· τ * * '
( ι ι )  ι»τβ5. ( ϋ )  Οq. λβ, Βίβ. α . (13) Af, Πόζ. τ?ς αν«τ> και /ί^ί· τ» « ·  Β1?' 
(ΐ4> Ε’κ χαταβ·*.

^
 Η



retrxMj τωνΕ*ξΐ9ω9εων των τετραγωνικών έ, όιατε$ειμενων, ω< eiri της ΚΗ'. 
$ ΚΘ'. τ« ς . Β</3λ. τλ)ςρεςερον άνχττυχ$η9εται.

Ε'ςω αριθμός ό 8 *ϊί fra τετμημένος 4 ^ 4·> $ *W* f  **ΐ 3· Κα)
«<?*/ το Ο’^ογων/ον $ X 3 =  Ι5 Ρ«τ* τ« Τβτραγων* ιχι =  ι, frov τ£
Τ«Τ(?«7ων  4 Χ 4 =  *6.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ε’κ $>} τβτων φανερόν ότι το Ο’^ογωνίβν τονρ τό υτό των uvfouv Τμη

μάτων ι ελαττον ός/ τη λίγο της ημνείχς τρ , η ρφ Τ sTQetyuv*.
OV&) εγγιον τω με<τω ρ το κατά την άνιτον τομήν Σημεΐον 9 y ίνεται, 

Τονβτω μείξον εςχι το ταφ  Ο*ρ$ογωνιον* ότω τε άτωτερω εκείνο, τοτβτω 
«λαττον τβτογε. To ** vrgoTtcv μεν ελχττοί, ατ/cv ίβ ετχΰξει την με
ταξύ των τομών ρ9 , εν$εντοϊ ·£ το' ατό τ?< ρν Τετράγωνον (ι) μειω$ητε- 
τχι άνχλόγως, ^ χυξη^ησετχι· Α Ά ά  £ιά tjjv εν %ερτ) Tiger· ρττ  +  ττφ  
=  τρτ * ότω άρα ijVrov to ρττ , τοσβτω μ»7£ον εςαι τό Ο’ρΒ-ογ. τ τ φ , χαί 
τβναντ/ον.

Ο’σω εγγιον γίνεται το Σημεϊον cr τ5 με'τβρ, τοτβτω ελαττον εςαιτό 
«3-ροΐτμα των Τετράγωνων των ατό των άνίτων Τμημάτων T9 , τφ ' ότω 
ίε το$ωτερω, τοτβτω μείξον εςαι τό Ιη$εν ά$ροι9μα. Κα) yxg (ι )  τφΎ =  
το*τ  4 - ο*<ρτ «4 2 τσφ * αΆαμην εγγντερω μεν τβ 9  τ<gg γινομένου μείξον 
τό ττφ χχδίςαται O’ρθογωνιον (3), άτωτερω ίε ελαττον , τό άρα 9  τφ 
μετω g τροτιόν, ελασσόνα τά (τ9τ  =  9<ρτ ) Τετράγωνα τά ατό των άν(- 
9ων Τμημάτων, μείξβνχ ίε ατ/όν ατό Τ8 αυτβ άναίείκνυσι.

Α’ / ,̂β «αΐ τό υτό των άνίσων Τμημάτων θ' ρ^ογωνιον τ σ φ , τετράκις 
ληφ&εν, ελαττον εςι τβ ατό της όλης τφ  Τετράγωνε.· Τό γάρ ατό της 
ημισείχς τρ Τετράγωνον, τετράκις ληφ$εν , Ισον (4) τω ατό της όλης τφ  
Τετραγωνω. ‘Α Ά α  τό τονρ Ο’ρθΌγ. ( f )  ελαττον εςι τβ ατό της ημισείας 
ρφ, η τρ Τετράγωνε, εν^εντοι κχ'ι τό τσφ τετράκις, ελαττον τβ ατό τρ 
Τετξχγ. τετράκις · ελαττον άρχ £, τβ ατό της όλης τφ  Τετράγωνε. Ο. Ε .Δ.

Ε αν Ευθί7α< ίόο Γτα/ ά/ληλχις αβ, ^ 7^» βτωτοι κατά τά Σημεία 
ε i) ξ  τετ μη μένα ι, ωςε τό Ο'ρ$ογωνιον αεβ τό υτό των Τμημάτων της ετε- 
ρχς Ισον είναι τφ Ο*ρ$ογων(ω γ ξό , τφ ύτό των Τμημάτων της ε τέρας, εςα)
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V. 9C

(j) <· (*) Λ . τ· .(g) nif. «»μτ. <4) ®̂ν· ·̂ τ* β. (5̂  *̂ν·
« ·  τ » *  A ' t u r i f t o .
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74
4 τη των τα Τμήματα  «τα τω ετε^ω το ετε$ον, τω μεί£οη το μβΤ^ον, 

κα< τω ελαταονι τό ελαττον , εκν ?  τα Τμήματα ανιτχ. Ε’ αν μεν γ « { 
τα ε $  ξ  Σημεία eU fox  τεμν# τάς Ε υγείας αβ £  ίηλον on  το μ*ν 
αε =  γ £ 9 το ϊέ εβ =  $ .  Ε'αν $ε ά Ά ω ί ,  τετμη&ωτχν αί αβ ^ γ ί ,  
jJ μεν κατά τό μ ,  μ δε*κατα το ν, αμφω εΙ< ira. Ουτω yxq  ετεί τα τ«· 
των νιμίτνι μ β , £  Λ » fa* (Ο  **ί» ταντωί £ μβτ  β  νίτ  (2). Α ’ ^ α  γ*| 
ϊια tvjv Π?ότ. μβτ  =  αεβ 4- μοτ ,  καί νδτ  =  γ ξ ί  4- ν ξ ? , α$α (3 ) αεβ +  
μβτ  =  γ φ  4* νζΎ. Ε’ άν ουν άφα/^εθ·# τα  ύτστεθεντα ϊτα Ο 'ς$ογωνιχ  (4)» 
εςαι μ#τ  =■ ν£τ ,  καί ί») £  μ* := ν£. Τβτων ουν ταΤ< ϊταΐζ αμ ^ γν τςος»· 
5ε/ο·ων, ^ ατό των ίο*ων μ β ,  νϊ u yayebetfu ν ,  ε<?αι (5) as =  y £ ,  £  εβ =
φ .  Ο . Ε. Δ .

Τ ο Ο*ς$ογωνιον το  υτό τε τα α ^ οίτμ χτος  i, rife ίΐαφορα< ΙυοΊν Εύ· 
$ειών τρ χαί ζΤ ,  ?τον εςί τ#  ίιαφοςα των Τετράγωνων, των aVo αυ’ των 
τετων των Εύ3ε/ων, χαί yxq  ττ<ρ 4- (?tt  =  τρτ . Ε’αν ουν αφεΧχς l w  
TegwSev go-T ,  εςχι xcrip =  τ$Τ —  <?ττ . EVei is το*, των Εύθε/ων τρ 
χαί το α^οιτμα ες ι ,  $  (ho τι ξφ =  r g )  σ·φ sV»v jj τκτων ί/αρο^ά , 
iijXev το' τ^οτεθε'ν.

Π g 6 τ  a <Τ t ς ς.
„Ε*άν ευθεία Γραμμπ ( α β )  τμνφ? i ‘% « (κατα το γ ) ,  οτ0θ<«$$ 

„ ί ε τ «  αυτί; Εύ$εϊα ετ  εύ$εία< ( η β £ ) ,  το ύτό τί}< ^Xtfi συν τ$  
„ τ$οσχειμε'ν»| ( α £ ) ,  $  της τ$οσκε»μενΐίζ ( β £ )  ΟΡε^εχομβνον Ο’ ^θογων/ον, 
,,μ ετά  τη ατο τί}< ημιΤείχς ( γ β )  Τετ^αγων», ίο·ον ε’<?ί τω β?το τ ί«  τυ γ - 
,,  κείμενες εκτε τ ij( ημιτείαζ χαί rtf« ΐΓ^οΓχειμεννις, ως λίγο μιας ζεςι Η  
,,αυτπ «ί γ ^ )  άναγ^αφενη Τετ^αγωνω. *

Π$ο'&ε< ε’ τ  ευθείας ετε^ωθεν r*jv Χα ϊτην τι/ τμτκειμε'νϋ βζ· ΚχΙ 
ivj ετεί τα7ς ΐ<ταις x y  ^ β γ ,  ιται τ^οτετεθ^ταν αί αΛ ^ β ^ , ες;ι ταν- 
τω{ μ Χ£ «U ?τα τετμ^με'νπ κατα τό y  % χ, tU ανιτχ  κατα τό β .

Α >  Ο',»ογ ώ . λ ^ ϊ  _  τ ,  ^  (6 ).
Τ ετ?α γ . γ β  j

Α Ά α  yet % ετεί ϊσχι a^ijXaic at λ β  £  α£
Ο^3·ογων. λβ^ =  χξβ

(*) (,) u. (3) <f£. a, (4) y, (5) A t  β, 4 y. (6) *ί*
«ί» α»·Γ.
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Α >  Ο’(»ογώ>. *?βϊ _  TtrSxy. γξ.

Τετρχγ. γ β 5

Α λ λ  w ζ·
Κατασκευάσαντες τό ^ ίμ α  ωτττίβ £ το ανωτέρω 9 εξομεν τό αν Ο’?- κ . ; 

$&7 ω«βν» ντο ΤΜ< oXvjc «τον τ# προσκείμενη| ( w'toi ύτο τί)< α£) κα) tjjc 
προσκείμενης (η rot τΰ<'β$  . το $ε κη Τ«τ$α7 ω*ον άτο τί*« 7 0 » $τι< <V«v 
ημίσειχ της χβ. το $ε 7 * Τίτ^«7ωνον ***ο Ti*< 7^* «τ/< **** *ί συ7*«- 
μ*νν} εκ τε της ημισείχς £ της προσκείμενης. Ε’τ «1 βυν το Ο*ρ$ογωνΐον $* - 
ιίτον εςϊ τω Ο’ρ$07ω',ί'ω αχ (καί 7*9 (Ο  ακ =  χβ =  θ* (λ} ') ,  το ί* Χοι- 
τον χω ί̂ον βχατερωσε κοινόν 9 ί»|Χον το προτε$εν.

Κςω αριθμός 6 τετμημένος εϊς fox 3 *α< 3 7 Tc? ^ orροςε$·ε(άω αρι$* 
μός α , και iV*i το' Ο’ρδογωνιον 8 X 2 = *6 4- $ X 3 τ<? Τ*τ£α7«νω 9 “
5 x 5 =  *5·

Π ο f / (Τ μ α τ α.
Ε’αν ουν τ$«7< Et>$*7ar α£, 7 ^j βζ άρ&μητικως 2σιν άν*λθ70» (του %. Ι78· 

τε«Γ<ν εαν vj α7 ίιαφορχ της τρωτής τρός την Ιευτερχν, ίση y Ty ίιαφορα 
yβ  της Ζευτερχς προς tvjν τρίτην ) t εςαι το θ  ρ&ογωνιον το ντο  των άκρων 
χζ, £, β ζ , συνάμα τω Ύετραγωνω τφ από Της ίιαφορας α γ 9 vj y β ,  foov 
τω Τετρχγωνω τω από της μέσης γ ξ .

Ε”ν$«ντοι ^ το Ο\$ογωνιον αν ( επ) τ5 τροχναγρχφεντος Σχήματος) g . 
«Χαττον lc?i τ« Τ*τ^α7 <όν8 7 ? ι τϊ  Ι/^είψ*» τ« Τ»τρα7 ων« χΐ). Η* δε ΙΆ « -  
Ψ«, τί)< «β'δο$·ίοτ)<, κ α ο TV) β̂) μεν*/, όσησίϊν $ τυχοι η β ξ Ευθεία au- 
ξησεως* Παρά δ* τν)ν αΰξησιν χυτής ταυτής της β ξ 9 τό θ ' ρδογωνιον αν τ5 
Τετράγωνο y ε μα&,ον £ μα/Χον εγγυτερω γίνεται και Χο7^ Σχνίμα- 
τι, ως* την ίιαφορχν χ»), προς τό Μεγε&ος των Σχημάτων αν κα) γ ε ,  ως 
μηϊε λόγο τίνος ουσχν τέως όλιγωρείώ’χι.

Π ρ 6 τ  ct (Τ ί ς Ζ.
ME’«f *υ$*7α Γραμμή (αβ) τμη$$ ως ϊτυχε (κατά τό γ ) 9 τό ατό της %. 179.

,, οΧνχ (α/3) ^ το αφ ενός των Τμημάτων (α γ)9τά συναμφότερχ Τετράγωνα 9

·γ V '  ' ·'  ̂ ις’
(Ο  λ. Λρ. «. (2) μ γ . Βφ. χ.

Κ 2
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„/<r* eel τωτε ύτβ τ?« ολη« (αβ) $ τη εΐρπμενβ Τμπματος (ay) reStg* 
„  χομενω Ο’ρ3ογωνίω, £ τω ατό τη λοιτ? Τμήματος (7 Φ  Τετράγωνη 

Τετεανωνον τό άτο αβ =  Ο'ρ3ογ. 07* Μ;
(Ο

Τετράγωνον τό άτο αβ =  Ο'ρ3ογ. 0 7 *
Τετρ«7· α7  
Τετραγ. Ύβ i

Πζό&εζ εχατερωΤε Τετςάγ. «7» **■  *5*<

Τ*Γί*ν * η  ~ ϊ τ *  °  **' *1

Α’ /Χα' τό $7 * Ο’ρ3θ7· *'«» τυν τω Τετραγ. τω iro  ay  3)c, if  οι 
ες'ι (2) ry ύτο βζγ  3ί<. Ε’άν άρα άντ) τη βγα  3<c, κα) αντί τβ Τετραγ. 
«7  $*< 9 Χ*φ3£ το' /3ay $«< 9 *<?«*.

Τετραγ. αβ 7 =  Γ /Bay Ο’ρ3ογ. ££c
Τετραγ. ay  j  {  /By Τετραγ.

A  λ  λ ω  ί ,

K«rao,jceva(9’ivTO< r« Σχήματος wc βίναε το' μεν a$, Τετράγωνον re 
ατο' Tij< oXti( a/3, το' ίε αλ , Τετράγωνον το ατο τη Τμηματος a y , άχ· 
3είτυ< τβ τίκ Διαμετρβ ε/3, ^ τζοβκβλ^ίτνίς της λ γ  εςγβ το ξ ,  tint at 
τεμν$ καί την Διάμετρον κατά τό if, ha is τβ tf Παρα/XvjXe τ£ αβ χ*ί 
•3, άχ3είτιμ τ?« 3ι, ενοντχι α\ 3-ρ 3/ Εύ3εΐαί, τρτε oXvj αβ, $ ά2Χιί-
λακ iVai (αμβλειτοι 7 *? 3ρ =  3α +  «ρ9 ***' *9 (3) =  Λ7 »  #*· «3  =  7#
(4) =  70 (4) * «3«ντβι 3ρ =  «7  4* γ β  =  αβ =  3/ (6)*), *«» 3β, 3 η ο· 
μοίωζ τω Τμάματι α γ , ^ ά^νίλαις ίσαι. Ε*τε« τοίνυν <<τα τά $tio 0*ρ3ο- 
γωνι* 33 $ 3 λ , τα ντο τη< όλης αβ , ^ τη ,Τμιίματοί «7* ταντα ίε . με
τά τη 7 * Τετράγωνε τη ατό τβ ετερβ Τμιίματοε 709 το' «ντο τλημΟΊ %ω· 
ρίον, ό ^ τά Τετράγωνα α3,  $  α Χ , τό μεν άτο thc οΧη< ον ,  το 3ε crore τβ 
Τμήματος, δ^Χ ν̂ το τ$οτε3εν. *

ΕΓςω άρ»3μο< 13 ως ετυχε Τ8Τμη μένος tk 9 «δ 49 **« *ςαί 13 χ  *3 = 
*69* ^ 9 *  9 =  8ι 9 τά ίυναμφότερ* Τετράγωνα 250, <<ra τ£  I J X 9 -  
**79 £  13 *  9 =  1179 $ 4 *  4 =  *6 , άτερ άμα 25ο.

(Ο  »  β'· (2) Γ1. τβ β '. (3> Χ*Τ*Λ. ^ (/#. /1Β0 η  Λ. (4) XI. *· 
(5 ) Λ®#· τ*ίβ 4 , τ ϊ β?. (6) Λ α . τβ α .



Διά μεν της Δ ', των τα ταρόντος Βιβ\(α Προτάσεων το ατό της Δυω- 
νυμα }>(ξης ταρίςαται ημϊν Τετράγωνον , ha ίε της Ζ '. ταύτης, τό ατό τα 
"Κοίτα της Τετράγωνον ύ τ  εξάγεται, πατά τό εφεξής

Π ό δ ι σ μ α .
Καν ατό Εw5tf«c τ$ί α/3, μεροί άφαιρε$ρ τό a y , τό «το τβ λοιτ» κ . igi. 

j3<y Τετράγωνον, τβ τ* ατό της όλης αβ9 $ τα ατό τα άφαιρε^εντος Τμη· 
ματοζ α γ 9 συναμφοτερων των Τετράγωνων , ϊιαφερει τω he ύτό β χ γ  Ο’ρ- 
$ογων(ω τω ύτό τε̂  TMC οΧη? £ τβ αφημένα Τμήματος τεριεχομενιο.

Καί γα$> όυνάμει της άνά χείλος Π for. Ζ'. αβΎ 4* *7τ  =  2 β χ γ ·+·γβ Ύ.
Ε’αν ην εχατερω^εν άφχιρε&ρ τό 2βαγ  , εςχι αβτ  +  αγ^  —  2βχγ  =  7$τ  ·
Ο. Ε. Δ .

Τφ cvn >* «τϊ τβ ανωτέρω άναγεγραμμενα Σχιίματος τό γ ι  Ύετράγ.
=  Ttr^ay. α ), £  Tfrja'y. «X —  Ο’ρθογ. 51— 0 * β ο γ .$ \ · τατεςιβγτ  
=; αβτ  +  «7Τ —  i/3ay.

Π ρ 6 τ α σ ι ς Η.
ψ>Κάν Ευ3*7« (λ £ ) εΙ( τμη$η (χατα το ι ) ,  τροατ5$[ &ετι$ αυτ# χ . ig2. 

„  Ενδεια ετ* ευθείας (η ξξ) , το tiro Tiff ι}μισε(ας (ιλ), $ Tie συγκείμενης 
„  εκτε της ημισείας £ της τροσχειμενης ως ατό μιας (ιξ) τεριεχόμενον Ο’ρ- 
9» 5θ7«κ*ον (λιξ), τετράκις ληφ$εν μετά Τβ ατό της προσκείμενης (ζξ) Τβ- 
„  τράγων a , <Vov εςτ» τω Τετραγώνω τω ατό T«jf oXy< £ της προσκείμενης ,
,,ω$ ατό μ<«ί (λ ξ) ava-ypapsw.

Tnjfry. ,ξ Τ _  O’fSoy,

Τβτεςιν, ετε'ι εξ ύποΖεσεας ξι =  ι\ ,£ ιξ τ  =ΧιΤ· £ — ξ<λ= λιξ.
ΤίΓ^'γ. ιξ I  . ~ '
T ,ro«y. ^  1 =  2λ,ξ Τετραγ.

E’a'y αρ* roTc ΐσοις xoooy γρο<5ίϊί το' 2λιξ, ες^ί
Treaty. ιξ
Τετραγ. λι ·
0**5. λιξ >1<\ ' -  α Κ ιξ,Ο ^ ογη

___________  τ “" *  «  τ * ^ ·  Μ  =  1>UJ

■ — 77

(ι) Jia ηί» emr. (a) TJf
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Α* λ  λ  ω ς .

Α ’ναγεγράφθ’ω Τετράγωνον το ξ5 ατό της oKvji $ T?c τροιτχειμε'νικ 
ω< ατό μιχ< Χ ξ, *** άχθεΐΓΐκ τί*« Διαμετρ» λα , ha των ι $ ξ  Σημείω 
ηχ$ωσαν ΠαράνΜΧο* τ£ Χί και ξα , αΐ ιβ καί £ε τεμνβται Tijv Δ/άμετρβ* 
κατα τά Σημεία ρ $ ο** ίιά $ε των Σπμείων ρ $ τ ,  ήχθωταν ΠαραΆ^λβι 

λ ξ  χαϊ ία, αί τν καί μ3·. Ε’ τει γ«ν if λ£ βί< ?τα τετμηται κατά τοι, 
ε«?α/ (ι) τό ατό τί< ιιμιο·ε(α< Χι Τετράγωνον τι, τεταρτημόριον τμ ατό τίμ 
©Χιμ λ£Τε τράγων» μξ· και τά τε'τταρα Ο*ρ3ογωνια τι, ρ£, μρ, οτ (2) Τε· 
τραγωνα ε^αι άΑνίλοις iVa. Ετι ταρά τά« ξ τ ,  το* των *των Τετράγωνων 
Πλευράί, και 51 αυτό τβτο ίτα(, ?τα εςαι (3) κα) τά Ο’ρθογωνι* £ν, τθ. 
Α Ά ά  £3- (4) =  ίτ , ^ τ3· (?) =  τβ. Α’ ρα ^ £ν (6) =  μβ· και 9η τα τετ* 
ο·αρα Ο’ρθογωνια £ν, τ3·, ο*/3, μ/3 <<τα ά/ληλοις ες·αι. Ε’τει το (νυν Γται 
ά&ηλαις είσι $ al λ /, ΐρ, ες·αι τό ρξ (τπτεςι τό Τετράγωνον ζξ μετά τη 
Ο’ρ3·ογων(» £ν) Ο*ρ3ογων/ον υΤο'τε Tifc ομισε(αζ\(9 φ ιξ τηζ συγκειμενiff 
εκτε tvjc ημισείας ^ τ̂ < τροτκειμενιμ τεριεχόμενον. Τά άρα τεσσαρα Τε
τράγωνα τι, ρ£, μρ , οτ μετά των τεσσάρων Ο’ρ3·ογων/ων £ν, τ θ ,  /3μ, 
βσ, ίσα τω θ ’βογωνίω τωί υτό tvjc ημισείαζ λι , £ τί?< συγκείμενοί εκτε 
τί}< ημισείαζ $ της τροτκειμε'ημ , vj'toi τί}ζ ιξ τεριεχ,ομε'νω , τετράκις Xvj<p- 
θεντι. εςι ίά £ τό ε3· Τετράγωνον ατό της προσκείμενης £ξ. Ε’άν άρα 
Εν3·ε7α η λ£ εϊ« ίσα τμη$>} κατά τό ι, τροςεθ^ 5εtic αυτί; Ευθεία ετ ευ
θείας η £ξ, εςα» κτ. Ο. Ε. Δ .

Ε’ ςω άρι3μό< 12 εί< ίσα 6 έ, 6 τετμημένος, και τβτω τροτκε^ω άρ/θ- 
μό« ετερο< 4· Εαι εςαι τά τετταρα Ο’ρθογων/α ίο X 6 =  240 μετά τί 
Τετραγων» 4 *  4 =: , ίσα τω Τετραγωνω l 6 X ι6 =  256*

Of ?ε Ευκλειίιμ ουτω τροτΟτ/ο·/ τό Θεώρημα.
,,Ε’άν, φΐίτιν , ευθεΤα Γραμμή Οξ) τμο^ρ ω( ετυγε (κατά τό £>, το 

^τετράκις υτό τί?< ολ»ί< Οξ) ^ ενό< των Τμημάτων (ι^  τεριεχόμενον 0*ρ- 
„3ογωνιον, μετά τη ατό τ» Χοιτη Τμήματος (^ ξ ) Τετραγώνβ, Γτον εςϊ 
,,τω ατό τίϊί όλΐίί (ιξ) ^ τη εΐρπμε'νπ Τμιίμ«^®< (Ο »  ατό μιά{ άναγρα- 
,, φε'ντι Τετραγώνω.

ΟΊίον εςτω αριθμοί ίο εΙ< 6 ^ 4 τετμημένος, καί εςαι τό ταραγο'μενβν

(!) Πό(, τ', τίις τϊ βΓ. (2) ΙΤόρ, τβ αυτό. (J) /Ις. τε α. (4) Λ̂ Γ1· τε ε ·- 
(5) Λ » τη» αντή». (,6> y.



6 X io rergxm λψρ&ε* = 240, μ) 4 χ 4 = * τα δε 240 + ι6 = 256
ε= ΙΟ +  6 X ΙΟ 4· 6.

Π q 6 r ct <τ ι ς Θ.
,, Ε’αν ευθεία Γ  ςαμμύ (.ay) τμιftp bU ίτα (κατά το β), £ βίς άνΐ9α %χ- 

,,τά  το ξ ,  τχ ατό των άνίσων rvjc ολνι< Τμημάτων (α£, ξγ ) Τετράγωνα t 
„  διπλάσιά εςι τ? τβ «το τί}{ jίμκΤβίχζ (χβ) 9 $ τ» από της μεταξύ των το- 
,,μων (/2£) Τβτράγων*.

Τετράγ. αζ (ΐ) =  0 ’$$. 2«0£Ί
Ύετζ»Ύ· αβ Κοινρ ουν προςε^εντοζ τ« Ter§«y. 
T erp y . βξ  * £γ. « ? « .

TeT$«y. *£ 7  _  Ο* ρ$ογ.-2αβξ δίζ 
Τετραγ. ξ γ  ^ Terp. χβ 

Τετρ. _ β ξ  
Τβτ*. £y

ΑΆ* O’^Soy. αβξ =  y/3£, ο τι αβ =  β γ  εξ ύπο$έτε ωζ.
Α,'ρα Ύετρχγ. αξ 7 __ O^Scy. γ β ξ  δίς 1 

Τετραγ. ξ γ  $ Τετρ. αβ 
Τετρ. βξ
Ter?. ξ γ  ·

Α ’Χλα y β ξ  δ)ς +  £yT (2)  =z β γ*  4. β φ -  %τοι =  α/3τ  +  ,
«αν όίρχ ταΰτα άντ εκείνων τβ3τϊ εςχι

Ύετρχγ. αξ 7 __ TeTpay. αβ δίς 7 
T«T0«y . £ y j  T«r^«y. /S£ Wc 3

Αν λ λ «  ς.
ΐΓχ^ω «το τβ β τρ αξ προ< όρ$χ; (3)  <Vtf τ« β» η βε , *«j επιξευχ- 

θίίτών των βε , φ ,  ή'χΒ-ω δ/« τβ y  η yT  Παρά^λος τρ βε (4) s **ΐ 
τβ τ  if t »j Παρά/ληλος τρ αξ* επεξευχ$ω δε tj απ’ Κχΐ επε) μ υπό αβε 
Γωνία εςιν Ο ρ$ », χϊ αβ χλ7 βε ίτχι ά/ληλαις, εσοντχι $*j ( f )  aJ υπό 
βχε 9 % β*Λ ιίμίτειαι Δι« δε τον αυτόν λόγον £ ul υπό βεξ £ βξε ,

(ι) J. *S pf., (a) Ζ. τ · βί. (3) I*. 
45. τϊ α.

(4) η  λ. ( 5) flog· μ'. η (
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uV<r. 0 'ξ$ϊ<, ω<ε η όλη υπό αετ Ο’ρθιί· Α Ά α  χα) τ$; υτό εβξΟ 'βης 
;Vn«, !?τε υτό ειιτ, £ υτό Τ7 ^ (l) sVovrai Ο’ρθαί* ημίσεια δε Ο’ρθκ; Η 
iro  >J8T, ίΐ αρα λοιτι* (α) υτό j(W, νίμίτεια Ο’ρθί; ^ αυτ>|. αρ ουν ( 3) 
£ Με <<γμ τ£ ur. ίϊο-αυτω; is δείξεις i, την yn fow  five» t# 7 & To τοίνυν 
ατο αε Τετρ«7 ωνον ίσον (4) τοϊς ατό α/3 και /3ε, ίιτλα'τιον ίε' (5) τβ ατό 
*β. ΠαρατΧΜ0·ίω« is $ τό ατό ε τ ,  iiTXaVioy τβ ατό ijt (6). A’ /fcJ jj η** 
iVij tjj 137(7)9 το άρα ατό ετ διπλάσιαν $ τβ «το /37· ΑΆαμνίν το «το 
« τ  ίτον το7; ατό αβ έ, επ άμα (8) ληιρ^είσι * το αρα ατό ατ διπλάσιαν 
των ατό α/3 ^ /3γ· Τω is' iij ατό ατ »σα (9)  τα· ατό «7  *α'* 7 Τ (τί< «τό 
«7 »* Ο’ρθίί β<πf<, ετε'ι (ίο) ^ jJ υτό Τ7 ^ Ο’ρθι) δέδειχτχι), τα αρα ατό α7  
^ 7 Τ διτλάσιχ των ατό α/3 $ β·γ.. Α’/Χα 7*2 *6 Η 7^  fisi% ^ τ£ 7& 
τα αρα ατό «7  7^* ««ϊρ ε<?ι τα ατό των ανίτων Τμημάτων Ί ετρ«7 ωνίί*
διπλάσια των ατό αβ £ β γ ,  τβ μεν ατό τί}« ημισείας οντο;, τβ is ατό τί{ς 
μεταξύ των τομών. Ο. Ε. Δ*

Ε’ ςω αριθμό; 32 τετμημένο; είς iV« ΐ6 ΐ6 , χαΐ εΐ; aWa 20 ^ 12. 
Τα' τοίνυν Τετρα7ων* J o  X 20 =  400 #2* 12 X 12 =  14 4 9 διπλάσιά εςι 
των Τετρα7 ωνων τβτε ι6 χ 16 =  2569 $ 4 *  4 =  16

Π ξ 6 τ  α σ ι ς I.
,, Ε’α'ν ευθεία Γραμμν}' (ξι) τμπθι? i /χα (χατα τό X), τροςεθ# is' τ/< αυ- 

„ τ £  Ευθεία ετ’ ευθεία; (if ιξ), τό ατό Tvj; oXifi συν τ* τροτχειμε'νν| (£ξ) , 
,,^τό ατό της προσκείμενης (ιξ), τα τυναμφότερα Τετράγωνά, ίιτλάτια εςι 
,,ΤΒτε ατό rife ημισείας (£λ) , ^ τβ ατό τίϊί συγκείμενης fare της ημισείας

τί)< προσκείμενης, ως ατό μιας (λξ) άναγζχφέντος Tergayuvs.
Προτχείίθω δη ετ  ευθείας η πξ ετερωθεν iVjf Ty ιξ. Ε’τε/iii ?ε α! ξ\ , 

ιΧ ϊοται είτιν εξ ότοθ., ^ ταύταις ιται τροτετε'θ^ταν, εσονται αί τΧ , ξΧ 
ιται α/ΧήΧαις, χαι βτω; μ τ ξ  εΐ; ίσα τε'τμητάι κατα τό λ ,  £ είς αν/θ*« χβ- 
τα τό ι . Και τοίνυν

TsTfuy. «  7 _  Τ , τί„ ,  τλ  h ,
T , w  , ξ ]  τ 4 4 . λ ,

3 0

<·) *»· *Ϊ «·. ω  ΛΒ. τί «·. (3) 1. Τ· «· (4) «ζ. τι (s) A  nit. τϊί
JfZ . τ »  α .  ( 6 )  / 7ια τΐ|* «ν τ . ( 7 )  τ »  α .  ( 8 )  ΛίΖ. Τ« « .  (9) ^ 1*  Ttf* αότ . 
(10 ) Ι Γ ,  τ «  α .  ( I I )  4 t i  <njv «ν «τ .
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Α’ Α α  το ατό τι  T ετραγ. rχυτόν εςι τω ατο' ξ ξ ,  $  Τετράγ. τό ατό 
τ λ  τω «το λ ξ ,  ύ  τό « re  Xf τω «το ξλ.

A V  T * T j « V i 5  7 — Τετν*Ύ· \ ^
Τετραγ. ιξ  j  Τετράγ. £λ  3

Α λ λ ω ς .
Η* %θω ατό τβ X Σνιμειβ , τ# Ευ3·ε:« ξι τρός 0 ’ρ5 «< (l)  jc«/ /Vi# τ# 

η λ ι ,  vj Χ ε, και ετεφ νγθω ταν αί ξε, it. ha ίε τ« ε ή'χ3·ω ή ε τ  (2) 
Παρα^Χος < ξ , χχι hoc τ« ξ ,  y ξ τ  Π«ρχΑι#Χ©? τ y λε. Καί ε’τεϊ Π«» 
ρχΑι#λ©ι είτ/ν αί ε λ , τ ξ ,  αί ε ι ,  τ £  μή ΠαράΑι#Χο/ ,  τςοα^ ίίτα ι (3) 
συμτετοΰνταιτβ , οίον χατα το Η* «τε£ευχ5 ω $ε' y £ι#. Ε’τε/ίι# τοίνυν y 
ντο £λε 0 ’ρ9·νί, αί ίε £ λ ,  Χε /’τ α ι, έτονται αί ντο λ £ ε , λ ε£  (4) ιίμίτειαι 
O V^K· Παρατλι#τ/«ί ϊε χ«ϊ αί υτ© λ/ε ^ λε/ (5) ετοντα» όμίτειΧι Ο’ρΒ-ίίζ * 
χ«ντευ3·εν y ©Xy ντο £β/ O’p^y. Η' ίε iy Γωνία υτο £/y, to*j# ry λ/ε (6)» 
£  ετομένως 0*$Sy< όμίτειχ χα'ι αυτή. Δ ια ϊ ί  τα? ΠαραΑήλβ? εΧ ,  τ»#, ας 
τέμνει y ξξ  κατά τό X £  ξ ,  $  τήν ντο ελ ξ  0 ’ }5 ijV , ε«?«* &# χαϊ y εναΑάξ 
(7) ντο πξΧ OV«{. TavTyTOi ετ ϊ τ« Τριγώνβ νιξι τί?< μεν χατα το ξ  Γω
νίας 0 ’ ?3-y< eVy<, τί#« ίε χατα το' / ήμκτεια? Ο’ρΒ-ίκ, ες·α/ $  y ντο ξι#/ όμ(- 
τε/α (8) $  αυτό Ο’ ρθί? * ί/ό £  αί Πλευραϊ £ y , ξι αΆ,ίίΧακ (9) Va/. Ty< 
γβν τβ λ τ  Παρα^^ίλογραμ#*» ΓωνΛε? τί#< κατα το λ  Ο*ρ5 ί#< eVyc, φ y ατε- 
ναντίον τ  θ ' (ίο ) αν ε’ι#. i l 9«?e βτΐ τβ ετι# Τρ/γωνβ, rift μεν χατα τό 
τ  O V ? i  ϊει%$ε(σηζ,  Tyc $ε χατα το y όμιτείας 0 ’ ρ5 ?<, εςα» ϊ>ί χαί y ντο' 
τε*# 0 ’ {3τ}< όμ(<τεια ( I I ) ,  αϊτέ Πλεν?«< τ ε ,  Tt# aA yXaic ( ι« )  /Va/. Α ’λ- 
Χα V ?  όν τω Ο’ρ^ο^ων^ Χ τ  ,  ε τ  =  λ ξ  ( * 3 ) ,  αρα £  λ ξ  =  t j#. μεν 
ουν ετ ί τ5 ορδογωνί» Τ qiyoive ξ\ ε ,  /’των βνΤων των χα< λ ε ,  το' ατο ^ε 
Τετράγωνον (14) ί/τΧατ/oy ε’τ< τ» α’το τν{ζ ημιιτείαζ ζ\  * ετ ϊ ίε' τβ ο^3·ο- 
γωνίβ Τ^/γω'νβ ετ»#, ίο*ων ομοίως βο*ω» των τ ε ,  τ»#, το ατό ει# Τετράγωνον 
2ΐτλαο*/ον εςι (15 ) τβ ατό ε τ ,  Η λ ξ ,  ήτοι τβ ατο' τή< «νγκειμεν^ί ε^τε τί#« 
νΐμκτεΐας και fyc τροτχειμένηζ. Τα ?ε τοι ατό ^ε ^ ει# Τετράγωνά, ϊτα.ε’ςϊ 
(ΐ6 ) τω ατό τι#{ ζ’β Τετραγωνω, τ«τες·< τοϊς Τετραγωνο/c (ιγ).τοις όυτϊ,

ι ;. 187-
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ra μεν arc τ$< $?, rfc εκτε τηζ oXjjc i, rif( rfo * κείμενη * r «  δε arc της 
ξ „ ,  vjtoi rife ιξ, i?r/« ε«τίν vjr τροο-.χειμε'νη. Τα άρ* Τετράγωνα (*) ™>Γ* 
«το tvjc oXiff τΰν ry τροοΊείμε'ν* , $ το άτο της τςοτκειμένης ξ ι , τα 
θ·υνχμ<ρο'τερ* , δίτλάτίά ε<?ι των Τετράγωνων τ*τβ *τό T?c ΜίΜΛί«Κ £λ , $ 
τμ άτο τ?< <Γυγχε<με'ν»ί< εχτε tvjc ημιη(*< $ της τζΟΤχειμενης, λ ξ ,  των συναμ- 
φοτε’ρων. Ο. Ε. Δ .

Ες·ω Α*μ$μος 40 τετμημένος εϊς Ira 20 κα) 20, χ«ΐ τβτω τ$ο<τχε(<&<Λ 
αζ&μός 14 Και ε«?« ^  τά Τετράγωνα f 4 X 54 = 19 *6 , χαΐ 14 X *4 =  Ι^δ. 
ίιτλάηχ  των Τετράγωνων 20 χ 2ο =  40© > $ 34 χ 34 ~  ** ?6.

Π ρ ό r α ο* ι ς ΙΑ.
,,Τνίν δο3·ε7τ«ν Ευθείαν (α/3) τεμε7ν (κατά το γ ) ,  ωςε το ότο τν£ί «· 

„X»fC χ*ΐ τβ ετε'ρ» των Τμημάτων τερ/βχόμενον Ο’ρθογων/ον (α βγ)9 toot 
,, είναι τω άτο τβ λοιτβ Τμήματος {ay) Τετράγωνον — 

χ. Ι88· Α’το α *ί%&ω Κά^ετoc τρό; Ο’ ρθάζ τζ αβ «Vvj ι* «£· άχ3·ε7τ« δέ δί-
χ «  τετμ^ω χατά το % , ετε£ευχ3·ω δε μ %β* τ>7 δε %β άτο tvjc £« τρο· 
αχΒείσης, «τότετμη&ω ίση η %ι* thet άτοτετμη&ω η ay ϊτη ry at. Φ ·̂ 
μϊ toe γε'γονεν ουτω το ετιταχΒάν. Πληρω$εντο< γάρ τ« Τετράγων* αβτζ, 
X*t «χ3·είίΓνίζ δ<ά γ  r$0( οβχζ,. $ τληρωδεντος $ τ* Ο’ρθογωνίβ £ιλξ, 
ετεΐ vj £« βίς 1<τ* μεν τετμηται κατά τ-ο χ ,  τροτετεδη is τις «wry ΕΰΒεΤ* 

• ετ ευθείας vj αν, εςα/t

τ /ί γ . χ* }  “  (2) ΤεΤ?“γ· Χ' = "*? (3) = # £  J (4).
Α’<ρ*<ρε5ε\Γ0« τοίνυν εχατερω3-εν τβ χατ
Ενςαι Ο’ ςΒ-ογ. φ* =  Τετραγ. αβ vjtoi £λ =* ο*.
Α’ φαιρε β̂ντος δε ^ τβ «οιν? χωρίβ «ξ  , εςχι «X =  γτ.

Α’ 3Χά το «X Τετράγωνον fc'v άτο rife « γ ,  ετειδν} « γ  =  at εκ χατα- 
ϊχευης, το δε γο* Ο’ ρ9ογωνιον ε$» τό ντο αβγ , δτι tjj βτ ϊ<τη η αβ~· το 
JUQX Ο’ρ^ογωνιον « β γ , ?oov τω Τετράγωνη τ '̂ «τό αγ· Τετμηται «ρ« «ί 
ioSelra Εύ$ε7χ αβ , %ατα το αΐτη^ίν.

8» - -  mssBsms

(ι) Α% «. (a) ς. «  ί'. (3) £*« wtr. 4 <*?· *»· (4) 3ίΖ* τϊ
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Σ  %  ί  λ  ι β v.

Τω* ετϊ Τ8 ταρόντοζ B/jSXie ΠξθΤχ(Τεων τχς μεν τρωτάς Ζεκχ, $ liri 
των αριθμών χΧνι ε̂υβο'ας %χτειΧν,φαμεν, tjjv $ε τρωτήν ετπ τ£ Jexarfl 
χρ&μνιτικώς εκ$ε&αι αμηχανον^ ουίε yag εςιν εύρείν αριθμόν τοιχυτην ηνα 
rvjv τομνίν ετώεχόμενον 9 ώζ το' vrb τβ ολβ £ τβ ετερβ των μερών Txgxyo- 
μενον, <Vov είναι τφ ατό τ« λοιτβ Τετραγώνω· ο ϊιίτβ £ εν τω ΣχοΧίω 
τω μετά tvjv ΚΘ . τβ τρ/τβ ΒιβΧίβ των ςοιχείων τ?< Α’ρ/θμ^τ/»^, τί}< 
τροννιχόνν,ς τετυχηχε ϊείξεωζ. Α Ά ’ ευρό/ αντί; εν αρ^τοΐζ αριδμοίς ΠηΧι- 
χότητχς9 τοΐζ γραμμικούς Τμημαην ay και γ β  χντιςοιχιίτας, Οιον εςω αβ 
— 2 , αμεΧειτοι τροσχεί&ω ίυαί/xoc αριθμός διαιρετέος εΐζ μέρη9 ων το άτο 
τβ με(ξονοζ Τετράγωνον, /Vov ε'π τω Ο’ρθογωνίω, τω virb της ο\νμ ίυα- 
ίθζ it, τβ ΙΧάττονος. Έέ'ςχι yag το μεν των μερών μεΊξον ay  =  1^5 —  Ι· 
το ίε γ /3 το' ελβττον =  3 Κ5· Ουτω γζρ a’ μόνον το εκ τβτων) των με
ρών α$ροιο·μα terov τ« ίυαδι ταρ(ςαται, α/&.« ^ το ατο τβ με/^ουοί με'ρβς
Τετράγωνον, ^ το t5?ro t?c ϊυαϊοο χαι τβ έΧαονονος μέρας ανακόττον, ι’ο*λ 
«μφω Tvf αυτνϊ ΠΐίλίΧθ'τ«τ<, «?τ/< ε’ςΐν 6 — 2 l /J . Tijc γβν τροτεθείΤΜί το- 
μίί δαυματία >} δυναμις, τερ'ί t}i ορα τ»)ν Λ*, τβ c  · Β//3ΧΑ*.

Π g ό r  κ <f t ς IB.

,,Ε ’ν το7< αμβΧυγωνίοις Τρίγωνο ις (αγ/3) ,  το «το  τ?ς τ^ν αμβΧείαν %t jg ,̂ 
„  Γ ων(αν (γ ) υτοτεινέτΐής (αβ) Πλευρά* Τετράγωνον, μίίζον έςΐ των ατο 
η των τνΐν αμβΧείαν Ρ ώνιαν τεριεχαοτων Πλευρών (α γ , /3γ) Τετράγωνων,
9>Τ<Ρ τεριεχομενφ Τις, υ τό τε  μιας (fiy) των τερί την αμβΧείαν Γωνίαν 
nfayfi)> εφ vjv εχβΧν\$ίί?χν if Κάθετος τίττει(αξ)9 i, της «τοΧχμβανομε- 
„  vjjc εχτοί (£y) υτο τ»ί< Καθετβ τρος τ* χμβΧείχ Γωνί*.

Kai yxg Τετρχγ. αβ (ι) =  β^ τ-)
" β ζ * !

Α’/λαμην β ζ 1  =  /3γ τ  

2β γ ξ

(ΐ) ΛίΖ. τϊ Λ*. (2) ε. ff.
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ΚζΛ τε έ̂νταντων ΐϊων αντ) των <>ων, ϊςαι 
Τετράγ. αβτ = αζ1')

0VT I
y ?\

* £ y t  i
Ε*τδί τοίνυν τα αξτ 4- γξτ = ayT (ι), εςαι ϊ ετρχγ. αβ = «7 Τ 

± βγΤ + â 7 & Ο. Ε. Δ.
Γϊ ρ 6 τ λ  c  ι ς ΙΓ.

,,Ε’τΙ ταντόζ Τρίγωνα (ayfi) το ατό rife tjjf οξεΤαν Γωνίαν (7 ) ύ- 
îroTfivaVtfc ΠλευξβΈ (*0) Τετράγωνον, εΧαττόν εςι των ατό των τήν 

„©ξ«7αν Γωνίαν τεριεχατων Ι1λ*ν?ων («7 * $y) Τετρεεγωναν, τω ττε̂ /ε- 
ηχομενω $1ς θ' ρ$·ογων(ω (βγξ), ύτότ$ μιας των τερί την όξειαν Γωνίαν 
„0ΐτθί rife ^ ), ειρ W arirre/ vj Ka'3«r©c (αφ , £ τ?* ατοΧαμβχνομενnc 
„  emc (y/3) ύ*·ό Tie Κα3·ετ« (α£) τ$ός τ£ όξεία Γωνία (7 )·

07τ (a) = 2^̂ 7 ΐ

£ντ )
Καί *yT (3) = <?7Τ1 

Τα άρχ ίύο αγΤ + βγτ  = 2βξγ \
β ? ]

2ξγτ ι
*ζτ )

ΔΆά 7a? τ® /3£γ 0*03-07· & * μ*τά τβ ατο* ^ 7  TvrpcyJva ?)<, 
ιτον «ο C4) TV 8< υτο $7& Ε*«» «β* ταυτα αντ) εκείνων Te3jj , /<?«* 

»7Τ + &yT ’*=

*C J  -  . τ
Τά ίε &π α̂ 1* 4- βζ* = α/3τ ($), εάν άρχ  ̂ τβτο αντ) εκείνων τε- 

3ί , α7 τ 4- /3yT = *βγζ 4- αβτ . '
Τβτρςι τά άτο α7  *«« βγ Τετράγωνα ύτερεχει τβ ατό αβ Τετρά

γωνον , τω Sic Ο’βογωνίω βγζ.

U) Λ#ζ. τ« *. (a) ί. Β$. « . (3) ΛίΖ. τί « (4) Γ. τ* (s> MU Λ ψ.
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Ε '<?«» ί ε  «δ εν J t t o v  a \ y $ e ( x t  ί χ ο μ ί ν ΐ ή  y  Π ^ ό τ Λ Λ ί , ' ^ ν  *! Α * μ β Κ ε ( χ ς  rife 

ύ τ ο  Λ ^ γ  τυχ«'ίΠίί ( Ο ,  Μ  Κ ά 3 · ε τ ο <  ε ξ ω  τ ϊ  Τ ^ γ ω ν β  τ ε τ ε ί τ χ ι  e x t  r i j t  

γ β  Π λ ε υ ζ Χ ζ  * ζ θ ε κ β λ ^ ε ί τ ^ ς .  Η *  ίε δ ε ΐ ξ κ  ρ ^ ε δ ο ν  jJ * ύ τ » ί ,  Η ω ί ε τ ω ς  ε χ π τ χ ,  

Ί ' ε τ ζ ό γ ,  a y  (2) =  Ο * # $ ο γ .  γ β ξ  $ ( ς  

Ύ ε τ ζ .  γ β

Τ  ε τ ρ .  χ β

K o / v y  τ ο ί ν υ ν  τ ρ ο ς ε $ ε ν τ ο ς  r e  Τ ε τ ζ χ γ ώ ν *  χ χ ό  γ β

■ Ε ' < "  Τ · τ·̂a y \ =  ιγβξO '& o y .l
T.T(*y .ytliJy i i T , m v . j

χ β  Ύ ε τ ς α γ . }

Α Ά ά  t o  27/3 £  O ’pStf'y. +  2 γ β τ  (3)  =  2 β γ ζ

Λ·'·ϊ̂ : 3  = ^ ^ ;}
Α* λ λ  W ?.

Κ « 5 ο λ β  δ ’ α ν  μ , α Ά ο ν  δειχΒ-εινί ν| τ β  Π α ρ ό ν τ ο ς  I P * . ε?τε ε ν τ ο $  τ «  Τ $ ι -  

• y a v a  τίΓί τ ρ ο <  Κ ά θ ε τ ο ν  χ γ ο μ ε ν η ζ  T / T T a V y c j  είτε ε κ τ ό ς »  ώ Μ

β γ Ύ  +  γ < ?  (4 ) =  2 β γ ξ  +  β ζ 1 ·  Ε ’ά ν  ο υ ν  ν ^ ο ς ε ^ ρ  α ^ 1*, ? c « i  β γ τ  

+  7 ^  +  * £ τ  =  2 /8 7 ^  4- 4- x < ? . Α Ά ά  7 ^  +  χ < ™  =  « 7 τ  * Α ’'$«

β γ Ύ  +  α γ τ  =  2 β γ ξ  4- β ζ *  4- χ ζ *  (5)· Α * Α ά  καί β ξ *  4- χ ζ *  ( 6 )  =  

« β τ . A “'f« / 3 7 τ  4 * . « 7 τ  =  2 β γ ξ  +  α/3τ . Ο .  Ε .  Δ .

Σ  % 6 λ ι ο ν Α'.
Ε ’κ  δι) τ α υ τ ν κ  $  Ttj< Μ Ζ ' .  τ β  α . , $  *·αντό< , ο υ  i i f k x i  μ ε ν .

u v  ε ι ε ν  χ \  · Π Χ ε υ ? α < ,  α β χ τ ο ν  δε' τ ο  γ ω ζ ( ο ν 9 λα/3εϊν ε ξ ε ς χ ι  r y v  χ α τ α μ ε ' τ ^ τ ι ν .  

Δ ι ά  7 * ?  τ « τ ω ν  τ ω ν  Θ ε ω ^ μ ά τ ω ν ,  κ α ί τ ο ϊ  ε μ τ ο δ ω ν  ϊ ς α μ ε ν β  τ β  T o V e ,  τ ά ν  εϊ< 

τ ί τ ο  α π α ιΤ Η μ ε ν ίή ν  Κ ά θ ε τ ο ν  ε ξ ε υ ρ ί τ χ ο μ ε ν .  Η * δ ε τ ο ί  Κ ά θ · ε τ © <  »|μΤν διά τ β  >ί/χΓ- 

τί}« Π λ ε ι φ ά <  ε<ρ i?y τ π τ τ ε ι  ΐ Γ Ο / λ . χ τ Χ χ α ’ι χ & ’ε 7 τ « ,  τ ο  · χ ω ^ ( ο ν  x i r o t u r s t  τ ο  

τ 5  Τ ζ ι γ ω ν β ,  ω ς  δ ^ λ β ν  ε κ  τ β  Σ χ ο λ / β  τ β  μ ε τ ά  t *jv Μ Α  . τ ί  α \

ΛίΖ
(ΐ) Π · ι  y .  τ $ ν  Τ Ϊ  β'· (a) ia. τ ϊ  <*\ ( 3 )  Γ. τ ϊ  Λ .  (4> ζ. τ ϊ  pr. (S)

τ ϊ  β'. (6) J i i  Tija αΰτ.

PC. J9»·
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κ· »93·

χ. *94.

ΟΤον εςω Τρ(γωνον το τυχόν α$7 ,. £  rate ϊίλ α ι αΐ Πλευραί* $ει ουν 
I fa v  χχτχςΐίται $ τκν Κάθετον αξ, tvjv ατό τίνος Γωνίας α ,  ex) tijv ύτο· 
τείνβσαν aunjv Πλευράν β'γ αγόμενων.

Τό γχρ Τετρ«7 ωνον τό αχό τ?ί Πλευράς α/3, τν|ς τάν όξεΤαν Γωνίαν 
7  υτοτειν«'σ*ιις» εάν χφχΙρεΒ·ν\ αχό τη αθροίσματος τωνΤετρ«7 ώ*νων ™ v 
xy  it, *γβ> υτόλοιτον ( ι) εςχι το ό)ς θ'ρ$ογ. βyξ. Ε'νδεντοι και τη λοιτϊ 
Tnh τήν άιμίσειαν (τπτεςι το θ'ρδογ. βγζ\)ιχ  τί?ς τροϊνίλ» ηΤικ Πλευράς 
^7  ίιελόμενος, εξε/ς ΕυθεΤαν tjjv 7 & Εαΐ εάν άρα τό ατό 7  ̂Τετράγωνον 
ά<ρε'λν)ί ατό τη Τετραγωνπ τη χχό a y , κομίσ# $jf Τετράγωνον το' αχό αξ9 
ου τερ jj Τετρα7 ωνικά £ίξχ ταρε'ξει τι}ν Κάθετον α£

Κεί&ω γχρ Η Λ ^ ν  αβ = 1 3 ,  Η W 0 7  =  14» *ί « 7  =  *5* *χι 
εςχι χβΎ = 1 6 9 ,  καί $ 7 Τ 4 · «7 Τ =  *9^ 4- 22$ =  4 2 1 * $<© τό 2/87^ ( =  
$ 7 Τ +  « 7 Τ —  */3τ  =  4 2 1 —  16 9 ) = 2 5 2 ·  Κα< εχομενωζ τό $ 7 ^  =  126 , 
3  7 ^ =  9 · Α Υ  ουν α£τ  ( =  «7 Τ —  7 ^  — 225 —  8 1) =  144> **ϊ =
12 . Τό ίε' τβ Τρ»7ωνβ χωρίόν ε<?αι 12 X 7 = ^  Χ Ι4  =  84 ·

Δυνιίσνι ίε αυτό τητο Χαβεΐν xxi ha τ?ς IB  . Προτάσεως* άρκεςει γε· 
ftvjv μ ΙΓ '. είς τητο. Ουίε'ν y αρ εςι Τρίγωνον, εφ ότω νι χχότινος τω Γωνιων 
Ιτ ι Tijv τaurijv υτοτείνβσαν Κάθετον, 8* εντός αύτ« τ« Τρ^ωνβ χετείτχι.

Α’/λ’ 2να μι} ^ τ«Τ8 δείγμα τοΤς νεωτε'ρο/ς χρο?ϊεηται\ ότως αμελεί $ 
tix τάς ΙΒ \ ε’τΐ των αμβλυγωνίων Τρίγωνων,  (εφ ών εκτός συμβαίνει τί· 
ττειν την ατό της ί τέρας τωνΟ’ξειων Κάθετον) τό Πρόβλημα ε’ τ/λυομεθα. 
Φε'ρε 3η *εί<θω Τρί7 ωνον αμβλυγώνιον τό χγβ' £  Τη τη jj μεν χ γ  =  20 , Μ 
ϊε α|3 =  13» η ίε β γ  ~  U . Και εςχι χγΎ =  40 ο > Χαί «βτ  +  ^7 Τ =
4- 1 2 1  =  290. Ε’ ν^εντοι α 7 τ  —  α/3τ  —  /37τ  =  4 ° °  —  290 =  n o  =  
27^^· K * ‘ Ύβζ =  ί ί > £ βξ =  6- Κ«ϊ 2 5 , £  *0 Τ —  =  ι 69 —
25 =  144 =  α ^τ « Και τοίνυν α£ =  ί α ,  καί -̂ · α £  χ  β γ  ~  6  X  I I  — 6 $ ,  

ο χ ε ρ  εςι τό χωρίον τ η  Τ ρ ι γ ω ν π  α β γ .

Σ % 6 λ  ι ο ν Β\
τ  *93· 1?** ταντός Τρ^ωνβ C«7^) f’ “ V ατό τ^ς κορυφές (α) ε τ ί Tijv BaViV

(7 ^) χροεκβλ^ειτχν fv h jroi, χχ$ρ Κάκτος η α^, εςχι ι} ίιαφορά των 
Τετρ*7 <όνων των ατό των Πλευρών (αγ , α β ), iV ij τω 5ις Ο’ρ^ωνίω  τ$ 
υτότετίίς Βασεως7 ^ , ^ (£7 — i^ 7 ) άτοςάσεωζ, ν\ν η Κάθετος εχει

(Ο  / γ . τ· pr.



£r§ τη μέο·* της Βαο*εω<. O*ρα την Κα$ο'λ« Α'ρόμητ. Σελ. 103. χατα την
Α'. εκϊοην.

Δια γχρ ίη ταύτην την Πρότατιν ayT 4- &yT =  *βΎ +  2#γ£. Ε’ αν 
»υν ύφε\η τις εχχτερω$εν αβΎ +  β γτ 9 εςχι αγτ  —  χβΎ =  2β y ξ  — fiyT. 
Α Ά ά  yeti β γΎ (Ο  =  χ £ /3γ. Α’ ραay? —  α/3τ  =  2.2γ  χ γ £ — */2γ . 
,,Φανερον £ε το της ετιφορας. Ε’αν γα'ρ τό< 20γ  χ γ £  — % β y  Παρα'-
„  γοντα< τον^-ατλα^ιανι^, εξεις Παραγομενον το 2β γ ζ  —  2βγ  x \ β γ , wc

> /κνωτεςω.
Ε’αν $ε αί Πλευρά! κβ , ay <Vai ωνι, ετιτετείτχι τάντως η α£ Κά

θετο* χατα (2) το με’νον rtfs Βαθ*εω<· Λ* <?ε Ttjv τε 3ια<ροραν των α το των 
Πλευρών Τετράγωνων, $ τιίν rife Κάθετου α το τ« μετχιτχτπ της Βάτεως 
χτόςατιν τελεον εξχφχν(£ε<&χ(.

Και εαν η ετερα των προς 
Κάθετοί αξ ry Πλευρά αβ eU εν ο'υμτεσεΐται, Η' ϊέ ϊιχφορχ των ατό 
των Πλευρών Τετράγωνων , τω Τετράγωνοι αυτω (3)  τω ατο τί?< Βχ- 
τεως ο·υνεξ/σω3·>ί(Τεται. Η' ίέ τ?< ΚαΒ-ετβ ατο τί μετβ τ?< Βααεωί άτο<?«-

τϊί πμιτείαζ τ?ί Βάτεω< (4)»  'τον ε<?χι $ αυτω τω Τετράγωνοι Τω ατο τί}« 
Βατεω<. Κα< εςχι αρα η ίιαφορά των Τετράγωνων των ατο των Πλευρών, 
ι<τ»ί τώ ϊί< Ο’ρθογωνίω τω ύτοτε της Βατ*ω(, £ τ>κ ατοςχτεως #ν εχει η 
Κάθετο* ατο τη με α η τ/,ς Βά(Τεως·

την ΒαΤ/ν Γων/ων O’ Ŝ-tj J , ©Τον η β ,  η

λ:. ΐ9δ

#· *97

Σ χ  ί λ ι β ν. Γ.
Ε’τί T ovtoc Τριγωνβ αβτ εαν ατό της κορυφής α , ΕυθεΤα α χ ^  jj κ igg, 

« γ ,  Tifv BaViv 0τ  W%a τεμνβτα χατα το γ ,  τα ατο των Πλευρών α£, 
ατ Τετράγωνά αμα \ηφ$εντχ, ί/τλαΤια ες̂ αι των Τετράγωνων, τ« τε άτο 
Τ*Κ ηαιτείχς της ΒαΤεω* 0 y , ^ τβ ατο τ^« ίιχοτομπο’ ς̂ Ttjv Bztrtv x y ,  χμχ 
ληφ$εετων. ■
9 Α τ ό  τί?< κορυφής χ 9 νίχΒ-ω Κα3·ετβ< >} α^ τβ Β.ίτε/, χα) τιττετω  
*%&*trx μεταξύ.των Σημείων γ  χαι τ  C5)· Εαΐ εςαι η μεν υτο αγ̂ 3 Α’μ·

(ΐ) Uof. 9. rift A, re ft. (a) A(i$. «. r? ΓχΟΧ. r?; r* « . (?) Π(όβ\ ft·
ΗΛΤΛ r i p  AfZ. « * , .  (4 ) A 1 n » f .  τ ϊ ί  Τ »  vS> Γ. > / · ί .  » ? ς  W o .  r «  « .



* ·  *99·

fihtla, f> >ε υ*ο α^ Ο ^ εΐα . E'νθεντοι (iia την IB'.) αβτ  =  *γτ  4- βγΤ + 
207 £  Δ/ά ii rvjv ΙΓ. « r T =  *7 T +  Α’^ * ^ ν β γ  =  τ 7 .
A >  $ 7^τ-^  7 τ τ  (Ο ,  χαΐ 207 £ =  2?γ7 ^ (2). Δ/έ $ γ β Ύ +  y x *  =  (3)  
27 /St , χαΐ 2/37 £ — 2τγ7 £ =  ο. Ε’ άν άρα το7« <Vo« ter λ προά^ς, τά αθροι
ζόμενα ϊτα εςαι · χαΐ τοίνυν αβτ  +  ατττ =  β*7 τ +  2β γτ . Ο. Ε. Δ .

Π 6 Q ι <Γ μ α.
Των αυτών if μεντών, τηςτε Βάτεως φημΊ /3τ, £ τ?« Ευθεία* α^ 

τι5< thv Βα'τιν ίιχοτβμ«σ·Ηδ ? οτω* αν ά/Χω* ^ οτρο* τ^ν Βάσιν χυτήν μ · 
χλίμ«ν>), οΤον η Α7  , το αθροιτμα των αχό των Πλευρών Τετρα7 ωνων αει 
το αυτό εςαι. Α ’εΐ γάρ αβΎ 4- αττ  =  Α/3Τ +  Αττ , χαΐ πτως εν ατχτύ 

Προιταρμο&ίίη $  αν τ»τΐ τ ο  Θεώρημα £  τχίς των ΚαμτυΧων Α 'ντομε- 
νακ, £ Διαμετροις, £ Τετχγμενακ. 0ίον αντέ&ωταν αι ΕυθεΊαι αβ , αττ, 
Κων/Xijv olavitfTOTBV τομνίν, ί  τομά* άντ/θε'τβ< χατα τα Σημεία β ^ 7Γ* χαΐ 
ε*>ι£ενχθ«0>« /3*, ίί%α τετμ^εθω κατά το 7 · £ εςαι η β γ  η η τ γ ,  Τε-
ταγμένη χρός την Διάμετρον αγ. Ε’νθεντοι τα Τετρχ7 ωνα τα άττο των Α'- 
οττομενων αβ, α τ , 3ιχΚάοπα εςαι των Τετραγώνων ̂  -τ η  τε ατό τη; AVre* 
μεννμ /37 , η τ γ ,  τίμ Διαμετρπ της μεταξύ της τε Τεταγμενης, κα\ τής 
rvvo'ie των Α'ττβμε'νων ενατοΧαμ^ανομενιμ α7 .

Π ρ ό τ α σ ι ς ΙΔ.

88 -------

5, Τω δοθε'ντι Εΰθυ7 ράμμω (φχψ) <Vov Τετρα'7 ωνβν ο’υςητα^ται.
Ευθείαν "Κάβων την τυχίταν /α , IV αυτί}< τω Ευθυ7 ρα'μμω φχψ» 

ίτβν ΤυςηΤον Παρα/5^λό7 ραμμον (4) ορθογώνιον το 7 ι, ου χ\ Πλευρά) 
αί ια, 7 α , εάν ιίται ayMXarc ω<7<, αυτό εςαι το ξητάμενον Τετράγωνον, 
άνίτων it πτών tmv μείξονχ Πλευράν ta ιτροεκβαΧων εττί το X? ωςε Tif> 
αλ ϊτην είναι ry α7 , ίίχβ τε'μβ T>fv ιΧ χατά το ξ. Και Κεντάω μεν 
τω ζ 9 Διαςηματι it τω ξι, $ ^λ, ΚυχΧον γρά^,ον τρόαγε is $ την 7 α, 
«ςε ττροαχθίΐταν τμ τη ΚΟχΧβ Πεςιφερείμ χπαντηται κατά το β · Φημϊ Μ 
ώς το αχό της αβ Τετράγωνον, «Vov ες'ι τω ίοθεντι Εύθυγράμμω <ρχψ.

ΙΓχ^ω $ 7ά$ Ευθεία »ί /̂3, χαϊ εττεί ν| /λ ΕύθβΤα εϊ< ι&α τετμη*** 
χατά το ξ ,  $ tU άνισχ χατα τό α, εςαι

(ι) J%. 11. (2) /}ς. t;  (3) Λ·*. (4) ΛίΕ τ* « .



t l c,) 7  T:Tfar f  = <(I) 2) f “ to S  p . \
Αφχίξε&ντος αρα εχατίζω^εν τη TV τραβάν 8 ra «Vo £«9 ε<?«/ 

O'ftoy. ιαλ =  Τετραγ. αβ,
Τβτεςιν hrei α\ α γ , αλ ίτα* είτιν, εςοβ/ το (?ρ3·ογων<ον γ ι, «το/ 

το Έ,υ^υγξαμμον (q.) φχψ =  Τετραγ. αβ. Ο. Ε. Δ .

Σ χ ό λ ι ο  ν.
Η* χατ ΕΰχΧί^ν κατασκευή , δ/ά τ»*ς.ΜΖ'. τ« Α '., το Ευθυγραμ- 

μον μεταεχνιματιξόμενον λαμβάνει εΙς Ο’ρθογάνίον. EVel $ετοι εργωίικ 
η μεταμοξφωαΊς αυτή τβ Σχήματός εςι 9 βάδιον ίιτως το πρόβλημα τόνδε 
τον. Τξόπον επιλυ^ηπεταΐ.

Το ίοθεν Εύθ-υγραμμον είς τοταυτα Τετράγραμμα άναλελυ&ω εΙς 
off α αν εξ%. Εί9·’ εχχςοις Ύ ετξαγζάμμοΐζ Ιδία (5) ,  Ο’ρθογων/α o,uveca<S’w 
<τα. Ε’άν δε' τι υπόλοιπον ρ (ως εττι τ« τροτε3·εντος Σχήματος)1  άπλπν 
Τρίγωνον oToy το' <ρ, πυνεςά&ω δη (6) χα) τβτω Ο’ρθ'ογωνιον iVoy. Είτα 
εχάςοις O’g$oyuv(oi<9 διά τί}ζ άνά χεΤρας Προτ. ΙΔ\ Τυνεςάο^ω Τετρά
γωνα «τα, χαϊ τελευτ«7ον Τετράγωνον εν (7) τ°/< χειμενοις cbrctffiv foot9 
χαΐ εςαι πάντως ίσον £ τω δοδεντι Ευ$νγράμμ<0 φ%ψ.

, as— g —  89

(I) £· τ« β . (a) Ε"«τ» *«reur<c. $ τ» Ο* τ · Λ ’*λ#. (3) AfZ. τ · α’. (4) £’*
x«r«ffx. (5) Γχόλ· 5. τις 3f£. τϊ α . # )  Ι7ός. τις MB. rm a .  (7) ΙΤςόβλ· -Υ· Γχολ. 
τι»ς Λ#Ζ· τ» » .

. Μ
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Των ςοι%εΙων  tjJ$ Γεωμετρ ίας*

Β I Β Λ ΙΌ  Ν Γ,

5 ev rot{ ετιπέϊοις των Σχημάτων τελεωτάτβ, τα reefy ret βασιμω· 
τα τα ετι τβ παρόντος Βιβλία ϊείκνυνται. Ο’σης ίε τό Βιβλίον γέμει rift 
ωφελείας, αυτός ο ΚυχΧο* τβρΐ ον η πραγματεία, ίηλον καθίςησιν, α<ρ 
« τα ετπ όλων των μαδημάτων θαυμαξόμενα ως ατό πηγης πρόεισι πο- 
λυχεύμονος. Τ  «των $ε' τά επισημότερα των θεωρημάτων έςί τα εφεξής, τό 
Ις\, τό Κ '., τό Κ Α '., £ ΚΒ'., τό Λ Α ', $ ΛΒ\ , $ Λ Ε '., η, Α ς .

Ύοις Ιέτοι πχθεσι τβ KvxXa επισυνάπτεται κα) η διαφόρων Γράμμων 
προς a/&.vjXac παράθεσις, των μεν εντό< τ»ί< εκείνα Περιφέρειας, των ίε %αΧ 
έξωθεν Ιτ  aunjv αγόμενων. Ε’τϊ τότοΐί $ε χαι ότα συμβαίνει τοίς Κυκλοκ 
επιθεωρείται, «< KtuXot τέμνασιν 'άΤλοι, ^ ων αυ ΚυχΧοι,  ̂^?ν Ευθεία* 
eltriv άττόμενα». Α Ά ά  ^ των Γων/ων οτα/ τβ ττ$ό* τό Κεντάν, ότα/ ίνί* 
τοτβ τρόζ τόν Πβ^φε'ρβ/αν εϊτιν, άνληλαις παρεξετάξονται. Ε'νίτε λόγιε 
τα πρώτιςα οϊονε) τ\\ς πρακτικής Γεωμετρίας ςοιχεία, άττα μάλιςα τβ Κν- 
icXa έξηρτητat, επ'ι τβ άνά χειρας Βιβλία εκτίθεται.

Ο ρ ι σ μ ο ί .

Γ σοι ΚυχΧοι είτ'ιν , ών αί Διάμετροι η αί ΊΓ μιόιάμετροι ίται ε1τΓ.
Ευθεΐα ΚύχΧβ εφάπτεσαι λέγεται, ητις απτομενη τα Κυχλβ κατα 

τό β $ έκβα^ομένη a τέμνει τόν ΚυχΧον.
ΚυχΧοι έφάπτεάαι άδηλων λέγονται, οϊτινες άπτόμενοι αΑ^λων S 

τέμνασιν ά^ήλας. &
Ε’ν Κύχλω ίσον άπέχειν τβ Κέντρα (α) Κνθεϊχι λέγονται (αί δγ ,θ λ ), 

όταν αί άγόμεναι από τβ Κέντρα έπ αύτάς Κάθετοί (αμ, αν) ιται εΐσί. Λ (  
είπερ αί ατό τβ Κεντ β̂ άγόμεναι Κάθετοι ωσιν uvirot, μά/λον τα Κέντρ» 
άπέχειν είρησβτχι (η πρ) Ευθείας έφ ην η από τα Κβ'ντρβ Κα'θβτβί (<*!*) 
μείζων ές'ιν, ?ττσν Σε Of γτ) έφ ην η από τα Κέντρα (αν) έλάσσων.



Τμίμα ΚυχΧβ $ςΐ το περιεχόμενον Σχήμα υπό τε Ευθεία; καί ΚυκΧβ ^  203,
Π#ρ/φε̂ ία£ , οίον τα α?/3 $ /3ya. Η’ 9ε αβ των Τμημάτων εκατερε ΒχσιςΛ

Των(& εν Τμηματι ες'ιν (η υπό αεβ, καί ντο αδβ) η περιεχομενη υπό ς .
Ιυοίν Ευθειών («ε i, βε\ ίι αδ $ £5) των εφ εν τι των της Περιφερείας Ση
μείων (οίον s η δ) άπό των περάτων της Βατεω< (αβ) αγόμενων,

OVav 9ε αΐ τε£ΐε%ουθ·αι τν}ν Γωνίαν Ευ$ε7αι άπολαμβάνωιτί τινα Περί 71, 
φερειαν, επ εκείνης λεγεται βεβηκενοί η Γωνία* οϊον εν τω Σχηματε, επ'ι 
της Περίφερείας αγβ,

Τομευς'9ε Κυκλβ εςιν, όταν προς τω Κέντρα αυτε τ« Κυκλ» (κ) <Τυςα- η\ 
δη η Γωνία, το ττερ/εχόμενον Σχήμα υπό τε των την Γωνία» περιεχεσων 
Ευθειών ζκΧ $ κμ), $ τζ{ απολαμβανόμενης υπ αυτών Πεβ/<ρε§«ίας, οίον 
το κΧμ.

Τμήματος 9ε Γωνία ες·ϊν, vf περιεχομενη ύπότε Ευθείας και ΚοκΧ# β*.
1Ιί5»φ»$»ία< * ο7ον η υπό β α γ9 t, η υπό β δ λ 9 $ »ί υίτβ /3S&

Η* εντο( Τ8 Κυκλ» γεγραμμενη Ευ$εΊα β γ  λέγεται των τόξων βαγ Γ. χ. ζο& 
$ βιγ Αποτείνεται $ 9η $ της προς τω Κεντρω υπό β9γ Γωνίας ωσαυ- 
τως Αποτέ(νέτα $ Χορ9η. Και εάν από τε 7τέρατος α τε τόξβ αβ , Διά
μετρος άχδρ η αι, επr αυτή 9ε από δατέρε τέρατος κα> τβ τόξ» αβΎ 
προς Ο'ρδάς η βη9 έςαι αυτή των τόξων βχ £ βι , η γεν των προς τψ 
Κεντρω Γωνιων υπό β9α i, υπό β9t, Η'μίτονον ô S-ov η it, απλώς Η μίτο· 
νον, η 9$ ηα εςαι τε τόξε αβ , η της υότό α9β Γωνίας ( ωτπερ 9η ^ »| 
ηι τε τόξβ βι, η της υπό β9ί) Ημίτονον πλάγιον, Ε’άν 9ε προεκβληδεί- 
τα η Η'μΰιάμετρος ί/3, τη κατά το α τ» ΚυκΧ« άπτομενη εξ τυμπέτη 
κατά το Σημείον ε 9 η μεν αε καλείται των τόξων αβ $ β ι, η γεν των 
υπό α9β κα'ι β9ι Γωνιων Α'πτομενη, ητε 9ε Εύθετα, προς Τα αυτά τόξα 
τε και Γ ωνίας Τεμνετα, Εντι της προς τω Κεντρω ορδής Γωνία< υπό α9κ, · 
το 9κ (οπερ ενταΰδα Η*μι9ιαμετρος τε Κοκλβ εςι) ίϊίω< Η'μίτονον ολο- 
%ερες τε £ ολικόν άκεει, Ε’τϊ τετοις 9ε και το όρδόν Ημίτονον βλ της 
υπό β9κ (ητις Παραπλήρωμα 9ιατελεί της υπό α9β προς Ο'ρδην) Συνημί- 
τονον της υπό α9β Γωνίας ωνόμαςαι. Η* 9ε δκ Α'πτομενη, η 9ε δ9 Τεμνετα 
προςγε την αυτήν Γωνίαν υπό β9κ. Συνάπτομε νη 9ε τ  οι καϊ Συντέμνετα 
προς την υπό α9β. * - "

Ο'μοια Τμήματα ΚυκΧ» εςι τά 9εχόμενα Γ ωνίας Ισας, ιΑ .

- ■— e 9*
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χ. ao.5·

Π g ό τ  α σ t ς A.
„T «  δο$ε'ντος Κυχλβ το Κέντζον ευρείν.
Διη%5ωτις εις αυτόν ως έτυχεν Ευθεία η β γ 9 κα'ι τετμη<&ω δίχχ κα

τά το π Σν\μίίον (ΐ) , και από τβ π τη β γ  προς όρ$άς ηχ$ω ( 2) η τ λ , 
$ διηχ$ω ε’ τ) το ξ ,  κχ'ι τετμη&ω η λ£ ΰίχχ κατά το «. Λέγω δη οτι το χ 
Κέντρον ές'ι τβ Κυχλβ.

Mij γάρ, χΆ' εΐ δυνατόν εςω το ζ  έκτος της Ευθείας ξλ  (β γάρ αμε
λείτο/ ετ) ταΰτης α7λο$ίπ* αν εΐη παρά το a , τεμοι γάρ οίν το παρά το χ 
Σ ημείον την λ ξ  είς χνιτα), και έπεζευχ^ωσαν α\ β ξ , τ ξ ,  γ 'ζ . Καί ετεϊ 
Κέντρον είναι δοκέ7 τβ Κυχλβ το ξ ,  εσονται χί β ζ 9 γ ξ  ί<ται ά^ηλαις9 τα 
?ε το/ /3ξτ £ τ ξ -y άμοιβαδόν Υ<τότ\ευςχ. Ε’τε) £ βπ =  τ γ  (3) ,  φ Μ 
ετ άμφοίν κοινή, αρ’ ey x«) »} ύτο ξ τ γ  Ρωνία (4) =  ξτ/3. Λ'ρχ νι υπό 
ξ τ γ  (5) 0 ’ρ$η έςι, $ τΐf υπό λπ γ 0'ρ$ρ $ aurj; (6) eVy <0-4 * το μέρος 
τφ ολω, οπερ άτοπον.

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’χ ^  τκτων φανερόν οτι εάν έν Κυχλω τις Ευθεία (λ£) Ευ$εΊχν τινα 
(βγ ) δι'χ,α $ προς ορΒ-ας τέμνη, ετ) της Te/xyeV î Ις) το Κεντρον τβ Κυχλβ.

05τ/ $ί(ςχ Ιέ διά Γ νώμονος το τβ Κυχλβ Κει/τρον λχμβάνεται rife χορυ- 
φης τβ γνωμονος τ  τ>/ Περιφερή τβ Κυχλβ προταπτομένης. Καν γάρ Ευ- 
$εϊχ έχιξευχ^/ί δε τά κα& ά αί τβ γνώμονας Πλευρά) την τβ Κυχλβ τε- 
μνπσΊ ΤΙεςιφέςειχν 9 Σημεία I § ε τυνάττβτχ 9 Ιίχχ Ιέ τμη$>ί κατά το χ 9 
εςαι δη τβτο Κεντρον τβ Κυ'χλβ το α. Α Ά ’ η δείζις έκ της ΛΑ', τβ παρόν
τος Βιβλία ληφ^ήσεται.

Π ρ ό τ α σ ι ς  Β.
.V J ,- .

,,Ε ’άν χυχλβ ετ) τίί< Περιφερείς λνιφ^ζ δυο τυχόντα Σημεία (β9 y )  9 
„η  ετ) τα αυτα Σημεία έπιξευγνυμένη Ευθεία εντός πετεΐται τβ Κυχλβ.

Λκφ&ίτω γάρ ετ) της β γ  Ευθείας Σημίίον έτερον παρά τά δυο το 
ξ ,  χαι από τβ Κε'ντρβ α έπεξεΰχ^ωταν α\ α/3, α ξ, αγ. Ε’τε) ουρ αϊ αβ9 
αγ ίτχι βίο·), ^ α) τρο'ί τ^ βάσει Γωνίαι (γ) β q  γ  έτονται ίσα/. Hf δε εχ·

(I) /. τ ϊ  α*. (2) //Ο. τ ϊ  λ . (3) Ε'κ κατ. ( 4 )  Η . τ η  λ . (5 ) O ’j. Μ .  * *  Λ *

C6) £*χ χβτ. (γ) Ε, » ϊ  « .

5C- 2θ6«



Τ0ζ υ τ ό  x % y  ( i )  μεΐζων ε ς ϊ  τί?ς Ιντόζ β  9 μείξων tit τη ε ςχ ι κ, τ^ς fayc εκεί- 
vfi γ .  Καί τοίνυν ε τ ι  τη ξα<y  Τ ρ ιγ ω ν β , *f Π λευρά a y ,  ά τε  $η ν τοτείνβτα  
rviv μ είζονχ  Γωνίαν υ τ ο  α ξ γ  μείξήν  εςίν ( 2) ,  w iv α ξ ,  ω* t/VorsiVara τν*ν 
ελ α ο ν ο ν α  γ  Ι λ α ρ ώ ν .  Α Ά α μ ^ ν  η a y  χφικνεΊτχι χ τ ό  τη Κεντρπ «% ρ / τ^ς 
Π εζκρεςείχζ, αρ’ »ί α ξ  π ίχμ ω ; α φ ίξε τα ι .  Τ ο /γα ρ β ν  τ ο  τχ ν τη ς  τ ε ς χ ς  ξ  ε 'τ ω  
τ ε σ ε ϊτ χ ι  τη KoxX b. 'T a r o  ί’  «tiro  ie/%3-»}VeT«t χαί τερ ί τ «  τυ χ όντος « Ά *  
Σημείπ τω ν ε τ )  Tvji β γ ·  ΙΓ  ολίί αρα /3 y  τ ε τ ε ΐ τ α ι  εν τό c τβ  Κ υκλ«.

Π ό δ ι σ μ α .

Ο 'τ ο ΐ α ^ τ ο τ  ουν αν «ρ α  Ευ5ε7α τ «  K uxX b «ψ ^ τ α ι , κατά Σ^μείον μ ό

νον ε*<ράψετα/. Ε<νερ γ α ρ  χατά  $tio ά τ τ ο ε τ ο  τνκ Περμρ?? ^ α < Σ νιμ ε ιχ , είΐί 
άν ά tiiu των Συο τβτωνί Σνιμείων χ γ ο μ ε ν y E tiS A a , τβ Κυκλβ εντο'( (3 )  τ ί -  
α*Τ8Τ « * ra ro  tie της Α 'τ τ ο μ ε η ις  το ν  Ο 'ριτμον <τχφως χ ν χ τ ζ ε τ ε ι .  Π α ρ α τλ ίί- 
σ(ω tie Χ ό γ ω  ( χ τ ό  τω ν ε 'τ ιτ ε ίω ν  ό τ ι  τ α  ςε ζεχ  μ ε τχ β χ τ ίν )  ε χ ο ι  αν χ το ό ε ιγ ^  
Siivxi $  α τ χ ν  Ε 'τ ί τ ε ίο ν  κ ατά  Σν\μείον rijc Σ φ αίρας ε φ χ τ τ ε & χ ι .

. 93

Π ζ 6 τ α <τ ι ς Γ.
Ε ’ α'ν εν ΚυχΧω EtiSrTa τΐζ ( β λ )  tiix τη KevTga, Ε υ^ εΐχν τινχ ( γ ξ )

5,μ ΐ} titx τη Κεντξπ tiiyx  τ ε μ ν $ ,  $  τρο’ς όζ$χς  «Orvjv τ ε μ ε ί ,  χαί εάν τρος 
,,όρ3·ά< aurtjv τε'μννι, *> J i% a  aOnjv τεμε7.

A '.  A ’ r o  ra Κεντρβ α ε τ ε ξ ε ΰ 'χ ^ ω τχ ν  a\ a y ,  a £ ,  χαί ε’ τε ί x\ γ ξ ,  ξ ξ  x  207. 
ίται (4 ). a/&ujXa/« « ί τ ί ,  χαί aJ a y  φ  a £ ,  ως ά τ ο  τη ΚεντρΒ \<rxi ά/& άΧα<(,
Ji tie α ξ  ε τ * «μφο7ν το7ς Τ ρίγω νο/ς xotvvj· Α ’ ρα ( f )  af tiro  α ξ γ  ,  φ  υ τ ό  χ ξ ξ  
i<rui ά /Μ Χ α /ς  «}<τί, χαί ε το μ ε ν  ως ( 6)  O ’ fS a f. Ο . Η . το Α '.

Β .  ετνί ! ξ  <5τo^·ίV*ωc αί Οτβ a £ y  « ξ ^  0 ’ 5̂ α ί ,  ε ςχ ι  ^  το  aVo a y  
Τ ετράγω νον  ( 7)  iVov το7( Τ ετ^ αγω νο /ί το7( «ττο α ξ  ^  ξ γ .  Ο 'μ ο /ω ί ίε χαί 
το  « τ ο  α ^ , Γο*ον το7< aV o α ξ  καί ξ £ . Τ α  >/ το» χ τ ό  a y  φ  α^  Τ ε τ ρ ά γ ω ν α
(8) ά /Μ Χ ο/<  <Va ε<?ίν, «ρ α  καί τά  ίυο ά τ ο  α ξ  ^  ξ γ ,  ?<ra εςα / το7< tiuriv 
α τ ό  α ξ  jg, ξ ^ *  χαί τβ χο/ν« ά τ ο  α ξ  εχ«τε'ρω3·εν χ φ χ ίζ ε & ντο ζ 9 ε ςχ ι τω  χ τ ό  
γ ξ  ιτον  τά  α τ ά  ^ ξ . Α >  ^  j  7 ξ  Γο^ τ^  Ο . Η . το  Β'.

(I) Πό). Λ .  ΤΗ< /*«. τ ϊ V .  (α ) I». Βί3. « .  (3) 4ιχ ταί,τεν. (4) £ ’£ V'red. ( 5)  
τ ϊ  * . (6) 0\. Μ , τ ϊ  « .  C7) ΛίΖ. τ ϊ  « .  (3) I#. « ,. . .
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Π ο ρ / σ μ α τ α . '
ΙΓ ι',μίηιχ της Χορδής rnc ότοιανδητοτε Γωνίαν τρος τω Κεντάω βϊαν 

0iroT8m<nt,T* W**( της auric Γωνίας ορ$ον Ημίτονον «V* Eav 7 <*ρ 
cri Tj? Χορ5ί 7 6  ir/c ύτοτείνει τ*ν τρ'ος τω ΚεντρωΓων'αν ύτό 7 a£ , K«- 
5ετο« are rS Κεντρ* α'χθ£ Η α ξ , ετονται ετϊ των Τραίνων (ι) αί 7 ξ ,  
£ξ ά&νλακ ϊται, η 5c αξ xoivi, αϊτέ τρος τφ ξ  Γωνία» Ο'ρθαί. Ανρα η 
ύτο.7 αζ ημίτεια εςαι της Γωνίας rife υτό γ α ξ ,  μ 5ε 7 ?  Ευ’5ε7α ημίτεια 
της Χορδης 7 ·̂ ΑΆ ’ *ί 'V? Η'μίτονόν (2) εςιν όρ$όν της υτό γα ξ. ΙΓ άρ* 
ημίτεια της Χορδής, ότοιανδητοτε Γωνίαν τρός τω Κεντρω όταν ύτο· 
τεινόσης, rS ήμίσβς της αυτής Γωνίας όρ$ον Ημίτονον εςί·

Και ea'y ταντος Τρ/7 ων8 Ιτοτλευρβ ή χαι ϊιτοτκελίς α7^» Η /lev Γωνία 
α ως Κεντρον ληφ$ρ, 3·άτερον 5ε των ιίτων σκελών ay ως Διάςημχ, £ Κυ- 
χλσς γραφι?, διελευσεται δή ο Κύκλος καί διά τ» £ (3)· ΕΓν̂ εντοι δυνάμει 
τής τροκε/με'νΗί ΠροτχΤ., ε’α'ν EuS-εΤα η αξ άτο rife κορυφής τ« ϊτοο·*«λίς 
Τρνγωνβ αγόμενη διχοτομοίη την Βάο·ιν, εςαι ε τ  αυτή $ τρο'ς ορδας' cal 
ϊε ετ αυτί τρος ορ3·άς j/ ,  raurjjv ί'χοτομΗΟ’ε». Κι*ντευ3·εν 5’ αν εχοιεν ε· 
ταχ5ν;ναι χαι τα λοιτά, ατερ εν τω Σχολίω τω μετά τπν Κς. τί α\ 
Βιβλίβ άΆοθεν ε’ς/ν ετιφερόμενα.

Σ  % Ο λ I Ο ί.
Ε’άν ατό της κορυφής τβ Ισοσκελείς Τρίγωνα αβγ, Ιτι το τυχόν Ση- 

μεΤον τί< Βάτεως Γραμμή ευ3·εΐα άχ3^, εςαι το' άτο rife αγόμενης Τετρα- 
7 ωνον μετά τ« ύτο των Τμημάτων της Βάϊεως Ο’ρ^ογωνίβ, ίο*ον τω Τε- 
τρα7 ωνω τω άτο τ?ς Πλευράς αβ η αγ.

Η’ τοι 7 *? *ί ατο’ rife κορυφής α αγόμενη Ευ$ε7α τρος ορ&αζ κείσεται 
«τι τί BaVci β γ , η κχι · και χεί&ω δη τρωτόν τρός ορθάς ως νί α5. Ê C«* 
«ν βδ =  δγ (4) * 5ιο 5η $ τ® Ο’ρ5β7ωνιον β γ  =  5̂Τ η δγτ . Α’2^ά α5τ  
+  /35τ =  (5) «βτ * οτερ Ιςιν α5τ  4- βδγ Ο’ρΒνγ. =: αβΤ . Ο. Η. το' ατβ* 
δειχ^ηο-όμενον.

Α’Αα γάρ εςαι αγόμενη Ευθεία η αε, μη τρος ορδας Ιτα ετι της Βα- 
αεως* η%^« 5* 5η ^ τρος ορ^άς η αδ 9 η $ την Βάτιν κατά το 5 5ίχ« τε·

(ι) ̂  τ>ί, ί7(ότ (s) Cf#. /. Τ Ϊ  βΤ. ( 3 )  υ>. Iff. Ιθ .  4 τ» α. Α0Χ· (4) 
ilof. β. τώ « - Τ .  (5) κ ζ . τι



μεΐ (ι) * και ετβϊ Ευθεία μ β γ  eU itx τετμηται κχτα το *, t, *k avtrx κχ- 
T!} Το r , εςχι (2) το O’f^oyuviov /Sry 4- είτ  =  /3$τ . Κοιν  ̂ ουν τ^οςεθβί- 
τω το α$τ * χαΐ β<7*< /3ey +  ε?τ  +  «ίτ  =  /3>τ  +  α$τ . A’Aatpi/ ε$Τ4*$αΤ

(3) αβ^> και ^3  ̂4* αί"*1 — (4) χβ^* Λ ρχ βεγ 4- xs^ s  · Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό τ α σ* ι ς Δ.
„  Ε*αν εν Κυχλω &υο ΕteeΊχι (|3y, £λ) μιi ha τβ Κέντρο αμφω etxt, 

,,τέμνωσΊν x&y\xc, β τέμνβην χΑηλας Μχχ.
Ε’αν 7 «ί> τβτων if βτερ* λ£ ίιά τβ Κεντ$β ϊιηγμενν τνχοι, «τάρες ως χ 209 

νίκιςχ xvrti hx της ετε'̂ ας t v jc  μι) ίια τ β  Κβντ̂ β χγεάχί ύτοτι$εμενηί β γ  , 
ίίχχ  τμπ5ifV#T«i.

Ε! ί’ ettnt* hx τη Κέντρο χ εςίν, «*ό τβ Κεντρβ ί%9·ω ij χξ * εαν βν 
αμφότερχι β! £y  £Χ $ίχ* τετμημε'ναι ωη κχτα το ξ ,  εϊεν αίν £, χ\ ύτο 
a%y £  βξΧ Ο’ρθβί (5 ) ,  £ ετομεν ως α Αγλαές ϊται * το με'$βς τω όλω, ό- 
νερ Μνχτον.

Π ρ 6 r λ  <τ t ς Ε.
„Ε\*ν ίυο Κύκλοι τέμνωοΊν αΑνιΧος,  «χ εςχι χυτών το χυτό Κέντρον.
Α Ά ω ς yuq της «β ετιξευχ^είςης, $ «χ^είο^ς τ?ς «γ £ , είεν «ν <>« χ. 2ΐ·. 

«! αξ $ a y , τφ μερει το όλο», ετε) εχχτερχ τβτων faf τ^ T̂ iry αβ (6).

Π ρ έ r α <Γ ι ς ς.
,,Ε ’λ* ίυο Κύκλοι εφχττωντ«  aAijXuv εντός, η» εςχι χυτών το χυτό 

„Κέντρον.
Ομοίως τ« ανωτέρω ϊεΐχ$ό<τεται.

-  95

Π f ό r  α σ 1 ς Ζ.
χ. an.

,,Ε'βν Κυκλβ ετ! τήΓς Διχμέτρβ \η<ρ$ν[τι Σημεϊον ο μ*} εςι Κεντ̂ ον Τβ χ . 212* 
,Κυχλβ , ατό ϊβ τβ Σημεία τζοττίττω τιν  Ευ5εΤ«ι τινες τ̂ ο'ς τον Κύκλον 

γ λ , τ ξ , 7 f)
WA', Mê icif μ«ν εςχι εφ Jc τό Κέντρον (β) 4 7^·

(I) 77βς. β’· rSt ά»**τ. (2) Ε. τβ β*. (3) Α/Ζ. τ ϊ  β . (4) Jlui ηί» «ίτ . (5) 
^  «*Τ. ^  <ίε. ΐίΤ. τβ οί, ϊ  ^  *.
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„B '. Ε'λαχίςη Σε μ λοιτη, μ'τοι το λοιτόν τι*; Διαμετρα μέρος γ& 
’ ,Γ .  Των Σε αΑων, «ε» »j εγγι*ν τ <̂ *<“ τ«Κβντρ8, της ατωτερω

„  μεί̂ ων εςί. , η ,
,,Δ '. Δυο Σε μόνον Εύ5ε7αι ί<Γαι ατο τβ αυτβ Σημεία (7 ) ο Κεντρον,

fi μη εςι , οτεο’βνταί τρος τον Κύκλον εχατερωΒ’εν.
Δείχνυτ. το Α'. Ηνχ3·ω ατο τα Κε'ντρβ α , Ευ5ε7« tj αλ,χαΐ ε τεί αλ, 

αβ iffxi είο-i, χοινης αυτοί; τροςε$ε(σης της αγ, ε'τονται λα , αγ αμα ιται 
τ£ βγ. ΑΆαμην λα , αγ μείξονες εΐ/ι CO τ?; γ λ · αρα χαί /3γ μείξων 
της γλ. ίΤταύτω; ^ οίατβν Ά η ς  μείξων η γ/3 ίειχ^ητεται.

Β'. AVo τβ Κέντρα η%$ω ^ ij αξ. ΙΓ μεν ούν αξ (τβτεςιν η α£) Iλάο" 
Γων Ις) (2) των αγ ^ γ ξ  αμα λ^φ^ε/των. Αφαιρε$εί?ης αρα της xoivvjc 
α γ , ύτολειφ^ήτεται η γ ξ  ε λάσκων rtjc γ ξ . ίΤταύτω; Σ’ αν και οίατβν 
α/λ if; ε’λάοητων 8τα ύ γ£

Γ . EVi των Τρίγωνων γ ξα , y\a η Πλευρά λα Iff η τ$ ξ ο ,  η Σε γ «
Ir αμφοίν xo/vtj, 1} Σε ύτό λαγ Γωνία μείξων rife ντο ξαγ. Α’ρα χαι if 
Β«οης (3) λγ  μείξων rife Βατεω; ξγ.

Δ '. Φανερόν εκ τών τροχτο$ει%$εντων, εα'ν γαρ τρε7ς ίετας χ/ληλαις 
αγ$ηναι δυνατόν, οΤον τα; γ ξ ,  γ ι, γ τ ,  εΐεν αν αί Συο τβ'των, οΤον αΐ γ ι , 
γ τ  τρό; το αυτό μέρος £ α^ηλχις /Ται. Ο0 τώ Γ'. μερει της Προτάτεως 
αντιτεριπίττει·

Π ό ρ ι σ μ α .
Παρατλ^τίω Σε λόγω μετά' ΘεοΣβτίβ ετιφ/ρομεν, ο τι των τόξων των 

μεγίςων Κύκλων των aVo τβ τυχόντο; Σημεία, ό μύ ες·ι Πόλο; τβ Σοθεν- 
το« Κύχλβ, ετϊ τίί( Κτιφχνείχς της Σφαίρας τρος τον Κύκλον αυτόν αγο* 
μενών, μεγιςον μεν ε<?ιν, εφ η ό τα Κύχλβ Πόλο;, ελαχιςον Σό τό λοι- 
τον. Των δε αΑων αβ'ι τό εγγιον τβ Σια τβ Πόλβ, τβ άτωτερω μείξον ες(· 
Δυο Σε' μόνον Τόξα /Va aVo τβ αυτβ Σημεία, ο μι) Πόλο; ες·) τροττετβν- 
ται τρος τον Κύχλον εχατίρω^εν· Τον αυτόν Σε τρόμον ^ επί τών τλειό· 
νων Προτατεων τβΣε τβ Βι/3λίβ μετ/όντας ενι <rvJkoy(fy&ai, ετί γάρ τών 
τοιβτων aro τών Ε’η^εΣων ετι τα ςερεα μεταβαίνειν ες)ν εύχερέςχτον.

(») Κ. τΖ λ . (2) Λίχ τβ» αντην. (.3) Κ4. τϊ β.
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Π g 6 r  & σ t ς Η.
,,Ε’άν Κυκλβ ληφ$>/ τι Σημείον εκτός (α ), «το δε τα Σημεία Χξος τον 

„  Κύκλον δ/αχθώτ/ν Ευθεία/ τ/νε<\α/3, ay , α£, α ξ , α τ ,  α?)., Ζν μία μεν 
,,ί/β τα Κεντ^β, αί £ε λοιπά) ως ετυχε ·

,,Α '. Των μέν τ$όε tjiv χοίλην Περιφέρειαν προτπιπτασων Ευθειών, 
„  μεγί«Γ»ί μεν (j) α/3) tj δια τβ Κεντ β̂ (ψ).

„Β \  Των δε ά/^ων αεί tf lyy/cv rife δ/α' τβ Κεντρβ (α/3) tj?< άτωτε- 
,, ?ον μείξων ε<?ί.

„Γ \  Των δε r$cc τι)ν κυζτην Περιφέρειαν προτχιττασων Ευθε/ων, ελα- 
„χ ίθ ί μεν εςιν η μεταξύ τβτε Σημεία (a) έ, της Διαμέτρα,

, ,Δ '.  Των δε άνλων αεί Μ syyiov Tife έλαχίςης, τί?« αχωτερον εςιν 
5> εΤ^άττων.

„  Ε'. Δυο ϊε μόνα* Ευθεία/ 'τα/ προτχεταντχι αχό τβ Σημεία (α) 
„  Τ{>©< τον Κύκλον, ε<ρ έχάτερχ της ελα%(ςης, ητοι\ρός τη» χυρτην η καί 
„  προς την κοίλων αυτήν δ/ayόμεva/.

A '. Α ’τό τβ KfVTf« ψ #χθω ι* >|/y. ΕΝτεΐ ye? ψ γ , ψ/3 ίται άΑψ 
Χαμ είτΐ, xo/vife χροζε^είτης της «ψ , ετονται αψ , ψ γ άμα ληφ^ειαχι 
ίται τ// α/3. Α’νλ* αί αψ , ψ γ αμα (ι )  tm< ay μείξονες είτ/ν, άρα $ η αβ 
μείξων της ay· Χΐταυτω* δε ^ οίατβν άνλιμ Η α/3 μείξων δε/χθ^τετα/.

Β'. Η’ χθω ν; ψ £ Αί y αν y ψ , ψα Πλευjai Γται Ta7c Πλευραίί £ψ, 
ψα, η δε ύτό y -ψα μείξων της ντο £ψα. Αν$α (2) *ί BaV/c y «  μείξων 
της Βα'ο*εω« £*.

. Γ '. ίΓχθω η ψτ. Αί youv δυο α τ , τψ  άμα μείξονές ε\τι της αψ. 
Α  φα/$εθε/των αρχ των Ττων ψ τ , ψξ ύτολειφ$ησετχι η αξ ελαττων τί< 
ar. Tcv αυτόν δε' τρόπον η αξ οίατβν αί/λης ελχττων δε/χθκτετα/.

Δ '. Η’χθω η ψρ. Αί yev ατ ,τψ  ελάττονές είτ/ν άμα λιιφθείτα/ ( 3)»  
των αρ, ρψ άμα ληφ$ει<τών· Α'φχιρε^ειτων αρχ των Γτων ψ τ , ψ$, υτο- 
λειφ^ητεται η αχ ελχττων της χρ.

Ε . Φανερόν εκ των προαχοϊειχΒεντων. Ε'άν ya^ πλείας ίυο7ν Γται α’λ- 
XiJXaic αχ$ηνχι ίΰνχντα/, προσπετανται $η ίυο ίται Ευθεία/, ήτοι προς 
την κυ$τι}ν η χχ) ττρός αυτήν την κοίλην, προς το' αυτό με#;θ(* δ τ«) Β'· «J 
τω Δ ·  μερει χντιχεριπίχτον εςί. (I)

ι

(I) τ» (a) *4* τ ϊ β'. (3) ΑΤ.λ η  « ·
Ν

:. i»3·
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Π ξ ο τ α <τ ι ς Θ.

%- 2»4·

,,Ε ’άν Κιίκλ» ληφϊρτι Σημεΐον εντό( (α) , «το ίδ τ« Σ»ίμδί« ιη?ο< 
,,τον Κύκλον νροτνίντωΰΊ νλείβς η ίύοΐύ3·δ7*ι 'Va/, το Xn<p3fV Σι*μδ7ον 
„  KfVrpov εςχι Τβ Κυκλκ.

Κατάίιιλον το Θεώρημα δ» τ? Δ  . με£8< τ#< Ζ .  τ» τα^οντοί.

Ο* δέ Ευκλείδης ουτωτοι δείκνυα.
Ε'ςα φητ) Κυκλσί ο a/3y, έντοζ δε χυτά ΣημεΊον το ί ,  και αί χνο τϊ 

δ νροτνίντατχι ΕυΒ̂ Ται JVai χ/λη\χ/( ία, ί/3, iy . Aiyoi iij on το δ Κβν- 
τξον ές(.

ΈϊνεξεύχΒ-ωταν yxp αϊ αβ, /3y, καί τετμη&(ύ<τχν δίχχ ( ι )  κατα' τα 
ΣημεΊχ ε § ξ ,  κχ) ετιξευχ^εΐΐαι χ\ ε ί ,  δξ διηχ$ωταν επί τα tj, κ, 3-, X 
Σημεία. EVsi οον fcrif δ<?ϊν »ί αδ τρ εβ (α ), κο/νί* δε $ εδ, j?t* ία <Vif (3)  
τί) ίβ , Γωνία άρα (4) »f wto αεί Γωνία τρ ύνό βεδ ίσ·η ές(9 και άμ<ρω άρα 
(5) Ο’ρδ-αί. Η* μ» «V* τ,1'ν α0 , χαί «μν*ι κα'ι οτ$οί ό β ά (9 ωςε εν} 
τν\( Τεμνάτηζ ηκ εζχι το Κεντρον (6) τα Κυκλκ. Τβτο ίβ ο'μοίωί ρχδιον εςχι 
% επι τνμ λ3· ίδΐξαι. Κοινον ίδ Τ8Τ< μο'νον δ’ςι τα7< vjk, λθ το Σημείον χχ& 
ο τέμνοντχι το ί ,  το δ χςχ ΣημεΊον εςι το Κεντςον τα ΚυκΧα.

Αεί*νυ<τι δε ύ οί&ως.
%■ 2Ι5·

Π $ 6 τ α σ ι ς I.
,,Κυκλοί β τέμνει Κύκλον κατά πΧε(ονχ ΣημεΊχ η δυο. 

χ. 2ΐ6· Τδμνβτω γχς βΐ δυνατόν κατά ν\ε(ονχ i? ίυο, οίον κατα β , y ,  ί ,  χτε
δε τα δέντρα α τί βεξ Κυκλβ ένεξεΰχ^ωτχν Εύ^εΊχι αβ, ay , χδ* αυται 
δέ ετοντχι text (10). Ε'τε) δέ ενι τχς τομάζ ειτι νερχτάμενχι, χ\ αοταί

% <\> ί· τ “ « ·  (2) **»·. <3> β ’Ι  UT05. (4) Η. τ ϊ  λ . (S) 0\. U .  τ ϊ  ( 6)
-Λλ το Πό,. τϊς /4. τϊ « /. (7> Μι$οζ A . τϊς Ζ· τϊ <y\ (8) ^ίΐβ Γ1'. μ»^ος τ?ς «ν*
τϊ«. (9) Ε’ξ. «Ιτο5. (ίο) 0>. ///· fs β. ^
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^ πςος την Περ/4>ε(>ε/αν τβ ηβ$ Κυχλβ irgocrirsrevTtti. Avpa (ι) το α Κε'ντρον 
εςαι $ τί ^3* Κυχλβ, χα/ &υο άρα Κυ'χλων τεμνοντων άΑ^λβ* το αυτό εςαι 
Κε'ντρον* Ο*τερ ( ΐ )  αδύνατον.

Π } ό τ α ί  ι ζ ΙΑ.
,,Ε ’αν ίυ'ο Κύκλο/ εφχπτωνται ά/Μ'λων εντο{, ^ Xjf<p3# αυτών τάΚεν- 

,^τρα C*f $ £)* Η βιπ τα Κέντρα αυτών επιξευγνυμενη Ευθ-εϊα, ε’χβχ/λ,ομενη 
,,ε τ /Tvjv (Τυναφν,ν πετίιταε των Κύκλων.

MvJ γάρ, ά/&.’ εΐ ίυνατον πιττετω ως η ζηϊ$ 9 χα» επεξεύχ^ωτχν αί #. 217. 
β£ , an· KWi 7 «ν al avf, »f£ τί{ £α (τχυτόν ί  el·relv ($) της ξ$) μείξονες
(4) εϊτ/ν, ά<ρ>α/ρε(<&ω κοινή vj ξη , ^ *ς*ι «ί λο/jnj απ» τι?< λοιπής ηΒ- με(- 
ξων, try is ι} α»ί Ttf «ί (5)· Η' age »j> μείξων rye ηΒ-, το μερο« τβ όλβ.
OVfg «ένατον.

Π g ό τ »  ο* ι ί ΙΒ.
,,Ε ’άν δυο Κυχλο» ατττωνται ά/^Χων έκτος  ̂ η ετ» τά Κέντρα αυτών 

^επιξευγνυμένη ΈύΒε~χ iid της επαφής ελεύτετχι»
•E? μη γάρ, εςω τά Κέντρα των Κύκλων ω< τά α , /3, τι}ν μη ϊ/ά rif< κ· *ι8·

επαφής cr αγομε'νην ΕύΒεϊαν α/3, τέμνκτχν is τύς ΚυκΧβς κατά ο $ -τ τερα- 
τβντα, χα) είΓε£ευ%3·ωο*αν αί αο1, /8«τ. Ε'ffovrai ie αί αο*, /3ο* άμα (6) μεΓ- 
£ονε{ τί}< αβ Α&αμην η μεν xff iff η rj} αο, η is βτ ΐτη rjj βπ ( j ) ,  χ\ 
iipa xff £ βπ άμα μεί£ονε< της όλης χβ. Ο’πβρ άίυνατον.

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’χ ταυτπί άρα ^ της προ χύτης φανερόν, ω« εάν Κύκλο/ $υο απτών· 
τα/ ά/^λων είτε Ιντοί είτε εκτός , η από τβ Κεντρ» τβ ε τε'ρβ it α της 
επαφής α'γομενη ΕύΒείχ, i /ά τβ Κεντρβ τβ ε'τε'ρβ προεκβα/λομενη i /ελεύ- 
ffeTai. JT yap τοιχύτη Ευ3·ε7α eisv itofosi της επ) τα Κεντρχ επιζενyvu* 
μενης, ητις (iix την Ι Α £ ΙΒ'.) επ) την ϊυνχφην ντβσ'εΤται, χα» >/ά της 
επαφής ίιελεύσεται.

(ι) Jia την imr. (2) Ε. τ· y , (3 ) ΟΥ ΙΒ, τη α. (4) Κ. τβ α.
τ « «· Τβ Λ · (7) Ο Υ  /ΛΓ. Τ »  «·

Ν 3

(5) οΥ ια
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Χ· 2Χ9·

X. 22C.

Π ρ ό τ α ff ι ί ΙΓ.
,,ΚυχΧος Κυ’χλβ βχ εφάπτεται κατά τΧείονα Σημεία ή χαθ* εν, suv re 

„  εντός, εάντε έκτος εφάπτητχι. Ο'μοίως δε $ Ευθεϊα Κυ'χλβ βχ εφάτττε- 
.,τα/ χατά τΧείονα Σημεία ή χαθ’ εν.

Α'πτε&ω γάρ εντός (εϊ ίυνατον) Κυχλος ΚιίχΧβ, ε’ν μεξει Περίφερείας 
τω γΧ. Η' γεν επ'ι τά Κέντρα αυτών επιξευγνυμένη Ευθεΐα, εκβαλλόμενη 
επ) την συναφήν (ι )  πεσεϊται των Κύκλων 9 οιον κατά το γ . A’/KJ ενεφυ'χ- 
θωσαν £ αϊ αλ , /3λ. Ε’τεΐ τοίνυν αί £ λ ,' /3γ (ως άτο τβ Κέντρα επί την 
Περιφέρειαν ξλ γ ) ϊϊαι ά&ήλαις εϊσ(· κοινής προςεθείσης τής αβ9 ή χβ κχΐ 
βλ άμα ϊσαι ή  ay shr(. Τή ίε ay ϊση ή «X , ως ατό τ5 Κεντρβ α τρος 
tsjv Περ/φε'ρείαν χ λ γ , άρα αϊ αβ9 βλ άμα itfxi τρ αλ είτίν. 0*7τερ (2) 
αδύνατον.

Α Ά ’ αττεοϊα Κύκλος Κύκλε εκτός (εϊ δυνατόν) κατά πλεΐονχ Σημεία 
η χαθ’ εν, οΤον κατά το' Το'ξον ξλ. f f  y*v ΕυθεΤχ αχ ετι τα' Κέντρα α 
£ 7Γ εχιφυ γνυμε vvj, διελεΰσεται πάντως (3) ϊ/ά τής επαφής, οιον κχτχ το 
ξ. lT$vj μεν «ν yί<χθωσαν £ αί αΧ, χ λ . χαΐ ούτως αί δύο τ« Τρίγωνό Πλευ
ρά! αΧ, τλ  άμα, < V a i εσονται r a t e  α ξ , τ ξ ,  j j t o i  r y  © X if αχ. Ο 9χερ ( 4 )  

αδύνατον.
ΤεΧευτάΤον ϊε »ί β £  Ευθεία άπτε&ω τη ΚυχΧβ (εϊ δυνατόν) κατά μέ

ρος το γ ε ,  καί επεξεύχβ-ωσζν από τ β  Κεντρβ χ  Ευθείας a l  χ γ  ,  χ ε .  Αυ- 
ται ϊι) ίτα» aAvjXaic είτί, χαΐ Ισοσκελές άρα το' χγε Τρίγωνον. Διο' (5) af 
υχο 7τγε, τεγ Ο'ξεΊζι είσ), £ ή επ'ι τη βξ  Κάθετος από τβ Κέντρα π (6), 
πεσείται μεταξύ γ  ^ ε , ο Τ ο ν  χατά το δ, χα! εσονται άρα τά σκέλη π γ  χαϊ 
πε ίσα Trj μεταξύ τάτων Καθετω (7). O’rep^g) άτοπον·

Π ό ρ ι σ μ α .
ΟΙ εττι τής αυτής Ευθείας τά εαυτών Κέντρα ε’χοντες Κύκλοι, ^ ταυ- 

τπν χατά το αύτο Σημείο τεμνοντες β 9 εν τφ αύτφ Σημείψ β Άήλων  
καθάπτονται.

ΑνΑωςτε ή παράσα Πρότασις ΙΓ. εξ αυτής τής των παραβαλλόμενα*'

(*) *Α· τ* Ύ· (χ) Πί, /Γ. τ· β. * (3) ΙΒ. «  Λ. (4) άΐΛ την Κ. τ ϊ β . (5) 
Πό^. ια. τίς / iff . τ* * . ^6) /7β^. F .  τ ,ς  a u r . (7) / Λ  τ* ά .  (8) J!<«  τ ·  ΐ ό '»  
flog, τής sJB. τϊ λ, ··£'
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άΆηλαίς Γραμμών έννοίας ίςι κχτάϊηΧος. Ου γάρ η$’ Ευθεία $ Κυ'χΧ» Περί- 
φέρεια, bit Περιφερειών άνίτων ίιαφέραται ΚαμτυΧότητες, βίε Κυρται ϊυο , 
on μη κατά Σημείων άδηλων χττε&χι ίυνητονται · χατά μέρη yap έφχρ- 
μόξβιν ν ίυνατον. Ε’φαρμο'τεΐαν ίε , εΐ χατά μέρος τι τεφύχετχν άττε&αι.

π ί α ( Τ ι ς  Ι Δ .

χ . 2SI.

,, Ε’ν Κυχλω λ! 'crat Ευ$ε7αι (/3γ, \ ξ) «τον ατεγαΤιν arc τ5 Κέντρα.
„  Καί αί ϊτον άτέ’χρται ατό τα Κέντρα «ται ά/Χηλαις ε\<τ(.

ΑVo τα Κεντρβ χ ετε£ευ'χ,3·ωταν χ\ αβ9 αΧ, ^ ηχ^ωΤαν αί α ξ , at 
τρός op$x< έτι των β γ 9 Χζ (ΐ)> χ»1 ετονχαι αί /3γ, Χξ S/χα τετμημέναι
(2) χατά ξ  £ ι.

Ε’τεί γβν β y  > Χ£ "ται ά^ηΧαις (3) είτίν j ίτα εςχι ^ τβτων Τα η· 
μί(Πί ξ/3, ίλ, καί $η $ τα ατό τάτων (4) Τετράγωνά άΆ,ηΧοις ίτχ. Α ’λ- 
λά γάρ το ατό χβ Ύετρχγωνον ( ί )  «'τον τό7« ατό αξ $ β ξ 9 καί το ατό αλ 
Τετράγωνον (6) «τον το7« ατό αι χαΐ ιλ , τά if ατό χβ $ α\ Τετράγωνα 
*(7 ) ά/ληΧοις «τα εςιν» άρα τά ατό αξ £ ξ/3 Τετράγωνα «τα το7< ατό α*
^ ίλ , τά τυναμφότερχ τοΊς τυνχμφοτέροις. Α’/5Κ*μν)ν τα ατό βξ  χαΐ «λ «τα 
κ/λη\οις είε/χ^Η> «ρ* χαΐ τά άτο' αξ ·£ α/ Τετράγωνα ίτχ αΊληΧοις έςίν 
Κ  ρχ (8)  i) α! Κάθετοι αξ £ at t?xt9 χαΐ αί /3γ, ^ £λ Ευ$ε7αι (9) έτίτης 
είτιν ατό τη Κέντρα α ατέχαΤαι. Ο. Η. τό Α'.

Α’νάταλ/ν δε, εάν αί ξ α ,  ια ατοςάο’εις ωτ«ν «*Ται, τότε £tj άφαιρεΒε'ν- 
των των Τετράγωνων των ατό των «Των Ευ5ε/ών ξα , «α, ομοίως άτοϊειχ- 
ShVvtxi τά Χο/τά Τετράγωνα τά ατό ξ/3, ιλ ?τ* ά^Κηλοιο είναι, εκ τβ 
άχοΧβθ* δέ $  τά< Ε υγείας ξβ ,  «X ιτας ά&,ηΧχις είναι. Αυτοί δε' ημίτεΐχι 
είτι των Ει&ειων (ίο) /3γ, £ λ , άρα $ αοται είτϊν «ται. Ο. Η. τό Β\

Π $ ό τ α σ ι ς ΙΕ.
r»E’v ΚυχΧω μεγίςη μεν εςηι η Διάμετρος9 των ϊέ άΑων αεί η εγγ/ον 

,, τ« Κε'ντρπ, τί< άτωτερον μείξων ες(, +  «**/**'
H % W «v  γάρ ατό τό Κεντρπ ε*τι τά< /3γ, ξη Κάθετοι αί ε5 , εχ. ·μ 

Και ετεί εγγιον μεν rS Κεντρβ η β γ9 άτωτερον )ε >i μείξων άρα η εχ ( l l )

Χ· Χ2*.

«̂ά
Γ.

(ι) Μ. ™ α. (2) Γ. τ ϊ  y .  (3) Ε’Ι  ίτολ  (4) I». (S> ΜΖ. τ· ά. (6) +  ·*»· * χΙ

■ * · 4 '* ·  - ' · w  '* ·  “· · « °>· *  -  »·· «·^ ξ $ ί
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riU ε&. Κεί&ω n  & Ά ελ, £ hx τ η  λ  τ« εχ ιΤζός ορ$άί αχ$ε1?χ πλμ 
ίιηχ3-ω επί τό ν, καί επεξεΰχ$ωΤαν αί εμ, εν, εξ, εη.

Καί ε’πεί /« f η «3· τ*ί ελ , itrif ε’ςί (ΐ )  χαί ν| /3y rij μν. Πα'λιν ere) ί<τη 
η μεν αε τ$ εμ, η 5ε ε5 τν) εν, η αρα α5 τα7< εμ, εν <V̂  εςίν. ΑΙ 5ε, μείξο- 
νέζ εϊοΊ (ι) rif< μν, καί *j α5 αρα μείξων της μν,  ̂ ίνί  ̂ tvj< rau'rifl ί<Πκ βy. 
ΠαΧιν ετεί ai 5jo εμ, εν «Vai ταίς 5υσΊν εξ, ε^, vj 5ε υπό μεν μείξων 
τίκ υπό ξείί, Βάσις αρα η μν Βάτεως της ξι* (3) μείξων εςίν. Α’/^α Jf μν 
τ# /3y ε$είχ$η , αρα  ̂ /3y τίκ ξι} μείξων ε’ςί.

Π  5 α σ ι ς Ις.
,, Η' τί{ Δ/αμε'τρω τη Κυ'κλπ (y$) -πρός όρΒας απ’ αχρα« (β) αγόμενη 

99 ΟΟ 9 έκτος πετεχται τη Kh’xXb, και πζοχγομενη απτετχι τη Κυκλκ μπ 
„  τεμνατχ · και είς τον μεταξύ τόνον τηςτε ΕυΒείας χαί τίκ Πεςιφερείχς, 
,,ετε'ρα Ευ5ε7α (χατα' τ̂ ’ν επαφήν β) η πχρεμπετεΊται, or/ μ>| ΤΥμν85*α.

3· Α'. Λ̂ <ρ3·>ίτω 5ι} επί τίκ ιβξ Ευθ·εια< Σημείον το τυχόν λ ,  χαί ε’πε-
ξευχ3·ω από τη Κε'ντρΗ ιί αλ. Καί επεί επί τη ΤριγωνΗ \αβ  ̂ υπό α/3λ Ο’ρ- 

εςιν (εξ υπ$3··), εςαι η υπό α\β (4) 0 ’ξε7α. Ανρα vj αΧ vj υποτείνοντα 
την μείξονα Γωνίαν υπό αδλ, μείξων εςί τ?ί αβ της ύποτεινότης (5) Tijv 
εΚχτσονχ υπό αλβ. Α’Α* >} αβ αχζΐ της Πεζίφερείχς μόνον ηχεί, η αρα αΧ 
επε'χε/να τ?ς Περορερείαζ γενητεται, £. τόγε  λ  ε’χτό< πετεΊται τη Κυ'χΧβυ.. 
Αΰτο 5ε Τ8Τ0 ^ τερί παντός α/^πΣ^μείβ Των επί τίκ ιξ ίειχ^Τεται 9 πλ'<ί9 
τη β. Η' οΧ̂  αρα /ξ χπτεται τη Κυχλκ χατά τό β μη τέμνβτα (6) . Ο. Η. 
τό Α'.

Β. Τ τό  τι}ν βξ  (εί ϊυνχτόν) είς τον μεταξύ τόπον της τε Ευθείας χ» 
τηςΠε ι̂φερείας, π&^εμτηττετω ετερα Ευ5ε7α ηρ̂ 3. EVti is η υπό ξβ α 0 ’ρ5̂  
(εξ υττ9$.), εςαι ΐ{ ντό ςβχ 0 ’ ξε7α· ούκ αρα επί τ>; αβ τζός όρθαί ίςαται >ί ϋ  χ3ω ySv από τβ Κεντρκ α επί /3ρ πρό« όρ5ας  ̂ αο, π*ρό<γε Tijv 
β? (7) ττίίΓΤΗσα, $ Τ’̂ ν Περιφ/ρειαν χατα τό π. Καί τοίνυν η μεν αβ9 ατε 
ύποτε'νετα r/,ν μείξονα Γωνίαν υπό χοβ(ητις 0 ’ ρ3^'), μείξων εςί (8) τη( Λ9 
TVS ύποτεινετης r/,ν εΧάτσονχ Οϊξεϊαν υπό οβα. Α’Άαμην η αβ ϊτη ττλ **> 
ν, αρα απ μείξων της αο , τό μερθ{ τη οΧ η. θ ’ περ α5υνατον·

<!' τ : γ · (a ) AT. τ ϊ  (3) κ<1. Λ  (4 ) Π·ν Ε. τ?ς τ ί  · ' . «) 
/Θ· τ« α. (6) 0*|. β. Λβλ. y . (7 ) Γ. /7ο<. τις /ίβ. τ7 « .  (8) *©· τ« α .



ιο ί

Σ %  ο λ ί ο ν Α'.
Η' iru$ ΕυχΧείδνι Πζότατις ούτωτίν εκφύεται.
,,Η ' Ty Διαμετ^ω τβ Κυ'χΧβ χρόί όρθα* αχ αχ$ας αγόμενη εκτός χε- 

,,ίεϊται Τβ Κυ'χλβ, χαϊ sic τόν μεταξύ τόχον Ty*T« Ευ’θεία* £ Tye Πε̂ κρε- 
„  ρεία*, ετεζχ Ευθεία « ναζεμνετείται, χαι y μεν τ« ίΓμιχ,υκΧίΗ Γωνία άχα- 
„<ry< οξεία* Γωνία* Ευθυ^αμΜ» μεί£ων ε’ςίν, η δε Xo/xy ελα'ττων. Τε- 
τζαμερπς ουν βτω της Πξοτάτεως νζθκειμένης9 το μεν A . £ Β. μεξος Α’ν- 
δρ/α* ο Τχχβε'τιο* (ως εςιν IUϊν ανωτέρω) καλώ* αχοδεδειχε, το δε $η Γ\ $ 
Δ". οΤον ίήτινας χα^αδόξ** θεο*ε/* μπϊενϊ εδζχίω Χογω ν^οτεζεΐζίτμενας, 
«δε λογβ ηξίωϊε. Δοχεΐ δε ώ* «’χ ό?θώ* Χε̂ ΐ τβτων υΧειλι*<ρώί, είχερ 7*? 
Εύ$υγι«μμόζ τΐζ Γωνία ύνό αβ%, της μεν Ο^θί* υχό αβξ εΧάττων (δχε$ 
εςιν Ο’ξεϊα), τνμ δε τβ Η'μιχυχλίβ Γωνία; αβν μείξων υχοτεθε/y, η γουν 
ε\ δυνατόν -ryv τυχ,βταν Ευθυ^αμμον υχό £0? , είς τον μεταξύ τόνον τήχ 
τβ Κντομενης ξβ και της Περφεζείας τβ  νχξεμτετεΊν, χατα τβ $ Σημείον 
κοξυφεμενην ,- eiy αν εκ τβ αχολβθβ £ Ευθείαν μεταξύ τί*τβ Αττομενης £ 
τϊ}< Περ/ρε ε̂ία* αγαγείν δυνατόν, τον Κυχλον μyδαμώe τεμνβιταν. Α /λ »  τβ- 
τϊ εν τώ β\ με'̂ ει ώ* εχον αδυνατώ* εδείχνυτο.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ε’χ δif τβτων αυθι* φανερόν, ώ* y Ευθεία*τε και Πε^ιρεμία* εχαριϊ χ ,  

sv άϊιαίζέτω εςί.
Καί δτι εαν Κεντςοις τοίς ενι Ty αυτ£ Ευθεία εχ* άνεμον τξοεκβχ/λ.ο· g. 

μενη ΧιιφθεΤτι, δια τβ β αγόμενοι Κύκλοι υττερ αριθμόν, ον αν είτοι*, 7 ίχ' 
φώτιν, ανόητες άνΧως οΐτε ελαατονβ* χαι ο! μείξπς, rye ιζ  Ευθε/ac χατα 
το αυτό' ΣημεΊον β κα^χ^οντχι. 0*ρα τό Π©?. τό μετά Ty ν ΙΓ\ τβ ταζόντοc*

Και οί Κυ'χλοι α’ζχ οΐ χατ* Με^εθο* τβ ioStvro; αεί μεΊξον ν^οτευ^υνό- ι+. 
μενοι, tyytov at) εν  ατειρον Ty* Α'ττομενίί* γίνονται, χαίτοι «δετοτβ 
αύτ^, irXyv y χατα τό Σπμεΐον rye εναφ/,ς β'υναττομενοι, ο ταφέςατον - 
αμα $ θαύματος αξιον.

Και Γφνμμό α^α y τυχ»Γο·α εΐβ αει ίιχψτα δ/ar f̂ry τεφυχβν. Ε’άν 7*ί 
ατο τίνος των tv) rye Διαμετ^β Σημείων, ετ) Ty» Α'ιττομενΗ» αγοβ’τίττβ- 
τα ϊιαχθϊ Ευθεΐα y ar C*v Σγρμ. τβ Πο;ίτμ. τβ μετά την 1Γ\ τη τχ$όν· 
το0 1 βί υτε  ̂αριθμόν γιαρόμενοι Κυχλοι, «ν τα Κέντρα ε’τι της Ευθεία* α/2 
τί»5 ετ ϋνεΐξον τ^οεχβχ^ομενης, χαθαψονται μεν τϋς Ευθεία* ιξ (ίια τό Β'.



ΪΙόζ· των άνωτ.), χαθαψονται ίε ^ α/Χνιλων (iia το Πορ. το μετά την ΙΓ*. 
τ? Πορ.), Λ ’ «» τπμείω τω αυτφ β. Ουίαμκ ie μτοι ά&ηλοις> η τ% ιξ 
Ευθεία, τλην η χατά τό β τυναφθότονται. ί ΐ ς ε  *, την Ευθε7αν ατ εξ ά- 
νά̂ χΐίί τεμπτιν ετ άτειρον, τπτεςιν εϊς ότοτωνβν ίοθεντων επ τΧείονα.

£\ Και tvjv κατά την εταφόν Γωνίαν υτό λ/3τ (εν Σ'χμμ. τω τί}ς Προτ.) 
Ctvjv υτότε τίϊς Α'ττομενης δηλονότι /3£, ^ τ·7ς Περιφερείας 0 τ  ττεριεχο· 
μενιιν) ουδεμίχ Ευθεία δυνητεται τεμε7ν.

ς·'. Διά γεμην των Περ/φερε/ων των χατά το αυτό Σήμερον β τυναττομε-
νων (ορα Σχ,ίμ. τ» Πορ. τί}< 1Γ'.) τμηδείη άν χαΐ άτομειωθείι* νί χατά fijv 
«ταφόν Γωνία ετ άτειρον. Καν τότω iij, χαι εν τω Γ\ Πορίτματι τ« Των 
α’συμττωτων Γραμμών ταραίόξβ χειται η τάσα φυτις, οίαι αμελεί είτ'ιν Ευ* 
θειατε Ύ^ερβολν) 5 ε’τ  ά'τειρον μεν άμφω τροεχβα/^όμεναι, χαι γε Δια· 
ςηματ· τω ταντός ίοθε'ντος ελά<τ<τονι ά&ηλαις τελάφται, μηδχμπ δέ μπ· 
δχμη τυμτίττ«σ*αι. Ου ίό ευςοχωςτε ^ψατο, ^ ίειξιν άτε'ίωχε £ Μ'άρ/ος 
Βετπνος ο ΓΗΤβίτνκ, χαί τρόγε Tara Βαρόχιος χαΐ Κάρίανος εχ των τη 
Ρ'α$/3ΐ Μωϋτε'ως τ« ατό Ναρβόννκ» ου ^ tvjv κατασκευήν ημίν ο Κάρϊανος 
υτοτ&ησιν Ιν τόις τερΐ Λεττότιίτος Βιβλ.· Ις ·  Και ταυτα μεν ό Tax. 
Η' if' χατά τ̂ ν επαφήν (# λε^ετα/) Γωνία, ως ό Ουίςων εκ των τ» Ουαλ- 

Γίχντνςζί ti ^ια̂ β Τε^ Γωνίας γεγςχμμενων είληφως χτοφχίνεται, i/a των χατά τδ αυ- 
*λίβα»?χ«ί τό ΣημεΊον άττομενων Περιφερε/ων όχιςα μειπται, ως »if' Γωνία «τα , eie 
ifsTi^oZ τ '° ,ro<rcv *968Τα. Κα'ι γάρ Γωνία ε’ς'ιν (χατά τον Η', τκ A'. Β//3Χ. Ο'ξίσμον) 
±<μη':υ {ο* j  εν ετ<7Γε'ίω itio Γραμμών άττομε'νων ά/Χν{λων, ^ μά ε’τ  ευ^είχζ κειμε· 
μοΓνίΓίν νων ίΓ?®< άΑ/1λα< των Γραμμών χΧίτ/ί. Η' ίε τι Ευθε7α (εν Σ%ν/μ. τί με* 
τ<ς φαι'ϋ τι̂ » τά Tijv ΙΓ\ Πορίαμ.) μιά< ή' τλειόνων Περιφερειών χατά το' αυτό' Σ^μειον  ̂
£νΙ*Τ«κχί άττομε'νη, εν αυτω τω τνίί εταφί?< Σημείω (εν εκείνω yxq ΰφεςηχεν η Γω· 
β-ι» «χίΐ-, via, είτις εςίν) πϊεμίαν εγεί χλίαιν τρός τά< Πβρ/φβρεία« αυτάί, εχείναΐί if 
·»εβςτι,»/7τ- εςι αυμτίττβτα. Α Ά ά  τερι μεν τβτων τοταυτα. OVi ie χαΐ Τ ό <?·
ακίςκτίμΐΐΐ. Τ8ΤΙ ΙΙορκΓμα Tuvaifi τω Γ . ,  φανερόν.

Ζν1 Καντεΰθεν εξ ών ό Ουίςων χτοφχίνεται, iijXov οτι ν} <5τό α]3τ (εν Σχ»ν. 
τω τ^ς Προτ.) τ« ΙΓμιχυχλί» Γωνία, τ ί  Ευθυ^ράμμω τε ^ 0 ’ρ3 ·£ υτό α/3̂  

εςίν.χΕί γά? J μεταξύ τί»< τε Ευθείας £ τίκ τερκρερείας, ?< εχείνπ «* 
ττεται τότος τ/3£, τ qotys τό β Σημείον bx εςι Γωνία, ως «ίε τό τοτόν 
εχβτα, $ τκτ8 άρα ατό της υτό αβξ άφαιρε5-εντος, υτολείφ^ηϊετχι 
>ίττον >j ορθό Γωνία αμείωτος , ητε τη Η'μικυκλί* Γωνία ύτο α β τ , Ο’ ρ̂ ό 
ετι υτολειφθότεται.
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To -ye/χίΐν εν τω εφεξής 2%οΧιω (τερ» « τω ευ*λεε7 Ουα/ΧίΤίω τλι*- 
ρεςερον γεγραπται, εν τόμω Β'. των μαθηματικών ε'κείνβ πονημάτων , Ιν τγ  
τερ'ι Γωνία* τ?< χατ επαφήν, ^ τη( τ5 ΐΓμικυκλί* Γεωμετρ^ ερεύνν\, Σε- 
λίδι 605 — 630, κα) h  rjj υπέρ εκείνης απολογία Σελίνι 6$Ι — 664) 
υποτιθέμενον Ζήτημα ύπερβάντες, εϊγε τ« χρόνα είτ) φειδόμενοι ο\ μαθη- 
Τ ΐ ώ ν τ ε ς ,  Τ η ς  I Ζ »  £  τ ω ν  * 7 & m v  T l q o r e c r c w v  d n  t  ε < & ω ? α ν .
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Σ  χ  ό λ 1 0 y Β'.
Δξίκννται «μα aou επιλύεται ο ταραλογισμος των παραδόξων, 

των εα τήξ κα τα τήν επαφήν Γ ωνίας επιφερε&χι εϊω&οτων·
Ύαΰτα μεν οΖν τχ εκ της \ς. Προτάτ. άχρι τ«ίε επαχθεντα , ούδεν 

ηττον εχει τ« άτφαλης το παράδοξον* τα δε παρα ταύτα εκ της αυτής επι· 
φερε<θαι εΐωθότα υπέρ πάσαν όλως διχνοίας ες'ι κατάληψιν. Α'νθ' ora δη κα) 
είς υπόνοιαν εμπετεΊνμοι ποτέ εγενετο, μητι ενταύθα λανθχνει τούτον, 
ο)ον άγνοόμενον είς απάτην συνωθείν φ αυτβ* a% ηχιςα τκ< επ) φρένων θχυ- 
μχξομενες λεπτότητ/ ,  κιχπ) το τα παρχδοξότχτα εχεΊνα ύποτιθεναι επεί- 
γείν* τω όντι δε $ κατειληφε'ναι μοι δοκώ, ο φθάσας ύπονενόηκχ. Τα δε δη 
παράδοξα, άπερ εκ της Ις . επιφερειν εΐώθασιν, ώς εκ των πο/λών τα κεφα- 
λαιωδεςερα λαβείν, εςι τα δε.

Η( κατά την επαφήν Γωνία υπό οαπ, οΐασβν Ο’ξείας ελάσσων εςίν. Λ
Ε'ςω yap Ο’ξεϊα η υπό ραο, αφ ης δυνατόν χφελείν ημίσειχν, κα) από της 
λοιπής αυθις ημίσειχν, ^ πτως εφεξής αν ευ περατος, «τω y  άρτοι η Ο’ξεια 
οΐασϊν δοθείσης ελάσσων αν γένοιτο. Α Ά ά  yap εΐ $ επ’ άπειρον βτως αυ
τή άπομειωθείη, άε) γεμην της λοιπής Γωνίας , οΐον της υπό σαο, η ετέρα. 
των Πλευρών σα (ι) εντός τ« Κό*λ« πεσίϊται. Έ'νθεντοι >§ χατα tvjv εττα-
φην Γωνία παο, ΰτο της Ο’ξείας περι^εθησεται, £, με'ρο* εκείνης εςχι, £ 
αυτής ελάσσων.

Η' Γωνία Τ8 ΐΓμ/χυχλίβ β<*π, χαίτοι τί-[< Ο’ρθ·  ̂ ελάσνων ήτα, αΑ ’ β’. 
οΐατίν Οξείας μείξων εςίν. 0V/ διά τον αυτόν λόγον όποτηεν άν εϊη τό 
μεγεθος η Ο’ξεια, ©7α υτο /3αο*, εντο< τ?( τ« Η μ/χυχλίΒ Γωνία< υπό 
βαπ χείσεται.

Κα» ταΐίτα δη τα δύο εν αυτί} rjj Ις . εκφερεται, ώςε έ, διχπορείν ενίες,

C0 τϊ γ\
0  -

22φ
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το'τερον γννίσΊα Ta Έτοιγβιωτπ εςιν, $ γβν ύτοτινο; ταρείτ^νεχτα/. TVeq» 
$ε τερί Τ8Τ« ε'νίοιάφιν a’x άτειχότω;, $ γάρ $ Α’ τοΑονιο;, β μεγα ftj 
ετίΓεωμετρί* το κλε'ο;, το αύτο TaTO τάθ^μ* εττίτε fij; Ε’^είψεω;,^ 
Tlic Ύ'τερβοΧίϊ;, £ τ£; Παραβολή άτο5«ίξα;, ταγέ το/αύτα ύτο<τυνάψ*ι 
παοείατε.

Γ'. Γωνία όρ̂ -jj vj ύτ<ί e/«p Sc £ μ ru%Z<rx Ο’ξβϊα ύτο οατ)
άτείρβ; των κατά τ̂ ν επαφήν Γωνία; εςί τεριε’χβτα ϊτας,  καί άπειρον άρ· 
tvjv τρο; ταΰτνιν ύτεροχ^ν εξε/. Η' γάρ ύτο οαβ είς άτείρβ; αν 5ια/ρβ· 
3εί>ί Ο ξεία; αεί εΧάττβς τε καί εΧάεηΤΗζ, ών exacjvj μείξων τν,ζ κατά τιμ 
ετταφψ Γωνία; ύτο ταο (ι) ύτετε$νι.

Η' κατά Ttjv επαφήν Γωνία ύτο ταο ,τ?; 0*ρ5ίίς ύτο' βαο μέρος τραγ· 
ματ/ώίες τυγχάνει, άτε 5tf (Τυνάμχ τρ τ« ΙΓμ/χυχΧί« Γωνία υτο βαχ 
τ/,ν O’pS-vjv α’ταρτίξατα. Α Ά α  φ βτως εμννμ εχβτα,βτοσονΒν αν τ©/&.«· 
π\α<ηα£·ε(νι, τω ολω εαυτός (Τυνεξιτω^ναι η ίύνατα/· χ^ντεΐ&εν £ <V« 
α’ τειροτλν^νϊ τροςιθεμενα ά/Χιίλοις, το άπειρον a <τυν(ςν\>η.

£’. Καί μετάβαΰΊς 5ε τις ώ5ε τεΧε7ται εχ τβ εΧάττονο; ε’τί το με7£ον, 
^ διά των μεταξύ άτάντων ύ τροοίος, 5ιά 5ε τβ <Va βϊχμώς · ij ο εϊζ 
ταυ το φερει, τ« αύτδ το μεν μεΐξον εςι Χα/3ε7ν, το 5ε ελαττον , ίτον 5ε 
ύίαμω;. Ε’άν γάρ Εύ3·ε7α ύ αβ χατα 3-ατερον αυτί; των τεράτων α ^ρ«· 
ζομενίή ούτω x/vijS-vf, ωςτε τ^ Α'ττομενν; αο εφαρμόται, θ"υςνι<τει 5#tcv 
Ο’ξεία; τα'; ύτο' βαρ, βατ, ^ «/Χ«ί οτατέν 5υνατώ; εχ«τα;. Αί 5ε χαί 
τοι αεί μαΑον $ μα/Χον μεγεθυνόμενα! ,  αεί ά/Χί ουν τίς Ta Η'μ'Χ^χΧ  ̂
Γωνίας ύτο /3*τ (2) ελάττονε; ετοντχι. Ε’ν ω ϊ’ άν τρωτόν  ̂ αβ τη 
Ντττο'ΐένη αο εφα,ζμότη, 0 ’ρ5ν| αύτίχα ά ύτο οαβ ιτυνίζχται, %τις μεΙξΜ 
τίί Ta Η μικυκΧίπ Γωνία; χαθ-ες^χε.

Ταύτα τοίνυν χαί Ta"των ετ/ τΧείω ε’χ τ?; 5ε τ?; Ις·. Προτ. εΐΓίφεςε· 
τα», ατερ εί ω; τροτί3·εται , ούτω χαί εχει9 τορ^ω χαταλν|ψεω< οίατουν 
ίεοντω; άτοχε<ται, εςιν οΧω; ύτερ διάνοιαν- Ταύτ^το» ^ των ταραίο- 
ξων 5vj τβ'των εαυτόν άτα/^αχττων ο Πελβτάρ/ο;, τ̂ 'ν κατά tvjv εταφ^ν 
Γωνίαν άνετίίεχτον τα'μταν είναι τοο*ότ»ιτο; άτεφ^νατο, χαί μεν ου’ν χβί 
τέρα; άν είχεν εχείνω το τερί Tara, βί TaVij; άτλώ; Γωνίας το τοτόντ-ι 
είναι ατεφητεν. ΑΆ ά  γάρ Ta a’XjjS-a; Χίαν άτάχ,^ΐί, JvrsvSev uiriaai 
τάς τί ΙΓμικυχλίΒ Γωνία; iofa; aAifXaif τυγχάνε/ν άτ^υριο’άμενο;-*

(χ) Παξ&δ. A . (a) Πλ(λ9· [ ί .



ηλ  uv επεφ«ρε συνείς, ως ο τ τ ε ?  αυτός τ^ χατα' t j } v β*α<ριίν Γωνία ττρο<τ^Τ- 

ναί ύπείΧηφε, κοινόν απατών των Γωνιών τυγχάνει παρχκοΧόδημα. Ε'γώ  
ϊε ου7δε τφ .ΚΧαβίω , εν ο/ς κατα τη ΠελβταρίΒ διείΧεκται, τυναινε7ν εχ ω , 
επίσης γάρ εκάτερον τη άΧη3·βς διαμαρτάνειν ήγίίμαι, τον μεν άπάσαις 
όσαις ταίς Γωνίαις τη ποσού μετείναι οΐόμενον 9 τον δε πΧήν των κατά 
Tvjv επαφήν άπάσαις. Έτεροι δε απαντήσει μια άπαταν εκ μέσα ποιή» 
cat δυ^ερειαν οίη^εντες, άπαρχδετ«ς άΆήΧαις είναι τάςτε καμπυΧογράμ- 
μ*ς, $  τ«ς ευ^υγράμμες Γωνίας ύπε'$εντο 9 ερωτώμενοι 2ε τη χάριν εϊσ'ιν 
απαρά$ετοι9 άΧις αυτόίς ε'χειν, εΐ φαίεν ενόμισαν9 ότι ή κατά τψ  επαφήν 
Γωνία όσακισεν επιπο^απΧασια^είη, συνεξισΐί&αι foot Ο’ , ή Ο'ξεία τ/νι Γ ωνίεε,  πδεποτ άφίξεται.

Α ’Άχμ'/ιν τίτο ί>) το οταραίοξοτατβν εςιν εν αρχή αΐτόμενον* τI δήπο
τε νι κατά τήν επαφήν Γωνία, καίτοι Tijc Ο̂ θ-̂ ς μέρος τυγχανεσα, όσχκι- 
chv επιποΆ,απΧασια&είη, ηχ «ν ταυτν) συνεξισωδείη ποτέ, ^ολ# 7*0 
υπερρ^οίη αυτήν. Ώρός ά εκείνοι τήν κχτ επαφήν Γωνίαν b$s μ??ο< τΜί 
0'ρ$ής είναι διδόασι, παρά το μή συνεξισΖ&αι αυτή επιπο'&απΧασιχξομενην.
Α Ά ’ οΐ τα παράδοξα εκείνα είσηγόμενοι, $ αποδεχόμενοι αυτοίς ύτεξανί- 
caVTai, χαντβΰΒ-εν («ρατ») τη3·’ ι?χ»ςα επεται9 μηδαμώς είναι μέρος άΧη$ες 
φ πραγματιώδες, ο τι  ̂ τ# τη Η'μ'*υ*Χί« προςε^είσα, οΧοχερή τήν θ'ρ$ήν 
άποδ(δωσι9 τβτ'ι δε φ μόνον μή μέρος είναι ΠνιΧίκον χιίχίινοι διδόχσι. T b'c ϊε 
τοιώδε Χόγω τά προσπίπτοντα δυρ^ερή επιΧύσα&χι προεΧομενες, εδει δήπβ 
τήν κχτ επαφήν Γωνίαν μηδενα όΧως τρόπον μέρος είναι τής Ευ$υγράμμου 
αποδεικνυειν πειρχ<0·αι9 ουδέ τή προσλή·ψει τής τη ίΤμικυκΧίβ τήν 0 ’ρ3·ήν 
συναπαρτίξειν διϊρζυρίξε&αι, τη 2γ όπερ ημείς, συν Θεφ ποιήσει* αυτοί πει- 
ρασόμε^α.

Ε’μο'ί 7 “ν ο̂κεΊ ότι το όταν τί}< επιΧυπεωζ εξ αυτβ δή τη κατ’ Ευχλείϊπν ί7ς· μ. Β>β· 
όριπμπ τί)( Γωνίας νίρτήται. Ταυ'τ ν̂ γ**? το7ς ες ^ά^ος φιΧοκρινβΟΊ φανερόν , *·
οτ< φυΤ£ΐ τατα Γωνία 'ποσότητάς εςιν ανεπίδεκτος· ταυ'τπί 7^? ‘ ξχπά- 
της εκποδών γενομενης, αυτίχα ταντα ήμίν οϊχήσεται τά παράδοξα. Ε'γω  
γαρ Βτως είμί δόξης εχων ·

OVi Ηρεμία Γωνία ποσό* ες ι, τρόπος δε τις μα/Χσν ή Γωνία ποσότητας. Λ . 
ΓΓριςαι γαρ εκείνην (Ο'ρ. Η. τη Α'Ο 5vo7y «Τναι Γραμμών ά&,ήΧων χπτομε- 
>ων, ^ μ if εκ·’ ευθείας κείμενών κΧίσιν, »J των Γραμμών προς ά/λήΧας 
κΧίσις βκ εςι ποσόν9 τρόπος δε τις ποσότητας, της γάρ καμπυλότητος το 
νοσον είναι παραιτημένης, πώς αν αυτό ή κΧίσις περιποιοηο, μηδέν εκείνης
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διαφερκτα μα&ον, η of ον η xXeV/ς τηζ χάμψεωί; Eir« $ ποτόντι ovfx. β 
Γωνία, «υ αν τάντακ ή'το/ Γραμμή, S EV/φχνε/α, η Σώμα. Α’ /λ’ οτι μεν 
βϊέ Γρχμμη, βϊί Σώμα χα^’ αύτο 5ίλο*, οτι 5ε 8$’ Επιφάνειαrt( εςιν, εν
τεύθεν άποίεΐζαι ^χδιον,τηζ μεν γχρ Επιφχνείχζ Ιδιον, η 51 άφχιρετεωζ των 
μερών άπομείωτίζ, της δε Γωνίαί πδαμώζ. Α Ά ’ β5’ αν είη (οτερ αν /Τωζ τμ 
νποΧάβοι) vj Γωνία Επιφάνεια τι< αόριςος, επε) πάσα Γωνία ώρ/τμενη χαθε- 
ςηκε·

Των ουν V ωνίων μη ποσών, π ο Τη 5ε τρόπων τ/νών ουσων, ν} χατα ίτα- 
ράθεσιν %έτΐζ ουχ αν είη χατ Ισότητα η ανισότητα, χατά 5ε τό όμοιον η 
α’νόμοιον.

Ε’πειδάν 5ε tfai η άνισοι α/ληΧαμ παρατιθεμεναι α\ Γωνία/ Χεγονται, 
τβτο 2η νοητεον εκείνας όμοίπς, η άνομοίπς είναι Χεγεόθχι· Ταυτα< 5ε /Vac 
τε £ ανίτβζ ό Στοιχειωτης όνομάξειν προείΧετο, τά( πρβργβ μα&ον οί ίσο- 
μενας φωνάζ, επι τη των Ευθυγραμμων θεωρία παςαΧαβων, η 2η πκ χρη'- 
σει *) αυτοί ςοι%ηΤομεν.

Ο’μοιαι δε Γωνία/ είσ'ιν̂  ών αμφω α\ ΠΧευρα'ι επιτιθέμενων εφχρμόζκ- 
fiv, ανόμοιοι 5ε ών βχ εφαρμόζβσιν αΐ ΠΧευραί. Ου5εν γχρ αμελε/ η Γωνία, 
ετερόν εςιν, οτι μη δυοίν Γραμμών πρό( α/λη\α( κΧίτμ, ουχκν $ Γωνία/ ο- 
μο/α/, αυτό τβτο είτί των Γραμμών όμοιαι χλίτε/c. Ούχ εσονται 5ε τών 
Γραμμών όμοιαι χΧίτεΐζ, είμη αμφω επιτιθεμενχι α’/λνίλα/< προσεφαρμόζκΤι* 
Γωνία/ αρα όμοιαι είτιν, ών εφχρμόζκσιν at Πλευραι, ανόμοιαι 5ε ών 8κ εφαρ- 
μόξβοΊ.

Και τοίνυν σαφεζ εςι, μηδεμίχν Γωνίαν χαμπυΧόγραμμον συνεξισίΐιθαι 
εχε/ν Γ ωνία μηδεμια ευθυγρχμμω. Ε’πειδη' γάρ η των Γ  ωνίων Ισότης πδεν 
εςιν ετερον παρά την τΐτων αυτών ομοιότητα (Θεν. Β. £ Γ .), η 5ε όμοιότηζ 
των Γωνιών εν τη των Πλευρών χε7τα/ προσεφαρμόσει (Θεν. Δ .)·  άδυνχτον 
5ε οτροτεφαρμο'φιν Γωνίαν καμπυΧόγραμμον Γωνία ευθυγρχμμω, αρα κτ. 
Ουχ* αρα Ο’ ρθως ό ΠρόκΧοζ ΐ<τα χαταγεγραφως Η'μ/χυχΧια, τυ^ογίζεται 
ότι των /Των Η'μ/κυιιΧίωΙ' εα5, 'γαβ αί Γωνία/ ί<τχι α/λν{λα/ε είσι, καντευθεν 
επιφερει, οτι εΐ προςεθη Γωνία η υπό βχε, εςχι η όπό βα2 χαμπυΧόγραμ- 
μοζ ϊτη τη υπό γαε Ο’ρθη· Τϊ 5αί; ψευ5ετα/ το Α’ξίωμα, ώ{ el τόίζ 
ίσοι ζ,η από των ίσων,ίτα προ<θης η άφεΧης, τα αθροιζόμενα η τα Χοιπα if a 
εςαι; Οΰ μα 5ί*, αΑα τοί( ποτ« 5εχτ/χο7< μόνοΐζ τετϊ προσανηκον ε<?ίν* ΑΙ 
5ε Γωνία/ ποτέ είτιν ανεπίδεκτοι, τό δε Α’ξίωμα ώ< αν ε%# χαπ) των Γων/- 
ών χώραν, «τω< ώφε/Χεν εχφερειθαι ^ νοεΊόθαι , το τας όμοίζζ'βηΧονότι Γω·
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vfac, τροσαττομένας rum ομοίως Γωνίαις, ^ ομοίως χειμένχις, Γωνίας όμοιας 
ταρέχειν. Ο' is Πρόχλος ταρατί^ησι μεν Γωνίας όμοιας, τροσάττοι Ιε εκχ- 
τεραις τρίτην κοινήν, την ταρά το την έτέραν Ευθείαν εχειν, Πατέραν le 
χαμτύλην των Πλευρών, μη ομοίως τροσαττομενην»

Ε'νΒ-εντοι είτε) αύτη η των Γ ωνίων φΰσις, η των άττομένων Γραμμών 
τρός ά/ληλας κλίσις, ύΐέτο.τ έ'ςαι Γωνία Γωνίας μέρος, ούΐέ yap κλίσις τις 
μέρος αν sty έτέρας χλίσεως, ούΐέ μέν ούν Γωνία ατό Γωνίας χφχιρει&χι 
Ιυνησεται, ου yap αν άφέλητις χΧίτιν ατό χλίαεως χτ. Ύαυτα yap xxl τα 
τοιαύτα, ύχ) ταίς των Πλευρών χλίσεσιν, αϊ τοσ» εϊσιν ανετίΐεχτοι ,^ταις 
Ιέ μεταξύ των Πλευρών Ε'τιφανείαις ες) τροσηχοντα.

Τελευταίον εκ των ηΐη είρημένων υτοτυναψομεν, ότως νοητεον τα τα 
ρά των Γεωμέτρων £ τώ Ευκλεών) τρό τάντων λεγάμενα, τα τερι τομής 
Ρωνίων ι $ αύξησεωςτε $ μειωσεως της αυτών» $ ότι Γωνία Γωνίας Ιιτλα· 
σία, η τριτλασία, *ζ, τα ταρχτλησιχ· Ύαυτα yap οίομεθα μη χυρίως ε- 
κείνβς, άνχλογικως Ιέ τερι Γωνιών λέγειν, ελε<θαι τε των φωνών τ ας 

* χρησιμωτέρας, χα) ών έΐένα χίνΐυνον φέρει άτάτης, Ιως αν μεν# έτι των 
εύ^υγρχμμων Γωνιών ταραληφ^είσα νι χρησίς. Καί Ιη το Γωνίαν ύτό 
Ευθείας τίνος, φε'|3 είτεΤν τ?ί Ια ίια/ρεΐοθαι 9 «ίεν άΆο σημαίνειν φαμέν, 
η το μεταξύ των Πλευρών εχ, y a , ά/λην Πλευράν ταρεμτίττειν , ητιο 
χχινάς χλίσεις Ιύο τύν έχατέρχ των Πλευρών, τατέςι Ιύο χαινάς Γωνίας 
συνίςησι. Τα Ιέ την ύτό say Ιιτλασίαν είναι της ύτό εαΐ, ύΐέν α^,ο ε- 
ςαι, η το μεταξύ των Ευθειών εα, y a , τρίτην ταρεμτίττειν τινά τρός 
εχατέραν έχείνων ομοίαν την * έτίχλιτιν έχασαν, εξ a ί# συμβαίνει χαί 
τα'ς εα , Ια ταίς ya  χαί ία ε’τπτιθεμε'νας, μηίαμως άμειβομένων των κλί
σεων εφάρμοζαν* ως εϊτις 5τως είη συ’Ά.ογιξό μένος ( Γωνία η ύτό εχί, 
ίση έςι Γωνίιι rjji ύτό ίλ τ ,  ^τε ύτό lay ίση τη ύτό τλρ , αρχ καί ό
λη η ύτό say, ίση εςαι ολη τη ύτό ιλρ) αΐέν α/λο φάσα, η ότι η των 
Ευθειών κλίσις εαΐ όμοία εςίν , η ySv η αύτη^τη των Ευθειών χλίσει 
ίλτ. Η' Ιέ κλίσις των Ευθειών la y , όμοία ες) τη χλίσει των Ευθειών 
τλ ρ , «(5 ουν χα) η χλίσις των Ευθειών sa y , όμοια έςαι τρ χλίσει των 
Ευθειών ιλρ. Σύ Ιέ μοι £ βτω (ο τάντως είς τχυτό φέρει χατά τηε Λ ,θέσ .) 
τήν έτιφορχν ταύτην ύτοσυνα^εις' α\ Π λουρί i εΐ έφχρμόζπσι ταίς Πλευ
ράς ιλ τ , χα) al lay ταίς τλρ , οίρα καί αΐ say ταΐς ιλρ* η τις Ιη συνέ
πεια ultv ηττον εςαι σαφής, η είτερ συ.χ^ειχς, ότι ταίς'ίσοι; ϊσων ιτρο- 
ςεθεντων τα άλα ίσα ε’ςί. Παρχτλησίως Ιέ, ^ είτινες «Άαι χρήσεις ταίς

zr.
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επεξευχθω πχ, τέμναπα την τβ 9οθέντος Κύκλβ ορ Περιφέρειχν κχτχ το ι9 
και έπεξεύχθω η βη Λέγω  iw οτι αυτή έςχι η τβ Κυχλβ ορ Εφαπτομένη.

Επε) γχρ αί βχ, ιχ Πλευξώ Ισχι ταίζ πχ, οχ είτϊν ( ι ) ,  η έτέρχ τη 
'έτέρχ, η 9ε' πρόζ τφ χ Γ ωνίχ κοινή έπ) των Τρίγωνων ιχβ, ο'χπ, έςχι 9η £ 
υπό χοπ (α) ί(Τη τρ υπό χιβ. Λ όχμην η υπό αοπ Ο’ρθη (3) έςιν, χρχ $ 
η υπό χιβ Ο'ρθή έςιν. Α'ςλ (4) η β· Εφαπτομένη τϊ Κ«ί*λ« ί<ςϊ ημτχ το ι. 
Ο. Ε. Π*

Σ  χ  ό λ ί ο
Δ /λ της ΛΑ'. τ η  Παρόντος, πχνυ καλώς από τβ όοθέντος Σημεία ο 

τ η  9οθέντος Κυκλβ β π ,  έφχπτομένην κχτχ το β , την οβ ευθείχν Γρχμ·  

μην χγειν πχϊόευόμεθα,
Την έπιξευγνύασαν το χ Κε'ντρον, &, το 9οθέν Σημείον ο , 9ίχχ τέμνον- 

τεζ (5) κχτχ το ρ, ^ Κβ'ντρω μεν,τω ρ , Λιχςημχτι 9έ τω ρχ Κύκλον γρα- 
φοντες τον ϊοθέντχ τέμνοντχ κχτχ τό β , και τν,ν οβ έπιξευγνΰντες, ητις 
έςχι η Εφαπτομένη· ’ _

Επιξευχθείτης γχρ της αβ, έςχι η υπό χβο , ατε 5̂  Γωνία εν τω 
Ην**υκλίω ««τα (9ιχ την ΛΑ', τβ οταρ.), Ο’ρ̂ ιί. Λ°ςε ί/ά την Ις’. τβ αυτβ , 

οβ τ η  Κυκλβ βπ έςχι Εφαπτομένη. j

Π g 6 τ α σ ι ς ΙΗ.
,,Εχν^Κυ'κλα έφάπτητχίτις Ευθεία OyX), αττο' is τβ Κεντρβ (α) έπ) 

την χφην (β) επιξευχθρ τις Ευθε7χ, η έπιξευ<χ)θε7'Τχ Κάθετος εςχι έπ) 
,jTjjv A V tομένην.

Mij γχρ, α%έ από τβ α Κέντρα Κχθετος ηχθω α&η (6) η αζ, τέμ 
vhcx τον Κύκλον κχτχ τό ο (7) ·  $ έχει η υπό χξβ Ο'ρθη υποτίθεται, έςχι 
η υπό αβξ C 8 )  Ο’ξεια. Η' χρχ αβ (ήτοι η χο) μείξων (9) της χ ζ , το μέρος 
τβ ολβ.

Π g 6 τ α σ ι ς ΙΘ.
99Εβν Κυκλβ έφχπτητχίτις Ευθεία (βγ),από 9έ τηζ αφής (χ )τ^ Ε φ χ·

Of· Ir?· τβ a. (a) τβ «· (3) £** (4 ) Ar' τβ </. (y) τβ λ.
w )  1 . τβ « .  (7) Μΐ(. της Ι ς ,  τβ « ,  (β ) /Jo j. £ . τ?< / 7Α  τβ « ,  (9) /® ·  τ* * .

κ. 228.
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„ντομενΐ(ΐ νρος όςΒ’ας Γωνία* ευθεία Γραμμή («») α%$%ι ε7Π τί}< αχ^εκτης
,,εςα/ το Κε'ντρον T8 Κύχλβ.

*. 23°· M»f 7 *?, aA* ε^ω το Κε'ντρον μύ ετ) τί?ς βι, χατά το ψ , χαι ατο
τβτβ εν) την a<pvjv ενεξεύχ3·ω $ ψα, χα» Μ τ̂το ψ*7  (Ο  ΧΛ{
^  £ ,Vji ή  ύνό iay , τ£ (χα^ ύττο'̂ Ο $ αύτ  ̂ 0 ’? 3 f , το μερο* τω ολω.

Π ζ ο r α (Τ ι ς Κ.
.,Ε ’ν Κύκλω τή νςός τώ Κεντάω Γωνία (ύνό fray) ^/τΧατίων ες) τής νςος 

,,τί} Πεςιφεςεία (υνο /3£y), «ταν την αυτήν Πεςιφε'ςειαν (β γ )  BaV/v εχω· 
,, <ην αί Γωνίαι.

% 23ΐ. Α\ Των /3α, βξ Πλευρών συμνιντανών, εί τυχοΐ, ενε) α\ ανό τ« 
Κεντρ» νςός τι*ν Περ/φε'ρε/αν α£, ay <Vai a^X «/<  είτ/ν, ετοντα» $vj (2) at 
v ςός τω ξ  jl, y  Γωνία/ α ^ λ α ις  Wat, Α Ά ’ tj υνο βay (3) /Vvj ες·/ τοίίς 
υ̂.τιν ανεναντ(ον άμα λν}<ρ5είο*α/*, άρα  ̂ υντό /3ay hvXariuv ες) τί?< χ«· 

τα το &
*. 3̂2· Β\ Ε’ αν ϊε αϊ α/3 ^ ay τί* τρο* τω Κεντρω Πλευρά!, μεταξύ των

βζ % y£ , των νςος τγΛ Περ/φερεί# Πλευρών, ώη νίντβσαι, αχ^εΐτης ha 
τ? Κεντρβ της η μεν υνο βαχ (ha το Α'.) ί/τλατίων τί}< ύτο' βξχ, 
η $ε ύνό %ay ϊιν\ασ(ων της ύνό χ ζγ .  Η* «ρα (4) όλη υνο /Bay ί/τλα* 
<τίων της ολ^ί ύτο /8£y.

Εςω Vi υνο χαβ μοίξ. 6 , χαι εςαι ($) η υνο χζβ  μοις. 3. Ε’ ςω U
t  t \ χ ν  ,  t  e \ λ  ^ ^  ,ΜΊΤη η  ru n  Λ  ν /ν ι  ί  Λ  ι κ  ι η γ λ  λ / / λ  ̂ ι# λ #λ  Ο ·  λ  ι α / μ λ ^ << _L

*· 233·
ji, tj υτο /Bay τ̂ * υττο /3<5 hvXufwv εςι.

Γ'. Ε’αν βζ τεμννι την a y , ι?τε ύτο /3ay Γωνία, ^ vj u?ro /S^y εχτοε 
άδηλων κείμεναι ώτ/y, Ινεξεΰχ$ω ι) α^,^ $ιιίχ9·ω νςός το λ* Καϊ ίή δλν}* 
τνί< ύτο Xay (7) ϊιτΧατίονος βοή* ολίίί τί* ύττο' X^y, εάν ά<ρα/ρε3·# «} ύττο' 
Χαβ Σιτλασίων ετε'ρωθεν, ^ Μ ύττο Χ ^  ταυτης ύνοίινΧασίων, λο/τν) V 
υνο /Bay (8) Χοινης τν,ς ύνό βξχ ΰινΧασίων εςαι. Ο. Ε. Λ,

Evc<o Xay μοις. 12 , ^ λ*β μο/ρ. 2 , χα) εσονται (9) X£y μοιρ. 6 , (I)

(I) Λίχ Ttjw aVMT. (2) Ε. τ? α. (3) /#Ε. τ« λ. (4) ^Ι« /Ε. τ« τβμττβηίρ «  
«•Λνηις μι̂ ίαμϊς (5) 4ιλ το Λ . (6) Δια. το αύτο. (7) Δια τ6 Λ . (8) dii
τ ί»  l€ > . v i  Ε ,  τ ί »  «κ r*wrtj5 μ^ίβμ^ί t i f r ^ x i n i v .  (9) ·<Λ* τβ
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Χξβ μοιρ, I . Ανρ« λ*7  —  Χ«/3 =  μοιρ. 12 —  2 =  μοιρ, ΙΟ =  0α7« Και 
X£y —  =  μοιρ. 6 —  I =  5 =  j if αρα υτο βχγ ΙιτΧασίων εςί
τής ι>τγο βξγ·

π ( 6 τ α σ* ι ς ΚΑ.
„  Ε’ν Κύχλω , αί 1ν τ<ρ αυτω Τμήματι (β ττγ )  Γωνίαι (β τγ  f β τγ )

„!<Ται α^,ήΧαις εϊτί.
Έ'ςω ίή Α'· μείξον Η'μιχυχλ/β το Τμήμα β τ τ γ ,  και ατο rS Κέντρα %. 234· 

ήγΡωσαν «ί αβ, ay . Και ετε) ή ύνό βαγ ίιτλατίων ες) (ί) τήςτε ντο 
β τ γ  χαι τής ντο β τ γ 9 £ οίατεν αΑιις τής τρος ry Περιφερεί* aVy?, εχεϊ· 
ναι αρα α\ ντο β τ γ  $ β τ γ ,  χα) οται aJkxi εν τω αντω Τμήμα τι (2) ,  Wat 
α/λήΧαις εϊτί.

Α Ά ’ εςω ίή Β\ το Τμήμα., ήτοι Η'μιχυχλιον, ή ελαττον JTμιχυχλ/a, χ , 235· 
το β τξγ*  καί ετε) ή μεν ντο τοβ "τν\ ες) ($) τή ντο ξ ο γ , ή is ντο 
τ β ξ  <V« ry ντο τ γ ξ  (4)· Α”ρα £ Xoijtij ( ί )  **■« εζ*1 τ# λβι*
ry tiro ©£y*

Π ό f ι ff μ « .
Ε’ντιι&εν Ιτί των οττίχων ετιφερόμεν, οτι Γραμμή τα<Τα ώον ή β γ ,  

ντο τ» οφ$χΧμή τβ οτβτοτ αν τυχ# χειμίνβ τήζ Περιφέρειας t yc if Γραμ
μή' lei* Τ ,ιτοτείν8Τα,ίο*ομε7, Η̂5 οραται9 ως αρα ha Γωνίων τανταχβ ίτων> 
των ύπο β τ7  *> /3£y οττανομενη.

*Σ %  6 λ ι ο ν.
Ε’αν ετΐ Πίρ/φερεΓας βογ τήζ αυτής, βεβν\κεΙχι ωΤι Γωνίαι itίο ίται 

α^ Χ αις , χαι τβτων ij ετερα ύτο β ξγ  τρος ry Περιφερείς y Ty αντ&ετω 
τρος τν,ν βογ , εςαι $ή εκχτερα των Γωνιων τρος ry ΠερκρερεΓα , Ty τρος τήν 
βογ αντιιέ τω , τβτεςιν ή τή ντο β ζγ  ίοΊς Γωνία ου& ύτερ τήν Περιφέ
ρειαν αφίξεται, ήτε είτω τής Πβριφερεία< τετίίται.

Πίττετω yip el ίυνατον εΐτω τής Περιφέρειας χχτα το t ή ντο βνγ9 %. 2+6, 
y Ty ντο β ξγ  ry τρος ry Περιφερείς !<ης, χαι τροήχΒ-ω ή βι > ως·ε τ ροσ-

( Ο  Λ ι χ  τ ή »  a v s tr . ( 2 )  Α % ,  ή ,  (3) I B .  r e  λ .  (4) Λ *  τ β  Α ,  ρ ε ς ο ς .  ( $ )  Π ό ρ .  
®· τ ις  yJ B , τ ϊ

Ρ



χ· 237·'

rsfftiv ίυ, Πtp<ptqtict κατά το τ ,  $ επεξεύχ$ω μ r y .  Καί ir ti χ\ εν Τω 
αυτω Τμίμχη Γωνίαι (ι) ντο β π γ , βξ*μ Itxi ά ^ λ α ΐί sMv, vj is υπό 
βίΎ (2) i<rv[ τ« υπό β ξ γ ,  άρα $ Μ υπό β η  «το ς , i<rij τ ί  υπό βπγ εντός, 
θ ’ττερ (3) όίτοπον. · ^

Α’>δ̂ ά 7*9 ^ ένατόν πιπτετω τν,ς Περ/<ρερεΓα{ ετεκανχ η ΓωνΓα χφικ- 
νζμεννι τ» Κΰκλ» εκτός, κατά τό ε , άτο $ε τ« Σνμείβ $, κα3·’ & τε'μνει tijv 
Περ/φ^£ίαν -» **%&·> όπ) τ® 7  *·ί ^7 · Κ*'1 ε<7*» όμβίω< *ί υ'ττο β $ γ  (4) fry τζ  
υπό β ξγ ' ιί is υπό βεγ (?) “<Π} τη αυτί υπό βξγ. Α'ρα vj υτο /33-y <Vij 

Jto β&Ύι οττερ (6)  αδύνατον· 0· Ε. Δ .
Τον αυτόν is τρόπον, $ τβ Τμν,μχτος ΙΓμικυχλΓβ ovroc η 7 »*' Η'μ»*υχ- 

λίβ ε\χ<Τ(Τονος, χποίεΊξαι £αδιον, on w vrpo« rjj Περ/φερεί  ̂ <Vif ,βτβ Ijre- 
κε/να rife Περ/<ρερε/α( 7 sv,ie‘£T*1 j «ts εντ®< j ear ajr^v iij tijv Περ/φε'- 
ρε/αν αχξίβως άφίξετχΐ.

Π ρ ό τ α σ ι ς ΚΒ·

n 4  1

,,Τών εν τοίς Κύκλο μ Τετράπλευρων (αβγξ) ,  αί α’τεναντίον Γων/α/ 
„  δυαΐν 0 ’ρ9·α7ς <Vai είοτ.

Επεζεΰχ$ω<τχν αί β ζ , yx. Και ε’ τεΐ jj υτο α/37 μετά' ίυοΐν των 
χατά το ό  ^ or, &u<rlv 0 ’p$a7c (7) ivxrtu, χχϊ >ί μεν ο faff τ£ ι ,  $ is π 
ϊ<τνι τν( <τ (8),  ά αρ* ύιτο ;«$7 ^  υ̂σ"* τ**« **τά το ο* καί ι, δυοτ; 
0 ’pSa7c ο’υνεξιο'βται. Τον αυτόν δε τςόπον & »} tixro /3α£ £ υ'το β γ ζ  δυ· 
<πν 0*ξ$αϊς foat isr^^Tovruu

Π  ό ρ ι χτ μ a A '.
Και εαν αρα τ/{ των τ? Τετρατλευ'ρβ τ» ε’ν τ̂ ί Κυχλω Πλευρών ττρο- 

α-χδ· ,̂ όϊον ή αζ κατά το δ, ϊςχι νι εκτός Ρωνίχ υπό y £ i , <Vii rjy τ» 
Τετραιτλεύρβ ανη^ετω β. Η* 7*9 τί  εκτ®« «Φεξί« ύττο 7^*> όποτεξχ 
αν τβτων xqoz&eivt ($) O’ρ3·άς ίυο νυςνινει.

Π ό ρ ι σ μ α  Β'.

Και τερι Ρ'ο'μ̂ ον̂  ί? ρομβε&ϊες Σχίσμα Κυχλθ( «/. άν ε%οι γςχφί{ναι·

( I )  Y h a . τ α ΰ τ ^ ν  τ ή »  β’» α  %f7fav· ( ^ )  £ ’ £  w t o S t.  (3) Γ/ορ . /IL * . τ β  a .  i r o l

/? . τ β  « ·  (4) τ ί «  Π ( ό τ ,  ( 5 )  £ ’^ Jx o S . ( 6 )  Λ ι ί  τ ο  α ν r i  Π ο μ α μ Μ . Η * τ ο ΐ  I t ·  

τ β  « .  ( 7 )  Ί Β .  τ β  β .  (} j)  τ β  « y .  ( 9 )  ^7ΐ ά  τ α ν τ .  4  ΤΗ» / Γ .  τ β  « .
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Τβ'των yxQ αί χϊτενχντίον ίύ© Γωνία/, ήτοι {λίτσονες sift δυοϊν 0*£$ών η 
μείξονες»

Π g 6 τ ct ff ι ξ ΚΓ.
„  EV) της αυτής Εύ5είας (α/3) ϊύο Τμήματα Κύκλων $μο/α, $ ά'ν/τα 

„(τά  αγβ, α$β) ου <τυ<?α3·ήτοντα» ετ'ι τά αυτά μεξη.
Συςα^ητω γά$ ^ δυνατόν, ^ ί/ήχ$ω ή α ϊγ , επεξευχβ’ωσαν αϊ γβ  , 

δβ. EVei cuv ομοιον ες/ το αγ/3 Τμήμα τω α£/3 Τμήματ/* ομο/α Τμή
ματα εςΐ τα )εχόμενα Γωνίας iVa< ( ι ) ,  «V« ά^α ήυτο αγβ τ£ wro «ί/3, 
ή εντός τή εκτός, O'lrtjp ( 2) άδυνατoy.

Π  ̂ ο τ α σ ι ς ΚΔ.
,,Τά ετΐ <ο*ων Ευθειών (α/3, y i) ομβ/α Τμήματα Κύκλων αε/3,

,,ίτα άΑήλο/ς είτί.
Αί ?<ra/ Ευθεία/ ετ/τεθεΐτα/ άΑήλαις εφαςμόσβσΊ, καντεΰθεν ε- 

φαςμοτασων ά/λη'λαις ^ των Πε?/<ρερειωίν, <Va ες·#/ πάντως τά ομο/α Τμή
ματα. Εϋε ταίαΑάξ^ καί μή εφαρμο'ο*# ή γθι*ί Περ/φε^αα, ήτ/ς τ« αεβ 
Τμήματος ύττοτίθεΤα/ είναι, τή yjji Πε^κρερεία, τεμεί χξχ Κύκλος κατά ττλείβ- 
να ή iuo Σημεία Κύκλον ετε^ον, οΤον κατά τά y ,  $ if, ^ i. Ο’ ττε̂  (3) 
αδύνατον: .

Ε/ if τέως εφαξμοσχΤων των ϊ<Των Ευθειών, ή ετίζα των Πε$/<ρε§ε/ών 
* πεξίεχπσα, ή $ε ε'τε'ρα πεςιεχομενη, £ια%θείτ>ις Ευθείας τής αε£, καί 
Ιτ/^ευχΒ-εΐτων' των <*/3, ε£, ες-α/ ή ύτο αε/3 Ιση τη ύτό αξβ (4) > και Μ 
£, aWei ( 5)· 0*π*ί αδύνατον.

Σ χ ό λ ι ο » .

Τάς αμέσως τφοηγεμενας £ύο, ως βκ αναγκαίας «τας παρεδξχμεν 6 
Τακβετ/ος, £ ως ττε̂ ϊ ομ̂ ίων Τμημάτων διαλέγομε ν ας, ών άνευ τής των Α’- 
ναλογιων θεωρίας, άκζιβη (φησι) λαβεΐν μη εξεΐναι ντερίνοιαν, καί το/ «ϊε 
πχντη ταυτας εκείνος ωφ&η άποσυξίζας, ε’ν γάρ τοίς Πορίτματι το7ς μετά 
t»jv ελατήν τβ ς\ Β//3λί», λόγον εκείνων εποίητεν. Αυτοί δε κάνταυθα τά

χ· 238.

κ· 239·

κ· 24ο.

t (I) Of. τ« γ . (2) 7ς. τ» (3) Λ τ* y*. (4) 0*f· ///. τΓ y · (g) /ς. τϊ=
*  ·  *V -^· Π ο ζ .  τί)< #τϊ α υ τ ί .  *

Ρ it
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Κ· 242.

%■ 243·

%· 244·

ιι6 ------------- —»
Ευ*λε/ϊκ εξ αυτί ανεΆιπως λχβόντες έίείξαμεν, ω< αν μν}Π δβξω τοϊ< βν· 
τυγχάνβαΊν vV^nWh*/, τανυ πο/Xa τβ λογ» ϊββμί^β».

Π ρ ό τ α ο* ι ς ΚΕ.
,,ΚυχΧβ Τμιίματο< δο^εντος («βγ) « ^ « v a y ^ # 1 Τον Κύκλον, ουπέρ 

,,εςι Τμημχ.
Ύνοτεινετωταν ω< ετυχβ το Τμημχ Ευθεία/ δυο αί αβ φ βΎ, και h· 

ya τετμη&ωσχν χατα τα Σημεία ι £ λ  (ΐ ) , άττο δε τών Σημείων ι φ λ  προς 
οξ&χζ (2) αγεο^ωίταν έκχτερχ των Ευθειών αί ίβ, λβ , τέμνπσας Ά η λ α ς  χ«* 
τα το ο* φημι δν| τβτο εϊναι το τη Κυ'κλβ Κε'ντρον, 8 Τμήμα έτέ$η το αβγ,

Επεώη yxg το Κε'ντgov εφ έκχτέρχς (3) είναι δε7, έ, έπ) της /χ  JijXo· 
νότι $ «τι τί« λψ , εςχι αςχ εν* τη χοινβ ταυ'τα»* οντος Σημείπ τη ο.

Α*Άως Tag Ευχλεβχ.
Της a y  TVoTsiveffvic δί%α C 4 )  νμν$ε(<της χατα το δ,ε’ αν χχο τη δ προς 

δ$θά< άχθνί ( f )  tj δβ, κ, επιξευχβρ η αβ, η υπό αβδ ήτοι μείξων εςχι της 
υπό βαδ, η ίση, η ελάττων* £ εΐ μεν μείξων συνεςά<&ω προς τω α η υπό 
βχε (6) ίση τη υπό αβδ, έ, δ/!ί'χθω έπί το ε η ΐβ ,  $ επεξεύγ^ω η εγ , £ 
εςχι η αε (γ) ίση τρ βε. Ε'πειόη Ιε £ αδ ίση ( 8) τν{ δ-y, ητε δβ χο/ν>ί, *> 
υτο αδε ίση τρ υ?το βδγ, Ο’ρθαϊ γαρ αμφω , εςαι $ η αε (9) »<γμ τρ xy* 
ωςε ίσαι χϊληλαις α\ τρεις αε, βε, yx. To uga ΣημεΊον ε (ίο ) Κεντρον β* 
ςαι τβ Κυκλβ , ον οίντις ha των * } β § y  Σημείων χγόμενον προσανχγρχ- 
ψε/β.

Ε’αν δε tj υτδ αβδ ίση ρ τρ υπό βχό, /Va/ ( ΐ ι )  έσονται και αί α ϊ, ί/3 
άΆ,η'λαις, χα'ι itj  ̂  ̂ ί γ ,  ι?τί< (ΐ2) <Vij ελη<ρ3η τρ αί. ίΤς-ε των τ̂ /ων ιτων 
«̂ •ών ( ι 3)5 Kfvrfa) τω ϊ ,  ^ Αιχςημαη τω εκείνων ό ΚυχΧο« πgoTuvxygx- 
φησεται.

Ε’ αν $ε ΰτδ αβϊ Ιλασσων ρ της ύτό βαδ, συνεςχάω η υπό βχε ( 14) 
ίση τρ ύτό αβ5, χχϊ επεξ$ύγ$ω η x y , ητις ίση ομοίως ( 15) δεΐχΒ·ησεται 
τρ αε ^ επομένως τη εβ. Ι ίς ε  τό ε K/ντρον είνα» (ΐ6 ), ω αν προσανχγρ*' 
φείη ό Κυχλος.

(ι) ί. τ ·  Λ .  (2) ΙΑ. τ *  Λ. (3)  Πόρ τ ? «  ζί. re γ .  ( 4 )  7. τ β  «■ (5) ΙΑ. τ* *· 
(4)  ίΓΓ. τ β  λ . (7) τ· « ·  (8) Λ’* κατ. (9) Α. τ β  Λ. (ίο) Θ· τ ϊ  y .  ( l l )  <« 
τ β  « .  ( 12)  £ \  κ β τ .  ( 1 3 )  Α ι χ  τ »  Θ .  τ η  y .  ( 1 4 )  Κ Γ .  τ *  « .  ( 1 5 )  τ β  β .  ( ΐ 6 )  ® ·  τ · Τ ·
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Π g ct ξ ί ς.
Κεντάω ληφΒ-evri ετ) τβ Μ εντος Τόξου τω τυχόντι β , κχ) Διχςημχ- 

η  ωΤαύτωζ τω τυχόντι βκ, Κυχλο< ysyqtxqSu b cuy\, τεμνων τό Μ εν  Τό- 
ξον κχτχ τα ΣημεΊα a £ y . Είτα Κεντροις ληφ^είσιν εκατέρωθεν ετι τ5 Τό- 
ξβ , h  Διχςόμχτι ϊσω τφ τρότερον Κυχλο/ ytyqx<p$Q>r&v τεμνοντες tor 
γρχφέντα πριν αμφω κχτχ δυο Σημεία. Ουτω yxg α\ τχς τομχζ ετιξευγνύα- 
cxi Ευθεϊχι, τεμνεσχι χΆηΧχς κχτχ χό ΣημεΊον χ, δωσβσι το Κεντ ο̂ν. 0*ρχ 
την Πραξίν τίί Γ· τί Α  . $ το Π<?ζ>. της Α\ τ« Γ\

Π ρ c r α σ ι ζ Κς.
,,Ε’ν το7< Γτοί{ Κυχ\ο/ς (η τχντως £ εν εν) £ τω αυτω Κυχλω), αϊ ίο·«ι 

,,Γωνίαι έτ'ι ίσων Περιφερειών βίβήκχσιν, εχντε τρός τοΊζ Κεντροις 9 εχν 
,,τβ r$o< Ta7c Πε£/<ρε$είαι< ώσι βεβηκείαι.

Ε'τεξεύχθωσχν yxg αί β γ 9 ε ξ9 κχ\ χι μεν ηβ9 qy ίσχι τχίς θε 9 
εξ (ΐ),. η δε ντο fitly ϊση (2) τη υτό εθξ, χρχ (3 ) ^ B*V« fiy ϊση τρ Βά
σει εξ. Ε’τΓίί δε και vj orpos τω χ Γωνία <<rvf τγ τρός τω δ (4 ), το χρχ fixy 
Τμημχ (5) ofxo/ov τω εδξ· εςι δε ετ) ίσων Ευ3*ε/ων των fiy , εξ, χρχ (6) φ 
iVa άΑ^λθί<. Ώ?ςε εχν ατό των ίσων (7) ΚυχΧων χφχιρεθώσιν 9εςαι τα Χοιτχ
(8) ϊσχ9 $ τροςεθέντχ χρχ εφαρμόσει (9) ,  ητε βκγ Περιφέρειχ Ιση τη ελξ·

Π  ρ i  r  cc ο* ί ς ' ΚΖ.
,,Ε ’ν τ&7ί ?το/( Κνχλο/ς αί ετι ίσων Περιφερειών βεβηκείαι Γ ωνίαΐ, ίσχι 

^ά^ηΧχις εΐσίν, εχντε τρός τόίς Κεντροις, εχντε τρός τχίς Περιφερείχις ωσι 
„  βεβηκείαι.

Α'Άα μη εςωσχν ίσχι 9 μείξων δε η ύτό βηγ της ύτο εθ ξ , κχ) συνε- 
ςά&ω τρός τω η »j υτό βηκ Ίση τγ υτό (ίο) ε$ξ. Oux«v ( l l )  η βη Πε$ι- 
φέρειχ ίση rjj ε ξ , ταυ τη δέ £, η β γ  (ια ) ϊση9 χρχ η β% ίση τη β γ 9 το 
μέρος τω ολω.

ίΓ< αν ουν οΰτωζ ϊσχι ατοδαχ^ωσιν χί τρόζ τοίζ Κεντροκ9 ίσοι ε'σον· 
τ  χι (*3)  ̂ τχίς Π εριφερείχις.

„  ί*) Μ· ( j )  j .  τ »  λ » ( 4)  Κ . τ *  < /. 4  A’f .  ?· (5)  Μ .  Ο'ρ.
Τ· Ύ .  (6) X J .  τ ϊ  y .  (7) ,Jto5. C8) -^ 1 . Ύ ·  (9)  « # ·  ·»'· (Ιο) ΑΤΠ τ *  · .  
(ί*) τχ» avar. (12) £’έ ΰχβλ (13) ΛΓ. τ« y . . '

Χ> Η%·

%. *Φ·

Χ· 247*
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Π 6 g ι ft μ α.
Ευθεία $ εξ, η χατα το μετχίτχτον χ Περκρερείαί τίνος olov tits β γ , &- 

ντομf'vtf τ η  Κυχλ«, εςι rjj β γ  ΕυΜα τί) vroTiiVH<ry\ tmv at).
Ttiv Πεμφέζαχν. Ε’πιξευχδείτης yag τν,ς ία , ετ(£υχθ«:τών ίε $ των ί/3, 
l y , ^ Τίτων ουτών (l) ε’ττϊ των Τ ρέν ω ν , τ^ς ίε ίπ κοινές, ετε'ι $ Περ/φε. 
ρ«α βχ ϊοΊΐ (α) τ£ Περ»<ρερεί« a y , $ υπό βϊΐή try (3.) εςι τιί niy, αρα (4) 
£ υπό βνβ ίτη tj; υτβ y n i, £ (5’) όίμφω Ο’ρ^αί. Α’&ά ^ αί εντός υπό εαϊ 
$ /3αί Ο’ρθαι (6) ,  αρα (7) /3y Παρα'/^λό< ες< τ£ ε£ Ο. Ε. Δ .

Π § ό τ α σ ι ς ΚΗ.
,,Ε ’ν τοίς ίσοκ ΚυκΧοις ( καί ε’ν τω αΰτω-ίε πάντως), α\ ίσχι Ευ- 

„  $ε7α/ (/3y, ες) <Vac Περ/φερεία< αφα/ρκο·/, tjjv μεν μείξονχ Q3ay) τ»; μεί- 
„  ξονι (εί<), τκν ίε ελχττονχ (/3tjy) τ# ελχττονι (εθί>

$ 249. Των yap Κέντρων x λ  (8) λν,φδεντων, £ των Ενδείων x/3, x y ,
λε, £, ετιξευχ3·€ΐτών, ^ Γτων α/Χνίλα»ς (9) «Των, ε**ε» $ vj β γ  ( ίο)
?τ»ί Τ'4 ε£, εςα» £ « ύττο 0xy <Vn ( ΐ ΐ )  τ % ελ£. ΑΆαμην αί ί<τα/ 
Γωνία» επι <Vojv Περ/<ρερ«ών βεβηκχτιν ( 12) , αρα jj £i$y ι<γη Tfl εθ·£, αρα 

αί λοιπά) (13) νί $ay <Vjf τ^ εί&

Π ό δ ι σ μ α .

Ε'ν το?{ Ττοίζ αρα Κυχλοΐζ, ν; εν τω αύτω, αί μ»| ϊ<τχιΕυδε7χι, Ζγ) ’ίτχς 
Ώψφεζε(χς άφχίζπσιν, a/fcJ 1* μεν μεί£ων μείξονχ, μ ίε ε’λαττων ελχσσονχ.

Τ Ι g 6 r  u  (Τ t ς ΚΘ.. \
,,Ε ’ν το7{ /Vo»{ Κυχλο/ζ , uro τα'{ <Va< Πε /̂<ρεςείχς ϊτχι Ευδείχι υ- 

„ * ,οτείν8θ’ι.
3ί. 250· Εν»£ευχ3·«τών yap ομοίως των Εΰδαων ως ανωτέρω’, ε**ει ίτα». είτ'ιν αί

Περίφερβα» ( 14)  /3tjy» ε ^ ,  ιΤαι ^ αί t5vro /3ijy £ ε\£ Γωνία» είο*ί (15)· 
Α Ά α  αί x/3, xy ίτα» εία*'/ Ĉ i>) τα»< Χε ε ξ , αρα (ΐ·7) xa» /3y iVvj Tiy ε .̂

(I) Λ ς. ||)‘ . (2) Β’ξ  ,ννο^· (3) -^»α τι}» Π(ότ. (4) 4* τ« « .  (5> Ο’ρ. 14. τη α . 
C6)  W . τη γ .  (η) ΚΗ. τη αί. (8) 4 . τη γ ,  (9) 4 'ξ . i t . (10) Ε ξ ν*ο9, (Ι·ΐ) Λ
«  α .  ( 12) Κς. τη γ .  (13) 4 %  γ .  (»4> £’ξ  u W . (15) ΚΖ. τη γ ·  ( ΐ6) Λ ξ  U.
(»7) 4 . τ% α ,  , <.
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Π  ό Q t (Τ μ x .

TVo xgx τχ'ζ a’vtffai ΤΙεςιφεςείχζ, EtJSeictt uvtffoi vtfolelvuffi t μείξων 
μεν ντο την μείξονχ, έ\χ(Τ(Γων Is υττ) την IXxfftfovx.

Σ  %  6 λ ι α ν.
Των χμέτωζ ΤζοηγηΤχμένων Δ\ Πζοτα<τεων, ο Τχκπέ ηος την τχξη  

χντέςζεφε, ττζοτχξχζ μεν ε!ς Κ<?. $ ΚΖ\ την ΚΗ\ £ ΚΘ'., υττοτοναψα* 
δέ μετχ τχυτχς έκείνχ; ,  ω< αν ντζοχείξοτέρχζ εχαν Χχβείν τα< δείξεα yye- 
μενοζ. Α’Α ’ αυτό) χdvraron τω Στοιχ&ωτϊ} χατ* ίχνος axiXs êTv ryMf*·*» 
τηζ εκ των τοιωνδε μετχ$έ<τεων έηγινομένης συγχύτεωζ τβς ν««ς ατταλ- 
XxTTOVUi*

Π q 6 τ a <τ ι ς Λ.
„TjJv ioSiiretv ΤΙεζίφέζ&χν (χβγ) δ(%α τεμίίν.
Ε'ττεξεΰχ^ω μεν η u y 9 ατο τ« ο Σημεία (χα$’ ο αν ίίχα (l) T/xvf- κ· 25 Γ. 

$είη) r ξος οζ$χζ (2) ί'χθω ij C/3. Φημ) δη , <ο< αυτχ tjjv Πίρ/φ^αν τροτ- 
%60‘ηο‘χ χατά το β δίχχ τέμνει.

Ε’τηξευχ^ειτων yxq των χβ 9 γ β , αΣ αο $ °β  **ΛΙ τ**( Ύ ° $ °β  ο 
η δε υττο χοβ ϊτη (g ) Tjf ^το Τ °β  ι “ ζχ (4 ) η. αβ iff η τη γ β 9 χξκ η Πβ- 
ζκρέξειχ χβ iff*j *(5) Tjt Π εξίφεζείχ y β .

Π  q λ ξ  ι ς.
KsvrqoH μέν χ £ β ,  ΔιχςημχΤι δε ίο*ο/ς, κΰκΧοι γεγξχφ^ωΤχν τεμνό- χ . 252. 

μενοι, η δε εττιξενγνύατχ τας κχτχτομχζ δίχχ το τόξον τεμεί (6).

Π ό $ ι σ μ α.
Ε\ δη τα τα φχνε^ον,ωζ η ημίτειχ τηζΎ'τοτειναΤηζ Την Περφεξαχν 9έςΙ 

τ η  ημίταζ τηζ Ήεμφερείχζ hL'μίτον ον δζ$ον9 xat aVaVaX/v, το ορ$ον ΐΐ'μίτο· 
νον δπτΧαοΊχξομενον  ̂ ύτοτείνει την διττΧχσίονχ Πεξίφεραχν· lsci δε τα'ντως 
τω πχςοντι τχζχτΧητιον το ιτζωτον Πο'ςιο-μχ τηζ τςίτηζ ίΐζοτχτεως τα Φ. 
το νες'ι τ$ζ Ύ"χοτεινασης την ττξδί τω Κεντάω Γωνίαν χττοφχινόμενον.

(I) 7. τβ «% {») ΙΑ. τ· οί4 (3) £*κ tut. (4) Δ. tv V, (5) ATft τβ </, (fy 
4ix raCryv 4 τ<» Π(χξ. τις /. τ»
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Π g 6 τ  α <τ ι ς ΛΑ.
,,Ε’ν Κυ'κλω ή μεν εν τω ΙΓμικυκλΓω Γωνία (βyξ) f i t  Η $· 

„ εν τω μείξονι Τμήμχτι ελάττων 0\3ij{, μ $ε εν τφ ελα'ττονι μείξων θ'ς- 
„3ίκ, και ετι ij μεν τ« με'£ονο< Τμιίματβί Γωνία μείξων εςίν Ο’^ ς ,  ij ίε 
,,τ» ΥΚάττονος τμήματος Γωνία ελάττων εςίν 0$3ί<.

253. Α '. Ετε£ευχ3ω ή a y , ετεΐ «ν iffcti αί α,3 9 α7  (ΐ) j $ «ΐ ντ© α^7 ι
flry/3 (2) ιται είτί. Δ 1 αυτό ίέ τβτο αί tiro ay£ χ.αι u£y ΐιται εϊτίν, ή 
αςα οΧή υπο β'/ξ9 ϊυτι ταΤί κατά το β it, ξ  ϊτη εςίν. Α’ /&.’ αΣ rgftc (3) 
riv 0*ρ3αϊ< ΐσχι είτ'ιν, ά§α υτο 07^ 0 ’ρ5ν?.

Β\ Προαχ3εί<ημ τής £7 **τ* τ® ^ tiro $70 £ 07^(4) $υτ1νΟ*ρ3άίί 
1<ται εϊτιν* η ίε tiro 07^ ©υτα (5) lileiKTXt, αςα  ̂ tiro $7$ 0'ρ3νί·
Α Ά ’ ΐ) υτο $70 Λτβί tijc χατα £  (6) μείξων εςίν 9 ή αςα χατα το £ , ι?τ/< 
|ςιν εν τω 7<V0 Τμήμχτι 9 ο μείξον εςΊν Η'μ*κυχλί«, Ο'ς^ής ελάττων εςί.

Γ'. Κπειϊή το β $ γξ  εν τω Κύκλω Τετζάχ\ευςόν ες»ν, άί ανεναντίον 
Τ8Τ8 Γωνίαι 3 $ £ δυτιν θΥ3ά»« (7) E'tji >5 χατα το ξ  (8) ελάττων 
0 ’ ρ3ί}(, ή αςα χατα το' 3· εν τω ελάττον/ τ» Η'μαυκλίβ Τμήματι 1<τχ9 
μείξων ε<?ίν O’^ijc.

Δ '. Αυτο'3εν (ω« Εΰκλείίιμ tptfTiv) εςι φανεςον9 ετε) yag ή ύτο 07$
(9) Ο β ή  9 Μ «?« ττεςιε^ομεννι ύτο τνκ 07 Ευθείας, $ τ?? 7&  Περιφ*· 
ρεία< (ν,τίζ ες'ιν ή Γωνία τβ μείξονος Τμήματος) 9 μείξων Ο*g3ijc ε<?ι * χαι είτε) 
j) ύτο $70 (ίο) 0*$3w, οίςχ ή ιτεςιεχομενις ύτότε τίϊ< βy  Ευθείας, $ τ?{ 
7 ^^ Πε̂ ιφε̂ είαί Ct«utov είπίίν Γωνία τβ ελαττονοί Τμήματος) ελάττων 
0 ’f3i}« ες·ί.

Σ χ ό λ ι ο υ
Το Δ\ τής νςοτε̂ είτΐής Προτ. μίςος, ο με'ν Ταχ»ετΐο< παςεΖςχμεν],

Π ο ρ ί σ μ α τ α .

x .Z foA .  ̂ Εντευ3εν ούν £, τ« γνωμονος βίσανον ενι Χαβέίν, εί ετ αχςιβες εςι9

(I) Off. ΛΓ. τ· « . (a) £. τϊ α. (3) /1Β. τβ &. (4) 7Γ. τβ α. ($) dta το
(6) πόρ. U. nZt stR. »? (?)  Λ5. τϊ  y'. (g) ^  Βm (9) ^  το (ΐθ)
ι̂α το ^ τχ* if . τ· α'. **■
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Ο’ρθογων/oc· E’a'y τ« τυχόντος Σημεία a εν) Κόχλβ Περιφερείς, η τα 
γνωμονος. χορυφη άντομενη, αί Πλεκτά/ ha 'των τεράτων της τα Κόχλβ 9ιη- 
κωσΊ ΔιαμεΤξβ-, Ο'βη μεν εςαι η Γωνία, ακριβής 9ε ό γνωμων. ΑΆω< $ 
*ίαμως·

Και εάν των τα 'γνωμονος Πλευρν νρός τοίς Σημείοις β £ γ  αχινηταν- 
των, ι| κορυφη α χνό τα αυτα εν) το αυτό νερΰγοιτο , Κυχλον άναγρα'ψει, 
« Διάμετρος η βγ ,

Ε’ντευθεν $ε $ aV άχραί γ  τί< Μ είτης Ευθείς β γ ,  Εύ3·ε7αν νρός 
Κάθετον τ# Σοθείο*ν) £α$ίω< άγ«ν ται&ευόμεθα, χόχλον μεν γράφοντας ha τα 
τέρατος της Ευθείας γ  άγόμενον, ^ τή* ενιξευγνΰντες Διάμετρον^ και 
την γ ϊ ,  ητις εςαι η ξηταμενη.

Ε’ν) τα Ο’βογφνία Τ ρίγωνα βγ9, της υνοτεινάσης την ύνό βγ9 όρ$ην 
Γωνίαν β9 9ίχα τμηΖείνης ( ΐ ) , £ τ ς  γα ετιξευχ$εί<της , εϊ« Τρίγωνα ίόο 
Ιτονκελη τα βαγ, γχ9 τό Τρίγωνον γβ9 τμη^ήτεται. Ο' ίε Κόχλοε, ο< «ν 
Κεντρω μεν τ£ α, Δυαςηματι 9ε τω αβ άναγραφείη,^ ha της κορυφής γ  της 
ορθίκ Γωνίαε ίιελεότεται. Ε'ςΊ $ε ταραληντεον εϊς 9ε7ξιν Α\ τό Β'.

Ε’τει δε η μιχτόγραμμος Γωνία τα μείξονος Τμήματος Ο’ρθς* μείξων 
ες)ν , ι*τε τα ε\άττονος Ο’ρθς ελάττων ( l ) ,  if άρα τ ί Η'μ/χυχλίβ Γωνία 
τρ ευθυγράμμω Ο'ρ^ρ ,ΐτη εςαι · τβθ ονερ ανωτέρω ε’ξ  α&ης αρχής ε9$ίκ· 
νυμεν (3)· · ’ *

Π ρ ό τ α σ t ς ΛΒ,
,, Ε’άν Κόχλ» εφάντηταίτις Ευθεία (γ£ ), ατό ίε τ ς  άφν/c ετι τον 

„Κ  όχλον, ί/αχθ^τκ Ευ’θεΤα («£) τεμνατα τον Κύκλον, α; νοιεί Γωνίας 
,5 τρό« Tvf Ε’φαττομενι) ίται ετόνται τοΓις εν τοις ΙναΑάξ τ» Κυχλ» Τμη- 
,,ματι Γωνίας.
, Διηχ^ω ^  Α'. η τεμνανα αβ ha τα Κέντρα, χα) εςαι η ύνό γαβ  (4) 
Ο ρθϋ. Α Ά ά  £ η κατά τό λ  Ο’ρθό ($) εςιν9 η άρα ότό της Ε’φαντομενης 
$ της Τεμνατης, ϊτη ες) τρ εν τω ενα/λάξ Τμημχτι. "*· \

Δ/ν;%θω ĵf Β. if τεμνατα αβ μη ha Τα Κέντρα,  $ιηχ3·ω 9ε χα) hx Τα 
Κέντρα η α τ , ετεξευχ^ω η β ν ' χα) ενε) η εν τω Η'μ/χυχλίώ ύνό αβν 
Ο’ρθό εςι (6) ,  $όο αρα αί ύτο' βνα χα) ναβ ισαι εσονται (γ") μια θ ’ρθ .̂ * (S)

(ι) I . j i  λ . (2) Mig. 4. tSV ΓΙςοτ. (3) ΓΤό(\ Ζ-,τας Ις. τ? y. (4)./Λ  Τβ y -
(S ) τ ϊ  y .  ( 6 ;  /Ι^?. τβ  y * ( 7 )  Μ * ,  ς .  τ ί ς  / Ι Λ  w  « .  · ,

- _ Q

λ'»

Γ . 255·

90. £56.

X. £57·



ou 258·

A’/5U $ v| ύτβ y x *  Otytof (0  lei*» «cpx»e*S«W *?« τ «  *βιν?ί υτό 
/3* r ,  i  κατα το τ  (ήτοι η xar* τό λ  (2) )  fr# Ty M  γχβ.

Παλ/ν u\ ύτό ζχβ καί γχβ ’«rat (3) ·Μ  Sutriv Ο’^αΤς, κα) Ιν τα 
Τετξατλεύξω βοαλ, at άτεναντίον (4) ο ^ λ  <Vai είτι ίυτιν O’pSaTc· At 
?Jo αρα ύττο' ξχβ $ yxβ-t ‘Va« $υο·ί τα« κατά το ο ^ λ. Α’^.’ η κατά 
τό λ  ί<τη είεί^η ανωτέρω τη υοτο ya|3j lav aja τα <V« ατό των Γ<των 
αφχιςείόρ, ε<?α* i  οοτο ξαβ >ί ύτΤο rife Ε’φαττομΙν^ί ^ Tyc Τεμν80ΊΚ> <Vif 
τ# κατά το ο τ£ Ιν τω ΙναΑάξ Τμηματ/.

ΙΓ$ ό r  cc σ ι ς ΛΓ.

122 = ■—

„E V i tvjc ίοΒ-είαης Eu^eiac (£7 ) 7 $άψα/ Τμ^μα ΚύκΧβ, δεχόμενο* 
,, Γωνίαν. Tcrjfν τ^ ίοθ-fiVy Γωνία ευ$ν7 ράμμω. *

Ε’άν vj ίο^ειτχ Γωνία οξεία jj , οΊχ η υτό αβξ, ατό τβ β  η<χ£ω τ£ 
αβ (5) «“goc όρθαί «5 β λ , orpoc $ε τω τεξχτι y  της $ο$ε(σης Ευθείας βγ, 
αυνεςά&ω Γωνία (.6) ιί υπό βγι ίτη τη υττό γβλ^  Μί $'4 σνςάοτης τε- 
μεϊ ιί ΠΧευ$ά 7 1 T*JV βλ  χατ* τ® £· Είτα Κεντάω μεν τω f , Δίχςημχη 
ίε τω ιβ Κυχλος γεγράφ$·ω $ιεζ%ο'μενος (ετεί ί<rcci μεν at τρο< τ# Βααε/ 
(7 )̂  Γωνία* , ΐται όε at τα; Γωνία« ύτοτείνβται (8) ιβ, ty Πλευ^αί) ϊι«
Τ8 7 > καί Τμήμα ε%ων τό β τ γ  , ϊεχο'μενον Γωνίαν *Vijv Ty ô5«iVij 
υτό αβ£ , ->

Ε’ττε*̂  yag vj αβ τρ Δ*αμετ$ω β\ Τζός όβάς (9) εςιν , η αβ I* 
φάττεται τβ KuxXb (10) > τόν $ε τεμν« ij βγ. Α’ ρα ij Ιν τω ενα^,άξ Τμν}- 
μαπ β?Γ7  Γωνία (ιι) <Vij τί? 2ο3·ε(<τη υτό αβζ.

Ε’αν ίε ιί ?ο3ε7ο*α Jro Α'μβλεϊa ρ  ̂ ha ταζΧτΧ^τίας τίίζ χατα·
σχενίί, εςαι τό 7 e0 r® ζητεμενον Τμήμα. ·

Σ  χ  Ο λ I Ο V,
Δ*ά ίε τί< auryc χατατχευίϊ< Κυχλβ Περίφεραν ayiyitv εξεςαι, 

ητίζ της ίο3·εί<Τηζ EuS-είαζ aj χατά τό ίοθεν Σημεΐον αττοιτο, καί ΪΤ αλ- 
Χ« Σημεία tb y ,  ο Ιχτόί είη της ΰο^είτης ας ίιηχοι. Α’μελάτοι της βΎ 
ετιξευχ^είτης, £ τη ίο$ε(<τ\\ ag Tgos ogSxi χγ^εί^ης της βλ , Ιον γένη·

(ΐ) ΙΒ. τϊ γ .  (2) ΚΑ. »? γ'. (3) 1Γ. Λ  « .  C4) Ο . r· y . ($) *« *·
(6) 2ΓΓ. τβ «· (7) £“* *ατ· (g) <Γ« τβ «· (9) χατ. (10) /τ· τ* Τ· (*») ** *'
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rut η Μ  βyi t*vi rij inro β γ 9 t} γων Eteetuv βλ $ yt τομή ri Κεν· 
r§ov πχρεξει, j} ίε ιβ H O' t j j v  Διάμετρον 9 όίς ο Κύκλος ytyqx^srut.

ΛΔ.Π *
/
ο r λ σ ι ς

,, AVo Τ8 $ο$εντος Κ«χΧβ Τμήμα άφεΧεΤν, ίεχομενον Γωνίαν ΪΤην ry 
„ϊο$ε(θΊΑ Γωνία εύδυγρχμμω.

Α*χ ε̂(<της τ?< ]?φ«*Ύ0μι*Η< τ« Κυχλ« αβ ( ι ) ,  προς τω βΣημείω της %. 239. 
επαφής <τυνεξχ&ω (2) ΓωνΓα »| ύτο α/3γ, <ο*η t# ioSeArjf) * οΰτω γά$ μ* βγ , 
άφελεΤ Τμ?μ* το β γ ϊ9 Ιεχόμενον Γωνίαν (3) ‘W  ry toSsirvf Γωνία «u* 
$υγράμμω.

Π  ξ 6 r  ct <τ ( ς ΑΕ.

<*> /Ζ;  τ* Υ · (*) *Γ . τ ϊ  (3) SJB, τ ϊ  y'. (4 ) Γ. τ* y . (5 ) Ε '.'τϊ ^  
(Ο) ΛίΖ. τ *  «· (7) /. τ «  β .  (g) r .  τ ϊ  y .  (9 ) & τϊ μ\ (ίο) ΜΖ. τϊ (ιΐ> 

η»» αντ. (12) Ε. τϊ if.

%. 2όθ·

„  Ε’ άν εν Κόχλω ίυο Ευ$ε7α/ (γ λ , βξ) τέμνωϊιν χ/ληΧας, το ύχό Των 
$) rift μι«{ Τμημάτων τε^εχ,ομενον Ο’^ογων/ον (γολ), ίτον ες) τω υπό των 
,, rife ε τέρας Τμημάτων περιβ^ομενω θ ’ ρ$ογωνίω (βοξ).

Εάν oOy ά/Μ'Χα* τέμνω Τι κατά το Κεντρον α 9 αντ&εν ενίηλον τό 
λεγόμενον*, οτι τά άπο των ΕΓμώιαμε τρων Τετράγωνα τβ αυτβΚύκΧβ Ισα εςί.

Εάν ϊβ η ετερχ y \  ίιαγομενη $χ τβ Κέντρα χ , την ά/λην β ξ  ίίχα 
τεμν'4 9 επε'ι χχ) προς ορ$χς ( 4)  τεμν&9 το Τετράγωνον το ατό ξο 9 Ο'ρ$ο- 
yavtov ες'ι το ντο βοξ. Ε  τεξεύγ^ω $η η α ξ9 κχ'ι εςχι O'pB-oy. yoX 4- xoT 
($) =  αλτ =  αξτ  =  *οΎ 4- οξτ  (6). Ε’άν ay άφαιρεδρ το κοινον αοτ 9 εςαι 
O'fooy. χολ =  οξ* =τ βοξ. Ο. Ε. Δ .

Ε’άν )β η ετερχ y\  ha τβ Κεντςβ αγόμενη, τέμνει την ετεραν β ξ  ε!ς a- χ. o6t. 
viffa χατά τ β β , χττο τβ Κεντρβ α «χ5«7ο·*τις Εύ$εΊχ η αι9 τεμνέτω ί/%*
(7) τ̂ ν βξ κατά το / ,  χχ) hτεξενχδω η αβ. EVei «ν vj «το αιβ (8) Ο’ Β̂τί 
εςιν, νί ίε γΧ εί< ίτα τετμ^τα/ χατά το α 9 χχι είς άνιτχ χατά το' ο , ες«»
Ο’^ ο γ . γολ +  αατ =  C9) αλΤ =  αβΎ =  (ιο) «ιτ  +  βιτ . Α*^.’ «οτ  ( ι ι )
=  βίτ  4- /οτ 4 Ο ρ5ογ. yo\  4· xfi 4- ιοτ  =2 β»τ  4*/3ιτ · Κoivvj ούν 
αφίίίξη&ω $ ^ςχι Ο’^ ο γ . yoX  4- /θτ  =  βΡ  ,  το >s /3<τ  =  (ΐβ) βοξ 
4* ιοτ . Ε’άν χρα χαντευ^εν το xo/yov ιοτ  άφχιρεδη, εςαι Ο'ζ$ογ. γοΧ  =
Ο*pSoy. βοξ.
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%. 208.

κ· 263.

%· 264.

<*. 26s-

Ε’ άν 5s outers%α των Ευθειών y \ ,  ξβ tex τα Ksvr â tezyyrai, ere· 
ξεύχ$ω vj αο, £ 5/>ί%θω εκατέρωθεν πςός την Περκρε'ρε/αν ψ χ , χαι κατά 
tc 5«χθεν ανωτέρω, των Ορθογωνίων ξοβ κχ) γολ εκχτερον \τον εςί τ£ 
ψοχ, ωςζ £j ά/5^λοις αυτά ιτχ εςχι.

Α" λ  λ  ω ζ .

Ε’ν ysm 5’ αν «τω< ij χπόίειξις βχϊίως χποίοΒ-είη, εηξευχΒ-είΤων των 
γ£ , Χβ. EVi των Τρίγωνων ν} μεν υτο ^yX /Vvf τν{ t5?rc £βΧ ( ι ) ,  ν| 5ε υτο 
γο£ υπό βολ (2)* άρα (3) I'τογώνιχ Ιςι τα Τρίγωνα. ίΐ'ςε κχτα
την Δ  τί ς .  Βιβλία την εκ της άνά χεΊρχς μηίχμως ηρτημενην , γ ο : οξ : :  
βο : ολ. Και επομένως κατά τ̂ ν Ις\ τβ αυτί ς'. 70 X ολ =  οξ X β ο .0 . Ε. Δ .

Π Q 6 τ  α σ* ι ς Λς.
,,Ε’ άν ΚυκΧβ λιιφθ?ιτι ΣίϊμεΤον ε’κτο'ί (β ) , $ «V  αυτί τρο  ̂ το'ν Κυ'χ· 

,,Χον πςοτπίπτωσι δύο Ευθείαι, $  ̂ μεν αυτών τεμν»1 τον Κυ'χΧον (βγ) , 
„   ̂5ε Ιφάττπίται (β£ ), εςαι το ύτο cXvj< τίί ΤεμνβΤΗί (γβ)> κ, τ%< **toV 
,, απολαμβανόμενης μεταξύ τη τε Σημεία £ της κυρτής ΪΙεμφεηείχς (βο) τε- 
,,ριεχόμενον Ο’ρθογωνιον (7 βο), 'Vov τω από της Ε’<ραπτόμενης (βξ) Τε- 
,, τ^α7 ωνω.

Ε’άν Ιν η Τεμνατχ βγ tex τη Κε'ντρ« α 5ιά70 'Τ0 , επεξεύχΒ-ω η αξΛ $ 
εςχι η υπό αξβ (4)  O’gSvj. Ε’ ττει 5i η y ο ει< «τα τετμηται κατά το α» <# 
ίτροίΓετεθίί αυτ  ̂ Ευθεία τις t r  ευθείας η οβ, εςχι Ο’ρθογ. (5)  γβ°^ _  οΤ

Ιετραγ. «ο* j
HVo/ Ο’^θογ* 7 ^° +  α ^  (6) =  β ^  +  α£Γ · Και αφχίζε^έντος οίζ» 

τ? κοινά αζτ , εςχι y βο =  β^τ ·
Ε’ άν 5έ μά ij γβ  Ιιχ τα Κεντ$8 α teuy^rxi^ επεζεύ^^ωΤχν Εύ ε̂Ίαι χί 

αβ, α£, αο αΧ. Καί η απο τα Κεντρ* α, ε! 5/χα τεμνει τ·/,ν ογ χΧΤα το 
λ ,  4- ύτο (7) αΧσ O’ Ŝ-jj ε<?α/. Λ'ταυτωί 5ε jj υπο αξβ (8) ό̂ θ·>) 
εςαι. Ε'πεδη 5ε η y ο είς ΐτα τέτμηται κχτα το X , £ πζοτετε^ίή αυτί? Ευ
θεία τις επ ευθείας η οβ ,

C Τ ο }  ^  =  ^ Τ * Ksivvj πζΟΤαληφ^ω το αΧτ . >

(ι) ΚΑ. 
ς. τ» β'. (6)

Τ* ν'. <2) ΙΒ. ΤΪ α. (3) Θ. /7ο?. τ^ί /)δ. τ« α. (4 ) 1Β. re V· (5) 
) ΛίΖ. τ* α . (.7̂  f ·  re V . (8) /# .  re (9) Τ» re μ'.



Kif) Uut. Q 'fioy. 'Υβο') ~
T eTQ&y. Xo> — λ/3τ  +  *λτ .
Τετραγ. «XJ

Α’Α ά τά με'ν λοτ ;+  αλτ  =  αοτ  =  «£τ > τά Jr λβτ +  αλτ  =  «βτ (ΐ\  
οίςχ Ο’ρ9·ογ. γ/3ο 4- χζ* = αβτ  =  +  0? 1· τβ xom αφχψ&ν-
το( αξτ  9 εςαι yβo s  Ο. Ε. Δ ·

Αν λ λ  ω ς.
Ftlhov $' αν εΐη $ γενιχωτεξον την άπόϊειξιν αποϊβνχι ωίΐ.
Η'χθω γ£  £ £«* καί ετεί »j ύτο βξο τί} κατά το y  (3)  fcif εςίν9 ή κ. *66. 

£ε κατά το β  επί των Τρίγωνων xoivjf 9 τά γβ£  λλ< ξβο Τρίγωνα εςχι (4)
Γτογων/α. Ανρ« (Δ . τβ «τ'. ή τις εκ τί?< is βϊαμω* νίζτηται) εςι y β  : βξ : : 
β ξ : βο9 rt) επομένως (κατά τ»*ν ΙΖ'. τβ <?'., JfTif β’Γ αΰτ  ̂ ταυτ»ί< εζ^τήται 
ο\ω() γβ  X $ο =  /3£τ . Ο. Ε. Δ .

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ε’άν άτο τ« «υτβ Σημείβ β τη έκτος τβ ΚυχΧβ οντος'9 ίποτ&ίβν λτ'. %.267. 

$ωτι Τεμνβτα/ /3γ, απάντα τα υπο γ/3ο O’ fooydvtx Ίϊχ ά/λήλοις εςχι, 
έπε'ι τβτων έχχςον \σον εςι (5) τω Τετράγω%ω τω άτο τηςΕ'φχπτομενιη βξ.

Καί αί απο τβ αυτί is εκτο< τβ Κυ’χλβ οντο« Σημεία Ε φχπτόμενχι If· 
τ« Κυκλβ /3ττ, \τχι α^>\αις είτίν* εκατερω γάρ των άττο' τβτων Τε
τράγωνων (6) <Vov το υίτο γβο Ο’ρ9·ογων/ον.

Καί itio ίε άτο τβ εκτοί [γη Κυκλβ β ά%3·ε7εν αν Ευ9Υία/ μόναι τβ Κυχ- I*· 
λ« Κφαπτόμεναι αί βξ· βπ , εΐ γάρ ^ τρίτον αχτίνα/ ίυνατο'ν tjv Ε’<ρα;ττο- 
μεν^ν, Μ?ν «ν £ αυτ>* (7) <V»f τα7« βξ, β π , £  τί** ετέξχς τβτων μνβοπωΤβν 
Ιιχφέρβτα. - '

Κάντεΰθεν μετά τβ Μαυρολυκβ, εάν υψθ( ορβ$ Toia iiXov γ/νωτκ^- κ» 26̂ #
• ται ie' $ y ο^ξοντειος α|3, ι| Ttfc γί< Ε’φα^τομε'ν  ̂ κατά το β , ενθ·α πςωτο\
*1 χοζυφη'τβ οζας, της αυτβ αφ.ςαμένοις αφανής γίνεται, τήν Διάμετρον της 
γ ίί is (ήν ενιΧαβίΐν έπ'ι της α'ϊ.πζοχχ^είσ'ης αχρι τηςΠεζίφεζείας) καταμε- 
tjciv τταίίίυομεθα. ΕΓς-τ/ γάρ (8)  το Ο^ β̂^Γων. αε X ά̂  ==αβτ 9 ωςε hxi- 
(ΐεθε'ν το ή'5ΐί iijXcv ον Τετράγωνον το αΛ·ο τίί α̂ 3, >ιά τβ ν^βς τβ ο&;χ} 9

( !) ■ « ■  τβ ‘̂ )  5tf<a'/n}i> «ir» (5 ) y^5· ·■ /.'. ί4 ·̂ /ί5. τβ
C5) Λ ά  rijv l l f Q T ,  [ f i )  4 ι χ  Ttjv //for· (7)  τβ β', Γ/ο';. νβ) J t x  r i j f  ΐ ί ς β τ *
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$ αυτβ δήλβ ύτοτ/θεμε'νΗ , το Πολικόν δώ«* *εί Ευθείαν τήν *ff, α φ ης eat 
αφαίζεθή to th ορ«ς ύψος αδ, λοιτή ταντως ε<?α» εδ tij< ytft Διάμετρος.

EV/ ταντο'ς Ο\$ογωνί* Τξίγωνα αβγ , το O ftoyomov το υχο τη α
θροίσματος τήςτε T V ot«ivhVw ^ τής ετερας των Πλευρών, $ υττο τής δ/α- 
φοράς τών αυτών χεζίε'χόμενον ̂  «τον τώ αχ© τής λο/τής Πλευράς Τετρά
δων». Ε’άν δ®? Κεντρω τώ δ ι  Διαςήματ» δε' τώ yβ  Κυχλος δ?α<Ρ? 9 T«jv 
Ύ^χοτείνπταν τεμνων χατα το δ, δ<αχθή is Μ « δ  *%?* 7Γ?&? *ήν Περιφέρειαν 
*,  εςα/ ή μεν'αε ϊσν\ τω άθροίσμαπ τω εχ τής Τ'χοτεινβίΠις ay> *αι τ?< 
Πλευράς β γ  (εχεί βyzzyε  ( ΐ )  ) ,  4 δε αδ ή δ/αφορα τής Ύ'χοτε/νΗσιςς uy9 
αχό της Πλευράς y$ (**'** δ *  =  ΥΦ (2)). Ε’χεϊ ουν ή μεν αε τέμνατχ τον 
Κυ'χλον ες'ιν (3) , ή δε αβ εφχττομενη (4) αυτί , εςαι το' ύχο' εαδ (ταυτον 
εϊττειν το υχο τη α’θροίσματος τής Τεμνβτ^ς £  τής Πλευράς, χαι ύίτο τής 
τη των αυτών δ/αφοράς χεζί επόμενον Ο’ρθοδών/ον), ίσον τω άχ© αβ (ταυτον 
είχε7ν τω ατο τής λο/τής Πλευράς) Τετξχγώνω (5). Α’ρα χτ. Ο. Ε. Δ .

Ε’ άν άχο τής α Γωνίας τη αβγ Tpyriva, a άν/σοι αί Πλευρά* a/3,ay> 
Κάθετος άχθ*Ιχ» τήν Βάσ/ν (!}ν ίεοι τροαχ5ε7ταν) ή αλ , «<?«/ το Ο’ρθο- 
δων»ο» το υχο τη αθροίσματος $ τής Ζαφοράς των Πλευρών « β , αδ , ίσον 
τω Ο’ρθοδ^νίω τω υτο τη αθροίσματος χα) τής δςαφοράς τών Ευθειών λ,5, 
X y , τών άχο'τε τής Καθετπ αλ, $ τών τρος τήν Βάσιν Γων/ών β £ δ  
χολαμβανομενων.

Κεντρω μεν δ®? τώ α , Δ/α<?ήματι δέ τώ a y , Τφ τής ελάσσονος Πλευ
ράς ijjXovoT/, Κυχλος γεγ$α<ρ$ω τεμνων τήν μεί£ονα τών Πλευρών αβ χα
τά το δ, τήν δε Βάσιν (ή'ν δε οι χροαχθε7σαν) χατά το ο. Προή%θω δή  ̂
ή βχ μείξων Πλευρά', αχρι τής Περΐ<ρερείας χατά το ε , χαι ε’τει ίσαι (6) λΙ 
αδ» ®ij αε, ε<?αι μεν εβ των Πλευρών το' άθρο/σμα, ες’α» >i τών Πλευ
ρών ή διαφορά. Ε’χίΐ δε ισαι (7)  ** λ δ ,  λο , εσονται ετϊ τη Α'. 2%ήμ. at 
βy 4, βο , ετι δε τη Β'. Σχήμ. at βο % β γ 9 το άθρο/σμα ^ ή δ/αφορά τών 
ενχπο’λαμβχνομενωνΧβ ^ λδ· ΑΆαμήν (8) το ε^δ = δ ^ ο » «ί« χτ.Ο. Ε.Δ» 

Ε’τ< ynv τ£Γ Α'. τών δυο Σχημάτων, 5τως άν τις το Θεώρημα τροτβίνειεν· 
Καν αχό τής Γωνίας a τη a^y Τρίδώνβ, Κάθετος άχθή έτί τή BaVtf 

*1 βδ »  είς Τμήματα δυο τα' β λ , λ δ  αυτήν χατατεμνβσα, το O’g^oy^viov

Cl) 0*f. ΙΗ. τΐί a. (a) τδ* «or (3) £** nar. (4) f fx  χατ. %a) ^w nr* /<:· 
«  Ύ· (S)' dm rail tv r>j* Hjor. (6) O4. 1Λ r· « .  (7) Γ*. τ· y. (8> -Α Π·ξ·
*u{*r. . . j



70 υπό τη ά$ζοίσμχτος, £ της ϊιαφοζας των Πλίθων α/3, e y ,  ?τβν sc* τ» 
Ο’^ογωνίω, τω υτότβ της Βάσεως /3y, $ ri?{ ϊιαφοξχς των Τμημάτων της 
αυτής Βάσεως βο· Hr ie τη Θεωρήματος τπόε %$σις μτχ την επίπεδον Τμ- 
γωνομετζίαν επισημότατη εςί

Π q 6 τ α c  ι ς Α Ζ .

■■■■■■ **7

*
^Εάν KtixXa \ηφ$ρτι Σημείον έκτος (β ), από &έ τ*. Σημεία πξός τον 

„  Κύκλον πζοσπίπτωσι δύο Εύ&είαι, $ η μεν αυτών (βγ) τε'μνη την Κυχλον,
?>« (βξ) νζοσπίπτη, J ίέ το υπό της όλης τεμνπσης (γβ') £ της εκτός 
»άπολαμβανομένης (βο) μεταξύ τπτε Σημείο $ της κυζτηςϊίεζίφβζείας, ϊσον 
,,τω από της πζοσπιπτόσης (βξ) Τετζχγωνω, η πζοσπίπτυσχ (βξ) έφά- 
,, ψίται τη KuxXa κατά το ξ·

Α’ ττο τ» β η-χβω (ι) Εφαπτομένη η βπ, $ έπεξενγβωσχν αί επ  ̂εξ9 χ. a69. 
f/3 * χαϊ έπει τω Ο'ζ$ογωνίω βγβο^ ίσον ές) το άπό βξ Τετζάγωνον (2) ,  £ 
το από ( 3) β τ  , e<?«i it) ταυτα ά^,ηΧοις ίσα τα Τ ετζάγωνα, £ μέντοί (4)
£ «1 Ευ$·εϊχι β ξ 9 βπ "σαι άΆ,ηλαις' τα άζα ξεβ, πεβ Τζίγωνα ές)ν α&.η·
\οις ϊσόπλευζα, άςα £ α\ κατά τό ξ  $ π Γωνία* (f) ίσαι ά^,ηΧαις είσίν.
ΑΆίί yuq η κατά τό π (6) 0>ξ$η Ιςιν, άζα $ η κατά το ξ  0*ζ$η έςιν% ωςε 
(7) Η *S,V Εφαπτομένη. Ο. Ε. Δ .

Π ο δ ί σ μ α τ α ·

Η' άζα υπό εβξ (8 ) ίση ες) τη υπό εβπ. θ ' $ άμανον αν ταχβείη λ '· 
μετά τό Β'. Πόζίσμα της Λ ς .  τη Γ . άνωτέζω.

Καί εάν Ευ$ε~αι ϊυο ίσαι ά/ληΧαις β ξ , β π 9 από Τίνος Σημεία των if. 
έκτος τη KtixXa , πζός tvjv κυζτην πζοσπίπτωσι Πεζίφέςααν, f  $ε τη των 
η έτέζχ βπ Εφαπτομένη τβ KtixXa, φ η ετέζα πάντως βξ τη αυτπ Κυ· 
χλ» έφάψετιαι· Τσων yxq όσων (9) ,  $ τά από τπτων Τετζάγωνα (ίο) ίσα 
αΑηλοις εςχι. Α Ά ά  το από βπ ( ΐ ι )  =  γ 0ο, άζα $ βξ*  (12) =  γβο% 
άζα ί»ά Tijv ΑΖ\ την άνά %ε7ζας, η β ξ άπτομένη ές) τη Κνκλπ.

(ι) ΙΖ . τΖ y . (2) f a x  (3) Jta rn* St*, τ ϊ </. (4) Λ ξ. ι/. (5) Β. « β .  
C6) r a r fy . (7) /*. τ* y . («) α  τϊ « . (9) ^ ^ .  do) (ιι) ^

r . (»2) Jb  α.
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Των ςοι%ε/ων της Γ εωμ,ετξ Ιας.

Β Ι Β Λ Ι Ό Ν  Δ' .

Π,ίςοβ\ηματωϊης ε φ  απασα η εν χερσι ΒίβΧος, διδάσκειν δε προτίθεται 
ημάς, τ ίνι δη ποτέ μεθόδω τών Σχημάτων μχΧιςχ τά κανονικά, α£ τεταγ* 
μένα άχποντα, έγγραφεταίτε τώ Κύκλω $ περιγραφεται. Η' δε χρηΟΊς 
της Βίβλου επί τη κατασκευή των οχυρωμάτωϊ όςϊ πυκνότατη, και μεντοί 
% εξ αυτής, οίονεί Πνίγος, τα των Ημίτονων φ Κπτομενων, ^ Τεμνεσών 
θαύμαξόμενα κανόνια, τά επ α’γαθώ μεγίςω των μαθηματικών, επιςημών 
Ιπινοηθεντα εξοχετευεται.

Τ αυτή δετοί vby πςός την Τριγωνομετρικήν μάθησιν εχει η Βίβλος ιτολυ 
το ανύτιμον ουδέ γάρ α/λως η ποΧΰγωνα Κύκλοις έγγράφοντες, των Τ 70· 
τεινβσών τύτων $ Κπτομενων, $ Τ«ιμν«σών κατασκεύαζαν παιδευόμεθα τά 
κανόνια, δΐ ών, ^ Σ%Μμώτων αυτών, ^ σωμάτων Μεγε'θπ καταμετρείται· 
Και μην it, τάςγε των άςερων, p καλεϊν εΐα&ασι φάσεις, τηντε τέταρτη- 
μορικην δηΧαδη $ την εκτημορικην, και οσας α/λ*ί, %°Xp γ  αντις άνεν 
της παρά της δε της Βίβλου επιχβρίας όρθώς διακρίνειεν, ατε δί? ^ τετω» 
τί< τών οτολυγώνφν έν Κύκλω έγγραφης οΧως εξηρτη μόνων. Είδε $ Κύκλε 
τδ εμβαδόν, $ όίον τετραγωνισμόντινα ΧαβεΊν ενί, ούκ άνποθεν α'&.οθεν «·* 
δε Τ8το, ότι μη εκ ποΧυγωνίων £ Τετραγωνικών χωρίων, ύττέρ αριθμόν τώ 
Κύκλω εγγραφομενων τε, ^ τερϊ αυτόν γραφόμενων, εϊς ντερας άγαγεΤν δυ' 
νησόμεθα * ^ τών Κύκλων δέ ον έ'χβσ* ττρο< άΆηλχς διπΧασίονα λογον, ε* 
τ» διπΧασίονος τών εν τότοις τε £ περ'ι αύτ«ς Πολυγώνων υποσυνάπτομεν. ■ 
Τύγε μν)'ν τ>κ κατα τα Στρατιωτικά Αρχιτεκτονικής χρήσει ον είδος* 
τρ εν Κύκλω τών Πολυγωνίων Σχημάτων εγγραφρ, ,οΰτω πυκνώς φε98' 
ται κεχρημενον, ωςε εϊκοτως τώ δε τω ΒιβΧίω, όίον αρχική τινι εζει οτρο- 
σανατ (θε&αι.



Ο' g ι C μ ο /.
Σχί(μ» εν$ύγραμμον oh Κύκλον έγγράφε&αι λέγε reft, ΐ  (ο τ  αυτόν j ,  

έςΐ) Κύκλο* τερι Σχ$μχ τεξίγράφε&χι λέγεται, όταν έκάςί) των τβ Εύ- 
$νγ$χμμβ Ιωνιών,; τρόςαυτ%  εςι τ£ τβ Κυκλβ Ϊ1ερΐφερε(χ. Έΐ'ςι 3’ ο τα$
Ευκλεή Γ'. § ς ·

Σχήμα 5ε' ευ^ύγρχμμον τερ) Κύκλον τεριγρα<ρε&·αι λέγεται, η (3 if. 
ταυτόν ε’ςι) Κύκλος eU Σχήμα έγγρχφε&αι, όταν έκάςιι Πλευρά' της τβ Κύ- 
χλα Περιφερείας εφάπτεται. QI να$ Ευκλεή Δ\ $ Ε\ εν ενι τάτια ϊαφως 
τεριέχονται. . *

Σχήματα 5ε' τεταγμένα καί κανονικά λέγεται τα Χαότλευρά τβ καί γΛ 
: IVoyaivia.

Τ«( 5ε' οτερί τί;ζ εγγραφή ^ τεριγραφ^ς των Κύ^υγράμμων τρός τα 
Έύ$ύγρχμμα (τον AV ΰ\ φι*μί τα(Γ Εύκλει3ν|), τ«'{ 3ΐά rife τροτετιττώ- 
(τεως των.Τφνιων έττι τάς Πλευράς χτοϊώομένβς, καί 5ij ^ τον ΤΓαρά τφ αύ- 
τω Ζ  . 9 καθ'* oy Ευθείαν fic Κύκλον ενχρμόξε&χι λέγει, όταν τα τέρατα 
αυτής έτ) της ΙΤεριφερείας χ τβ Κυκλβ, ως, τβζίττβζ χρα ίοκβντας οί Τερι 
Τακβέτιον ταραγρχφβοΊ.

Π g*o τ  a ο* t ζ Α.
9,ΈΙζ τον io&ivja Κύκλον (βΰ), τή $ο$εΙ<?$ Ευθε/α (α) μι} μείξονι bV$j χ. ζγο. 

,,τνίς τβ Κύκλβ Διχμέτρβ, *<τψ Ευθείαν έναρμόται.
Ητοι Η τβ Ιο^έντος Κυκλβ αγομενtf Διάμετρος /35 ϊ<τη τρ 3o5e/o*fl α ,

Ι, γεγονόχαν εϊη το έτιταχ&εν· ij είτερ μείξων, είλι/φθω ύ β γ  ( ΐ )  /τ# τφ 
ελααττονι α , καί Κεντάω μεν τ£ β , Διχςήμχτι 5ε τφ β γ  (ά) Κύκλος γε ·  
γρχψδω, καί ($) έτεξεύχ^ω Η βε, η 5ε ε<?αι Γτη (4) τ* £ γ ,  $ έτομένως
(5) Tg α. ................. .. # ’ ·

Π g 6 r  α σ ι $ Β. :
' * ■' ' ν ' · ' ' · . " · λ  ■/' · ^  ν . < 7  -Γ* * *

τ®ν 5οθε'ντα Κύκλον» τ£ ίοθενη Τ^ιγωνω (χ ) ίτογωνιον Τρ(γω- 
,,νον εγγρά^,αι.

ΊΓγΡώ Α'ττομένη τβ Κυκλβ ι} εξ κατά *?ό 5» £ βυνεςά&ω η ύτό *5# *7̂ ·



13ο 1 g=a —
x x r t z  TO δ  ( ι )  ΓβΊ| Tb Τ ζ ί γ ω ν β  Γ ω ν ία  y 9  ό μ ο ίω c *ε ^  Η «*0  $ 3  tVy 

r y  x ,  καί ΐ η & ΰ χ 9 ω  y  y 3 * < p y t f  ^  o n  y i y o v s  t o  h r i r a y ^ t v .

IT 7*0 χχτχ t o  3 Γώνια fry (a) Ty tiro r8Ti<r($)-*y fv rw ίοθε'νπ Τ^ωνω 7 , Ο ε  *»ra to y fy tiro $ 3 , ;yT0/Ty a, y αζχ'Χοϊ- 
ry tiro y$3 (4) fay «:*( Xorry χατα' to β. Α ’ςχ έίζ τον $o3evf* Κύκλον 
χτ. Ο. E. Π.

Π a cr ι ς v F.
„  n^t τον $ο3εντα Κύκλον, τ£ δο^εντι Τμγωνω-(ιλχ) Icroyojviov Τ ζ (·

,, y  οίνον irspygx^xu
272. Π §οιί% 3 ω  ε χ α τ ε ρ ω θ ε ν  ιj  Π λ ε υ ρ ά  / i t ,  ω ς ε  T u ^yvai r « c  ε χ τ ο ς  Γ ω ν ί α $ ο ,ν ,

χαϊ (Τννεςχ&ωταν δη χχτχ το Κεντςον χ ($) χ\ ύτο ηχβ, ηχξ tfxi ταϊς χχτχ
το ο έ, ν Γωνίχιζ. Εϊτχ κατά τχ,'ΣήμεΊχ y , β .  S Έύ§ε~χιχττε<&ω'τχν τ* „ /  ν  ̂ , ' ‘ : »· X. ·' ~ ,  ) » ' ·Κν*λ« τρε/(, τυμτχττ&τχι χχτχ τχ.Ζημεΐχ y 9 8 9 ο,

Efrel ουν επϊ τ« ΤετζχχΚευρ* Ύ^χβ) α\ χχτχ το β έ, η Ρω’Λχι χφφω 
(6) είσϊν Ο’ρθα'ι, και αί Xo/ral χρχ δυο 5τε tiro ya£, £ η χχτχ το y  (7) 
ϊτχι εϊτϊ δυτιν Ο 'βχίς, i, fra/ άρχ εϊτ/ τα7< χ >£, ο ' ωςε άφα/ρε3ε/Των των 
ϊο·ων (8) wro ηχβ i, ο, ες·αι y 7  λο/r^ ?o*y Ty λο/ry x. {IVatmoc δε δείχ- 
3·ιίτετχι ^ η ι fry τρ $, ά§« (9)  $ y .λο/ry Λε* itrif fy λσ/τ/7 λ . IVg7 <0- 
v/ov άρα τό ί«7 τω /λχ, $ Tsgiyiygxrrxi ε\ς τον ίοθεντα Κύκλον. Ο. Ε. Π.

Ο*τι is $ Ε’φα^ομεν** 7Γροχχ$ε1'Ται Τυμ^τΤντιν χ^ηΚχΐζ , *τως αν 
δείξχίζ. Α1 Τωνίχι ι, ιι,ι§ χ, ο , καθ’ εχχτεξχν rtjv ϊυξυγίχν δυοΊνΟ’ ρ̂ αΤί 
ί<Ται (ίο) ειο’ίι». AJ δε ι ^ χ δυοΊν Ο’ρ3ων IXaVoWc C10  ·> *?* β ^
(rarf^^Xia) χ\ ύτο ηχβ i> νιχζ) δυόίν θ'ρ$ών με(ξονες εΙοΊ, i, y Xo/ry α$ν'. 
uro j3a^( 13) "δυοίν O’^3ών IX«Vo*<ov Ις)· y Λρα Πεςιφεξαχ βηξ τηζ ffftH 
οτεξίφεςείας ( j/0 με(ξωνες\ν , y ε̂ ξβ εΧχΤΤων , ratify ΤΟ/ ^ **ΐ&ν%$&** 
y ξβ Ευθεία, tireg το' Κεντρον χ (τβτεςι μεταξύ α ^ ε) χείτετχι. ‘E’rei ίε 
«I ύτο α ε̂ ,  α/3ε Cl 5) βίβί» Ο’̂ θα'/, φχνεξον on a1 tiro βζε9 ξβ( ελάττβ- 
νε« εϊτ/ ίυοίν Ο ρθών. Λ ’ ςε ("ι6)  al Eu3 eTai yβε §  $ξε τ^οαχθεΤται rεT8̂ '-

* %/* ι Λ ', *
(r) ΙΓΓ. τ ·  « .  (2) ./ίβ, τ «  y . (3 ) m r x s . (4) JIop. y . ,τη$ / έΒ· VS · ,  fs) 

Α Π  τι» a'* (6 )  J /7. τ ?  γ . (7) Θ»«ρ. τ »  ΓχοΧ . μ »τ «  τι}» /2S. τβ" « .  ( 8 )  ^  f

ά λ τ λ ο . (9 )  Π ό{. & .  <τ?ς / / β .  τ β  α .  (ίο )  / Ρ .  Τβ λ . ( l l )  1 2 . Π ό ( .  τί?ί i f A  T eV * 
(»α) £’χ «cr. (13) Γ. Πό*. τ«5 /Ιβ. η  «V.U4) ΣΧ»λ. ?̂5 ΛΓ. « ,  (»5> ίΛ  Τ* y '
( 1 6 )  Σ χ ο \ .  τ ? {  A A . j r S § f t \



rx ix x #  « *1*ιν των ϊυο 0 ’ρ5ων ελάττονες,  οΤον χ«τ« τό s. Παρα-
ίτλίίΤ^ *ε λ ό γ ω ^ ε ιχ ^ τ ε τ χ ι § if σύμπτωτις η των λοιπών.

νΑ λ  λ  cj ξ *>/_
Πρό< τω Κεντρω «Τ « &ο5ε'ντβς Κυχλβ, τω επί Τ$ς Β'μώχμετρ* βχ 9 

Τννεςάάωατχν ώς ανωτέρω «I υτό /3αΐί, ξχβ ϊσχι τχιζ ο $ ν τχ~ς εχτόί βτα/$ 
Γωνίας τω Τρ/γωνω /λ», ετερα τ# ετερα* χατα $ε τχ'Σνιμίιχ ξ ,  η ,β  εφχ- 
πτέάωταν τ« ΚυχΧβ «I Τζείς Ευ5ε7αι Γωνία* όρ5ά« <τυνιςώ<τχι rut a/3y, 
any > £ τά* 9 $ ιντνξννχΡΰΜ  *ϊ βΗ >βξ, ε'χατε'ρω ε̂ν rij( βχ Η'μι-
ί/αμετρβ Τρίγωνα συνιςώτχι τα βαν\ ^ βχξ. Ε’αν βυν χπο τώνϊνο ορ5 ων 
Γωνιών ύπό χβγ  £ any τβ βχ* Τριγωνβ, ac τρο* το7< β $ # Γωνία* (%ει9 
αφα/ρε5ωον, ΧοιπχΙ αί υτο tf/Sy $ jSijy ίνόΤν 0 ’ρ5ων IXaWow* εσοντχι, 
ω<?ε αί Ε'φχπτόμενχι βΎ, *jy τροαχ5ε7τα/ χά5* α μερι1 tiriv χ\ Των ίύο Ο’ρ- 
5 ων ελασσόνες ( ι ) ,  συνελεΰσοντχι τεωζ κχτά τϊ Σϊμε7ον* ωσαύτως $ε χαϊ 
α\ βε , £β τυνελεύτοντα/ τρ©«%5ε7ο·αι αυτα) * τροεχ ε̂βΧνίοθ’ωίΤαν ουν χαϊ 
συμπιπτετωσαν 9 α\ μεν χατα το y , αΐ $ε χατα το *· ετεί τβίνυν ετϊ τβ 
Τετρατλευρβ a$yif, αΣ χατα τα β £ if Σημε7χ είσιν 0*ρ5αί, αί ο το /Soetf 
£ /3yij ίτα/ είτ/ (2) δοτιν 0*ρ5α7*. Α Ά ά  $ αί ο , ι ίυσιν 0 ’ρ5α7< (3)  text 
*1τϊ,$ τβ'των vj ο iV»j (4) τ« υτο βαίί,αρα £ if υτό /3yif <Vif ry ι. XlVau- 
τω< $ε ίειχθτίΤεται ^ η ύτό βεξ ίση τ# χ · α/Χ* αϊ ι έ, χ χμχ ΧυφθεΤ/Γα/, 
ίυο7ν 0*ρ5ων (5) ελασσόνες εϊτιν 9 χξχ &\ νπο yys χαϊ <yf  ̂ ίυοΐν 0*^5ων 
ελασσόνες εΙοΊ, Ταΰτν\τοι χ\ Ευ5«ϊαι yif, ε^ τζοεκβλ^εΊσχι συμτεσβνται. 
Συμπιπτετωσχν ούν χχτμ τό > * χα« ετει αί y  £ ε Γων/ar τβ y^s Τ^ϊγωνβ 9 
ίται είείγΡ^σαν ταΊς ι £ χ τ5 ιχΧ, ι| ετ*ζ& τ« εΤερα, ες·«ί πάντως Ττιj $ 4 
Xoiirif tvj λοιτ^ (6)  9 vjTOi if ί rij λ . Κ«ϊ Γσόγώνιον xqx ε$ε(%$νι:τό y is  
Τρίγωνον τω >ο5ενπ ιλχ9 $ πεξίγεγξχπτχι ϊε (γ) ^ τε^ϊ τον ίο5 ε'ντ« Ku-. 
χλον« Ο. Ε. II.

Π  g 6 τ u c  ί ς Δ. -
j,EJ< τό δοθεν Τρίγωνον ΚυχΧον Ιγγραψαε.
•ΑΙ ίοο Γωνία/ γ  χαι β iiya τετμη&ωσχν Μ Εν5«ων των y a , ε* ,

• —  *3*

(ι) Σ%ολ. »V (a) *  Λ* β )  m  τϊ (4 ; £**
χβΓ· (5) τϊ Πβί J<f. (6) ©. Π  of, τ?ί /1Λ Τ· Λ. (7 ) fi* *«r.
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τυνιβτων χατά το a (διά το τάς δυο τβ Γ<μνί« . 7  g  ε ίυοϊν ΟΥ
5ων (ι) ελάττονας είναι * ά, ert τάς ύχο ays $ «57 «TJ ελάο’ΰ'ρνα^Λ «- 
το ϊέ τ« α (2) τ^ος ο?3·ας ι?χ5ωίΓαν αί αβ, χη , αξ. Τβ yev Κύκ\β, 
ος αν Κε'ντρω μεν τω α, Αιαςηματι δε τω αβ γραφείς, Σ/« των Σημείων 
ξ  β) tf ί/ερχομενβ εφαψοντα/ αί Τ̂ ε7ς τ« T(izya)V8 Πλευ^αΓ, χαϊ «τως β!ς 
το Τρίγωνον εγγεγραμμένος εςχι ο ΚυχΧος.

EVi 7 *? Τ^ν Τ^ωνων 7 #β $ 7 α,ί 9 «ί μεν υττσ αβγ §  αηy  foot 
είτίν, ως άμφω (3) 0 ’^5αϊ, αϊ δε ύχο αγβ  £ χγη ομοίως (4)  α^Χαις 
ϊταζ, αρα ^ (5) υτο 7*0  ‘**1 ή  ντο γαη , χ*ί επομένως (6) vj αβ "τη 
τη αν?. Λ *σαΰχως £ αντις δείξειε £ τας αβ £ αξίτας βτας, £ τοίνυν ο 
α Κεντάω ^ Διαςημχ τι τω αβ ε γ γ  ραφό μένος (γ), £ Σ/α τ β ^ ^ ξ  Σ/ελεν- 
σετα\' £ ετει αϊ κατά τα β §  ν\ $ ξ  Γωνίαι είτΐν (8) 0^ 5 αί , αί τβ Τ ι̂- 
7 ων« Πλευρά) ($) εφάττονται τβ KuxXtt, ωςε εγγεγραμμένος εςαί (ιοί) 
ο Κυκλος »ίς το ίο5εν Τρίγωνον» Ο. Ε. Π.

Π ο £ I σ μ ct'T α.

132 ==*

Εντεύθεν ουν γινωοτκομενων των τβ Τριγωνβ Πλευρών, ivjX* ήμίν 
ε<?α/ ^ τβτων τα Τμήματα ,  τ« Σ/ά των εταφων τβ εγγεγραμμενβ eh το 
Τρίγωνον Κυχλ» γινόμενα.

Ο Ιον εςω δγ =  12, και Σε =  ι6* ^ 7 £ =  *8» χ«1 ε<?α* Σγ +  Σι 
=  12 4- ΐ6 =  28* εαν άτο τβτων άφχιρε^ρ y ε =: ι8 =  7*ί 
Χθίπ*α εςαι vji +  Σ£ =  ΙΟ, άρα ( i l )  Vji =  5 =  Σ£, **< ι?7 =  7 =  70» 
χαι βε ,= 11 =  £ε. #

Δ 55είΤων των τ» ΠΧευ^ων, ^ της ΕΓμίΣ/αμετ̂ ου τβ iyye·
7 ζαμμενβ είς το Τ^7 ωνον Κυχλβ, ράίιον εςι το εμβαδόν τβ Τςιγωνβ Τζθ· 
σευςέΐν, νοπτεον 7 *? τα'ς άΆας α7  και αε, ως ετΐ τβ άνωτ. Σχήματος 
^7μ«νας. Ε’ ιίτιξευχ̂ είΤΗς 7 “ ? ^ τιί< » ή τ» Κυχλ» Η'μιίιχμετζος αυ
τό το ύψωμα εςί των τριών Τζιγωνων y αε9 εαΣ, Σα7, εΐς ά το ολον Τρί
γωνον yte διανέμεται, αϊ δε τβτβ Πλευράι Βάτεις εκείνων. Η' αξχ Η'μ(· 
διάμετρος εχινο&.απ\αοΊα&είτα τψ των ΠΧευρων ΐήμια^ροίτματι9 δωτει 
(ia) το εμβαδόν τβ Τριγωνβ γδε.

(ι) ΙΖ. Πό(. τ?ς ΊΒ. <τ* «% (a) IB. τβ *. (3) jETx *χτ. (4) ί** *acr. (5) ®· 
i7of. τ?ς /1Β. τβ α. (6) Κς· τβ β*. (7) ©· τβ y . (8) Ε’κ χαταβ*· (9) /?· τ* ̂ * 
(ίο) Οζ· Β, τβ ϊ, (11) Β* Πόο· τ?5 /ίς. τβ y. (12) Σχολ. τβ$ ΑίΑ τβ «· ̂  Π(άτ·
Λ .  τ β  ( ( .  "  - ■  * *



Olov εςω χβ =  $ ,  at te Πλευ^αΐ ω; άνωτερω 12 ,ίΐ6 , ΐ8 > Τβτων 
3ε ημιχδροιτμχ 2 3 , *αΐ < >  5 X *3 == **f> «  ε>/3α3ον τ« Ί>νων».

Π £ ο τ α σ < ς Ε.
,,Περ) το 3οθεν Tp/ywyov Κύκλο* ypa'\|/«i, «το/ (3 rχυτόν ε'ιςι) 

τ,τμών 3οθεντων Σημείων μη επ' ευθείας κείμενων ( β ,  y ,  3 ), Κύκλον 31 
αυτών αγόμενον yqx-^xt.

Ε'πιξευχβείΤων των /3y, y3, ^ 3/%α τμη$εt/Των χχτα τα ο £ ε ( ΐ ) ,  
καί χγ^ειΤων νρός όξ$χς των (2) οχ §  εα, των χχτα το χ τι/ν/βΤων, το χ 
Κεντςον εςχι ,* ώ αν χχτχγρχφείη ό $/χ β $ y  $ $ ίιχγόμενος Κύκλο?.

Ε’ άν γαρ επιξενγ^ωϊιν αί χβ, a y , α3, επ) των Τρίγωνων xl 3ο, αβ 
Πλέομαι /τα/ εσοντχι (3)  ταΤς y o , αο , αίτε προς τω ο Γωνίχι χμφω Ο'ρ- 
θ-αΐ, ω<ε (4) « «3 i/rif τη ay* ωταντως 3ε χχι η χβ ίση τ% ay. Και των 
τριών ουν «τω5 (5) «Των «των, το a (6) Κεντάν εςχι τη Κνκλ« Τβ 3ιχ Των 
Σημείων αγομενπ β ,  y ,  3.

π « « g . 5;
Κεντρόις τοίς β $ y  $ 3 εχν τρεις ?τ«? ά/λη\ο/ς γρχψης Κύκλβε τεμνο* 

μίνες, αί ετπ£ειι*ννύ«τα/ τα? των Κύκλων το μας ΕύθεΤαι, κα3* ο ffuvltoeri Ση
μείο ν , το' τ« ξητεμενε Κύκλ« 3ωτβτι Κβντ̂ ον.

II ό β ι <Γ μ α.
Ε’ κ 3ε τβτων £ τε$ι Τετ^ατλεορον (αβγΖ)* ον αν χί χπενχντίον Τω· 

vtzi υπό χ β γ , χ ζγ  forty 0 ’ρ3·α7? Xerox ω η , Κύκλον y ρχφειν ίι$χτχόμε&χ·
Ε'πιξευγΙϊείτης y ας της a y , Κύκλον περί το 3ο$ε'ν Τρίγωνον (γ) χβγ  

γρχφητετχι. Ε ’αν ουν κατά την αντίθετον ΪΙεριφερειχν ληφ$ητι Σημείον το 
3, § επιξευχδώοΊν αί α3, 3y, ετονται 3« τ« a£y3 Τετρατλευρβ a! aVevav- 
τ/ον Γωνία/ /3 £ 3 (8) 3υτ/ν Ο ρθάι? Xrxt. Α Ά ά  ^ ε’τ / τ« αβγζ ΤετρχπΧευ- 
5« αί arm *τΓον β $ ξ  (9) fotriv Ο'βχΐς Χσαι εΙτ/V, εάν άρα «<ρα/ρεθ# εκα
τέρωθεν vj β ,  εςα/ ι} κατά το 3 /Tif τ£ χχτχ το ζ. Α'μφω 3ε τη χυτρ ΤΪερι- 
φερείχ χβγ βεβηκχτι, $ τβ'των η ετε'ρχ 3 οτρο? τ# χντ&ετω Περιφερείχ εςίν,

--------  *33

■ ν
(Ο 7. τ · (Ο  ΙΑ* * * * '. ( 3)  Λ  **τ. ^ TV τ* (4) «  «V (5) Λ * ά

(ο) Θ. T# V. (7) Am, τ ν  Π^τ, φ  Κϋ, τ« r\ (9) ^  ν«^.

%. 876.

9C. 277*
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ft. 280,

134 “ = = = = =
(Ο ^ »ί & Ε'ν3 εντο/ ό ha των τριών Τωνιων α , β , γ , τ »  Τετράπλευρα 

αβγξ yyμένος, V%$V πάντως £ ha της τέταρτοί & Ο. Ε. Π.

Σ % 6 λ  ι ο ν.
Kara την διαφοράν τα Τρίγωνα, περ) ο ο Κύκλος γράφεται, ίιαφε'ρα· 

ϋαν % το τα τεριγραφομίνβ ΚόχΧβ Κεντρον ΐ^ει rvjv $εσιν. Ε’αν μεν γάρ 
Ο’ξυγωιιον τΰχν\, εςαι hj το Κεντρον εντός τα Τρίγω'νβ, ha γάρ την ύτο 
βγ$ (2)  τνιν εν τω μείξονι Τμηματι, τβ Κε'ντ̂ ον α εν αυτφ τω μείξονι Τμη- 
μάτι πεσεΐται, β B«V/f t? /35 * ωο’βυ'τωί W ίει%$ησεται, οτ» το Κεντςον α εν 
το7ς μείξοσιν εΐσί Τμημασιν, ων Βάσεις αΐ β γ  \ ϊ γ ,  ωςε εντός τη Τ$ιγων· 
βγ% εςαι το α Κεντςον. Ε’ν ίε τω ο’ρ3ογωνίω Τ^ιγωνω, τ#$ΐ ο «V εΐη τ«· 
$ίγεγρ«μμενο{ ό ΚυχΧο<, το Κεντάν 3· κείσεται ε’ τΐ τίκ υτοτεινάσης τ̂ ν 
ορ$ην Γωνίαν vtj (3)· Α’μβλυγωνίβ τ$ Τρίγωνα όντος κείσεται το τβ Ttf<* 
γραφόμενα τερϊ αυτό Κΰκλα Κεντςον μ (4) εκτός τβ Τρίγωνα» . . .  κ

Ε’ «ν «το τβ Κεντ̂ β α , εφ εκάςπν των Τωνιων β ,  y ,  ί τβ. όξυγωνία 
Τρίγωνα ετιξευ%$ωσιν Εύ3εϊαι αβ, α γ , al (Σ χ . ι.), τεμβ*·/ ίι* το Τρίγω
νον εΐί Τρίγωνα τρία Ισοσκελή\ τά α β γ , αβ$ , α γ ί, ί<« τ̂ ν των Η'μιϊιαμε· 
τςων Ισότητα. Διά τον αυτόν $ε λόγον, $ εάν ετ/φυχ3ίϊ (Σ%. 2 ) ετι τα ■ 
όρδογωνί8 Τριγωνβ, τε#ι ο τεριγεγρανται ό Κύχλοο, Η £3, ϊιελείγε Kti- 
κείνο είς Ισοσκελή hίο τά ε3£, ξ$η, ο $ ανωτέρω (5) σεσημείωται. Ε’αν ϊβ 
ετΐ ε'χα'ςπί των τβ Α’μβλυγωνία (Σ%. 3 ) Γων/ων, «το τ5 Κέντρα μ τα τερ) αυ
τό περιγεγραμμενα ΚυχΧβ επιξευιχΡώσιν αί μι, μκ, μλ , συςησονται ωσαύ
τως Τρίγωνα τς(α Ισοσκελή, ων το μεν ιμλ, 8 B«Vi< η την Α*μβλεΊχν ύτο· 
τείν8θ·«,ε’χτο( κείσεται τβ'Α ’μ/3λυγωνίβ, $ συν εκείνφΤοτςατλευςον το /μΧ» 
o’kcjjjo’oi το7ί ίυτιν Ισοσχελεσι ιμκ, χμλ /ο·ον.

Ε’ τ» τ? εί< τον Κυχλον εγγεγραμμένα οξυγώνια Τρίγωνα β γ ί , εάν 
οίτο Τ8 Κεντρβ α ΊΤμώιάμετςοι αχ^ώτιν α! «3ε , «»£, awj, τ^ο'( ο^βί τε· 
μνασαι τάς Πλευράc β γ 9 γ ί 9 β ϊ9 αυται ίά ίίχα τεμβον (6) τάςτε Πλιο· 
ράς κατά 3 ,  I, χ, $ τάς Πε ι̂φε^είας, α« υτοτείνβΟΊν αϊ Πλέομαι κατά ε, 
ξ 9 η, $τας ιερός τφ α Γωνίας των Ισοσκελών Τρίγωνων.

Ο'μοίως ίε §  ε’ τι τβ Ο’^ογωνίβ λξμ τβ tie τον Κυχλον εγγεγραμμε-

( I )  Σ χ ο Χ .  ΤΟ μ ι τ β  τ ι ί»  ΚΑ- τ ϊ  ( 2 )  % χ )  Γχόχ. τ ί ί ς  J T A  * * ί  * y .  (3)  A v V .

(4) Αυτ. (5) Πό{, τ7ς τ* <y. (6) Γ· τ»  y .  4 Σ^όλ, Ο̂ ρ. α. τχς ATf· τ ί * ·
/I, τ« γ .



νβ, u\ rpot oftu< Λγόμονχι ev) των Πλίθων vgr9 νττ, ταντ*<τ« ( i )  κχτα 
q $ τ ,  $ &ζ χΖτχι vroTtmn Πεςιφερείχζ κχτχ τ ,  τ ,  x*i race rgot τω ν 
Γωνίχζ ϋ χ χ  τεμνοτιν ,γ is νο τ4ν Περιφεξειχν λσμ, $ν 4 Διάμετρος λμ/ 
ύχοτείνει 9 κχτχ το ο :ϋ%α τέμνει.

Ε’τι is το, Α ’μβλυγωνίο 4 υ<ρ ίίχ *  τεμνοτχ τ4ν ντοτβίνβτμν ψ ψ , $  
το Το'ξον ψ%ψ ϊιχχ$έιτχ ϊίχ χ  (ΐ) τέμνει 9 £  iij $  αί λο/rx't ν®, να £ τα* 
Πλαν^α*9 ^ *< «ί Πλιν^βι ύτοτείνοτ* ΠεριφερεΙας.

E'vSivrot ir) το οξυγωνίο Tpiyma αί ημίτειαι των Πλβυρων /33·, 3-y, 
y i, χτ. etrovrew των ντο βαε9 exyn ya£ , χτ. (3) Η'μίτονα ο?3·ά. (Σχ. I).

Καί ταραχ\η<τίως εχιτο O'q$oyuv(o (Σ%· a.) ^ Α' μβλυγωνίο (Σ χ . 3·)» 
4 μεν λρ ό̂ 3·όν «ςϊν Η'μίτονον τ?< ντο λνο*, 4 δβ ξ τ  τν\ζ ντο ξντ «V βχβί- 
νβ, έττ) $ε τβτβ 4 μεν ψο τί}< ντο ψν«, 4 is ωι τίκ ντο ωνΧ. Παλιν βτ) 
τβ O’eS-oyiov/e 4 λν H' μιϊιχ μέτρο c , όΧικον Η'μίτονον ες) τί#< ντο λνο (4)* 
και ετεϊ το' «ντο «ς·ιν $κάζη( Γωνία*, £ τβ τκρχτΧιιρωμχτοζ είς ΟρΒ-άζ ίόο
(3) ο?$ον ΐΓμ/τονον, ev) τβ A,μβ\υyωv(o 4 ψ^·, ορθον Η'μίτονον ε«?αι τ4<τ* 
ντο ψνρ V, rtfc ντο ψνχ.

Η* τ̂ β< τφ Κεντρω Γων/α ντο βχε, $rt( βεβηκεν εν) τη( βε νιμιτείχς 
tvjc ΤΙερι ε̂ρείχς /3«y, it  if «*) t# τρο* τρ Π εριφερείψ ντο β ίγ 9 ητκ βεβη- 
κεν εχ) τνμ οΧη< Περιφερείχς β γ · ere) y ip  4 ντο βχγ της τε ντο' βχε (6) 
$  rtjc ντο £$y (7 ) iir\xt(uv ός)9 φανερόν (8) οτι αί ντο βχ* £ β ϊγ  Ίϊχλ 
αΆ 4λα/< είτίν Τϊσχυτως δβ feral δει%$4*'οντα< $  αί ντο y ® $  y^3, κχ)
«ϊ ντο ya^ ^ yβ i (Σ χ· ΐ). Αί ϊβ ντο λνο ^ λξμ βτ< τβ O’^oywv/e (Σ χ .2), 
οτι αμφω Ο’^ λι ονται focu Ά η λ α κ  eM9 ίήλον. Ε τ ϊ ίε τβ Α *μβ\υγων(ου 
(£%· 3 ·) &V 4 4τβ' ψ νχ 4 βεβ^κείχ ex) τφ νιμίηι το Τόξο ψ χ ,  /Vif τ ί  
ντο ψωψ, τ^ βεβακείφ «τι το ολον Τόξον ψ%ψ, οτωΜκνυτχι· ετεξευχ- 
5ωταν αί ψ χ ,  % ψ·-4 , τ^όί τ<μ Κεντάω ντο ψν^ρ, ι}τ« βεβηκεν ετϊ t*\c 
Ημιτείχζ ψφ τί« Πεμφίζείχζ ψ<ρψ, ίειχ^τοτχι ω< χνωτερω itrif τ>ϊ ντο 

4η* βέβηκεν έχ) τ%ζ όλης Πεζίφερείχζ ψ^>ψ. Α Ά ’ «τί τβ Τ«τ^«- / 
τλ«ν^β ψχψω αί μβν χχεναντίον % $  ω (9) iuth 0\$x~c itxi είτιν, ήτοι 
τα7< ντο ψνρ ^ ψν% (ιο) 9 eav agx χφχιμ$ωσΊν αί <V«/ ντο ψνρ»,
«ν«Ι λοίΤΗ 4.ν% /**Μ ψά)ψ· ; , . /

Παντο* Tf<ywva (Σχ,. ι.) αί Πλ«ν?α) /3y, β ϊ, y i  elr) ΧξΗ αλ-

_  <0 aCi*. (2) λ. τ* y. (3> /7ο«,«. τ?« Γ. τ· y. (4) σ*. /. τβ y. (5) ^ν. 
cr°  *· ;/· τ* *ν . ,Χ7) a;,ts y.. CiO α’̂ . (9) λ ?, « y . uenir.#*'.
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λ ι j\ac ως τά Ημίτονα των Γωνίων υττο β ίγ , β γ ί9 γ β ϊ ,  ύ<ρ 8ς εκείναι λ) 
Πλευρά» υττοτείναοΊν. EM γάρ πάντως αϊ Πλευρά» βγ^ β ί9 y i 9 ως τά Λυ
τών ημίτη /33 , /3χ, y; * τπτεςιν ως τ« Η'μίτονα των Γ ωνίων (ι> των ύτο 
β«ε, βαη, y αζ. Α'Ά! αυται αϊ Γωνίαι τα!ς προς τρ Περ/<ρερεία \trai εϊ<ήν9 
(2) η μεν ίηλονότι τρ $, »ί ίε τρ y 9 η T# |3 · «?« αί Πλευρά» 0y ,  0$, 
7 ?· fi<r< fl*po< aAtf\a<, ώί'τα Η'μίτονα των Γωνιών, ύ<ρ «« εκείναι άϊ Πλευ
ρά! ύποτεΐνβϊι, Ε*κ ίε ίη τ«τ« μονβ τη Πορ»>μ*το{, το πλεΊςον μέρος rife 
επιτείβ Τριγωνομετρίας επιφερεται, οπερ ακριβώς τημειωτεον.

χ. 28>» «>'· ΚclvnvSev την αϊτό τί{ς yif< άπόςατιν rift Σελήνής καταμετρεινπαιίευκ
μέθα· δοθείς 7 “ ? &*“ *«ν Α’ ςρονομιχων παρατηρητεων rif< παρα&αχτικης 
Γωνίας υπό α γ β 9 χα) rtfs υπό ίβ γ 9 $ ίη $ τί*< ταύτΊ̂ ν ρταραπληράτης είς 
δυο Ο’ρθάί ύτο y/3«, ^ μ**τοι % της ΪΓμιδιαμε'τρβ TifC'7 i< α0 , ε’ρϊμεν ώ« 
το Η'μίτονον της ύιτό α γβ 9 νρός το Η'μίτονον rift ύτο 7/2* > ύτω< λ/3 τροε
«7  (3) κτ·

χ. 282. Ζ'. Ε’ντιύθεν δε $ τ?β Η'λιακοί νίμών αποςάτεως hi το μετρον λαβεϊν
καί γάρ αΰ$ις εάν δια των Α ςρονομιχων παρατήρημα'των, ι| τίί« κ«ττ μην» 
παρα^άξεως Γωνία (εν $ μάλιςα ίιχότομος ες)ν η Σελήνή) ληφδρ υπό 
Tjj7 i ^ *ί τ*ί< Σελήνής άπόςαΤις τ γ 9 άναλογιτόμε^α ώδ'ι · το Η μίτονον της 
ύτο τηγ, ?τροί το Ημίτονον της 0 ’ρθ?< Η^7 (·!*« τρος τ^νΈΓμιϊιάμετ ο̂ν (4) \  
«τω ο·7 1} της Σελήνής από της γης άπόςατις9 προς y η την τί Η λίβ. Ο. Ε .Δ.

Π  (  6 τ  α σ  » ς ς.

136 ■ Β Η Β Β Η

„ΕΙ{ τον δοθε'ντ* Κυχλον Τετράγωνον iyyga^al·
9c 283. Η’χθωτβν Διάμετροι προς ορδας α/λν|λ*< τεμνεται (5) * 7 1 /S>, i

εχεξενχδωτων α\ αβ, β γ 9 y )9 ία. Καί επε) ϊτη η βε τη εί (6) r if ίε εα 
ετϊ των Τξΐ^ώνων βεα9 αε9 κοινή 9 ητε ύτο βεα try τη ύτό C7) ^ε} 9 8ρχ 
(8) βα Ίτη τp βί. Ώ,'ταυτως ίέ ιέ, >ί αβ ΪΤη ίειχ^ητέται τρ β γ 9 $ η *ϊ τρ 
l y 9 χ«1 το αβγί Γτότλευρον eceu9 κα) $ij το αυτό £ θ'ρ^ογωνιον · εττειίη 
γάρ αϊ βί ^ «7 Διάμετροι ετε$ητ& 9 εςαι τά βαί9 a ty 9 ί γ β 9 yfi* (9) 
Ημίχυχλια, και α\ εν αύτοίς ( ίο)  Γωνίβι α 9 β 9 γ ΐ  ϊ 0'ρ§α(. Τετράγωνον 
άρα (η )  ες) το αβγί, $ εγγεγρκττται ( 12)  είςτον ϊοθεντα Κύκλον.

\
j l )  Πΐ*}. y\ τς ητκ τ̂ος Γχολ. (a) I70J. y. rmf *»*r. ($) Πος. / .  (4) °^'

I. τ» V· (5) ΪΑ  τ* rf. (6) 0V  /Η. τ« (7) Λ  *«r. . (8) rS '  (9> Χί?·
ο ν  Τ· «Τ. (10) ^4» τ · γ . Ν (II) Ο’β. <ί· (12) </#. Λ. ♦· |Τ»
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Π β i  r  α c  ι ς Ζ.
* * » . , . /

,,Πδρΐ τον ioSrVvr* Κύκλον Τετράγωνον τεριγράψαι.
Των Διαμέτρων τη KvxXa ω< έτ'ι τν?< ανωτέρω «χ3 -εισων, κατά τά Συ

μβία α , /3 , y ,  ί Ηχ9·ωο·αν αΐ Ιί'φχττόμεναι £3 , $ι, itf» jj£* x*J eire) al 
προς ταΐζ έταφχιζ Γωνίαι ( l )  0 ’ρ3αί tl<riv, o!ov «I ντο ξχε, ξβε $ a\ λοι· 
τ«1, ετιξευχ&είτηζ rift αβ %al ντο ξχβ d, ξβα ελασσόνες είσι ΙυοΙν 0 ’ρ3ων 
(Λ)· £ ίεικνυμένα τάτα $ εν'ι των λοιτων, αΙ Ε'φαττόμεναι τροεκβληδεΊσχι 
συμτεσΐ.νται, ^ Tt)c;i}V*Taf ητω το ξη& , ® Ν̂ίμΐ i>f βίναι Τετράγωνον.

Και γαρ *ιγ#ιΙη #*« «Vif τη ντο αβί, f<?«i (3) ί IIâ aA^Xoc 
τρόί tvjv /3i, ίι* $« τον αυτόν λόγον $ η Si Παρ«'^ν}Χ*ί τρό< Tijv /3i, ωςβ 

τρό( (4) Λ/Μ*λα<. θ'μοίωζ if $ αί ξ& χαΐ μ* ΠαρανλΐίΧο* δίτΐ ry ay καϊ 
a /ληλαις, τοιγαρΐίναί ξη tt, 3ι {ετ) των Παραλληλογράμμων $  ^ βι) ΐσχι 
ίίσονται (f) τγ avry /Si, itf (6) £ άλλήλαις · ωσαύτως &e ir l των Παραλ
ληλογράμμων ξ γ , α» , «I £3, η* «λμ *Μ τρ αύτρ αγ  $ άλληλαις. · Α’λ- 
λαμην αί a y , /Si ίται αλληλαις είσιν, «ρ« αί τέσσαρεζ ξη , μ», ι3 , 3£ iV «i 
a/XjjX«/{ eioiv, ως-β Γα-οτλίορον f<?) το ξη$ι. Ε'τε) ?f ^ αί τρόί τ£ /3 f<pf- 
ξί?< (7) 0*ρ3«ΐ είσιν 9 χρα έ, αί ατεναντίον έτ) των Παραλληλογράμμων Γω* 
νίαι, ήτοι η η £ η ι O'fix) (8) *ίο’ϊ> χαί (9) έτομένως $ αί ξ  $ 3 ,  ωςέ $ 
θ'βογωνιον το αυτό &i&9 £ Τετράγωνον (ίο ) άρα, % είς τόΐίοδεντχ Rtiif* 
Χον (ι ΐ )  τεριγεγρχμμενον. Ο. Ε. Π.

Σ χ ο λ ί ο υ

- Το ε}( τον Κύκλον, τεριγεγραμμενον Τετράγωνον ίιχλάσιόν Ιςι τα ik  
τον αυτόν εγγεγραμμένα. .. . . . . . .

EVfiijf 7 «ρ η ντο βαγ εν τω ΚΓμικυκλ/ω ( 12) 0 ’ρ$ιί /<?/, το ατο' τηζ 
Τ*νοτεινάσηζ β γ  Τετράγωνον C*3) <Vov ί*ς< το7< ατό των αβ £ a y , $ ίτο- 
μβνω« 0| ) τό ατό /3y, tfroi τό «το εξ τεριγεγρχμμενον elf τον Κύκλον Τ«· 
τραγωνον, ίιτλάσιόν εςι τα ατό αβ,είς τον αυτόν Κύκλον εγγεγραμμένα.

Και τη ατβ rjff. Ημ4δΐαμετρα It. αη Τετράγωνά, το μ£ν τεριγεγραμ-

---------------------— r t - ^ t
(I) ΙΠ . τϊ y . (3) Γχόλ riff /ί̂ ί. τϊ α. (3) Κ Ζ . τ» β'. (φ  Λ , τ» α . (5) Λ ά .

«· (7) £’* κατ. (β) 'ίκί. τϊ (9) ι̂α τι}» «Jr. (ΙΟ) ΑΒ. Ο'ρ.
*· “'· (« )  **» fc«T. O’f. Τ* y. U 2) /f-A ΤΑ ν .  ( Ί & Μ Ζ . τα α , (14) Λ. Π,ορ.

Μ Ζ. τ$ jf;. v‘ ·" A ' «τ α) 'ί * - *

* · 285-

386*



287·

κ« 288·.

μένον elf τόν Κυχλον τετρατ-λάσνον, το if εγγεγρΛ/ιμενον i/arXaV/ev. Α ’/λ* 
ai ν* τ« ττεριγεγραμμίνa Πλευρά Διάμετρός εςι Τβ εγγεγραμμε'νβ, η )ι 
Πλευρά # rera Διάμετρος εςι τη ατό τί}< Η*μ/^|χετ$8 /3#, # άρα των Τε
τράγωνων τροοίος των ατό των Διαμέτρων τρό< τα ατό των Πλευρών, χα- 
τα υτοίιτλατιονα λόγον τυνεχως γωρεί, vj if άνάταλιν των ατό των Πλευ
ρών τρός τά ατό των Διαμε'τρων χατά ίιτλχο’ίονχ , χαϊ η μεν των ατό των 
Διαμέτρων των Κυχλων τρός τα ατό των Η'μ^*μότρων χατά υτοτετρατλα- 
τίονα, # ίε α’ναταλιν των α’τό των ίΓμώιχμετζων τρός τα α’τό των Διαμέ
τρων χατά λόγον Τετράτλατ/ονα.

Π ( ο V α σ ι ς Η.
„  Εις τό ioS-εν Τετράγωνον Κύχλον εγγρα'ψαι.
Δ/%α ητμη&ωΓΛν αί αβ $ ai (ι ) , ατό if των τομών ξ  £ ε , ηχ$οι- 

ταν # μεν (2) <fy ότοτ/ρα των a i, /3γ, ι/ if εθ- ότοτεςι» Των α/3, ί γ ,  καί 
Κεντρω μεν τφ χ , Διαςνίματι if τω κξ η χε Κύκλος γόγραφ^ω· φημ) i>J 
«τι ουτο< εγγεγραμμε'νος εςαι είς τό ioS-ev Τετράγωνον, ετειί# γαρ Πα
ραλληλόγραμμον ε<?ΐ (3) τό αχ, εςαι # α£ ίο·# τ# α’τεναντ/ον (4) ex, t| if' 
αε rp ξκ. ΑΆ* αί a£ $ αε, άτε i# των α/3 ^ ai <ο*ων (5) Μμ^ειαι, /τα/ 
(6) άΑάλαις εϊτ/ν, «ρα ^ 'o'# t# χε* ωταυτως if ie/ξω ?τας είναι $ τα;
xvj, χε, ωςε eVei αί τρείς χ£, χε, χ# ίται ά/λ#λα/ς, ό Κεντρω μεν τω χ, 
Διαςν}ματι if τω κξ γραφόμενος Κύκλος, #ξει £ ltd των Σημείων ε, #, 3·, 
χα'ι Τ8Τ8 if' εφάψονται αί Εύ$·ε»αι κατά τα .αυτά Σ#μεια * ετ«ι$# γαρ αί 
Γωνίαι * $ 0 (7) 0 ’ρ3·αί είτι, £ αί χατά τό β £ $ άτοναντίβν (8) Ο’ρ$») 
ετονται* ωταυτως is i/a τό Ο’ρ$ον των α $ ί ,  Ο ’ρθα) ^ αί χατά #· άρ*
(9) ai α0 , a i, 0γ ,  γ ί Ε’φαττο'μεναι εΜ τη Κυχλβ, ^ βτ«« eyyeygxs· 
τ«ι ό Κυχλοί (ιο ) #1< τό ioSev.Τετράγωνον. Ο. Ε. H.

4
Π ρ ό τ α Ο* ι ;  Θ.

,, Περί τό i©$ev Τετράγωνον Κυχλον τεριγράψαι.
Ε’τ^ευχ^ε/Των των α γ , /3i, Κεντρω τφ ε , Δικςημχτι 1ε τω «α, ό 

γραφόμενος Κυχλος #ξβι ^ iι« β % y  % ΪΛ ·τει9ι| γάρ αί a i ,  i0 few

Τ38 1 = * *

(I) J. « ;  « . (a) «« <3) Λ  «utr. (4 ) /1J. »  « .  (J) /ffl. «  Λ
C 6 ) · ^ ·  ? .  (7) ( 8 )  ( 9 )  I t · t ?  y .  ‘ ( i b )  O V  B ,  * »  Λ  .



rate γ δ 9 δβ9 £ Βα>/ς w αβ τη βάτει β γ , £ Η ντο irif ε ςι(0
τ ϊ  ντο |3>y · μ ίο tiro « Jy Ο’ρ$η (2) , «?« ντ$ χδε, oiy ημίοτειχ 0*ρ$ης 
εχχτερχ. Πχρχτλητίως δείξω £ τα< ντο ε«ί £ sy5 ημιτεΐχζ είναι O’^ ifc, 
«ί?β ε« £ ey (3) <Va« ετονται τ« αυτή «5 εχχτερχ, £ iij (4) £ αΆι/λα/f · 
ομοίως δε δειχ^ητετχι οτι £ τ.ή ε/3. Ο' χρχ Κεντάω τω « , £ Αίχςήμχτι τω 
sx γραφόμενος Κνχλος ήξει £ διά β £ γ  £ 3 9 α$α xr. C5)· Ο·· Ε· Π·

Π ο $ ί σ μ ct τ ct,
ETm v5f» ϊί φανερόν, ω< j| ντο f/3« μ ο to Tf rife Α'ττομενης εβ9 nut 

τν?< ΤεμνβΟΉί βχ ημίτειχ εςιν Ο* ρ^ης 9 ήτοι μο/ρ. 45· Μ ντο α/33 πμιολειον 
0 ’(S-iji, ήτοι μοφ. 135· Λ%?β ή τλευ$« «β τ« εγγρχφομενπ είς τον Κυχ- 
λον TfT?*ywve (ή ο τ αυτόν εςϊν, ή Εν5ε7χ ή χτοτεμνπτχ το τετχρτημοριον 
της όλης Πε ι̂ρερείαί) ενχρμοξομενη τφ ΚνχΧω διχτεμνει χυτόν εϊς Τμνιμχτχ 
δύο, ων το μεν με7£ον /3$α(6) Γωνίχν τεριεχει την ντο /3y« ή 0£α ημ(<τειαν 
$<τχν Ο'ρδης, το 5’ ελχττον χιβ Γωνίχν ήμιολειον 3<ταν Ο’ρθής. TaoTflToi £ 
ή εν τω τοτχρτημοριχω Τμημχτι Γωνία ?r»f εςΊν Ο’ρθή £ η/ΗΤεί# Ο’^Ηί 
«μα \ηφ$ε(<ταις9 ή ?« Γωνία ή βεβηχεΊχ βτι Πε̂ κρε̂ είςι τεταρτιιμορικρ , ιτη 
ες)ν ήμιθ·#ί« θ'ρ$ης·

Καί ea'y ετϊ τή< αβ (ητκ ες) τ5 eh τον Κνχλρν εγγεγραμμένο Τετράγωνο 
Πλευρά) ως ετϊ Διαμετρ*, Κεντάω τω μεταιτάτω Σημείω η, £ Αιχςημχ- 
τι τφ if« ,  ή η/3 Κιίχλο* γρχφρ ελάιττων, διελεΰτετχι δη η τητη Πε̂ κρερε'Λ 
3ια τβ χ, ο Κεντ̂ βν ες) τη ΚύχΧβ. Ε’αν >« £ τερ) τον μείξονχ Κνχλον ys 
γραμμένο ν τύχη Τετράγωνον, ίιήξει ra n  ως η τη ε\ά<ττονος Κυχλ» Πβ?/- 
φερειχ £ i/ar τή< τ» τιριχεχςχμμίνΗ TtrfxyoivH Γωνίχς ε. Περί yap το 
Τετράγωνον χεβκ, « ή μεν των Γωνιών'χ τρό< τ^ Κεντάω ε’ςί τη Κυχλ«, ή 
δε. ε τ^ τΗ.τοριγεγρχμμενπ Τετράγωνο Γων^, συμνίτττει, τεριγε'γρχιττχι 
(7) ό ελκτο^ων Κνχλον
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Πj  ό τ « α ι  5 ,1.
•y ' ' 9 f̂VorxiXij Tfiyavo· θ'υςήο,Λ<θαι- (βχγ) ̂  ε%ον εκχτίρχν των ττρός τη 
»»Β«ο·ει Γωνιών(χβγ η μγβχ* δικΧχτίονφ της \otirH( ζχτοι της χατχ χορυ- 
„ φ η ν  α). ·

(1 ) Λ ; τ ϊ  « . ; ·  (2 ) ^  ύΛ< χ κ ,.(3 ) τ . «  (4) β .  (5) ο ν  τ ·  / .  . ( 6 )
. /β .  τ « γ ·  (7 ) θ .  τ ϊ  If.

S 2
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Ε’χχεί&ωτις EvSsta η αβ , £ «τω τετμν,&ω κατά το 5 (ι ) , <*?« το 

υττο α0$ O'gSoyoiviov Ίσον elναι τω «το α5 Τετςχγωνω» Καί Κεντάω μεν 
τω α , Διαςηματι ϊέ τφ αβ Κύκλο; 7 S7 W ^ W 9 £ τ£  yga<p8vu Κύκλω 
ενηζμόάω (2) η βγ  /τ* τ? α$, καί ετεξεύχϊω η « 7 » κα<' «*** «  βχγ 
Τρίγωνον το ζητά μεν ον.

Εϊτιξενχδείσης yxg της 7 ^* τβ 7 ** Κύκλο; (3) 7 S7 P*V^W* 
κα'ί ετε'ι το vro «05 Ισον Ιςί τω Ύετςαγωνω τω ατό a t, ή'τοι τω ατο 
0 7 } εφάπτεται πάντως η 07 (4) τ» Κυκλβ $ο, ον τεμ,;ε< if 7 ·̂ A’ j«  vj 
ντο βγϊ (5) <Vtf εςα» τγ  εν τω ευαΑαξ Τμηματι ντο yxi. Κοινής is 
τςοςε$ε(σης της ντο iya   ̂ ««?«< $ ύτο βγχ ’ίση τ$ χ $ rij ντο ayi
άμχ λιιφΜσαις. Α’/λα τά σκέλη tty £ χβ ίσα ες), ^ (6) η ντο αβγ
ίση τ jj ντο β γ χ , xgx £ η ντο αβγ ίση ες) τ% α £ τη ντο αγ) άμα
ληφδείσαις. Α’Άαμην η εκτός ντο β ϊγ  (7) ίση ες) ϊυσ) τχ\ς εντός $
άτενχντ(ον α ,  j£ ντο ayi αμα \ηφ$ε(σχις, αί ίύο «ρ* ντο γβ ϊ  ^ 7^0 
»τα» άϊ$̂ νί\«ις flirt, και ετομενως (8) Η iy  Ίση βςϊ τ# 07* ήτοι (9) τή 
α$. Ανρα αί Γωνία» α , $ ντο «7  ̂ ( Ι0) άν&ηλχις ε!σί· isieiKTXi U 
η ντο αβγ ϊβτ* «μφοιν «μα, τ?; αρα κατα το α ίιτλχσίων ες(· A'fl* 
Ο. Ε, Π.

Σ % ό λ ι ο ν. ι;
Ε’κ της τ5 Προβλήματος is κατασκευής ίίλον, δτι της ετέρχζ τω» 

/των Τ8 Γτοσ*κελ85 Πλευρών 3ι5ομε'νπ(, το ξητ«μβνβν τυνίςαται Τρίγωνον. 
Δεησαν is ετι της Βάσεως β γ  ίο3·είσης ΐσοσκελες τοιητορ σνςησχ&αι, ϊ· 
ττερ αμελεί sxxtsqx των τμ ς  την ϋχσιν Γων<ων ΐιτλασίων είη της λοι
πής Λ τρωτόν ετί της β γ  ως ετ) τκελβ;, το Τρίγωνον β γ ϊ  (ιι) κατασχενα· 
ςεον, 8 κο̂ υφιί μεν η y^  Βάτ»< it η 0>, »Γτα τ^ός τφ. y  Σημεΐω της 
07 9 Γωνίαν Sere ον τνι'ν υπό βγα ίσην (a) τη γ β ϊ ,  *») Τζθε*βλη$ε(σης 
της 05 ως» σνμτεσείν τη ya  κατα το' α , σνςηγεται το «07 Τ^ωνβν 
κατά το ίτιταχδεν ετι της ϊο$ε(σης Βάσεως βγ.

Ε'πειίη yxg ά] ντό β ϊγ  έ, ayQs ως Tf «vrir τ̂ Γτ* 5 Ίσαι εΤε^ησαε' 
( i j )  ^ αΆήλαις, κα) τβτων η μεν ΰτό:>βϊγβ£*4)>;Ϊ8$ ίυσ) Tcut εντός 4
---------- -̂--------------------- - ν  · ν ’.y α

(ΐ) ΙΑ. τ? (ί. (a) Λ. τη (3) Β. τ* Ο*. (4) Α̂Β.·. t» V*~(S) ΑΒ. ψ* y — ■(©
Ε. τ »  λ .  (7) τ* α .  (8) ς .  ^  « .  (9 )  f i V ^ r e i .  (10 ) Β. τ Ζ  α .  (χι) Λ α  « ·  
«ν.Λτ. Π ( ο β \ .  ( ι ι )  ΧΤ« τ *  λ ,  U 3) Ε »  κατ. (»4) Α Β ,  t Z . d ·.*τ  / ;  -V  » -



---------'-*** *4ΐ
άπεναντίον ty r e  a $ ry υπό ly a 9 η is uVo βγχ  ϊ<τη t«7c uro' 07*
£ i<y«, χοινίο «ρα άφαιρε^είΰ’ηζ της υπό ό γ χ , e'caf η ντο 07i <V̂  ry 
a* ταύτης αρα ίιτλατίων εκατερα των 3τρο< rvjv BaV/v τβ μείξονος Τρίγω
να εςαι , on κείνης.

Π  ο $ / σ μ α τ α.
Ε\ατερα των προς ry  BaVss Γωνίων β £, γ  τβ η$η (Τυςάντος \<το*κε- A'. 

λβ< Τρΐ7«ν#* ίντί πεμπτημορίοις ίυο7ν Ο’ρθων <V>* s’c i , τπτέςι τέτταροΊ 
πεμπτημορίοις μιας 0*ρ$ης, ij is λο/Tif * sv ε\?ι πεμπτημόριον ίνοίν 
0 ’ρ3·ων, ή'τοι πεμπτημόρια itio μια*. Διπλόν is το λεγόμενον έκτε της 
ανά χεΊρας Προτάσεων» $ «λ τίί ΛΒ*. τβ πρωτ*.

EVsiiij guv μετgov ivoiv θ ’ρ5ων το' ΙΓμιχνχλιον ββ?ι, μοιρών αμελεί 
l8 o , few ϊνί το μεν των iuo O’gS-ων πεμπτημόριον 9 οϊχ η α Γωνία μο/ρ.
3*· τα is itio πεμπτηιμόρια των ίυο Ο’ρθων, οϊχ η κατα το /3 Γωνία, 
μο/ρ. 7^. Και ετ»ί »j 0 ’ρ$«ί μοιρ. eciv 90» ταυτνμ πεμπτημόριον μοιρ.
#ci 18 * άρα Η κατά το α Γωνία (μοιρ. βτα 36 ) ivo πεμπτημόρια μιάο 
0*ρ$ης περιέχει. Η’ is κατά το' β Γωνία (μοιρ. «era 72) τετταρχ πεμ- 
πτημόρια μιας 0 ’ ρ3ΐί<, if ίυο πεμπτημόρια iuoTv περιέχει' rx γάρ ho 
πέμπτημόρια ίυοιν Ο’ρ^ων τετταρχ ε’ςι μιάς9 ty το πεμπτημόριον holy 
ίυο μιας. Καί εν 7 f,/«< ί/ά των μορίων των Ο’ρθων έπιλογιξομενοι τας 
Γωνία<,^τιϊ ημιτείχ τβ των 0 ’ρ$ών άρ/$·μβ, τον αριθμόν των μορίων ί/- 
πλχτιάξομεν, $ άνάπαλιν. 0!ον sa'vTic Γωνία εξ Ο’ρθί?« πεμπτημόρια πε- 
ριεχβτα τνχΐϋ, περιέξεί πάντως η αυτή ίυο7ν Ο’ρ^ών τρία πεμπτημόρια.

EV#J is η υπό βχγ  (ορα το' Σ%. τί#< Προτ.) ίνο7ν 0 ’ρ£ων sci τνμ- 
ττημοριον, ήτοι ίυο ίεκατημόριχ,  μοιρ. αμελεί j 6 ,  scai πάντως η αυτή 
Ιεκατημόριον Ο’ρθών τεττκρων9 >jtoi tvjc όλο^ερ?< τβ KuitX« Πβρ/φερεία<, 
μοιρ. 360. Evv5svtoi η EiĴ sTa ^7  Πλευρά εςι τβ κανονιχβ Δεχα7 ωνβ τβ 
si< τόν Κυ'χλον εγγραρχμενβ, cu R'μιΰιάμετρος η Ευ5β7α α$, βίτβν ij «7 *

Ε’άν «ί τβ Κυχλβ ίϊμιίιάμετρος αβ (Σ χ. τω αυτ.) βτω τμη$$ κατά το 
i , ωςβ τό υπο αβί Φρ$ογώνιον9 τό υπό της όλης Η'μιί/αμβτρβ ^ τί *· 
λαατονος Τμήματος ίτον sTvai τω Τ#τρ*7 ων̂  Τψ άττο τβ ία μεί&νος Τμή
ματος 9 εςαι τό μεΊζον των Τμημάτων η Πλευρά τβ Δεχχγώνα τS είς τόν 
KuxXoy* β ίΤμιίιάμετροο η αβ 9 εγγραφομεν*'. Φανερόν γάρ τή άποόείξει 
ΤΜ« sv %ερτ) Προτάσ. 9 ότι τό αί Τμήμα ϊ<Τον ες) τη Βατει |37*

" Κεντρω μεν τω γ 9 Διχςηματί 5έ τω 7 ^ η γ$ Κύκλος γραφή, ε-

Λ*'.

r .
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rtth) το βγί lVomXei r<£ /3«y iVomXo? Ιςίν Ιτογών/ον ( i ) ,  SvJ 
Bar/f βΜΙλευρά re katvov/kwΔ εκαγώνβ (2), oireq ctv el< τον Κύκλον εγγρ«· 
<ps(t1. Kx) irei \] re Κύκλ» ΙΓμώιάμετρος y& =  (3) Πλευρά εςι τ« Ε'ξα- 
-ywj/y (4)» οττί̂  αν ε!< τον αυτόν Κύκλον ε’γγραφείν*, εάν άρα Ευ9·ε7ατμ 
οίον ύ α/3, »τω τ μ ι^  κατά το $, ώςε το' ύτό α/3£ (λρ^ογώνιον , το όττο' 
τ?ς oXvjc «β £ τ5 ΙλατΌΌνοί Τμηματο* /2δ, <Vcv «Τναι τω Τετράγωνη τώ 
uro τη μεί£ονο< Τμνιμχτός αϊ, ες-αι το μεν με7£ον τών Τμ^μα'των αί Πλευ
ρά τη Ε'ξαγώνΒ > ™ ^  «λαττον Ιβ Πλευρά τη Δεκ«γών» τη ε?< τον αντβν 
Κύκλον εγγραφομενΗ, Κα» αυτ# εςίν ύ τταρα' τ£ Εύκλεβ# £ν Βι/3λ. 1Γ*. 
Πρότ. 0 .

Ε\τευ3·εν ϊε ταΰενόμεδχ την τη Κύχλ» τεταρτημόριων Περιφέρειαν 
εΙ{ μεw τεντε <σ*α ά/ληλοΐί, ^ (τι?( 31%α τομίϊί Μνεχιξιμεινις (5)) εϊ< με- 
ρΗ ΙΟ, 20, 4°» κ%· τεμνιιν. Ε'ττειϊη γάρ tf /3γ Εύδε7χ Πλευρά ες) τη 
χανονικη Δεκ«γώνΒ(6) τ** εΙ< τον Κύκλον, η Κεντρον μεν τό α , Η'μιϊιχμετζΟζ 
U ν\ χβ9 εγγραφομενβ, εςαι δν} το Τοξον /3γ δεκατ̂ μάριον rife ολνμ Περιφε
ρείς, vjroi πεμττνμόξίον τνμ Η'μιτεζίφεζείας. Ε'νδεντοι ύ ι$μίτεια τβ Τύξπ 
/3γ δίΚ*Τίΐμόριον εςαι tvjc Η'μιτερηρερει'ς, r tμ rτπμοριον δε τή'< τεταρπ/· 
μοζίκνίί.

Π ζ ό τ α <Τ ι ς ΙΛ.
,,ΕΙί τον δο3εντα Κύκλον Πεντάγωνον Ισόπλευρόν τε  ̂ Ισογώνιον 

„(νΐτο» κανονικόν) εγγράψαι·
ΣυνεςάβΟ’ω Τρίγωνον (7)9 « εχατερα των τρσ< τρ Β«σε» Ρα,-νιών ί/Τ- 

λασΓων ffjf τίίί λοεντι̂ ο» τ̂ Τ ίε συςαθεντ» ΓοΌγωνιον ε’γγεγρά<ρ5ω (8) ε)( 
τον ίο5·εντα Κύκλον το γ « ϊ ,  ^ τη εγγ^αφεντος χί rgoc rvjv Eitrtv Ρο^ 
νί«ι ύτό αγί, αίγ ί/’χα (9) τετμν\&ω<τχν ?/ά τών γε' ^ ^  Ενδείων 9 
των τί} Πε^φερβ^ κ«τ« τχ Σνιμεϊχ ε $ β τροο'τιτΤΗΤων, κ«ί ειτεξεΰχ· 
θωσ«ν αΐ α^, βy^ ϊ#, ε«. · «

Ε’ττε'ι ουν «I Γωνίβι £, vj, 3-, ι, χ ίσα» (ίο) χ ^ Χ χ κ  εΙτί, λ! 
Περκρερε/αι τάντωί λ7« βεβί*χην χε , εί , /3γ, αβ, γ ί  ( ι ι ) , torn ti/kvf· 
λχκ είσι, id, ίν) ^ λ! τβ« <σαι ΠερΐφερεΓ«< υπ-οτείνΗΤαι Ευ3εΤβι (*&) &**
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( 0 / · «  ΤΗ» «»όε. τ?ς  /. τβ  ταρόκτ. (a) /7όρ. pf. τ?ς  ίτβρίβ*. (3) 4ιλ την ***· 
r u i r .  τίς / .  (4) Α . Πόρ. τής Ι Λ  τ» ί '.  (5 ) / ί .  Λ*β. y*. (6) !7όρ. S, ra u r. (7) ^ * r i '  
τί» «»»r. (8) Λ τ ϊ  if. (9) θ. τ ϊ  λ . Ο Ο), Β\ κατ, (U) Α’ς. τ ϊ  y\ (12) Α<5. τϊ γ.



α/λη'λαις eWi/j ως-s το Πεντάγωνον ες)ν Ισόπλευρον* λΑ ’ ϊςι ϊη £ Ισο
γώνιον, *πε\ al τβτη Γωνία» j3a#, ar£, kt. βεβηκασιν επ) ίσων ( i)  ITej/- 
φερειων βγϊε^ α β γ ί , χξ· γίγονεν αρα (2) το επιτχχ^εν.

Π ο ρ ί σ μ α τ α ,

Η *  τ η  ? T o j r X e u f 8  t f  $  Ισογωνίκ Πεντάγωνα Γωνία *ση ες'ιν εξ πεμ
πτημορίου μιας Γωνίας 0*ρ&ης (vjTOf ( 3) πεμπτημορίοις 9υο7ν 0 ’ζ>$ων). 
EVfiivj γάρ α\ προς τω « τρε7ς Γωνία/ ΐσαι είσ'ιν ως ίτ» /’των Περιφερειών 
β γ 9 y i , h  βεβηκε7αι, η ίε μεταξύ tern ες) h r) (4) πεμπτημορίοις Ο'ρ- 
$ης, φανερόν on α? τρεις άμα (ταυτόν is ε!πε7ν η τ« ΠονταγωνΗ Γωνία) 
<Vif εςαι εξ πεμπτημορίοις μιας Ο'ρ^ης.

ίΓ<?« ftf'/ το πεμπτημόριο» rife Ο'ρίϊης μο»$. εςι ι8 , tj τ η  Πβ*»· 
ταγωνΗ Γωνία μο/$. 18 εξάκις, ήτοι μοιρ. ιο 8 · *’ν ω ίί φαμεν εξ πεμ
πτημόρια Ο'ρδης την τ« Πεντάγωνε Γωνίαν περιεχειν  ̂ iijXov οτι πέμπτη* 
μορίω 0 'ρ$ης9 τνι'ν O’ îhjv aorvjv ύπερεχειν άποφαινόμε$α·

Ε'κ Ιε της κατά την επίλυσιν τα Προβλήματος κατασκευής φανερόν γ ί
νεται, jg ετωί ετ'ι της 2ο$είσης Ευθείας γ ί  Πεντάγωνον Ισόπλευρόν το, jg 
ϊτβγων/ον ινι συαησα&αι. Συνεζά&ω γάρ επ' αυτής ως επ) Βασεως ($) το 
Ισοσκελές y a i9 ουπερ εκατερα των προς rij Βάσει Γων/ων ίιπλασίων εϊη της 
λοιπής, και περί αυτό συςα$άν Κύκλος (6) γεγράφδω κα) ίίχα τετμη- 
«θωταν (7) α! προς τρ Βάσει Γωνία» ίί Εύθί/ων των γ ε , $0 τη Π*$/<ρ«- 
$«ία προσπιπτασων κατά Σημεία τα ε η, β 9 καί επεξεύχ$ωσαν α\ αβ , β γ 9 
γ ί»  ϊ» , βα. Ουτω $ -γα? Πανταγωνοι» συςησετα* Ισόπλευρόν τε ^ Ισογώ
νιον «V» τί{{ ioS-είσης Ευθείας γ ί ,  ως εκ της άποίείξεως της Προτάσεως ίη- 
λον ες(. Α Ά α  κα) 31 ά/λης τβτο μεδόί» συνίςα&αι το εφεξής Μ ξεται 
Πρόβλημα,

. Σ  χ  6 λ ι ο ν Α'.
Ε'ν γίνει μίν ουν των κανονικών Σχημάτων τα μεν περιττόπλευρα εγ- 

γραφε&αι πεφυκεν είς τον iobevra Κιίαλον II Ισοσκελών Τρίγωνων, ων α\ 
προς τρ Βασει ϊσαι Γωνίαν», των κατά κορυφήν τυγχάνβσιν κσαι πο/λαπλα-

....... g = g  143

m ί 1) τ“  τ'· (4) oV y .  4 * · '  (3) Πό|. της άν*τ. (4) Αυτ· ($) Σχολ. 
τ· Λ  (6) Ε· τϊ θ', (y) ο, <τΗ·α,
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σίονες, τά ?ε άρτιόπλευρα Μ Ισοσκελών Τρίγωνων, ων αί προς rtf Buffet 
iffyi Γωνία/, τω» κατά κορυφήν είσι πο/λχπλασίονες ημιόλειοι. OTcv ini τ* 

J Τ\.υί* μ X Τοιπλασίων Μ ΤΜί Λ. Μ *vi t C U t  Πλ?ϋ-'

δ$ Πλευρά U κταγων*9 , , , ^ .
σχελ»ζ9 των οτροί τ# BaV« ί/%οτομ«μενών Γωνιων τα μέ?Μ , συναμα τjj κα
τά κορυφήν Γωνί% βεβνικασιν ίπ) πεντε Ισοις Τ όξοις fijc όλης Ώερ.φερε(ας% 
ho £, τί τοιίϊε Τρίγωνα είς τον Κύκλον εγγραφομενβ, tj Bant Πλευρά f«?i 
τί el< τον Κύκλον eyγραφόμενα τον αυτόν Ισόπλευρα τε ^ ίσογωνίβ Πεν
τάδων». Τον αυτόν δν| τρότον, it, εάν ή ετερα των προς τίί Buffet τ» Γσοσκε- 
λί< Γωνιων, τριπλασίων τύχη rvjc κατά κορυφν\ν9 τών προς t% Βάσει τρι
χοτομημένων Γων/ων τα μέρη συνάμα τί\ κατά κορυφήν Γων(#9 επ) Τεξών 
επτά βίβησονται Ισαρίθμων τοΊζ μίρεσι rvf< ολ»ί( Περιφερείχς 9 ho κα) τί 
τ ο/ί?β Ί'^δων» ε\ς τον Κύκλον έγγραφομένπ ν| Βant Πλευρά ε'ςαι τί κανο
νικά Τετράγωνά, οπερ αν είς τον αυτόν Κύκλον εγγραφείνι- ilVatirox is 
h/jXov εςαι i, περ) των λοιπών. Εςω i, γάρ α ο αριθμός των Πλευρών του 
κανονικά Σχν,ματος οπερ είς τον Κύκλον eyyQX-^ut iei, εςαι U tj τί c!« 
εγγραφή τ η τ η  ύπ·εργαντος ϊσοσκελπς Γωνία προς ry Βάσει, προςγε rtjv 
κατά κορυφήν Γωνίαν τί αυτί, ως α ·~ προς V ωςε εάν Movac άντ) τν\ς %»·. 
τα κορυφήν Γωνίας υποτεεί}, τας προς rij Βάσει Γωνίας τί lVoorxeXi<, σμ· 
ναμα τή κατά κορυφήν ha τωνίε των αριθμών, ετΐ τy *yyi*<pji «τινοσεΤί 
Σχήματος κανονικίί εχ$ετέον. Αμέλειτοι επ) μεν τί 

iVorXrofB Τρίγωνα I 4* I 4 -1 
Ετη ίε τ» Τβτ^αδων» ι;
Επ) U τί Πεντ«δ“ νβ a

‘α 4* *1 +  
+  2 +

3* 
4·

.5·
Κ ττΐ δβ τί Η/ξαγων» s ’- +  4* I ss 6.

7· 
8.

» , -, 9·
EV» ίε τί Δεκαγων» 4ο +  +  I =  *0.

-υ #   —α « —:
Επ) ie τί Ε ντ*δ“ νβ 3 + 3 '  4·
E’ ori U τί 0\τ*δωνβ 3 ο  4- 3τ 4-
Ε or) ίε τί Ε>ννεΛδω,,β 4 4" 4 4*

Καί βτπ των εξίίί ϊβ ωσαύτως χωρηπον,
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% λ ι ο ν Β'.
/  Εύμηχανος μεν η χατ Ευκλείων τβ Πενταγωνβ είς τον ίο5ε'ντα Κύκλον 

έγγραφη , 7Τξθ’χ/ίΐξοτεξΧ $ε orc/λω η κατά Πτολεμαίον εν πρωτω Β//3λ. τί 
Α'λμχγέςπ * εςι >β τοιχύτη.

Η'χ^ωσαν (ά-Διάμετροε ε$, /3£ οτ{ο< ο$5α< τεμνόμεναι κατά το' α , $ 292.
ί/χα (ι) τετμη&ω η uiR ' μώι άμετρος κατά το γ ,  £ Κεντςω μεν τω γ ,  Δια- 
ςηματι Ιέ τω γβ  Κυχλο< γεγραφ$ω , τέμνων την ε$ Διάμετρον κατά το η*
Ουτω γάρ η έπιξευγνυμένη Ευθεία ηβ Πλευρά έςι τ ί  Πενταγων», η$έ 
αη τ ί  ΔεκαγωνΒ.

Λ Ά ’ ενταύθα την Ζείζιν επαγαγείν τβ λεγομένπ η% οΤον τε , λ re 
ε’κ rij; Γ. τη κατ’ Ευχλε/^ν ΙΓ'. Βιβλίβ εξηρτημενην, ίν ο̂ α τα^α τ£ Κλχ· 
βίω εν τφ 'Σχολίω τω μετά τίν  Γ. τβ ΙΓ '. Β//3λ/β.

EVl '■yiv της Γ. εκείνης τη κατ αυτόν ΙΓ'. άποίείκνυτιν ο Ε υκ λεή , 
on η Πλευρά τβ είς τον ίο5 ε'ντ« Κύκλον εγγεγραμμένπ \σοπ\εύρΗ τε £
Ισογωνίπ Πεντάγωνα, ίσα Ιύναται τη τε τβ Ε'ξαγωνβ Π λευ?£, φ τρ τα 
Δεκαγωνπ των εΐζ τον αυτόν Κύκλον έγγραφο μενών, Α ’/λ’ ο τι Jtj τβ Ε 'ξα- 
7 wva Πλευρά τ£ τη Κυχλπ Η'μιϊιαμετρω ίση ε ς ί , φανερόν εςαι εκ τη Α' Πο
ρίσματος της ΙΕ ', τβ Δ '. Οβτι ϊε $ η τη είς τον αυτόν εγγραφομενη Κύκλον 
Δεκαγωνπ Πλευρά, το με7£ον ες) των Τμημάτων της Η’μιϊιαμέτρου, της κα
τά Υην ΙΑ’. Πρότ. τβ Β'. Β/βλίΒ τετμημένης, φανερόν £ τίτο ηίη εγενετο 
εν τω Γ \  Πορίσματι της Γ. τβ παρόντος Δ .  Α ’ /λά £, έπ) τβ TV-ycove αβη 
τη όρ^ογωνίπ κατά τό a , οτι μεν η αβ Πλευρά Η'μώιχμετρος εςι τη Κυχλ» 
ίηλον ·* on ii it, η α η Πλευρά, το μείζον ές) Τμήμα της Ή'μιϊιζμετρβ αε, 
της κατά την ΙΑ', τβ Β'. τετμημένης, έπιγνοίη τ\ς αν την επ) της ΙΑ', τη Β'. 
κατασκευήν, τη τβ εν χερσ) Σχολίπ παραδεμένος. Α'ρα ίιά την Γ. τβ ΙΓ . 
έ, την ΜΖ\ τβ Α'. η βη εςχι η Πλευρά τβ Πενταγωνφτπ f*< τον Κύκλον 
εγγραφομενπ, η ίε της I . τβ ΙΓ '. απόΰειξις κατά τό τέλος 7* Ικτ« Βιβ
λίο παρατεδείσεται. Ν

Η' i f  παρά$εσις των κατασκευών τηςτε ΙΑ ', τβ Β ' . ,  φ της κατά τον 295. 
Πτολεμαίον έπίλύσεως τη Προβλήματος, βτω γινε&ω* επ) μεν εκείνης η 
αβ ( ίση πσα Tvj αε , £ προς o ft  ας ίίχα ετεμνετο Kara τό 5 ,  κα) επε· 
ξιΰγνυτο η $ε, % προηγετο η. 5 α κατά τό * , ως είναι την 5 χ ϊσην τρ 5 ε ,

(Ο  ί· τί α·



κ· 294·

τω με'ρε/ τ?( Τζοχχδεΐσηζ no αχ /*« ατετεμητο ατό rijf αε if «if, £ 
«τω το a to r?jf aij Τετράγωνον ίσον τω ύτο aevj Ο’ρ3ογωνίω εΣείχνυτο.- 

EVi ?ε ταυτίίί ταρχτΧησίως ( _4_). a/3 =· a? =  α ί ' £ί%α ϊβ τετμηται 
vj oti χατα to γ ,  $  ετεζεύχ^ψη γ β , τό £ε' ταιιτόν ε<?/ν ωί εϊ $ί%« τμη$ε(η 
η αβ χατα το 3 , £, ετιξευγ^είη η ε3. Ε’τεϊ £ε Η «3- s= βγ  (sv γαρ τοίς 
αβγ , «3ε Τρ/γωνο/f αγ =  «3 , οτ/ των ?ο*ων ^μίτε/α/, χαϊ αβ =  αε, οτι 
τ« αύτ? Κόχλπ ΊΤμδιάμετροι, ητε ντο γαβ =  3«ε, αρα £ /3γ =  3ε), εαν 
Χΐίφ3* 3χ =  3ε, έ, γβ  =  γη , εςχι γη  =  3χ, αγ =  « 3 , αρα α* =  
aij. Καϊ ωταύτακ αρα χς?ντ«ο3α, χατα τι}ν τι?< IA'.Ta B'.xaramuvjv, το «τι 
τί)< aij Τετράγωνον ίτον τω ύτο αεί} Ο’ρ3ογωνίω.

Π  ρ ό β  λ  η μ  α .
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EV/ Tiff $ο$ε(σηζ Εύ$·εία( (αβ) Πεντάγωνον ΙσότΧευρόν τε £ Ισογώ
νιον (οτερ ε’ςΊ χατα τ«ς ύςερον εΙτεΤν, τεταγμε'νον) «τω συςησεκ»

T?f αβ τμη$ε(σης (ΐ) χατα το γ ,  oic το' Ο’ρ3ογων/ον ύτο' αβγ ίσον 
είνα/ τω Τετραγώνω τω άτο α γ , άτο τί< αβ εχατερω3εν τροα%$είση>, 
λυφ^τωταν αδ φ βε <V«/ εχατερα τω με(ξονι τμήματι α γ , χαϊ Κί'ντρο/ί « 

Διχςημχτι δε τω αβ, γρα^τωταν Κύχλοι τεμνοντε« άΑιίλβί χατα το 
 ̂ τάλ/ν Κεντρο/f β £ ε , Διχςημχτι τφ αύτω γρα^νίτωταν ομοίωί Ευχ* 

λθί aAvfXaf τεμνοντεί χατα το vj · χαι τεω( Κεντρο/$ τοΤί ξ  £ if, $ τω aw* 
τ£ Διαςν^ματί αβ, ΚύχΧο/ γμχφητωσχν ά&ηΧπζ τεμνοντεί χατα το /* Τα 
γ«ν Σημεία α , . £ ,  »., if, β ,  ε’ τ/φυγνύμενα δώτει το τεταγμε'νον ΠενΤα- 
γωνον (τΰτεςι το ισόπλευρόν τε £, ισογώνιον) ετι τηζ 2ο$είσηζ Εύ3εΓ«( αβ· 

Καϊ εχ μεν της χχτχσχευης όηΧον οτ/ Γαο'τλευρον * εΤιαι δε $ ΓθΌ7 ω* 
νιον ώδε Ιειγ^ήσεται, Κγ^εΙση; nfc δ£, τό αδ£ εςχι (ι)  ΐσοσχελες, ετ«ί 
τε ιι ΤΒΤ8 BaVif a ij το με’ίζον Τμήμα ες) rye ϊξ  Πλευρα<, τι?< χατ αχρον 

μέσον λόγον (3) τμιι3βίο*ΐ}< O'om γαρ if Ιξ ry, αβ, ^ ύ αϊ τ£ αγ ), if «ζ* 
ύτο $α£ <Vij εςϊ >υο*ϊ τεμττιιμοζίοκ (4) υ̂ε7ν 0 ’ρ3ων· ί ϊ “ίε η Χοιτη ύτο 
ξχβ ίση εςχι ($) τρισ) τεμττημοςίοκ ΙυεΤν 0 ’ρ3ων, οτε'ρ 1<?/ν εξ τεμ* 
ττημορίοΐζ μια( 0 ’j3ifC, ταύτνι ίε το/ ^ Γωνία ε’ςϊν αύτιι (6) τι/ Πεντάγωνε 
Τ8 τεταγμεV8. XlVaoraic ίε ίειχΒ-ησεται ότι £ η ύτο ηβχ , τεμττημθζ(οι(
εξ μ/«ί 0^3ί}< Ισβμενη , τρ ύτο ξαβ Ίση εςί. Δ /d ^ τα< λο/τα< ε’ταναγχεί

• .
( ΐ )  //# . τ* β*. (a) E’x xecr.^ (3) /7« f « 5* τ>5» /ί .  τ «  ς·'. jifra  τ ! } ς  1 /1 ,  τ ί  β ’· ( ί )

-rf. 17ό(>. τ?«  / .  τ ϊ  $\ (,«5) ΖΓ. ra α .  (6) Λ , / 7ο>. τ?«  Z /i. τ ϊ  i ’ .



■ ' *47*
(λβγω τάς ξ  §  ι $ η) Ίσα ς ταυταις είναι 9 ως όηλον- εκ της Η', τβ Α '. ,  
της ξη υποτείνε&αι νοαμενης·

Α*χ3·ίΐ(Γων γάρ των ξη9 ξβ , όιά τα επ)· ίσων Βάσεων αί £ βε ίσα 
Τρίγωνα α φ , r/Stf 9 τ«?«/5Μλοι ετονται ( ι )  οΛ Et/3-siai ξη9 ί«* εν$εντοι 
α\ ενα'Καξ Γωνίαι υπό $αξ, αζη9 ά,^πό εβη, βηξ (2) ίσαι α/Μλα/ί ε1σ)9 
£ τβτων i**cw $υβ*/ πεμπτημορίοις ίυείν Ο'ρδων lirvj έςα»· επει ίβ ετί τ» 
lVc<r*«XSc αξβ ,  ̂ κατά κο̂ υφ̂ ν α τ̂ /σ·* πεμπτημορίου ΰυείν Ο*fS-oJV (3) <Vif 
ŝ iV, εκατερα Των προς tvjv Βάτ/V sV πεμπτημορίων ίση εςχι. Διό φτήχ βξ  
Ιίχα τεμνίσης την υπό αξη, vf υτο ζ/3ι* («Vfi — αβξ από τριων9 πεμ
πτ ημόοιον εν άφήρηται) περιεξει πεμπτημόρια ϊυω, $ η υπό ξηβ όυω, % 
η υπό βξη εν. Καί τοίνυν τβ βζη Ι'σοσκελίίς οντος (4) ,  τα βχξ, ξιη\ ισό 
πλευρα τε αΆήλοις ε ς ^ ^  (5) *? lW y«w «, ητε υπό ξιη περιεξει όυεΊν 
Ο’ρίϊών τρία πεμπτημόρια, φ υπό ιξη tv, £ utto ιη£ εν* ωςτε αί ϋτο 
»ί£* άμα ληφ^είσαι, πεμπτημόρια συςησβσι τρία * ωταυτωί ϊε Jf<x£ifVir«i 
or/ ι, η υπό ιηβ τρία πεμπτημόρια περιεχασα εςί. Το αρα Πεντάγωνον ες'ιν 
ίσογωνιον9 £ συ'-εςη πτως ημίν «τι της ίο$είσης Ευθείας αβ Πεντάγωνον 
τεταγμενον. Ο. Ε. Π.

Καί αΆως δε επ) της ίοΒείσης Ευθείας αβ Πεντάγωνον τεταγμενον συςη- 
σεται, εάν επ) της αβ ως επ) Βάσεως, εξ αντίθετε Ισοσκελές Τρίγωνον συςρ 
το αβχ , 8 νί πρός την Βάπιν Γωνία υπό βαχ $ αβχ όιπλασίων η της προς 
τ>ί κορυφή %. ΠροαχΒεισων γάρ των χα  , χ β  επ) ξ  $ η, ως« τάς α ξ, βη 
ίσας είναι τη αβ εκατεραν, ^ Κίντροις τόίς ξ  §  η , ^ Διαςηματι ποΊς α ξ9 
βη, ΚΰόΚων γραφεντων κατά ίιπσά Σημεία τεμνομενων, ων πο$ωτερω της 
αβ τό ι, $ επιζευχδειπων των ξι $ ηι9 φημ) ίη ότι συνεςη ητ. Η' ίί ίει- 
ξις παρχπ\ητία ες) τη ανωτέρω, αχ$ε(της γάρ της αη9 η των Ευθειών αβ9 
ξη Πχρχ/ληλία, τη των Τρίγωνων αβη, ξαβ (6) Ιτότητι άπο0ει%3-ητεται (f).

Π g 6 τ  u  σ »
ι ζ

%. 295*

ΙΒ .

„Π *?1 τον loSivru Κύκλον Πεντάγωνον περιγράψχι ϊτόπλευρόντε ^
,, ίπογώνιον.

Ε’γγρχφητω ϊη Πεντάγωνον ως ανωτέρω η$ικμ Ισόπλευρόν τε $ ϊτογω- %. 296.

ν (t^ Μ. τβ α'. (2) ΚΙ. τ· d, (3) ΛΒ. τϊ κ* (4) ϊ· τβ «« (5) τβ ά. (6) 
τβ α* (7) Μ , τβ · ,

Τ  2



κ. =97-

ν/βν, $ ά%3>ι'τωταν A'ττόμενχι χατχ τά "Σημεία η, 3-, ι, λ , μ , (Τυμτίττα· 
<τα/ χατά 0 , 7 , ί ,  ε, & Ουτω 7 *? ysw trut τό ξητόμενον.

Α’%3ι\τωναν tiro τβ Κόντρα Ευ’$ειat αη9 α/3, α3, «7 »  αι» ^ ε7Γί< «ί 
j3jf, 03 α’τό ra αυτί Σημεία 0 αττονται τα Κυ/.λβ, ίται (ι) etrovrui· των 
ϊβ Τρίγωνων ηαβ, 3α/3 αμοιβχϊόν ΪΨϊτΧίύρων ον των, ίται εϊονται ( 2)  «ι 
Γων/αι, η μεν ξ  r j  ο , q Σε τ  τ>/ ο*. Ε'ν3εντοι £ «λ* η χατά τό β &τλα- 
σΐων εςαι rift ο , <?λ̂  Σε ι} υτό 3aif Σ/τλατ/ων εςαι τηζ σ’. Δ/ά τον αυτοί 
is λόγον £ αί Γων/ά/, ν*τε χατά το 7> Φ Μ ύτό 3α/ ίιτλχσίονεζ εΙην, 
ι) μεν rif< τ', μ Σε τί< ν. Α Ά ’ αί υτό ηχ$ £ θα/ ttrui (3) ^σϊ, βεβηκαΟΊ 
γαρ ετι Ιτακ ΙΙερι<ρερεια/< τα7« π3, θ’» (4)» *0 βυν £ τβτων αί η μίτε tat 0*  ̂
ν ίσαι εΐσί. Ε’τεϊ το/νυν ετι των Τρίγωνων 0α3, γ *&9 αί Σύο Γωνίαι <r £ y 
?<τα/ εΙ<τ)9 1$ αί τρό< τω 5 Συ'ω(5)0’ρ3αί, ι?τε α3 Πλευρά χο/νά, ες·α» (Φ 
<83- fen* τί 7 ·̂ '» *1™ τ® 0 Γωνία ϊτη rjy χατά τό τ* ώταυτωρ αν ^
αί 0if, ft  ί'ται Σε/χ3ε7εν, ω<?ε αί 7/3» ζβ ϊιιτ\χτ(ον$ζ ου rat των Ϊτω9 βη% 
0 3 , ϊ<ται είtri Owe όίΆωζ $ «ί "λοιπά) τα τεριγεγραμμόνα Πεντάγωνα Πλευ
ρά/ ίται Σιιχνΰμενα», Γ/Γοτλευρον αυτό ταραςηοΉ(Τιν · ες·ι is το αυτό κχ) 
ϊσογωνιον, ετειΣά γαρ αί χατά τά β  ̂ 7 ^ 'ων̂ αι ΣιτΧατίονε* ατβίείχ^ηταν 
των ο $ τ ,  εχατερα exxrepxf , εοΌνται Ση £ «υταί ίτα/, ^ ωταυ'τωε £ «ί 
λοιταί. Περί7 ε7 ?απ·ται άρα τερί τόν tioSevrx Κύκλον τό ηταγμενον Πεντχ· 
γωνον. Ο, Ε. II.

Σ χ  ο λ  j ο ν.
Tjj αυτ« με3όίω τερί τόν Κυχλον, £ ότοιονΪΗϊΤοτϊν α3 ο̂ ίτότλευ· 

ρόντε χαϊ Ιο*θ7 ωνιον Σγρμχ περιγρχφ^τεται^ τ» ταρατλnoYe τρωτόν τφ 
Κύκλω ε’7 7 Ρ*^®^^«ι τβτε^ν ε’άν είχ^ωοΊν Αττόμβναι τα Κυχλκ χ«τ« 
τά Σημε7χ Ηι 3 , 1 9 χ, χξ. χα3’ ά αί τβ εγγεγραμμένα Γωνίαι Πε ι̂- 
<ρβρ«ία τροττ/ττβτ*.

Π t 6 τ a σ ι ς ΙΓ. £ ΙΔ.
,,ΕΙς τό όο3εν Πεντάγωνον, όεςιν Ιτότλευρόντ« ^ Ιτβ7 ων/ον, Κυ'χλον 

,,εγγραψαι 9 >ζ, τερ< αυτό τερρ/ράψαι.
Αί όΰω τκ Πεντα7 ωνβ Γων/«ι β £ γΚ χ α  τβτμη&ωΓχν ha των Εΰ3ειω? 

/5α $ 7 * των ο*υν/8<των κατά τό α, ατό όε τβ α άχ3 '̂τω Κά3ετο« >) αλ.
» ε ·

(ι) β. nif. Λς. rz y\ (2) //, τ;  Λ'̂  (g) ^ς, £ #Θ. TJ y'f (4) Ε'κ ««r. ($)
/ff. τϊ y . (6 ) Ας. τϊ ά.

148 e ------------



O’ τβίνυν Κεντάω τω α iix τ« λ  χχταγςχφομενος Κ όχλοι, ατακών τών 
τ« Πεντ αγώνβ Πλευρών αψετα/· ο ίετοζ Κ ε’ντρω τφ α iict τκ β καταγρα
μμένοι, ί/ελευτετα/ £ ίια των Σημείων 7 »  ε » &

Με'ροι Α'« Α’τό των Γων/ών των χατα $, ε , £, «χθ^τωταν ^ αϊ ία, 
su9 ξα* εν y»v τοίς Τρ/γώνο/ι ί γ α 9 β γ α , εν οϊς ϊσαι μεν α\ Πλευρά» Ι γ 9 
tty (ι) rale β γ 9 γ α ,  «το» is (a) χ\ Γωνία/ τ  ^ ο , έ, αί vj £ 1 ( 3) ετοντα/ 
ίτα» · είτι $ε «I όλα/ Γωνία/ αί χατα /3 $ ί ίτα/ (4). Taurifl τοι rijc (5) 
Γωνίαι ίμ/τείαι ετης της β 9 £ ή t ημίτεια έςχι της ί,ω ςε  $ την i ίίχχ 
τετμημένων είναι ίια της ία. Δια τον αυτόν is λόγον,. $ αΐ λοιπά) τ« Πεν- 
ταγώνχ Γωνία/ ε $ ξ 9 ίίχχ τετμημέναι ε?τ) ,  ίιό £ χί Η’μιγωνία/ απχσαι 
χ^ηλαις ϊοτχι είτιν · ηχ^ωταν ίε £ αί Κάθετο/ αμ, αα*, αν, αρ, $ ετε/ί;) 
ετϊ των Τρίγωνων λ/3α, μ/3α, αί Γωνία/ η έ, υπό βλχ 9 ίααι shr) τχις Γω
νίας ξ  $ ύτό βμχ 9 ητε βα Πλευρά χο/vif, ε'τοντχι ίη (6)  £ άΐ αλ , αμ 
?<ταζ· ώταυ'τωι ίείξω £ τχς λοιπχς αμ, ατ, αν, αρ ά/λη'λαις ί<τας είναι · Ο 
αρ* -Κιντρω τω α ί/α τ£ λ  γραφόμενος Κύκλος9 $ iix των μ , ο·, ν, ρ $ιε· 
λεύπεται · ε πείτε αί τρόι τ ώ λ ,  ^ μ , £ Τ ,  $ ν ,  <£ρ Γωνία/0*ρ$αί είτ/ν, 
(7) αψετα/ ί») ό Κυχλοι (8) των τε'ντε τ« Πενταγων» Πλευρών. Ο. Η. τό Α'.

Με'ρος Η'. Ε’τ) τϊ Τρ/γώνχ γ α β 9 των Γων/ών ο ^ η /’των ίε/χθε/τών, 
ετοντχι αί Πλευρά) (9)  α γ , *β ?τα/ ά&ηλαις, ώταυτωι is £ αί α/3, α£, 
χε, αί* ϊ/ό ^ ό Κεντρω τ# α $/α τβ /3 χαταγραφομενοι Κυ'χλοι, χαζ $ια' 
των γ ,  i ,  ε, ξ 9 ί/ελευ'τετα/. Περ) τό τοίνυν Πεντάγωνον ό Κύκλοι τερ/· 
γε'γραττα/. Ο. Η. τό Β\

I Σ  %  6 λ  4 Ο V.
ν

Τ* αυτί ίε' μεθοίω, βίί τε τερ) οποιονΖν Σχημχ ίτόττλευρόντε 
)σ*ογών/ον, Κυ'χλο< εγγραφότετα/ ^ ίτεριγρα^νετα/, ίυεΤν ότο/ωνίν Γω
ν/ών, αΊ αν εγγύς άδηλων ωτι9 ίίχα τεμνομε'νων, οΤον τών ίγ/3 ,̂ γ/3^, >/α 
τών Ευ ε̂/ών γ α , ^α, Jd, ατό τ« χατα τήν ΰ’ύμπτωοΊν Σημεί» α , ε<ρ* ίς/- 
νοαβν τών Πλευρών /3γ τρό< 0p$ac χχ^είτης της αλ* τών γάρ Κυχλων* 
τών Κε'ντρω με'ν τώ α , Διχςημχτι ίε τοίς «X , α/3 κχταγφχφομενων, θ-ατε- 
ρο« μεν είς τό Πολύγωνον εγγεγραμμένος εςαι9 $άτεξθς is τερ) αυ’τό τερ/- 
γεγρ χμμένος.

„ ,ω  Ε'$ Cno*’ ί*) Λ* «car. (3) τ ϊ  «. (4) Ε’ξ vW . (5) * ’* *«τ» (6) Ας. 
τ» Λ. (7) s’* **τ . (8) Ις. τ ϊ  y'. ^  Α?. τ ϊ  «.



κ. 298.

Πορί σματ α .
A'. KqmvSsv εάν Γωνία/ ίύω προτεγ/ις χ\ β 9 y  r5 τετχγμ.ενα Σ^η- 

μχτος9 ίιχοτομφωοΊ rale β χ 9 yet Ευ$ε(χις9 rale συμπιπτάοταις κχτχ rb 
u , α’το ίε r* κατά την σΰμπτωτιν Σημεία x , EuSelai χγ^ωτιν u\ a t, χε9 
«£ sir) rue λο/τά< τα Σχήματος Γωνίας, ίίχα τμη$ητονται al ταο·«/ Γω
νία/,  ̂ w τεταγμενον Σχίσμα ( ι )  8ιχιρε$ητεται είς τοτχΰτχ Tgiyuvx bo· 
σκεΧητε i, ά/ληλοις bet, ora/ af τ« Σχήματος Πλβυβαί. A’ το 8 k ra a, 
Jt ) τά< r? Σχήματος Πλευρά* προς o fixe άχ^ειτων των αλ , αμ, κη, 
ίίχα (2) τμη$ητονναι αΙ Πλειφαί, α'ίτε ΤεμνΒΤα/ εκε1ναι9 ως Η'μι8ια'μετροι 
Τα έγγρχφομενα KtixXtj, ^ ά&ηλαις but sbt,

Β'. Δοδείτης τοίνυν rife τα τεταγμενα Σχήματος Πλευ^αε, i, της τα 
eh αυτό ^γρχφομε'να KvkXh, f;x8iov την τη εμβχ8α καταμετράτε Χα/3ε7ν, 
το/λατλατ/άφντεί την μεν Η'μί8ιάμετρον r& fotcrei# της Πλευράς, το 8ε 
εντεύθεν τα?αγόμενον τω Τ8Σ%ηματο« τ αρονομχς .̂ Ουτωτοι το τα Πεντα* 
7 <όν« ^Σεξ εμβαδόν, εςιν αλ X λ/3 X 5·

Π ρ ό r α <Γ ι ς ΙΕ.
,, ΕΙ< τον Σοθε'ντα Κύκλον ΕΊ-άγωνον bo πλευράν rt i, boydviov i y

,, 7 {άψα/.
Η’ %θω Διάμετρος vj ζαβ9 κα) Κεντρω τφ β 8ιχ τβ αΚύκλο< γεγράφ· 

θω, τε'μνων τον 8ο$εντα κατά 7  $ $5 £ ταλ/ν Κεντάω τω ξ ,  8ιχ ra a γε- 
γρ*<ρ$ω Κνχλοί τε'μνων τον 8oS0vtx κχτχ e i, η 9 $ επεξεΰχ$ω τάΣημεΙ* 
β j 7» ** <*> *ί j 7*0 ενιξευχ,&εΐτχι Ευ Set at 8ωΤαΤι το ξητάμενον-,

Α*χ$ειτων γάρ από τα Κέντρα α, »7» α ί» «Η» α$, φανερόν οτι τα 
Tji7 «va $ , / , μ, λ ,  ϊτόπλευρχ ( 3) εςίν* επει8η 8ε των Γων/ων εκχτΐρα 
υπό yaβi εχξ> τριτημόριον (4) δυεΤν Ο'ρ$ωνεζΐ9 £ επομένως τριτΐήμόριχ 
$ύω ά'μφω, 8ηλον (5) δπ )} ύτδ βαγ τριτημόριον ««;/ $ aiinj ϊυεΐν 0 ’ 3̂-ων* 
Αί τοΓνυν υπό exy > γαβ bai eb(v * sbl 8ε ^ aJ Πλβυ^αί «α, α7 <Va/ ταΓί 
Πλει/ραΤί /3α, α7 » ^ Εάοτ/< α̂ α (6) «7 **Ή BaVe/ 7/3 9 τπτεφ (ως ε· 
δείχθίί) τΐ\ Ημ/ϊ/αμετ^ω ay t ωςε κα) το ν iVoVXeu^ov εςί* ίΓσαύτωο

C0 *̂· °V  τβ S’. 4 ΓΤςότ. ς1. $5 Ας. τ5 (2) s i'f iS . Α. τη Σ'χολ· μ»*1* τ*ΐν λς· 
τη α* (0) Α. ΤΗ «, (4) IQ, πός· τ?ς ΛΒ. τη «, 5̂ ; ΙΓ% τ ΐ «'· ^6) Α. τη μ·
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hi% ^^rat ισόπλευρον είναι w  x · επε) ουν άπαντα τά Τρίγωνα 3-, 
i, x, λ ,  μ, v ισόπλευρα εςι * φανερόν ότι εκάςη των Ιν αύτοίς Πλευρών 
γ β , β ί, ϊη , η£ , ζε j e*y9 <V*i δςϊ Η'μ/ϊ/αμδΤ^ω τβ Κυχλβ α-y, ήτοι 
αβ, $ ty $ ά/ληλαις ίσαι α\ αυτοί, Το αρα Ε'ξόγωνον Ισόπλευρον εςίν  
εςι $ε $ ισογώνιον, εκάςη yap των εν αύτω Γωνιων, ε, γ ,  β 9 ό9 η, ξ ,  
συγκειται εκ Ιυείν Ρωνίων των τα iVorXfvpe, eh άρχ τον Ιο^εντα Κνχλβν, 
Ε'ξάγωνον Ισόπλευρόν τε £ Ισογώνιον ενεγραψάμε$α,

Π. ο g / ft μ α τ α.
Α\ Η' τη ε?< tcv Κιίχλον περιγεγραμμενα Ε'ξαγωνα Πλευρά (ν,τοι η 

μοιρών 6ο TVorfive^o) frij τ# Η'μ/δ<*μετ$ω εςιν9 ωςβτο $ομοιρ. Ημίτονον, 
ίσον εςι της Η'μώιαμετρα (ι) τρ ημισεία.

Β'. Η' τβ τεταγμενα Ε'ξαγωνα Γωνία, τετταρσι τριτημορίοιζ μιά( Ο’ρ- 
%ης ίση ες)ν, ίση γάρ τάίς όυσ) τη Ισόπλευρα Τρίγωνα Γωνίακ άμα, ων ε
κάςη (2) ίυτϊ τριτημορίοις μιχςΌ'ρ^ης ίση εςίν· ωςε περιεχει Ο'ρ&ηντε $ 
τριτημόριον θ'ρ$ης , τατεςι μοιρ. 90 +  3° =  μ®'?· **0.

Γ '. Κ*) βαν «χ 3$ Διάμετρος η οσ προς ορδάς επ) την ετάραν ξβ, ^ 
Kfντροις μεν τοίς ο $ σ ,  Διαςηματι ίε τω οα9 τομαϊ γενοιντο κατά ξ  $ τ ,  
St, κατά ρ $ τ ,  επιξευχ$ρ $ε τα Σημεία ξ ,  ε, ο ,  γ ,  **, β , τ ,  ό, σ ,  >#, 
ρ, £ , συςησεται Δωϊεκάγωνον τεταγμενον, μι£ τα Δεαβητα ίιανοιγρ eh τον 
Κνχλον εγγραφόμενον, τβ3* όπερ εν τοίς Ρνωμονικοίς πο&,ηςεςι χρήσεων 
Κφντεΰδεν καταμανδάνομεν ^ την τεταρτημόριων Περιφέρειαν ο ξ , εις μέρη 
τρία άνληλοις ίσα οε9 ε ξ , ξ ξ  τριχομείν, ^ ί« τβ «wXe'3e συνεχεί (3) 
τ« Ιιχοτομία, eh μέρη ίσα 6 , 12 , 24* 48» *γ· ϊιαμερίξειν. ^

Δ '. Ε’χ W των ίειχδεντων }%ςα £ η τα Ισόπλευρα Τρίγωνα είς τον 
Κύκλον έγγραφη επιφερεται. Κχ&είσης γάρ της Διαμετρα β ξ, Κεντρω τω 
β,'ϊια τα α Κέντρα καταγραφητω Τόξον τό γαό' των γάρ Σημείων γ 9 ξ 9 
> επιζευχ^εντων Ευ^είαις, συςησεται τό ξητάμενον Ο'ρ$ογώνιον.

Ε'. Η' τβ Ισόπλευρα Τρίγωνα Πλευρά γ χ ϊ 9 της προς όρ$·άς επ αυ
τήν Διαμετρα βξ τεταρτημόριον τό β χ  άποτεμνει. ΑΙ γάρ υπό α γ χ ,  β γ χ  
επ) ίσων Περιφερειών των" β ί9 Ιη βεβηκείαι, ίσαι (4)  εΐσίν* αίτε Πλευρά)

X* 299*
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a y , γ χ  "ται ™,ζ Πλίορβϊί 0 y , y % , «?* <έ «» «%? β% (Ο  **Λι β̂ *  
vj 0% TsTUfTtiμόριό ν εςι τής Διάμετρε βξ.

Α'Άως. Δια τάς ντο ay %, β γ χ τ ά ς  ως τρότερον If ας, $ τ«< r$oc 
τω % Ο'ρ^ας (ι) ^ ϊ** τβτο fr*c» *> >** τι)# y% κοινήν, εςαι (3) *%=β%·

Π ρ ό β λ η μ α .
Ε'ξόγωνον τεταγμενον ετι τής όοδείτΐής Ευθείας β γ 9 βαςα <τυςήσ$ις9 

Τρίγωνον ονςήσας (4) Ισότλευρον ετ  αυτής 9 κ, Κόντρω μεν τω α, Δίαςή· 
μάτι 0ε τω αβ Κυχλον γρα ίας’ έτος γάρ τε ξητεμενε Ε'ζαγωνε ίειιτικός 
ες(. Δήλον εχτε τής Προτάσεφς9 £ τβ Α'. των Πορισμάτων,

Θ ε ώ ρ η μ α .

99Τό Τετράγωνον το ατό τής Πλευράς τβ Worktops Τρίγωνε, τρι· 
,,τλάτιόν εςι τβ Τετράγωνε τβ άτο τής Η'μι}ιά&ετρε τε Κυχλβ, είς ον 
991γγεγρατται το Τρίγωνον* εν&εντοι i, τρός το Τετράγωνον το άτο τής 
„ Διάμετρε, e<?iv ώ< 3 ^ζός 4· Ε’ ςι is αυτίί ij IB'. Πρ$τ. τε ΙΓ'.Βιβλίε τα - 
ρχ τω Στοιχείωτή.

Α’χδήτω Η'μιϊιάμετρος ή αί* το γεν Τετράγωνον το άτο φ ,  ίσον 
ες) τοϊς Τετραγωνοις ( f )  τοίς μτό ξα9 $*, £ τω Ιις θ'ρ$ογ. ύτσξαχ . Α'&ά 
το ϊί< Ο {Soy. £α%, ΐσον ες) τφ ^Τετραγ· τω άτο τής Η'μιόιαμετρε ζα, ήτοι 
τής ϊχ($ γάρ ετε) α χ $  χβ  Ισαι (6) «Μ, το Ο'ρ$ογ. ξχχ  ί)ς λπφ$«ν, ίσον 
ες) τοϊς ivcr'iv Ο'ρ$ογων(οις, τφτε υτό ξα $ α χ 9 $ τφ ντο ξα £ %β9 τε· . 
τ εςι τφ Ο’ρ$ογων(ω ξαβ (7) ,  ήτοι τφ Τετραγ. τφ άτο ξα) ,  αρα τό Τετρά· 
γωνον το' άτο $  τριτλασιόν εςι τε Τετράγωνε τε ατό τής Η' μώι άμετρε ·

Ε’ττειίι) is το ατό τής όΧΐκ Διάμετρε ξβ Τετράγωνον 9 τετρατλάσιόν 
εςι (8) τε Τετράγωνε τε ατό ξμ9 φανερόν ότι το T#T{«yw#ov τό ατό ξό9 
τρός τό Tirjey. τό ατό τής Διάμετρε 9 ες'ιν ως 3 4*

Π ό ρ ι σ μ α .
K<<my$*v Ιτεται9 ως ή τε Ισοτλεόρε Τρίγωνε Πλευρά 9 ες) τρός τήν

152 "

<«> ^  τϊ «* (2) £’£. «*οθ. (3 ) Κς. τβ « . (4 ) Λ. τη « . (5) IB. r * f ,  (6)
*. Πός, t w v  άν«τ. (η) Λ. τ* Κ. (8) Γ. i70f. /7«or· Α τ·



Διάμετρον, ω< η Τβτραγων/χι] $(ξ* τ» τριαδικ» προς 2 , ι?Τί{ Ιςτίν  ̂ j# 
τίτργωνε/ο? τί τετραδική άριδμ». Τ*ιί τ^τοι $ Γξχμμχϊ χύται των άτυμ- 
μέτρων rvy%iwtfu

Π  g 6 τ ct <Τ ι ς Ις.
,,ΕΙί τον δο^εντα Κύκλον, Πνντ^χαιίβχαγωνον Ισόπλευρόν τε $ ίσογω·

„  νυν εγγρά^/χι.
£ y y ?*W Tw $>} ( l )  είς τον Κύκλον ένχρμο&είσα τβ Πεντάγωνα Πλευ- χ. 

ή a y , i) (TXsujal (a) ij τϊ iVorXvvfa Tfiyoiva, ήτε y3 Περιφερεια 
ίίχα τμη$ήτω κατά το ε , οΰτω yxg ή ys  Εύ$ε1χ 9 ήτις αν επιζευχ$$(η, 
βςαι vj Τ8 ΠίντεκχιϊεκΛ^ωνβ Πλβυ?*.

Ε’*ν 7*? ολπ ύποτεδεΐη 15 > «<?*» »ί μεν «7  ΙΙ»Μ>*ί«·*
3 , *·} ii α ί9 5» *<fl W «ί *> £ επομένως ή yv , I.

Π ο ρ / σ μ α τ α .
Α*. Διά τής oToreS-f/Vijc με^όδα 9 υπέρ αριθμόν οσατεταγμενχ Σχήματα 

$1( τον Κύκλον eyyqx<ptTXi, Eavyxg δυοΊν τε ray μενών χί Πλίυ^α/ «7»
Τήϊ Κυχλω έναρμοόώτιν, ή των Περιφερειών διαφορά γδ  τοσάτων «ςαι arv- 
9 ιν κτιχίί flXiujwv Τ8 x«r,e τεταγμενβ Σχήματος, οσαις μονά ft διαφερασιν 
u/λήλων of των προτερων Παρονομχςαt(· Ο’ ,τν Παββνομαςκμ τ« καιναλχμβάνετχι 
βήματος, των Π>ρονομχςων των προτερων ά/λήλοις έπιπο^απλασιαζομενων.

ΟΤον νάν y καθ·’ ojre.9·· η μ«ν «3 Tvrgeyuvtf Πλευρά, *ί «7  Δνκα- 
γωνα9 ή των Πχρονομαςων διαφορά εςχι 6* ^ το/νυν ή Πίρκρ/fii* y5 
Πλίνθων τ5 καιν» Σχήματος έςαι περιεκτική, εκείνο δετοί Πλευρών έςι 4° ο 
οίγάρ ΠαρονομαςχΙ 4$  ΙΟ. χΆ,ήλοις επιποΊλχπλχσιχ&έντες παρεχασι 4°·

Β· Κ$ντ«ν$νν διδασκόμενα τήν τετχρτημορικήν Περιφέρειαν, ef< μέρη χ, 
Ιτχ I f διαμερίξειν ($ δή κ, ΤυνεχεΊ τρ διχοτομώ ( ΐ )  είς 3°» 6ο , 120, 
κξ. μέρη), την Περιφέρειαν hikovon ys  πεντεχαιδεκατημόριον τής oXtf< «* 
rav9 δι επανειλιιμμενης διχοτομίας εις μεζη τεττα^χ α/Χνίλο/< ϊτχ διψεςί’ 
ξοντες. Και Κα&ο'λβ επι sTivcfuv τετχτγμεν* Σχήματος τ5 είς τον Κύκλον 
«77νγ^χμμεν» ,  δο5είτνις τής Πλευράς β χ , τήν το Κυκλβ τπταρτημορηήν 
Περιφέρειαν, επανειλημμένη διχοτομήσει τής Περιφερείχς β χ 9 tk τοσαυτχ

>53

(ι) 1:4. τη it (a) J. Πός, τής ΙΕ· τ* if. ;'g) Λ, τ# γ .
υ
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με'ρη fox, o<Txi at τ« Σ ή μ ατος efoi Πλευρά/ hxigstv εξόςχι, £ errxvcc- 
λ^ψα της διχοτομητεως είς ίϊς, τετράκις, όκτάκις κτ. tcvxvtx fox αλ· 
ΧηΧοις, όται α\ Πλευρά/ τα Σχ^ματο^

Γ'. EVs/ 5ε >ί τεταρτημορικη Περιφέρεια είς μοίρας τετμημένη 90 υ- 
οτοτ&ετα/, εκχςη 5s των μοιρών ε/c εξηκοςημόρια Α'. 6θ , φαντόν ω{ 
το τβταρττίμο'ρ/ον Tijc oXijc Περ/<ρερείίΐ̂ , εξηκοςημόρια 90 X 6ο =  54°0 
ττεριεχον εςί’ κχ) εάν τοίννν 5/ά τη χνωτ. Ιίορίτμ. το τεταρτημόριου sic 
120 μερι* 5/α/ρεθ·;ί, Τ8Των εκχςον εξηκοςημόρια πρώτα 4 f ^  V*aPop ? Ta“ τες< τρία τεταρτημόρια μοίρας μιας περιεχον εςαι. Η' 5ε ότω βραβεία Πε- 
ριφερ&χ ανευ επίσημα άπατης είς μέρη όποσααν ίσα, ως el £ ευθεία 
τις (ΐ) Γραμμή ην , ΰυνησετat ΰιαιρείί&αι. Δ/α/ρείλλο τοίννν είς τρία ί<ϊχ, 
ων τα 15  εξηκοςημόρια Α'. ήτοι της μοίρας το τεταρτημόριου Ιωσασι, το 5s ι?μ/Τυ ι5 4- 15 > Tjjv 5 όΧην μοίραν ΐζ  +  45· Πάλ/ν 5/α τριχοτομίας τα 
Τόξα I f ,  Τόξου εξομεν 5 » *> τ/  He <Va πόντε re 5s τομή Τόξον εξηκο- 
ς·ΐίμορί« Α\ c>di> ^ Tap/jc αρα ο τρόπος καθ·’ ον Κύκλοι άτοχρων τ# 
MryeSoi, sic εξηκοςημόριχ ίευτερχ αν διχιρεΒ-είη , £, εφεξής. Ε’άν 5$ το 
^3-εν Τόξον ήτοι η Περιφερ&χ 45 κχμπυΧωτόρα η, η ωςβ 5u/jv so- 
5εί«< Γραμμή διαιρεΊ&χι εχ&ν, o^ocrya-yovrsc τ ν̂ 5ίχα τσμι·|ν, sis Τόξον 
οτι εγγιςα  Ευθείας γ̂ινόμενον τέως άφιξόμεΒ-α. Ουτωτοι τό 2 2 ί ’ τρ(χ 
όκτημόριχ περιεχα , £, χ τρία 5sκα̂ ■, εκτημόριχ μοίρας, £ ατως εφεξής * 
καί ΰηΧον άρα όπως ό Ki/xXoe είς τάς μοίρας τάς εχυτα , $ τάς των μοι
ρών ημισείχς , ^ τα τεταρτημόρια, τα οκτ>ίμόρ/α , κξ. , η yav , el βτ«
5οξ^, sic εξνικοςίίμορ/α Α '.,Β '. ,  Γ '.,  κξ. μηχανικώς yav tivvxrat δικιρεί&αι-

Σ χ ό λ ι ο υ  Α '.
Η' 5s τα Κυκλβ Περιφέρεια 5/α'ύε7ο9·α/ yεωμετρικως εχει eU μέρη
4> 8 , 1 6 , κξ. 5/α της ς .  ΉροΓ. τ» Δ '. ,  $ της Θ'. τ» Α'.
3 , 6 , 12, χξ· ha της ΪΕ'. τα Δ '. ,  £ Πορ. Δ '. $ Γ '.
5 , ΙΟ, 20, κξ. 5/α τί?ί IAr. , £, Πορ. Βχ. ^ Ε '., Γ. τα Δϊ.

1$ , 30 , 6ο, χξ. 5/α της Ι ς ,  τα Δ '. ,  χ, Πορ. Β'.

2  % 6 λ  < ο μ Β'.
■OuVw 5s με&οϊος ενρηται, τ» 5/α Κόχλ«  ̂ Εύ3·ίί«{ ε’γγρα^/θα/

C0 ί ’ΛΙβλ· τ-!)} Τβ



^ '■ Λ Μ Β ΒΒ  155

τω Κύκλω Τεταγμενχ Σ χήματα, κατ’ άρ/3·μ«ς Πλίθων τ«ς ε'ξίς 7» 9> 
π ,  1 3 , 1 4 , *7»**ξ·> τωαντικ e y  γρα<ρίς ύςτνμενκ ε’κ τής hxige-' 
<τεως της Πεζίφεξείας εΐζ μερν* τινα, »}‘v δν) δ/αίρεονν κχταδυμιοψ e<ys £ νυν οί 
Γεωμετρ«ντες εχβον. Α Ά ’ εξεςαι τής τη K ukXh ΓΙερκρερείας είς μοίρας 
36ο δ/Λ/ρεθ-είτΗς, μν}χαν/κως Σχύματα Q7rotaiv[X0τΰν τεταγμένχ εϊς τον δο- 
S-εντα Κύκλον εγγράφων «τω.

Π ρ ό β λ η μ α  Α\
Tec 360 μοίρας (τβχέςι τ\\ν oXtjv Ιίερ/<ρερ««ν) ί(ε\$ δ/ά τ« Παρονομα- 

«ς» τ« eyygxTTTeH ΠοΧυγώνϊβ (τ« Ε’ ννεαΎωνίβ φόρε), ισαρίθμων δε ταΐς τ« 
Π^λίκβ μονάσΊ (ο/ον κατά τα τεθεντα ώδε 40) μοιςων Γωνίαν τ ν̂ υχό αι̂ κ 
χρός τω Κεντρω λαβών , £ τ^ν ακ εχιφύξας, ΙΙλευράν εξ«ς τη Ε’ννεαγωνι* 
τ» ^τπμενπ , όχερ «V εϊς τον Κύκλον eyyqa<ps(it. ^

Ίϊψ & φ  X η μ ct Έ>, ■··*?>
Ε’ττΐ δε τ^ς δοθείτίίς Ευθείας, Σχήμα τεταγμε'νον καταγράψεις δ<ά 

τ« εφεξής 7π'νακος.
Η* όρθη Γων/α χρος τη 'ν  Τ « Σχήματος 

ως 5
Γωνίαν ες'ιν Δ/αφ.

EVi μεν τη Πεντάγωνε οτρός 6 I
Ε'ξαγων« ως 3 χρος 4 I
Ε 'τττχγωνα ως 7 τρός ΙΟ 3
0\rayuvs ως 2 ίΓρός 3 I
Έ,'ννεχγωνε ως 9 τρός 14 5
Λεκαγωνβ ως 5 «τρός 8 a
f&vtexayoivu.·"££·■. **t -<?· *  ̂
Αώίεκοργωνιί

ώς ιι Χρός 18 7■» ν» *ως 3 . ’jrgoi’ * l * 9 ' f
Δεόταν τοίνυν ε7τι τν{ς δοθείσιις Ευθείας χ β  EVTa-ycovoy τεταγμε- 

yov καταγράψα/, Κεντρω μέν τω χ  , Διας^ματ/ δε τω χ β  Κύκλος γε- 
γράφθω, ^ τ«τ« τεταρτίίμο’ριον ατοτετμύοθω το β ο , ενρων δε εκ τ« Πίνα- 
κθ< τον της ορθής Γωνίας χρός την τ« Ε'ττα-γωνβ λο’γον , ως "J χράς 
Ι Ο ,  φ την δ/αφοράν 3» μεζκτον Τ ο τεταρτημο'ρ/ον είς Τόξα 7 <**<* άΑη'- 
λοις, ο<< δη τοσαυτα εφεξής νφό&ες άτό τη ο κατά τό y, ο<ται μονάδες 
ev rjj διάφορή. Είτα δίά των τρ/ων Συμβίων β ,  %, ξ ( ΐ )  Κύκλον κατά- 
γραψον, οςτ/ς τ« εχί της δοθείσης χ β  Ε'χταγωνίβ ες» χωρητικός.

%■ 3°5.
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O' is rot Πίναξ titx τ« B'. Θεωρήματος τη εν τω ΣχοΧ. τω μετά 
‘ rvjv ΛΒ'. τη ττρώτΗ Β//3Χ. KZTSffxevx&q, ίΐ ον Θεωρ. evplffurtti effectς 
^ττίΓβ Γωνία/ς όρθαίς, ατατα/ «ί εφ’ οτοιωκν ευ^υγραμμω Σ ^ η̂ Τ 'Γ ω- 
*ία/ Χΐί<ρ3εϊτ«/ <τα/ e/τίν. O' ya$ αρι^μόζ των ορ$ων Γων/ων hut- 
ρεϊε'κ tita τη Πχρονομχςπ τη Σχημχτος, τον Xoyov ταρονομαξα τον τ?ς 
Γωνίας τ? Σχήματος ττρος τήν ϋ ’ρ3ήν.

EVei&vi $έ τερΐ των Teruyμενών Σημάτων ττεΆα εΐζ το is rape- 
τέ$η, το δρυ/λέμενον τη ΪΙρόκΧπ Θεωρημχ ττέρχς τω ΒιβΧίω επιτ&ε<3ω.

Θ ε ώ g ν\ μ «.
Των τετα7 μενων Σχημάτων τρία μονά, τβτε<?/ν6 μεν Τρίγων. IfforX.y 

4 $e Τετράγ., 3 ίε E'£a'y. χωρίον rX^*v tivvxvrxi9 μίαν tiviXovort EV/· 
φχνακν σννεχν, ΟΌν/ςτω vra * tieUvvrctt is ώ$ε,E l; thto yxp απαιτείται,  τό κατ’ εκεΤνο το eftioe Γωνίας · όποτχτπν, 
ffvviHffUt βΙς βν Σνιμβΐον 0 ’ ρ9·ας τέττχρχζ (ΤυνχποτεΧεΙν TOffxvrxt yxp περ\ 
το χυτό ΣημεΊον Γωνία/ (Γυνίςαντα/ (ΐ). Ο/ον εκ Τρ/χωνων φέ$ εϊπεΊν \?ο· 
οτλευρων το χωρίον πΧηρπτχι9 όποτωνπν των κχτ αν τα Γωνιών, μ» λ ,  
ν, *, 3·, / ντερ» το at) το ΣημεΊον χ πννχπτομενων, $ 0 ’ρ3ας τεττχρχ; 
ΰννιςωτων. Α’/5Κ.’ 6 τη ΙποτΧ- Τρ/y. Γωνία/ 0 ’ρ3ας τέτταρχζ ffvvaπο· 
τεΧποΊν (ϊτη yap exxctj ες'ι ivffi τριτημορ(οι< (a) 0 ’ρ3ί?ς, «Γτο 6 τριτημο· 
ξΐο/ζ ι ι ,  τπτεςιν 0 ’ρ3. 4)ι τετταρεζ is τη Τετρχγ. ως OfXov, $ 3 &» τη Ε'ξαγων» (?*«* y /ΐρ βχας  ̂ 4 τριτημοςίοις (3) θ'ρ&ίς 9 *7r# 3 W r^ 0’ 
ς(οις ία , τβτες·/ν 0 ’ρ3. 4)· Α’ ρα κτ.

Οβτ/ Σε π$εν Ά ο  Σχήμα thto ivvctTui φανερόν εςχι, εΤπς τήν **τ 
αυτό Γωνίαν ευρε3ε7<ταν ως ανωτέρω παν ή αριθμώ ττοΤΧχττΧζτιάται, ή*'1 
7#ί> το γινόμενον τη< των 0 ’ρ3ών τετραίος ήτοι ι5τ«ρ«χον ϊ«?»ι» ή' «λ* 
XfTrov, ,

(Ο Γ . Πός. τ?ς /Γ. τ« «. effa re Γχ. τίς /5· Πξοτ. (α) ΙΒ».Π»(· τ?ς 
τβ *. (3) Δ, /7ός. τ̂ ς ΙΕ. τϊ Ĵ·



Των ςοι%είων της Γεωμετ^/οος.

Β Ι Β Α Γ Ο Ν  Ε\

E k  μεν κατασκευήν των τα ς\ Προτάσεων, τάδε το Ε*· αναγκαιότατο* 
χάνεται, τα δ' εν αυτώ πραγματευόμενα ε)ς %$vjt/v vjxet πυκνότατα * ό is 
τα  τη όπιχαρείν τρόπος εχ της Γ εωμετρικης αναλογίας λαμβανόμενος 9 λεπ
τότατος τε τύγχανα  ων, ^ άσφχλεςατος £, συντομώτατος» Διο $ τγ κat 
αυτόν τη συλλογίζεσαι μεθοδω , οϊα Λογική ηνι μαθηματική, ητε Ρεω~ 
με τρία, 4> Μ Α'ριθμητικη, 4> Μασιχη, $ Αςρονομίχ, it, Στατική, ^ τα λβιτα 
των Μαθημάτων είδη μάλιςα κεχρηνται9 επε'ι i, άναλογίαις τισιν ά/Μ* 
λαίζιτυνημμενακ α\ εξεκ αύται βεβηκασί, τα περ) τά άνάλογον εχοντχ 
συλλογίζεσαι τας τρόπας παρά τη Πέμπτα Τη δε Βιβλία «ί πασαι ερανι- 
ξόμεναι. Η*. μεν ουν πρακτική άκαασα Γεωμετρία , η περ) την των Γραμμών9 
}y Σχημάτων, £ Σωμάτων κχταμετρησιν εναχολαμένη, εκ της των Α\α· 
λογιών διδασκαλίας το πλείςον μέρος εζηπται 9 αϊτέ Αριθμητικοί μέθοδοι 
άπασαι χομιδη δια των τη Πέμπτα τατα βιβλία Προτάσεων, £ άνευ τα Ζ'. 
£ Η'. ^ Θ', των κατά πςόθεσιν πες) Αριθμών πραγματευόμενων, δείκνυ- 
εθαι δΰνανται. Τ^ν δε Μασικην των Αρχαίων, τί άλλο η Γεωμετρικός Ανα
λογίας ταίι των φωνών ύπηχήσεσι προσαρμοξομενας» όρθώς χρίναν ε\ό- 
μενος όνομάσχις; Αυτό δε τα το £ περί της Στατικής της περ) τά τών Σω
μάτων βάρη εχοις αν άποφιpxAau Συνελόντι γαν φανοί, την τών Ανα
λογιών διδασκαλίαν από τών Μαθηματικών αφελών 9 αδεν ό,τι έ, λόγα ά- 
ξιον καταλείπεις·

Ο’σον ουν τοίς ΓεωμετρικοΊς η τών Αναλογιών συμβάλλεται επιςημη, 
αδεΊς αγνοεί τών Μαθηματικών * τούτην Ευκλείδης εν ολω τφ Ε'· £ ς,Βιβλ. 
επραγματευσατο. Αλλά γχρ εΐ it, αυτω τε t, τοίς λοιποίς τών ςοιχείων δη- 
μιαργόίς πλείςον οφείλεται ΰφ ημών, εν οΊς μεντοι περί της Αναλο
γίας είρηκασιν ενδείν τι ετι δοκεί. Το δε ποίν της δυ<χερείας περ) τον Ε. 
τβ Ε'· Βιβλ. ορισμόν ζρ'εφεταί, ένθα ό Ευκλείδης διδάσκει, τί εςι τό τετ-



τ*ρ« Μεγε$ίί *Tm« αναλογβν, eHr av λόγας δυω τ»ς αυτός, ί  όμοιες, 
v] ϊοΌΐ/ζ τιiy%xv&y· Και λογους δυω <Ta< * ε<τ &ν ομοίες tivxt «τε· 
Jwk«v, οτε τα ίγκμενα ε’ν αυτο7< brmv αζβμω ετίτης ττα/λατλαηαξομενα, 1 
ττφός rx επόμενα ότωεν £ αυτά χζβμω επίσης πο’όλ.χπλχσια&εντα, «eTrc»
If ;<r« «μα μείωνα, η «μα IXaWova εςτί(ι). Κ^ατηγη βν τί Ολισμέ, ίτ«- 
ο*«< εττ«τ* τ«̂ ' τβ Ε'. £, c'. των Β//3ΧΓων «ττοδείξα* ή'τ©< εμμετως, η  ̂
αμέσως ετπφ/ρ«. Και ·/, μεν κχτ Ευχλ. δ/δαΤχαλία αυτ>ί Icrw, «{ ϊε δυτχβ· 
λι'αί ες/ πεφέγασχ, εκ oXlyui εΜ ’ Α'« $ 7*? Τ«το βέβαιον ές), τον εκ· 
TtSsvrx Ο'ςισμόν, την μεν των ϊσων λόγων φΰσιν ε γ ) ,  τότων δέ ττα'^μαί1/ 
μο'νον δ/«<Γ«φε7ν. ΕΤτα εκείνο το χατα τα ποσαπλάσια ?δ/ον τίθεται πάντως 
ήτοι ώ< Σ^μείον αϊ/«7ττ«ίί?ον των ίΤων λόγων, ω^ε extiva «ΐΓθδ«χ3·ε'ντβ( 
ή'δι*, τερΐ ωνπνωνβν λόγων επιφές&ν εξείνχι άσφχλως, Ιτι ίσοι είτΐν, ή γϊν 
ο νοΰί εκείνου τοιοΰτοςτις εςι , το τα Χο'γβν τον αυτόν ε%οντχ Mεyέ· 
5η μηϊέν ετεςον ύποΧχμβχνων, ή το τα αυτών πολλαπλάσια κχτx y t  
τον εΙριίμε'νον τρότον υπε^εγμν ή υπε^εχε^αι. ΕΙ μεν ουν το Α\, δεϊξχ/ 
ωφείλβ τό πάθημα εκείνο v a n τε $ μόν'-ις τοΊζ ίσοις των λόγων πχρχκο- 
λε5εΊν, ίίν εξ αΰτβ ή των λόγων ϊσότης ασφαλώς είχεν ετ/©'υναγεβ9’«ι * τη- 
το δε εχ ευκαταφρόνητοι τι Θεώρημα τύγχανε*γε ον, α/λ’ οΤον ετ Ευκλεί
δη αύτό(, ητ χΆοζ τις παρά τον Ευκλείων είς τόίε χπείωξεν. ΕΠε τό 
Β '., Ιξομεν δ’ό την πληροφορίαν τ» αλήθευαν τα Θεωρήματα κατά γε  τόν 
m  τ? Ο̂ /σ-μβ λαμβανόμενα, βμ̂ ν δε τη των ατοίεΐξεων ϊυνχμει, % χ<τ<ρχ· 
λν)ζ ’όμίν ^ βεβχία ε<?«ι tf των λόγων Ιτότπί. θ7ον (ε!« γα^ ϊεΤγμα χεί^ω »f 
Α'. τ» ς'.) εκ τί{< 7ταρ Ευκλεή άτοϊείξεωί βεβαίως εΐτόμε^χ, τόν λόγον 
τόν των Τρίγωνων α/3γ, ίε^ ίσον είναι τφ λόγφ τφ των Βχτεων α γ , ίζ·, 
αντί Tijtf των λόγων Ιτότ^τος, κΣε'ν ότ/ μη τό των τοΑατλατ/ων είζημενον 
ϊϊιον εννοίΐντεί» αμήν δε  ̂ τ«< των Τρίγωνων λόγ«< εκείνες το7ς λόγοις των 
Βχτεων αληθώς  ̂ χυρίω< ο,υνβξ<σ·««9’α» κατανοήσομεν, μηιτω αιτοϊειχ^εν τό 
τοίδνδε των ro^v.ατλχτίων ττά^ος τρ των λόγων χλη^εΊ χυρΓα Ιτότητι 
εξ αν«γχί}{ τταρέτείθ-α». Ο’ τως αν εν ό Ο'ριο·μό« btoc λ̂ <ρ3·ίί, αί τ« Ε'. ^ 
τ« ς'. Β//2A/a «τοδείξ«ζ «χ <£ταλ·υτω« τβίΓ>ίγατ<ν, Ιωί ?τ/« άτοϊείξη τήν 
χλη$η £ κυρίαν των λόγων Ιτότητχ, τφ των το/λατλατίων εκείνω τα'^εΐ 
αει «7Γαρ«/τν}τωί oW^c^a/. Α'/λω« δε, ^ «I ττάντχ όρ3·«ί εχ«ν χα) βε· 
βχίως τα πεζϊ τπτων τε$>ί, όγε μ*όν των τοΑατλατίων λαβύζίνδος ουτος

ι*8

(ι) O’ O'firjA, οντος «νκττότχιΤΛΐ κλτμτ. μ*τ« τον τ', 0\ι*μ,



£ εμο'ι £ πάσιν us) άπαρεσκων ώφθη, το7< is 7Γ$ωτδ7Τί/ρ©ι< £ πράγματα 
πολλά παρεχόμενες, ών πτω πολλάκις την διάνοιαν συμποδίζω, ως μη εξχρ- 
γ,είν προς την εξοδον. Διατκτο τοίνυν την μυελπ δίκην, £ οίονε) -^υχην της 
Γεωμετρίας i, άπατης της MaSjjVewc τβλ8<Γαν τών A’vaXsy/ών είσηγη- 
σιν, τβ ελλείμματος αυτό) τη is άπαΐλάξαι φροντίσαντες , 'ταΰτχ τά τρία 
ποίησαι πειρχσόμεθα.

Α . Δείξω οτι τά τη Ε\ ΒίβΧ/π Θεωρήματα, τά διά των πολλαπλα
σίων παρ Ευκλβι̂ Η δεικνΰμενχ, οτα >2, ΑΑξιώματα εν τάτοις δύνα&χι, δια- 
σαφησεώς τίνος ηπερ άποδείξεως χρηζοντα. Ουτω γάρ δη η των Αναλο
γιών <yv(0T/c> ην η των πολλαπλασίων εκθεσις δυρ̂ ερ/,τε £ πολλής εχο- 
μενην άσαφείας είς τάδε άπεφηνε, ευχερήςτε i, ra«pvj< κατβςκτίτα/.

Β\ Αποδείξομε*, οτι οσάκις τα των ηγεμόνων όποιχδηποτε ΓτοτοΧ- 
λχπλχσιχ τοίς των επόμενων I' σοπολλχπλασίοις παρατιθέμενα, ήτοι ωσαύ
τως μείζονά Ιςιν, η ώσαύτως ελασσόνα, η ώσαύτως ίσα, ο\ λόγοι αληθώς 
τε £ κυρίως ίσοι, είτ εν ομοιοι ε\σί. Tara γάρ τεθεντος ύ, καχχσκευασ- 
θόντος, απασαι α\ κατ Ευκλεών αποδείξεις, ^ όλη η κατ αυτόν περ) των 
Ava\oyιών διδασκαλία το εδράίον εξει i, εμτεδον, ίν είτις ταΐς ημετέραις 
μη αρεσκοιτο δείξετι, προς τάς Εύκλωδβίνς χαίτοι δίεξοδικάς εσάς, άλλ* ά· 
σφαλείς ηδη £ ςερεχς τ ρεποιτο. Διόρισε μέθα δε £ i»j $ αποδείξομε*, £ 
των Ίσων λόγων άλλο τι γνώρισμα εναργεςατον $ πρώτον, εξ η ανάσας τάς 
τη Ε'. Β ιβλίε Προτάσεις, ό βελόμενος εν άγων δυνησεται.

Γ .  Καί νερ) Παρονομαςών των λόγων,' § περ) συνθεσεως πραγμα- 
τεύσομαι, πραγματείαν τόίς είς τά βαθύτερα της Γεωμετρίας χωρησαι εφιε- 
μενοις αναγκαιότατη* ‘ ένθα χχ) τό Αξίωμα αποδείξομεν, η μάλλον είπειν 
το Θεώρημα, τό αχρι rare άναποδείχτως υποτιθέμενον, ότι ό λόγος ό εκ 
τώ,ν άκρων εξ όποσωνεν λόγων των κατά τό μέσον Ίσχω την σΰνθεσιν. 
Τοίς γεμην πρωτοπείροις άλις εξω , εΙ τες Ο'ρισμες $ των Μερών τό Α .  
μετελθοιεν.

.......—  159

Ύ̂ πόμυηοΊς το7ς rijv Γεωμετρίαν titiuσκομένοις.
Ο'σον είς την Γεωμετρικήν μάθησιν $ τών Αναλογιών επιςημη συντε· 

λεσα «ςϊν, »δε)ς τών Μαθηματικών (β καλώς τφ Ταχεετίφ σεσημείωται) α
γνοεί, μυελός γάρπως ουτος τών Μαθηματικών εςιν επιςημών, £ ο\ παν- 
τοίοι τβ περ) τά ανάλογα συλλογίζεσαι τρόποι λυσιτελεςατοι ε!σ)ν άμα 
3 ασφχλεςχτοι,ώς τότων αν ευ βδε βραχύ τι χωρησχι δυνατόν όν. Τηνγε



μύν ΔιΙχσκχΧίχν ταυτην, τα7« ά ζω τω ν  ψυχα7< τω κ*ινω λόγω έμφυτον 
ώαι -όγ«μα», $ τβς ποικίλοι τ η  τερι των Αναλογικών συΆογίξε&αι rtf. 
τα(9 η{ H ολ« τ η  εν %ερσ\ ΒιβΧίπ μετά τοΆών ΙυσκοΧιων τχρχίίίωσιν 
ο Στοιχειωτής, η  τοσετον ά τ ο ΐε ίζ ε ω ς  κυρίως, ή έ κθέ σε ως τίνος, £ τής 
£« των οτα^αίαγμάτων ίιαταφ'όο’εωί ίε7ό9·αι υτολ*μ/3κνω * καί μοι, (Λ Ιιχ 
μιςκρχς ίΐροτάσεων τεριόΐβ την εϊσήγησιν ταυτην ευχερή κχταςήσχι τειρω- 
μενοι, αυτό το καθ' αυτό φανωτχτον συσκιάξων Ιοκεσι, $ το/&ω 5υ<£ερϊ- 
ςερον άτεργάζε&αι. Αυτό *>} τό Κεφαλ ι̂ον εν όΧίγοις τ η  τρήματος υ· 
ποδίσω. Σαφές ουνέςιν, ως ΠηΧιχότητες τίτταρες άναΧογικα», ω< χρΛ 
όμοιες τε $ ίσες τπς τρός χόλήΧχς Χόγπς εχπσχι «««'aw, ore τάτων ή πρώ
τη τοσάκις την Ιευτέρχν τεριενήνοχεν, οσάκις ά τρίτη την Τετάρτην, ή ότι 
τοσάκις ή Α'. τεριέχετχι εν τή Β'., οσάκις ή Γ'. εν τ0 Δ '. Οΰτωτοι ι6 : 
8 ; : 4 : 2 , η γεν 3 : 9 ? * 4 : >2 λόγοι ομοιοι εΜν, έτι γάρ τ η  τροτέρε 
τχραΐείγμχτος τα ετόμενχ 8 £ 2 , ε’ν τοι* ήγπμένοις χυτών ΐ6 £ 4» έκάτε- 
ρον εν έχχτέρω δ<< τεριέχοντχι, και ό λόγο$ ε7Γ άμφόΐν θεωρεΊτχι ΙιτΧάσιος. 
Καν τω Β\ 5ε ταρχίείγματι ο\ Χόγοι όμοιοι είσ'ιν, έτ&Ιη τχ ετόμενχ 9 <* 
12, τ$'<< τα Αγόμενα τά εαυτών έκάτερον τεριέχα , όθεν $ ό λόγο* ύτο- 
τριτλατίων εκχτερωσε λέγεται. Ουί εςι τις των συμμέτρων Πηλικοτήτων 
λόγοι, ό μή II αριθμών ωρισμένων, «5’ εςι τι* των ασυμμετρών ά^ηΧοις, ό 
μή 51 άρ.'θ-μων τω aXvj3-j7 ε« άτειρον εγγύς γινομένων έξενεχθήνχι Ιυνάμε· 
νος. Ο' Ιέ rot λόγοι 5υε7ν Πολικοτήτων, της μεν ήγεμένης, τής ϊ  ετομενης, 
τω 5ιά τής τ η  ήγεμένε Ιιά τ η  έτομένε 5ιαι?εο·εω{ ανακϋττοντι Π̂ ΧΓχω εκ* 
φέρεται' ουτως ό λόγοι 16 τρός 8 Συναται τω */ , ήτοι }  ~  α , λό· 
γο< γαρ ΙιτΧάσιος έςίν · ο,τε λόγος 3 ττ '̂ί 9 ες) ί(Τ0< τβτες»ν yVi- 
τριτΧχσίων ό Ιέ λόγος 8 3 ό<?;ν $ jjto/ 2} ,  τβτες/ ΙιτΧάσιος «τπ5(-
Tf/Toc, τό Ιέ τηΧίχον τ η τ ο  τ η  Χογπ E’x̂ stjjc κατονομάζεται · Ε’* μεν ν ν  των 
είρημένων φανερόν ο τι τ«< όμοίπς Χόγπς ότοιασπν όντας, β μόνον Ιί αρΑμων 
Ιιαφερόντων, α>5Κα ^ 5»ά τών αυτών ορθότατα εκτΑέμεδχ , τφ οντι γα^ τόν 
ί/χ-Χατίδνα λόγον έτίσης £ τφ 2 τρός i  , φ τφ ι6 τρός 8« φ τ̂ ϊ 4 Λ·?ό; a 
έτίσης σημχίνομεν * όμοίω; >s ^ τον ύτοτρίτΧχσίονχ, $ τω ι τρός 3» £ τω 
4 τρός 12, ^ τ^ 3 9 ΐΓχρχτΧησιωτχτχ ύτοΙηΧόμεν. Ε’αν ουν τε'ττα ε̂ί
fIiiXu0Tvjr£i ωσιν χνχΧογοι A : Β : : α : /3, ξητε’ίται έν τωΐε τφΈά. Β//3Χ· 
oVo/c διίττοτε όμοίοις τ§ότο/{, οΐ όμοιοι ή τ ο ι λόγοι άμείβε&«(τε9 §  Ιή καί 
συντΑε&αι α^^λο/ς τεφΰκχσιν, ώ^ε τπς άνχκυττοντχς εντεύθεν λογπς 
εκατέρωθεν όμοιες τύγχαναν, Α’τχντητέον Ιέ τάντως, ότι αταοΊ to7c Tjo'r
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«< αντκ εχοι Irtvoytrai. E V «^  ya? ο,τε Xoyo? A νρός B, t£ o * 
τ^'< β όμοιοι αΤλήλοις είτ), ϊια των αυτών έκχτεςος χριδμων ττα'κιαςηναι ϊυ- 
νήσεται ωϊε, A : Β : :  9 : 3 1 £ « :  β : ·* 9 ; 3 * .**$iVTW >& ταντε< «τλω< οί 
λόγοι, όϊ αν εκατέρωθεν, % τ>} Ε’ν α λ λ α ξ  των ορών μεταλν}ψ«, ί  Α’να- 
a-αΧ ιν , ^ Σ υ ν θ έ τ ε ι ,  η Α ιαιρέ <τει, $ $! Α’ν τ ις ς  ο φίίς, ί  Μ ίξεω< 
αναχυψβαν, ίια των αυτών όλως αριθμών έξενεχθεΓεν, £ επομένως £, λό* 
<yov τον αυτόν εκατέρωθεν Ζιατωτεχαν. ΟToy $jj τβ A 4* Β : Β : ;  a +  β : β * 
Τ8 ya^ αυτί Xo’ye παραςχτικό ό 9 +  3 : 3» $τις *ςϊν Η τ? Xoya ο’υνθ-εο'χ · 
ωταύτω* δε ^ ιτί$ τ^ν «&·ων ο^τεον. Α Ά α  Ζη τβτο μχλιςχ το7( μχθητιω· 
<η πχρατν\ρεί&ω, το τβ{ οπ/ντ# όμο/ec Xoyec «< μετίχοΊ, £ τ$όττω *α'ντ# 
«■α^ΛτλΗΤ/ω αμείβαν τε $ ΖιαTxrreiv., ως πτως έκ της παραπληγίας αμοι
βής τε £ Ζιχτάξεως ομοιότατων πανταχπ £ των λόγων αναφυητομβνων , ^ 
θαυμχξειν έπειτιν , οτι μηΖένα των τα Γεωμεψχχ ςοιχείχ αίχρι τότε έκΖε- 
Ζωκότων,  Ιν τω το'ίε τό Ε\ Βιβ\(ον υποτιθέναι, τό $χςον τη το $ προχει- 
ρότχτον των Ιτων λόγων τεχμήριον, είς ανχπτυξίντε καί Ζιατάφητιν τηc των 
A’vaXoy/ων ΖιΖχνκαλίχς προχ&ρκτάμενος φαίνεται. Α’ /Χ’ αυτοί τη περί 
των όμοιων λόγων επιχαιρεΊν, τ«{ κυριωτέρπς των τρόπων, ο?« vj Γεωμετρία
*εΧΜΤαι, ετϊ τβ βραχέος τπίε Πίναχο( υτο^ωμεν' χαι ί·ή εςω

A : Β : : a : β : : 9 3·
Και εναΑαξ A : a : : Β : β : : 9 9 · ; 3 : 3·
Α’νάιταλιν Β : A : : /3 5 * ; : 3 9*
Ε’ν Συν£· A +  Β : Β : : χ +  β ^ : s 9 4- 3 =  12 1 3·
Ε’ν Αιαίζ. A —  Β : Β : :  a —  β £ : : 9 3 = 6 : 3*
Ε*ν Κντιςρ. A : A +  Β : : a : a +  β : : 9 : 9  +  3 = 12. .

A : A — Β ί : * : β - - 0  : i 9 : 9 — 3 =: 6.
Ε’ν Μ/ξει Λ  4- Β : A — Β ;:  a 4* β : a — β : : 9 +  3 : 9~“•Ζ" : 1 2 :6.
Ο’θεν ^ β! A : Β : : α : β , $ Β : Γ : : ες*ι A : Γ : : a : 7·

* 9 ί 3 : :  9 ·* 3 έ  3 : 1 : : 3 : ε«?αι g : 1 : : 9 : I.
E*v$« of λόγοζ τη A : Γ  (τετεςιν g : ΐ) o'uyjceioS’ai λέγεται εκ των λό

γων τε A : Β, ^ -re Β: Γ  ζτετίςιν 9 : 3 £ 3 ·’ *)·
ΔΙ iVb τεταγμένως A  : Β : : a : β· 8 : 3 · * ΐ6 · 6. -

Κα) Β : Γ : : £ : ** 3 : 2 : ;  24 :
Ενςαι ya$ A : Γ  : : ί : β· 8 : 2 : ** *4 : 6.

Ε'ν^α ωτπιρ ό λόγος A : Γ (8 : 2) σύγχαται εκ των λόγων A : Β , £
Β · Γ  (τβτεςιν 8 ·' 3 ^ 3 ; 2) ευθείας κειμένων, βταχ ο λόγοςτε-i Τζός

X



β (24 *· Φ· νόγκατχχ εκ των λόγων $ : α,$ χ :β  (τατεςιν 24 : 16 £, ΐ6 :6\  
λΑ « μετχτε$εντων·

ΑΆ« 7*? riji των "λόγων συν^εσεως ευξν,σας τλείονα εν Ο'̂ . Ε\ 
Τβ ς·'. Βιβλία·

Τελευτά7ov εάν $ A : Β : :  Γ  : Δ  : : 9 : 8 
α : β : :  γ  : ϊ '·: $ '· 4

Ε'<?« * ^ Α χ λ :Βχ^ : : Γ Χ 7 : Δ χ 5: :9Χ3;8Χ4::27·*3̂

ι62  = ^ = 5 =

Ο' τβτ«< τοίνυν τ«« τφοιτας τα τεμ τχ χνχλογον ο'ντα ετιχει^είν αχζΐ· 
βως βΐ&ως, £ τάτοις χζή&χι κχτχ τό όέον εηςχμενος9 των τα Ε\ Βιβλία 
εν μεςα ϊΐζοτάσεων (εΐ μη τις τχς Α'ξιωμχτικάς ουϊχς $ ενχζγεςάτχς εζέ· 
λοι) σπχνιωτχτχ όε^ήσεται. CfSev itj £ εΐ ττχ$ εμο) ήν, oXtjv άνωθεν τή* 
των Ανχλογιων όι'όχσκχλίχν, £ χωμς τής ιτχ$ Ευκλείδη μεΒ-όία αυτός 
υπο^είφ χν. Ε’πε) ϊε τ<ο Τακαετίω τω τής Ευχλ&όεία ταξεως άί/λως χκζΐ· 
βεί ενχττχην #κολΒ$·ω, χτασχν κ^ντχυ^χτ^ν τ αστοιχείωτα εΐηίγησ/νανελ· 
λιτή 9 $ ως εχει 7τα$ εκείνω τάξεως είοξεν ύνο$ε&χι, $ «uroi rijy 
ιτμδεην ύιτεββιμτόμε$α.

Μ Ε ' Ρ Ο Σ  Α\

Τά rwy Αναλογίων ςοι%έϊχ Μεθόί^ εύ%ε$εςε^ εκτίθεται.

ύ  $ ς G μ, ο i.

Μ ιL*?0{ εςϊ Με'̂ γε̂ ος Μεγε'^βς, τό ελβττβν τ« μείζονος Ιτχν (τοτχ- 
*t( Ηλ· επχνχλΐή<ρ$!ν) κχτ χμετζ*} τό μειξον · με μ $ε όταν η κχτχμετζή,

0 ί ον μήκος irohu7ov μετζον ες) μήκας τα όεκατοϊιαία, εάν γάρ δεκάκις 
ετχνχλιιφ3·ή 9 καταμέτρα  «ότό* μήκος $ε τό τετρχτοόιχιον ού μέρος 9 
με̂ Η tie τα όεχχνοόιαία εςίν , ε*αν«λ»ί<ρ3·εν <y*$ κ καταμετρεί, ά/λχ Υΐς μεν 
ε^είτει9 τ§ΐς ίε ι>τε$6χ«« Τά ίετοι μέρη ήτοι (Τυμμετρως εχει irgot τό 
ολον ως εν) τα τεδεντ ος9 ή γαν ^ ασυμμίτρως9 ως εάν τις τήν Πλευράν τα 
Τ ετρχγωνα ταραβά/λ  ̂ χρός τήν τα αύτα Διχγωνιον. Ο’ρα τό Σ%όλ* τήί 
ΜΖ · τα A  · Βιβλία· · , [ : ' ■



ΜεγεΒος Mry/θβς ποσαπλάσιόν εςι, το με7ξον τβ ελάσσονος όταν tf. 
κατχμετρητχι υπό τβ ίλάσσονος, τβτεςιν όταν το ελχττον μέρος τβ μεΐξονος 
J, βίτ’ βν ο τχυτόν εςιν, όταν το μειζον πεφεκτικόν «V  ακριβές £ τβ ελατ- 
τβνο< πλεονάμς επανχληφΒ εντός.

Λόγος εςι ίύο Μεγεθών ομογενών, η κατά πολικότητα προς Ά η λ χ  γ*. 
ποια ιχεσις.

Ε'π'ι πχντόζ ίε Xoye ορο/ ίυω είσίν, ων ο μεν πρωτοταγης Η*γβμενον 
τα λόγβ καλείται, τβτεςιν ο H Ο* ρΒης εκφερόμενος, ο ίε βξί}€ Ε'ττομενον.

Τβ ηγβμενβτε $ επόμενα συνϊσβμενων,ό λόγος της ΐσότητος είναι λέγε
ται, άνίσων is ον των, Ανισότητος, £ μείξονος μεν άνισότητος, εΐτό ηγβμε- 
νον μεϊξον %, ελάσσονος is, ην ελχττον.

Ao'yo< λογικός εςιν, ο εν το7ς συμμετροις των Μεγεθών Βεωρβ μένος,
$ άριΒμοΊς εκ<ρ*ρε<&αι ίυνάμενος, άλογος is , ο εν το7ς άσυμμεΐροις των 
Μεγεθών Βεωρβ μένος, $ H αριθμών άνεκφραςος.

Οίον ό λόγος 2 προς ι λογικός εςιν, ό ii ^  : I άλογος9 $ γάρ Ι Λ  
ϋ ε ν )  αν αριθμώ εκφρχ&είη.

Και σύμμετρα μεν ΜβγεΒη ες'ιν, αττα χοινόντι παραληφΒεν μετρον κα
ταμετρεί, ασύμμετρα is, αττα κοινόν βίε μετρον καταμετρεί.

Λόγοι ίυο A : Β t, Γ  : Δ  όμοιοι, Ισοι, ο\ αυτοί είσιν, όταν τό Πατέρα g . 
ηγβμενον A , επίσης τε £ ωσαύτως (τετεςιν eis μά/λον, βίεγε ηττον) πε- 
ριεχη τό επόμενον Β τό εαυτβ, ώσπερ τό Πατέρα ηγβμενον Γ  περιε%ει τό 
επόμενον Δ  το εαυτβ.

Η" όταν τό Βατερβ ηγβμενον Α ωσαύτως περιεχηται εν τφ Μια επο· 
μίνια Β, ώσπερ τό Βατερβ ηγβμενον Γ εν τω ίίίω εποιιενω Δ .

• Τα it ΜεγόΒη τα τόν αύτόν εχοντα λόγον, καλείται Ανάλογον·
Αόγοι ίύο άνόμοιοί είσι, τβτεςι λόγος λόγβ μείξων ες'ιν, όταν τό Βα· ς .  

τίρβ ηγβμενον Ε , μχΆον περιεγ# τό tiiov επόμενον Ζ , η τό Βατερβ ηγβ
μενον Η , το' tiiov επόμενον Θ* μ όταν τό Βατερβ ηγβμενον, ηττον περιε· 
%ητα{ εν τω Ufa επομενω, η τό Βατερβ ηγβμενον εν τφ liico,

Η* των λόγων Ϊ ϊό τη ζτε  £ ανισότη; &ναπτύσσεται.
Ti it ββλεται τό Βχτερον των ηγβμενων ήτοι επίσης 9 η μχ/λον περί· 

εχ«ν το Tiiov επόμενον, η Βχτερον τό εαυτβ , εάν οΐ λόγοι λογικο) ωσι, 
ορκΒηνχιτε £ άναπτυγΒηναι περαιτέρω £ iia των αριΒμων ίυνχτόν· Οίον 
εαν το Α  τριπλάσιον p τβ Β , τό,τε Γ  τριπλάσιον τβ Δ ,  όήλον όπως τό
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-A  έ πίσηςτε $κχτά τον χυτόν τρόπον, περιεκτ ικόν ον τυγχάνει τη Β ,χ*3? 

ev το Γ Τ8 Δ* και εάν το Ε τςιτλάτιον γ τκ Ζ ,  τό &β| Η ϊιπλάσιον τ5 
Θ , φανερόν χυΒις όπως το Ε, μχΆ,ον περιέχει το Ζ , ή το Η , το Θ. Κ*«ν 
is ο\ λόγοι των αλόγων τύχωσι, το πράγμα περαιτέρω άναττύξεως εςιν 
άνένίεκτον. Ε'ςβ> Mê eS-vi άτΰμμετρα τά A £ Β, σαφές Vs ότι τό A » μο
νόν μεϊ£ον τί Β εςΐν, άΆ* £ όπωσπν μεϊξον εςιν (άΆως γάρ τό Α τ^ιβχ- 
τικόν τυγχάνει τ» Β , ή ΜεγεΒος ah\.ο το τυχόν, ο μέιξον αν sin χύτβ τη 
Α , ·ή έλαττον), ουίε'γ* ίε7 περαιτέρω ξητεϊν ή άναπτύξαι πειρχ&αι, τιςό 
ωρισμένος τρόποζ, καΒ·’ ον το Α περιέχειν λέγεται τό Β, εςι 7»? β r ôVoi 
ίΐ αριΒμων πάντν\ άνέκφραςος £, άόιερμήνευτος* ώζε καΒά περ ίυοίν ?ο3·ε'ν· 
των Me7*3,wv ατυμμετρων, τ̂βΤν ου δει τ» το όπωσάν, ε<τ ούν ωρισμενως 
Βάτερον περιέχαν Βάτερον, ουτωτοι  ̂ Μ«7*3·ων τεσσάρων, εν οίς βν* 
το ασύμμετραν εςι, ΙοΒέντων, φτείν β δει τ) το' επίσης τε £, ωσαύτως τό Γ 
φερε, περιεκτικόν είναι τβ Δ ,  ώσπερ τό Α περιεκτικόν τυγχάνει τη Β · τ« 
7 «?τοι tjoV b k«S·’ ον το Α  περιεκτικόν εςι τη Β άίιερμηνεύτως έχοντος, £ 
vj ταυτότης πάντως τη τ$οτβ οτω τό Α περιέχει τό Β, τφ δτω τό Γ πε· 
ριέχει τό Δ ,  ωταυτως άόιερμηνευτος έςί,

Η' δε των τρόπων ταυτότης έκ τη κατ Ευκλείων Ο'ρισμπ των ίσων 
λόγων, περ'ι ου κατωτέρω, ή εκ τη κατάγε τον Ύακπέτιον γνωρίσματος των 
αυτών, περ) ού εφεξής, όσον τ vj φύσει τη πράγματος έγχωρει, αποχρων τως 
έοικεν αναπτύσσεσαι·

Ο*τι is αλόγπ τίνος \όγπ , τίϊ Α φέρε προς τό Β ίοΒέντος, ίυνατοίείσι 
$ λογοι όί/λοι άπειροι, ήτοι ίσοι, νί μείξονες, ν, ελασσόνες, εν όροις ποικί· 
λοις συνεςωτες, τυνιδεΤν Iqhov εντεύθεν. Ληφ^ήτω ΜέγεΒος όποιονΐίν τβΓ# 
$ αφαιρεΒητω τό Β από τη  άσυμμέτρβ αύτω Α , οσάκις αν έξ>}, β!ον 

λοιπόν έςω τό ΕΖ* έςω δε Ο τριτημόριον τη Γ ,  κε(&ω δε £ τό τυχόν X 
προς μεν τό Γ άσυμμέτρως έχον, τη 5ε Ο μεϊ£ον· επει is τό Α περιέχει τό 
Β πλεονάκις ή τρ)ς\ τό ii Γ  περιέχει τό X ήττονάκις ή τρ'ς (τρ'ις γάρ επ' 
ακριβές τό Γ περιεκτικόν έτέΒη τη Ο , ©δ μέΐξον έληφΒη τό X), εςαι ό ά
λογος λόγος τη Γ πρό.ς τό X , ελτσσων τη άλόγπ λόγπ τη Α προς τό Β· 
Hv5ij όι χεΙοΒω  ̂ τό Π τεταρτημόριον ον τη Γ ,  έςω τό τυχόν Ψ , τφ μέν 
Γ άσύμμετ'ρον, τη ίε Π έλαττον * χαΐ έπέι τό Α περιέχει το Β ήττονάκις 
ή τετράκις, τό όέ Γ  περιέχει τό Ψ πλεονάκις ή τετράκις (τό γάρ Γ επ ** 
κριβές τετράκις περιεκτικόν ετέΒη τη Τί, ουπερ έλαττον έλήφΒιι τό Ψ)> έςαι 
όη ό άλογος λόγος|τ«Τπρος τό Ψ, μείξων τη άλόγπ λόγπ Ta Α ^ ός τόΒ»
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H”$if it firs) το Γ  προς τι το X , ελασσόνα \όγον εχον ες'ιν vj το 
Α  προς re Β* ^ πάλιν ετ«£ν} το Γ  οτ$ό{Τ< το' Ψ, μείξονα λόγον εχον 
ες'ιν η το Α  προς το Β, φανερόν ότι το Γ πςόςτι το Δ ,  μεσον τινά λόγον 
ηπρός το X $ το' Ψ εξε», Ισον τω όνπερ εχει το Α  τρο'ί το' Β. Ο* δη r« 
ex Tifc «ατά φυτιν εναργείας κατάδηλόν εςιν πδεν βττον, η είτι« διανοείται 
ωδε* ioTo'y μεν το με7£ον τβ Κ, ίοτον ίε το ελαττον τίί Κ 9 ίοτόν αρα $ τό
*# ττ?τον τω Κ.

Τι τό ίν τω χατ Ευκλεβην Ο'ρισμφ των 1<ϊων λίγων
εσέΐτον.

Ο* μεν ουν EtIxXe^<, λόγβ{ δύω Α προς Β , £ Γ  προς Δ  ίσες εί
ναι φησίν, όταν τα των ηγεμόνων Ισάκις ποσαπλάσια Ε ^ Ζ ,  των των 
επόμενων Ισάκις ποσαπλασίων Η , 0 ,  **$’ οποιονεν ποσαπλασιασμόν 
η άμα ύπερεχη, i} άμα ε’σείπη ,  η άμα ιτα , τετεςίν όταν τη Ε ντε- 
ρεχοντος το Η , id, τό Ζ  ύτΓ«$ε%|ί τό Θ , £ όταν τη Ε ύτερεχομενε τω 
Η, £ τό Ζ  ύπερόχηται τω Θ , ^ όταν τβ Ε συνισεμενη τω Η, τό Ζ 
συν/τ«μ<νον ί? τω Θ. Ε'ν3·α καλώς σημειωτεον, ως ο Εόχλ»!ίβ< Tvjy των 
?<τά*ί{ τοΑατλατ/'ων υττε^οχόντβ φ εΆε/ψ/ν# «*·άναλογ/*ωι £ χαθ·* 
ομοιότατα εξεδεξατο , βτω γα? άλόγως το αυτό διά τβ αντί αναπτύξω 
«ν επεχείρησεν, αΆά tiJv ντε^οχΜν ι£ τ̂ ν εΆ*ιψιν άπλςρς. Α Ά ά  ^ β- 
τω< εμ?ΓΗ< τον των Γεωμετ^ων υτατευοντα, κατά τι όσείπειν ανωτέρω η- 
μ7ν σεσνιμείωται* ντοι γάρ διά τβτων, τον των ίτων λόγων Ο'ρισμόν άπο- 
iSvai σκοπών♦ τβ, τβ; όριζε πά$ος εϊς ΟΟρισμόν εξείληφε· δηλον γχρ οτι 
ίκ τίίς των λόγων Ισότητες η ως εξ αρχής προβλυςάνει αυτά η των πολ
λαπλασίων Ιδιότης* η γβν ως γνώρισμα τετο προβάρεται ον των ίσων 
λόγων πρώτον τε ^ άδιάπταιςον, φ «τω< άποδεΊξχι ωφείλε, τοΊς ΐσοις 
λόγοις αυτό $ει σννημμενον είναι5 ωί ε* τβτβ εκείνες jyei επιφερε&αι, 
η τις δησυνάφέιαάσχφηςτε ες* £ εκ ευαπόδεικτος, % τέως αντί της των 
λόγων ·̂ότ^το< βίβν Ιτρρο*; εννοείς ότι μη την άμα των ποσαπλασίων 
εκείνων ύπεροχην τε % ε/&ε/ψ<ν' ^ «τω< εν όλω τφ Ε\ $ ς .  Βιβλ. όταν 
τεσσαρα Mrye$»j Α’νάλογον eivoi άτοίειχνόυ  ̂ β>εν βτε̂ ον είσόμείσα, η 
την εΙρημενην υπεροχήν τε ^ ΙΆ«ψιν «υτοι< .προσηκακ, άγνοίντες εΐ όλως 
ταύτχ τχ περί ων ό λόγο« Μεγε&η Ατάλογον ,τωόντι «<?/.

ό Εϋχλιί% |y ry των ίσων λόγων Ο'^ιτμω, άίεν άΑο* ν
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1 >6f
AvViT0i δε λόγοι είσ'ιν , όταν μτοι τα επόμενα αυτά, η των επόμενων 

παν ότιαν μέρος όμοιον, μό ίσαρβμως εν τοΐς ηγαμενοίς περιεχηται, Και τ«- 
των μείζων μεν ό λόγος, «πνο* #τοι τό επόμενον, η τό μέρος τα επόμενα 
πλεονχκις περιεχοιτο εν τω ηγαμενω·

θΤον *α'ν IxaTCV îAioerijpoVov τί« ΓΖ  πλεονχκις περιεχητχι εν τη ΑΒ, 
η τό εκχτονχιλιοςημόριον της ΝΠ εν τρ ΗΜ, εςχι ό λόγος ΑΒ πρός ΓΖ 
με(ξων τβ λογά ΗΜ. προς ΝΠ. * Ε’ πετχι δε £ τη το εκ τα ς .  θ'ρισμα.

ϊσαρβμως δε περιεχε&αι Χεγεται3 ων ai άφχιξόσας αΐ δυνχτχ'ι W -  
ςβμοι ε Μ. . ί . ’ >■■' λ ;

, Τω δε τοιωδε τεκμηρίφ, $ η των χλόγων λόγων. Ισότηςτε £, κνισότης 
καταφαίνεται· θύτω γχρ φ τά αγόμενα τα τοΐς επομενοις όντα ασύμμετρα, 
τη αφαίρεση των συμμέτρων τβ £ αναλογών τοΊς επομενοις αυτο7(, »U τό 
μηδέν αποληγασιν οΊον εξαντλάμενα, > »> ···' . ?

θ'μοιχ δε μέρη ες) τα επίσης τε £ ωσαύτως εν τοις ολοις αυτών περιε
χόμενα, ωςβ οΐονδηποτε μέρος τβ οϊκεία όΧα τό ετερον είναι τε$·είη, τού
τον εϊνχι £, τη οϊχείβ τό ετερον· θ ’  τωόντι αδεν ά&ο ες)ν9 η τχ μέρη προς 
τχ αυτών όλα» $ ϊ« ανάπαλιν τχ όλα προς τχ μέρη χυτών εϊνχι ανχλο· 
γον, είτε τχ μέρη το7< όλοις σύμμετρα j ,  tin  £ βίσύμμετρχ. -  /

Μέρος δε μόρει όμοιον, τό ωΤαυ'τωί τό κατ’ χύτό όλον καταμετράν, οΐον 
εαν εκχτερο» φόρε ΤΗ όλα τριτημόριον p , η δεκατημόριον, η κξ·-. 1 ’> v

Me-yeS-ii συνεχώς αναλογον ες'ιν (α, β , γ ,  &)* ων of μεταξύ οροί β, 
γ  $ϊ< λχμβχνοντχι, διττήν ϊχοντες την σχεσιν, την μεν τη επόμενα προς 
τον αμέσως ηγαμενον, την δε τη ηγεμόνα προς τον. εφεξής επόμενον * τας 
δετοί συνεχείς λόγας δτωε εκφόρομεν, ως τό Απρός τό Β» ατω τό Β προς 
τ ό Γ ,  ^ ως τό Β προς τό Γ ,  ατω τό Γ  πρός το Δ ,  κξ . .' ■ <

Μεγε$η δε διωρισμενως ανχΧογον εςαι, ων νδείς των όρων δίς λαμβά- 
■ ΐετχι* χ ^ ατως εικρ ο̂μον Α πρός Β , ως Γ πρός Δ .

Τά δε πλεΐονα τριών Μεγε^η ανχΧογον βίναι λεγάμενα,  ίιωρισμόνως 
as) νοε(&ω. ,. , . . . , . /

Ε’άν p Μεγί^η συνεχώς χνχλογον (α , β , γ ,  δ), τό πρώτον α πρός 
τό τρίτον γ  διπλχτίονχ τον λόγον εχειν-ΧεγεΤαι, .η τό. αυτό πρώτον α'· 
πρός τό δεύτερον β ,  και τό πρώτον α πρός τό τέταρτον δ τριπλχσίονα, η τβ 
πρώτον α πρός τό δεύτερον β, % εφεξής.

ίϊσαύτως δε £ τό πρώτον α προς τό δεύτερον β ,  ύποδιπΧχσίονχ (τ«-

<Τ.

Γ.
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τεςι τόν έφ fairelut) λόγον λέγεται εχειν, vj to αυτό a προς to t τρίτον 
7 ,  £ ύποτριπλασίονα, w ro αυτό a προς το τέταρτον ϊ ,  it, 8Τω« εφεξής.

Καί /αν λόγος τκ τριπλασίων λόγω τ/νϊ διπλασίονι ι<γο< , εςαι ό τϋ 
ϊευτέρβ απλός τβ κατά τον πρότερον ά?τλβ ήμιτλατίων, τβτε ι̂ν ήμιόλειθ(. 
Olov ε<?ω α, /3, γ 9  ̂ ^ A , Β, Γ  χείόϊΧο δε α προς δ εν Tvf τροτε\
ρ̂  αναλογία, ως Α ;τρό< Γ  εν rij δεύτερα* φνιμ) δή on Α εςι προς Β εν 
λόγο νμιολείφ τβ λόγα α προς β. Ε'ςω γάρ ξ  μεταξύ β $, y , ν} ο ταυ· 
τον ε’ςι, μεταξύ α  ̂ 5 με'οΌν α’νάλογον, διά γ3ν τά< *Τ8< λόγκ< α τρο< δ, 
x) Α τροί Γ ,   ̂ τά< άναλόγ8ρ εκατέρωσε μεσότητας ξ  £ Β , εςαι α :ξ : :  Αί 
β. Α’&αμήν ο λόγο* α προς ξ  σύγκ&τχι εκ τη όλβ Χογ8 α τρόο /3, $ 
t ? c ήμιτείαί τ5 αύτ« β προς ξ ,  άρα ό λόγο* Α τρό< Β , ο< *Vo< εςι τω λό
γω α προς ξ , περιέχει τόντε όλον λόγον α προς β·, £ την κατ αυτήν ημί· 
σειαν, ήτοι τον |3 ττρο« £* ό δε εχ T8 ολ» ^ της'ημισείχς λόγο<, ημιπλ»· 
σίων χαλε7ται, τπτέςιν ημιόλειος, εςιν άρα Α  προς Β εν λόγω ημιπλατίονι, 
ήτοι ημιολείφ τβ α οτρόί β. Και 8Τως εν το7ί Α’ςρονομικόΐς, επειδή οί κύβοι 
των άποςάσεων των Πλανητών άφ’ jjXfe, είτϊ οτρόί ά/λήλβς ώί τα «το των 
χεριοδ/χών χρόνων Τετράγωνα , πτως ώςε τον τριπλάσίονα των άποςά- 
σεων λόγον, τον αυτόν είναι τω των περιοδικών χρόνων διπλασίονι (οί μεν 
γάρ κύβοι εν λόγω shri (ι) τριπλασίονι, τά δέ Τετράγωνα εν διπλασίονι (ΐ) 
των Ιδίων Πλευρών, ητοι.των $ιξών ρ^ετιχώΟ* λε'γειν είώθαμεν,. ώ< οί ντε* 
ριοδικοΐ χρόνοι είτΐ προς ά/&ν}λ8< εν λόγω ήμιτλασίονι, ήτοι ημιολείω των 
άφ* ήλίβ άτοςά&εων.

Ομόλογα Μεγε'3-if ααλε7ται,: τά Ι*έν ήγόμενα Τθ7< Ηγκμ/νοκ, «ίε 
ί’ έπομένοις τα επόμενα. Οιον ε’άν Α : Β : : Γ  : Δ ,  ομόλογα ε<ται τά Α, 
Γ , ^ Β, Δ . " ί Ί’  ϊ ' · -* *' ίΤ

Οί ϊε λοιποί των 0> ριτμων εύχεςέςερον εν αύτα7< τα7< Προτχηή  χβ*
τανονι β̂Όνται. ··»*

Τό ϊε Πεμιττον Βιβλ(ον Προτάσεις περιεχον ές)ν 2$ , εξ ών αί ίο ε* 
aAifc χρήτεωί είσιν, ή ετί τφ εξ αυτών τάς λοιπάς διά των IVoto/Ao- 
οτλατίων άτοδειχ^ναι* διό εχείνας ταραλιτόντες, τάς λοιπάς ig μόναςνπο· 
θήτομεν, τήν ταβ Ευκλείδη τάξιν τηρχσαντες· Ε*τιςητέον ά%ό ουν on τα 
τβ τταρόντοί Βι̂ Χίβ Θεωρήματα, 8 μόνα<{ τα7( Γραμμάίς, άΑά ^ ταντϊ τό'

(ΐ) /ΤΓ. τ» ΙΛ*, (8) X”, τβ 9·
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rlrijτος # χροτήκοντα εζί* fro % τάς Γξχμ,μχς αΐζ χρητόμεθα, ω< χχςχ- 
ςχτικχζ 6\ασόηχοτε χοτότ^τοζ ϊεον εχϊεχεάαΐ.

Α ’ ξ  I ω μ  α .

Τριών Μεγεθων Ιοθεντων Α , Β, Γ , ίοτόν £ τίταξτον Δ> χρόζ ο αν 
τ© Γ ,  τ« τβ Α χξόζ το Β λο'γβ δεκτικόν } .

Π g 6 τ  α C ι ς Α. Β. Γ. Δ. Ε. ς.
Ε’ν Tjf καθ·* ημα< μεθόίω χεςεττχΐ ε1τιν9 ων π Δ*. ιχιτημοτερχ οΖτχ 9 

^ τήν χρήτιν χυχνοτερα, $ ήμ’ίν κατωτέρω άχοίειχθησεται. Κ'ςι γάρ το 
Α\ Λήμμα τα Β'. μέρας τα χαρόντος Βιβλία,

Π Q 0 Τ Λ  C  I ( Ζ.
,,Τα Γτα τ$ο< τό «υτ© το'ν αύτβ’ν εχει λόγον 9 £  το αυτό ττ?©ί τα Γτα.
Τβτ/ςιν ίαν ύχοτεθωτε Meys^ij ϊιίω το μεν Α , το' ίβ Β ά^ήλοις Ισα9 

ίοθή ίβ $ Me-yeSoc τρίτον το Γ , εςχε 9η A r ô'c Γ ,  ω« B rgo< Γ* κα) 
ανα'ταλ/ν το Γ  ιτβθ< το Α , ως το αυτό Γ  τ$©< το Β.

Αυτπ η Ilforar/f, or* 9η £ af εφεξής εχόμεναε τότταρες9 ψιλά Α*- 
ξιωματα ουΤχι, αίεμιας εχώεεϊς τυγχάνατε Ιείξεως.

2  %  ό λ ι ο ν

Λ *ταύτως 9ε και τα fo*a irpo'c τά <Va το'* αυτόν εχει λόγον · τατεςιν 
εάν £ ετερον Μόγεθσς το Δ  9οθρ § όχερ ϊτον^ϊη τω Γ , βςαι Α :Γ :  
: Β : Δ ,  καί ανχχοελιν. Παραχλητίφ 9ε τφ λόγφ *y αί εφεξής τρεΊς Προ- 
τάσεες σαφώς αληθεύσατε9 £ Ιαν άντϊ τϊ evo< Miy/5«c Γ , ίυω <Va ύττο- 
τεθή τα' Γ  $  Δ  ,

Π β ο τ α σ* ι ς Η.
,,Των χνίσων Μεγεθών 9 το μείξον χρός το αυτό μείξονα λόγον ε'χεε 9 

» $*ερ τό ελαττον, $  τό αυτό χρός τ̂ό ελαττον_με(ξονα λόγον ε%εε9 $ χρός 
9} Το' μείξον, : *' "k 1

ΟΤο* οα* ^ Μεγέθη άνετα τά Ζ ,  θ ,  το’ μεΤ̂ ον Ζ  T̂ oc τι τρΓχον το 
Κ, μείξονα λόγον εξεε  ̂ η τό ελαττον Θ χρός τό αυτό ΚΛ και το TkarfOV 
Θ το Κ, όλαττονα Xiyov η' το μεΙξοτΖ χρόν τό αυτό Κ.

Υ
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Π £ 6 r ct σ r ς IB.
,,Ε ’αν γι όποσαπν Mεγε'$η άνάλογον, εςat ως εν των ηγπμόίων προς 

„*v των επόμενων + ότως άπαντα rot ηγάμενα προς άπαντα τα επόμενα*
0!ον εάν J A  : Β : : Γ  j Δ  : ; Ε : Ζ.

. Έϊ'ςαι Α : Β : : Α +  Γ  *4- Ε : Β +  Δ  +  Ζ.
Καί τοίνυν ( ϊνα hx παραδείγματος τό ίίΆως (Ταφές λευκότεροι ρ ) 

εάν εχαςον Α ,  $ Γ ,  ^ Ε , εηαςπ Β , ^ Δ ,  ^ Ζ ,  τριπλάσιον ρ (τπτεςιν 
εάν εχαςον προς εκατόν λόγον εχν\% ον 3 ?τ?ό< Ο» $ τ# Α ,  Γ , Ε άμα λ%φ- 
$εντα , των Β , Δ , Ζ  άμα ληφΒ-εντων τριπλάσια εςαι (τβτεςιν εξεί λόγον 
ον 3 Ί'ρόί ι ) . Καί επί των άλογων δε λόγων αυτό τβτο ομοίως ες* σαφές.

•Σ % ο λ r ο ρ.
Την ΙΓ\ Ώρότασιν εν τφ Σχολίω τω μετά TVJν ΙΑ', ανωτέρω εδεμε- 

5α , πδε atJrijv ίείξεως δεόμενην την )’ 1<ρεξνί< ΙΔ\ χαίτο* τφ Τακαετίω πε
ριττήν δόξασαν, ως ημ άχρηςον άποχχταςησαι χατά %ω$αν, ^ >Λξα/ $β7ν 
εγνωμεν,

Π ρ ό τ α σ ι ς  ΙΑ.
„Ε*αν τρωτόν (α) *γό< ίευτ^ον (/3) τόν αυτόν εχη λόγον, χα) Τβ/τον 

„  (γ ) τ$ό< τέταρτον (>), τό δε πρώτον (α) τη τ$ίτ« (γ) μνΤ̂ βν p 9 & τό δεΰ* 
„ Tffον(0 )Τ8 τβτα^τβ (ί) μ#7£ον εςαι* xttv ίσον, ίσον, κίχν ελασσον,ελατσον.

■ Ε’αν η Μ είσα αναλογία χατ Ισότητα p , των νίγβμενων τ«ί επομενοις 
ίσων όντων, η Πρότασις xctSr αυτόν δηλη. Ε'πειδη δε *ν αναλογία τη κα
τά. tvjv μείζονα ανισότητα, τ5 ετερπ λόγπ τό ηγάμενον ( ι )  επίσης, ήτοι 
ωσαύτως περιεχει τό επόμενον αύτω, ώσπερ τό τη ετερπ ηγόμενον τό επό
μενον τό Hi ον * i t  δε τη άναλογίφ τρ χατά την ελασσόνα ανισότητα,  τό τη 
ετερπ ηγάμενον επίσης περιεχεται εν τφ Ιδίω επομενω, ωΤττιρ $ τό $ατερβ 
it τφ Ιδίω, δηλον ότι ά, εν τρ άνάλογία τρ χατά την ήτοι μείζονα,  η. ελασ
σόνα ανισότητα, φανερά $ Πρότασις τφπροσεχοντι. ΕΙ δε τις εκ περιπσίας ετι 
ταυτη^ην απόδειξη ζητοίη, μετίτω τα εφεξής.

A'. Ε*αν ^ Α >  Γ ,  εςαι (a) Α : Β >  Γ : Β * αΤλά A :  Β : : Γ : Δ  (3) , 
αρα Γ : Δ  >· (4) F :# ,  άρα ( f )  τό Δ  ελαττον τη Β* χα) επομένως Β > Δ .

Ο) ο 'ξ , β. T# (a) Λ  (3) ΒΊ όχο& (4) Σχόλ. τίί« τ?ν. (5) Λ *?·*·'.
V α



Β\ Ε’ άν y A =  Γ , t'cai (ΐ) A : Β :: Γ :Β . Λ’^ ’ εςιν (εξ υποϊ.) A : 
Β ; : Γ : Δ ,  εςιν χςχ ( 2 ) Γ : Β ::Γ :Δ *  και ετομενως ($) Β =  Δ .

Γ\ Καν y A <  Γ , εςα< Λ : Β <  Γ : Β (4)* ε'θ Μ (εξ υτ.) Α :Β :
. r  : Δ ,  χςχ (5) Γ  : Δ  <  Γ : Β · εν ε̂ντοι το Δ  μείξον τβ Β (6 ), £ ειτο·
με'νωζ Β <  Δ .

Π ξ ο τ α σ* ί ς ΙΕ.
„  Μέρος (α) ττςος Μεςος (β) ε’άν y ομοιχ , εςιν ω$ όλον (Α) νς'ος ολβ»

„(Β)* και εν ysvsi τχ ομοιχ μέρη eh) ττςος α/ληλχ ως τα όλα, she συμ·
„  μετζχ το7< ©λοι< ταΰτα 3 , εϊτ αν $ χατυμμετςως προς αυτά εχ»|.

Τωόντι Α’ξιωματος δίκι<ν λ τ̂ττεον τό τεθ-εν ακριβώς εφιςχναοΊ, τ( εςι 
το τχ μες η ομοιχ είναι* οςχ Ο'ς. Ζ .

„  Ο' δε Ευκλείδη ατω ττςοτί&ηΤι την Πςότ. * τά με'ρη τοίς ωτχύτωί 
„  ττο/^ατλατίοΐί τόν αυτόν εχει \oyov.

Σ χ ό λ ι ο υ .

Ε’άν τά όμοια μεςη y β ,  λι, ατό των Ιδίων όλων α$ , φ  αφαιςε^^ 
χχταλείψει μεςνι ομοιχ τχ χ γ , £λ , ο κα3·’ αυτό δ^λον εςί.

Π q 6 τ  α σ* ι ς Ις.
,>Ε’άν τεϊϊχςχ Μεγε'θνιάνάλογον ϊ  (Α :Β ::Γ :Δ ) ,  £ ενα/Χάξ άνάλο- 

„  γον εςαι (Α :Γ  :: Β : Δ ). ,
Κείβθ’ω τά Β  ̂ Δ  ελα^τονα των Α ^ Γ  * εΐ γάρ , χα3·* αυτό δίλεν 

(εξει γάρ τό τε τά ίίτα Α $ Β τρό< τά ϊτχ Γ  $ Δ  (7 ), τόν αυτόν λόγον ι 
ωςε είναι Α : Γ :: Β : Δ ) * ετειδά τοίνυν (εξ υτοθ1. Α  .· Β:: Γ  : [Δ» iVovrai διά 
τόν Ζ\ Ο'βίτμ. Β ^ Δ  των όλων Α £ Γ  μεςνι ομοιχ» ΕΓνθεντυι διά tvjv άνωτ., 
ον εχει λο'γον Tfoc ά ^ λ α  τά όλα Α $ Γ ,  τ.όν αυτόν εχει $ τά μεςνι τα 
ομοιχ Β § Δ ,  τβτεςιν Α :Γ : ;Β : Δ .

Τόν αυτόν δε τ^ότον, ^ εάν άγάμενα A £ Γ ,  των ετομενων Β $ 
Δ  ελχττονχ rsSy, ε’ τειδά Α : Β : : Γ : Δ ,  ετοντχι (8) Α ^ Γ μέρη ομοιχ 
των όλων Β £ Δ ,  $ ειτομενως (9) Α  : Γ :: Β ;Δ .

(Ο  Ζ. τ« » , ( 2)  ΙΑ. Τ· » .  ( 3) ©· τβ ·'. (4J ^  τβ / .  <s) Γχβλ. ^  τ»  ί· 
(6) /,  τβ β. (7 )  ^χόλ. τ^ς 2 . τβ e . (8 ) O'f. Ζ, τβ V . (y )  ·> ; »
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Σ % ° λ  ι ο ν· -
Ε*«ν >/ A  : Β:: Γ : Δ  > ίςβι £ χνμπχΚιν Β : Α ; :Δ  : Γ .; Καθ'* Λυτό ίβ 

JijXov.
Π«(5 Ευχλ«/&ίΐ ίβ Πορίσματος ε'χει χωρχν της Δ', ϊΐζοτ. ,  οπερ ίκείνης 

τη κα$ ημχς MffS-όίω περιττής βσης9 ενταύθα κεί&ω.
Π g 6 τ  ct σ ι ς ΙΖ.

\ * % e *  T f f f  β, ,Ε ’αν ηγόμενον (χβ) προς επόμενον ( γ β ) 9 η ω* ηγπμενον ετερον 
» (  ξι) προς επόμενον ετερον (λ/), εςχι £ εν όιχιρεπει ως (χγ) η υπέροχη 
,,τβ πρωτβ ηγβμενο υπέρ τό επόμενον χυτέ, προς μότο το επόμενον (γβ)%
„πτω< η (ξΚ) ύπεροχιό τβ ίευτερβ ηγυμενυ νπερ τό επόμενον αντβ, προς 
99τό χυτό επόμενον τό δεύτερον (Κι).

Τ  χύτην ό Στ οιχειωτης «τω προτίμησα/ * εάν συγκείμενα Μεγεδ-η άνμ·
99 Κογον jf 9 $  ίιχιρεδεντχ άνάΚογον ϊςχι· ν „ ,

Και χυτή ίε Α’ξιωμχτος δίκην εχει ληφ$ηνχ{ · B’xv γάρτχ όλχχβ, ξι %. 309. 
τον αυτόν εχη Κόγον προς τχ % £ ψ , £ «I μέρη τ*νά ομοιχ αφαίρεση , Τον 
αυτόν εξει προς τχ χ  $ ψ λο^ρν» ον ίΐχ? πρότερον* τετεςιν η χβ £ απο- 
μειω$έΐσχ9 εςχι είεν ηττον προς την χ 9 ώσπερ $ η ξι ομοίως άπομειωδε*- 
cx εχει προς την , τντο δε εςιν S τί^ησιν η Πρότασις* ε’πειδη γχρ τ($ε· 
τχι χβ : γβ  :: ξ ι : Χι, εσονται(ΐ) γβ  £ Κι μέρη ομοιχ Των οΚων χβ $ ξι, τχ 
δε ay £ ξΚ εςχι τό ολα, χφ ων τχ ομοιχ μέρη χφηρητχι · α&α γχρ τχ 
οΚχ τον χυτόν ην εχοντχ Koyov προς yβ  έ, λ ι, τοιγχρίΐν £ xy  $ ξΚ (χτινχ 
ες) τχ όΚχ χυτά 9 χφ ων τχ ομοιχ μέρη χφρρητχι) , τον χυτόν φ μετά την 
άφχίρεσιν εζβσι Koyov προςγβ έ, Κι 9 τβτεςιν ίίτι όη χ γ  : γ β : :  ξΚ : ξι.

) Aif ' ν '·Α λ  λ  #. ς.
Ε*πεϋη χ β χ γ β :ιξ ι:Κ ι9 άρχ (2),γβ $  Κι μέρη ομοιχ (ς) των όλων χβ 

£  ξι. Ε"νθ»ντοι *) εάν από των Ιδίωνόλω? Αφαίρεση, ΧφταΧβίψβι (3) μέρη 
ομοιχ τχ. χ γ 9 ξΚ των αβ9 ξι * διό (4) αβ : ξ ι : :  x y : ζΚ· διά ίε τον χυτόν 
Κόγον $  ναβ χ ξ ι ΐ ',γ β ι  Χ ι, χρχ (5) ay  : ξΚ : : γβ  : Κι9 χαϊ ενα^άξ χ γ : 
γ β : : £ λ : λι * Ο; Ε. Δ . *:

Π q \ίιτ  ot c i ς ΙΗ.
,,Ε ’αν y j^ftivev (αγ) προς επόμενον Το εχυτβ (γβ ) ,  ω< ηγβμενον 

(ο) Ζ, τ* Λ  <a) tff . Zi-rf /^ (3) χ̂όλτν.Ι& *« ·». <4) J£.«  / j  (5) r f/.



m
,,Ιτερον(ζλ)πρός όπάμάον τό βαυτβ (λι)* ecfxiij txi lv ̂ συνδέσει (xy  
„ίτϋν 0y) το πρώτον ifyaίμενον συν τφ επομενω αυτί, πqot το αυτό, βτό· 
^ μενον (y0) 9 ώσπερ (ξλ συν λι) το ϊεύτερον ύγόμενον συν τω επομεν» 
η αυτε9 προς αυτό το επόμενον (λι)*

O' Ευκλεή ταύην πτω προτίδησιν εάν ί/ν^μ/να Μεγεδη «ναλο· 
ny 9V $ , £ συντεδεντχ άνάλογον εςαι.

Αυδις Α’ξιωμχτος ϊίκην £ ληφδ/νχι ϊόνχτχι' Ε’αι; yap ίυο Μ*. 
ys$n ay £ ξλ , τον χυτόν προς χ  $ ψ Xoyov εχοντα J, $ εοταυξπ ε̂ντα 
ομοίως, τητεςιν άνχλόγως τα x y ,  ξλ  πρός τα % $ ψ αυτά Xoyov ΙξβΛν 
art τόν χυτόν' αμελείται $ αυξ^όν τ® *7 όςχι πρός τό χ ,  ωττερ ίΐ} ^ το 
ξλ  αυξΐ|3·εν ομοίως εςι προς τό ψ. Οό&εν «ν ά/5  ̂ ν) τητο if Πρότασμ ττ̂ οτί- 
$H<rr τίθεται μεν yap ay iy/3 i ; ξλ : λι, εαν ουν τχίς a y , ξλ  προςεδω· 
σιν α\ y\3, λ», εσονται xf ay ή ξλ  ομοίως, τπτεςιν άναλόγως ετηυξημεναι' 
$ επειίιϊ τοίνυν α\ xy  £ ξλ , ομοίως εγυται είσ) προς τχς y/3, λ /, £ μετ* 
το ομοίωί αυξν)$ν[ναι (τοΤβ ίο εσονται χβ , ξι) προ τχς αυτχς γ β 9 λ ι, ω· 
σχΰτως ετι Ιξβσι, τπτεςιν εςχι χβ : y β :: ξ ι : λι.

Αν λ λ ω ς.
Ε'πειϊη ay : y/3 :: ξλ  : λι, αρα (ι) a y : ξ\ : ϊ γ β ι \ r  αρα χαι ay +  

y/3 : ξλ 4- λ ι ; : yβ  : λι (α),. τ«τεςιν χ β : ξι; : y/3; λι · χαι πάλιν ΙναΑάξ 
χβ : y/3 : . ξι: λι. Ο. Ε. Δ .

Π ό $ ι <7 μ a A' ·
Ε’αν «yeViVOV (a/3) ^ οτρόί επόμενον (y/3), ώ{ »jy sμενον ετερον ( ξ<) 

tfpos επόμενον ετερον (λι), *?«ι £ τό πρώτον j y  η μενον (χβ) προς (ay), ΤΗ« 
«5* β%«ι ντεροχίίν ύττερ. τό επόμενον το αυτί, ώσπερ τό ετερον ηγίμ*νοΐ 
(ξι) ττρο< (ξλ ), τήν if'v ε%»ι ύτεροχι}ν υτό? τό. επόμενον τό εχυτϋ (λι)·

EVeiSii yap χβ :γβ : ι ξ ι  : λ ι 9 ε<?αι £ εν ίιχιρεσει ( j)  ay : γ# .::ξλ :λι· 
*«) άνάπχλιν (4) /Sy :y a : : ιλ : λξ· κα) ίν συνδέσει ($) βχ :y a : :  ιξ: λξ-

To JT πτως επιχειρείν κχτ* Λ'νχςροφην λόγβ καλείται.
Καί οταρα ταυτα, εαν ήγβμενον ( xy)  προς τό επόμενον αυτβ (y/3), ί  

ως ετερον ^yβμενον (ξλ)  προς τό <$W επόμενον (λι), εςαι % κχτ άΤλον αία* 
<jpo<pifc τρόπον, τό πρώτον όγόμενον (ay), προς χυτό τό πρώτον ψγόμενόν9

(I) I* τη η\ (8) ΙΒ, χή »% (3) ΙΖ. τϊ (4) Γχόλ, της Ις. tZ ,% (5) /Β. ~  »'·



CM Τ6> επόμενα αυτβ (αβ)9 ω< το ετε^ονt ηγβμενον (ξλ ) προς αυτό το ε- 
τεξον ιίγέμενον συν τω επόμενα αυτί (ξι).

Και y ip  a y . y β : :  ξ λ :  ΧιJ και (ι) χνάνχΧιν β y : y x : :  ιΧ: Χξ* και 
εν συνδέσει (2) βα ; a y : :  ιξ : ξλ* και παΧινάνχπαΧιν a y : α β : : ξΧ : ξι.

Π ό ρ i <Τ μ λ Β'*
Ε’αν vf ay : αβ : :  ξ Χ :  ξι ,  εςαι κα) a y : γ β  : : ξ \  : λ /, και αβ ♦ yβ :  

i ξι :\ ι·
Κτειϊνι yxq ay : αβ : : ξΧ:ξ ι ,  εςχι άναπαΧιν β χ : y x : : ιξ: \ ξ· καί εί 

διαιρέσει (8) β γ : y a : : ι \ :Χ ξ '  καί πάλιν άνάπαΧιν α γ : γ β : : ζ λ : Χ ι ·  κα)
εν συνδέσει (4) αβ : γ β :: ξι: Χι. f

Α '^ω ζ* yx :uβ  : :Χξ:  εςχι άνχπαΧιν βα : a y : : ιξ : ξΧ· καί κατ’
χναςροφ$ν (5)  αβ: β γ : :  ξι:  ιΧ.' δπερ ?ν δάτερον · £ #ν διαιρέσει (6) a y : 
y/3 : ί ξΧ:  λ ι, δπερ θα'ττ ο̂ν.

Π β ό τ α σ ι ς ΙΘ.
,,Ε’ άν J uc οΧον (αβ) προς οΧον (ξι), «τω< άφαιρεδέν (γβ ) προς αφχι· 

^ ρεδέν (λ/), £ το XoiTOv(ay) τρόςτ© Xoirev (ξλ% εςχι ω< ολβν προς δλον.
Ο’Χωί εναργές εςι καδ' εαυτό το λεγόμενον, ίχεί yi/xijv ίια των ίτ$ο- 

τεδέντων άτοδειχδνίναι βτως * βτεϊ αβ : ξ ι : : y/3 J λ /, έςαι κα) ένχΆάξ (γ) 
αβ : γ β :: ξι:Χι9 και κατ’ αναςροφην Xoyu (8) α/3 : a y : :  ξ ι : £Χ* καί τάλι? 
ΛαΑαξ αβ: ξ ι : :  ay\ ξλ.

ΑΆω< * αβ: ξ ι : : γ β  : Χι· £ ένάνλάξ (9) α β : γ β : : ξ ι : Χ ι 9 νςε (ίο) 
γβ  £ Χι ·ΙσΙ μέρη όμοια των όλων αβ %, ξι· ratify τοι $ εάν άπδ των Ιδίων 
όλων άφαιρεδ$, τά λοιπά (ιι )  pegif δμοιχ εςϊά ay  $ ξλ'  άρα ( l i )  αβ: 
ξι : ; ay : ξλ. >

Π p 6 r ct σ ι ς Κ. $ ΚΑ.
Εν τί( καδτ νιμας μεδδίω είσ'ι,περιττχί, κεινται γεμ^ν εν το7< Πορίτ· 

μασι των εφεξής ΙΙροτ. Kti. $ KTV ? \
;ν:.? -II Η ί. >· * (I)

ϊ '
(I) Γχόλ. τ?ς /ς. τ* ». (2) ΙΗ· τϊ ». (3) JZ. τϊ r. (4) W, r* / .  (5) Α'. Ι7ί* « ύ » . (u ) /Ζ. Τ« (7) IC. τ;  (8) Πόζ. της μμτ. (9) Ις. η  · .  (ΙΟ) V * Ζ. 

«5 *♦ 0 0  -̂ Χβλ. τίς ΙΕ. τϊ ι· (xa) ΙΕ. τϊ *. Λ . ' .  ̂ .

*75

jk· 3ι°»
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Π g ό τ  ct σ ι ς KB.
• „E ydv J A  : B * ί S : Π, ^ B : Γ : i Π : P , $ οΤίύζ f«W H iVe

w«( A ιτςωτον πςπ Γ  e^ctrov, ότω 3  τρωτόν τ $ο< Ρ ένατον.
Ε’κφερεται 2ε τα|$ Ενκλ. 8Τω<· Ε’άν ^ οτοταϊν Μεγε&ίι £ ά3̂ .α αν- 

,,τοΐί <Va το πλΰ$θ(, ΤυνΖυο λαμβανόμενα εν τφ αυτω λόγω , £ 21 ίο·* ει 
,,τω αυτω λογω εςαι,

Κεί&ω Ζη τά Γ £ Ρ ελα&τονα είναι Των Β $ Π (4 ^ αντί) 2ε7ξ/ζ £ 
με/φ'νων υ?τβτ/$εμενων). EVe<2ij (ι )  Β :Γ  : ; Π : Ρ, εςα» τα Γ  £ Ρ ,  Των 
όλων Β ^ Π (2) μόζη όμοια' και ετε) τοίνυν.τα A  $ 3 , τ$ο'« τα Β £  Π τον 
αυτόν εχε/ λόγον, εξε/ Stf $ Τζό( τα Γ $ Ρ , ά ες·/ των Β ^ Π μόζη δμοια, 
λόγον τον αυτόν r £ τοτο τofyvv οΤον Α ξίω μα ες ίν  εάν Μεγε’^υ 2Jo τ$ο« 
ετεζα.Ζυο τον αυτόν εχ# λόγον, £  jr^of τα όμοια μέρη τότων τον αυτόν 
εξει λόγον, . ? r . . .  /

,,Ε ’άν 2ε ^ πλεΐονα Τςιών εκατό ζωδεν Μεγεδη ora^y, τ£ αυτ<ο rjo- 
οτω reft των α/5̂ ων <τυ/λογιβμε$α, c

Α '^ωΓ Ε’τε<2ιΐ A : Β : : 3  : Π, εςα/ (3)  ενα^,αζ A  : 3 : : Β : Π* 
ετε» 2ε $ Β : Γ : : Π : Ρ , εςα/ $ ενα^αξ Β : Π ; : Γ : Ρ · aja (4) A r 3 :  
: Γ : Ρ, και ενα&άξ A : Γ1 (I): : 3  : Ρ.'. ■ ’ ' . . ' i . Λ ·;

Π ό ρ ι σ μ α  Α\
Κ«ντευ3·εν if ταραλειφ^εΐτα τω Τακβετίω Κ*, εχεε ετενεχ^ναι* ΕΓςω* 

0*αν 7*? Τ»}λικότΐ)τε< τςεϊζ Α ,Β  ,. Γ ,  τ̂ /τίν άΆα/c 3 ,  Π, Ρ ανχλογον 
εχοσαι, τνείνο λαμβχνόμεναι, τ5το Ζεεςιν A : Β ; : 3  : Π , φ Β : Γ ' ΠνΡ' 
εαν ουν * Α με(£ων ^ τ»ΰ Γ ,  εςαι 2if ^ if 3  μείξων τη ζ  Ρ , και εάν ίου,
*6 εαν ελά^Των, ελαττων. Κατά γάρ τ«ν εν %*Q<ri Ώφότ, Α * Γ  ι : 3  : Ρ» 
$ ενα^αξ Α : 3 :  *. Γ ; Ρ* aja Ζια Tijv ΙΔ '. τ* τχζόντος Βιβλίο Ζήλον το 
πφοηδόν. * ' ' & ·'- .5 i

ν/* Π ' o f 1 <r μ β Β'.
η ' , -·<.> : Λ

Ε’ττειϊίΐ 2ε A: Β : : 3 : Π, εςα»  ̂ε*ν ο·υνθεθ·ε/ (5) Α + Β: Β :: 3 + Π:Π* 
εςι 2ε Β : Γ : : Π: Ρ, atqx 2ιά τ>ίν εν χε?τ) ΠβΟΤ. εςαι Α + Β :Γ 3 +

·' ( ;  ' '  :» . ·.· "  .Α·’»χ {*);·. I
ί’Λ ΙΫ ■ :· ; · .. Ν\, (ϋ) *···»♦

( I )  £'£. uW . (25 0V0. Ζ. τ«7 . (3 ) ' 7Τ. τβ ( 4 )  ΙΑ. τ« «% (ί) /Λ  ^ ν*



Π : Ρ * χχ) τχρχιτλ^τίω; εν iiaiqsffst (ι) ΣυΑογ»£ομενων , εςαι Α — Β : 
Γ : : 3 — Π : Ρ .

Π ρ ο τ α σ ι ς ΚΓ.
,,Ε ’αν ν[ ω< Α τρωτόν τρός Β Σευτερον, βτω 3  τρωτόν τρόί Π ίευτε- 

„ςον,  χχί ωί Β h υτερον τρόί Γ τρίτον, βτω τρίτον το' τυχόν Ρ τρβ< το 
,,χςωτον 3 5 εςαι Μ ίτβ τεταραγμενωί, ^ ως Α τρωτόν τρόί Γ τρίτον, βτω 
,, Ρ τρίτον τρός Π ίευτερον.

Ε’χφ/ρεΓα» ^  υτό τβ Σ τοιχειωτ* αυτή ούτως. Εάν y τρία Μεγε'$ΐί, $ 
α Αα αύτο7{ fra το rXvjSoi, ο·υνίυο λχμβχνόμενχ εν τφ αύτω λόγω, 

>»' τεταραγμεν»ί χυτών η α’ναλογία, ^ il fre εν τφ χυτω λόγω εςαι.
Λ Υ  Β εχει τρός Γ , «τω $ (2) Π τρό< άΆο ότοιονβν τό Σ  ίυ'ναται ε- 

χε/V. ’Hvijf μεν ουν εχειΗ Β : F : :Ρ : Η (3)* *«» τχλιν Β : Γ :  : Π : Σ  (4)1 
εςαι καί Ρ : S : : Π : Σ  (5) * καί τοίνυν ^ ε’να/λάξ (6) Ρ: Π : : 3 :  Σ . Είτα 
ετε«$ι* (εξ υτοθ.) S : Π : :  Α : Β, $ Π : Σ : : Β : Γ  (εχ κ«τ.)> H i<re εςαι (6) 
3  : Σ  : : Α : Γ ·  Μεικτά, ίε Ρ : Π : : 3  : Σ ,  αρα (7) P i l l : :  Α :Γ .

Καλεΐτχι $ε το7( Γβωμε'τραΐί tj τοιχύτη ανχλογίχ Τβταραγμε'νπ·

Π ό ρ ι σ μ α .
Κείό̂ ω Μεγε'Β  ̂ τρία A ,  Β, Γ ,  τρό{ τρία Ρ , Η, Π άναλογον ο’υν̂ υν 

λαμβανόμενα, ά/λ» τεταραγμενωί, τβτεςιν εςω Α : Β : :  3  : Π, χαί Β : Γ  *♦
: Ρ : 3. Ε’άν βν το' Α μείξον y τβ Γ  , εςα/ >1 fre $ τό Ρ με7£ον τβ Π , χαϊ 
εάν frov, frov, χαι εάν ελαττον, ε\χτο·ον. Κατά γάρ TWν εν %ερτί Πρότ. 
Α : Γ : :  Ρ : Π , και ενα/λάξ X : Ρ : :  Γ : Π* αρα ?/ά τ̂ ν ΙΔ'. τβ χάροντες 
ί»ϊλον τό τροτε3·εν. Αυτί} ίέ ε’ς/ν jj χχξχΧειφ^είτχ ΚΑ'.

Π ρ ό τ α σ ι ς ΚΔ.
,,Ε ’άν J Α τρός Β, ώ< Γ τρός Ζ ,  ^ I τρό{ Β, ω< Λ  τρός Ζ ,  εςα/ 

j, ως Α ο*ύν I χρό< Β, βτω Γ  τΰν Λ  τρόί Ζ.
Tatirjjv ό Στοιχε/ωτβί βτω τροβαΆετα/. Ε’αν τρωτόν τρόί δεύτερον τον 

,,αυτόν εχ»ι λόγον, ^ τρίτον τρόί τε'ταρτον, εχ< ίε ^ τεμττον τρόί ίευ·

— -------  *77

(Ο ΙΖ. τ ϊ ». (a) τό <r̂ ® Α’. τ* *· (3) (4) £’» κατ. (5)
τ ® ' ·  (6) / ? .  τ ·  ί ι  ( 7 )  Λ α  τβ» «»*ίίτ. (8) Ι Λ · τ ϊ  » .



, , τ ερον τον αυτόν λόγον, 
„ 7 τέμττον τρόζ δεύτερον ,

s£ εκτον 7Τρο{ τέταρτον* κχ) Τυντε^έν τρωτόν χκ) 
τον αυτόν έξει λόγον, $ τρίτον και εκτον τρό;

„  τέταρτον.
Ε’ττεiiij (εξ ύτο$.) I : Β : : Λ  : Ζ ,  εςαι (ΐ) ανάταλιν Β : I : :  Ζ : Λ* 

α/Χ’ (ε’ξ ottoS·.) εςιν A : Β : :  Γ : Ζ , §  Β : I : : Ζ : Λ ,  άρα (ζ) 81 its A : 
I : :  Γ : Λ . Καί τοίνυν εν (3) συνθέτει §  Α Ι: I : : ΓΛ  : Λ* α2Κ* εςιν (4) 
I : Β: *, Λ ί Ζ , τάλιν άρα 81 itrs (5) Α Ι : Β: ;  Γ Λ  : Ζ.

«. 3” ·

9ί· 3'δ·

Π $ ό r ct & ι ς ΚΕ.
,,Ε’άν τ έτσαρα M«y«5(f (αβ , γ ξ ,  ι, λ )  αν άλογον J , το μεγιςοί 

„ (α β ) $ το έλάχιςον (λ ), των λοιτων ( γ ξ ,  ι) μείξονα εςί.
Κεί&ω αβ : γ ξ :: ι : λ ,  $ ατό τ« μεγίςβ αβ ληφ^ητω α τ ίτόν τω ij 

ατό 8ε' τη γ ξ  ληφ&ότω γρ ίτον τω ελαχίςω λ ,  και εςαι όλον αβ τρόι 
όλον γ ξ , ω< το αφαιρετόν ατ τρόζ το αφαιρετόν γ ρ , ωςε $ το λοιτόν (6) 
τβ  τρόζ το λοιπόν ρξ, ω; όλον αβ τρός όλον γ ξ * άΑ ’ (7)  α/3 μεΤφν τί 
7 ^» *> ττβ μεΐφν τβ ρξ. Η'&η ϊ» ετεί η μεν α τ  eXv,<p3-if fotf τ# /, jj ίε
7 f iVtf τνϊ λ ,  εςΆ« φ ατ* τύν λ ,  τω ι σύν γρ hr ον. Ε’αν αρα τω <wr τόν 
λ τροςε^ρ το μείξον τ β , τω δε / Τον γρ τροςε^ρ το ελαττον ρξ, εςαι τό 
ολον ατβ τον X, μεΊξον τη όλ» i <njv γρξ. Ο. Ε. Δ .

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’αν % τρία Με7 ^»ί A , Β,  Γ άνάλογον, το εκ των άκρων ν ιμ ιά $ρ ο ΐΤ · 

μα , τη με0*8 μείξον εςαι · ετε\ γάρ (8) A : Β : :  Β: Γ  , εςαι (9)  το εκ των 
άκρων Α ^ Γ άδροιτμα μείξον, ν) τό Β 8Ι( λιιφ$έν, $ ετομενωζ τό ήμ·** 
Άροιτμα ( ι ο) το εκ των άκρων μείξον ές'ι τη Β άταξ ληφ$εντοζ·

Αΐ is έτόμεναι Π ρ ο τ α τ ε ι ς  πχ) τη Ε υ κ λ β β β  Β Τ α ε ,  α2Κ* εκ των τη Τ1άτ· 
τη τη α Χ ε ξ α ν δ ρ ε ω ς  $  εξ αΤλων λαμβανόμεναι, 8ια τό τολύ τ ί κ  χρητεωΐε 
ταίζ ΕυκΧε<ϊείο/« εΐω^ασι ταρχτυνχττε&αι·

Π ρ ο τ  tt σ ι ς Κς.
,,Ε’αν τρωτοί ( Α )  τ}ρόζ·8ευτερον <Β) μείξονα λόγον ί χ ν , J? τρίτον (Ο

U) Σχόλ. τ?ς Ις. τη V. (2) ΚΒ. τη (g ) ΙΗ. τη ϊ .  (4) ότο*. (5) * Β'
τ ΐ  » . (6) J®. τβ ( 7) Ε 'ζ  ύτο3. (8 ) ο ν  Η. ΤΗ t .  (9)  4 ι·  TXVTH* « ί»  /&·
( ί ο )  ς . τβ  « »  . ,
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„π·ξ6ςτεταζτον(Ζ)ι εξει£ άνίοταλιν δεύτερον (B) οτρό; τρωτόν (A) ελάο-ο-ο- 
,,να λόγον, H τέταρτον (Z) τρο; τρίτον (Γ).

Ε'τειδη γχρ τίθεται τό A μείξονα λόγον εχον τρός τό Β, η το Γ τρό; 
το Ζ ,  τό Α τάντω; (Ο  ττρόςτι τό ΒΧ, ό μεϊξον εςαι ( 2) τί Βν τον αιίτο'ν 
εξει Λόγον, όν το Γ τ got τό Ζ · καί αναταλίν τοίννν, εςαι ΒΧ: Α : :Ζ :Γ ·  
«Α α Β εςι τρό; A εν ελχαοΌνι λόγω (3) £ ΒΧ τ$ός A, ϋρχ (4)  Β: Α < Ζ :Γ .

Σ  % ο λ ι ο μ.
Τό ί «ντο τταρατλίίτίίοί δειχ^ηςεται κάτι τη; ελάστονος αναλογία; * 

τβτεςιν εάιΓΒ προ; Α ελάτ<τονα λόγον εχ# ή' Ζ  τ$ό< Ρ 9 εξει. δη άνάτα· 
λιν Α ττ$ό« Β μείξονα λόγον η Γ  τ $04 Ζ.

Π g 6 τ  α σ  ι c ΚΖ.
,,Ε ’ άν Α ττ̂ όί Β μείξονα λόγον εχ# ι* Γ  οιγό* Ζ ,  ^ ε\«/λ«ξ Ατρός 

„ Ρ  μείξονα λόγον εξει η Β τ$ός Ζ.
EVs/Jyj ο* λόγο; Λ  w$oc Β μείξων τίθεται τβ λόγβ Γ  τ?ό< Ζ , εςαι

(5) ό λόγο< Α τ()ό< άΆ ο τ/ ΒΧ(ότε$ εξ ανάγκη; μεΐξον εςαι (6 ) τβ Β), ίτο; 
τω λόγω  Γ τρό; Ζ* και τ οίνον βκχ/λάξ (7) ecai Α : Γ : : ΒΧ: Ζ · α/&« ΒΧ 
Tfloc Ζ εςϊν εν μείξονι λόγω (8 ) η Β jr$o< Ζ ,  α^α (9) Α : Γ > Β :  Ζ.

2  % 6 λ ι ο ν.
Λ'ταυτωί όε δειχΑησεται £ τε ΐ̂ tvjc αναλογία; τη; ελά<Τ<Τονος·

Π g 6 τ  α σ ι ς ΚΗ.
,,Ε ’αν αβ τρό; β γ  μείξονα λόγον έ'χη η ξι τρό; /λ , £ εν Ο’ννΒ-ε- 

9> ί̂ί αγ rjo« β γ  με'ξονα λόγον εχει ή* ξλ  τρό; /λ.
EV«/5ii τίθεται αβ, βγ  εν μείξονι λόγω τύγχανειν η ξι χρο; /λ , 

άρα ετεροντι (ίο )  τό ξβ (ό χαϊ ανάγκη ελαττον ε)ναι ( ι ι )  τβ αβ) «<?) 
τρό; β γ , ω« ξι προ; /λ* κα'» τοΓνυν εν <Γυν$εο*ει (12) ξγ  τ$ό< β γ , ω; 
£λ ντ̂ όί ιλ ι  άρα (ΐ3 ). tty : β γ  >  ξλ  : ιλ.

Ο )  4 ι *  * ο  ^ ’ ί ·  το π ^ ό  τ«ς .<#. τ β  / .  ( 2 )  7. τβ » .  ( 3 )  Λ  τβ » .  (4 ) Σ χ ό λ .  τ 5ί$ 

1/1.  τβ · .  (5) το Αξ. τ ό  τ γ ό  τ ί ς  Α . τ β  ί .  (6; / .  τ β  * .  ( 7 )  2ς ·  τ β  · ·  (8)
Α* τ ί  (g). Σχδχ^ Ttj{ /<ί. ντβ »« (ιο) -<ί0(·· τ ό  Tfo τίς τβ *, (ιΐ) /, τβ ».
(Ι2/ 2//. τί *. (13) Η. τβ #\ $ Χ’χόν 2 2̂. τβ ε,

Ζ 3

*♦ 3*3·

:· 3«4·



%■ 3*5·

*· 3‘6·

Σ χ ’β λ i o >.
To $’ avro iruquirKqffiut x7ro$ei%3"0<rerxi £ reft τν,ζ χνχλογιχς rfc 

ελχητονοζ. ' j ■

Π g o t  ct <T ι ς ΚΘ.
„ E’a'y «7  or$o< βγ  μείξονχ λόγον ξλ  οτζός ιλ , £ εν Ιιχψ·

,,ο-ει.αβ Λ-ρόί β γ ,  μείξονχ λόγον εχει $ ξι τζόζ ιλ.
EVfifc} τβετχι αγ νςόζ β γ  μείξονχ λόγον ειχ,ειν S ξλ  τςό( ιλ , I- 

τβζόνη ναντωζ (ΐ) το ξ γ  (ο ^ ’ελχττον είναι ετχνχγκεζ (ι) τ» αγ) εςαι 
ιτζόζ β γ , ως £λ 9Γβο< «X* *α'( τοίνυν iv hxiyitru ( 3) όςχι ξ β : β γ : ι ξι ι 
ιλ · ά̂ α (4) χβ ι βγ  >  j ιλ.

Σ % ό λ / ο ν .
Το αύτο πχζχπλητίώζ fot%$fatrcti $ irefl χνχλογίας r>j< ε- 

Xnimvoc.
Π ; ό 7  κ 9 1 ( A,

9yE*dv x y  irqo( β γ  με(ξονχ λόγον εχν i} ξλ  τζός ιλ , χχτχ λο'γβ 
,, αναςροφι̂ ν, αγ r̂ io< αβ ελχοΌΌνχ λόγον εξει η £λ οτγο'< ξι, /

EVfiJii αγ τζό« β γ  εν λόγιο μείξονι ες'ιν ί  ξλ  τςόζ ιλ , εςαι εν
ίιχΐ(όο·ει. (5) vrpoc β γ ,  εν λόγω μείφνι ή' ξι Τζόζ ιλ* elfx ανχτχλιν 
γβ  Τξό c βα (6) ες'ιν εν ελατόν  ι Χογω Μ λι or$oc ι£* α̂ α «V ruvSerei
(7) γα τ§0ί βχ εν λόγιο ελχστονι ε<?1ν η Χ£ ϊγ?ο< ι&

Σ χ ό λ ι ο υ
Το αύτο ττχ%χπλν\ιτ((ύζ άίτοϊείκηιται £ xefl Tyfc χνχλογίχζ rife ε- 

λχο-τονο;' rsriqtv εάν αγ τβθ{ χβ ελχιτσονχ λόγον εχ# ί? £Χ τ̂ ο'< £ι, 
εξει £ **τ άν*ς{οφιί» τη λόγπ χγ  rgre β γ  μείξονχ λόγον ν} ξλ  τ^όζ ιλ·

Π q 6 τ  α σ ι ς ΛΑ. -
,,Ε’άν αβ πζόζ γ  μείξονχ λόγον /εχν[ $ ξ  τζό( ι ,  χα) γ  τζόζ λ*

1 ’ · ι V .  J  Λ  4 .

( ’ )  ^  ΤΟ Τ ?<  τ ϊ  » .  (2V  1 .  T ?  # .  ( 3 )  J Z .  τ β  Λ  (4 >  Η . r S  / . . ^ ^ ο λ .

tS ». (5) τιί« <iy*»r, (6) Κς, τϊ Λ ^  *’ 4 ‘ · ·' · ; T v*‘ ■

ΐζό ■ t=g



— ■— i  Igl
„  μείξονχ λόγον ε χ \j η i και ούτως εφεξής , εςχι JJ <<τβ καί το
„ 7Τζώτον αβι χρός το ένατον λ τ  μείξονχ λόγον εχον, η το χρωτον ξ  
,,χρός *τό ένατον ο*.

£χεδη  αβ : γ ^ ξ  : ί> Ιτερον άρχ ( ι )  το ξβ (όχερ εξ ανάγκης (2) 
ελχττον εςαι τ η  αβ)  f< ? i τ$ος γ  ως ξ  προς Γ  ^  εχ ε ιϊη γ : λ τ > ι :ο · ,  
χρχ το γ  προς ετερόντι (οχερ εξ άνχγκης μεΐξον εςχι τ η  λ τ) το λρ, 
ε<?Λ/ ως το' ι τ$ο'ς το,*1, ωςβ ^ ί? ?0*η (3) ξβ i λρ i : ξ  : (Γ' άρχ ξβ προς 
λ τ  μείξονχ λόγον εχει (4) ϊ  £ προς «·· «$α αβ Τ{ος λ τ  (5) ?το/λω 
μείξονχ λόγον εξει η £ προς τ.

Σ χ ό λ ι ο υ

To ί’ αυτό χαραχλητίως ί «χ 5 ητεται £ Tifl της ελάττονος ανα
λογίας.

» · ·

, Π ό,£ ι ? μ α.
Ε\ >β τί< άχοϊείξεως τηςϊε της Προτάτεως φανερόν, οτι sorv αβ 

προς γ  μείξονχ λόγον εχη η ξ  προς ι , ^ γ  : λ ρ : : ι : ο*, £ πρώτον αβ 
προς ένατον λρ μείξονχ λόγον εξει* η πρώτον ξ  χρός ένατον σ“  ο. 
πχραχλητίως άληδες εςι έ, εχι της ελάττονος αναλογίας.

Π ρ ο τ α C ι ς ΛΒ.
,,Ε’ άν αβ προς γ  μείξονχ λόγον ε%η η ι προς Τ , ^  γ  προς λ τ  

„  μείξονχ ή' ξ-χρός ι, εςαι ^ ίΐ ίτπ τεταραγμενως χβ χρός λ τ  μείξονχ 
·» λόγον εχον, η ξ  χρός tr.

Παραχλητίχ ες'ιν η άχόίειξις τη ανωτέρω > πλην of ον αντί της ΚΒ·. 
ληχτεον την ΚΓ*

Σ  % 6 \ ι ο ν.
Το ί  χυτό παρχχληϊίως άχοίειχΒ-ητεται ^ περί της ελάττονος α

ναλογίας. Κ*ι $κ ταύτης -is της Προτάτέως Πόριτμα παραπληοΊον τω 
αχό της ανωτέρω Προτ. εχιφερεται.

% W  τ ο  τις Α. τ* «, (4) I .  τβ ε .  (3> ΛΑ. τ ί  » .  (4) Λ. τ ·  β\ (S)
-  Aii γη· χνπj»«

317·



χ· 3χ8·

Π ρ 6 r ct c ι ς ΛΓ. —
,,Ε9 αν ολον (αβ) ττρόζ ολον (ξι) μείξονχ λόγον *%#, ir αφχφε$εν 

„ (γ β )  ΤξΟζ αφαιρετόν (λ /) , ολον 7Γ*ο* ολον ελχτσονα λόγον εξει, y
„  λο/ττόν («7 ) λοίτόν (£λ). , , ,

EViiSij αβ 7rgo< #  μείξονχ λόγον εχει y γβ  Χςοζ λ /, ε<α» ενχΆχξ (ι)
τζόζ γβ  εν μείξονι λόγω y ξι τρόζ λι * χρα χχτχ άνχςροφνιν (2) αβ τρόζ 

χγ ενελχσσοη εςαι, y ξι τρόζ ξλ ·  χρα $ ενα/λ«ξ(3)*β τρός ξι, εν ελχτ-
σονι λόγω εςχι y χγ  πρόζ ξλ ,

Σ  % ό λ  ί ο y.
Τον αύτόν ίβ τρόττον, ^ εχν ολον τ§ό( ολον ελχ<τ<τονα λόγον εχν\, y 

αφαιρετόν ιτρός αφαιρετόν, ολον τρόζ ολον μείξονχ λογον εξει, vj λοιπόν 
προς λοιπόν.

Π ρ 6 τ  ά c ι ς ΛΔ.
5,Ε ’άν ο\ λόγοι ( Α : Γ ,  £ Ε : 3 )  ω<η των ίο'ων λόγων ( Α  : Β,  κχϊ 

„ Ε : Ζ )  ίιπλχτίονες, y τριπλασίονες, rt, εφεξής, "*°ι ετονται it, αυτοί, 
EVf/ϊ  ̂ 7*f τ* λθ7» A : Β ϊπτλχσίων ό A : Γ ,  εςαι (4) Α : Β ♦: Β: 

Γ · ha τον αυτόν ίε λόγον Ε : Ζ :; Ζ : 3 , α/λ* (5) Α : Β : : Ε : Ζ ,  ^ Β : 
Γ : : Ζ : 3 ( £  7 « ? Β : Γ ; : Α  : Β :: Ε : Ζ : : Ζ  : Η), ϊϊ «Γβ τοίνυν (6) A : Γ : 
: Ε : 3 .

Π ρ ό τ α σ ι ζ ΛΕ.
„Ε ’#ν ©I Woi λο7θ< (Α : Γ : : Ε : 3) ΰητλχτίονβζ ω<Τιν, y τριτλασίονες» 

„  $ εφεξής, των λόγων A : Β i, Ε : Ζ ,  fVovTtfi «# aroi α/λήλοις ϊ<τοι. '
Ε1 μή εςω ως Α  προς Β , btojc Ε προς ανλ,οτι το Φ, οτερ avifov 

«ν cTvj τ« Ζ , καί ecw ω< Ε: Φ : :Φ :Χ*  $ είτε) τοίνυν των ΐτων λόγων Α: 
Β ί, Ε : Φ Ιιπλχσίονες elo*iv ο? λόγοι Α :Γ  ^ Ε : Χ ,  φ ό λθ7θ( Ε : X 
<ο*θ{ εςαι (7) τ<? λθ7^ Α ί Γ ,  τβτβςιν (βξ ύτο3·.) τ<μ λο^ω Ε : 3.' αρ ουν 
(8) ϊ<τχ τα Έ it, X, ούών έ, τα μεότχ Ζ it, Φ ίσχ εςχι · ajx Α : Β : :  Ε : Ζ. 
Ο. Ε. Δ .

Ε\ τί{ί αντιφατική ορ$ως <τυνεπερχν$νι y αττόφαντιρ.

( ί ) ΚΖ τϊ (2) /ί. τ» » . (3) ΧΖ. τ ϊ  * , (4) ον / .  τ ϊ  ι* (5) iB'f wiro5. ν
(6, A/i Τ8 7̂)  Ttjv ilvwr. (8) ®. τ? *,
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Μ Ε ' Ρ Ο Σ  B\
Of m r Ευκλεών διά των ΠοΑατλασ/ων ϋξΚϊμος των ΐσων 

λόγων άτοδε/κνυται καί τροτί^εται 9 και δει'κνυται το 
μάλλον αμέσον, και ώ'χερεςερον γνώμσμχ τί}ς 

των λόγων ϊσότήτος»

Τ 'ά  των Αναλογίων ςοιχεΊχ, με3·ό3ω (*Ι μπ αντατωμεθ-α) προχειροτερχ 
ε\σηγνισαμενοις9 λοιπόν ι*μ7ν, δ το B\ ijv των υπερ^ημενων, τλι^ώκΓαι. Ε’ν- 
ταΰ5α τοίνον (το υτό μηϊενός βΐς τό 3« γενόμενον) άντοΜξομβν, μ̂ &εν ο,τι 
μν} κα3·* αυτό τ^ ενχργβίεο τα κατά φυτιν φωτός lc?i τυμφανες λαμβάνοντες, 
ως Χο'γοι ίόω άΑ^λοις /©*©/ eMv, οτ» τα όποιχ'όάποτε ΐσοπο^λαπλάσιχ 
των ij''/«μενών, τοΤς των επόμενων lV©r © Αατλατ/ο/ς παςαβχν&.δμενα9 αεί η 
αμχ μείξονχ είσ'ιν, v} άμα ελάσσονχ9 ν} αμχ ϊσχ. Ου τίϊί ίείξεως χάλι· 
πν\ςτε ασιμ $ ϊιεξοϊικνίς9 ως εξ αυτών των πραγμάτων ε<?*< φανερόν 9 }$ς 
άντις επγνοίπ πρωδυςερωςπως τον Ευκλεών χώρισα* 9 τον εκ της αναπό
δεικτα ε»ς τ©3β ταυτ»ί< ίό<©Π}Τος των τ©Ααπλχσίων, ης η επιφορχ ατως α
σαφής ουσχ τυγχάνει, Tifc των λόγων iVoVifToc τοτβΓον άττεχβτα, ως 
εχ γνωρίσματος πρώτα τβ £, βχσιμωτάτα των /των λόγων, eri τίν τβτων 
θεωρίαν όρμ̂ σάμενον*

Λ ? μ μ α Α\
« <

,, EV<o A : Β : :  Γ : Ζ · χε/Φω 3ε' των ^γβμενων Α  ^ Γ , όποιαδήποτε 
©‘ojreAairXao'/a τα I ^ Π, τβτεςνν μ το/ 3/τλα'τ/α, ii τριπλάσια φ εφεξής, 

„ε«?ω 3ε £ των επόμενων Β $ Ζ , δποιαίήποτε ΐ  σοπο^απλάσιχ τα Λ $  Ρ.
,,Ε'ςα/ δε 3-,} I : Λ : :  Π : Ρ , ν}τις ε'ς'ιν ή Δ'-, τα παρόντος Βιβλία, ιί εν 

,,τω Λ', με??/ παραλειφ^είσχ,
Ε’τεί3ν) γα$ A ί Β :,: Γ : Ζ ,  και I τό ίιτλάονον τα Α εςοα προς τό Β, 

ως το Π τό διπλάσιαν τα Γ  ε*ςϊ ντ̂ ός τό Ζ ,  χαϊ I τό τριπλάσιον τα Α εςχι 
προς τό Β, ως τό Π τό τριπλάσιον τα Γ ες) προς τό Ζ ,  $ τβτ© «  άπει
ρον, δπερ αδενός ηττόν Κξιωμχτος,αυτολχμπες Ιςι $ αυτόπιςον. Ε'πε'ι ουν 
I : Β: :Π ; Ζ ,  εςαι I ττ̂ ίς Λ  τό 3nrX»v τβ Β, ως Γί προς Ρ το* ί/τλβν τί 
Ζ ,  και βτως Ις 'άπειρον, ότε^ αυ5 ις β3ενό< των Αξιωμάτων δεύτερον sic σα- 
ψόνειαν 3ί?Χον ά ρ  το ?Γ̂ οτε3·/ν.
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Α’Άω<. Ε’χ των Προτ. Ις·> ΙΕ ., $ ΙΑ . Τ8 ε.
EV«*if A  : Β : : Γ : Ζ , ενα/Χαξ Α : Γ  :: Β : Ζ * Λ α  (IE'.) A : Γ  : 

·. I : Π , $ Β : Ζ ::  Λ : Ρ* χ#Λ ί<ά tjjv ΙΑ'. I : Π ::  Λ : Ρ , κχΐ ενχ^χξ I t 
Λ : : Π : Ρ.

Λ ? μ μ α Β\
,,Ε’ άν τχ Μβγεθ·>ί A  ̂ Β xo/yov ε·χν\ μετςον το Γ , εςα/ το Α τοταχκ 

3, λχμβανόμενον, οετάκις εςϊ το Γ «ιι rw Β , Ιτον τφ Β τοτχκις Χχμβχνομε· 
,,νω, οτχκΐζ ες) το Γ  εν τφ Α.

Πε^εχεφω y«$ δν) xaS·’ υτο3·. το Ρ εν τω Β τ«τ^αχ/ί, εν ϊε τω Α ε- 
ξάκκ, ώ( είναι μεν το Β =  4^* είναι δε το Α =  6Γ* Τοιγα^ίνβΓ (τβτεςι 
T o  Α) ετ ιτ ο Ά χ τ Χ α η χ & εν  τω 4 ( τ β τε'ςι τοτάχμ \νιφ§εν, οτχχιζ το Γ  ες'ιν 
εν τω Β ), δώο*ει δι} 24Ρ* ωιτχΰτωζ δε το 4^ (τπτεςι το Β) ε τ ιτ ο ^ χ -  
τΧχσΊα&εν τω 6 (τβτε'ςι τοταχις Χ^φ^εν, ότάκΐζ το Γ  ες'ιν εν τφ  Α), δωτ« 
δη 24Ρ* Το «V* Α το<Γάχκ λαμβανόμενον, όο·άχι< τό Γ  ε’ς'ιν εν τω Β , τω 
Β τ«ο·άχκ Χαμβανομε'νω, ότάκκ το Γ ες'ιν εν τφ A, ίσον εςί.

Θ ε ώ ρ η μ α  Α'.

Ji ----  »ν -----  ‘.......... Ί  '  ' -----
,5 (αβ) τβ με(£ονθ( Xo'ye , ύ^βρεχοντοο το τοϋΧχτΧχσΊον τβ ετομενπ (ξΟ * 
,,τό τβ ι^βμενβ (^) T# fXaWovec Xoye oro/Xa?rXaVi©v, μη υτε^εγειν το 
„  τοΤΧχτΧΰηον τη Ιδ/β ετομεν8 (?).

Ε’ ςω ο Xoyoi αβ Τζθ( ξι μείξων τη Xoyn X or̂ oc ζ, εςωτχν δε  ̂αβ 
Των ΧοΛ/ωυ utiPovet ααόι * roivuv a& nr ant Pi nf(Pnv/t Xcvov

Λ t § o < t o  g· και ετειδΗ o Aoyo< <p : <1 τω Xoy<o X orpoc $ <Vo« εςι, «τε.?ίί 
δε o Xo'yo< αβ οτ$ο< ξι μείξων τβ Xoye X Τζό( ρ9 εςχι £ © Xo'yoj χβ ΤζΚ 
ξι μείξων τη Xoye φ τξοι ξι r $ ετομενωζ χβ μεΊξον ες'ι τη <p, a τα'ν- 
τα χ«3·’ αυτα δί*λα ε’ς<* τοίνυν αττο τβ χβ δυνατόν ληφ$ί}νχι το ay Γτον 

-τω φ , $ εςαι ay : ξιι: : λ  : Α’φαίρε^ω Toiyajev το' λοιττον βγ.χτο  ay,
ότάχι* αν ίξ^, oTov T$u, είτα τετμ^ω το ay el( το^αυτα Το·α μ ε^ , <pfy*

(Ο τ® Tf® τ*)ί Α. τ« »,



t£ , εί( ο εκ τέτων εν ληφ$ηνχι αν έχοι πλεονάκις από τα ξι, η β γ  από 
α·y , οίον τετράκις, ά, λοιπόν εςω τό ξ ι ,  όπερ έλχττον εςχι ενός μορία9 
ά) τατο δέ δυνατόν είναι καθ’ αυτό τε δήλον, £, εκ της Α'. τα Γ. Βιβλία 
έπιφερόμενον ές), της των Α’νχλογιων μηδαμώς εξηγημένης' των δέ δη 
μορίων εκείνων το Μεγεθο< έςω Π.

EW» τοιγχραν τό II κοινόν έςι μέτgov των Μεγεθών a y , ξ ξ ^ χρχ το 
ay τοσάκις ληφ$έν, οσάκις τό π έγχωρεί εν τω ξ ξ ,  τατέςι τετράκις, ίσον 
ές) τω ξξ  τοσάκις ληφ^έντι, οσάκις τό π ένεςιν εν τω α γ , τατέςιν έξά- 
κις. Εϊτα επειδή τό λοιπόν ξι ενός μορία ελαττον ές'ι, τατέςι τα π , έςαι 
τό ξι τοσάκις λαμβανόμενον, οσάκις τό π ές'ιν εν τω a y , τατέςιν έξάκις 
ελαττον είσέτι τ5 ay . Ε’ τι επειδή τό β γ  ηττονάκις άφχιρεΒ-ηνχι δυναται 
από τα a y , η τό π από τε ξι ζυπετέδη γχρ τό μεν β γ  από τα ay 
άφαιςεΊ&αι έχειν τρ)ς, τό δέ π από τα ξι τετράκις), πρόδηλόν έςιν ως τό 
β γ  τοσάκις λαμβανόμενον, όσάκις ές) τό π εν τω ξ ι, τατέςι τετράκις, 
μεΊξον έςαι τα a y , $ επομένως πο&ω μεΊξον η τό ξι λαμβανόμενον έξά
κις,' όπερ ανωτέρω εδείχ^η ελαττον ον τα αγ, Α'σαμην εδείχΒη ότι τό 
αγ τετράκις, £ τό ξξ  έξάκις λαμβανόμενα Ίσα ές'ιν, εάν άρα τω αγ τε
τράκις λαμβανομένω προςεδρ τετράκις τό β γ ,  £ τω ξξ  έξάκις λαμβανο- 
μένω προςε&$ τό ξι έξάκις, έσονται τά 4 αγ  $ 4 β γ ,  τατέςι τά 4 «β , 
με ίξον α των 6 ξξ  £ 6 ξι, τατέςι των 6 ξι' επειδή δέ τά 4 uy  ην 
τοίς 6 ξ ξ ,  εςαι τά 4  έλάσσονα των 6 ξι' ά/Χ’ ετίθετο ανωτέρω
a y , ξι: * ,λ :ρ , άρα (διά τό Α\ Λημ.) τά 4 λ  έλάσσονα ές ι των 6 ρ' 
καί *Xvf<p3-vf άρα των ηγαμένων αβ £ λ  τά Vσοπο^Χαπλάσια, τατέςι τά 
τετραπλάσια, £ δη it, των επομένων ξι £ ρ τά VσοποΆαπλάσια, ήτοι 
τά εξαπλάσια, $ μην έδείχ&η άη τό ποσαπλάσιον τα ηγαμένα αβ (.τα
τέςι τά 4 *β) υπερέχει τό ποσαπλάσιον τα έπομένα ξι (τατέςιτό 6 ξ) + 
τό δε τοι ποσαπλάσιον τη ηγαμένα λ  (όπερ έςι 4 λ ) αχ υπερέχει τό 
ποσαπλάσιον τα έπομένα ρ (τατέςι τό 6 ρ). Ο. Ε* Δ .

ν . ' /1. >. * ' . ν' :
Θ  ε ώ f  ν) μ οί Έί,

,,Ε’αν των ηγαμένων (α , γ )  όποιααν Τσαποσατλασια, όποιοισαν 
„ των επομένων ( β ,  ξ )  Υ σοποσαπλασίοις9 ητοε άμα ίσα η , η τάτων 
*,αμα μείξονα, η έλάσσονα, ό λόγος (α : β) τω λόγω ( γ : ξ) ίσος έςαι.

Εί γάρ μη, ά σ  εςω ό λόγος α\ β ^ γ - ξ ,  Διά δέ τό ανωτέρω Θεώ
ρημα-, ,τοιαυτ άττα μεν των.νγαμένων.α $ γ ,  τοιχΰτ άττα δε των έπομε-
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νων Χαβείν hi loOXO/XarXxCix, ως το τα ηγαμε'να χ χονλχτΧάτιον ύντβ- 
ρεχον το ποΆ.χπΧά'Τίον τα επόμενα β , το S-χτεςα ηγαμενα y  πο^χ· 
πΧίτιον ηκιςχ υπερε*χειν το πο^ΧχπΧάτιον τα ετεςα επόμενα ξ· χτοπον 
if ως rvjv ύπό$ε<ην περιτςεπον. A'qx χτ.

Ε’ν τγΐε  τί} χποϊείζει, olx κείν τχίς ίξης , των εν τω Ε;. ΒιβΧίω 
αι Προτάξεις πχρχΧχμβάνοντχι χ\ χυτοφχνεΊς $ χντόπιςοι.

Θ ε ώ ζ η μ α Γ'.
,,Ε ’αν τοιχΰτχ μεν των ηγαμε'νων (S , Ρ), τοιχΰτχ is των επόμενων 

„  (Π, Σ ) ϊνοποΊΧχπΧχσιχ Χηφδηνχι ίυνχτόν ως τα πο/Χαπλατία $χ· 
39τερα των ραμένων (Ε) το τα επόμενα (Π) πο^ΧχπΧάοΊον υπερε%οντος9 
„το  $ατεςα των ηγαμενων (Ρ) πονΧχπΧχσιον, το τα επόμενα χντω ( Σ )  
99πο/ΧχπλχοΊον μηϊαμως υπερε^ειν, εςχι ο Χογος (2 : Π), χαθ·’ ον το τα 
,,Μγαμενα ποΊΧχπΧχηον υπερέ^ει το πο^ΧχπΧχΰΊον τα επόμενα 9 με(ξω9 
„  δχτερα (Ρ : Σ)«

Α'νίταζ yav siναι τας τοιάςϊε Χόγας ατω κχτχτκευάξω. El y χρ foot, 
τα των ηγαμένων οποιχ^ηποτε ΓτοπονΧχπΧχτιχ (ως εκ περιαοτίχς τχφες 
εκ τα Α ’. Λιίμματοή, των επόμενων όποιωνίηποταν ΓτοποΊΧχπΧχτΙων η 
χμχ μείξονχ, η χμχ sXxrrovxy η χμχ τάτοις ί<τχ. Περίτξεπει ie τβτι την 
υπό^ετιν. .

Τον ie Xoyov (Η : Π) , κχ& ον το τα ηγαμενα Γτοπο/ΧχπλάσΊον 
ύπεζέχον τβετχι, μείξονχ τυγχχνειν9 ώίε πως ϊείκνυμι· El yag μη, εςω 

b Xoyot (Ρ : Σ ) μείξων τα Xoya CE : Π ), xg ουν (κατχ το Α ’.Θεωζ·') 
τοιχΰτχ ϊη λη<ρ3·ηνχι ϊννχτον των ιηγαμενων Ρ κχ'ι Ε IVojtoΑ*?τλ*Τΐ*, 
τοιχΰτχ is ι§ των επόμενων Σ  φ Π, ως-το. τα ηγαμε'να Ρ τα κατχ τον 
μείξονχ λόγον οτο/^αντλάοΊον, υτβρεχον το πο'&.χπΧχσΊον τα επόμενα 
Σ  τόγβ τ« ιιγβμενβ Η πο/ΧχπΧχοΊονμη υπερεχειν το πο/ΧχπΧχϊΐον 
τα επόμενα Π. Otixav ίε τοιχΰτχ (οπερ εκ τα Α\ των θεωρημάτων tax- 
πόίεικτον εςϊν) 9 ω« τα πο7ΧχπΧα9$αΐ: Τ$ &Ί&Χ8ρε'χρντοζ το τα Π πο/Χ&· 
τλάπιον9 το πό/ΧχπΧχτιον τα Ρ μη ύπερέ%ειν το πο'ΚχπΧχσιον τα Σ« 
Ο’περ άίεν ηττον αναιρεί τχ της υπο^ετςως.
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Θ ε ω ζ u μ α ‘Δ. -, > y·. βΓ *0 :
• Λ- <Λν ίι ·ρχ i.t

. β,Τβ .λόγβ xXoya τυγχάνοντος^ «ϋν ο,των τω ντΰ  ηγαμενα &νΧ~



„  λατλατίων, ovhevt ormv των τβ ετομένβ νο/λάπλατίων ϊτον αν ειιμ 
,,Ταυτ# if το/ εν οϊς hta των τοΆχτλατίων ξητείτχΓ ή των αλόγων αν»· 
,, λογιών Ιτότης, νοητεον μόνον των τοΆχπλατίων τό άμα τής ύπερο- 
» %ήζ % εΆείψεως. > ■

Ε’;ς*ω άη λόγο? άλογο? A : Β. Είτερ ουν το Α  ττοτάκΐζ ληφδεν, 
ίτωδήναι είχε τω Β τοτάκις ληφΒενη, ως ύφ εκατό ρπ ϊτην τηλικότητα 
(Τυςαδήναι την Ζ ,  εκάτερον αν Λ $  Β ήν αν τω αυτφ Ζ τυμμετςως ε- 
%ον, συμ,μετςχ αν ήτην.  ̂κατα της υτοδετεως.

EVe/iii he των Θεωρημάτων τό Β'. «ίέν ήττον τοίς άλογο/?,, η- το7ί 
Χογ/χο7? των λόγων τροτήκον ες'ι, τ// άμχ υπεροχή τβ ^ ε/Χείψει ,τ/jv 
«μα Ιτότητα νροςΑέμεδα <τύν τ<£ Ευχλείίε/.

Το7{ τταρά τS Στοιχειωτα εν Ο'ρίτμοΊς Ε\ $ c'· υποτιδεμενοις ώϊε 
όειχδεΊτιν, uvatrat ηίη xl εν ,τω E' $ .<?'· Βιβλίω άτοΐείξεις Ιίχατι τό 
ehpatov · και ίηλον άρχ ως τό της άμχ νοαμενης υπεροχής, είταν εΑβι- 
ψεω< τεχμ*ί$/ον, άττα/^ω? ε%ε/ ε/? Ιιχγνωριτιν της των λόγων ίτότητος 9 
»’% απλώς μεν το/, «ίε άμετως, της he $ν φ^άταντε? ττβ^ε^όμεθ’α hsl· 
ξεως όρδώς πρώτον χατανοηδείτης»

Α Ά ά  γάρ ετε) τό hta των πο^λαπλατίων τεκμήριον κα(rοι αο·φχ- 
λε?, οτορίιώτερον γεμην ον τυγχάνει $ πεπλεγμενον, ετερον αντ’ εκείνο 
σαφεςατόν τ$ άμα § εγγυτατω ον, y μοι υπε^ηται, προδήτομαίτε $ ίε/ξω.

Θ ε ώ ρ η μ α  Ε'.

,,Ε’ άο τά επόμενα (γξ', νπ), κα) των hr ο μόνων εκαςον μέρος όμοιον 
„(ο7ον ϊεχχτημοξίζν, εκατοςημόριον, χιλιοςημοριον , £ «τω? εφεξής πε* 
„f*TO? ά'νευ), εν το7? νίγβμινοι? (α/3, ημ) ΙτχρΙδμως <χε'/ω<Γ/ ττε /̂εχόμενα , 
,,οΐ λο'γο/ (αβ προς γ ξ ,  £ «μ προς νπ) Woi erovTUt.

' Σετημειώιδω, ότι την Ιτάριδμον εκατερωτε-περιοχήν εκ της ίταρίδμβ 
εκατόρωδεν άφαιρετεως τεκμαιρόμεδα* .  ̂ ...

ΔεΓχν. ΕΙ μη γ »ν , εςαι των λόγων ό ετερος, οίον ό αβ ττρός γ ξ ,  
μείξων το λόγο ημ ττρός ν τ ' και Ιηλον τ  οίνον, άτι. Ενδεια τις (οίον η ah) 
ελαίων της αβ λόγον εξει ττρός γ ξ ,  ον ημ προς ντ ’ oihev he ηττον 
ααφες, ότι καί τι των son τής γ ξ  μορίων (οίον είτεΐν φόρε τό τριακοςόν) , 
ελαττον τής hαφορας ^β · Ε'ςω h/ι ή γε  τριακοςόν τής γ ξ ,  $ αφαιρεδήτω · 
«wo τής αβ ότάκις αν εξζ,- όίον χιλιάκκ, ε'ςω he όλον τό αφαιρεδεν αξ·/

A a a
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X 321.

xul επϋ αξ εϊνχι rfoerxt ΐοοο προς i την γ ε ,  η is γ ξ  3 0  προς μοναϋχ 
την y t  t εςχι αξ · y £  * · *®°® · 3®*

H’-Jtf ouv ληφ$ητω t, από ryU νπ μέρος to vq ομοιον τω Χηφ$ένη 
γε, ηλίκον τριακοςόν * και έπε) χχ$’ υπόδεσιν α\ ye ig vq ίσαρβμως εν 
ΤΛΪς αβ , ημ περιεχόμενχί είσιν, εκείνων ft η ye ατό της αβ οσάκις έξι» 
άφηρητχι, όϊον χιΧιάκι ς, jg αυτ»ί ϊη η vq από της ημ χιΧιάκις αν ε%οι 
αφαίρεσην at. Ε’τεΐ δε τοι το οΧον αφαιρετόν ηκ ές) ιοοο προς ι τν?ν vq, $ 
νπ ες) 3® προς Tijv αυτήν vq, έ'ςαι Η if*: ντ : : ιοοο: 3®» τατέςιν ως 
αξ προς γξ, Η $Jf δε rife γε άφαιρε$·είσης οσάκις έξην από της αβ , και 
καταλιτότνμ τ̂ ν ξβ , τιϊΥτε ξβ εΧάσσονος Sτω της y t  υποτιθέμενης, η 
ye τριακοςημόριον ασα της γ ξ  έΧάσσων εΧηφθη της ϊβ* roiyaqSv η ξβ 
το/Χω έΧάσσων της δ/3, ωςε η αξ με(ξων της ai, >g επομένως αξ : γ ξ  
>  αδ : γ ξ · ετίθετο δε ai : γ ξ :  : ημ : ντ, ά'ρχ αξ ; γ ξ  >  ημ i ν τ , τβ- 
τεςϊ το/Χω μείξων τη μ* τρό< ντ* ατοτον is, είείχθη ig yaq αξ 
: if* : ντ. Α’δυνατόν άρα τ*ς δο3·»ντας λβγβς α/3 προς γ ξ  *g if μ τ?ό* ντ 
βΤναι ανίσας, ωςε ίσοι είσ.ίν, Ο* Ε* Δ .

Θ ε ώ ρ η μ α  ς'.
Ε’ άν #τοι τα επόμενα (γ ξ ,  ντ), η των επομένων ότοιαίηποτε μό· 

όμοια, (<νΤ<?υ δέκατημόρια) , μη Ισαρίθμως εν τοΊς ηγαμένοις {αβ ,  ημ) 
„ περιεχόμενα ο\ Χέγοι ( α β ι γ ξ ,  $ ημ : ντ) άνιτοι έσονται, $ τπτων 
,,μείξων, κ τδ τβ επόμενα μόριον πΧεονάκις 8μτεqιέχ,ετaι.

Ε’ςω δι) τεριεγόμενον τό γε , ίεκατημόριον φέρε τα γ ξ , έν τω αβ %/- 
Χιάχις, κ«) έςω αξ ΙΟΟΟ πqoi I την γε, τό is Χοιτόν ξβ εΧαττον τη γε· 
Είτα δ»} vq $εκχτ\wcqiov τα ντ τεριεχέάω έν τω ημ 997Μ(» <*< άϊναι το ηκ 
997 ^oc I tvjv νρ, και iijXov ως τό λοιτδν κμ εΧαττον τα vq, %αντεν$εν 
ιοοοκις τό vq μεΊξον τα ημ. ΑΆα' yaq «ςω ησ ιοοο τ^δ(1 την vq  ̂ και ετε) 
αξ «ςι ιοοο τρός ι την γε , καί ησ ιοοο τρός I τνίν vq, κα) δι) jg γ ξ  ίο 
προς γε, ^ ντ ίο προς vq, εςαι αξ : γ ξ  : : ησ : ντ, άρα αβ : γ ξ  έν μείξον 
Χόγω, ηπερ ησ ι ντ, st, επομένως έν τ οΆω μ*φν/, η ημτρός ντ.Ο.Ε.Δ.

Κα'ι εςιν αρα ημίν άναμφηριςον ig âifov νοη3·ηναι τεκμηριον, προς την 
Των^σωντε $  άν(σων Χογων ετίκρισιν. Ε’ξ ου πάσας, οτοσαι μη αυτό- 
πιςοί rfnv, εχοιμεν άν τάς τ* Ε\ ΒιβΧίβ Προτάσεις, ας δ/ά Γτοτο/Χατλ*- 
τΓων ό Στοι ε̂ιωτνϊί έτεχείρησεν ,  άτοδειξαι, είμι) τραργα εσεάαι τοίς μα- 
$ητιωσιν ίγνώκειμεν, κατά rvfv εν τω Α'·. με̂ ει μέθοδον αυτά< ύτοδέ&αι*



ι$9
Μ Ρ Ο Σ Γ.

Π φ των κατά τβς λσγβς Παβοιιομαςωιι, και τέτων A’Xycf/S'fie,
και Σνν&έΐ&ΰς.

$. Α\

Διχί^εας των λόγων,

£^ιχιρε1ται ii) τρό πάντων ό Χο'γβο εΙ< λογ/χον ^ αλογον, coc βιρητχι b  
Ο'ς. Δ . ,  o' $e Χογικόςείς τον κατ Ιτοτητχ j§ χνιτότητα, os £ ύτοίιαιρεϊται 
iU τον βατά rvjy μείξονχ άνιτότητχ, εν^α το ηγβμενον μείξον τα επόμενα, $ 
εΐί τον βατ εΧχτσονχ άνιτότητχ y ενδα το ιΙγάμενον εΧχττον τα επόμενα* 

Τ« is iif λογ/xa λόγβ Τ8 βατά Ti*y μείξονχ των ay/τοτνίτων είδη πόν
τε. Ο' μεν γάρ Πο/Χατλα'οΊΟί, ό i’ Επιμόριος, ο S’ Ε’πιμερης, ο is το/Χα- 
πΧχτιος EV/μόριο:, ο is ποΤΧχπΧχτίος Ε’πιμερης·

Καί IIoAaTXaVioc μεν, οτ» ό μεί£ων τον εΧχττονχ των ορών τλεονα- 
χις περιόδων ε’ςϊν, οιον 5ι<, τρις, τετράκις, βξ., ο< φερωνόμως από της τβ· 
ρηχής ίιπΧάσιος χχάει, £ τριπΧάτιος, ^ τετρχπΧχτιος, κξ.

Ε'πιμόριος is λο'γος, ©τβ ό μείξων τον εΧχϊΤονχ των ορών χπχζ πε- 
ριεχβι, $ μόριόντι των εν χντω , οίος ο Χόγο( 3 τρόί 2 ,  η 6 προς 4* 
βαΧειται ^ Η'μ/όλβ/Οί * ό γάρ τοι μείξων τον ελάντονα άταξ περιεχει, βαΐ 
τβτβ ημίτειαν χα) ί λο'γο( 4  τ ί®< 3> Η 16 τρο< 12, oc £ EV/rfiros λέγε
ται, τβ μείξονος τον ίΧχττονχ άπαξ ? g Tara τ^σ( τριτημόριον περιεχον· 
το<, £ βτω< εφεξής.

. Λόγβί is επίμερης εςιν , βτβ ο μείξων το9 εΧχτΤονχ Των όρων άπαξ πε
ριέχει , £ τάτα μέρη μη μόριον συναποτεΧαντα· ToiaTOf ο λόγο? 8 ττροο $ , 
£ 14 τρο« ΙΟ, το γα(> 8 περιόχει το $ ****£» ^ *τ< 3 * *?*
τρία πέμπτημόρια τα χυτά άρβμα 5» άτερ άμα Χηφδεντα μόριον εν Τβ 
πεντχϊικα αδαμώς ίίίωτιν * ωταυτωο is ^ ·Ι4 τεριεχει τα ιο  χπχξ, £ Τις 2* 
τβτεςι itio πεμπΫημοριχ τα χρίσμα ίο , ίττα αμα Χΐί̂ Β-ε'ντα (#τβι 4) ^ τι 
μόριον τβ ίο  ι?χιςα συ·ιχποτεΧέΐ. Π^οτετβθιι γ?ν το μόριον μη τννχποτε- 
λειν, είη γχρ αν ϊίπερ Ά ω ς  ό λο'γοί Ε’τιμόβίοί* ‘

Λβγοο is ποΤΧχπΧχΜοις επιμόριος εςϊν, οτε ο* με(ζων τον εΧχΤΤονχ



πΧεονχκις περιέχει, $«r /  αυτί μό§ίθν, δίος.ό Χόγος $ πρός 2 ,  $ ίο
τ$όί 4 χξ· f ' χ 9 ,

Αόγοςδε ποσαπλάσιος έπιμερης εςιν, οτε ό μείξων τον ελασσόνα
πλεονάκις περιέχει, $ ετι μέρι1 τη χυτπ, μηδέντι μόριον συναποτελΗντα"-
τοητος ό λόγος 8 πρός 3 , % ι$πρός 6r κξ·

f  9P  = = = = =

§, Β'.

Πξξ) Πχρονομχςβ τ β  λόγβ τβ  λογικ».
Πχρονομαςης τη λο-y/ic? 'Χόγκ ές'ιν , ο σαφώς τβ £ ευκρινως εκδηΧων 

τψ δατέρπ των χριΒ-μων <χέσιν πρός $χτερον, άμέλειτοι ο πτως έχων προς 
TijV μον«$α, ω{ ό μείξων των ορών πρός τον ελασσόνα, £ παρχδεικνύς οσά
κις ο μείξων τον ελασσόνα περιέχει, η (ο τχυτόν έςιν) οσάκις ο έλάσσων εν 
τω με(ξονι περιέχεται. Τ S ynv λόγπ 27 ν ρός 9 Παρονομαςης έςιν ο 3 , εβμ 
γάρ tu 3 πρός TifV μονάδα, ως 2γ προ; 9 · ο$εν δείκνυτχι δια τη 3.» ότι τρϊς 
εν τω κγβμενω το επόμενον περιέχεται,

Α ’ογε δε παντός ό ΤΙαρονομαςης εξευρίσκεται, τβ μείξονος των δρωί 
διαιρπμένπ διά τη ελάσσονος, ουτω γάρτοι τό εκ της διχιρίσέως Πηλίχον, 
78 λόγπ Πχρονομχςης εςχι, κα^ότιγε τό Πηλίχον εςΐ προς την Μονοί}», ωζ 
c Διαιρετέος προς τόν Διαιρέτην9 τχυτόν είπέΐν, ως των ορών ό μείξων πρός 
τον ελασσόνα.

Οΐον δη κεί&ω λόγος 6ο πρός 6* διαιρε(<&ω δε τά 6ο δια 6 , it, Πηλ(· 
κον «ναχυψβι το ίο , ο ό τη λόγβ τυγχάνει Πχρονομχςης. Α’/λχ κεί&ω λο- 
γος 6ο πρός ι6, διχιρεί&ω δέ 6ο δια ΐ6 , ΠηΧ^ο» χνχκυψει 3*5  οςέςιν δ 
Π χρονομχςης·

§. Γ .
Πεςΐ Παρονομαςων των λόγων των αλόγων.

Των αλόγων λόγων έφ εντι κοινόν επόμενον άναχ$έντων, τα τη κοι
νέ έτομενη Αγόμενα, ο\ ΤΙχρονομαςχΊ αυτών έσονται, τό δε τοι κοινόν επό
μενον έργον τε , it, τάξιν Μονάδος πληρώσει· ~

Acys δε' πδενός, ος αν αΧογος $, μόν» έκκειμένβ το'ν Παρονομχςην δυνατόν 
πχρχςησαι» Ε’«ν δε δυω η πΧε(ns τύχωσι κα& ετερόντινχ νκν , ο\ τβτων Π«- 
ρονομαςχ) πχρχςχίεν δεικνυντες δηΧονότι, όπως Των λόγων ό έτερος έχει: 
πρόϊ Χ̂ΤεξΟίΐι, ό δηπερ χριςχ ΤεΤημειωχώς φέρεται Γρηγόριος ό παρά Τ* '



" j j -g g

Κ γί» βικενtin εν Bιβλ. Η* . re Γίωμετζίκ» χονηματος αυτη Ο'ρ. Β'. Outoj 
οί/ν iroActcw. $ £τιτημοις εύρη μάτι την Γεωμετρικήν εχαυξη<τας9 εν τω Η'. 
μχλιςχ Βιβλίω τ« είρημενβ Συγγράμματος 9 ως καινήν τινα <χεϋν εχιςημην 
περί Κναλογιων όειμαμενος είκότως y tραΐζεται.

Κε(&ω<Ταν ουν άλογοι λόγοι Αχρός Β, ^ Γ  προς Δ ,  ανχ'χ&ητωϊαν 
χρός τβς λόγβς ξ : 3 ,  ^ i f : 3· κοινόν εχοντες εχόμενον το 3 ,  ώςβ είναι τον 
λόγον ξ :  3  =s A ; Β , £ τον λόγον η : 3 =  Γ  : Δ . EVi it) τβ'των τό κοινόν 
εχόμενον 3, το εργον εκτελεσει τό της,Μονΰόος, τα ie ηγόμενα ξ  $ η ετον- 
Τat ο\ Παρονόμαζα) των λόγων ξ  χρός 3 ,  $ η χρός 3  (τβτεςι των λόγων A 
χρός Β, ^ Γ Δ )* ?ra$ai£iKVtWi γα^ δχως ο «Τ£βο< των λόγων £%£ΐ 
χρός κάπρον , καί γχρ ξ  : tj 9 ως ό λόγος £ :3  τ$ο< τον λόγον η : 3 ,  ήτοι 
ο A : Β ?τ$ο< το'ν Γ  : Δ .

$. Δ '.

Α’ζ ιώματα;
ΟΙ λόγοι ( ξ : 3 $ η ♦* S’)» ο7( κοινόν εςιν εχόμενον (τό 3), λόγον f%80*i ^  

τ$©$ α/ληλβς9 άλίκον τα ηγόμενα (ξ  $ η)· εςι ϊε η Β'. των ev τ<£ Η'. Βιβλ. 
ντα̂ α r$tjy. τω είρημενω.

Τ πτεςι όε ο λόγος η : 3 τοτότω μείξων ες) τ5 ξ  : 3 ,  oVo) τό if με7- 
ζον τυγχάνει τη £.

ΟΙ λόγοι («: λ, ^ 1: fO xoivoy «ί* το.άγόμενον9 τον κατά τά εχό- X. 
μένα λόγον χντιχεχον^ατιν · εςι ie Πρότ. Ίΐ. των εν τω Η'. Βιβλ. χαρά Γρηγ.

Τβτ ο is εςιν 9 ότι ό λόγος ι :  λ  ες) χρός τόν λόγον ι : μ , ω< αντ/- 
ςροφως μ εχόμενον χρός λ  εχόμενον 9 ήτοι ό λόγος ι : λ  τοτπτω μείξων τη 
ι : μ , ότω τό μ μειξον τη λ.

ΟΙ λογικοί των λόγων οϊοί τ$ό; ά/ληλπς ως οI τβτων Παρονομαςαί. γ ’.
ΟΤβν χεί&ωταν λόγοι 12 χρός 3> ^ >5 **$*< 6 ,  ων Πα{ονομα*α) 4 $

2 j ·  καί κατα τόν Ο'ριτμόν (ΐ) 12 : 3 =  4 : ** © $? λόγο« ΐ ρ  6 =
2 i  : 1 * ά/λαμην 4 : 1 όςϊ »$ό< τόν λόγον 2 £ : ί , ωί (2) 4 : 2 * *
*?α $ ό λόγος 12 ; 3 «Vi tffoc τόν λόγον I f  : 6^ ως ό ΪΙαρονομαςης
4 ιτζος τόν Παρονομαςην 2 $·

<04. Λ (a) $.
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esrt τον Παρονομχςην τβ λόγβ, τβ εκ των ίο$εντων hi το/λατλαονατμβ
ΐΓχξχκΰττοντοζ.

Τβτε^ιν ό λόγος 9 ον ιτςός Tvjw μονάδα εχει ο $/* το/λ.κνλχηχσ,μβ εν 
αΤληλοις των ΠαξΟνομαςων τ αξηγμενος άμ$μός, αυτός ο εχ τβ τοΑατλα- 
αιχΰμβ των λόγων ες) γινόμενος. Ληλον ίε εκ των Α’ξιωμ. Α'. $ Γ\ * 
y ig  των λόγων πο/λαχλατιατμος, β$εν ό,τι μ>ί Sxtsqh επ) θατε'ρω επανει
λημμένη τις oro/λαχι( ΐΓζό&ετίζ εςΐ · τβτον ίβ τελεΐ&αι ενανζλη<ρ$ε(της 
πο/λάχις της των ηγβμένων ν^οάεσεως, Τξόδηλόν εςιν εκ τε τβ Α'. $ τβ Γ\ 
Α,’ξιωματος.

20 : 4 Cmτοι 5  : ΐ)  'Καταγόμενος.
Η' ίε ίη τβτων διαίςεοΊς τελείται, τβ Πα^ονομαςβ τβ με(£ονος λόγβ 

ϊιαι̂ βμε'νβ h i  τβ Π*;ονομα?β τβ λόγβ τβ ελάννονος. Ο* γαξ τβ τπλίιβ λό
γος τ$ός τν]ν μονάδα 9 ες<ν »|λί*ο< ό ε* τι?ς $ι«ι$ε<Γεως τβ μείξονος Των to· 
Μέντων λόγβ ίιά τβ ελαοΌΌνος· Δίλον ε* τβ Α". $ Γ\ των Αξιωμάτων* 
η γχξ λόγβ h i λόγβ ετ/ρβ διαίξετις, ουϊεν οτι μη άφαίξενις ες) 3ατε^ου 
ατό $ατε'$β τοσάκις επανειλημμένη.

§. Η'.
Ο* των αλόγων λόγων το^χτλχ(Τΐχ(Τμός·

Κβίίθ’ωο'αν λόγοι A  : Β £ Γ  : Δ  ετ α/ληλοις πο^ατλανιαςέοι, 
καί γΐη&ω Α  : Β : : Δ  : Ε. Ο" τβίνυν λόγος Γ  : Ε ε^ν ό τχραγόμενος 
ha το/λατλαοΊατμβ των λόγων Α  : Β £ Γ : Δ .

Hf μεν ουν Π^αξίς τ£ πχζχ τβ άγίβ Βίχεντίβ ετίκλ^ν Fηηγοξίβ έςιν 
εν Η'. Βιβλ· Π?οτ ΟΕ\, βθ·’ υτ αυτβ μέντοιγε 9 »2τ ύφ ετέξβ τίνος ϊεϊιιγ- 
με'νη, ην αυτός βτω δε(κνυμ>.

Ο' λόγος Γ  : Ε π ανάγεται το/λατλαο’ιβο'μω των λόγων Γ  : Δ , χα) 
Δ  : Ε , ως ϊ^λον εχ γης άτοδείξεως τβ $. ΙΒ#· της εντεύθεν μηδαμώς ηρ· 
τημενης· Α%έ ο\ λόγοι Γ : Δ  $ Δ  : Ε , ε* χατασΊςευίς, of αυτοί είτι τβ7ς 
Γ : Δ  και Α ; Β , άξα ο λόγος Γ : Ε, ε*ίν ηλίκος ο εκ ποΆχτλχτιχσ’μχ 
των λόγων A : Β $ Γ : Δ  ανασών. Ο. Ε. Δ .

ο.
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§. Θ'.

Η* των ά λογω ν λ ό γω ν  ΔιχΙ$ε<Τΐζ.

Κί/ίθω λόγος ό Γ  : Ε Ιιχίξετέος h i τη  λόγβ A : Β, κχ) ίη γινό&ω 
A : Β :: Γ  : Δ . Ο' γβν λόγος Δ  : Ε τό ΠqkUcv ες(.

Ο* yxg τοι λόγος Γ  : Δ  (τπτεςιν εκ κατχτκευης ό A : Β) orοΐλχτλχ· 
τιχ&εϊς h i  τη λόγ η Δ : Ε ,  irxgxyti τον λ,όγον Γ : Ε ,  ω; ί^λον εκ της χ· 
irofoR-ew της εν §. ΙΒ\ της εντεύθεν μηίαμως ηχημένης, ό χ$χ λόγος Δ :  
Ε ες'ι τό ΠηλΙκον, ποΊλχπλχαχ&εν γχρ ετι τφ huigiτ#, ός εςιν ό λόγος 
A : Β, χιτοκκΜςητι τον λόγον Γ :  Ε , όςτις ην ό hxigsrόος.

§ .  ΐ .

Tlsfi 'Συν^εΜωζ των λ ό γ ω ν , $  τχύτη ζ  Ο* $ι<Τμόζ.

Λίγος εκ λόγων ο’υγκε'ί&χι λ ίγετχ ι , ore των κχτχ τπς λόγ«< πολι
κοτήτων (ητοι των Πχζονομχςων) Ι τ  χϊλ.ηλχίς το/λχττλχοΊχζομενων, λό
γον τινχ τυνιςωτιν * ϊςι ίβ ττχ$ Ε υ κ λ εή  ό Ε '. των τη ς ·  Β ι$λ . Ο'^ιτμων.

Ιίεί&ωσχν λόγοι όχοσοιπν y φ τότων Πχζονομχςχ) 2 , 3» 1 4· Πο/λ«- 
πλαοΊχξε&ωτχν δε ε τ  χ/λήλοις οΐ ϊϊχξονομχςχ) 2 $3* τό,τε ττχζχγόμενον 
6, Πχζονομχςης τη λόγβ εςχι, τη τυγκειμενπ εκ των χτλβςε^ων λόγων, 
ων Πχρονομχςχ) ο\ iir i /ληλοις πο'όλχιτλζοΊχ&εντες» Α’μελειτοι ό λόγος 
6 : ι ο*υν3·ετόί εςιν εκ των λόγων 6 : 3  $ 12 : 4* ω« είγβ τον Πχρονο· 
μ α ς η ν  6 το'&.χτλχτίχτχις περαιτέρω, καί h i τη tq(th των εκτβ$εντων χ· 
πλπςέρων Πχρονομχςών, όίον h i I ^,ανχκυψει δη ό 7* Υΐχξονομχςης τ5 λί· 
γ« τη τννδετΗ εκ των τριών Μέντων λόγων, ων Πχρονομχςχ) ησχν 2 , 3 » x4*

S. ΙΑ'.
Η4 των λόγων συν&εοΊς το & α τλ α σ ’ιασ'μος των αυτών α vtmqv;

εςΐ* % τα ς Βε λόγος Ιχ των αυτών Ιχε/νων λόγων συ γ - 
χεΤο̂ αι λέγετοκ , εξ  ωνπερ δια τ ο Α α τλα Λ α σμ » 

το ίξά γετω ,

Ω*( γαρ εκ τη Α’ξ/ωμ. τη Δ\ $ §♦ Ζ\ δηλον ες), λόγος ε’κ λόγων 
ττλειονων πο/λχτλατιχτμφ ιταρχγόμενος ες)ν, όν τό βκ των Πχρονομζςων 
των «/ληλοις ετηίΓο^λχτλχοΊχζομενων γινόμενον, ε%ει οτρός την μονχδχ,



ijrot Τξός το χοινη επόμενον* αΆα $ χαταγε τον rap Ευκλεή όςισμόν9 
λόγος εκ λόγων συγχείόθαι λεγεται, ον το εκ τβ πονλαπλασιασμΖ των 
Παξονομαςων γινόμενον εχειπξός την μόναζα, ήτοι πξόςτό xotvji επόμενον. Ο' 
α^α λόγος εκ των αυτών συντίθεται, ε*ξ ών ^ $ι* πονλαπλασιασμ* παζάγεται.

Σ % 6 λ  I Ο V·
Πξός £#οτεραν της εφεξής αποόείζεως συνεσιν παζχτηξητεον, ως τά Με- 

γ /3 -ij ετιίε'χεται το'ν Λτ αΆ.ηλοις πολλαπλασιασμόν, καί την 91 α&ηλων 
9ια(ρεσιν κχτιίτινχ πξός τ*ς αξίθμπς αναλογίαν. Καθατερ γαρ αριθμός 91 
αςιθμ* πολλαπλάσιά ξε (θα ι "λεγεται, όταν ως tj μονας έχει τρός τον ετερον, 
«τως ό λοιτός πξός τ^τον βίξίθμόν, ός τό παξαγόμενον εϊναι λεγεται, «τω 
9η Κ, Μεγεθος 9ιχ Μεγεθβζ πολλαπλάσιά ξεάαι λεγεται, όταν ως ότοιχϊη· 
ποττ Ευθεϊα αντί μονάίος ληφθείσα πξός την ετέξαν των ίοθειτών εχει, 
8τως Η ετέξχ τ ζός άλλην τινχ τετάξτην, ητις $  αυτή τό πχξαγόμενον είναι 
ακάσεται, Παοαπλησίως 9ε, ωσπεξ αριθμός 91 αξίθμΖ ί/αι$εϊ«θαι λεγεται, 
όταν ως θχτεξΟζ εχει πξός θάτεςον, «τως η μονός πξός Τξίτον, ός τό Πολι
κόν καλείται, ουτωτοι £ Μεγέθος 9ια Μεγε'θ«ς 9ιαΐξεΊ&αι εϊξησεται, όταν 
ληφθείσης τίνος πηλιχότητος αντί μοναόος, ως θάτεξον εχει πξός θα'τερον, 
βτωτοι ή μονας πξόςτι άλλο, ό 9η Πηλίχον ομοίως χληθησεται.

§. ΙΒ'.
Ε'άν ωσιν οτοιοώητοτΜ £ offoititjxorw ήτοι αςιδμοί, !) Μεγέ- 

3η 9 ο το Α'. λόγος τ$ός τον εχχτον, συγκείμενός εςιν. 
εκ των λόγων των μεταξύ.

Ε’ν μεν άξίθμοΖς Θεωνίτε £ Ευτοχίω $ τω Ουιτελλίωνι χπο9ε9ειχται 9 
επί 9ε των Μεγεθών όςτ/ς κ’ ίε'ις ό είς τό 9ε κατασκεύασα; τό πξοτεθεν, Ταύτη 
τοι ^ ό £ΐίθεϊς ανωτεξω Γξηγόξίος Γεωμετρών τα πξωτχ γενόμενος, εν τω 
Η . Βιβλ. εν «ρχ. Β\, ταϊς αρχαΤς ύτείλΐίφε ?εΤν τό τούτο συγχαταλεγε- 
«θα», εί* ο τι* αποδείξει αυτό κξχτυνας, το7ς ΘεωριίμαΣ/ν εναρίθμιον τάξειε. 

Αυτοί γβν την εν γίνει τβ το/βίε από9ειξιν παξαφζίίν ω9ε εττιχείξΖμεν.

Αείκνυται εν τοϊς Μεγέδεσι.
Κείιθω Μεγε'θΐί όποιαΖν § όποσχΖν τα A , Β, Γ ,  Δ* όεικτεον τον 

A : Δ  λόγον Συγκείμενον είναι εκ των λόγων A : Β, $ Β : Γ ,  ^ Γ : Δ .
Β b 2



Γινεάω ως Β : Γ , ουτω X : Β, t, εΤονται of Χόγοι A : Β $ Β :Γ  
h i  ΤΗζΧόγπς ανεγμένοι A : B t, X :  Β, τ«ί ε%οντ«< επόμενον τό αυτό το 
B. E'vSevrct st, των το/ωνίε Xo'̂ yav Πχ^ονομαςχι ετοντχι A id, X , το &ε eVo* 
μεΐίον Β Ο) f?'y°v πλνίζάηι μονάίοί, ή’ J’-f οτ$όί ττανπη τ»$ χμ$μ\ήΤΐΚΗ9 Πχ· 
ζονομχςχς χοινόνη τίθεται efνχι επόμενον.

BaXvj îvrac το(νυν τα μιγε$νι A rt, X  ?Ι αΑ-ίΧων πο^χπΧχιΤιάτχι, 
Χχβείν ίε7 (2) ω< Β v* μονά< ες/ X , «τω< A tjoc λ A on  το Ζ , ο $vj 
το πχςχγόμενον εςαι ποϊ^χπΧαηχΓμω τω τβ Α 2ιχ Τ8 X , ί  (ο τχυτόν εςι) 
τω τη X ϊ/α τ» Α. ΟΤον εΐ φ χςβμπς επ «Atj\o/{ πο/λ.χπΧχτιχτχι θ·ελ’4- 
cruic τη« Ρ ,  Σ ,  σ·χοΓνΐί αν τν)ν μονάίχ πζός τον ετεςον τον Σ ,  ως τον ere- 
qov Ρ τ̂ ο< το χπ εντεύθεν ίιχ τη πο^απΧχτιατμΗ πχζχγόμενον, φεςε το Τ .

Ε’ττε) γπν τό Ζ , τό παηηγμενον είναι ετεθ>ί ποΆαπΧαχιχτμω τφ 
των Παςονομαςών A $ X , εςχι $tj ο λόγος (3) τ5)ε τη γενομενπ Ζ  ryot 
τν\ν μονχΐχ Β, ο τό κοινόν είναι επόμενον ε!^ται9 ν\Χίχος ό ποΤΑχπΧχηατμω 
των Χόγων A : Β. ^  X  : Β γινόμενος 9 ωζ κ ψ  τ# των Αριθμητικών λόγων 
πο/ΧαπΧατιχο’ει εν §. Ζ' ο’υμβχίνειν ϊεϊεικται, κχ& ν\ν εάν of Π^ονομβ- 
ςαι επ «AvjXoji τοΑαττλαηα&ωην, ο τη παζχγομενπ Χόγος π ό̂ς την 
μονχ$χ9 ηΧίχος ο εκ τη των Χόγων πο’&.χπΑχ'ΤίχτμΗ τυγχάνει γε  ών.

Α’Ααμιιν εκ κατασΊΐ, ο Χόγοζ Χ ί Β, αυτόχρημα εςιν ό Β :Γ *  άς» 
·£, ο Χόγο; Ζ :Β  πχφάγετat πο/ .̂απΧατιαο’μφ των Χόγων A : Β >§ Β :Γ · 
Ε’ οτεϊ ί/το» εκ κατατκ. ωζ Β : Χ 9 #τω< ες» φ A : Ζ , κα< avxraXfV Ζ :Α  
: : X : Β , τβτεςιν ε*κ χαταο**. wc Β : Γ ·  τοιγαρπν καϊ βναΑάξ Ζ : Β : ϊ 
A : Γ· Δε^ειχτα/ ϊε on Ζ :Β  πχςχγετ at οτοΑατΧτηατμω των Χόγων 
A : Β £ Β : Γ ,  άςχ $ ο* λογο< A : Γ  πχςχγετχι ποΆχτΧατιατμφ των 
Χόγων Α :Β  $ Β :Γ .  Α*Α» γχρ εν $. ΙΑ'. εϊείχθη τον Χόγον ϊυγκεί· 
μενον είναι εκ των αυτών Χόγων , εξ ων i, πο/λαπΧαηατμω τα  f άγεται. 
θ ' uga Χόγος Α :Γ  ο·υν3-έτο< ων τυγχάνει $% των Χόγων Α :Β  t, Β :Γ .

Τον αυτόν iijira τρόπον Ϊειγράτεται* h i 4> ® Χόγ*9 Α : Δ  σύνδετόζ 
εςιν εκ των Χόγων Α :Γ  χαΐ Γ :  Δ* Ο* aqa Χόγοζ A  : Δ  συν^ετοζ ων 
τυγχάνει εκ των Χόγων Α.:Β, & Β :1% ^ Γ  : Δ ,  και ούτως εφεξΖί 
ες άπείζον. Ο. Ε. Δ .
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Αε/κιυτχι κάτι των άμ5μων.

TvjV «υτν}ν τ·βντ# ΣδΓξ<ν χω^χν εχειν χκπ) των Α'ς&μών {jiff ίίΐ'ξω, 8 2
ό$«ν ?ij κ̂ κείν̂ ς ro άλφες £ eif«ey μάλλον άνχφχνητετχι. 4 1

K s i o 9 w « V  αζΐ^μο) ότοιοι^τοτβν Τζίΐς 8 »  4 >  3 »  $  γ /ν ό < θ ω  4 :  8 :  :  3  3;

I ; 2 , χ«ΐ 4 : 3 : !  1 i  * *β* '̂TaVTCtt όΐ λόγοι 8 -4  £ a : 1 , κα) $ι}
$ 4* 3 $ 1 : ά ’ αΆ,ιίλοΐζ ίσοι· κχ) ίΐ <Va 3« (ι) 8 : 3 : : 2 : $.

ΕΤτα γινε&ω ως £ : I : : I : $ * χα) εσοντχι βί λόγο/ 2 : 1 $ 1 : $
(τετεςιν ο\ λόγοι 8 ·' 4  $ 4 : 3) «νχγόμενοι επ) τπς ίυω λόγ«ς * : ι £
| : ι ,  xojvov εχοντχζ επόμενον τήν μονχϊχ* εν$εντοι 2 $ $ εσοντχι (a) 
των λόγων 8 · 4 £ 4 ; 3 Π«$ονομα<?Αί. Π£Τθ&«τλ«τΐΑ03’ωο,Λν ουν δΐ «λ- 
λνίλων οί Πιφ ονομβςαι 2 £ $ ,  γίνε«θω ίιςλονότι t : $ : :  2 : J·,  χλΪ εςχι 
}  το ναςχγόμινον Jk 2 ^ 4 » ^  πχ^ονομχςχΐ tin των λόγων 8 * 4 ^ 4 : 3 
« τ  α/Μλοι< τοΤλχπλχοΊχ&εντων, Ο* «£« λόγ3« τ«ίδ τ« πα#αγομ/νχ £  
οτρο< I ,  Η*λίχο< εςίν ($) ό νχςχγόαενος εκ τη τοΆ.χτλχηχτμ5 των λόγω»
8 :4  $ 4 : 3* γ* ϊ *r *̂  ·< ΤΗ< κχτχϊκ. ι : | =r 2 : e<?«i £ ανα-
πχλιν \ : 2 =  4 Λ I * οΓΑ*λιν δί εκ τ$ζ κχτχτκ. J : ι =  ι : όφβ | : 2
=  !  χαϊ it} i) ενχ^άζ | : ι =  2 :  Ε’δ«1χ3ίί δ« ω< ο λόγο* $ :
I ες'ιν ό τχμγόμενοζ εκ τη το^χτλχσιασμπ των λόγων 8 · 4  Φ 4 : 3» 
xqx if ό λόγος 2 : £ εςίν ό irxqxyόμενος εκ τβ το/λχτλχσιχσμΗ των 
λόγων 8 · 4 $ 4 : 3 * 3*3«*τ« δ« ανωτέρω τον λόγον % : £ ιτον ιΤνΛ 
τω λόγω 8 ·· 3 * »9* «& ο λόγβ< 8 : 3 ττχ^χγετχι £ χυτός εκ τ« τολ- 
λχιτλχσιαο’μΗ των λόγων 8 : 4  4 : 3* Κ«ϊ τ civvy itx τχ εν §. ΙΑ '., β
λόγο« 8 *· 3 *κ τω» λόγων 8 ·’ 4  $ 4 * 3 ^υγκφηοε εςίν, Ο. Ε. Δ .

Τον βύτόν ίί τρόπον ίεηφ^τετχι 9 £ τλειόνω» $ τ ε̂ις πςοκειμενων 
«ί<3μων, τον λόγον 8 : 2$ συγκείμενον that εκ των λόγων 8 ·* 3 ( 
τος γάζ εςιν εκ των 8 : 4 ^ 4 · 3) i> 3 ·* 25* τόντβ λόγον 8 ·* 73 
ΧίΤώΆΐ εκ των λόγων 8 · af ( ουτος γχς εςιν εκ των 8^ 4» $ 4 -  3 > ^
3  ; α3 )  ^  ^5 73-» *** «τωί ιΙ< Άπειρον.

8
3

«5
73

CO **» *  / . (Λ) |. ϋ , (a) j .  r .
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S. ΙΓ'.

(iroctuvev λόγων $ο$εντων A : B, $ Γ : Δ , g E : Z , λό- 
γον παζαχέϊν τον εξ ίτίντων ονγχείμενου.

Ε’αν γένηrat ως A : 1ϊ, Ζτως ο,τι τύχοι Η : Θ ’ κα'ι ως Γ : Δ ,  8Τω 
Θ : Ι  • 4, ως Ε : Ζ , «τω I ; Κ, ό Χόγο< Η : Κ συγκείμενοί εςαι εκ των 
λόγων Η : Θ , $ θ  : I , £ I ·· Κ , <άί εν §· άνωτ. ατοίείεικτχι' αμελεί· 
τοι h i την κατατκ. εκ των ϊοδίντων λόγων A ; Β , Γ :  Δ ,  Ε ; Ζ.

$. ΙΔ\

0  λόγο; h  ίς\ν ΐ<τος τοΐς λόγοις εξ ωνπε$ ΜντΙ&εται.
Δυείν μεταξύ πολικοτήτων Η, Κ πολικότητες ά/λαι πχςεμβεβληο·· 

$ω<ταν, είτε συνεχώς ανάλογοι αυται εϊεν, είτε £ μη. Ο' γίν λόγος 
της πζώτης Η πςός την εργάτην Κ ηκ εςιν ίσος τοίς λόγοις τοΊς μεταξύ 
Η : Θ , Θ : I ,  I : Κ, χχίτοι εξ αυτών to raτων συγκείμενος.

Το γά$ εξ αυτών συγκεΐ&χι όΰεν ετε ο̂ν σημαίνει, >? το εξ εκείνων 
επχ/ληλοις τοΐς πο/λχπλχσιχσμοίς πα^άγειδαι, ως δείεικται εν §. ΙΑ'* 
EVe) ουν ό λόγος Η : Κ , εκ των λόγων Η : Θ , ^ Θ : I , $ I : Κ ττα· 
ςηχτχι επα/ληλως πο/λαπλασια&εντων, ως εκ της χποΐείξεως της εν §· 
1β'. SifXov, αδύνατον τάς λόγας Η : 0 f  Θ ♦ I, I : Κ , ίσβς τ υγχάνειν 
άμα ληφδεντχς τω λόγω Η : Κ, βΐ μηπα κατά τύμβε βηκος, ητε των 
λόγων πςό&ετις κα) ό πο/λχπλατιχσμός τον αυτόν λόγον συςησειαν. 
Ε'φ ω ίε τοΐς el(ημενοις λόγοις λόγον ίσον λαβείν, Ιεον αυτός τ^οςάε· 
ναι, ως είξηται εν §. Ε'. ^ ς '., εκ yxq της τοιαυτης πξοάετεως, λόγος 
ανακύ^ει ίσος τοΐς ϊο^εΐτιν άπατιν. 0"ς tyre λόγος, $*·#$ e<pijv, <j#l hoi· 
σει τ» κατά σύνδεσιν , «ι*τ«ν ττο/λαπλασίατμόν ανχχύΐΓΤοντος.



i-.T&if ςο ι% είωv της Γεωμ,ετζ iccg.
< · · / · '

Β Ι Β Λ Ι Ό Ν  V.

Η * > · -  r ■ > , · . ·
h  τω ανωτέρω Ε'. Βιβλίω ev γίνει εκτεθεϊτχ των. αναλογίων it- 

Ιατκαλίχ, επί τε εν χερσιν ς .  τοίς εχιχείοις των Σχημάτων χροτεφχρ· 
μόξεται. ΈΙ'ςι is ούτως αναγκαία η των ενταύθα χαρχίώομενων γνωΤις 9 ως 
τετων άνευ ες τα ctiurx της Γ εωμετρίαςχωρείν, £ τες ατό των μαγμάτων 
ηίίζες κχρχες ίρεχειθαι, μη εξείναι. Κκαςητεν των Προτάτεων Ιίίφ εϊειεξυ- 
φχίνειν ιγκωμιον9 το ταυ τη η εξ αχατών άχοφέρομενη ωφελεί*· ,ν · ■’»

Γ'χιχειρεΊ ie τβτί τό ς .  Βιβλ· την κα^ίςην χεζ) της Γεωμετρικής ανα
λογίας iiixTKx\(xν, την χροτφάτως εκτεθεΐταν, χαντοίαιςτε $ χάντις ε- 
τιτημωτάταις χροτάχτειν ταΊς χρητεϊιν9 αχό τε των εν τχηματιν ατλεςά- 
των Τρίγωνων την καταρχην τ οιεμενον, τάςτε εν αυτοίς χλευρας χα) τα 
χωρία, όχως εχετιν αναλογίας χρός ά/ληλα εξετάζει· «Γτα $ των Γραμ
μών τχς α\αλόγες9 $ τάς των Σχημάτων αυξητεις τε £ μείωτεις, τχ< κατ 
Ιτότητχ λόγων ορίζεται f £ ότω Ιηχοτε τρόχω εκείνα αϋξειν εν/, η μειεν 
κατά λόγον τόν ίοθίντα κατχτκευάζεί' ετιτε.μην £ την Αναλογικήν με* 
θοΐον, ητις Χρυτη γεραίρετ*ι% £ ης,Μ όλης Της Αριθμητικής χυκνοτάτη η 
%ρητις% εχτιθητίτβ £ άνχχτΰττει’ xtfx\ Τε όρθργώνίε Τρίγωνε, εχ  [όχως 
τόΎετράγωνον, αΑα £ τό Πεντάγωνον £ τό Έϊξχγωνον, κα'ι άχλως
των Πολύγωνων όχοιονεν, τα αχό της ΊΡτο.τεινεΤης, τοίς ίυτ'ιν εχ  οχως Τε* 
τρχγωνοις, α&« £ Πενταγωνοις £ .Εϊξαγωνοις., £ άχλως των Πολύγωνων 
οχοιοιτεν τοΊς όμο(οις9 £  αχό των ίυω Πλευρών των την 0*ρθην χεριεχε- 
των Γωνίαν τυνιςαμενοις άμα ληφθεινι , ρννεξιτη&αι άχοίείκνυτι* τελευ- 
ταχον ii }άςας τινχς £ ατφχλεςάτας τροτίθηΤι τχς άρχάς , αίς αν H αχάτης. 
Μαθηματικής εχιςημης εξείη των τε Γραμμων *[ £, Τψ. Ε’χιφχνειων , £ των 
ςερεων Σωμάτων λαμβάνειν την χαταμί^ητιν. <UA: \ιΛ ν .. ·

ϋ  ζ ι <Γ (ΐ ο ί....... · ** ·■—■·*

Ο'μοίχ Σχήματα ευθόγρχμμά εφν9 οτα τάςτε Γωνίας (Τα; εχει κχ· α\
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τα μίαν, *, τβ( περ) τας Γωνία< Πλευρά* avaXe-yci'j 3 (δ Τβυτόν IqrO
rat μεταξύ των ΐτων, η $ τάς Υχοτεινότας τάς <τα*.

OLv τα Τρίγωνα % , ψ 0μ*/« ε\ρήσεται, εάν tj Γωνίβ a <Vw 3
Γωνία £, £ η β Τ$ / ,  £ μ 7  τ« λ * **» Μν $ **ν ί *β *· & *'· &Ύ · λ ί> 
£ βγ  : λί : : 7* : $ γχ  :λ ξ  : : αβ: ξ ι, η 7 ίι’ ^ έναΆχξ (Ο  εάν $
αβ : βŷ ·̂̂  ξ<’- λί, £ βν  : 7 α ; ·· <λ: λ £ , $ γα  ι χβ : : λ ξ :  ξι' y ινομί- 
ν(]( ue'i τfj< χαρα^έσεως μεταξύ των Πλευρών των χερ) τάς Wat, Γωνία*, 
3 (& ταυτόν έςι) των μεταξύ των ίτων, η των τάς Wx( ύτοτεινατων*

Τον αυτόν ίε τρόχον *, η των λοινων εύ$υγράμμων Σχημάτων άξαν
των όμοιότης άνχχτυχ^ητεται.

ti. Κντιχεχον^ότα ίε Σχήματα εςΐν, όταν εκατερω των Σχημάτων η- 
γπμενοίτε ^ ε'τύμενοί όρο/ (άντιςρόφως) ω<π.

#. 323· OTev ix'i των Πα^αΑν/λθ7 ?Λμμων % £ ψ» «άν 3 α γ : γ β  :: ξ γ ΐ  7 Χ.
Η'γάμενοι τοίνυν εΜν όροι ay £ £7 » ων εν ετερω των Σχημάτων έτε

ρος, ό μεν ay εν τω χ 9 ό ίέ £7 6>ν τ<? Ψ* ετομενοι it ο\ γ β  $ γ λ 9 ων 
ομοίως εν τω ετερω των Σχημάτων ο ετεροζ , ά/&’ αντιςρχφείτης της τα- 
ξεως, ό μεν 7*$ 70 *ν τω ψ , ό δε 7 Χ έν τω χ* εντεύθεν 7 *? $ τα Πα- 
ραΆηλόγραμμχ χ , ψ αντιχεπονδότα ηκΗΤε. Ύό ί  αύτόμοι νόει $ τερΐ των 
άΆων Σχημάτων.

Πηλικότητες ίε τε&σχρες ιτρός αναλογίαν αντιιτετόν^αΤι, rtjc Α\ τρύ* 
τ̂ ν Γ '., όν η Δ '.  τρύ* rvjv Β'. λόγον έχότης, η της Α'. τρος την Δ '. ,  ον 
η Γ '. τρις την Β'. ΟΤβν εάν 3 A : Γ : :  Δ  : Β, η ySv Α  : Δ  : : Γ  : Β , 
fVovrai al Α , Β, Γ , Δ  άντιχεχονΒ·ε“ίαι άνάλογον.

%·224· Γ . Ύ’ψο* εχΐ νταντάς Σχήματος εςιν η αϊτό της κορυφής Α επί την βά· 
Civ Κάθετος αγόμενη ΑΠ '. eqi ie πα$ Εύ*λείίν| όρος ί ,

Οιον τη Τ^7 ων» ΑΗΓ υψβ( ις)ν jf Κα'θετβί ΑΠ , η άτο της κορυφής 
α7ΰμβννι εχ) την βάτιν ΒΓ, ήτοι εντός τβ Τρίγωνε , η φ εκτός ην is οι χρο· 
αχθβΐταν* Η’ ϊε Ba ît $ η κορυφή κατά τό δβκίν μεταλαμβάνονται.

J . Τβξα όμοια Κύκλων λέγεται t τα τον αυτόν εχοντα λόγον ιερός τ ας
όλας Περιφερείας. -·ν , , "  > ’ ·

ΟΤον εάν εκάτερον ]  της ψας Περιφερείας τριτημόριον, η τεταρτημόριον, χξ> 
Καί Τμήματα is Κύκλων όμοια εςιν , οίς Τόξα όμοια εςί. Τό ί’ αυτό 

μοι νοεί&ω <y χέρι των όμοίων Τομέων*

(ΐ) Ις. τ* <4,



αοκ
Λόγος εκ λόγων συγκείιθαι λέγεται, όταν of τη των Ε’χ$ετ«ι hr χλ- Ε'. 

ληλοις πο%.χπλχσιχιθέντες9 τον εκείνα Εκθέτην πχρχγωσι · το 5ε τα λόγα 7 
Εκθέτην λαμβχνειν', ε ς ί  διχιραντας δια τ η  επόμενα τ ο ' ηγάμενον.

Οντως εκ των λόγων χ'· β ρ : τ ,  σΰγκειται ό λόγος a X ρ προς β
.  I β  f  <* X  0  .  Μ * '  » Λ  * «*χ ο*, και -τ X ~  =  Γ5Γ^ ** *ay 7*νΗ™« $ : ο* =  /3: 7 » «λ τωνβΧ *

λόγων χ : β $ ρ : σ 9 σΰγκειτχι ο λογο« «  = 7* Τ^νιχαΰτα 7 *? "jf X ~

 ̂ ^3 y β X r r f
Οιίτωτοί ^ το διπλονν τη τριπλά έξχπλαν έςίν * ου* άΆω< δε $ δ λό

γο? 4 : 3 *ύγ*ειτχι «χ των λόγων 4  όντινααν αριθμόν (οΤον προς γ) ,  £  
τη αυτπ αξίωμα (φόρε τα γ) πρός'$9 κα) γάρ £ X \ =  t *

Τον αυτόν 5ε τρόπον δηλον9 £ ({τι λόγος όποιον αν εκ πλειόνων λόγων 
συγκεϊόθχι δνναται* όντως ό λόγος χ : ε σνγκεί^αι δνναται εκ των λόγων 
Λ- β» £ 0 : γ ,  $ γ  :* ,  $ δ :ε .

Π ρ 6 τ  α σ’ ι ς Α.
,,Τ α Τ$ιγων* («07* ίεφ* $ τά Παραλληλόγραμμα (α ξφ γ, 5r?£)

,, τα ύττο το αυτό ΰψοε οντα , τατέςι τα εν ται< αυτοί? όντχ παραλληλοις,
„7Γ$ό? άλλη λα εςίν ως αΐ Βάτεις (α γ 9 δξ).

* Ε’χ τη5ε ολον το ς .  Βι/3Χ. Ιξηπται τα Θεωρήματος, κχ) εΐτι απλώς %. 325. 
επ\ Σχημάτων εϊτε επιπόνων, είτε i, ςερεων, 5/α της αναλογίας φέρεται 
χποδεδειγμενον' Ο* μεν ονν Ευκλείδης δια' των πολλαπλασίων το τροτεθ-εν 
άποδείκννσιν 9 εξ,ων πολλή εκ πρώτης τα Βιβλία αφετηρίας τόίς πρώτο πεί
ρας σνμβχίνει δυχέρειχ · χαι τοίννν άλλην ημίν χποδοτέον δείξιν ενχερεςέ- 
ραν9 εκ τα Ε\ λαβατι τ χυτήν θεωρήματος τ«Β\ μόρας ταΕ'. Βιβλία, ηγαν εκ 
τα ετόρα εκείνα των ίνων λόγων τεκμηρία τα π ρωτάτε i, άπτχίςα, 0.μεταξύ 
των όρων τα EV, προ τα Ζ\ δηλ· Ο"ρισμα, πάρετε θη , ωδε.

Ληφθητω 5vj της Βα'σεωις δξ μόριον ηλικοναν, όίον το δη τεταρτημόριο? , 
ά) άχθητω etj, ^ εςαι τδ δεη τεταρτημόριο.ν ταΎ  ρίγωνα. δεξ. (3). Διό.περ 
ητε δη Ευθεία, % το δεη Τρίγωνον Μ  των επόμενων όμοια μόρια (4)· Α*- 
φαιρεθητω τοίννν δη από της Βάσεως α γ , οσάκις άν έξη, ό!ον όκτάχις* και 
επειδή αΐ γ θ 9 θι9 ικ9 $ αί λοιπάι ισαι ε\σ) τρ δη εκάζη9 εςαι δη κα) τα
--   ■' 1 ■ ' \ . Λ

I

(1 )4Α *5/· (3)/£.»►/. (3) ΛΒ. Βφ\. ά. (4) Cfg. Ζ. τϊ r, &'·
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ο*τω Τρίγωνα -y/S3·, $ β ι , ιβ* $ τά λο»τά, τω Τρίγωνα) ίεη \trtt εκχςον 
(ι )· mi brum άρα 4 5* περιεχεται h  τω ηγαμενω tty , τ  or urn το Τρί- 
7 ωνον 5ειι χεριεχεται tv τω ηγαμίω αβγ· Τω αύτω $ε.λογω 5είξω, και 
ηΧικαταν των επόμενων (τη :τe Βχσεωζ φηι'ι it, τα Τριγών» 3ε<) ομοίχξ 
μερίδας, εν τ.οΊ: ηγαμενοιςΧΧεγω τ ij.Bxra ay , it, τω Τριγωνω αβγ) ϊτ«- 
ρι$μως αε'ι χεριεχε^αι’ Κρα hi το Ε. Θεωρ· τκ Β» μερπζ τκ Ε. ΙϊιβΧια y 
τκτεςι ha το ετερον ε'κεΊνο των ίτων λόγων τεκμηριον, ω( Βχηζ uy τρςς 
Bucην 3£, οντω $ Τρίγωνον το αβy  χρόζ Τρίγωνον ες'ι το ϊεξ· Ο. Ε. Δ .

EVei 5ε ra Παρα/ληΧόγραμμα α<ρ ^ 3ρ hxXariovu εςι (2)  των Τρι· 
γωνων αβγ , 5ε£, ε^»ι 3s} «υτά 7,*ρό< αΆηΧχ, ως α< Βά<τε/ς.

Π  ο £ ί <Τ μ  a  r  a

οί.326. Τα Τρίγωνα ( a/3y, φ λ ) φ τά ΠχρχίληΧόγρχμμα , τα ίτχζ’εγοντ*
τάς Βα'τε/ς ay , £λ , $ τπν χυτήν, ε1<τ) xpb< ά/λπλα, ως τα νψ# β ξ , /<ρ. 
Ε’ ςωταν γάρ φτ φ ξρ irat ταίς ίτα/ς βάτεη ξΧ , ay , £ ετονται <pr,fy 
ά/ΧνίΧαις irut‘ άχ^'τωταν ουν αί τ»., $.3, και ε’ άν ε’ τι των Τρίγωνων ξβρ, 
φ<τ Χηφδώην αϊ βξ, «ρ ώς Βάτε/ς, ετοντα; α! ξρ, ο·<ρ τ»των νψΐ}· EVel 
5ε ταυτα <Va είτ'ιν, erovrut ξβρ, <ρ/τ τρος ά/λκλ* (3) ω< «7 BaVi/ς β ξ ,  
ι<ρ · ά2λ’ εκ χατατκ. ξρ ίτπ fft ay ε’ς /j £ <ρα* faty τ# ζΧ,.εν^εντοι & τα' 
Τρίγωνα ξβρ, φιτ, iVa εςί (4) τ<|7ί Τρίγω’νο'ίς αβγ , ξιΧ ’ Κ'ρχ κα: τά Τρί
γωνα a(2y ,  ξ<Χ, είτ» ττρο< a^vjXa ω« /3ξ ιΤρο< ιφ·

^.325. ϋ . Τά Τρίγωνα ( « β γ ,  5ε^), καί τά ΠαραΑ»}Χογραμμα (α<ρ, 5ρ), 
άτινα εςίν ω{ al BaVfi? αγ , 5^, το αυτό ύψος εξβην, εν τα7< aura7$ ίν· 
λονοτ/ ΠαραΑΐίλο/{ ςα^να/ ίυν^τοντα/. Ε’ ς/ ·3ε το «ντίςροφον τί?ς Α . 
Προτάτεω<.

ΕΙ μιί γάρ, β 5 β  t? β ε  Παρά^λο< τ ρ δ (  τήν α .̂ Α ’χ ^ τ ω  3 » j  5 ί ά  τ η  ε 
Σν}μεί« ιί ετ Παρά/ΧνιΧοί ττρο< tmv α^, τεμνπτχ τάν γβ  κατά το ο·, ετ»- 

β̂ύχθ-ω ιί ατ. Τά τοίνυν Τρίγωνα ατγ ,  ίεξ εν τχίς αυτοί: οντχ Παραλ* 
XjjXo/i, *ίτ) νρδζ ά/Χ^Χ* (5) «< Βάτβ/< α γ , 3^* ά^,ά ^ τά Τρίγωνα 
αβγ , ΰεξ είσ) (6) £ αυτά ω< αΐ Βχτεις α γ , ·$£, άρα το Τρίγωνονατγ(7) 
ίσον «ςϊ τω Τριγωνω α β γ , το μέρος.τω οΧ^, οτβρ άτοτον.1. Ουκ άρα.5<α 
τ5 ε Σημεία Ευ5ε7α τι< χρδς την αξ ΠαράΑ^λος .άχ5·^ναι 3uv»}ViT*i άλ-

( l )  /Iff. Β ,β .  « .  (2)  Λ/.4  τβ  a .  (g )  4̂. τ ?  ς\ (4 ) /I ff . . » « - « ·  « ί »  Πράτ-
($) £’ξ ο»βί. (7) Jto rtif iff. jv ®· τ*,/,. -Λ :τ ·.)
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rapx Ttjv /3ε* Καί επομένως τα έγοντα προς άλληλχ ώ< aJ βάο’εις Τρί
γωνα α/37  ̂ $ε£, εν τάί« αύτάίί Παρχϊληλοις ει<τί. .

EVt/itj ίε £ τα Παρα/^λο^ραμμ» «<Ρ * τά των Τ ριγωνων α β γ9 
Ιζξ (ι) Ϊί7τλάτ/ά, επΐ ταίς χυτχΊς μεν βάτετι, τακ αυταΊς is πχρχ/λήλοις 
$]<ην, αΤς τά Τ^7ων* > <Ρανερον οτι >$ τά Παρα/λΗλόγ^μμα (2)> άτινα εί- 
riv ω< αί Βάτεμ, εν τάϊς αυταϊς $ ταυτα Παραλιίλοΐί «ςί.

Τά Τρίγωνα (α07> # λ )  $ τά Παραλληλόγραμμα, ά εςγ rpo< α'λληλα Γ'« $*. 327~ 
wi υψίί τά /3ξ, <<ρ, τά< Βάτει* «7 , £λ <Va< εχε/* Ε'ςΐ is άντίςροφον τω 
Α . Πορίτματι*

Κατατχευαόθεντων γαρ των Τρ^ωνων ξ/3ρ*<ρ/τ, ως εν τψ Α*. Πορίτμ., 
ϊειχ&ηϊεται ως άνωτ. το Τρίγωνοναβγ =  Τριγ. ξ/3ρ, ^ το ξιλ — φισ" Λ’λ - 
λαμην ε’ξ  υτοθ. a^y : ;:  β ξ ;,(Ρ > #0# ξ/3ρ: ί>ιτιιβξιιφ*  Ε’άν8ν ληφ$ω-
<ην αϊ β ξ , up, ως Βάηις των Τρίγωνων ξ/3ρ, φισ, έτονται £ρ, <ρτ, τά 
τ«των νψΐί · Και ε’τε/ίy τά Τρίγωνα *<?«ν «Σ Βχτε/c, τά υψ»* ξρ, φτ (3)
?&« εςαι · Α ’ ε’χ χατατκ. £ρ = α γ  ^ ρτ =  £ λ , ά'ρα α7 £ £λ ετονται <Va*.

Π ρ 6 τ  α σ* ι ς Β.
,» Ε’άν Τριγωνβ παρά μ(αν των Πλευρών (/?γ) ά χ ^ τκ  Ευθεία ταρα'λ- 

,,λπλοί (£λ), άνχλογον τεμίί τάς τβ Τρίγων» Πλευράς (τχτεζιν α ξ : ξβ :·
,, αλ : γλ)·

,, Και εάν αί τ« Τρίγων* Πλευραΐ (/3ά, 7*) άνάλογον τμη$,ώο,ιν9 tj 
Hsri τάς τομχς επιξευγνυμένη Ευθεία (ξλ )9 παρά την λοιπήν εςαι τ» Τρι- 
9,γωνβ Πλευράν (/3γ) παράλληλος.

Μέρος Α'. Ενε^ευχθωταν αί /3λ, 7^* Ε’ τ̂εί ουν tf ξλ  τίθεται Παράλ· χ . gjg; 
λΐίλοί είναι προς την β γ  , ε̂ αί τά Tpfya,’W* ζβ λ 9 λ γ ζ  ως έπ) της αυτής 
Βατεω< ξλ^αλλήλοις (4) 'τα, ωςε τό Τρ^ωνον % προς έχάτερον9 λόγον *- 
ζει (5) τον αυτόν, τατίςι % ’·ζβλτ\ : χ  ·λ γ ξ ·  αέλά τό Τρίγωνον χ  εςΐ προς 
τό Τρίγωνον £/3λ, ω( αξ (6) προς ξβ · και πάλιν τό Τρίγωνον χ  έςι προς 
τό Τρί7«νον·λ7^,. ως (γ )  αλ προς λ γ ,  αρχ (8) και αξ: ξβ : : αλ : λ7*
Ο. Η. τό Α \  ν

Μερο« Β'. il'c  αξ τρός ξβ Ύ ουτω (9) το Τρίγωνον % προς τό Τρίγωνον * 5

(»)■ ΜΑ. τ* ά. (2) ΙΕ. τ* ». (3) ί̂α τό Λ''. Πορ. της οταρία̂ ς. (4 ) τβ « .
(5) Ζ. τ* «.. (6) TijV' (Matγ· (7) ι̂« τά* αντχν# (8) τ· *, (9) Jii t»jv λ*«λ. .
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ξβ\, Πάλιν ω< αλ 7Γρό< λ γ , ουτω (ι) το Τρίγωνον % *·ρόί το Τρίγωνον 
λγ£· τ ίθ-εται δε α ξ : ζβ : : «λ  : λ γ ,  αρα (ΐ) Τρίγωνον % τρδ*Τ$ίγωνον 
ξβ\ , ω( Τρίγωνον % ίτρο< Τρίγωνον λγ£* ΐΤςε τά Τρίγωνα (3) £/3λ χα) 
λγ<?, τα ε’τί τί< αυτί?; Βα'τεωί οντα , "urx ά/λνίλο/c ε’ςί* επομενωι (4) 
«ί £λ, βγ Παράλληλοι είτίν. Ο. II. το Β'.

Π ο ^ / σ μ , α τ α .
Ε’άν νταρά μίαν τ« Τρ/γωνβ Πλευράν (/3γ) πλε(ονε( αγ$ώ<η Παράλλη

λοι Οξ 5 £λ), «ςΛΐ άταντα τα των Πλευρών Τμήματα ά/ληλομ άνάλογον.
Α ’χ ^ τω  γαρ η Π*ρά^ηλθ( 7τρο< την ΑΓ* ΑΙ γΗνΈύ^εΤαί £τ, 

<nr ίσα/ εΙτί (5) ταΐ{ λ ξ ,  ξλ* α’/λά ι̂6) /3ι : ιξ : : τπτ : ο*£, uqx ^ βι :' ι ξ :
: γ ξ : ξ λ · τ .....................................  .

if. Ε’άν ωον Κυ'κλοι ίυω εν$ο5εν άπτόμενοι, άτο δε' τη Σημείπ τη< ειτ«· 
φ ΰ <  άχθ# η τ η  μεί ο̂νοί των Κύκλων Διάμετρο*, τεμνβτα τον ε’λάοΌΌ- 
να κατά το' γ ,  άχ9·# δέ $ ότοιαδή τότε ά/λη η αδ, τεμναϊχ rrv Ykirtro· 
να κατά το ε , ες·αι μέν η αγ Διάμετρο* (γ ) τη ε’λάοΌΌνο* των Κύκλων, 
εοΌνται δε αί Διάμετροι τα7< Τ'^οτε/νΗΤακ άνάλογον, $ η διαφορά των Δια
μέτρων ττρός τήν διαφοράν των ΥνοτεινΗΤων ωταυτω** ΤΗΤεςιν α/3 : αδ : : 
ay : ue : : βγ  : δε·, J £ ε’να/λάξ «γ  : γ /3 : : αε : «5, καί αβ : βy  *·/ *· ;
αε. Ε’αν γαρ άχ&οτιν α{ ΚυΒ-βΤα* /3δ, ,γε, δια rat vrro uδβ9aεy Ο’ ρ$ά< (8)
«τα<, £ διά τη το ϊτα*, αί βδ, ye  (9) Παρά/ληλοι εΟΌνται * Ανρα (ίο ) «γ· 
γ/3 : : αβ : εδ. Ο. Η. το Α'.

Καί εν trwSetrei ( 1 1) αβ : β γ  : : αδ : δε. Ο. Η. το R'.
Κα< ε’ν αντιςξοφγ (12) βχ : αγ : : δχ : αε. Ο. Η. τό Γ'.

Π ρ ο τ α σ ι ς  Γ.
,,Ε ’ άν Τρ/γων« Γωνία δΙ%χ τμν}3· ,̂ ν| δε τεμνπτα τήν Γωνίακ Ευ̂ βΤ* 

,Λβζ) ·> τεμνν[ i, Tijv Βατιν (αγ) , τα τί< Βατβωί Τμήματα (χζ, ξ γ ) 9 τον 
αυτόν εξει λόγον τα7< λοιτα7ί τη Τριγώνπ Πλίυραΐί («^ , γ/3·).

„Κα< εα'ν τα Βα<τβω< Τμήματα (α^, ^γ) , τον αυτόν εχν) λόγον ταΐί 
,,λοιταΤί τη Τριγωνπ ΠλβυραΤί (α/3, γ/3), ij aVo τ?ί κορυφί}< ετ) Τ«ν ΤΟ·

( ΐ )  ^ Ιβ  rijv «οτιί». (2) τ ϊ  » . ( 3) θ .  ·*■ ? / .  (4) /1Θ. τ ί  (S) τ *
(Λ) ο. Τ* ς. 17ί Πόριτμα ΙΒ. τϊ <y*. (g) τϊ y . (9) Κθ. τϊ (ΙΟ)

. Τ*ι» -τβρβτ. ( I 1J /Η . Τ Ϊ  ·'· ς ι β )  ^ι« ΤΟ Α'. Πό*. τ?« ///. τϊ /«
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Μμήν ετιξευγνυμενη Ευθεία (β ξ)9 $ίχα τέμνει την τ« Τρ*γων« Γωνίαν (ύτο
»α,β*γ)· t v  ~

Μερος Α\ Προα%$ητω η γ β , ως* την τροεκΐ2λη$εισαν β γ  ίτψ είναι
γ>} fi%· %χι έτειΗ εν τω Τρίγώνω ψ , α\ Πλευρά* λβ 9 αβ ίσαι αΆ^λα*ς 
εΜ , £ αίΓωνίαι (ι) α\ κατα τ ό λ έ ,ξ  ίσαΓεσοντα!' KVii ί* $ η εκτός ύττό 
αβγ for) ταις εντός it, ατεναντίον ίση (2) ές)ν, η Γωνία *, ιςτις εξ ντο - 
S-fVfwc# τίί< υττό αβγ ημίσεια ες<\ τη κατά To X Γωνί  ̂ ίση εςα*, ωςε αί 
αλ £ &3 ΠαραΆ^Χο* (3)  Μ *  Και το(νυν έτ) τβ Τρ*γωνβ αγλ  (4), « ξ : ξ γ  
: : λβ (τΗΤεςιν αβ) ι βγ . Ο. Η. το Λ".

Μέρος Β\ Προεχ/3λν}3·είτΗ< ω« ανωτέρω της yβ  > ω« την λβ ίσην είναι 
tij αβ, έτ*ιΙη τίθεται είναι αξ : ξ γ  : :  αβ (ταυτον είτε7ν λβ) β γ ,  έσονται 
α\ α λ 9 ξβ (Ο  ΠαραΆνίΧοι, χαϊ «τως »j ε’χτο< Γωνία < ε<?/ν ίση (6) τ£ εν
τός λ , v j t s  εναΆ.αξ τ ,  f c n j  τ$ ξ *  Α Ά α  γχρ·των λ β , αβ ίσων « τ ω ν ,  ^  αί 
Γωνία* (7) λ  ^ ζ  ίσαι βίσίν αρα φ α\ ι έ, τ  ίσαι Γωνία* εΙσ)9 ^ ίίχα αρα 
τέτμηται η ύτό αβγ Ο. Η. το Β\

Π ό δ ι σ μ α .
r

Ε’αν η tvjv Γωνίαν τη ΤριγωνΗ.δίχα τέμνπσα Ευθεία, $ την Βάσιν Μ- 
χα τέμνη, το Τρίγωνον τ ηΐυναμει της εν χερο·* Προταο·εω<, Γο·οο·χελεί ε· 
ςαι, φ η ίιχοτομπσα Ευθεία ειτ* τν}ν BaV/v ττρός όρθας (8) c^Vera*.

Π. g 6 r ct & ι ς Δ,
99 Των ισογωνίων Τρίγωνων ανάλογον είσ'ιν α\ Πλευρά) αΐ τερ'ι ταςϊσας 

,,Τωνίας, £ ομόλογοι ai ντο τας ϊσας Γωνίας ύτοτείνΗθ·α< Πλευρά*, τ«τε· 
Μ«ί*ν οτι τα' Γτογωνια Τρίγωνα ομοια (9) ε’ ί̂.

Ear) των Ί'ρ/γωνων χ ,  ψ, εςω η Γωνία α ίο*Η τ^ ^ η γ  τ« λ ,  ^ 
^ η β rjji 1. Φημ) ίη ότι αβ : ξι : : αγ : ξ λ ,  ^ αγ : ξ λ : : γ β  : λ», £ γ/3:
λ* : : βα : ιξ· % ομοίως αβ : αγ : : ξ ι :ξ λ 9 >§ αγ  : γβ  : :  ξλ  : λ*, it, γβ  :
β α : :λ ι  ι ιξ.

Ε’αν γάρ ι| ξ  Γωνία τ γ\ τ αυτής ίση α Ιτιτε^β , αί Πλευρά) ξι9 ξ λ ,  
ταις αβ9 αγ ΠλευραΊς εφαρμόσωf  it, ετειίη η εκτός ύτό αι\,·κα& ύτό$.9 * 9

(ι) Ε. τ% β. (2) /1D, τϊ « .  <3) KQ. τ ί  (4) Β· ** ?· Cs) Β· τ* τ· (6)
/(Ζ. τ* « .  (7) £. τβ a, ίβ) το» Γ · Α'ςβμ, τϊ Ιχολ. τί μίτ« τκν Αίς. τί α.
(9 ) OV V .  τί ς·'.
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ton ες) τ« evrot β 9 faovrai CO 'λ ,  β γ  Παρά^Χο/* up* (*) β[ r'i* ·:· 
γΧ : Χα, ^ εν <ruv3«Ve/ β* : ιξ : :  y a : \ξ. Ε’ άν >β ί λ  Γωνία τ£ ta j.y  
erireSfi, ώσαυτωζ $είξω, on $ ay : ξ\  : : βγ  : ιλ· $ τελευτα7ον «αν μ ι 
Γωνία τ# )Vv] /3 ετπτ«3//, δείξω νταραττλ^τίωί, or/ £ /3γ : /λ : : αβ : £/. Ε’- 
οτε'ι tifit  τα ιίγπμενα |3α , a y , γ/3, τρόί τα επόμενα ιξ , £Χ, X /, tor 
αυτόν λόγον εγοντα ες'ιν, εςαι £, ^να/Χάξ (3) β* *· ay * ’· »£ : £Χ* #α7 
ay ‘· γ β :  ; ξ\ : λ/ ,  ̂ γ/>: /3α:: λ/ : ιξ· ίϊ'ςε  όηλον'εςι τό τροτε3ε'ν.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .

#•333·· ·̂ ’ Ε'άν Τρ/γων« 7Γαρά μίαν των Πλευρών /3y, ΠαράΆηΧοζ ά%9·ξί ι} ιλ,
^υ^τετα» Τρίγωνον τό «£Χ όμοιον τω όΧο^ερε7 Τρίγωνα» βξγ* (Τ3εν Χη 
γ£ εςα/ ττρόί λ£, ώί β y  προς λ /, ιέ, ενα/Χάξ γ ξ  : β γ  : : λ ξ  : \ι' φ ντα'- 
ι̂ν ξβ ι ξ γ  : : ξι : ξ\.

EVf/5»i yap «Σ λ», /3y ιτχράΆη\οι είτιν, ετοντχι αΣ ε’χτο'ί (4) ύτο 
φλ , £Χ», ίο*α; τακ εντός β £ y ,  εκατερα εχατερα, μ ϊέ χατά τό £ xo/Vi* * 
ώςε lVoycovjaε<?«< τά Τρίγωνα, φ τάς T V otciv«V«{ υτό τά< <Va< Γωνίας β, 
£ ύτό # λ , τ«τες/ τας y ξ % λ ξ ,  τρός τοό< /3y, X», ά» υτοτείνΒΤ/ν υτό tvjv 
xomjy Γωνίαν ξ, αναλογον ε%οντα * ομοίως δε £ τάς τερϊ r»jv xi/vifv (5) Γω
νίαν £, ΤΒΤες·< #3 : £γ : :  ξι : ξ\.

PC.324· ■Β>· Ε’αν Τρ/γων» τα'< Παρα/&νίλ«( ay , Χξ τε'μν»|τ/( Ευ3ε7* η β ξ , η ατό 
τ?ς άντ/3εΤ8 Γωνίας β Ηγμε’ννι , τεμε7 αυτάς α’νάλυγον. k>.

Κατά γάρ τό Α\ Πορ/τμα, αξ : λι : : ξβ : ιβ9 $ ξ γ  : ιξ : : &3 : ιβ * 
ώ<?ε α£ : λί : : ξ γ  : ιξ, φ ενα/Χα'ξ α£ : £γ : : X» : /ξ (6).

κ·335· Κ«ϊ μβταξύ ίυείν ίΤαρα/Χ '̂λων αβ, γ$, εάν Εό5ε7αι ίυο ε^, ϊια·
τεμνωσΊν «/Χ’όλα< χατά τό / , τά τβτων Ί'μνίματα ει, /^, νμ, »3·, εςαι ανά- 
λογον* 1'ά γάρ είΐί, <̂3· Τρίγωνα ϊίά τά« εν τω ι χατά κορυφήν (7) «τα< 
«ο-ac, $ τά< ενα^άξ (8) χατά β £ »ι  ̂ 3 , α7 φ αυταί /τα/ «Ιτιν, Γ- 
royoivix facet  ̂όμοια ’ Α’ρα ει : ιξ : : ψ : ΐ3.

J. Ε’χ U ί·ό τη Α'. Πορίτματο<, ^ ντΰργβ, ή' τβ τυχόντος ά/&« μετεωρ» 
τ^μεί» τό υψοί, μόν# υπ·ο' τίι< «?ΐ}ρ/χ3είτ>}( βακτηρίαζ τεμπομεν^ σχ/ς/, 
χαταμετρε7ν ra/ίευόμ«3a«

Πν!ξ«< γάρ ττρόζ όρ3άί τν)ν βακτηρίαν ξ\ εττ'ι τη eia^pac, κτωί ω«?*β
(i) ΑΓΘ τϊ Λ*, (a) Β. »S «-f. C3̂  τ* ·'. (4) ΚΖ, τ« « .  (5) Α. </{. τϊ ?.

(6) /ς . τβ « .  (7J Ι£. τΐ β'. Q8) ΑΖ. τβ « ,
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-T'jy αφ *λίβ αχτΐνα βα , τό τβ Topya περχτΗΐΓχν νκιίαο*μα, £ $/α τβ λ  χω- 
^f7v, ε£ε/ί «*ι τη τριγωνβ αψβ, Τ4*ν £λ τρό{ τό ψ/3 ύψωμα τβ ?,ropya τα- 
ρχΤλνιλον. ΕΓνθεντο; £> ώ< α£ό τιί< βακτνιρίχ; ατ axpac τη (τκιά'τμχτο; ζπά- 
ςχτις, τρόc <ςλ το τν,ζ βακτηρίας υπέρ yviv μήκος, βτω< αψ vj τη τι/pya 
« τ ’ αχρα< τβ (ΤκιάίΤμχτος uxoquTt;, τρόc ψ/3 το τη T0pye αυτί υψο*. *Ευ*
^ερίς όε «<γη< τίί των τριών τρώτων χχτχμετρήτεως, £αςα £ το Δ '. ,  τβτες/ 
το .ξητβμενον υψοο εύρεΒήτεται. Ο. Ε. Ε.

Ε’ντευθεν ίε τών Κανονίδι/, των τα Ημίτονα, $ τα< Κ ντομεν,νε, χα'ι £\ <* $37· 
.τα< Τεμνβναο τερ/ε%οντων, τι}ν αρχίν λχμβχνομεν' Ε"ςω yap Κυχλ« Η μ/Σ/α- 
μετρος way, μερών ιρερε icoooo, £ Γωνία ό υτό ΒαΔ μοιρών So* ετεΐ ιί 
μοιρών 6ο Ύ' ποτείναΐτχ (ί) iV»i εςΐ τν\ Η'μ/5/αμετρω ay, ή ΔΒ, ήτις ες'ι το ΙΓ- 
μίτονον μοιρών go,9 τγ\ ήμκτείφ τϊ,ζ ΙΙ'μ/Σ/αμετρκ , ήτοι I ay ίτη εςα/ (2) ,  >y ‘ 
μέρη 50000 τεριεξε/. Ε’τϊ yav τβ ορΒογωνίβ Τριγών» α£/3, τό Τετράγωνον το ^ 
ατό αβ (3) Γ<τον εςι το7ί ίυτί TiTpayo/vo/c το’/c α’τό αί £ /3$* Ί'ετρχγωνι&β 
τω τοίνον j  Διάμετρο; αβ, ί/α τοΑατλατ/ατμί joocoox  ιοοοοο, £ ατό 
τβ εντεύθεν «ναχυττοντο.< Tετpαyωva, τό TtTpay&jvov το ατό /3$ «<ρ«/ρεθ»ί- 
τω, φ λο/τόν εςα» Τετράγωνον τό ατό α$, ίίτοι τό α’τό τβ Συννίμιτόνβ £/3, 
τβ τ? α$ /Va (4)» εζ η εξα^Βείτης τής jSî ifCj Σιίλι* εςα/ Η /3£, είτβν ij 
α$. Α’φαιρεθ-εΤο'α ίε £ αντη ατό τ;7<ΕΕ μιϊιχμετρβ ay — ιοοοοο 9 το πλάγιον 
ΐΓμίτονον Jy καταλείπει ’ Είτα ?/ά τί?ί ε'ξίί avaXoyiac (f)  αί : /3̂  : ί ay :
«y , ϊνίλίί εςαι ^ ν} Ε’φαττομεν^ sy* ετε/ivj ϊε (6) εςιν αϊ ·. χβ : : a y : a? , 

εςα/ /έ Τεμνβιτα αε · Τ̂ ί αυτί) μεθόίω «, εκ τ/; β ξ , vjri; ·εςί..τό 
ο’ρθόν ΙΓμίτονον τί}« υτό /3ajj μο/ρ. 6ο , λ^θ/ί/Γετα/ το τϊ,ς aoTifc Γωνία.ί 
TXay/ov Η'μίτονον,.^ vj Α*πτομεη\9  ̂ vj Τε'μνβτα. Η’ ^  ϊε ετει (7) τό είς 
τον χόχλον εyyεyρxμμtvov Τετράγωνον(8) , ί/τλατ/ον ες» τβΤει^αγώνβ τβ 
«τό τ>ί< Η'μ/ϊ/αμετρβ, εάν  ̂ Ι^μιοιάμεΤρ ;̂ υτοτεθνί ιοοοοο, εςα/ ό Πλευρά 
τβ Τετραγ/όνβ τβ el< τον κύκλον Ιγγεγραμμενβ (τβτεςιν η μο/ρ 9°  ύτοτεί- 
.νβτα) <Vjj τνί τετρα /̂ωνείω ^ί^ τβ αρ/θμβ Ιοοοοο X /ΟΟΟΟΟ X 2* όθεν 

γινώτκεται £ tj όμίτε/α Πλε</ρα, ΤΛτε'ς/ τό ο’ρθόν Η'μίτσνον (9) μο/ρ. 4ίι 
καί ετομενω;  ̂ το τλάγιον Η μίτονον, $ ό Δ 'ττομένη, jj Τεμνβτα* Κα/εν 
-γενει εαν ίοθ^ ο τί« ΤΓτοτεινώοΊκ ούτινοοτβν τόξα λόγο; ,  ον εχε/ τρόί Tjjv

I I  — ■—  2 0 7

(l) <ί. /7θ(». t»j5 ΙΕ. rli ^ , (â  Λ» Πό(. της Γ. τΊ$·γ\ (3) ΛίΖ. τ* « ,  (4)
τ* α. (*>) V· Πορ. της 4. τϊ ς. (6) wi/a tijv αυτήν. (7) l?(»-£xw. (.8) -χολ. 

/το μ»τ« τι}· τ. $ Ζ. τ» ίΤ. (9) τό Α'. Πόρ. τ|Γγ . τϊ y .
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Η'μ/*/άμετρον, ευρεδηϊεται τί)( τη τόξβ ημι<Τε(<χζ το ofoov Η'μίτονον, $ το 
τλάγ/ον, * Α'ττομενίί, ϊ,ύ  Τεμνπο-α· (Τ< $’ «V ντλε/ονων ε’<ρί*ιτο, μετίτω 
το τ« πεςιχλεβς ΟναΆΐτίπ ττόνημ» ,  το τερ/ των τομών τί?< Γωνία*, εν τω 
Β\ τευ%ε/ των ε’κείν» ο*υγγραμμάτων, Σολ. 533— 601 ·

Κάντευθεν εάν ατό ί};?/νο<Γ8ν Γωνία* « τη Τρ/γώνπ αβy  τη εΐ* τον κύ
κλον l y y εγραμμενπ, Κάθετος ετΐ τ̂ ν Βάτιν u%$jj tf αε, ά%$« « Τ» '
Κυκλ« Δίάμετρο< α$, έο*/ ^  tj Κάθετο* αε, τρό* Tijv tτέραν των Πλευρών 
των τερΐ τ̂ ν Γωνίαν, «ρερε τρο* τάν αγ, ω< jJ ετερα Πλευρά αβ, τρό* τ^ντί 
Κυκλ« Διάμετρον αϊ. Α’χθείτΐί* γάρ τ#ς β$, τη Τρίγωνα αεγ, αβ$, iVo· 
γων/α #ςΐ, ^ γα? «5 7  £ $ Γωνία/ (l)  <Va/ ά/λνίλα/* εΙτίν, ωί ε’τ / τ£< 
αυτν[< Περ/φερεία* βα βεβηκεΪΛΓ αΠε Γωνία/ ητε (2)  υτό αβί $ η (3) ύτό 
αεγ όρθαΐ ^ ίταΓ ωςε φ αί υτό βαϊ φ εαγ ά/Μλα/< (4) ιϊχιείτί*' Τά α- 
ρ« Τρίγωνα ί/ά τ̂ ν εν %ερ<τ) Προτ- όμο/α, φ «τω< ue: αγ : :  α β : αϊ. Ο. Ε. Δ.

·. Την τη Κυκλ» Διάμετρον αβ (τροεκβΧη^ε’ίταν ηνίεοι) τεμνετω τ*ρό* ίρ· 
θά* Ευθεϊα άτειρο* η εξ κατά το γ ,  ετ/ $ε τί?< Ευθεία* ε£, λπφθεντο* τ« 
τυχόντο* τν̂ μβίβ ε εκτό* τη Κύχλπ, ετε^εύχ,θω »ί «ε τεμνπτα τόν Κύκλον 
κατά το ί* εςαι γα'ρ πτω* η ΊΤτοτείνΗΤα αϊ τρό* τν|ν τη Κυκλχ Διάμετρον «β, 
ω* αγ τρό*αε· Εν/^ευχθείτι** γαρ τ?* Ευθεία* ?β, τα Τρίγωνα α$β κα'/ 
αγε Γτογων/α εςίν* vj μεν γαρ α εκατε'ρο/* κο/vvf, αΠε κατα Το γ  φ 3 Γω
νία/ όρθα'ι (5) εΐσίν · ενθεντο/ φ w τρίτ/* ϊτη ε<?α< (6) τ# τρίτ# · Τοίγαρίν 
$/ά τνίν ανα χεΐρα* Πρότατ/ν, .τά Τρίγωνα ομο/α ε*ς/, ^ α> : »β : : αγ : αε.

Των Ϊ£ τοι ταμείων β ^ γ  τυμντ/ττόντων,  ̂ τη ΚυκλΗΔ/αμ*τρο< μεθ·>ί α* 
νάλογοί εςϊ των aJ φ αε · εςαί γο?β ϊν) α> : αβ =: αβ : αε.

• Π ρ ο r u <Τ ι ς Ε.
#

,,Ε'αν ίΰω Τρίγωνα τα( Πλευράί ατάτα< ε%ν\ α’ναλογον, ΓθΌγων/α ε* 
,,ςα/ τά Τρίγωνα.

T ht8«?/v εάν αβ >/ τρος ρ̂  ωί αγ τρο« ρτ , ^ αγ : ρτ : : γβ  : καί
γβ : ντ^: : αβ : ρ£, λέγω ivj οτ/ αί Γωνία/ αί άτεναντίον το7( πγ«μενο/<*> 
τα/? Γωνία/ί τα7( άτεναντίον τοΤ{ ετομενοΐζ tffm εΙ<τ(· τπτεςιν η μεν γ  tjj /»·
)| ίε β τ^ ij ίε α τή ξ.

(ι) ^ .  τ ϊ^ . (a) λλ. r W . (3) Β*̂
rv if- η *» ί/ά τη* /V̂ V, τ·  <y'. <6)

ν*ο5· (4) θ. Ι7ίρ. rife ΛΒ*
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• Γωνίαι HV#*· Ε’τόμ. Γ  ui/tai.
* β νΖ 1
a y ρτ *

Λ *Ζ ξ
Τα7* * Γωνία/* α *) Ύ *οί« iron τας % $ ψ 1 ως» τα« Πλευρά* ο*υνελ- 

$ί»ν χατά το »· ουτω ίε'το/ it, α\ β  $ ν (ι) iVa/ α/ληλαις erovrat. EV«/£if 
0UV τά Τ^7ων* φ $ τ  ισογώνια ες'ιν, «%ε/ «/3 : ρν : :  a y : ςτ ( ι )9 άρ* 
αβ : ςξ : · <*β ·' ρν, «£ ιτομε'νω* αΙ ρν9 ξξ (3) Vo/ a2bfXo/$ Μ . Ω'σαντως 
ίείξω <Va* »ίνα/ ^ τά* ττν, ττ̂ * χάντευ ε̂ν τά Τρίγωνα Σ  ίνδτλευρα Ι· 
ςϊν, fltnoXx'SaK h  4, α\ Γωνία// ,  £ , ξ  ?ο*α/ Μ  (4) τα7« % , ν, ψ , τχτεςι 
( f )  τ«7* 7  > β 9 * Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό r  α σ* ι c C·
,,Ε’άν ίόω Τρίγωνα Τ  £ Σ» μί*ν μ/« Γωνί$ «Vhv »%« (την a rjf ξ)9 

,, τεριίε τας «Vac Γωνίαί τά* Πλευρά* άνάλογβν (ar$ : ay 11  ( ξ : gir)9 τα 
„  Τρίγωνα εςα/ δμο/α. .

Ta»c Γωνία/* « £ γ  fraz γ/νβ&ωο'αν % $ Ψι ως» τά* Πλευρά* <τυ* 
vcXSV/v χατά τδ ν, $ Γωνία/ γουν (6) β ^ ν fra/ *<τονται $ αύταί* Ουτω 
It τοι δεΤξβ/ fiothcv» ω* ετι τί}ς ανωτέρω, /Vac είνα/ ^ τά* ρ£, ρν, >ί δε ρτ 
ετ αμφο7ν9 τωτε Φ it, τφ Σ  χβ/νι) · αΆά 7*? ^ Γωνία/ ζ  $ % α/λν|· 
λα/ς <Va/, ω* συνεζισπμεναι rjf αυτ\j a , ι) μεν % εκ καταο’χ», Ό »  ξ  εξ ύ- 
oro$., άρα ^ αί / <& £ (7) ‘Va/ £ αυταΐ εΙτι rate ψ $ V * ίϊ'ςε  το Σ  Τρίγω* 
νον lVo7«v/ov ον ες/ τψ Φ Τρ/γωνω, τβτες/ν εχ xaraax. τω Τ · Α'ρ’ βυντά 
Τρίγωνα Σ  £ Τ  (8) ομο/α εςί. Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό τ α σ ι ς  Ζ.
,,Ε ’άν ίυο Τρί7 ωνα (α β γ9 </λ), μίαν» Γωνίαν (|3) μ/£ Γωνί/ιρ Γν̂ ν e- ·

?»%H» Te?‘ ^  τα* a/Xac Γωνία* (α, ξ) τας Πλευρά* avaXoyov (ω< εϊνα/ βα 
99: ay : \ ιξ : ξΧ), των )» λβ/τών ε'χατεραν, αμα ^ro/ eXaVoOVa, {j μι) β’-
,,λαοΌΌνα Ο’ρθπ*» όμ°,Λ *«»*» τα Τρί7 ωνα.

Ε’τερ αί 7  $ X Ο’ρθαϊ* ϊια τα* £ g 1 τα* Va* #ίναι τ/θεμενα*, iVo· χ. 34α. 
7 ων/α (9) εςα/ τά Τρίγωνα, £ >ij ( 10) ^ δμο/α.

( ΐ )  IJif,  β .  » ϊ *  /I fi. τ ·  (2) /? /*  τ»’* a W .  (3) θ .  τ »  (4) Η . τ ·  α .  (5).

*ΛΤΛ<Γ*· <(6) ®· Π°9·. »?« /ίΛ η  « .  (7) Τ» (8) J . τϊ τ'. (9) ©»
J70f . ΤΪ* /ίΛ · τ ϊ  \ | θ) τ ϊ  f .

D d
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Ε’αν is at Γωνία» y  % λ ο fiat « w ,  ομογενείς is (rero is i&v 
τβι «μβΟ’^ ί ί  έλχ<τ<?ονεζ, $ μείξονες) ,  αϊτέ « ^ ξΓωνίάι τύχωη* Irctt^iiu 
rx( rvvrrZtixt υττοτβεμένχζ β % ι, «*βν ίττον τα Τρίγωνα ( ι )  I'roywtx  
|ίΛ/ φ (2) $ <?μοί«. Ιίείοθωταν γεμνίν «5  α £ £ fxw /<ταί, ναι έςω ν\ λ μεί- 
ξαν,  τρο'ς is τω α <τν*μείω tvj« «β Ευθείας, τί( Γωνία ξ  ifvi <τννεςά&ω η 
ir e  βα$* καί Σ»α τάς β £ ι τας !<τα( ,  $  λο»ταί α» ντο α$β λ  Γτα» ("3) 
IVovrxi, τα τε Τρίγωνα αβϊ, # λ  (4) ομ9»α, καί ιζ : ξλ  : : βχ : α$* α/^α 
ι? ; ξ\ (j) : : βα : a y ,  αρχ (6) a y  =  ai. Καί όντως ετί τ« [VoTitfXgf 
ay$, αί ττ̂ βί τ̂ ν Πατιν Γωνία» y  $  t5?ro a$y (7) οξεία», Ijnt Ο’ ρΒ-ΐ̂ ί ελαν·- 
crovf< εΙτί* Τοίννν ντο α$β αμβλεία (8 )fV (, κ«' εκ τ« aV/Xx$a ^ w κα- 
τα το λ* α/&ί Η κατα το λ  αυτί) ομογενή είνα» ετεθί* τ/, y ,  φ έττοαίνως ο
ξεία, η αντί) αρα ε'κα'τερον, ,οτερ α$μνα70ν* Ονκ αρα ιί ντο βαγ τ/, Γωνίι* 
<? ανιΐοςεςίν' ετεί ίε <Va», τα α β γ , ξιλ Τρίγωνα iVoywwa τε εςί £ ομο/α. 
Ο. Ε. Δ . ·

TavTvjv τκν Πρότατ/ν ντο Τακ«ετί« « καλώς ταρχλε/φθείταν, ετά- 
ναγκες είνα» ί'γνω ατοκαταςίςτχ» ο Ονίςων, ώς τα'νυ cvcrav τολν^ρ^ςβν.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .  · ; .*
Τών αυτών τεθεντων, ε̂ α» Γωνία a =  τ# Γων. £ ,  § w y =  λ._· . ( _ _  -» , Η . % «ι I Μ «η/ » Λ m* W

tms Z'. t? E'. , jJ αρα % =  ξ (9), καί επομένως (<ο) ^ Tgiyiovov Τριγωνω
Π ρ ο τ α σ ι ς Η. .

• 1 ,J.
,,Ε’άν εν ορδ-ΟΥωνίω Τρί7 ωνω (*β£), αττο τ?< ορ3·νί< Γωνίας ετί τ̂ ν 

„Βασ·»ν Κάθετος «%3·»7 ($y) , ,τά τρο.ς τ̂ ’ Καθ,/τφ' Τρίγωνα,: ομοιχ ές) τ$ 
5,τ« όλω % α&ιίλοίζ. >■ ■ .-r·) ί ; ;· ♦ j  /Vf.

Ετί των Τρ/γωνων αβξ ^ Λ ,  »ί μ*ν κατα; τό £ Γωνία *ο»η), αί is ντο 
αβξ it, % ε’ξ ντοθεο*. ορθαί, ^ 5»α τ«το Ττα<* «ρα·^ αί λβ»τ,α< a £ ξ(̂ ΐ.Χ̂  * 9

( ι 1)  Θ. Π ό ( .  τ ί ς  / ίΛ , τ ϊ  (2) Α ,  τ η  ς .  (3) ® .  Γ7ό<>. τ ί ?  VIβ. τ ϊ  <e\ jf4) * *

ς .  (5) ^  ι5λο3 (6 ) (9· ^ τ ·  » . ("f) ftό(>· W . τ?ς -< ( $ ) rt T i
(9) θ'ρ· Α, τη ς , U0) 2̂. τ« a . U l) ©. /Τορ. ri)fvΆΒϊ  t? ·· »τ ·&*·» <·<τ
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’«rut άΆηλαΐζ ειτί* Τον βΰτον ^  τξόττον ht%$ήτεται, £, τα Τζίγωνχ αβξ 
£ Ρ ομοια είναι, ι?τε Γωνίαι iVjf τ£ & K^riOS-fV ίηλον εςαι, δη  $ τα Ρ φ 
Λ  άΆηλοις όμοια, αί 7*0 Γωνίαι ι και ξ ,  α χαι ξ ,  ν $ % ίται α^ηΚαις.
Ο. Ε. Δ . · -

Π ο | / ff μ » r β.
Η' /3-y με<ΓΜ ανάλογος *V* των a y , 7& i· — ■· Λ’.
Ε'τεήη 7 *? Ιτ) των Τ^ωνων Ρ £ Λ ,  ιται Wtfiy «ΓΓων/αη· $ ών 

Α μεν αττεναντίον ες) της Τίλευρας a y , η is της γ β ,  ίται ίε £ αία  φ 'ζέ  
ων η μεν αττεναντίον εςί της Πλεν^άί 7 $» Η τί}ί 7& (Ο ort αΥ·
γ β ·* .:γ β ··'γ ξ · "· ■' ..

Η' β ξ μετη ανάλογος εςι των α£, 7^* V ^ αβ των &  % Ύ*· * ·
Ε’χ» 7*? των Τρινωνων αβξ £ Λ ,  ίται μεν af Γωνία/δτό αβξ, φ if 

κατά το %, ων Ttjv μεν ύττοτείνει η αξ, την is η βξ* ιΤαι is £ a) a $ ξ ,  ών 
την μεν ύττοτείνει η β ξ , τ>ίν $* if 7 ^’ « (2)  α£ : β ζ : '· β ζ ' Ύ&

ΪΙαρατλητίως, Ιχβι εν τοίςΎριγωνοις αβξ $ P j ίταιμεν α\ ΓωνΙαι ύτο 
α/3£ υ, ων τν|ν μεν ύτοτεΓνει ι} α£, τι)ν Ϊρ if α β , itrai is φ α) κατά το 
ξ  i) t , ων tvjv μβν υτοτείνει η αβ, την is η a y , εςαι χάλιν α ξ : α β ; :  αβ: ay·

Ε'ττ'ι των τρων τατων'ι Τρίγωνων αβξ, $ Ρ ,  ^ Λ , al rat ία ας Γωνίας . Γ ,„ 
xnroTtmrat άνίλογον ( 3)  ε\τ(ν· W$sv εάν τ» Α\ λόγα οϊόροι ατό τ$ 
Τξίγωνh αβξ , oJ is τη Β\ ατό Τβ Ρ, βί is τη Γ \  άτο γβ Λ  ληφ&ωοΊν, εςαι 
αβ : β ξ :  : αγ ι γβ  : :  β γ  ; γ ξ · και χα'Χιν βχ : αξ : :  γχ  : αβ ; ; γβ  : βξ* 
και τελευταΊον α ξ : ξβ : :  αβ : β γ  : : β ξ : ξγ. Τβτω 7^f T̂ oVa) άναλο- 
7  ιξομενοις, οΐ ομόλογοι των όρων ταις hr ait των Γωνιων τανταχ^ υχο* 
κε(<τοντχι. -  .

π , Ο Τ Ct (Τ I ζ

• Ϊ. «1 ? , i.
Θ .

9,Tifv ?ο5ί7ταν ΕυθεΤαν (α/3) κατά τον όο$έντα λόγον (ξ ι : ιλ) τεμείν. 
£% $ίτω άπειρος'η αψ* $ *τ αυτης ληφ$ητω<ταν α τ ,  τρ ιταιταΐς 

ξι , ιλ* άχο ϊβ χ5 g Ιτεξεογ^ω η .ρβ , ^ τ̂ ο< aor.ijV ϊ/α Τβ X  ,%%$Μ Πα- 
^a^ifXo? η τ γ .  Φημ) ϊη ως όντας εγενετο τό ετηταχ^εν* όη\ον if ίκ της
ΰ.Προτάτ. Τ» ς .  Βιβλ(ν· r *  Λ  *·

344.

ι :Α:

(*) 4 .,Τ» 9 · Ot) J , 71 ς,ι φ  τι ςι ^
(i ■-

D d 3

• :v. f ·)ϊ^ΐ!ΐι



212

Α\

ti.

V\

χ· 345·

%■  346.

Π ο ρ / σ μ α τ α .

Ε'vrtvfov τήν Ιο^είσαν ΕυΰϊΓαν χβ ουτω τεμείς, ως είναι τήν όλην προς 
Τψ χιτοτμν\$εΐΜν β γ  9 εν λόγω ίο^εντι τω κατά μείξονχ ανισότητα· τ β -  . 
τεςιν ως ή ζλ προς τήν λ ι, εάν επίτινος μι την ευμενής Ευθείας τί*ς αψ, 
λάβης μεν τήν αρ =  ξλ , λαβής Ιε επ) της ρχ τήν ρπ =  λ ι , καΐ επιξεΰ^ς 
τήν ρβ9 $ προς χυτήν ΠαρχΆ.ηλον άγάγης Tl'w *7·

Κ#ντεΰ$εν αυ$ις9 τήν to$eϊσχν Ευ$εΊχν cty ουτω προεκβχ^ειν ίυ· 
vjfV# επ) το β , ως fvjv όλην προαχ3·ε7σαν «β είναι προς τήν προσκειμε- 
νην β γ 9 εν λόγω ίο^έντι τω κατά μείξονχ ανισότητα 9 τπτεςιν ως ξλ  προς 
λ ι , λαβών χμελειτοι επ) Ευθείας μή πεπερασμένης της αψ , Ttjv μεν αρ 
=  ξ\ 9 τήν ίε ρπ επί τής ρχ ίσην τη λι, $ επιξεΰξας τήν π γ 9 $ Π«* 
ράΆηλον αγαγων προς αυτήν τήν ρβ9 ήτις επ) τής αγ προεκβλη^είσης  ̂
τό Σημείον β διορίσει*

K#vte5$*/ τέως τήν $ο$ε7σχν Ευθείαν αγ  ουτω προεκβαλείν εξεις, 
ως είναι τήν χγ προς τήν όλην προεκβλη^είσαν, εν λόγφ  ίοθεντι τω κατ’ 
ελασσόνα ανισότητα, τβτέςιν ως εχει ή ξι προς τ«ΐν £λ , χμελειτοι λαβών 
ε π) Ευθείας μή πεπερασμένης της αψ, Ευθείας τάς απ9 αρ, τάίς ξι, ξλ. 
ϊσας εκχτεραν εκατερα, ^ ε’πιξεόξας τήν π γ 9 £ προς αυτήν llaga'/ftojXov ά- 
7 «7 "ν rW ζβ* πτις t7r'1 Τιΐ< Ε^είας αγ προεκβληδείσης, το Σημείον β 
διορίσει.

Π  g 6 r  ct σ  ι ς I. • W rajr
„TvJv £<3·π<ταν Ευ5ε7αν άτμητον (αβ), τη ίο^είση Εύδείφ (αι) τετμη- 

9>μενν\ ομοίως τεμεΊν (κατά λ ά, Ό·
Ε’ τε^ευχ^ω η βι επ) τα περχτα των ίοδεισων Ευθειών, από τϊ αύτκ 

Σνιμβίβ α κατά γωνίαν ήγμένων 9 παρά W tvj' v επιξευγ^είσαν, «το-των Σ η*
με/ων £ 7  νίχ̂ ωςταν Πα?άνλιςλοι τ$ό< τν)ν αβ9 ήν %ρή τεμείν9 προσπίπτΑ·
σαι κατά Σημεία τά λ  $ π' Φνιμ'ι ως έγενετό τό επιταγ§εν·

Δη\ον $ε εκ τα Α '. Πο^<τμ. της Ε'. τίί ςτ'. · V
Καί άΆως ίέπως9 εάν ή τετμημένη Ευθεία ια μείξων jj της ην %ρή « '  

μειν, βπ9 εςωσαν Κύκλοι τρεΊς άΑ»)λων εφχπτ όμενοι περί Λιαμετρκς τ ας 
ιξ* »V> «*» ενηζμό&ω ϊά ^ ή βπ ύποτείνασα , από τα t Σημεία sic την τβ. 
μείξονος των Κύ*\ων προσπίπτβσα ΥΙεριφερείαν. Ουτω γάρ οΐ ίυω ελάσσοτ 
νες Κύκλοι, κατά τά Σ^μεΤα λ  $ π 9 τήν βπ ΕυδεΊαν τεμΖσι, %αταλόγοΐ
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( l )  Των τομών των της ΑιΧμέτρε. lot, Ε ’άν 8β η ιχ Ε ν^είχ τετμημένη J  είς 
μέρη τέτταρα9 τεσσάρων Κνκ\ω* ϊεησει, $ εάν είς πέντε, πέντε, $ οΰτω< 
ές άπειρον.

Σ % ό λ < ο y.
Ε’ λ ίβ ταντης της Προτάσεως, $ Ttf'y Ιο$ε1σαν Ευθείαν eU οσαϊηποτε 

μέρη άλληλοίς ίσα ϊιαιρεΊν πχώευόμε$α, συναπτόντες μεν κατά γωνίαν τρ 
Ευθεία αβ (ως εν τω Σχημ. της Προτ), ην %ρη τεμεΐν, Εύ3*7αν μη πεπε- 
ρχσμένην την αι, φ ταύτην είς μέρη όσα άν ίοξη ίσα άληλοις ίιαιρεντες τω 
ίιαβητ«, όίον βϊ* a y , γ ξ ,  ξι9 κξ., ^ την ιβ επιξευγνύντες9 $ προς αυτήν 
Πχραλληλες τάς ζ λ ,  y r  άγοντες.

Α'λλως ί* ^ Η^,ον ? «« *■#?* ™ Μαυβολώίω. Ε'ς-ω if χβ τριχοτο· \· 347- 
μπτ««, £ αχθιίτω ήτοι χύτης νπερ$εν η έ'νερ$εν , παράλληλος η ισ μη πε
περασμένη, «τό >s rij< /*■ ore Tijv αβ κείμενης, ληφ$ητωσφ τφ ίιαβητη 
μέρη τρία ίσα τά ιπ, πρ,  ?σ·, ar*$ «v αμ* μείξονχ tj της αβ, ελασσον» 
ίέ 9 εάν η ιιτ υπέρ την χβ τε$ρ* ίιά 3έ ι $ χ ,  % ϊη ^ ha σ it, {3, χχ§ήτω· 
σαν Ευθ*7*< συμπίπτεσχι κατά το y  (a). ΑΙ γεν από τ* γ  hx π £ ρ ά· 
γέμεναι Εύ$εΊαι, τύν ίο^έϊσαν αβ τριχοτομησεσιν. Η' $έ' δεϊξις σαφής εκ 
τ5 Β’. Πορίσμ, της Α'. Προτ,

Α'λλως ετι συν Μ«ι/βθλυ*ω το χυτό τίίτο έκπερανεμεν. Οίον χεί&ω %. 348* 
είς τέτταρα ϊεί τεμεϊν, και άχδητω Εύ$ε~χ μη πεπερασμένη η αχ9 

$ προς αυτήν Παράλληλος η βψ, ε$' χύτη πέρας έχεσα’ Ε’* ίη τέτων ληφ- 
S-ητωσαν τφ ίιχβητη μέρη ίσα τά χ\ , λ ξ ,  ξ π 9 $ βυ, υσ9 σρ, έφ έκχ- 
τέρας Ιηλ: μονah ελασσόνα των χ χρη έπ) της χβ λαβέΐν. αί γχρ ha τέ
των αγόμενχι Ευ$ε7αι λρ, ξ σ 9 πυ, είς τέτταρα την ϊοδεισχν αβ τεμεσι,
Ε'πεώη γάρ εκ κατασκ. «I λξ £ ρσ ίσαιτε είσ) £ Παράλληλοι, $ αί τχΰτας 
έπιξευγνύεσαι λρ £ ξσ ($) ίσαι έσονται φ atire) «J H«^*AifXo<· ωσαύτως 
ίε ^ αί ξσ $ πυ Παράλληλοι είσίν· Ε*πειίη τοίνυν η απ είς μέρη τρία ίσα * 
aAtjXoic τέτμηται, είς τρία ίσα $ η αι (4)  τετμημένη εςαι· πχρχπλησίως 
&έ £, η β γ  είς τρία ίσα* η τοίνυν έλη αβ είς ίσα τέτταρα· ··

Αυτχι $η αί ίύω πράξεις εύχερέςεραι της κατ' Εύκλείίην είσί9 ως έφ* 
ων ελασσόνες αί αγόμενχι Παράλληλοι,

 ̂ (*) Β· Π°1' τίς ΰ» t i  ς ,  (2) £#ολ· /ίΓ, τ» λ . (3) ΛΓ* τ ϊ λ ·^  (4) <4· Π°Ι· 
της Β. τμ τ*
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Χ · 349*

κ· 350.

χ ·  35»·

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’ντευ5εν hi το Ύραττέξι ον αβyί, »τες αί αί $ βγ Πλευρχϊ παραΆ. ·̂ 
\ctefoh, ek με Μ cnrocranv αΆηλοΐζ lira ίιαμερίξειν μαν3ανομεν Προεκβε- 
β\νί&ω yip Α βy ek το ε, ει< ο r/y y ε byv είναι τ$ cto. Διχ yev τας ε’ναΧ- 
λαξ Γωνίας tWo ίαξ $ ξ ε γ ,  έ, τας αίξ $ ε γ ξ  (ΐ) \<Τας Zrac, καί χ, hi 
τάς Βάτεις αί, ys τας εκ καταταεν^ς ϊσχς, τα Τρίγωνα αϊξ ^ £ye (2) "ret 
«Α/Ιλοίζ εςίν * εν^εντοι φ το Τρίγωνον αβε τωΤραιτεξίω χβγ$ ϊτον εςΐ’ Καί 
ΰιαιρεδείτνμ roAt/v rift Βατεω* (3) εί< <V« όταί^ττοτίν μέρη, οίον τρία 
/3vj, yp, ρε, λ, εττ/^ευ^ειτων των avj, «ρ, εςχι το χβη Tpiycovov, ^ το avjp* 
$ το αρε, τβ Τρατε£ί« τρίτΐίμορια· Ο. Ε. Δ .

Π ρ ό r α σ ι ς ΙΑ.
,,ΔυεΤν fobeicruv Ev3euZv (αβ, βγ) τρίτον ava'Xoyov τροτευρίίν.
Ε’ΐΓε£ευχ,9·ω νί a y , ατό Μ τν\ς βα τροε*βλν$$ε/<ηκ λπφ^^τω sj α£ =  

β γ , ha Ιεξ  iraqi rvy ay τταρά ,̂νιΚος ay^rco νί μν) ττεττερατμενvj, 
προς ν}ν χατα' τό λ  vj βΛ/  τροεκβΧιι3ει<τχ αυτνί χροΤ7ΓΠΓΤετω. Φ̂ μ'ι ivj &τ<
αβ : β γ  ■■ : βγ  : yX* Καί yap χ β :α ξ :ι β γ : yX (4)* ($) «ξ  =  β γ ,
αρα αβ ! βγ  : : βy  : yX · ire yX μ τρίτν* ουτω* ε<?ϊν ava'Xoyo*. Ο.Η. Ε.

Αν λ  λ  ω ζ .

Συνβ<?α«θ·ωτ«ν αί αβ, βγ  προς όρθα<, £ επεζεύχ^ω ij a y , ατ'ο ίε re 
y  αχθιίτω μι} τετεραίτμεννί η y% , τρό< ορ$χς επ) τα< ay , ^τερ/κατά το 
λ προσχντάτω vj αβ τροεκβλ^εΐτα · Φημ) ivj τ»»ν αβ είναι τρό< τ̂ ν βγ^ 
ω< νί β γ  τ̂ ό< rvjv βλ. Δί'λον ίε εκ τ» Λ'. Πορίτμχτοζ rijf Η . Γΐροτάΐεως.

['Λ Σ χ ό λ ι ο υ

Δυνατόν, ϊε' tvjv  ίο3·«7ταν avaXoyfav, μν) μόνον ίιά τριών ορών,  αΑ* eft 
*' ί1α^.ων ύτερ αριθμόν τλειόνων Ίτροάχε&αι, ^ roy» α3-ροιτμχ tvj< τω> ε« 
α7Γε/^Αείναλ',̂ «νΓων ο̂ ων iir ôoie ύτ ό̂ >3·αλμοΤς τί^είθ’α/. Πε̂ ϊ τ«τ« α?ι* 
cja.T^v̂v>yô ,« τω.ατο' τί ayia Β/κεντί« , ε’ν Β / Ι ’-ίβλ. Τβ αυτί τονιίμχτος 
ίιείΧνιτται, τ̂ ν r>jt Γεωμετ^ί^ τ^οόίβ <iTviy>iT<v ακριβώς ύ^ο^εμενω. Ταυ-

Α;Ζ* τ* .“V: ^  τ“ , (3) Τ® «ν« κ*Μ?«ς Σχόλ. . <4) Λ, τ* ς . Cj)
£ ’ κ  Χ Λ Τ . · * * ' '  * '*■ -  . . ■



ryirci $ ν\μΊν e n t e r  μημενην τ β  τροκειμεν* Tjjv t e r e m vyv § ctirofotfyv iv- 
ruvSx χιτοϊοτέον. ,
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,,Τβ κατά tvjv ελάσσονχ ανισότητα Xoys Χξ τρ αε» <Γυνε%<£ί· κ . 332· 
,,μεν», εϊί Με^εθβί ταντοί τβ με7£ον ι*κε/ν συμβαίνει.

Ε’ςω λ ξ  : λρ : : λρ : τ λ 9 χξ: εςχι *> χνχτχΧιν (ΐ )  τ λ  : ρ\ : : ?λ ;
•ξΧ* χςοα  ̂ εν διαιρέσει ( 2)  ττρ ί ξΧ: : ρξ : ξ λ ,  χαΐ ενα/Χαξ (3) : (;ξ ; :
ρ\ : ξλ. A’Aa/zvjv ρλ με^ων ες-ί τί?< ξ λ , χρχ % πρ μείξων τγμ ρξ· ίϊσχ ν ·  
τως Ιείζω $, Tvjv /r  μεφνα είναι της τ ρ 9 £ »τω< εφβξ^ί* EVifivj· τοίνυν 
συνεχιξομέν* τ* Xoye Χξ Χρ, τω τρωτώ Χξ «ει TgoTsnyiyJBTxi τα 
μ * Μ  ζ ρ  , ρ τ, τι, χ ξ :  ^ t jV f X v j  tij ’ v  αυξησιν χτεργχξόμενα, φανερόν ως ούτως 
γκειν συμβαίνει τρόςτι M iye&ος9 ότερ αν τχντός τβ ?0<9·ίντ0{ μείξον eivj.
Ο. Ε. Δ .

s · r % y

Λ ή μ μ α  Β\
, ,Τ β χατα rtjv μείξονχ ανισότητα Xoys χβ τρός ·γβ όιηνεχώςφwe%jt- 

„  ξομέν8, εϊ< MeyfSoc *ταντδ< τ β  όο^εντος eXxrtov νίκειν συμβαίνει.
" Κ,εί^ω if λ ξ ,  ο<τον αν /3πλοίο βρχχυΐχτνι, κχ) ytvs&u (4) £y  : /3λ': κ. 353· 

: Χ ξ : Χρ. Δυνατόν ουν rev Xsyav Χξ τρός Χρ ετ) τοσβτον συνεγίξε&χι, 
ώςε όρον τινχ εμτεσεΊν (ο'ιον φερε τον λ ι ) ,  δ< μ ε ί ξ ω ν  ε’νι τ β  α/3 ( 5 ) .  Α Ά χ  

yap Ισαρί^μως τω \όγω λ ξ  7rpoc Χρ, χατα ©ρβί τβ( y β 9 εβ9 ξβ , συνεχι- 
φο3·ω £ δ  Xoy©< χβ τρος y/3, £, Sejxf  ̂ ξβ ελχσσων τής £λ.
» '  Ε*χ y«? >51 τν\< χχτχσ*.ευ%ς φανερόν9 &τι /λ , ιτλ, ρ\ 9 ξλ  iviXoyov 
eh) ru7ς αβ , y/3, ε/3, ξ β * To/ya^«v >l iVe (6) /λ : ξλ  ; :  χβ : ξ β , χΑ 
Ινα/Χάξ (7  ̂ ι\ : #Ι3 : : ξλ  : ;̂3. Α Ά »  yâ > (8) >} <Χ μεί^ων τίί α/3, α$χ £
♦5 ξλ  μείξων τν-ς ξβ. Ο. Ε. Δ .

Λ ϋ <Νίν·»ί· Π ρ ό β λ η μ α ;

„T cy  ^S-ivraJXcyov τόν κχτχ μείξονχ ανισότητα χβ τρός /3y , ίΐ α· 
Μτειρων συνεχώς όρων τροχyayiiv, ^ των χτάντων το άθροισμα τρο$ε&χι.

(Ο £%ολ· τ*ί{ τ ϊ I. (g) 7Ζ. τ ϊ .  » ( 3 )  ί<· τ* A  C4) Πόρ. Γ, τϋς Θ. τϊ 
?· ^  Η̂·· -̂ · (6̂  ΚΒ· τβ *'. (7 ) /?« τβ.*. (8) *«τ.
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96- 354- Α’χ^ιίϊωο’αν K*'5vroi «ί α λ , /3ξ, <V«i τ«ι< 1io$s(rxi( α/3, ^ γ , &ι* ie 
χ  $ ξ χχ^τω E M α σονάτα ( ϊ )  τήί «£7 προεχβ\^ε(π^ χατα το ψ· 
φ^μΐ fy Λ',, ω< εαν «το τκ 7  tffo* όρ$«ί « 7 * W  τήν 7^5  *C*< Η 7 r  Ttf" 
χν\ ctva\oyoi. Μεταχθ^νω ϊι) if 7 r  τ*ίν 7* · *** ^  ™ * Κα'3·ετο{ α- 
^χ5·ω if ερ, £ εςαι ν\ τετα'ρτνΓ μετιινεχ9·ω if ερ $U rtfv $ *·ρό« opS*f 
ή'χ^ω vj £<τ, ^ εςαι vj πέμπτη’ χαί ουτω το'νυν ο λόγος χβ : β γ ,  ΤΗτεςιν 
ο «X τρθ{ /3ξ, Ι/α των όρων « λ ,  β ξ , y r  , ερ, , χ ξ : ε/V βυν ίια των 
«0, /37» 7*ν *£> #» χξ:ε’{ άπειρον προα%$ησετχΓ Αψπχς γχρ όρος, olov 
ό £ο·, χφχιρε$ηναι όονησεται αϊτό τϊ λοιτί £ψ· t reify 7 αρ η X*, ijroi tj 
α/3, ελ*τ<Γων ric αψ, ^ »ί ζ* βλάκων βςαι-£ αυ’τιί τ>ί< £ψ (a).

Λέγω ίέ Β\ν ως »f αψ «<r»j εςί τ£ όλω άθροισμα τι των ες άπειρον 
αναλογεσών·

Α\ Μερο(. αψ : /3ψ : : χ\ i βξ ($), τπτεςιν ως αβ : β γ ·  χχϊ το(νυν 
ενα/Χαξ $ «ναταλιν (4) αβ : «ψ : ί 07 : 0ψ * αρχ (g) αψ : /3ψ : : 0ψ : 
7ψ* Α’^αμην (6") αψ : /3ψ : :  λα : ξ0 , χαί 0ψ : 7 Ψ:: ξ/3 ’· r y , αρχ λ* 
: ξβ :: ξβ : r y .  ίϊ'σαότως δείξω ξ β : r y :: r y : ρε, χαί εφεξής ες ci παρόν*

Ι^Μιρο?. A*V«v το των «jreifojrXHSiov ορών χ$ροΐ(Τμχ, «$’ SXitrrov 
εςι της αψ, aJ«7* μ^ζ°νι <Vov ’ Κ«) μεΤ̂ ον μεν «χΐ, ieieurxt yx f  
ανωτέρω ω« >| τ γ  ελαίων τ̂ < 7 Ψ1 $r* 9s τ*ζ ^Ψι ^ ^  τί< ^ψ, ^
βτω« εφεξής τέρματος «νευ1 ϊυν ĵrovrxi αρχ απχντες οί όροι Τ7» ρ»> 
χξ: περχτος ανευ» ε’ τ  Ευ5β̂ «< τ?{ αψ α/^νίλων ε’χόμβνοι πυςχ^νχι 9 β* 
τωζ ωςε μνιίετοτε τη <τ̂ μεί8 ψ εφικνεΊ&χι ♦ eri χχντος οντινοτχν «ρι5μ» 
ττερχς εχοντοε χλ^υνόμενος * Οβτι ίε «)’ εί ύτερ χρβμον η των ορών 1τρίο· 

"Ιος ο’υνεχίξοιτο, τν\ν' Εν5ε7«ν αψ ύπερβχ\ε&χι tufyrerat, εχ τβτβ «ν »Γη 
φανερόν, ότι ctrcttfa if έπ άπειρον τροηκβπχ των ορών πρόοϊος, «V βν* 
τιΐν tvjv «ψ ε%« μετενεχ^νχι, ωςε άίεποτ αν τί< ΕΰθεΓχ« βψ μεί<*ω* 
yevotro ν\ τοιάϊε πρόοίος* «^ ά  7 “? βλάσο*ων αν «Γιf τ?< αψ, vfitj $ 
ydg ε$ε(%$η τάς αψ, /3ψ, 7 Ψ συνεχώς είναι αναλθ7 βν* Και ωπαύτωί 
αν ίειχ^είνι  ̂ ετ» των λοιπών *ψ, ιψ, χξ: EV«$>f τοίνυν μεταγο- 
μένων των «,ν«λο7 ον όντων Τ7, «ρ< £*·* κξ : εί{ τ«ε 7** *£» τβ
λοιτα εψ, , ιψ, χξ: αεί συνεχώς ανχλογον εςιν, ω; h'teixTxi · έφι*·

(I) Σχ. μιτά <rijt /1Γ. τ· «. E’x τ· W· Πόρ. τ?ς 7̂. τβ ς.  ̂ε» r?C W* τ· 
'·  (3) τ® *«»· Πό$ΐ9μ*. (4) /«Γ· τ* ·. μ»Γ« τβ Ζχολί·· (5) Β· ^
τβ ». (6) .̂̂ Πο'ε τ<ς 4, τ* ς.



rev τέως εςΐ ιτζόςτι \otrbv ( ι ) ,  ο α» τ« ίοθεντος ναντος είπ ελαττβν· 
τ άντυτοι $ των αναλογών το α^οιτμα , αταν υτε^θαΆα με'γεθος, δτε$ 
αν τί< αψ ελαττον εί»*. Ε’τεϊ ϊε δή η re μεΤφν τύγχανα ον, «τε ελατ- 
τον τ$ς αψ, τ» αυτ  ̂ <Vij εςαι. Ο. Ε. Δ .

Θ ε ώ ρ η μ α .

„ΚΓ των τ^ωτων δ$ων διαφορά, $ ο ο$ος ο τρωτοί, $ ολον τό των 
,, ατελών αναλογίων αθρο/<τμα ο*υνε%ως ανα'λογον ε’ς:ί·

Ε’ν τω ανωτ. Σχήματι α χ^ τω  Η ξ χ  Πα^α/λ^λοί τ* αψ, $ λ χ  
εςμι  ̂ ίιχφορα τη Α\ ΰζΗ α λ , τπτεςι τού αβ, $ τη Β\ /Εξ, ήτοι βγ. 
Πα^α/Μλ» τοίνυν βο^ς τί}< %ξ οτ$ός τ»)ν αψ, εςαι λ% : χ ξ  : : λα : αψ 
(2 )  * ΑΆαμ^ν <χ£=  «/3 , £  λα ss αβ , αρα ij λ χ  ίιαφοζχ s e t  νςος α β  τον 
τζώτον δ$ον, ώς αβ ο τζωτος Οζος τ ςος αψ το ολον αθφο/τμα. Ο. Ε. Δ »

Το δ* αύτδ χαθο'λ«τε $ αυντόμως δαχθ^τεται εν οϊωδ^τοτε οτοο*? 35’5Γ· 
γ /ν« τοκμδε τςότω. Ενςω τυνεχως αναλογον δτοιαϊν (xgv α /̂θμβ) ωτ»ν) 
αψ, /3ψ, γψ, χξ:$ τ* δε ιταντα eirl το τρωτόν μετπνεχθω το αψ* χαΐ 
«τως εαονται αβ , /3γ, γ ε ,  ε£, χξ: των αναλογών ίιαφοζα), αΊτινβς ara·
Tut τνναμα τ^ ε^άτ# ιηιλικότητι ιψ συνεξ/τίντα; τ# τ^ωτ^ αψ* Ε’ττεί- 
δι< τοίνυν των αναλογώ» ες air άρον συνεχιζόμενων , $ εργάτη ιτοτότνμ ϊιχ 
τη Β'. Λήμματος θίγεται, σαφές αν eivj, των ες αταρον αναλογών τας 
δ/α<ρο$ας συνισϊ&αι τω τ$ωτφ ο$<ύ αψ· ETra εταδπ αψ : /3ψ : :  /3ψ : 
γψ, $ (3) *#τ’ αντις^οφύν, ως αβ ϊιχφοζχ αγδς αψ πρώτον δ$ον, δντω 
β γ  η δεύτερα διαφορά τςός /3ψ τον ο$ον τον Β '., ^ εφεξής ομοίως. Α"$α 
ως αβ α^ωτις ίιαφοζα ιτςος αψ τρωτόν οςον 9 βτως (4) ατασαι αί δ/α<ρο- 
fxi ( τητεςιν ώζ νί$η ίείακται το ιτ̂ ωτον τοτον αψ) τ^ος το ολον a^goio*- 
μα των ατείζων· Ο. Ε. Δ ·

Π q 6 τ α σ ι ς ΙΒ.
,,Τ ςιων ?οθ«των Ευ5«ων (α/3, /Εγ, α^), τετα^ΓΗ» αναλογον ιτρο-

„  τευ̂ εΤν.
Δ/ατεταχ3·ωταν αί δο5εΤο*αι Ευ5εΤα/ ως ετ) τβ Σχήματος* αχθιίτω 35̂ * 

)ε ^ ΕυθεΤα ή τ$ος jjy Πα^Άπλος «} γ ψ , μι) πεπ·$α<τμενif, y ίψ
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(ι) Λ*, (ί) 4  Πόξ. τ?ς τ« «ς♦ (J) Λ* Πος, της Iff, τ« · .  (4) ® ·  τ ϊ /.
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■jr« Ύψ ΤζΟΤχντχτω ι} «£ τςοεκβΧ\&έί*χ κχτχ το X. Φίίμι ίε ^  ως αβ: 
β γ  : : χ ξ :  ξ Χ ’ ίί*λον ίε εκ τί}ς Β'. τί Π όντος * ωςτ* Η ξΧ η ξηταμενη ες) 
τέταρτη ανάΧογοζ*

Σ χ  ό λ ι ο y.
Καλώς ο Μμε'τερες Βεττΐνος, εν rote χντ* ^ταυροϊς τί?< MaSj^arixijc 

φιΧοσοφίχς9 εκ τν,ς ΛΕ'. τ«Γ '. $ τυ̂  ΙΔ '. τ« ανά %ε7ρας, tj τ?< παύσης 
βίο'λως εξύςτηται, τρ<ων ίο5«τών Tyv τέταρτον, £ ΣυεΤν rvjv τρίτον ταρί- 
ς-ΐίΛν ώ?ε τω<·

Ε’αν ω<η τρεΐς Εν^εΤαί, η ίευτερα "/β, $ y τρ/ry εττ εύ$ε(χ: εκ· 
«είλωταν# &, τβτων y τρωτι* βχ αντε&ω κχτχ τό β υτό τρ tû hV ij Γω
νία· εΙΥα ίια των Σημείων y 9 α, £ ϊ ( ι ) ,  Κύκλος 7 €7?α<Ρ^ω » ου Περι
φερείς ν\ αβ χρωτπ τροεκβλ^είτα τροταντατω κχτχ το ψ * Η’ •yaj /3ψ y 
τετχξτη εςχι χνάΧογον.

EV«5vi 7 αΡ τ* O’gS'O'ywVia αβ-\/9γβ^ (2)  'τα a/5fcofXofc ες)ν9 εςχι αβ 
: βγ  : ι β$ : /3ψ διά rvjv ΙΔ\ τ» Παρόντος, t jjv  εκ ταυτι*ς ωτίτες εϊ^τχι, 
μΗΪολως εξ ρ̂τ^μενην. - /  .

Ε’αυ Ιε ωοΊ ϊΰω Ευ^εΐαι αβ, β γ ,  τ^ίευτέςχ β γ  ετ  ευ3ε(αζ τ^οτκκίτ· 
3-ω η /35 <Vy t# β γ  * είτα τρος Ty ν 7$ τςοττιττετω  η τζωτη χβ κχτχ το β 
εν οίς^τοτε Γωνίς* Και τα λο/τά ως ανωτέρω' E’ cai 7 *? *ί βψ »ί φίΓ#- 
με'νίί τρίτοι άνάλθ7βν.

Η' άτόίειξίζ ταρατλ^τία εςίν Γ'ο*ων 7 α$ οντων των ujto «βψ , 7$&
Ο\3ογωνίων9 εςχι αβ : β γ  : :  βϊ =  β γ  : |3ψ.
*

Π g 6 τ  ct <τ ι ζ ΙΓ.
,,Δυεΐν Σονατών Ευ3«ων («7* *7/3), με'ο̂ ν ανα'λθ7βν ιΤρδΛυρεϊν.
Η' έκ των $υω των 5ο3·«τών (Τυγκαμενη χβ δίχα τετμιίάω κχτχ το ξ ,  

φ Κεντρω τ̂ ί ξ 7 8Ύ?ί*<ίί>̂ ω Κύκλος hx λ >& β' Είτα ατό τη γ  Τξόζ Ο’ζδχζ 
ίίχβω y γ ζ ,  τρό( τ»*'ν Περιφερειών κατά,τό ξ  τςοττίττΗΤχ,

Λέγω  ως α7 : Ύ<? : : : Ύβ·
ΚγΡ^τωτχν γά$ α\ α ξ9 βξ, £ το (3)  *£β Τρίγωνον ε<ζχι όξ3ογωνιθ9, 

ατό Ιε ry< T8T8 όβής Γωνίας η Κχ3.ετο( ξ γ  επί Tijv BaV<v, ωςε αγ  · γΖ 
: : γ ξ : 7/3 (4)  *

flT8

U) £- τ3 V , (2) α β . re γ\ ($) ΛΑ. τ« y . (4) Α  Πόρ. τϊί Η. τ« fV ..

/
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Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Κάντευθεν JifXov, ως εϊγε εξ ουτινοτβν των κχτά την τεριφερειαν Ση- α\ 

μείων ξ, ε τι την Διάμετρον κάθετος άχθείη η ξ γ ,  η τοιαΰτη μέσηεςαι άνά- 
Χογον, μεταξύ των της Διαμετρα τμημάτων ay  $ γβ .

ΔηΧον Ιε, $ on η με̂ Μ αίνάΧογον γ ξ  το των ά'κ,̂ ων ημιαδροισμα αξ α· λ'. 
Ιέτοτε υτερβ'χΧεάχι ϊυνησεται · «Α «  των «χ$ ο τιντών ανίτων «VJv, ι| μετη 
γ ξ  τη ημιαθροίσμχτος εΧάστων εςαι, τπθτ δτερ χ^κτης ΚΕ\ τη Ε\ Βίβλίβ 
βν sliti τορίτματος ετεφερετο.

Σ%όλιον τερι το Β'. Πο'μσμχ.
Π ρ ό β λ η μ α .

Ε’τϊ των Τριών αναΧο*yccv, ϊο&εντος r5 αθροίσματος των αχρων αβ9 £ της 
με τη( $ε, τάς ακρότητας αντάς τροσευρείν. Δει ίε την μεσην $ε Της ημκτείχς 
τη άθροίτμ, αβ μιj είναι μείξονα (κατά τδ Β'. Πδρ.).

Πί̂ ι τιίν αβ ως τερ) Διάμετρον Κυχλθ( γεγράφθω' τη 5β ·ιί Κυχλ« κα- 
τά τδ β (ο θάτερον εαν οτοτερονπν των της Διάμετρε τεράτων) άττε&ω 
νι Εύθ«7« νβ τρ Ιο$είτ\| h  ιτη , $  Ιιχ τη η άχθητω ηξ τη αβ ΓίαραΑη·
Χος9 ητις 5ιλ το njv $e, ή'τβι TifV ηβ τής τη Κυ'χλβ Η'μδιαμετρ* μή μείξονα 
είναι, τροττετείται τω Κνκλω κατά τδ ξ· άτδ is τη ξ  Σημεία $τ) την Διά
μετρον αβ, καθεί&ω Κάθετος ή ξ γ 9 ^ντη γάρ την αβ τεμεί κατά τάς ξη-

9 > / Λ νuKpoTijTuc tty , yp.
Η' <y*? £7 (*<* το Α\ Π i f  των *ντ«υ3«) η μ^Η ecv άναΧογος των 

ay  > γ/δ· iix is την ΑΔ'. τα Α\ ξ γ  =  ηβ9 τατεςιν (εκ χατχσχ.) £γ=ί»* 
ως* τερανθήναι τδ ξητάμενοε.

Α’ ριθμητικώς is ευρεθήτονται α\ ay, γ β 9 των χυτών ως ανωτέρω 5ο- 
5νντων, εάν άγ^είτης της ξ ξ ,  εκ τη αυτϊς Τετράγωνά αβτ  = Τ ετρχγ. 
τω ατό j  αβ9 άφχιρεθη ξ γ τ  =■ 5«τ , κχτχ\ε«ρ&/ί ie ξ γ τ  · Η* yap εκ τά- 
ΤαΤετραγωνικη $ίξχ ξ γ  τροςεθεΊτα μεν τη ημισείφ της αβ , αφχιρεθεΊτχ $ε 
ατό της αύτης ημιτείας, τη μεν Πατέραν την a y , τη is θχτεραν την Υβ των 
ξηταμενων ακροτήτων ττχρεξετα*.

Καντεΰθτν ίη ^ γρε'ίς, ^ εττά 9 ^ τεντεκχίΐεκ» μεσαι xpaXoyov Ιαςχ 
τροσευρεθήτονται, κατ άριθμας ίηΧονότι τηΧικάτας 9 ηΧίκοι εκ της σννεγρς 
αναΧογίας ι» ι 9 4< 8, ΐ6 κξ: τρο&ειτει ανακότττατιν ήτοι γάρ μία =  <>
Η τρεΊς =  i +  2> η εττά  =  1 +  2 4* 4> ^ «τωί έξης. .. , ν

Ε e %

Γ*.
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9C- 3δ°·

E"autuv δοΖεϊϊχι ννλικότντεζ r ^ v  μετη j} μ ί  διά tijv αν* s
χ^ζα< Πρδτατ/ν εξευξίτχομεν^. Εϊτα μεταξύ α  ̂ μ Χπφθνί'τω μετ* tj λ , 
μεταξύ δε μ ^ ε με'τι* jj ν, £ ετονται X , μ, ν, τρεϊί αί εύρεθεΐται με'ται 
μεταξύ «  ̂ ε * ί!'< ε<7* $ εφεξν,ς μέσχι Χιί<ρθώτ/ των « £ λ ,  X ^ μ, μ 
£ ν, ν £ ε , ετοντχι δύ εττά αΐ τ̂άται μεταξύ των «  ^ ε, αϊ δε. αυθμ **ΐ 
μεταξύ τβτων με'ται, τυνα'μα ταμ ε'ττά ττροτε'ραμ, μειταί τα< πάτα* μετα
ξύ των α ^ ε πχζεξαοΊ πεντεκαιδεχα. Καί «ταμ ε’ί άττειρον.

Σ χ ό λ ι ο υ

Π(ιη§7«  ̂ “ ν tty ενταύθα, ^ ττερί τ>}< των δυεΤν μίτων εύρειτεαμ, δυείν 
δοθειτών ακροτήτων, βράχε" αττχ »|μ·<< δ/εΧθεΐν. ΕΙ{ μεν ούν tijv τ« Π̂ ο- 
βΧνίματοί τβ h  επίλυην, τβ Πλατωνο* τροτρεψαμε'νβ, των α’ν Ε'/λα'δα 7*ω* 
μετ^ταντων, οζΤίζ βδε)< tvjv τα(? εαυτβ α'Λ'βί̂ ν εί<τενε'7*α< βχ εςι νεανικοί τα- 
τα.. ΚεΤνται δε ταρ Εύτοκίω εν Τ 'ιτομνιίμχτι (ι) τοίς sit τά Α’ρχ/μ '̂δβ τ${-. 
χίΧοι τρατοι χαταλεγόμενοι, λεπτοί εττιγεννημχτχ φρένο*;, Πλατωνοζ, $ 
Α’ ςχύτχ τβ ϊαραντινβ, φ Μεναίχμβ, $ Ε’ρατο<θεν«<, «, Φίλωνοζ τβ By£*v 
τίβ, Ηβρων<μ, >£, AVoAov/e τβ τ·ερ7«(«, Νιχομνίδβ, $ ΔιοκΧε'β*, ^ 
Στόρβ, $ Πάττβ. θί( iij ^ ά/λβ( επ τροτεθεντο ο,τε Ούερνε'ρβζ» $ β Γρπ- 
7oVi’< ® α το Β/κεντίβ, φ Ρενάτορ δ Καρτshot. Ε’ξ  ων δη μεθόδων 
τρεμ μονά* τά( των λοιτών εύχ,ερεςτε'ραί εδοξεν ιίμΤν ύτοθεοθα/.

I f  Με&οδος ή κατά Π λάτωνα.

„  Μεταξύ των δοθειΤων αβ , $7 ·> μετά* ίύω τροτευρεΐν.
Κείοθωταν αί α/3 , ^7  ®?θα ,̂ ^ ΤζΟεκβεβΧνκ&ωαταν ε τ  ατεΐξον

τ?ο< χ  και ψ. Είτα Χι^φθίίΤωταν 7 ,,ωμ©νε< ίύω (ούτω< ο ν.μετεξος Κ\χυ· 
ϊιος ί P'i%afioc ο yx^ rot ΠΧατων εν) εχεχρητο φεςοντι εν τή ετε^η των 
ΠΧευρών ϊε τρό« ορθάς ενεςΐ}ρΐ7μενον τύν7β» ^ Χ̂μ< rif( δε είρημε'νικ Πλεν 
ρχ( άταςεγχ\(τω( αγόμενο*"), καί θατε'ρβ μεν των γνωμόνων »ί Γωνία > ε· 
φΐίρμβίθω τί Ευθείς ούτω« βυν ω?ε χαί τμν ε*τεραν των Πλευρών 
%ωρε?ν ί/α τβ a * κατα )ε το Σημεϊον ε, χαθ’ δ vj ετερα τδ γνωμονοζ Πλεν* 
ρά τεμνβΤα εΐη τμν ΕυθεΤαν /3ψ, ε’φ«ρμοίθβντο< τβ δευτερβ 7 να·’ί*®νοί» %ω* 
ρείτω  ̂ τβτβ ετερα ΠΧευρα διά τβ γ. Φμμ,Ι δίίτα ω< αΐβδ, /3ε, αί δνω μεν«ι 
είαί μεταξύ των δοθειτων χβ ^ βγ, Κςαι γχς χβ : β δ : : βδ:β$:  *,βΐ'·βν·

CO ^ ‘Τομν. Θ*μ(. A % Βιβ β\ rtf) Σφχί(«ς $ Κνλ/nffe,
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Hf ie «?rόίειξίζ Ταφύς lx re A. Πορίσμ. Προτ· B'. B//3X- <?'. To yag 
ct̂ s O’fooyM'J'.cv TQtyuvov εςιν, «Vo $£ τί< εν τ4τφ ορ$ηζ Ρωνίχζ Κάθε
τος srt τν,ν β»<ην κχτηνεχδΐή ή ϊβ' ώςε κατα το βϊρ^μ. Πορ. αβ : βϊ i : β ϊ: 
βΐ. Διά $ε τον «ύτον t b t o v  Xo-yov ^ β ϊ: βε : :  βε : j3y. Δο3·ειτών ά̂ α τών 
χβ 1 β y  9 εν^νται ίυω με'ται συνεχώς ava'Xoyov βδ, δε. Ο. Ε. Π.

Η' is iti μέ$ο$θζ αΰτη προ «Γατών των Ά ω ν  ε φ  ενξύνετος,

Μέΰοδος ή κατά φίλων» τον Βνξάντιον.

Α Σ δόω Ευ$ε7«ι χβ9 β γ  προζ Γων/αν ο?3·»ίν τννε^άιθ'ωταν, £ ίτΧι^ω- 
3 '̂τω το O’^oywv/cv a/3y$, ^ προεχβεβλύ&ωσχν «I δα, δγ ετ’ οίπειρον9 
καί ετε£ευ%3·ωτ«ν αί τ β  α/3γδ Ο’^ογωνί» Δι«νώνιοι /3δ, a y , a/XijX«< τε- 
μνΒΤαι κατά το' ε* και Κεντάω μεν τω ε, Δια^μαπ δε τώ ε$, Κυχλο< yv- 
γράφΒ-ω ,  ο< άτε δά O’gS-oyccvie , φ διά των λοιπών Ρων/ών Ώιελεύσεται τί?{ 
y ,  $ δ, $ a (I). Τβ y«$ Κύκλου τε$) τ̂  O’ fSoyawov Γερι^αφεο^αι (a) 
δυναμενβ, τα μεν « ,  β 9 y ,  5 σημεία ετι τί?< Πε̂ κρερείαί ε<?αι, δια δε τ«ί 
0 ’ρ$«< υττο α/Sy, /3y$~, αΐ ay § βδ Δ ιάμετροι εσοντχι KuxXe τ« αυτί (3)» 
ών tj κατατομή ε τ β  Κύχλβ Κεντ ο̂ν. EiS·’ ό Κανών «τω προσηρμοάω ετι τ β  

σημεία β , ώςε τ«< άπολχμβχνομεναζ βη £ ξ ξ  Γτα< είναι ά/ληλχίζ. Φι*μΐ διί 
τά< α£, yjf, τά< δύω με'ταε τυγχάνειν μεταξύ των δο^ειτών α/3 και βγ*  
είναι yap αβ : χξ :: αξ : yy  :: yy : βγ,

Ε\ει$η yet# βη9 ξ ξ  (4) <ο*αι ά/XvfXa/c είτΊ, ^ αί £μ* β£ (Tat ά^Μ· 
λ«ι< εσοντχι· καί ίτα αρχ τα O'ftoyoivix ξνβ> βζ%9 τατεςι τα O’p$oy<d- 
νια (5) in y , >^«· xai εςιν ούτωζ νβ \ ίζιαντιτετον^ότως (6) α ξ:ιιγ . Α Ά ’ 
επί τ« Τςιγωνβ ζνβ (tiu Ttjv βχ ΐΤαρά^πΧον Τή Βά<Τε/ ν$) : Ιζ :: /3«: «^
(7 ), αρχ (8) βχ *. χζ : :  νβ : ίξ. Αυ$ί< eiretty ϊέϊεαται yty α ξ : yy : : βχ : 
λ£, εςι is βχ : χ ξ : :  \β : ϊξ, τβτεςι (ϊιά το Παρά/ΧνίΧον είναι τ̂ ν yβ  ry 
βάσει Ι ξ , ε’ τϊ re yig Tgtydvs) ώί yy : yβ* εςχι iy ($) $ χ ξ : i?y :: tiy 
*· y^. Πάται τοΓνυν α! τεσσαρεζ βχ , «^, tjy, y^ τυνε^ώε avaXoyov εΐο*/', 

ετομενω< μεταξύ των ίο&εισών αβ9 /3y, ενρ ν̂ται χΐ ίύω μεσαι. Ο. Ε. Ε. 
Αυται χI >υω με$ύίοι, χχίτοι εύφυώζ τε £, fyiioit την ε̂ύρεσΊν επιτνι-

CO τβ γ ,  (2 )  Πόρ. της Ε . τ η  6\  · (3 ) τ η  </. ( 4 ) **τ. (fj) Λ.
Πορ. τ*ις /ίς·. τβ <y\ (6 ) 7̂<β π|» ί^ . tijw Teurtj,’ μ»} ε^;τ^μ«νΐ|ν. (7) -<ί· /ϊό?. τ?{
w i '  W · τβ »« (9) 4 |« τχ» ανπίν.

5ΰ· 3̂ 1-
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ίευβται, ii*  γεμήν την αατχ χτόνει^αν r a r e  Γνωμονος xcri tb Κανόνβς 
%$<rtv, Γεωμετ̂ ιχα» sx elr(.

Η' Μέθοδος η κατά Κοίξτίσιον.

ΙΙχρχ'Τχευτ&ητω roinrori o;yxvov Kανόνες iti<o ϊυμιτετηχΒ-ωΐαν kxtx 
το αυτί Σήμερον υ τε^ιαγόμενοι, ως εχειν εύχε^ως τγ περαγωγ/ί άνοιγε* 
ίθίΖί, η χλε/εοθαι· το7ς if Κανότιν ενεςημγμενοι έρωταν τλείονες, γνωαονες, 
ά&ηλοκ συνημμένοι κατά τά σημεία /3, γ ,  ϊ ,  ε, £ , n , rouoif νόμω, ως 
των Κανόνων υχ, υψ άττ άΑνίλων τ# avoiy# αναγόμενων, τόν γνώμονα 
£ y , τ$οωθε7ν τον y i τον εν τ<2 Κανόνι υψ. τόν i? γνωμωνα y i ,  Τ£θωθε7ν 
τόν if τον εν τω Κανόνι υ χ ’ χνΐ ωσαύτως ύτό μεν τα if τόν εξ τςοτε\*ΰ· 
Vfo9χι, ύνο ΤΒΤ8 if tb ε£ τον η£> $ *τως εφεξής. Ε’ν ω if 'I Κανόνα υγ, 
νψ συγκλειόμενοι ά/ληλοις πετάγονται, άπαντα τα Σημβίχ /3, y , i ,  ε, 

jf, εν ενΐ £ τω αύτω Σημείω τω α συμπίπτει?. Διά γεν τα τοιίif og· 
γάν8 μεταξύ ίυε7ν ίοθειτών, η μονον ίυ'ω, α’&,ά φ τετταρες, £ ε ξ , >$ ο· 
•ποσχς αν βόλοι©, εξευ ί̂τχονται. OVfg είτε ?ιά των Κωνιχων τομων, ύίε χαθ* 
ετεξόντίνα των oraga το7ς ρη̂ εΊσι Γεωμε^α/ς ευζημενων μεθόίων α’νυςο* 
όλως.

TTgo< ευμσιν με (Των iuf7v, τριών if7 Γνωμόνων, είς ie τ εττάρων, γνω
μόνων τεντε, φ έξης.

Των τοίνυν Σοθειτων 4 εΧάττων μετίςνεχθω ετϊ τόν Κανόνα υ%, $ εςω 
αυτή Η ν(3· ν} if i’0 με(£ων ετι τόν fTfgov Κανόνα τόν υψ, 4, εςω υε * χα) 
οτ^οτ^μόί&ω i>j των Γνωμόνων ο Α\ τω σημείω /3, χ^νταυθα ςηριχ^ητω·

' Α’νοιγε<θωσ«ν i.-· βι Κανόνες, Ιως ου vf τα τρίτη Γνωμονος Πλευρά ίιελθοι 
iia τε ε. Ψν}μΐ yag ως ίτως αί vy ^ υί, είτιν αί ίυω ^τόμεναι μεται μ*· 
τ«ξυ των ίοθειτών υ ,̂ υε * είτ» yag υ/3 : υΥ : :  uy : ui : :  ui : υε.

Η' if ίείξις χαταίιιλος εκ τ« Β’. Πο ί̂τματος 1s^ς'H, ΙΙ^οτατεως τ» ς· 
Βι/3λίβ. Ε’χ yag τνίς τί ogyave χατατχευίις, ij εν τω uyi Τ(χγωνω Γων/« 
*ί ττρος τω γ ,  ο’ θ̂νί ουτα τυγχάνει, άφ>* χ y/3 Κάθετος ετι τν}ν /3<rV<> 
υί * aga iia το ε^μενον Πό$. υβ :υγ υγ : υ$. Αυ ι̂ς if χαν τφ Τ̂ ιγων̂ » 
υίε, τίς πξίς τω i Γωνίας Ο’ ίτ^ς,  ^ ατό ταυτχς Κάθετε ετι rvjv Βά* 
Τιν υε αγόμενης της i y , εςχι υγ : υi : ·* υί : υε. Καϊ είτΐν aga υβ , «γ» 
vi* υε α{ τέττα^ες τυνεχώς άνάλογον ωςε μεταξύ των ίυω ίοθειτών 
υε, ε^νται μεται iuo υγ, υί. .0. Ε. Π. > :

Ε αν if μεταξύ των υβ > υη , τενααζες ωτιν «I φτόμεναι με<Γ«ί 9 άνβ#-



γε&ωσαν o't Kανόνες, ως την τη E\ των γνωμόνων ΪΙλευςάν ξη διίςχε- 
άχι διά r« η , κχ) βτως εσονται u\ υ γ ,  υδ, υε, υ ξ , μετά» «-
νάλογον μεταξύ των υβ £ υνί· ΙΓ ίε ίεϊξ»{ κατάδηλος εκ τη αύτ» Γϊο« 
ςίσματος.

Η' ίε δη Μέξοδος χύτη, καίτοι δΐ όςγανπ πεςαινομενη, ο τοΑω 
οτλε ον τη ΠΧατωνιχπ εχείνβ ες·ΐν εςγωδεςεςον, $χυμχςη τω οντι ε’ξί, καί 
διά τό μηδέν ποιείν κατ άπόπειςαν, έ, διά το μη πςός εύςεσιν δυείν μό
νων, α<λ.ά it, τετράδων ην δεοι, φ εξ* £ όποσωνπν εξαςκείν.

Διά δε των δύω μέσων, της επίλυσε ως τυγχάνει κα) τό Δηλιακόν 
πςόβλημα, ό τβ Κυβα διπλασιασμός, £ Σώματα τα τυχόντα κατά λο- 
* y o v  t c v  δο$εντχ (ΐ) αΰξε&χι, η μειβ<&αΐ δύναται, κα^άπες τά επίπεδα 
των Σχημάτων < ι)  $ια μιας μέσης εύςισχομενης. Πλωτός δε ό την είς τητο 
φεςεσαν τεμων φεςεται ό Γπποκςάτης , φ £ πάντες έξης οΐ γεωμετςησχν- 
τεβ τα^χολβ3·Η*δΤ«« εϊτΓ·

Και πες) μεν της των δύω μεσοτήτων εν δυσ) δεδομεναις ακςότησι 
$ηςας τοσχΰτχ · Ύωντις δε χχ$* ημάς Γεωμετρίας εξιν εαυτω πςοσειναι 
ο\όμένος §αυμχσίαν, χύτης τι?ί νύσσης επ άκςιβες ωη$η ϊχε'<θα» τη σκο· 
ππμενβ, πςωτος μεν χυτός μετά τοσπτπς, $ μόνος, γεωμετςικωτχτα την 
εύςεσιν επισκευάσα&αι ηγησάμενος, πο&,α μεντοι παραλογίζεις $ τον 
παςά τοΊς είδόσιν ελεγχον μη διαφυγών. Τ η τον ουν άπευδύναι υπό α/Χων 
είς τητο παςοςμη^εντες  ̂ αυτόι τον αγώνα άνεβαλόμε^χ, οσον δε εύλο- 
γω ς, auTvjv εϊση μετιων την ύφ ημών εκδοδεΐσαν άντί$ησιν , ην εν αύτω 
τω τελεί τ5 άνά χείςας Βιβλάε Σο) ΰπο$ησομεν.

Π ό δ ι σ μ α .

Ε’ντεϋ3·*ν δε λαβείν ενι την μέθοδον τη τον τυχόντα λόγον τον κα
τά ελασσόνα ανισότητα, εως ου δόξ&ε, πςοαγαγείν. Κεί&ω λόγος κατ 
ελασσόνα ανισότητα ό αξ πςός α γ , ον διά πλειόνων όςων δέον πςοαγα- 
γε~ν· Ε’τϊ της αγ ως επ) διχμέτςπ, ίΓμικύκλιον γεγςχφ$ω, ωτινι άπό 
τβ α Σημείπ ενηςμό&ω η αβ =ζ αξ* Πςοχχ$ητωσχν δε επ* άπειςον αί 
*β> » ν,ατά τά Σημεία φ it, π ' επιζευχδητω δε η β γ , $ πςός ό^άς
αχ^ητωσαν αί γ δ , δε, εξ , ξη, κξ:· Και διά τάς Ο'ς^άς (3) υπό α β γ , * 3
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(I) (ffct τβ Σχό\. τβ μβτχ  την ΙΗ. τ ϊ  φ'· (3) <fgct τβ J . Πόζ, τ?{ Κ< τ »  ς\
(3) Λ Α  τβ r ·  *  O'f. U . τβ »\



X- 3*>4»

X· 365·

ay), ah 9 αεξ, *ξν, χξ: ενοεται CO «* *β> “Ύι *** **» *?» *ξϊ 
συνεχώς αν*λθ75ν·

Τό 3’ αυτό λαβειν εςαι, $ τ>?ς tire αβγ 0\$$ζ μι* «ο^ς. Συνεςτα'· 
&ωταν 7*0 **ra Γωνίαν tj)v τυχ*7αν βαγ *\ Εύθεϊαί αβ, a y , ty τρβ- ’ 
αχθ '̂τωταν ως ανωτέρω χατα φ $ ν ,  *, εηξεύχ$ω  μ 07* τ£ ίε ύτί 
α|37 Γωνί* Τναι 7 IV*^W *V α* ^το Λ7*ο «*«> **£> *£: τ * *Η TjPywie 
α^7> *7^ι αίε, κ τ :, S/α τάς Γωνίας τας 3ε, $ Ttjv κατα το « χοινην, 
Ϊϊογωνιχ (2) εςαι, ^ κ*τ αχολβδίαν ομοια (3). Α”ρα αβ ·, a y : :  a y ; a)
; :  «ί : αβ : :  αβ t α£, κξ.

Π  ρ ό r  α σ  ι ς ΙΔ .

,, Των 7<τωντε, χα) μίαν (7 ) μ<ί (ξ) frtfv εχοντων Γωνίαν Παρα/λπ* 
„\οχξάμμων (X $ Ψ), αντιτετόνδαοΊν α\ Πλευρά) αί τερ) τας ίτας Γω- 
„  νίας (τετεςιν «7  ; Τ/3 : : ££ : £λ)· Καί ων Πα^α^λογ^αμμων μίαν μι£ 
„<Vjjv εχόντων Γωνίαν, αντ/τετβνθατιν α! Πλευρά) αί τερ) τα'ς <V«5 
,,Γωνίας, ίο*» ε’ςίν εχεΤν*.

Κεί&ωΤαν α) Πλευρά) βτως ετ ευθείας, wc» τάς iVar Γωνίας y  $ 
ξ  τρσς τα αντίθετα είναι τής αβ Ευθείας* $ 3ι* τάς Γωνίας 7  $ vro 
λ7/2 τα'ς ϊυτ'ιν Ο’ρθάις (4) «τας, εσονται αί ύτο λ70 ^ ξ  3υτ)ν Ο’ρ- 
θα7ς ?ο*α» αύταί* ενθβντοι $ $ ; , λ7*  εν  ευθείας (5) ετονται κείμενα/·

Δείχν. το Α'. Μέρος. Αί ιλ $ σ"β ΐΓ ο̂εχβα/λόμεναι νυμνιττετωααν 
κατά τό r . To 7 «ν Παρα3Μ\β7?· X εα) τρός τό Παρα/5^λο7ρ· Ρ* «< 
«7  (6) τρος y β ,  τό,τε Ψ ομοίως τρός το Ρ (7)  ως ξξ  τρο'ς ξλ* α^λα 
καθ’ ΰτοθ. X ^ ψ (’σα ε’ς), ^ επομένως (8) Χ .*Ρ ::Ψ :Ρ , αρα C9) aV :

Το Β\ Μέρος. α7 ί 7/3 : t ? ξλ  (ίο )· ec« is «7  : yfi : :Χ *· PC11)*
% raXiy : ξλ : :Ψ: Ρ ( 12) * αρα ( 13) X : Ρ ί : Ψ : Ρ · οθεν τα X ^
Φ IV» ( 14)  εςί·

Π ό ρ ι σ μ α .

Ε’ντευθεν ήρτ τ̂αί ι| τβ των avxXoytuv χανονος τβ κατ αντιτετόν&ήΐΊ9
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(») Β. Πός. τϊς Η*. τ« ς. (a) ®. Πόρ. τ?ς ΊΒ. τ· β\ (3) J’. τ· ς· (4) ?Γ· 
f * * · 1̂ . τ· α*. (6) τβ τ’ (7) ^0*· **ί* «υη}». (g) Ζ· τβ ·. (9) W* τ·  *·
(ιο) £ξ ύτβλ 0 0 , Τβ V* (12) Τβ'» «υτ. (13) U  τ · »\ (»4) ©. ** ^
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telfyi, til ου it τριών όρων Μέντων ο τέταρτος τροτευρίτκεται, τολ- 
λατλασιατμω των ίυω τροτέζων εττ άΤΧνίΚοις, ^ όιχιρέϊει τη  γινόμε
να ha τη  τρίτη, οθεν χνακνττει ό  ©ρο« © Δ ' .  Καθχτνρ « y a p  ε τ ι  τη  κ χ τ  

ευθείαν χωρηντος,Κανο'νος ι| των λόγων θεωρείται JcrcTifs, οίον εάν jy ee: 
β : :  y  : ί 9 εςαι —  =: ένθα το τβ A'. $ιά τ«^Β'. ΰιαιρεδεντος ττ\{Κίκον,
τω τη Γ'. ttx τη  Δ '. #Vov τυγχα'νει, δτως ετϊ τ« χ*τ άντ/τετο'νθΜΤίν χανο- 
νοί θεωρείται η των Ορθογωνίων Ιτότνις, ούτως ωςε το Ο’ρθογων/ον το 
υτο τ« A'. £ Τ8 Β'. iVov εΤναν τω Ο’ρθογωνίω τ<£ υτό τ? V . και τη Δ '. 
Οίον εάν ωτιν α , /3, γ ,  $ άντιτετονθο'τεί. αναλογών τητεςιν (ΐ)εάν λ : γ  
: : ϊ : /3, εςαι ίιά tjj'v «νά χείρας Πρότχην a X /3 =  γ  X Και τοίνυν εάν 
τ» γινόμενα ταΰτα ίτα δντχ ϊιχ τη τρίτη γ  ϊιαιρεθωτιν, αναχυψει ΧΊίλί-
κον * - =  δ, δς εςι των δρων ο Δ\

Κ-ςωΤαν’τπήληότνιτες αβ , /3γ, λι, ιξ χντιτετον$ε1χι άνάλογον · ε<?αι
ιξ =  — . Οίον εςω α/3 Γραμμή τις όργειων 40 > £ /3γ όργειων 4» ε-
ςαι χβ X β γ  όργειων ιβο , ήτοι πλεθρον Α’γγλιχόν.

Α Ά ά  τροκεί&ω Ιίς τΧεθρον Ιτερον ίτον το ψ j X μ£*ο< όργειων {6 το 
1 ιΧ, £ ξιςτείάω νι τήτη Πλευρά ι£, Δια' γβν Tifv των Ορθογωνίων X , Ψ, 
Γτότΐ}τα, ετει το X ετιμηπεςερον ον τυγχάνει τη Ιτομεγεθ«< Ψ, ίίττον 
tea/ τό ευροε. Διό το ελαττβν μήχοε λι «V) τ5 τλεθρβ Ψ, μει£ον το' ευροε 
ιξ χταιτεί, ω( if φυτκ βηΧεται τη κατά tijv άντιτετόν^τιν καν όνος. Καί 
των 7<των τοίνυν Ορθογωνίων αβ X β γ ,  ι$\ι X ιξ διάτας \ι J/α/ρεθε'ντων y
« « * « + «  τ«λί«ο» (= s .i2 -| -i =  ^ )  =  ιξ =  ίο. Το « >  τλ ό -

3{0» re' ψ ivfot «λ*χ«* Itytiut ίο. Ο. E. E.
'  · .  · ;}

Π  g 6 τ oc σ i ς IE·
«Των ΐτων £ μίαν ( γ )  μια (ξ) Κτ̂ ν εχόντων Γωνίαν Τρίγωνων (άγΧ, 

η ζ γ β )ι  άντιτετό νθατιν χΐ Πλννοα) α\ τερ) τχς i f  ας Γ ωνίχς (τηΤεςιν’ χ γ  :
* Φ ι£ 'Φ ~ Τ <  ·

,,Κ λι ων μίαν μιξ igyv εχόντων Γωνίαν, αντιττεττόν^χτίν αΤ*ΠΧνυρα3 
αί τα; ϊ<τχς Γωνία<, Ίτχ εςίν εκείνα»

(Ο tff· Β» τϊ 9·
F f
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Κεί<θωσαν ay» £/3 fir ευθείαρ, ωρ εν r\\ άνωτ.Προτ. , £ βτωρ efcvTut 
ti. αι λ γ , εχ’ εΰθείαρ κείμενα/ £ αύτα/, χαζ ε’τεφύχθω \\ λ/3, #α» τα
λο/χά r^f ίείξεωρ χώρισε/ ω« £ ανωτέρω.

Π  ο g t <Τ μ 06.
Τα Παραλληλόγραμμα $ τα Τρίγωνα, ών αίτε Βα'σε/ρ 4, τά υψ/j 

άντίχεχόνθασ/ν, ίσα ες\ £ ανχττχΚιν,
Δίλον ε* των χρο/^σαμενων ίυω Προτάσεων. Ε’νθα μεν av τα Παραλ

ληλόγραμμα $ τα Τρίγωνα ορθογώνια ες/ν άντ/χεχονθοτα ret υψ>ί, £ 
τάρ Βα'σε/ρ, ίσα ε/να/ φανερόν* ένθα Ιε $ν) χλαγιογων/α, ε’χε/5ΐϊ £ ταΰτα 
το7ρ όμοςίχο/ρ Ο’ρθογωνίο/ρ τοκ εττϊ τν}< αυτ̂ ρ $ ίσνίρ Βάσεωρ £ ίσού’ψε- 
σ/ν ίσα (ι) ες/ν, εσοντα/ Ιν\ /§ ταυτα a$iy $ττον <τυνι^μεν«, el τα υψ* 
 ̂ τάρ Βάσειρ άντ/χεχονθασ/ν.

Καί άνάχαλ/ν, τα "τα Παραλληλόγραμμά τε /§ Τρίγωνα ορθο
γώνια ©ντα, άντ/χεχονθασ/ rat, Βάσε/ρ £ τα ύψ»ί, τά her οι χλαγ/ογωνια 
Παραλληλόγραμμά τε Τρίγωνα, Τ©7ρ rvjν αυτάν ν) ίσαρ εχβσι τάρ Βά
σε/ρ,/$ ίσουψε'σζν εν ορθά7ρ Γωνία/ρ ίσα (2 )  ες/ν, εσοντα/ ίή άχλωρ τά 
ίσα Παραλληλόγραμμάτε % Τρίγωνα, ©Vo/a'xor αν ρ , άντ/χεχονθότα τάρ 
τε Βάσε/< $ τά υψη. '

·· 1 ' J . * # Λ V

Σ χ ό λ ι ο υ

Ε’ ςω Τρίγωνα δυω α/3γ, ί/3ε, ων αί χρόρ τφ β Γωνία/ άμα ληφθε7σαι 
2υσ'/ν 0 ’ ρθα7ρ ίσα/ είσίν, εςωσαν $ε' /$ αί Πλευρά/ aJ χερ) τάρ Γωνίαρ υχ© 
α/3γ, $/3ε , άντ/χεχονθε7α/· εςα/ τά Τρίγωνα ταυτα ά/λ/ίλο/ρ ίσα· Ε’άν ϊε 
τά Τρίγωνα ίσα η, αΐ χερ! τάρ Γωνίαρ αβγ , ϊβε Πλευρά/ άντ/χείσοντα/.

Πληρόιθω γάρ τά Παραλληλόγραμμα /3£, /3η, £ &ζά τάρ χρόρ τφ β 
Γωνίαρ τά« ϊυσ'/ν Ο’ρθαϊρ συνεξ/σκμε'ναρ, αΐ ΕύθεΤά/ γ/3, /3s βχ’ ευθεία< (3) 
εσοντα/ κείμενα/' ϊ/ά $ε τάρ Παρα^άΧΗρ γ^ε ^ αί ενα/λάξ (4) wxo' 
α€γ,' ξ}ξ  |σα/ είσί" Ε’χει^ $ε (5) α^: ^  : : ε^:^γ· ίσ/f ίε /J ε  ̂Τ« ί^(6)» 
εςαι κ, α€ : & :: : £ y  Ο’χερ εςιν, εχε/ αί χερ/ τάρ ίσαρ Γωνίαρ α^γ, ^
(7) άντιχε^όνθασ/, τά Παρα/λ»ιλογραμμα (8) βν\, ε^ ίσα «ς»» άα) εχομ«· 
νωρ τά (9) τ«των Ημίσπ α^γ , δ£ε. ! ’

2 l6  ! ■■■ SB

ί I )  /ίί· /ίΗ. re ά . ^ (ί(ΐ. Γ· ΤΗ ς .  ( 2 )  AZr, (3) Μ. τδ α ,  (4)
** «· (S) £,ζ ντολ (6) ΛΑι Τη α. (7) Ορ. β. τβ ς. (8) Id, τη τ'. (9> ^ Τ *  *·



Toy αύτον is TpoVov των Τρίγωνων α£γ, iCs y ϊ<Τω» σντων, ^ Γωνίας 
τας ύπο α£γ, JCe, ίυσίν Ο’ρθαΤς ΙσΉμενων, α€: Φ : : «£: €γ. Πλπρβίθω 
ytxq h/j τα ΠαξχΆνίΧόγζχμμχ € ξ9 Cif, άτ/να εςχι (ΐ) των Ιτων Τρ/γωνων 
ίιπΧάτιχ 9 $  h d  τ η τ ο  ’ (Τ α , h a  is τάζ Παρα/ληλαί (a ) γ£«, $ ξ  $ Ιτογω- 
νια. ΑΙ *ρα reft τας ίτχζ Γωνίας Πλ«υρχ) (3) α’ντιτίτόνθατι, Τβτεςιν αβ :
/3i ; : i£ ήτοι /3s : βγ. Ο. Ε. Δ .

Π f o r  α ffi ζ Ις. ·,
,,Ε ’αν rsWapsc Εύθ«7«ι (α£, ξ ι , ιλ, Cy) α’νάλογον ωο*ι ζτβτεςιν Ια»

99γ α ζ : ξ ι : :  ιλ : £ γ )» το Ορθογώνιον (X) το' tiro των αχρων ττίριιχο'μ»- 
,,νον (α£, Cy), ίτον ε’ςΐ τω Ο’ρθογωνίω (Ψ) τω tiro των μίτων (£ι, ιλ) 
„τ·ρι«γομβ'νω. ) "

,, Κχΐ εχν το tiro' Twy αχρων οτβριεχ,ομννον Ορθογώνιον ΓθΌν iy τω υτο 
,, των με'ο·ων οτεριβχομίνω Ο’ρθογωνίω , αί τεττχμς Ευθβιαι ανάΧογον ί- 
9, οΌνται.

Μ/ρος A', E'r) των Ο*ρθογωνίων X $ Ψ, r#pl τάς ο’ρθας $ ετομε- χ . 
νως Γο·ας Γωνίας τας β $ ι , «ον Ιξ ύτοθ. α£: £ι, ωο*τ«ρ χατ αντίθετόν- 
θιίΤιν ιλ : Cy ’ Α^β τα (4) X 4 ^  fox ες(· Ο. Ε. Δ .

Μέρος Β\ EVsiisf τα X κα) ψ  τίθεται ί<τα, α\ αρα (5)  τ«ρ) τας /Τας
Γωνίας /3 ^ ι αντιττίτονθατ/ν, α£: £ι : :  ιλ : <?γ· Ο. Ε. Δ .

* * * * - „ ~ *, ,

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Κάντ«υθ«ν ιτρος rijy $©θ«7ταν Ευθείαν αβ , το ίοθ«ν Ο’ρθβγώνιον Ψ ra* 

ξαβχΧε~ν $xhov , Χ^φ^είτης h{Χονότι αζ ι ξι : :  iX : C y  ( 6 ) ,  καί τη Ο*ρθο· 
γωνίβ X oro α£ $ Cy(7) κχτχτχευα&εντος· Ουτω γάρτοι το X Ορθογώ
νιον <Vov «ςαι (8) τω ίοθεντι Ψ, τρος τκν ϊοθειταν ΕΰθεΤαν αβ ττχςαβε· 
βλ^μενον ·  To i ’  αυτό £  αϋ^ως εκτεΧετεκ ίιχ τη Πορίτμ. ^  τβ Σχολί» 
τ?ς Μ Δ \  Π^οτάοΌως τη A !. ΒιβΧΙπ.

Ε’ντίΰθεν i« ίρτν}ται ^  ̂ τη χατ «οθ«7αν των αναΧογ/ων χανονβς ά* 
τοίειξίζ, καθ’ ον «χ τριών ορών ίοθβ^των τον Δ^. ανα'Χογον εξευρ(<τκομεν 9 
ετΓίτΓύ/λχτΧατ/χξοντεζ εττ άΆηλοΐζ τον Β'. ^ το'ν Γ*., ^ το γινόμενόν hai- 
ξίϊντεί ha τη Α'. Δια γ«ρ tijv ανα %βΤρας Προτ., «αν J α^: ^ ι ι λ  : Cy,

·=—— — —— 227

(ΐ) /̂ιλ τι/» « Μ .  (a) rz . τ· (3) /^· τ» ς .  (4) «■* χ1': (5> Λ ·
(6; /Λ. τ · ϊ  . (7) ^χβλ. τ?ς Λ?» Τ« α . (8  ̂ ^ι* τιί* vafieo», ·. τ / , ^
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'ίζΛΐ α€ X βy  ~  ζ· *  ιλ* **« διαιραμενων των facov λα τ« αύτ« α£, εςαι 
£y  =  iL *-'* . Ουτω χ<*ν άςιθμόις τοΊς κείμενοις 5 j 3ι Ι0<» Τ(̂  τέτανον

1  « β  · / . . ■ .
cŷ eTv ievjVav άν«λ07ονι Μ τ {̂ κατ* *ΰ3·ε7»ν αναλογίας Μέθοδος αταιτεΊ 
τον 3 $ ΙΟ Τ85 αριθμός ε'τιτοΆατλασιά ζειν άΆηλοις, £ τον 'γινόμενον 
go διά r* A'. f διαιρεΐν, ωί εντεύθεν τα ξηταμενα 6 άρβθμα άνακΰττοντος.

Ε'ντευθεν δε $ η τρακτικη Μέθοδος κατασκευάζεται, xaS* ι?ν οΐ Θυρο* 
rc/e), ^ των τεχνιτών όσοις Ο'ρθο^ωείωΐί τ/ϊών ελασσονών χωρίων τρόκει· 
τχι Χαμβάνειν την κχταμετρησιν. Τ ο γχρ Ο'ρθογωνιον. χωρίον, Ευθείαν μο
νόν κχτχμετρησχντες, £, άνευ τη εκ των Αριθμητικών άνχλογισμα, όσον 
αυτό εςιν εγνώ'σχν. Οΐον ε! δεοι ίμερε 9 όσων ες) ττοδων Τετρχγώνων τό 
θ' ρθογωνιον α£γδ είττεΐν, ατό της β Τωνίχς τρ Πλευρ# €γ ταρχ€εβ\η· 
<θω τοδιάίον μετροντό βε,  ατό δε της α Γ ωνίχς της επι θατερω ττερχτι 
της πλευρχς αβ, δ) χκρα τα ποδιχία μέτρα στχρτίον τεινεοθω» προσπίττον 
τρ Πλευρά δγ (,προεκβΧηθείση ην δεοι) κχτα τό ζ· OV<ov ουν εςι ττοδων 
τό μήκος, η γαν όσων δη τότε όττοιωναν όμοιων μορίων τοδος η ΕυθεΊα δξ9 
τοσάτων ποδών Τετραγωνικών, η τοδος Τετραγωνικών όμοίων μορίων εςαι 
τό Ο 'ρθογωνιον αζγδ. Δια γχρ δη τάς β ^ δ θρθάς, £ τ ας υτό βαε9 δζα9 
τχς εναλλάξ εν ταίς Πχρα/λη'λοις aj3, δζ9 £, δη ^ διά τας t/τό €εχ, δαξ, τας 
ενα/Χ«ξ ^ &ντάς εν ταίς Γ1αρχ%,η\οις €ε, αδ, τά Τ/γωνα ε£χ, αί£ (ι) 
εςαι όμοια· ενθεντοι £, ε€:€α::αδ :δζ. Και διά την iv χερσ) τοίνυν Π ρότα- 
<r/v, εςαι τό θ'ρθογ. €α X αδ =  θ'ρθογωνίφ ε€ Χδξ'  αΑα €α X αδ ες) τό 
κχταμετρΰμενον θ'ρθογωνιον, ωτερ ’τον ευρηται τό Ο'ρθόγωνιον ε ζ χ δ ζ ι  
ου υψο< ε£ τό τοδιχίον 9 τοτάτας Τετραγωνιχ^ τεριεχοντος τόδας9 η γονν

ο ι | r w r i iv w f  /* w w u  ^  * v  V f  T O  U ^ y O ·  \ y ·  1^·

βε μετρον διτοδιχϊον τύχη , ί? τριτοδιχϊον9 χτ.', το τα θ'ρ· 
θογωνία χωρίον εν το τ ι Τετρα7 ων,κο̂  λνιφθιίτεται  ̂ το&,ατλχηαξομε'νης 
της δξ διά 4 » $ λα 9^ ξ : *«τα Xoyov, τβτεςι διά τα Τετράγωνά τα ά- 
ρΐ$μ« των τοδων, εξ ών το' με'τ̂ ον αυτό Τυγκεχρότηται.

Εάν Εϋθε7αι τεσταρες α€9 ζι% ιλ , €7 ω<τιν χνάΧογον, το Τρίγωνον 
α€γ τό υτό της τρωτοί «$ί Βατεωί, ^ της τέταρτης ως υψ8{  ̂ Wov εςΜ 1

1 ■ ’ " /   ̂’ ·ι ■/·\ ) '■
<0 ΤΒ τ· (2) £” »* »ίς Α. τϊ ?.  i*
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τω .Τρ/γων$> ξιΧ τω υπό τ%ζ ~ίεντί?*< wi.'BcttfeM? ^ τ?< τρίτες ώς ΰψ»ς. 
EM γάρ των Ο’ρ3·ογωνίων X χαϊ Ψ (ά Σ/ά ταυτ^ν τίν βν %ερτϊ Προτ. ιτα 
τνγχ α η ύ  (ι )  wirttcu· Ο’ρα το Σχίμ . τ* Πορ. τί« ΙΔ'·> £ (« τβυτβν)
τέ τίί< Ic * /  · -  ̂ ^

Ε’άν δυ'ο Τρίγωνα α γ λ » £ξ£, τάς y  $ ξ  Γωνίας /τας ε%$, /? ίε το £\ 
Ο’ρΒ-ογων/ον αγ X γ λ  ro tiro των Πλευρών,ρίς Γωνίας γ ,  ίτον τω Ο’ρ- 
^ογωνίω £ξ X ξβ τω t5ro Των Πλίθων τν}ς Γωνίας ξ ,  τα Τρίγωνα αγλ , 
£ξ/3, «τα εςαΐ. Καί άνάτταλ/ν, εάν τα Τρίγωνα αγλ,· £ξ£, ο/ς αί τρος τω 
γ  ^ ξ  Γωνία/ ίτα/ είτ/ν, <Va /?, τα Ο’ρ3·ογων/α αγ X γ λ ,  ^ <?ξ X ξ£ ίο*α 
εςα/· Τ«το $’ αυτό £ τοις Ιτογωνίοις των Παρα^λογραμμών <τυμ£αίνε/.
Διά γάρ τα /<τα Ο’ρ$ογ αγ X γ λ ,  X ξ£ , «τα/ χ«τά ryv ανα %?ί?ας 
αγ : :.: : γ λ ·  Ταυτ#το/ eTeity επί. των ,Τρ/γωνων α γλ , ξξ£ των
ίτογωνίων ττρό< γ  £ i;, αί ττερι τάς Λτας Γωνίας Πλευρά} άνππεπό&ΧΰΊ , 
τα Τρίγωνα α γ λ , ϊτονται (2) ίτα. Ο. Η. το Α'.

Είτα εχετω τα «τα Τρίγωνα αγλ , £ξ£, τάς τρο< τω γ  φ ξ  Γωνίας 
«'<τας (3 ), ^ ίΤοντα/ αΐ ττερί τας ίτας Γωνίας Πλευρά/ α’ντ/ττοτΓονθβ/αι άνά- 
λογον, τβτίαν αγ :,^ξ s ξ£ ; γλ* $ ετομε'νως χατά τν/νίε τήν Προτ., 
ε<?α/ Ο’ρ&ογων. αγ X γ λ  =  Ο’ρ$ογων« Χ ξβ . Ο* Η. το $τερον< 0 ”ρα τα
2%>ίμ· τά εν τ^ ΙΕ'. Προτ. * ν. '*: · . .»!

Αυτά $« ταυτα £ 7τερί των Ιτογωνίων Παραλληλογράμμων φ ομοίως 
εχο'ντων άτοδε/χθ^τετα/, «I fiovov αντί τί$ ΙΕ', η ΙΔ '. ληφδρ' ορα $ 
τά εν αύτρ Σχήματα. ,, . - ,.V). ,> · (

Ε’άν y Α οτρόί Β εν μβίζονι λογω ή’Γ  ?τρόί Δ ,  $ςαι το υτο των άχρων ς·'. 
Ο’ρΒ-ογων/ον μίίξον τ« yjro των μίτων' -εάν ίε εν ελα'ττον/ ελαττον.

A'. EVe/ivj γα'ρ Α μβ(ξονα λογβν εγε/ τρός Β, ή* Γ. ιτρος Δ ,  ετερο'ντ/ 
το Ε (τ? Α  ελαττον) εςαι τρος Β , ως Γ  ιτρός Δ* ωςβ ί/ά ταυτνίνΕχ Δ  
=  Β X Γ* Α Ά α  γάρ Ε <  Α , άρα A  X Δ -> .Β  κ Γ .

Β'. Εί ίε Α ντρος Β εν e\xr<rovi λογω ν?:Γ τρος Δ ,  εςα/τ/ ίμε
ρον το Ζ (τβ Α μέίξον) #γΌζ Β =  Γ  : Δ  ‘ '  ωςε Ζ  X Δ  =  Β X Γ  * Καί επο
μένως A χ δ < β χ γ . γ, λ , ν . , λ . :

Ε νθεντο/ ε’άν τ<ον άνίτων Ο’ρ5ογωνίων αί Πλευρά/ υτώ >/αταχ3·ωΤ/ν, ως τ'. 
τ« μεν των Ορθογωνίων μείξονας τάς Πλευράς εν αχρο/ς, τάς ίε τβ ε’λάοτο-

ίΌ AJ. re u . {2) ΙΒ· η  ς\ .(g) ^/ά εάν αντί».
Λ
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m  εν μενοΐζ hm &ai, ο μεν A', πρόί τον B\ ο’ ρβν μείωνα τον λόγον f. 
ξ?ι , yj ό τρίτο{ πρό< τον Δ .

Ε’άν ίε αΐ μεν τβ ελα'ττονοί 0*ρ9·ογωνί» Πλευρά» εν. άκροΐζ, ctl ίε τβ 
μείξονοζ εν μετοκ, εςαι ό τ5 Α\ πρό$ τόν Β'. όρον λόγο* ε’λ«<Γσ·ων5 ό )ι 
τβ Γ .  πρόί τόν Δ ', μβίξων.

2  χ  ο λ ι ο ν.
ΑΆ* ε’νταί&α i) το θρυ/^βμ^νον εχε7νο τ« Πτολεμαί» Θεώρημα, ώί Ιν 

,,ότωουν Τετράπλευρο) , ο αν εΐί Κύκλον εγγεγραμε'νον ^ , τό υπό τών Δια- 
,,γωνίων αγ  ̂ βδ περ/εχόμννον Ο’ ρθογώνίον, /τον ε<?» to7c ίυτΐν Ο’ρ^ογω* 
,, vfoic Tote υπό των αντίθετων τβ Τετραπλευρβ Πλευρών, οιον α€ £ γ ί, 
9,ή* αό ^ €γ, ώ< εκ τ%( h  δη £ των προ ταυ'τΗί όειχ^εντων εξ^ρτυμενον» 
πρβργβ αν ε'ν} Τζθ$ε&·χι i, ίεΤξαι.

Συνεςά&ω γάρ η υπό €αε Ττ»$ τϊ υπό γαί· Διά γβν ταυτα* τάί ε* 
κατασκευές Ιτβμενας, ^ τάς υπό α€ε, αγ$, τάς $ιά τό τ^ αυτέ Περίφερε/# 
αί βε€\ήκέν*ι tcrcti ( ΐ )  ά/^νίλαις, ε<?αι τά Τρίγωνα αβε, αγ$ ά/Μλοι« (2) 
όμοια1, χα» βτως α£: £ε : : αγ : γό· και επόμενων (3) Ο’ρθΌγώνιον τό υπό 
των άκρων α£ X γ ί ,  /τον εςαι τ<£ Ο’ρ -̂ογωνίω τώ υπό των μετων αγ X /3ε. 
Παραπλπτίως ίιά τάς υπό 6αε, γαό <Va( εκ χατατκ. Γωνίαν, κοινές προ- 
ςεθείτ^ς τίς υπό γαε* εςαι vj υπό €αγ /τις τ^ υπό εχί. Διά όε' τάς υπό 
*$ε, αγβ , τάς τρ αυτή Περκρερεία αβ βε€νικε(ας £ ίιά τβτ© (4) /τ«ί, ε- 
ςαι τά Τρίγωνα (5) αόε , αγ€ όμοια, ^ αό: όε : : α γ ; /3γ. Ενν3·εντοι ^ (6) 
Ο’ρ$ογώνιον τό υπό τών άκρων αό X /3γ =  Ο’ρθογωνίω τ<ρ υπό των μετων 
αγ X ίε’ Α Ά ά  τά θ ’ρ^ογωνία αγ X β ί , ^ αγ X ίε, /τα ες» (γ)*Τφ 0 V  
θογωνίω αγ X βί. Ανρα τό Ο’ρθογώνιβν αγ X βί τό υπό τών Διαγωνίων, 
ίτον εςϊ το7« ίυτϊν Ο’ρ3·«γωνίοι« το7« υπό τών άντιθε'των Πλευρών, τ#ίτε 
υπό αβ X γ ϊ , τώ υπό αί X ^γ. Ο. Ε. Δ .

Δ  ι̂ ··.ν
■ / .  · ■ V Π «

t  \ ΙΖ,Η ,  ft (Γ·;| CL, · : . , χ ,t ,3..

,,Ε ’άν τρε7ί Ευ5ε7αι (αβ, £λ, βγ) άνάλεγον ωστ, τό υπό των άκρων 
(αβ, βγ) περιεχόμενο* Ο’ρ^ογώνιον «σον ε’ς̂  τω aVo rift μετνμ (ζΚ) Τε· 
Τρα̂ ωνς». ‘ * ■ >· . ·" *

r«
(I) /Γνί. τί γ , (a) Θ. Πό(ΐ*μ, τ̂ ς WB· τ« α· (Ο) ί̂/« τι}* ά*« χιΤ̂βς. (4) 

7» (5) ©· /ϊόρ· Τ Ϊ «  τ· Λ* (6) J i £  rw 17) /<. τϊ P'C ‘ ‘



„  Και ε\ τό ύτό των άκρων τεριεχόμενον θ ' ρΒογωνιον Wav % τω ατό 
Της με o'M Τετραγωνω, «ί τρεη ΕύΒεΊαι άνάλογον έτοντχι.

Μέρος Α\ Τιί με Τη ξλ  ληφΒητω ϊτη η. ξ ·  καί ετειδη καΒ' ύτόΒεΤιν χ. 372. 
αβ : ξλ  :·> ξλ  β γ ,. η δε δη ξ  =  ξ λ , εςαι $ αβ ιζΧ : : ξ ·  β γ '  Ή ςε  (ι) 
το ύτό των'άκρων αβ X β y  Ο'ρΒογωνιον Wov τω Ο'ρΒογωνίω τφ ύτό των 
με (Των ξλ  X ξ ,  τατέςι τω Τοτραγωνω τω ατό ξλ.

Μέρος Β · Δείκνυται όμ-οίως ex τά δεύτερα μέρας της ανωτέρω·

.......................  531

Π α τI ού
Α\

ο ζ ί <Τ μ
Ε'χ δε $η ταύτης^ $ τ?ςϊΓ '· ουδηλον έά'ν, ως:εάν εν Κυχλω KaJ&eroc 

η ξ γ  ετι τίΐ( Δια μετρ α ςαΒιjj αβ9 τό ντο ayβ θά ρΒογωνιον Wov εςΐ τφ 
ατό rye ξ γ  Ύβτραγωνω. 0*ρα τό εν τ# ΙΓ'. Σχήμα·

ΚάντεύΒεν τρόζ ·τι>ΐν δοΒεΊταν αβ , το ί τ ό  της δοΒείτης ξλ  Τετράγωνον ΰ. 
ξξ  \άδιον ταραβχλείν, εύρόντας την τρόζ τάς αβ κα) ζλ  τρίτον άνάλογον 
β γ  (2) ,  χ«ΐ εκ τάς δοΒείσης § της ιύρεΒείτης 9 θ'ρΒογωνιον (3) το ύτο 
αβγ τυςηταντας. Τ ατο γάρ εςαι τω δοΒέντι Τριγωνω ξξ  (4) Wov, τρός την 
δοΒεΊταν αβ ηδη τχρχβεβλημένον. : ν '

Κ«νθ«ν$ί δηλη ετι η Μέθοδος τα τον δοΒέντα λόγον αβ.νρός ξλ  Γ\ 
περαιτέρω τροχγχγεΊν, ήτοι τη  δυεΊν δοΒείΤωνίαβ φ  ξλ  Τρίτην, άνάλογον 
τροτευρείν εάν αμελεί tic τό «τό τά ετομενα ξΧ Τετράγωνον τρός τό 
ηγάμενον αβταραβάλη · τρίτην ?γχρ άτω ληφεται άνάλογον τηνβγ. >%άν 
δε έτΐ άριΒμων δοΒρτις λόγος q.toioThv, όνίρ(τθζ ανάλογος. εύρεΒησεται, 
ταΤΧατΧατια&έντος τα επόμενα καΒ* εαυτό ?  καί τα έντεΰΒεν άνακύφαντος 
τω το/ΧατΧατιατμω διά-τά.ηγβμενα δια/ρεΒέντος * Τό γάρ το* τηΧίκον (5) 
εςαι ό ζητά μένος, τρίτος άνάλογον. .·>: ι> >: ·

Ε’ντευΒεν δ' χυΒις £ Γραμμήν, άτρότβχτον ̂  ης Βάτερον των τεράτων Sy %. 373· 
είη τρονβάσιμον 9 καταμετράν διδατκόμεΒα. Πςω γάρ ατρότβατος ΕύΒεΊχ 
Μ γζ* % τροαγέ&ω τέρατος άνευ Τρόζ τό Α. Α'γέ&ω δε άτό τά γ  Ση- 
μεία ^ ΚάΒετος η γ β Λ §  τρόζ ότεάον αν δόξη των βτϊ της ΗαΒετα Σημείων 
β 'Γνωμων £φηρμό{Βω ̂ ητοι Γωνία ορΒη ^μνεςάώ’ω η υτό, α€£\ ως δΐ ετέ* 
ρχς μέν:των Ώλεύρων βξ .το^τηςϊοΒείο'ης τέρμ'ζ ετέρας δε- της 'βχ τό
Σημέιον της αυτής τροα^Βείτης δχοττάνε<Βαι. Είτ  ̂μετρεί&ω η τροτβχτη * 5

-»c?«  ̂ .* '
» W 4ιχ r>jy ( 2)  ΙΑ. <r? m. Λ̂)·.Σχό\· τϊ? Μς. τ«  κ · (4), ·4ίχ τ<ί* «V*

(5) Αν̂Λ» ικ τάς 1Z, y j  f .  4 rS.fi· Πορ. a:Si /<?· T « ‘ ff. .



%■ 374·

2 3* L--------
I f  » /

a y ,  £ h  rye Ιφεξ4< αναλογίας σαφ4( εςχι ( 0  W αττροτβατοζ ay : γ ζ  :.; 
γ £ ; γ ζ  Ε’άν οίίν τό Τετράγωνον to άτο της γ£ hx τ?ς ay  ίια/ρεθη, το 
onjXixov (2) $ωβ*ε/ την ζηταμένην Εύθε7αν γ& Ο. Ε. Ε.,

Ε’ντεύθεν Τέως φι?ν; ϊοθη Ο’ρθογωνιον το ντο αγ >§ γ β ,  των τμημά
των της ίοθείτης «β , ‘τον Τ8τες·< τω Τετραγωνω τω άτο της γ ζ  (δρχ τδ 
Σχί}μ· της ΙΓ'. Π§οτ), ητίς μ if μείζων ε?η της ημ/τείας της αβ , jWi/βν ε- 
crai εξενρεΤν τάς τί Ο’^θογωνίπ Πλευράς αγ £, γβ. Τπτεςϊ την ϊοθε7ταν αβ 
οΰτω ϊιελβΤν εξες«< κατά το γ ,  ώς το Ο’ρθογωνιον το ύτο των efvrif< τμη
μάτων αγ, γ β , <Vov είναι τω Τετραγωνω τω «το της ίοθείτης Ευθείας γ£, 
«τις μη' μεί£ων ε'η της ημιτείας της αβ. Ε’τειίη yap if $οθε7<τ« γ£  (£ιά την 
εν %ερτ'ι Προταοιν) μεοη ανάλογος ες'ι μεταξύ των ay t> γ £ , ατινα' ε’<?ι τά 
τμη'ματα της ίοθείτης αβ , τό ενταύθα Προ'βΧημα εις ταυτο φε'ρει ε*είνω, 
ούτε  ̂ ύτετε'θη if λύτις εν τ$ Σχολί^ τη Β\ Πο^τμ^ΓΟί της ΙΓ'* Προτα'- 
τεως τη ταρόντος Βιβλίπ. · ’ .?

Σ  χ  ό λ  ι ο ν Α\
,,Ε ’άν Τριγωνβ ούπνοτΗν (3) τη a£y, η κατά κορυφήν Γωνία ντο €«γ 

,,ϊί%α τμηθ£ τ£ Εύθείμ $α, ητις την BaViv β γ  τε'μνβτα ειη, **τά τά 
ΜΤμη'μ<*τ« βδ^δγ,εςχι η διαφορά των Ορθογωνίων, τί τ# ντο' τωνΠλευ- 
,>*;~ν αβ 4> ay* $ *8 ύτο των Τμημάτων τηςΒατεως βί φ $y, «τη τφ Τε· 
,,τραγωνω τω ατό της «5 της ίιχοτομύτης την ύτο βχγ  Γωνίαν* τβτεςιν 
„  Ο’^θογων/ον ύτό βαγ —  Ο’ρθογωνίβ ύτο βϊγ =  α$τ .

Γεγρα'φθω γαρ Κύκλος τερί το Τρίγωνον αβγ , $ τρβεχ&βλη'ίθω 4 < 
a t , ώςε ε ϊ {  t i j v  Π ε ρ ι φ έ ρ ε ι α ν  τροττετεΤν κατά το't  * και ετιφυχθείτη* r * t (  

«γ ε*ν τω Τριγωνω αεγ, ϊιά τη Σημείν S άχθύτω τρος Tijv Βάτιν *γ τα- 
p«̂ .vjX®< Μ 5 ’̂ εςαι. γ5ν Τα αϊξ $ αεγ. Τρίγωνα (4) ΙμοιάΙ Α Ά ά  γά? ^  
τάί ύτο C»iVe*Y (Ο τάς icuy9.$  τάο^ντο' αβί, Λ»γ» τ«< εν τω 
Τμύματι αβεγ, §  ετομβνως ^ αντάς (6>4ο*αο, τά Τρίγωνα αβί ,  «Υ ν 
^ «ύτά (7) εον δμοι»9 τα αρα Τρίγωνα αβϊ, αδξ ομοια ε’ςί ̂  %αί/»β ·&'*
: αί : α^· Ταύτ#τοι ίιά τάν εν 96̂ ®·* Π}όταοΊν το βαξ Ο’ρθογων/ον άτ̂ νίτή» 
άτο αί Τετράγωνο) * αΆ* (8) αϊ : ϊβ : £γ , αρχΛβ \ αδ

(I) πόρ. TiJc fl. τ» Τ. (2) Α* το α*»Γ. Γ. Γ7ό{. (3) cTpa 
Γ.λ. 103. τ?ς ^  (4) A. Πίίρ. τ% Λ  τί ♦'.·'■ Χ5>·^ί Jw3i ‘ W ^  ̂ .X*
C7) ©. iiop. τ ?ς  Λ&· Τι|ν Λ. τ »  V . (8) Λ  W V -  ' ' " ί>1’ *
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Και (ι) Ο’ρϊογων. βχ X ξ γ  =  0>Soy. αίε =  (l) O’ ρϊογωνίω βίγ. Α’μ- 
φω Μ τά θ ’?3·ογων/α, ro,r# t>Vo β χ ξ , £ to ύτο β χ Χ  ζγ *  τπτεςι (3) το 
ύτο βχγ  =  αίτ +  /33 -yΚχ'ιάφαιρε^ε'ντος τοίνον ε'κατε'^ω&ν τη Ο'ρ^ογωνίΗ 
β ί γ 9 εζχι βtty “ ·  /3iy — βϊ^ · Ο. Ε» Δ ·

Π ό δ ι σ μ α .

Ε’αν τβ είς τον Κυχλον εγγεγραμμεν* Τ  ριγών* χβγ η χατα χορν- 
φην Γωνία χ ίίχχ τμη$η Μ Eu5e/«c rife at της Κύκλω μεν τω αύτω 
ενηρμο<τμενης, τη» ίε Βάτιν χατα το 9 τεμνπο’ής  ̂ εςαι βχ : χί : ι εχ : a y * 
Τα yarp /3α3 , fay Tgiy«¥* ομοια ες<»»» ω< β* ™ χροληφ$εντοζ Σχόλια 
χχτάίηλον' εςί.

Σ % 6 λ ι ο ν ' 8 .
■ Κα) τη εφεξής ίε Προβλήματος » τη εν τόίς ΣφαιριχοΊς η* χχράςπ 

τυγχάνοντας, εχ των χροατοίείειγμενων ληφ^είη αν η ιχίλνοΊς. Ενςι 
ie το Π^'βλίίμα τοιϊτον.

,,Κύκλ# ίοδεντο? τη ξίμ» tier ίυοιν Σημείων β ^ γ  των εν αύτω , 
9, Ilffίφερειχν Κύκλ# ετερπ αγχγείν» ητις χν την τη ίοδεντος ΚύχΧβ Περί· 
99φε ρειχν ίίχα τεμνοι. . ,}.

Διά τη Κβ'ετ$« χ £) τη ετερπ των ίοδεντων Σημείων β 9 άχδητω Εο- 
•V<* μύ τετερχτμενη βαμε · «%3·ντω $ε ατό τ« Κέντρα χ Κάθετος α ί9 ^ 
ενεξεύχ$ω η βί * Ε’ν ίε τω Tgtyava α$$, ίιάτ^ν ύτο ]3«ί Ο’^ 'ν ,  εςαι >| 
υπό χβί (4) ο’ξεΐα* Ε’ τπ ίε της βί η%$ω χρος:ορ^χς η ίε9 ητις tip τά( 
'ύτό χβί, j35t, τχς ίυείν θ'ρ$ών »Vac (£) ελχττονας, ίιχτεμεί την μη *ε~ 
χερχτμένην βχμε, ύΐον κατά το ε» Διά μεν ουν των Σημείων ζγε , εάν Κύχ- 
λθί γρχφί} ο €ρε (6 ), λέγω ότι τελε&ητεται το ξητάμενον. 
ν Α ’χ$ητω γχρ η τη ηίη χαταγραφέντος Κύχλπ €ρε ύτοτείναΤχ, Ϊ/λ τ» 
Κεντφβ β τ η ίο$έντος Κυκλβ χωρασχ 9 $ εφ ε τέρας των Περιφερειών το
μής η 9 ίηλ. η ηχφ. Κχ^ήτω 9ε ^ η τη Μεντος Κυκλβ .^μ Διάμετρος 
ηαξ >ιά Tic αυτής των Περιφερειών τομής,η. ,ν - ίΑ

Έϊτειίη άχο της ορ$ης Γωνίας τϋ ΤριχωνΗ βίε» if Κά&ετός ηχ$η ία 
ir) της.Βάτεως βε9 ετονται (7). αβ* αί> αε -jr. 0*3εν ίη ίιά την ταρπΤαν

λ (ΐ) ,/ς . τ ϊ  ς .  i(a) /iff. τ» Υ .(ο (3 >  / ·  τ ·  <*· <4)'δ· Π°«· *?« Ί Λ  τ ϊ  β '. (5>
Γχόλ. ΤΪ« ΛΛ. τ ·  *. (6) ff. tS y. (7) A. nig. THt Η* τβ τ'. .

G g

«· 37S*
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Προ'τ. Ο’ρ^ογω'ν. βω  =  «&τ , τβτεςι hx τχς τ5 Μεστός Κμ'χλ» <ς*μ iff ας 
Η'μιίιαμετρκί α>, αγ, χξ, εςαι το Ο*ρ$ογων. βχε =  Ο*ρ9·ογ. >*α£ EVei 
$e iv τω Κυχλω % ,  «ί Εύθε7αι /3ε, tf<p χΆνίλας τεμνεσΊ κχτχ το λ , εςαε 
(ι) Ο’ρ3·ογ. 6«ε =  Ο’ρΒ-ογ. t*«<P * ΠΓςε ro Ο’ρ$ογ. — Ο*ρ5ογ. »μ*φ· 
χα'ι ετομενως (2) χξ =α<ρ, τά,τε Σίίμε7* £ £ <ρ (τυμττετεντχι, κχ) Toys 
τοξον (3} τω τοξω £μν$ ϊτον εςί. Ο. Ε. Ε.

Σ  % ο λ ι ο ν Τ'*
'* "· · ·Γα> .

Ε’ν ©τω7ν Κυχλω, ού Διάμετροί ν α/3, ιέ, των τόξων a y , a) , ρ̂5α' HV 
μίτονα ες) τα γε, Η'μ τ̂ονα δε τλάγιατά χε^χξ, Τ*τοτείνποτχι ίε χ\ ay, 
αί, *?<?«/ αε ττροί αξ ως xyT : α$τ . ΤΗτε'ςΊ τα ττλάγια τών,Ά'μιτόνων sl\ 
cr'tv ως τα Τετράγωνα τα άντο' των Τ'τοτε/νβο'ων.

Λ’χ5ε/των γάρ των /35, /3y, effovrxt (4) I3«, ay , χε $ (5) *'*· 
ρατλ^τίωί /3α, α$, α£ — , άρα (6) βχ X χξ =  α$τ , χχΧ βχ X χε =  ayT* 
Α’ /λά (7) αε *. χξ : : βχ X χε : βχ X χ ξ , αρα αε : α£: ί ayT : αϊτ .

‘ Π ρ ό τ α σ ή ς  ΙΗ..
„  AVo τίς iobsffftit Ευ.9·ε/α{ (ρτ),· τω ίοθε'ντι Πολύγωνη εν3νγζχμ· 

,,μω (/3τ) όμοιόν τε $ ομοίως κείμενον Ευθυγραμμον άναγρα'ψαι.
Το &ο3·εν Πολύγωνον /3τ sic Τρίγωνα άναλυ'ταί, ετ) της $o$s(ffn(EJ· 

δείχς ρ<τ, iroiviffov Γωνία« ($) τάς ρ ^ ξ ira< τα7< Γωνίαΐί β ^ a * ο\ιμιτε· 
ιτβνται δε (9) αί Πλευρά) χατά το %* Πάλιν ε-τπ τ£< χο* o*(ic»fτον Γωνία* τχζ 
υ $ ι ϊσχς ταίς Γωνία/* τ $ y ,  $ ouveXeuVovTai αί Πλευρά) χατα' το 
ψ* Λέγω χτ.

EVe/^ γάρ χ\ Γωνίαι ρ %, ξ  ϊτχι τχίς β $ χ βχατερα εχατερ^, ^ 
αί ε ^ χ (ίο) iffχι εΤονται aAvjXaic· Ε’τειϊπ $ε (ΐΐ)  ^ ν ^ τ οΌνιο·?»- 
τα/, εςαι ολ«ι ι| *υ c: oXy τ̂ ί χτ. ilVauTcvi ϊε ε**ε) ^ ^ ι =  τα7< * 
^ Υ εχατερα εχατερα , tj oXvj ξι τ^ ολ  ̂ ay iVvj text. Καί ε>ε/&) 
υ $ ί Ta7c τ ^ y  ?<ται είτ), ^ «ί C**) ψ ^ ττ 7ται ετονται xAtiXatf* 
Τά άρα Πολύγωνα ρψ χα) /3τ iffoyuvtx εςί* Aourov ουν ίε7ξα/, on χ·ί

234

(ι) /JB. τϊ <y\ (2) A. «  c'. (3) ΟΥ if. τβ ά'. (4) Β. Πό$. τίρ ff. τβ ·̂ ί5)
^ΙΛ τ ο  αιΐτό. (6) d t x  Ttjv Λ α  χ»/?ας. (7) τ «  ς .  ( 8) Α Π  τβ α .  (9 )  iZ ·
m e / 7Β. m  a .  jjr το Σ χ ό \ .  τ ϊ ί  /0Λ . τ ΐ  αΰτ«. (10) © . Π ό ζ .  τχ { / /Β . τ ϊ  β «  
χατατ. (12) Θ. Π ό ρ .  τ̂ ς /1ϋ, τ« α'«



r if Πλευράς αναλογον· ρύ». σ% : :  ( l )  βξ : ξ λ * κα) τάλιν σ χ : σ ψ : : ξ λ :  
ξχ  (2). Α >  $  W (5) i* t  *+ ·.·.β ξ ι ξ τ ,  **· *

Π ό δ ι σ μ α .

E’mtfter δη ^ Τ,Ι< Γίωγ$«<Ρ»*»<5 $ λωρογραφιχύς9 £ Γεωίβ/τ/κ«< χί· 
νακχς 9 $ τάς αγρών 9 $ χωρών, $ οίκοδομημάτων Ιχνογραφίας διαγράφειν 
μεθοδευόμενα · Ούδεν γάρ Ά ο  ©ί των τοιότων καταγραφεΊς χοώντες είσ)ν 9 
η τα μεγάλα των Σχημάτων χρός τά βραχύτερα μεν, όμοια δε ανάγεντες* 
τ£ι7 όχερ η ιν.χερσ) ΠρόταοΊς τοιεΐν ύχοτίθησι.

/ * · ,
'  Ώ  ρ i  r  ct <τ ι ζ ΙΘ .

55 Τα ομοια Τρίγωνα (X , Ψ) εν διχλασίονι λόγω ες) των όμολογων 
55 (τπτεςι των τάς ίσας Γωνίας ύχοτεινβσών) Πλευρών α γ  $ ξι.

Τπτεςιν εάν (4) jf α γ  *. ξ ι :: ξι: αχ Τρίτην Λ το Τρίγωνον X ες) χρός τό 
Τρίγωνον Ψ, ως αγ τρωτή χρός αχ την τρίτον αναλογον♦ Ο’ α̂ τον ΐ .  Ο'ριατμ. 

τη  Ε\ Βιβλία.
Ε'χειδη τα X $ Ψ ομοιϊ ες)9 ($) βχ : ιλ : : αγ : ιξ· Α’ /λ* εκ κατα

σκευής αγ  : ιξ ι ξ : αχ9 άρα (6) β α : λ ι : : ι ξ : α χ Φ Α'ρα (της βχ εχιξευχ- 
θείσης} εχι των Τρίγωνων τβα  Ψ, αί Πλβυραί αί χέρι τάς Γωνίας a £ ι 
τάς (διά τον Ο*ρισμ. των ομοίων Τρίγωνων) Ίσας, αντιχεχόν^ασιν 9 ωςε (γ) 
τά χαβ φ Ψ Ίσα εςίν * Α Ά ά  το X χρός τό χβ * έςιν (8) ως Βάσις αγ χρός 
Βάσιν αχ9 άρα % X χρός Ψ, ως αγ χρός αχ. Ο. Ε. Δ ............ ν ·'

' ; ■ ι ,
λ ΓΙ p Ο Τ  CL C I ζ Κ.

—  - I " *35

9>Τά όμοια Πολύγωνα (αβγδε, ξηθικ) διαιρείται Α'.εΐςτε όμοια Τρ(- 
ϊ,γωνα (Φ ,ιΣ  £ Π, Τ ^ Ρ, Τ ) £ είς Ίσα τό χληθος- Β'. $ ομόλογα 
99 τοίς όλοις * Καί Ρ . Πολύγωνον χρός Πολύγωνον διχλασίονα λόγον ε- 
»»%«* η σερ. >ί ομόλογος Πλ&υ?α χρός Την ομόλογον Πλευράν (αβ9 ξη), 
ν τπτεςιν ηχερ α\ μεταξύ των Ισων Τωνιων β , η, $ βχε, ηξ* εχπσι χρός 
,,αΆ,ηλας.

Μέρος A'. Ε'τειδη τά ΙΙολύγωνα όμο}Λ εςΐ (9)» πάντως £ Γσογωνια · * 6
_____  f

(I) Α· r* c . (β) Aii η}* αύπίν. ($) KB. r i  »'< (4) ΙΑ. τβ ς* (ζ) J. τϊ
(6) ΙΑ. τϊ *. (7) /Λ  τ« 9. ν φ  α , τΐ  9'. (9;  d*f. τϊ

. G g 2
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χαι των εν Τiron Γωνιά ι$ μεν « /<rn τ* ιί ί« 0 τ« υ» w >β 7  τ« 3·, if

Ϊβ/χ3ι<«ντ«ι είναι $
α\ αΥ αυτών αφχψμεναι υπό fiyx , ν& ξΐΐάί eJ<ri, $ ul λοιπά) ayt $ 

ξ$ι ϊται ^ππ ετοντα»* ίϊταυτωί ίείξω· $ τ«< Υ ο α$γ φ #3· ΓυνκΓΗ&χι 
κΆι}Χ*/<- ωςε $ Μ τ$ί«ι (3) wire 7 α* Tfir« W  $ξι iff* εςαι * Κα) τβί· 
H/y (4\ φ· τα β*  ̂ r Τρίγωνα όμοια ες) ^ αυτά. Δίλον ά$α το Α\ , .

Megoc Η'. EVfifcf ομοια τά Φ $  Σ ,  ο λόγΡί τβ Φ /τ?©< τς ijS-λτλα· 
σιων (5) *ς« τ« Χβγ» τ?< 7 α *■$’ < τ ν̂ Διά is τον αυτόν λβγον $ β 
Χο'γβί τίΐ Π ττρο< το Τ ί̂ττλατίων ί^αι τ« Χ078 Ttf< 7 * Tijv 3·£· Α’̂ α
(6) Φ/ 2 :  :Π γΤ: Λ'<ταυτω« ί«/ξω Π: Τ  ::  Ρ : Τ· Τοιγα^&ν (7) «ί εν των vj- 
y  β μενών Φ πρόζ $ν των ίπομίνων 2 ,  οΰτω πάντχ 4μχ τχ ύγβμενχ'Φ', Π, 
Ρ πρό< πάντφ τα επόμενα 2 , Τ, Τ  άμα, ©τε̂  βςιν, «τω το Πολύγωνον’ πρόξ 
τό ΠοΧυτωνβν. (Κ Η, το Β*. ν. ^

Μερο< Γ'. Ο' Χ070< τ« Φ ττζόζ τό 2  (8) διτΧατίων ες) τ« Χο78 αβ 
πζό( ξη· Α/Χ’ ό.Χογοί τ’8 Πολυγων* ‘ττρό$ το Πολύγωνον <p3aVa{. f̂»'%- 
3if ?<ro< τω λόγιο τ5 Φ οτρ.οί. το.2* αρα φ o' Χογο< τ5 ΠοΧυγων» τ^ος το' 
Πολύγωνον ίιτλασ'/’ων ες) τη λόγπ τηζ μβ προζ την ξη. Q. Η. τό Γ  .

^ Π  ό ρ / σ* ft  tt τ  α . '  ν.·;κ ( · .f;T vS) IT

tf.
ΑΥαντα τά xavovwa των Σχημάτων, ola τά Ισόπλευρα Τρίγωνη $ 

τα Τίτράγωνα , xai τα Πεντάγωνα, χξ: ε!τΐ πρόζ aXXjjXa e’v λογω &<· 
οτλατίονι των Ιΐλευ^ών. Tie γάρ'χΐί)ιονικα πάντα α/&4λοΐ( ομοιχ , ω$ JijXov 
*κ τη Α'. 0 '$. Τ8 ς\ . , „

Κα'ι Ιαν ωτ< ΤβίΤί Εΰ3βΤαι ανάλ©7 θν, ες·αί ν| οτ̂ ωτνι orjo'i Tjjv TfirtjViWC 
το τυχόν Ιττίττείον Σχίμα (β<τβ Τρίγωνον y , βΓτβ Τετράπλευρον, «ΓτβΠό*

^%«ίματων τό ατό' Τ^Λ 
«"goc. Τό ομοιον £ όμοίωζ κατχγεγρχμμενον τό από Tvf< Γ'.. Κατά yfy'rovV· 
τβ Ε . Ο ζίτμον, των τ̂ ΐων αναλογών ιί Α\ ες) πρόζ τιίν Γ\ «ν Χ©7ω ί/5τλΛ*..... ........................................... ......... --■  * -->* ■

, {1) Δΐί Λ̂ ί»·ν <i) V. τέ S?> (j) Θ. riii. /IB. rf. · (4> ri ¥%■. Ctf 
^Vl« TH> «ν«τίβ«. (6) Λ ί ΐΓ τ ϊ  ·*: (7yiB, νϊ*. (8) ^ 1»  Tn» «w W i». . »  - vJ)



. λ

C5)
T*̂ rH<· (2) Γ. Πό(ΐ<τμ. r?{ JZ. τβ ς, (3) ΙΓ. re ς ,  (4 ) /£Γ. τί ? .

ί̂λον *κ- <8? iZ. τ« (6) Πός· Β, τηφ ταςίτ.

Γ.

Δ .

%·

tricvi της A', τρόζ την Β '., it της Β'< προς την Γ'. 0 ”%εν ϊιχ την ΙΘ'. $ την 
ττα ύ̂σαν Κ· ivjXov το ττροτε5·εν· \ ../*-* , ■{·*.■: :»■ ., .. i

~ Ε’άν ίε’φ eW&viiror* Σχημασιν όμοιας, ,αί Πλευραι *£,: ξη (ορα το' 
Σ%· τί$ Προτ.) αί μεταξύ των ίσων Γ  ωνίων 2ηλχι ωσι 9 § ο λόγος ο των 
Σχημάτων εςαι κατ άδηλος· Ο Ιον εςω αβ ίυοίν ττοδων, ^ ττο£: εξ, χχϊ 
y ινέάω 2 : 6 : :  6 : ι8· Ε'ςχι γάρτοι το ελαττον (ι )  των Σχημάτων προς 
το μείξον.ως 2 Τζύς ι 8 , τβτεςιν ως I *τρό< 9 ' Ε’ξδυρίΐτχεται £ε ο τρ!το< ά· 
νάλογον αριθμός (2), τί ϊευτερβ των ίο&ντων #λ9·’ εαυτόν πο^απλασιχξο- 
μεν«, £ τβ γινομεν* διχ τί Α\ διχιρβμεν*.

Ε’χ της αυτής δε ταύτης Προτάτεως ^ η άρίςη μέθοδος επιφέςεται, τί 
το ίο3·εν όττο/ονίν εΰθυγραμμον Σχήμα προσαύξειν, η άπομειπν κατά λό- 
yov τον ϊοθεντα.

• ΟΪον ^3·ελΗΤ«( Πενταγων« οΰ Πλευρά »ί α/3, ετερον συςησα&αι πεντα
πλάσιον Πεντάγωνον, μεταξύ των όρων τί ίοθ-ε'ντοί λόγ« *β ττρός β γ  ευ'- 
ρε C3) μρβΉν «νάλογον την βχ  * χα) άττ αυτής τούτον (4) Πεντάγωνον τ£ 
δο^εντι ομοον · τό γάρ τοιίτο τενταττλίν ε<?*ι τί &ο$ε·ντο«. ■

Διά γάρ τό Β'. Πόρ. της εν χερτι, τό ατό τί}« α/3 Πεντάγωνον ες) 
προς το αχό τί< β χ 9 ω« »} αβ τςωτη προς την β γ  τρίτην.
.~'ι Η'%* δε ετε) φ ·ό των Κόχλων λόγος διπλασίων ες) τί λο'γ» των Διχ- 

μετρ ί̂ν, ώϊ ϊειχΡήτεται εν τ$>Β\ ·Προ.τ„ τ5\1Β\. Βιβλία) χύτη η πράξις £ 
προς T8C Κυκλβ< αυτίς επαζκετει.

Των oVo/ωνίν όμοίων Σχημάτων εΒω< τον λόγον, είο**} ^ τον λό- 
γον ον εχατιν »̂Ι τίτων Πλευραι, αί μεταξύ των ϊτων Γων/ων τροτεινόμε- 
vafir' Αυται γάρ εν ύττοΙιτλαΦίονι λόγω xio*i χ'ρόί ά/Χηλχς τί ον εχει τα 
Σχήματα."1' ■ \ί ν.ν .>/· . . * *'% ·· λ ·> u . >?

Οίον ε^ω τό Φ, Π, Ρ Τζος το Σ ,  Τ ,  Τ  (όρ* τό Σ%. τ?< Κ'.) ω< 4 
οτρό< 9· Μεταξύ $έ 4 $ 9 Χζΐ$μοζ μέσος άνάλογον εύρε3·ν}τω ό 6 , ό τελεί
ται (?) τί?< Τετραγωνική υπεξαγόμενης 1>ίξη( ctro τί άρι5μί 36 =  4 χ 9·
Κ*ι εχ-ειϊί 4 ? 9 τά ϊε' τοι Σχήματα Φ, Π, Ρ, Σ ,  Τ ,  Τ  εΙο·ϊ τρόο
ανλπλ^ ωο 4 **ρό< 9 » ϊτονται α! ε’χε/'νων ομόλογοί Πλευρά) (6) ως 4 6*·
τβυτόν είτείν ω< 2 τρό< 3· Γ> -

Κ^ντευθεν ευ3·υ'νειν ες'ι τί< αιταάεύτως οίομενας, τ«{ των όμοίων Σχη- ς .
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μα των λο'γβ< ετί<Μ χωρειν τ©7< λόγοίζ των εν εκείνοΐζ Πλευρω*. E'uv γάρ 
ίυοίν β μόνον Τριγωνων όμο(ων, Α α  $ Τετρα7 ωνων, Πίντ«7ω*ων, Ε'ξα- 
*γώνων, χξ: ($ 4 Κύκλων), χ\ Πλευρά) (βίτ ουν χ\ Διάμετροι) ωΛ τρ©< 
a&n'Xaf ώζ 2 τρόζ ι ,  τά Σχνιμχτχ οίυτά, τβτε'ςι τά ύτ© των Σχημάτων 
οτεριειλ̂ μμενχ χωρία ετοντχι ως 4 1* Και ε’άν αί Πλευρά) ωσ/ν ώ( 3
9TgO{ I ,  τά Σχήματα εςαι ως 9 ΐ> εν *<τλ*σί©ν/ ίΜλ ν̂όη λογω τβ 
των Πλευρών # των Διαμέτρων Η,Ιίτι 7 α'ρ 4?4 1 *£“ * ομοίως $β & 9> 3 '1 *̂ “·

Σ  %  ό λ  ί ο ν .

Ε’iretivj των Τετράγωνων Ε , Κ ο λόγος ίιτλχτίων ες'ι τβ λόγβ τών 
Πλευρών ξρ , συ, ταυτ#τοι ό λθ7®< ® ϊιτλασίων των ξρ φε'ρε £ συ, ίιά 
τβ Xoyx ξρτ τρο< συτ συνεχώς είωθεν επισνμχ'νε&χι. Οΐον εάν ε’τϊ των 
Πλευρών ξρ συ, συςχδωσιν orοιχδό ror* Σχήματα, όμοια τβ ^ ομοίως 
κείμενα, ε’τε/ίι) αν τα ε*ν $ιτλασ(ονι λόγω είσι των Ιίίων Πλευρών ξρ, συ, 
ετονται rqo( α ^ λ χ  ως Τετράγωνον το Ε α*ρο< Τβτρα'γωνβν τβ' Κ, οσιρ 
ε«ν ω< ξρτ : ?τρ©ί συτ .

Π  ρ ό τ  α <7 ι ς Κ Α .

238

•9, Τα' τω αυτφ Ευ$υγράμμω (γ ) ομοιχ 9 £ χΤλνιλοις ομοιχ (χ 9β) είσί.
Δίϊλον εκ τβ Α'. Ο'ρισμ. τβ ς . , £ τβ Α\ Α’ξιωμ, τβ Α '., £ τ?< 

ΙΑ . τβ Ε'.
EVeify' 7 “? το,τβ α χα) το 0, Ιχατε'ρω ijj^ovoVi τω Σχνιμχτβ τ£ 

άυτφ 7  όμοίω εςον, εχατε'ρω ivjre εσε&ον τω χυτφ χα) ίσογωνίω χνχλο· 
yov βχοντβ, £ τάς ετερ) τάς /σας Γωνίας Πλευράς τα7ς Τβ 7* Καί Ισβ- 
7 «νίω άρα τω' « £ β Τριγωνω φ ά/5^λοιν, £ άνάλ©7©ν βχοντβ τάς ΑΓ»ρ) 
τα« ίσας Γωνίας Πλευράς, $ $ij $ όμοίω.

Π  ρ ο τ  «  (Μ  ξ ΚΒ.

,,Ε’αν τεσσαρες (ί τλείβς) Ευθεία» (ξι, λττ, $ ξρ, συ) αναλογώ 
,»σ/, ^ τα ατ αυτών Ευθ^ραμμα ομοιχ τε, χα) ομοίως άνχγεγρχμμ*** 
j, (A , Β, ^ Ε , Κ) άνχλογον εςχι · χα) ανάταλιν

wR|v τα άτ αυ’τών Ευθ^ραμμα ( A , Β , ^ Ε , Κ) ομοιχ τε $ 
,,μοίως̂  χνχχεγρχμμενχ άνχλογον $ 9 $ αυται at ΕΰδεΊαι (^/, λ τ ,  i  Zh  
9,συ) αν«λθ7 ον. ετονται.

Π ίε7ξις τβ Δ ,  Μβρβς ίχ τί̂ ς Α Δ '· τβ Ε', β̂ ϊ σαφ>((* EVeito} 7*ί*  .383-



oi Χζγος A : Β Ε : Κ (ΐ) ε\τ) διχΧατίονες Των λόγων ξι : Χχ £ ξρ : 
Τυ · ο\. δε (2) foot, κηκείνοι άρα» ' ■ -

.To ierot B'* Μέρος, αυτό δηΧον εκ της ΛΕ\ τί Ε\ Κχειδη γάρ 
foot ο\ Χόγοι ό,τε A ; Β £ ο Ε : Κ· διχΧατΙονες δε (3) ούτοι είτι των 
λόγων ξι : λ τ  $ ξρ : τ υ 9 ετονται δη ^ «/Μ’λοίί <Vo/.

Π ο ^ / σ μ α τ α .

KavmS-fV Tvjv οίδεν ψ μέθοδος τε χοΆ,ατΧαΤιάξειν τε, £ >/Λ(-
#πν τα; ρίξα< τάς τετραγωνείες. Ε’άν γ«ρ βτ ά/ληΧαις τ©Α«τλα(77αο9·ω* 
ονν λΙ ποιότητεςι αίς τα επίθεμα των 1>ιξων χροτηπται, τω ϊό το/ γ/νο- 
μόνω εχιτημε̂ ιω$ν\ τό της Λυτ$ς $(ξης Σημείον, των δο ε̂ιτων ίτω $ιξών 
άναχυψπ τό χαραγόμενον. όίον κε(&ωΤαν l/g £ foil’ “ s %Μ εηχο^χ· 
πΧαηάται, φημ) ίη άς τό γινόμενον ες) \Ζ̂ 5 ' όρος γάρ δη χο/λατΧα· 
τιατμε οΖτος9 τό τόν μονάδα είναι χρός τον χο/λ,αχΧχτιάξοντα (φέρε t : 
1 ^ ) ,  ως ο χο^αχΧαΤιαςέος,ζ Κ 5 )  **ί®ς τό χαραγόμενον. ίΐςα  δ/« rvjv 
«νά χείρας Πρότατιν, τό tiro μονάδος Τετράγωνον ες) *γός τό βιτό τί 
χο^αχΧατιαςε, ως τό </ττό τί χθ/&αχ\ατιχςέε χρός τό αχό τε χαρα· 
γομίνβ. Τίτο ϊί εϊχερ αντί τη Παραγομεν* αρόμ* τε$η τό χ ,
1 \3 *· ·* 5 : **τ * ’Λ *  I : 3 : : 5 : *5> «ρ« a*T =  If , και εχομένως χ  =  1^*jr·

Αυ$/ς «I ίόοι |/»5 διεΧείν διά Κ 5 5 τελικόν εςαι Ka > διαιρεμένο 
δηΧονότι τί I f ϊιβ 5» ^ τί χηΧίκε 3 τί εχιτημε της |Μ£μ$ χροταττο· 
μενε· όρος yap διαιρετεως τον διαιρέτην εχειν χρός τον διαιρετίον, ως η μο- 
»άς χρός τό χηΧ(κον· ΓΤςε δια την χαρεταν Πρότατιν, τό Τετράγωνον τό 
αχό τί διαιρετέ, #?) χρός τό Τετράγωνον τό αχό τε διαιρετέε,. ως τό αχό 
μοναδος Τετράγωνον χρός τό αϊτό τβ χηΧίχε. Τετέςιν εάν αντί τε χηΧίκβ 
Tt5a λ ,  εςαι $ : 1$ ι: ι :\ τ ' άΆά f  : 15 : :  I *3 > λτ  =  3 j $ **0* 
μενως λ  =  1/fc.

Ε’αν ευθεία Γραμμή α(3 τμη$ρ ως ϊτυχε κατά τό γ , τό Ο\$ογων. τό 
υτ® Τμημάτων α γ 9 γβ  χεριεχόμενον, μίτον άνάΧογον ες'ι μεταξύ των 
*Ζ\™ν Τμημάτων αυτών Τετράγωνων· EeriWX/v τό οτό της όλης αβ £ 
τί * r«f« των Τμημάτων α γ 9 η γβ  ̂ χεριεχόμενον Ο'ρδογωνιον, μίτον άνά· 
λογον ες) μεταξύ των Τετράγωνων 9 τε τε αχό της όΧης αβ 9 $ τε αχό 
τί είρημενε Τμήματος αγ {) γβ, Καταγραφεντος γάρ ως εχ) Διάμετρε της

<ι) ί β .  η, Κ. τ ·  %, ( a )  h o *. ( 3)  JuLamt άεεετ.

■ ■ -ϋ"  2 3 ?



αβ, τη Η'μιχυχλίβ χξβ,  4 «** τψ Διάμετρον Κα$ετβ τ$ ? γ ξ ,
luv ττλ^ωΗ το ofioym w Τρίγωνον αξβ, ευ^λον on (ι )  a y : γ ξ : :  γ ξ  
• <y/3, Sga ha ταύτνν ayT : γ ξ τ  γ ξ τ : γ β τ * Τβτεςιν (2) *yT : αγβ  : ;  
ay13 : γβτ .

A’Ace yug (3) β» s a£: :  a£ : «7 * ω$» β*τ : : : #7T * AV  (4)
βαΎ ιβαγ : :βαγ:  αγΎ. Τον αυτόν δε Ιν/ττατζότον>ιί αβΎ:α β γ ::α β γ :β γ τ .

Π g 6 r a σ ι ς ΚΓ.
5, Τα Ισογώνια ΠχζχΆνιλόγςαμμα (X , Ψ) \oyov εχει τον ο'νγκείμε/’ 

,,νον /α των Πλευρών (τκτεςι τον συγκείμενον εκ των λόγων των Πλευ· 
„  ρων α7 ·· γβ  , £ λ γ  : γ ξ ).

Οηπεξ ες)ν, εάν γενηται γβ  : Έ ι : λ γ  : γ ξ , ?c*» (5) X ; Ψ·*: a y : Ζ, 
O'qx τα vjjxTv αττοϊείειγμενχ Βιβλ. Ε\ Μ eg. Γ'. Α ι̂3·. ΙΓ ', ααι τά εν Ο'?. 
Ε'. τη ς\ B//3Xfe*

Κεί^ωταν 7«? «ί «7  ι 7/3 ουτω< ετ ευθείας, ω<?ε τά< /τ«( Γων/α< 
ύτο α7 λ , 07^ *'*’* τα αντίθετα τν[< αβ Ευθείας αφοζόίν, £ ουτω< (6) ε- 
rovrui αί 7 ^* 7  ̂ *’Γ> ε^«Γα( £ αυταΐ κείμενα/.

Συμτ/ττετωταν ουν a! /X, σβ κατά το τ '  Κ&1 το/νυν τΐδ X Πα̂ α/Χνι· 
λόγ^αμμον (7) ε’ς/ τ$ο« το Παρα&Ηλό'^μο»' ω< αγ ττρός γ β , το ί» 
Ρ τ$ο< το Ψ (8) ώ( λ7  τροί γ ξ  (τπτες/ν ω( 7 $ ττρόζ Ε). €£ς$ ($0 ^ frev 
Χ :Ψ  ; : « 7 : Β .  Ο. Ε. Δ .

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ε’χ ταυ'τίίί ουν $ rife Λ Δ ' τη Α'. >»ίλον, 2τ/ τα Tffytof# τα μίαν (οΤον 

τνίν 7Γξό( τω 7 ) <V>jv Γων/αν εχοντα, λο'7 ον εχε» συγκείμενον εκ" των λό
γων των Πλευρών « 7 : 7$ > ** Α7  5 7^ *wv τερι τά< 7τα< ΓωνΓα(.

0’ τ. τά Ο’ρ5ο7ωνια, (ιο) $ τά OTOiaSsjτότε Πα^α/Χΐίλόγ?*/*· 
μα, λόγον ^ £, ν̂γκείμενον εκ των λόγων Β άσε οχ τςό( Βάσιν, ^ ΰψ8< 
τ̂ ο< ύψοί. ίΐναυ'τως  ̂ αντι« εΙσβαλεΊν εχει ^ τε ι̂ των Tgiyufaf (**) 
τωντε όβογωνίων $ όχοιωνκν α/λων.
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( ι )  /Τ. Πόρ. τ»»ς γ ϊ ς\ (·ί) Πόρ. τίίς 7Ζ . τ ·  ς·% (3) ff. T Jof. τί<  &■ τ »  C* 
( 4'  τι,ν /Ζ . τβ ς .  (5) Τβ* J?. ΟΓ ι̂αμ. τ ϊ  ς .  ' ( 6 )  ΖΓ. Ζζ/. τ ϊ  β*. ’ { η Υ · * .  τ ·  
κ .  ( ν )  4 ιχ  τψ.» βυτπν, ( 9 )  Κ Β . τ ϊ  · .  (»ο ) / ΙΕ . ^  τ ϊ  « · ,  x «l O V  ^  τ * c#*
C »l) Ο'ίίσμ. Γ. τ ϊ  ς .  V  -ΛΖ. y  /Τ/Ζ. τ ϊ  « .
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Δίλβν te £ οτως η των Τζιγωνων $ των Πχρα/ληλογξχμμων αναλο

γία χχρίςχτχι. Ε'ςωσχν γχρ Παραλληλόγραμμα τχ X ^ Ψ, £ τδτων Bar- · 
σεις αί x y , 70* «ψΗ ^ τ* 7^·» 7&  ^αϊ yivi&o) (ΐ) ώζ y \  ύψος, χρός 
ύψος το γ ξ 9 ουτω των Βα'τεων η *τίρχ γβ χρός 2 . Εν<?«ι 7#0 ^  το Π«· 
ρχΆν/λόγραμμον X τ$οί το Πα^α/λπλ^αμμον Ψ , ως «7 3*

Π ρ ό τ α σ ι ς ΚΔ.
„  Παντοί Πα?«^Ηλβ7?*νΜ« (τ£) ™ τ*ί» Διάμετρον (χβ) Παραλ- 

99ληλόγρχμμχ (γ λ , ξ<), όμοια ίς) τω t s  ολω £ αΑηλοις, χαι ομοίως α- 
νχγεγρχμμίνχ9 αμελειτοι τχς όμολόγνς Πλευράς, ήτοι βτ βύ3·«ία< χ«ιμ«· 
ν*< 9 η τ«$α/&,Ηλ«ς 7 “ν εχοντχ.

Δια την ΚΖ'. τδ Α'. Γται άλληλαις elriv χί ύχό βγε 9 β τχ9 αχ} αί 
υχο βλε, βζχ' Δια την χυτήν ts ^ η ύτο7*λ ?οή «Vi τη υχό y ιξ9 τβτε- 
ςι (ίιά την αύτ.) rij ύτο τα^* η &£ ^  **τα το' β § τω ολω σξ, $ τω μά
ρει γ λ  κοινή Jt* «V*‘ Ώ-V* τό,τβ ολον <τ£, £ το' μέρος 7 X 5 ίτο7 <όνια άλ- 
ληλοις ίςί. Αοιχόν $’ αν «ϊϊί *«ϊ τά< τ«£Ϊ τα< Γ<τ«κ γωνίας Πλβυραί «%«Ι» 
άνάλογον.

Κχειδη το/νυν «τ< των Τρίγωνων β γ ε , /3τα, χαρχλληλός ic/v η 7 *  
χρός th'v τα , «cai (2) β γ  : γε α  βτ : era, χαί 7 * ’ εβ : ι <τχ : αβ. Ε'χειδό 
ie'tifV τοΊς Τριγωνοις ελβ9 αξβ, νί «λ τ αρήλληλός εςι χρός tvjv α £ , ec«i 
εβ : eX : :  αβ : α£, χαϊ (3) ^  «Λ «$« 7 * : : : ο·α: α£· (4) 7 ^ Φ
σ £ , το,τβ μέρος £  το ολον ομοια ίςί' ίΐ'ταΰτως ts δείξω £ το ξι
όμοιον τυγχχνειν τω όλω χξ' Α'ρα ($) τα γ λ  $  ξι it, αλληλοις όμοια ίςί.

Ε’τβϊ te $ των Πλιιφων χί ομόλογοι, η το/ «τ ευθείας κείμενχι είτιν 
ως χί βγ £ β<τ9 α'ίτε βλ β ξ ί i? 7 «y α/λνίλχς ταζά/ληλοι εΙτ)ν9 ως 
χί γε $ σχ , α?τε «λ $ α£, tyXov ο τι τχ Παξα/λ.ηλόγρχμμχ y \  λ, <r̂  
ομοίως χνχγεγραμμενχ ίςί. Καϊ τον χυτόν τςότον $ τα ξι $  τξ Πα$α/&Η- 
λογρχμμχ ομοίως άναγεγρά<ρ$αι, $  ετομίνως $ τα 7 Χ >& £*> ίειχ^Τεται. 
Α .  Η, Δ.

κ· 38̂ .

Σ  %  ό λ  ι ο μ.

Ε ξεςω tq τρ ίκτερε fry χξοτχο’ει Προβλήματα ίυω χχρατυνχψχι, * 5

f t )  /β . Τβ ς’ . (2) Π ό(ΐεμ, τ?ς τ* ? ·  (3)  τ ·  ·’· (4) ° ’ί  τβ ς .
(5) Κ Α . τϊ ς .

Η h
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9ί· 388.

244 i~—.. ........
α πο/λην εχοντχ ε φ  εν τοίς ΚωνικοΊς την Cvnελειχν* ̂  Τ άτων τόμεν Α'. 
πξοζ την E’ /Xs/ψ/ν τείνει, το ϊε Β'. προς την Ύ'περβολην.

Π  ρ 6 β λ  vijL α Α \

„  Τριών $ο3εΐτων Βόρειων χ , β , y ,  ων tj τρίτη γ  riji πρώτης a f*X«V- 
„<r«v Ic«, $ Ο’^βγωνΓβ τ? <τυ=τα3<?ντο{ ύτότε τ?« πρώτης α =  ίε, 
J5  ̂Τι̂ { ϊευτεζχς β =  τί) ίευτέρχ ετερον Οϊ ρ$ογωνιον πχρχβχΧεΊν, «υρο« 
,9εχον τη τρ/τ# 7  $ εΆεΊπον Ο'ρ$ογων(ω ομοίωτε £, ομοίως αναγε*
5, γραμμενω, τω t/W re τί}< τρωτοί τί?« ίευτερχς τυςα$εντι Ο'ρ$ογων(ω.

Κχ^είτης τω Ο'ρ$ογων(ω ε* tiifc Διχμετρα Ι ξ , από της h  Πλευράς, 
ητις τη πρώτη χ ίτη ε φ ,  χφχιρε^ητω εη 1<?η τη τρίτη γ .  Διχ 2* U  η α%- 
3·ν|τω w-3· πχρχΆηλος τι; Πλευρά ε£, ΰυμτίττνντχ τρ Δ,χμετρω κχτχ το 
3. Διχ ίϊ τβ 3- ά%$ήτω 3/ παρχ/ληλος τη Πλευρχ ϊε , τυμπίπτβτχ τη εξ 
κατά το r  Λέγω δη ω< ουτω< ετελε&η το επιτχχ$εν· το γάρ ηειΒ· Ο’ρ- 
357ων. το ξητπμενον jjv Ε’ αν γχρ fl̂ osx0X̂ 3<oTiv α! ^3, /3 , ως συντελεί· 
3?ναι τά Ο’ 3̂θ7 ων/α ίΚη ημ’ επε) τχ εκ 2, ιΧ Ο’ρ3ο7 ωνια τερΐ τ̂ ν χύτην 
Διάμετρον ον τχ ες'ιν, ομοιχτε ( ΐ )  εςχι άΆ,η λοις, i, ομοίως ανχγεγρχμμενχ. 
Συςα$εντος. τοίνυν τ* Ο'ρ$ογωνί* εκ υπό τε της πρώτης χ , £  της δεύτε· 
ρχς β των δεδομένων, ήτοι τβ ύπο δε ^ ε ξ , πχρχβεβλητχι δη rij δευτερχ εξ 
ετερον Ο'ρ$ογωνιον · τητο δε ην το ηι εχον μεν εύρος το ηε τρ τρίτη γ  
ίτον, ε/̂ ί7τη?ν 0 ’ρ3«7 ωνίω τω »Χ, όμοίω τε οντι $ ομοίως χνχγεγρχμμενω 
αυτ£ τω εκ, τφ ύπότε της πρώτης % της ίευτερχς των ίο&ειιτών συςχ$εν· 
τι. Ο. Ε. Π.

Π ρ ό β λ η μ α ,  Β\
,,Τζ<ων 5ο3ειΤωνΕυ3ε/ων χ ,  ^3,7»^ 0 ’ρ3«7ωνΓ8 ο"νςχ$εντος.τβ ϊεζκ 

,,υποτε τν}<,̂ τζωτ̂ ς χ ήτοι ϊε , $ της ίεντερχς β ήτοι εξ, τρ ίευτέριο ετερον 
,,Ο ρ^ογωνιον πχρχβχΧειν, εύρος μεν . εχον τρ τρίτη y  ϊτον, ύπερεχον $ε 
,, Ορ3θ7ωνίω, ο αν ομοιοντε $ ομοίως ανχγεγ ρχμμενον η , τω ύπότε της 
„  πρώτης £ της δευτερχς συςχ^εντι.

Α’χ$εία·ης τω Ο’ρϊογωνίω εκ της Διχμετρπ προεκβεβλη&ω η ϊ* 
ε«7ε τό η, ω«τε είνχι την προτκειμενην εη τη τρίτη των ϊοδειπων y  ! W  
Κα'» ha τ η  η αχ$ητω ^3 τη Πλευρχ εξ παρά&ηλος, τ,υμπίπτατχ τη Δ**'

( ΐ )  J t x  τ χ ΰ τ η ν  τ ί ν  «V χ ? ίβ ·/.



μετρώ ίξ τροεκβ\ν$είο·νι $ αύτρ κατά το 5·, και τυμτλνιρί&ω το O'fto- 
γωνιον εη$ι · Φίίμι Μ ως ομτως εςχι τετελετμενον το ετιταχ^εν ■ τροεκβ’ 
ληΒ-εκτών γχρ των $ϊ , ϊχ, κξ, τλ^ω3·εντων τε των Ο'ρδογωνίων »*μ, λι,
Ίττει$jf τά εκ, λι O’fS-oyoiwa περί tvjv αύτ̂ ν Διάμετρον ες)ν, ετονται (ι) 
ομοιχτε χΆήλοις $ epofoc άναγεγραμμένα. ί ϊ ’ςε <τυςα$εντος τβ O’^oyio- 
νίπ εκ ύτότε τής τρωτής Ιε9 $ τής Δευτέρας εξ των δεχόμενων, τρ δεύτε'- 

ε£ Ο’^ογωνιον ετερον ταρεβλή$νι το ν ι ,ω  ευ?θί μεν το εΐί <Vov τ# τρ(- 
τΐ(| y ,  υτε ο̂χν) δε vj κατά το θ' ρ^ογωνιον λι, οτερ ομοιον τε $ ομοίως άνχ- 
γεγραμμενον εςΐ τω θ ’ ρ$ογωνίω εκ9 τω ύτότε τής τρωτής $ τής Δευτέρας 
των ίο$ειτων τυςα^έντι, Ο. Ε. Π.

Π ρ 6 τ  α σ  ι ς ΚΕ.
,,Τω δοθε'ντι Έ.υ$υγραμμω (Β) ομοιον, $ «Αω τω toShn (A ) Iff ον 

„  τό αυτό τυςΜΤαιθ’αι.
„Τβτε'<τι δυοϊν είδων δοθε'ντων (A  $ Β), Tgfrov ταραβχλειν τφ μεν iff ον 

,,(οϊον τω Α ), τω δ’ ομοιον (οίον τω Β).
„  Καΐ το/λών δε δοθεντων είδών, ον %αλετον ταραβαλεΐν el}ος Txffi 

,,μεν <Vov, ε'νΐ δε τω τυχοντι εξ αυτών ομοιον,
EV» της y£ τλευρας τ« ΕυΒ^ραμμβ Β, ω το’ ομοιον ξητάμενον ες), a;. 389·

ο’υνεςαεθ’ω O’^oyoiviov το Π (α) <Vov τω Β * είτα ετι Tif< £τ (j) Ο’ρ$ογω- 
νιον το Ρ ίτον τω Α* Και ίήλον ότι (4) γ ξ  $  ετ ευθείας χείμεναι elfft.
Μεταξύ δε των y£ $ ξι μετη εύρε$*τω (5) ανάλογος ή 9 και ετ αυτής
(6) Ε ύ$ύγραμμον ομοιον τω ΰο$έντι Β· Ε’ ςαι ίή τ5το αυτό  ̂iff ον τω δοθ-εντι Α.

Ε’τειί  ̂yap εκ κατατ<ευής α\ τρεις γ ξ , £λ, £ivava'Xoyov είτί, τό Ευ- 
$ύγραμμον Β εα« τρ'ος το αΰτω Ομοιον, το άτο τής ξλ (7) ,  ως γ ξ  τρος ξι, 
τβτεςιν (8) ως Π τρος Ρ * Καί εναΑαξ τοίνυν ως Ευ3ι^αμμον Β τρος Ευ- 
$ΰγραμμον Π, οΰτω« Ευ3·υγραμμον τό άτο ξλ τρος Εύδΰγραμμον Ρ. Α’λ- 
λα' γάρ εκ KXTuffn. το Β Eυθυyραμμov Iff ον τω Π» άρα  ̂ το' άτο £λ, ο 
τφ Β ομοιον p, iffov τφ Ρ , ήτοι (εχ κατασκ·') τω Ιο̂ εντι Α. Ο. Ε. Π.

Π β 6 τ  α ο* ι c Κς,
,,Εαν άτο Π»ρα^ι{λογράμμκ (βϊ) Παραλληλόγραμμον άφαιρε&ρ (τό

Λ
(Ο  J i x  tijv Π ρ ό τ .  (2). M B  τ· λ \ (3) d ix ,  njw aurii»- (4) τβ λ . 15) ^  

τ“ Τ’* (6; /«· τϊ 9 . (7) Λ Πό(% τΐί ϋΓ. τβ ?. (8) ^  τβ 9 .
Η h 2
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„ξν) ομοιο)Τΐ τωολω, $ ομοίω< κείμενον, kc/v̂ > Γωνίαν εχον (τήνα) αυτω, 
„*ερΐ τήν a<W Διάμετρον εΥι τω ολω.  ̂ #

EVf&u%.W«v αί αε, 7 «· £ ( 'Μ V αβΎ μια ^ ιχμ*JV0i εςι *5,νν* τ“ ν 
0* $£ν, ε<?ω ^  τί |35 Διάμετροί Ευθεία α^Μ »ί «>ί7 , «μ»ββ·« τνίν £ε χα- 
τα το νι ; ν?%3·ω *έ £ τ£ Εύ$ε(* *£ τα ρχ^ λο ; ν\ ν,Β. Τα τοΓνυν Παρα*. 
λνιλ07?χμμ« φ ’ % h  Vtovtχι τερ'ι τγν αυτήν Διάμετρον awy, $ τ*υ'τϋΙ *« 
το/ (ΐ)  ̂ ομο/α $ ομοίωζ άναχεχρχμμενα* Καί ωττερ χρα βχ τροζ αδ (2) , 
ουτω το/  ̂ τρό( «5 * Α Ά α γάρ $ β* · *’ ; ·Λ ξ: αν 9 ε™  ™ β* $ φ  
ομο/α (3) εςίν * «V* ξα : αΒ:: ξα : αν. 0*τερ ατοτον.
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Π ο ρ ί σ μ α τ α .

j  Ε’ντευθεν δή τήν «ΓυνΒεσιν των κινήσεων, ήτ/c εςιν χνχλογιξόμεΒα. Κινεί- 
&ω χάρ κατά το αυτό τη χρόνπ Σώμα το α, δυνάμει μεν τrj αξ τρός Ευ
θείαν τνίν α£, δυ'νάμει δε rif ασ τρόί Ευθείαν tvjv χσ ( ουτω ίπλ· ώ( μόν# 
μεν τνί αξ δυνάμει μόν̂ ν ΕυΒείχν βαίνειν αν τήν α£, μον# δε αυ τή α<Γ τήν 
ατ, εν %ρονω τω $ο3·/ντι) , τλ̂ ρ>ί<Βω δε το ΠχρχΆηλόγραμμον χσβξ* Τ£ 
τοίνυν των δυνάμεων ε!ς ταυτο τυνελεΰνει , το Σώμα α τήν Διχγωνιον αβι 
κατά χρόνον τον δοΒεντχ φανερόν ότι διελεΰσεται. Γεν/,τεται χάρ τω Σω· 
μάτι χ ταρατλητίως τα τν,ς χ/νν)ο*εω<, χχΒάτερ #7-y», εν ω ομαλή τγ χ/· 
Λ'/,τει ατό τη α ετ) το τ ττευδει μετχφερο'μενον 9 κατ Εύ3·ε7αντήν «τ, τροΐει 
δ'ό $ αυτή ή ατ Εύ$ε7α, άεΐ τχζά"&.\{λθ( εχυτί} χωρπτχ9 κατά o/vsfTiv ω
σαύτως ομαλήν εν τω αυτφ τ« χρόνα , τω εφ εαυτήζ Σνιμείω a Tif'v αζ Ευ- 
ΒεΊαν τερχίνπτα. Ουτω χάρτοι εχχτεροζ των χινημάτων ό διοριτμόί 9 ο μεν 
κατά τβ , ό δε κατά ξβ άμα διχτωΒήτοντχι. Ύχΰτ^τοι εν ω τό Σωμχ «> 
εν τνιλίκφ τη χρόνπ (ο)ον τεταρτνιμορ(ω') ε<,\ ετι τό ξ  άφίξεται, τηλ/χιϊτβν 
^ τί?« ατ (τβτεςί τετα^μο^ν) ϊιερχόμενον, εν τφ αύτφ vj α<Τ ετί τήν Βε* 
ετιν iy μετενεχΒ^τεται 9 ^ το ετ  αυτνίμ ΣημεΊον χ τεταρτημόριον ετίτνα 
διαδραμειται χτο τν}< Ευ3·$ία( χξ, Ιν Υτω ζ̂ τετοιρτ̂ μορικω ίπλ.) τη δοΒεντοζ 
XQ0VH τω Διαςήματζ, ω<?β (4) είναι σ« : α ξ:: ξ χ : χδ· Ου %χριν χ, τή( ξλ 
ταρχΆήλΗ χχΒϊίτνμ τγ αξ, $ τεμνάτι̂ ς τήν iy αχτχ τό ε , τα Πα?«^Η- 
λο'7 ςχμμχ <τξ t, ξ οιιοιχ (ξ) τυχχάνειν «Άήλοκ i, όμοίωζ άvayεγξaμμεφ 
να, το ίε Σώμα α εχατερας τ?< χινήτεω?, ε’ν τόςχτι τη αυ τη τβταρτντ 
μοςίπ τη δοΒεντο( %ρονβ, εττ» το' Σν̂ μεΤον ε χφικνεί&χι« EV#i δετοί τα Πα-

(1)  ΛΤΛ. τ ϊ  ς*. (2) O V  Λ  τ *  ς .  (3) K **t ν»ο. (4) XJT. τ ϊ  <5> 0> .  Λ  τ *  ό



ρχΆηΧόγραμμα ταυτα it, Γωνίαν εχει χοινην την « ,  δυνάμει της εν χερττ 
]ίροτά<τεως, reft η\ν αυτήν Διάμετρον είτ'ι την αβ, τό,τε χατα τό ε γενό- 
μενον Σώμα ετι της Διαγωνίβ αβ rating εςί. Καί τον αυτόν τβτον τρίτον 
το Σώμα, εν τηΧικωαν άΆ,φ τ« Je&f'vrof %ςόν* μορίω, εύρε^ησεταί τη της 
Ευθείας αβ, χατά δε το τη %09V8 ίΓ^*< εν τφ Σημείω ,χεΐτετat β. ΓΤςε τρ 
των πτως εχπσών δυνάμεων τυνεΧεύσει , το Σώμα α την Διαγωνιον αβ βη· 
σεται, χα$* ον αν χρόνονμόν$ μεν τρ ατ δυνάμει Ευ$ε7αν την a<r, μόνη 
δε τρ αξ την α ξ  Ιδίφ εςαδιευσειε.

Χωρείτω τοίνυν Σώμα το τυχόν εν χςόνω τω τυχόντι ΕυΒ-εΤαν την δα, &· 
δυνάμει rp la. To γεν αυτό ΙσοχροΆως την αξ ζζ Ια χατα τον αυτόν αν δη- 
ττβ διορισμόν χωρησειεν, είμητινι ετερχ δυνάμει άτηγετο διειργόμενον · 4Υς« 
εί το χατα το α Σώμα ατό της χατα τον. αξ διορισμόν κινησεως εκτρετό- 
μενον, εν χρόνω τφ αυτω Ευθείαν την as διαγράφει, αχ&είσης της ξε χ, τη 
ΤΙαρα^ηΧογράμμΗ ξι τΧηρω$εντος, φανερόν ( ι )  ότι το Σώμα την αε Ευ- 
5ε7αν άχ^ησεταί, τρ ΐΤυνεΧεύσει δυείν δυνάμεων, riff μεν ενετός δα η αξ, 
τί?< δε ετιγιγνομενης at τφ Σωματι όντι εν τφ α , χατα διορισμόν τον της 
Ευγείας at.

Διό it) άναταΧιν, εάν τι Σώμα δυνάμει τρ αβ διαγράφον ειη Εο$ε7«ν την τν. 
αβ, ταρατΧηηον αν είη, ως είγε £ τχν αυτήν εβχινεν αβ εν χρόνω τω αυ
τω , τη συνεΧεΰσει δυείν δυνάμεων, χί άνάΧογοι ειεν ταμ ΠλειφαΤί αξ, acr 
Παρα/ληΧογράμμπ τινός'τπ σξ, ου Διαγώνιος άν ειη η αβ, £ αΊτινες χατ 
αυτάς τάς ΙΙλευρχς αξ, ατ τυχοιεν διευ$υνόμεναι. 9

Ε’ντεΰ$εν δη μετά τη τεριχΧεπςΝεύτωνος είσβά/λομεν, ως τα υτό των α\ χ. 392 
τερ'ι Κέντρα τινα ακίνητα των δυνάμεων τεριαγομενων Σωμάτων καταγραφό- 
μένα χωρία, ίςαται μεν εν ετιτεδοις ακινητοις, εςι δε £ τοίς χρόνοις άνά·
Χογον. Διαιρεί&ω γάρ δη ό χρόνος είς μέρη ίσα, $ κατά-μεν το Α'.τη χρό- 
vh μέρος διερχε&ω τό Σώμα τη «νβτη οί δυνάμει Ευθείαν την αβ. Ύό αυ
τό ουν Σώμα, χατάγε το Β'. μέρος τη χρόνιε, el μηδέν ην τό τροτιςάμενον, 
ευ$ύ τρός τό κ εχωρητεν άν, Ειίθ*Ταν χαταγρά-^αν την βς Ιτην τρ αβ , «- 
τω δη ωςε των αχτίνων ετ'ι τό χεντρον άχ$ειτών, Ισα (2) είναι τα εμβχδόν 
*τβ, σβχ. A A i γάρτω Σωματι κατά τό β γεγονότι ετενεργείτω ετίκεν- 
τροςτίς δυναμις νροτβοΧη μιξ, ά/k! ευτονω, ατό. μεν της β* εχςΧίναι, την 
δε βγ αχδηνχι αυτό ετείγυτα· χχ'ι φανερόν ότι της ετιχεντρπ ενταύθα δυ-

.......... 2 4 $

( I )  Α% flog. ΤΛϋ'η (.2) ΑΒ. Βιβ\. α\
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v^eui προς την ενπσαν ώς if β γ νρος την βκ ε χάσης „ τ« Παρα^λο- 
γράμμπ βyix τό Σώμα βησεται τιjv 0* (ι) τηνΛιαγωνιον, χαι τη ίευτερ» 
χρονικά παραββευσαντος μορ/a, κείσεται κατά το ί ,  εν τω αυτώ ενιτέϊω 
μετά τη προτέρ8 Τριγώνβ σα0· ΑΆ'Ιίτεφόχ3ω ί $ το Χω9 ^  της 
άκτΤνβί fir) το κεντάν άχθείτικ, τβτεςι το Τρανόν β·β> (α) <Vov ε<?αι 
τω Τριγώνω σβ·<, τπτέςι (3) τω Τριγώνω τω τρώτω <τα/3. Παρατλίίο-ίιρ 
τω Χόγω εν τω τρίτον τη χρόνβ μορίω, το Σώμα «το τβ i ετι το t at 
μετχςχίη τιj αυτώ πέμπτη δυνάμει κινπμενον, ώ< είναι την if ΐτην τ*Ι ϊβ\ 
tt/fcj είγε ίυναμκ Ινίκεντρος, είτε μείξων , είτ ουν ελάττων ενενεργη- 
σατα αυθις κατά το i τρός το σ ώσειεν, ευρεθείη αν αυθις το Σώμα επί 
τι Σημείον 3· τή< 3ε 7rapa2tajXa aVn< τη σί, την Διχγώνιον ομοίως S} 
χχτα το τρίτον τη χρόνβ ίιχνε^αιόμενον κα) της άκτίνος θσ εν) το xeV- 
τgov αχθείσης 9 εςαι το Τρίγωνον τ3 ί, εν) τη αυτί ivivih  μετά τη Τε« 
τρατλευρπ ο·α/3ί, τω Τριγώνω ah (4) ,  χ*3ά κ, τοΊς λοινοΊς ο*/3$ , σαβ 
ίσον. Τον αυτόν ίη τρόπον, τή< επικεντρπ ίυνάμεως κατ ακολασίαν ενι· 
5ρ«ν νοπμε'νης καν) των Σημείων 3-, ο, μ ,  ξ ,  το Σώμα εν εκχςω των 
χρονικών μορίων τάς Διχγωνίκς 3ο, ομ, μξ ΙιχϊραμεΊτχι, τάς εν) τη αυ· 
τη επιπείπ ίίσας, %εί τα Τρίγωνα τοΊς νροτέροις Τριγώνοις ίσα κατ»· 
γραφησεται, $ «τω< εν ίσοις μεν τοΊς χρόνοις, επινέΐφ it τω αυτω, χω
ρία ιτα διχπερχιωθησεται, ώ( είναι τα αθροίσματα των χωρίων σαθσ, σαξσ 
τοΊς τών χρόνων άνάλογον. Αυξημένη τοίνυν τη άριθμίί, ^ μειπμενπ τη έυρας 
τη τών Τριγώνων ετ άτειρον, vj thtiov ε’^άτΐί περίμετρος αβίθομξ κξ: 
Γραμμητις εςαι καμπύλη, αφ τά ε’ν τώ άκινητω έκιπέϊω νεριγραφόμενα 
χωρία, τοΊς χρόνοις at) χωρησει άνχλογον. Ο. Ε. Δ .

Ε’ντευ3εν ετι μετά τη αυ’τπ Νευτωνορ επιφέρομεν, τάντα τά χατά χαμ* 
οτΰλνιν τινά χινκμενα Σώματα, τά περί τι Κε'ντρον οΤον τβ ο* χωρία (όρα το 
άνωτ. Σχήμα) το7< χρόνο« άνα'Χογον χαταγί^φοντα, υπό τίνος ενικεντρπ 
ϊυνάμεως επ) αυτό ίή τό Κεντρον <rvrev»5«fr»f€ ίιπνεχώς επείγεσαι. EV·»- 
ivj γάρ τό Σώμα τή IvhVvi δυνάμει, «Va< τας Ευθείας αβ, /3χ, εν ίσοις 
τοΊς χρόνοις ςαίιεΰειν οίον ες«ν, β7Π̂ ευχ3ε<0·ών τών ο-α, σβ, σκ* ίσαεςαν 
(5) τα Τρίγωνα βσα, σ χ̂. EVf) Ιέτοι τό Σώμα εξ υνοθεσεως ίσα τα 
εμβχϊον σαβ, Iσοχρονίως καταγράφει, τυνεξιο-ωθήτεται άΆηλοις **) 
τά Τρίγωνα <ra/3, σϊβ. Ταυτ^τοί  ̂ τά Τρίγωνα ο-/3χ, σβi ίσα αΆηλοις

(ΐ) ί/ιάτό Λ. Πό$. τ*ύτ, (») /ίΖ. τϊ *. (3> τ ί « .  (4) /1Ζ. τϊ α. ($)ΛΗ> τ ·  * ·



καί ω< ετι τής βάτεως ha μένα τής αυτίής *73, Τα Σημεία δ £ κ,
!«■; Ευθεία* κείμενα εξει τής αυτής δη («), ι?τι< αν »<> α υ τ #  τ «  /3άτβι ττα- 
ράλληλος. Κ'νθεντοι άχθείτης τής δγ Πα^Λ^'λ» προς την χ/3. fVovrai 
μέν αί /3κ, /3γ τη Παρα/^λ*γ?*μ|Χ8 xy Πλευ^αϊ, εςαι is ή βδ Διαγώ
νιος· Ω?ςε το Σώμα άπο της Ευθείας αβκ εκκΧίνον κατα το Σημείον β,
£ τήν Διαγώνιο* βδ χαταγράφον , εν ω αν χρόνω τ·̂ ν Πλευράν βλ διήλ- 
θεν, είμήτις κχινιί αυτω κατά το β οντι ένεγίνετο δΰνχμις* έπειχθήτεται 
δή κατ αυτό τό β ΣημεΊον (2) δυνάμει τ# β γ , τή σπευδΐτη επι το <τ, 
ο τό χέντρον είναι τίθεται των δυνάμεων · Και χτως εφεξής κίιν τοίς λοι- 
ποίς των Σημείων >, S·, β, μ , ξ. Ο. Ε. Δ .

Ε'πειδή τ οίνον ετι τη των πρωτευόντων πλανητών τυςήματος, τών αχ
τίνων προς τον ήλιον αγόμενων, αε'ι τα χωρία τόίς χρονοις ες'ιν αναλογον, 
οίχ δήππ τοίς άςρονομίίτιν ες) προδηλότατον, φαντόν ώς ο\ πλανήτες 
προς αυτόν τυγχάνπτι τον ήλιον επειγόμενοι δυνάμει διήνεχεΊ προς τον 
φωςήρχ τπευδάτη. ίϊταότως δε χα) περ) τών δευτερευόντων εν πλάνητι 
τυλλογιςίον , ώς γε προς τβ* αυτών sixth προέχοντας.

Κ είοθ ω  τη Παραλληλόγραμμα βγελ Διάμετρος ή βε ,  £, προεκβληθεί- X . %. 394· 

τών τών ye, λ», γινειθω Παραλληλόγραμμον τό αξει, τώ Π#ραΑΐίλ®Υ' 
ράμμω βλεγ όμοίόν τ$, χα) ομοίως άναγεγραμμενον, διάμετρον εχον την 
at. ’Φπμΐ δη ότι τών Παραλληλογράμμων yX , ξι, αί Διάμετροι βε, α» 
επ ευθείας χείμεναι είτί. Προεκβλνιθειτων γάρ $ τών β γ , αξ, χαΐ τών 
βλ, αι, πληράιθω Παραλληλόγραμμον τό τ ξ * χα) επειδή (3) γε : ει:: 
λ » : εξ, εςαι (4) £ γ· · «  : 5 λξ : ξε, $ (5) εναλλάξ γ ι : λξ : :  ιε : ξε, 
τπτεςι (6) <τα: α ζ : : ξ χ : αι. Τα τβίνυν Παραλληλόγραμμα τ ξ ,  ξι + άλλη- 
λοιςτε r̂) όμοια ες), if ομοίως άναγεγραμμενα * $ κοινήν εχοντχ Γωνίαν 
την προς τώ α , ως» (8) $ περί την αυτήν Διάμετρον 7ςαται. Γϊταΰτως 
δε δειχθήτεται £ τα' τ ξ ,  y\ Παραλληλόγραμμα περ) τήν αυτήν είναι 
Διάμετρον i, αυτά. ίΥςε δήλον τάς αε, εβ Διχμετρπς μέρη τίί< ολικής 
Διχμετρπ αβ τυγχάνειν, ^ επομένως επ’ ευθείας κείόθχι. If.

Εαν Τρίγωνα δύω αξε, εγβ , τάς δύω Πλευρά* α ξ , ξε,\ ταΤί δυτ)
Πλευ̂ α7< εγ+ γβ  ανάλογον εχοντα, κατά μίαν Γωνίαν την υπό ξεγ η- 
τω τυςαθώτιν, ω* τάς όμολόγπς Πλευράς παράλληλες εχειν χειμενχς, τ β -

( ι )  Λ Θ .  τ ·  α'« (2) Λ .  r io V  * ή ς  π α ρ ε Τ . (3) E'f· ν π ο $ .  (4)  W . τ ϊ  * .  (5 )  /? .  
r* *· Cfi) ri λ· (7) (/(>. Α· τΐ ς'. (8) ^ι« τλι/'τη» τη» ι» χ*ραί.
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1' ■— " *49
Ά χ  ye (τβτεςιν (ι) at, tiz τας if ας BaV#/{ a y , yβ) μείξον τίκ y£j+  
ιε , άρα μ«»φν τη α&

Α Ά ’ #ςω $>} tj αι ελαττων 
μα y « , ιδ, xo/vijv #%« Γων/αν Ttjv vre, y βε, είτ ουν rtjv ντο ιβδ , «at 
ομοια ( 2)  εςΐ ^ <W<*>c κείμενα, rvjv awTJfV (3) Διάμετρον εςί βΐξ*
Α’χ^νίτω τοΓνυν tj Διάμετρος, $ καταγραφτώ το Σχήμα,  ̂ ίιά τα« ?<rac 
ay » y/3 (4) «Vai erovTat af λ$, £#* Οα3#ν $ij £ τά ΠαραΑ^λόγ^αμμα 
(5) ΐί$» $3· <τβ «at atira εςαι. Λ ’ςί το Παραλληλόγραμμον ίδ  εςΐ τη 
Πα^χΑπλογράμμ» if* βεΐξον· Α’λλαμην (6) 53* =  $ι, α$α το $/ μείξον 
ες) τβ μχ* Κθιν£ χροςεδείιδω το αχ, £ πτω το Παραλληλόγραμμον at 
re ΠαρχΆηλογράμμ* αξ μείξον εςαι.

Πάντων τοδυν των τα^α Ttjv Εύ3#7αν ταραβχ/λομενων Πα^α/Μλ*’  
y  ρ άμμων,  ̂ ελλειτόντων ει$#τι Παρα/ληλογρχμμοις , όμοίοιςτε £ ομοίως 
χειμενοις τω άτα τΐί< ημιτείχς άναγραφομενω, μεγιςον ες) το αττό της 
ημιτείχς ταραβχλλόμενον Παραλληλόγραμμον , ομοιον ον τφ ελλείμματι·
Ο. Ε. Δ .

Π ό δ ι σ μ α .

Εςω vra$a Ttjv awnjv Et53#7av χβ ταραβεβλημενχ Παρα/ληλόγραμ- %, 397. 
μα τα α£, ατ, ελλείτοντα Παραλληλογράμμου τοΊς ιδ9 τ^, όμοίοιςτε φ 
ο*μοΓω< χειμενοις τω at if y e , τω χαρά Ttjν ι|μί<Γ«/αν rife χβ , owr<o< α/Χ* 
ουν ως# είναι το άδροιτμα των Ενδείων ιβ Λ· χβ — χβ, τητεςιν ωςε βί- 
ναι ατ ζα ιβ, £ yi =  y x  · Φ̂ μϊ itj ο τι τα Παραλληλόγραμμα α ξ , ατ 
ίΤα ίςί.

Δια yap τάς Iff ας a y , y β , $ τάς Jr ας ομοίως x y , y  1, ε'τονται £
(7) =  ν3, ^ ξν =  νξ· Κάτι τη TfiyaivH ξ ξ τ ,  διά τα< Ευ3·#Γα< νδ,
ΪΛ τά< τ«7{ Πλενραϊς τ ξ , £ξ Πα^α/Χνίλπί, εςαι (8) ξ$ =  $Γ, «αϊ ξΛ  
= Λτ· Ε'ν3#ντοι ίια την των Βατ#ων Ιτότητα (9) εςαι ν\ = ν# ,  ̂νΛ 
— να, χα» εχομένως ξ\ =  ξε =  (ίο) £y =  (ι ι )  £ y , χαϊ 2ξλ, ΤΒΤ#ς/ 
ξΓ=· 2%y, τατεςι ξι· Κoivtf χροςεδείιδω το αξ, $ εςαι ατ~αξ.Ο .Ε .Δ*

Εάν χαρά Ttjv Ευθΐΐαν χβ χαρχβΧ^δρ Παρα/ληΧόγραμμα, ifα τα tf. * 1

{\) dtx τΐ|» χ υ τ .  ζα) τι}, J-τόθ. (3) dix τ>ί» u m r .  (4)  Ad, τϊ (5)  dr· 
Λ  λ . J 6 )  Λ ί Γ . τ· α. (7) /̂ιά ΤΗ» d d . τϊ « . (8) Β· * ·  Τ · <9] Ί < · **  * ’ ΧΗ>)
Μ Γ .  TU Λ .  ( I I )  / / 9 . Τ *  Λ ,

1 ϊ

της ay' Και εχειϊη τά Παρζ/ληΧόγραμ- %■ 39̂ ·



κ· 398·

ar, αξ, iTkthovru Παραλληλόγραμμοι; /S’ , «V» τω ΓΓαραλληλογράμμω 
Λ$ ,  eJV otlv -ye, τω από τής uV™«< τ£< λ/3 χναγραφομένφ όμοίοι; τε $ 
ομοίως κείμενοι;, kx i ιβ ± πβ = αβ> τητέςιν « τ  =  ιβ. Προεκβληθεί^;
Ύ<Χξ Τϋ< IK lie I ΤΟ μ ,  * /0 τ ΐ  ( ΐ )  « Τ  =  * £ ,  «ψΧίρεθένΤΟς ΤΗ KOIVH α ξ ,  ί 'ς<«

το -ijT = πξ =  (2) θμ* αρα (3) $ ·*ξ =  Φ » **' C4J επομένως απ =  ιβ.

Π  β ό  τ  α  σ ’ * ζ  Κ Η .

2$ο = = = = = =

„  Παρα rtfV ίοθεΐϊαν Εά9·ε7ι*ν (α/3), τω ΣοΒ-εντι Ευθυγραμμω (γ ) foot 
„  Παράλληλόγρκμμον (αι) παραβαλείν, έλείπον tfiet Παραλληλόγραμμα 
,,(ξν) όμοίω όντι τω ΣοΒ-ε'ντι (ί). Δε7 $η το Μόμενον Ευθυγραμμον (γ ); 
„ω  δε» i<rov παρχβαλείν, μή (Ο μίίξον είναι (τη αη) τη αϊτό τής ήμι· 
,,τεία; (τής αβ ίηλ.) παραβαλλομέν*, όμοίων οντων , τβτε αττδ τί< »ίμ»· 
,,τεία; ταραβαλλομενυ (αη), £, τη ελλείμματος τη από τής ήμισείας (εξ)9 

τη (δ), ω δε7 ομοιον (ξν) ελλείπειν τ , Πίτ^«/λ»ίλο^*μμ». ·
Δίχα τετμνί&ω μ χβ κχτχ το ε , $ ετ» της «ε (6) σ·υνεςζ<θω 

Ιοθέντι Πχοαλληλογραμμω i ομοιον Παραλληλόγραμμον το αη, ^ τΧμ- 
(8<θω το Παρα/Χνιλόγ̂ αμμον «£*-8Τω δε έςχι $ το ε£ τάτ αι*, ^ επο
μένως τω Ιοθεντι δ ομοιον * εςαι δε το χυτέ εξ τφ χη ^ ομοίως ιε(· 
μενον $ irov Ελπε) ίε το/ ως ο ίιοριτμό; βόλεται, το χη ηκ έλαττον έςΐ 
τη Β'ύ5υγρο(μμ8 y , έςαι δνί τη ήτοι (<τον αυτω ή αυτή μειξον* Καί εϊ μεν 

=  y ,  έγένετο ήδη τό ξητηθέν * Πα̂ .τ 7*9 njv ίοθέΐταν Εύθε7χν χβ9 
τω δοθεντι Ευθυγί^μω 7  ί®’6'1' πχρεβλήθη Παραλληλόγραμμον το «»*, 
ε/Χειττον εΐδει Πα$αΑι*\θ7$«μμω τω ε£, όμοίω όντι τω ίοθε'ντι δ.

ΕΙ δε το αη Παρα^λο/7 β«μμο>' τ« Ευ’5υ7ί«μμ« 7  μείξον είη, εύρε· 
^τω ϊ»ί (7) ή υπέροχη τη αη ή τ« εξ ή υπέρ το 7 *  ̂ /χιν ν^Ϋ'ΧΡ 
«τον, τω 5ε ε̂  ομοιοντε φ όμοίω{ κείμενον τυνείτα'ίθ’ω (8) Παραλληλόγραμ
μά τ© *λ, κοινήν eyjov Γωνίαν μετά τη εξ τήν τρός τώ η ’ § ου τω τα Πα-
Λ  Λε Λ  A  * A  Μ  (Λ A ■ ΛΑ A 9  u  \  —   .  ̂  _ * ..  Α  ^   Λ  y  . V  )  -  /  4  1  λ  ^  Λ  Μ  

(Π) ^  ΤΟ ξν ομοιον εςί τ<ο ϊο^ενη ί* Ε’ττει  ̂ ε̂ χλ ες·ν »ί ύτείοχε} τβ

, υ,<· (2 )  Λ /Γ . Τ Ϊ  ( 5 )  Α. Λ  χ·. * (4^) ΑΛ. Τ «  β .  rs ') Λ "  * *  ^
ΤΛ“ Τ* -  , ίΗ  * “ ς<· (7 )  ΤΟ Πό?. Τ&  MR. τ *  « .  (3) Αι* τχ» ΚΕ. τ* < · (9>
ίΓ«Γ. Τβ <Γ. (10) Κα. τ« ς\ (ιι)  ΚΑ. τ« ς .



Παραλληλόγραμμη εξ9 v**9 «  Eνδυγρχμμον y 9 έχν από τ« Παραλ
ληλόγραμμα εξ χφάιρε^μ τό χλ, εςχι τό λοιπόν ίσον τω γ ·  Και έσαιτοί- 
j/Wy rc Eo3 t>7 ραμμον y  ίσον τοϊς Παραλληλογράμμου εν, \ξ άμα ληφ- 
$εϊσι9 τάτέςι (Jtix ( l )  το.εν =  <τκ , $ (α) ιξ =  ει) Ίσον τω Παραλληλογρχμ· 
μω χι. Παρά τν,ν ίοθεϊταν άρχ Εοθε»*ν αβ , τω δοθεντι Εαθυ7 ?*μμω y  
*Vov Γϊα$α/ΜΧ$7 ?* ί̂1!}ν σαρεβληΒη τό αι, ε/^εϊτον είίει Ila^x/MXoy?^' 
ρω τω ξν, όμοίω οντι τω ίο ε̂ντι 3. Ο. Ε. Π.

Σ χ ό λ ι ο υ

Ε’κ της Δευτέρας υπο$έσεως κχ) τ« Α'. των Πο^τμβτων Tifc ανωτέρω %. 399· 
Προτ.9 £ αλλητις με$οϊο( ανακύπτει της κατασκευής τ« Προβλήματος. Α’ - 
με'λειτο* εαν sr) rife ί̂ θείοΉς αβ 9 συςα^έντων ως πρότερον των αη9 ε£ τω 
loSevri $ ομοίων , προεκβλη^ωσιν ητε τ« ε£ Πλευρά εη9 $ η Διαγώνιος βη , 
έ, περ) τχυτην εν Γωνί#, i? t / c αν r/*j τ# υτό ε ^  αντίθετος χ«τα κορυφήν, 7 *" 
ν>ίτα/ (3) Παρ«/$ΜΧ07ρ«μμον σητπ9 ίσον tj/ όπίροχ^ τβ είτ ουν τϊ 
ε£ υτερ το Εύθιν/ραμμον γ 9 £ r<? ενΐζβ ομοιον £ ομοίως κείμενον ενθεν- 
τοι γάρ ro στ ομοιον εςχι £ ομοίως κείμενον, $ $$ (4) )£, ίσον τφ κλ ίν 
τγ κατασκευή τη ανωτέρω. ΠροεκβΧΐίθε/των τοίνυν των αθ, β ξ9 το*, orr, 
orXtjρπ&ω τα Παραλληλόγραμμα χπ9 φρ,  ̂ εςαι (g) φρ ομοιον τφ ε£, $ 
επομένως £ τω ίοθενπ 3, ha 3ε τά ού ^ χλ ομβ/« οντα,  ̂ ομοίως κείμε
να £ Ίσα9 εςαι ση =  »fX> Ttm'c?/ (6) φε =  εξ* οθεν 3>j (7 ) «<ρ =  ξ/3, χ*7 
(8) uv τζ αι =  y. Πβρα tjJv ΙΆεΙσχν αρα ΕιΙθεΤαν χβ, τω ϊοθε'ντι Ευθι/- 
γράμμφ y  Ίσον Πχραϊλ.η\όγρχμμον τχρεβλ^Η τό α τ9 εκείνον εΐ$ει IIα~ 
ρα^λογράμμω τφ φρ9 ομοίω οντι τφ ίοδένη h

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Ε'αν το ίοθεν Παραλληλόγραμμον 3 Τετράγωνον y 9 το Πρόβλημα ου· χ.400* 

τως έξενε%5ησεται.
 ̂ 9* Π*ρ* την 3οθεΤβ*βν ΕυθεΤαν αβ9 τω ίοθεντι Ευ^νγρχμμφ y  ίσον 

,,Ο ρ$ογωνιον νχραβχλείν έλλεΐνον Τετρχγωνφ' Κχΐ χαρά την 3οθε7θ*αν Ευ- 
θειαχ ναραβλη$ησεται Ο’ρδογωνιον το χι 9 ελλεϊιτον Τετ^^^^ Cv » ί  * 9

(Ο <**· «  «· (2) Λ/Γ. τ ϊ (3) JTF. ΤΜ ς . (4) Α% 4 , τβ » .  (5) »*
9. C6) *β ς'. (7) Λ * .  Γ .  Τ *  « .  ( 8 )  A. n i g .  τ η ς  * > * Τ .

1ϊ s



2Γ-
O ' f i o y m  ( t  rc a t  iTkthrov Τ ί τ (*γάφτ* φ.}· ««.

' ~ π  __ Λ' -rJu cu τμ ^ν^λίω . το Ο ο£ο*/ωυιαν «ι

Γ’.

ΠρβΤΛΛί τϊ Β'. Βιβλί», ε* τ«ότ«ί τί}5 ΚΗ'. τ« <?'. επιφέρετσί' Ου-
τω 7*? Υ  προτβεμενη η τβ Β . πέμπτη.

,,Ε ’αν £ Εό5ε7« ij αβ sk fra τετμημενη αε, ε/3, 3$ e?< ««β** *ξι££» 
99$ α<ρ9 φβ9 τό υπό των άνίσων Τμημάτων περιεχόμενον Ο'βογώνιον αι, 
,,ή* Λ7Γ, μετ« τ? «Vo τί< μ?τ«ξυ εξ , η εφ Τετράγωνά κλ , ν{ ΟΎ, <Vov 
„ Υ  τω Τ ετρα γ ^  Τ£? ΤΚ< 'ό^σείας asi $ *β· A«Yf 7*ί W V fye- 
τασις τ?< εν χερσιν ΚΗ'., η εν μερεί ληφ^εΊσα υττόθ·. τη τό io&f
Παρα&ηλόγρ. είναι Τετράγ. εΥ, περ) ης «ν τω Πορίο-μ*τι είρηται.

Δο$ε(σης rif< Ευ^ειΥ «β ^ τ? Εύθ^αμμ» 7* τ«υτ»ί< τίί ΚΗ'. 
τ» μετ αυτήν Σχολίπ, ληφ^ησεται η ξ β , η <ρ/3 Πλευρά τ? Τε τρ»7“ ν8» 

ω i/λείπει τό Ο’ρθογωνίον αι, vj α τ , τό τω ΕύθυγρΎμω 7  <Vov, ^ παρχ 
την δο ε̂ΐσαν Ευ$ε7(ΐν αβ παρχβεβλημενον. Α’ντi 7 α'? τ*?ί αγνοημένης πηλι· 
όκτητος ζ,είάω υ, κα'ι αν =  αι3 X υ, $ ξν =  υτ * « Υ  «ι =*«ν — ξν =  
αβ X ν — υτ =  7 . Το ? αυτό επαχδησεται £ ην υποτελή υ =  <ρβ, ες*ι 
γάρ απ =  αρ — <ρρ =  ,αβ X u — υτ =  γ. Κα< τ?το ί.} τό τρωτόν τυγ· 
χάνει (ι) των διατεθειμένων-Τετραγωνικών εξισώσεων εϊδοί , οτερ εχ της 
Kiri'. ταύτνμ οΐ τ«λ«ι των Γεωμετρών εττελύοντο, πολικότητα εξευρίσκον· 
τ${ άγνοπμενην την ξβ ,  η φβ παραβολή Ο'ρ$ογων(π τφ ϊοδεντι Ευ3·υ· 
γράμμω γ  ίοΉ, παρά την io^elrav EuVe7av αβ , εΐ&ει Τετράγωνά «Αβ tore ν
το*. Π̂ ό̂ Ηλον ίε ω< τό τρωτόν τητι ε<ίο« ^ττί« εςιν επιδεκτικόν επιλντεως, 
τό γάρτοι u ήτοι διά της ξ β , η διά της φβ εχοι αν αναπτύσσεται» ων η 
μεν ξβ ϊι« τ*?* εν τή προτάσει, V) ϊβ φβ διά της εν τφ Σχολίω κατα· 
σκευής εξευρε^ητεται, ΔήΧον ίε εκ τ5 Β". ΤΙορίσματ. της ΚΖ'. Π ρ ο τώ (  
αϊ 5ύω «κε7ν«ι τ»ιΧηιότί}Τί< άμα ληφ^εΐσαι ξβ + φ β 9 τή δο$ε(σγj Et’θβμρ αβ 
ϊσαι είσΐ· Διό »$« είς βυρεην εχατερας ϊιττίϊ* εΥ κ«ΓβτχβυΗ< » ^aTS"
ρ«* 7*? ευρεθείτΗί, οίον της ξβ , $ η ετερα, τατεςιν η α ξ, ειτ ουν η φβ 
εςαι κατάδηλος. « ■ ' · ■ · *

Κ«1 η Μ έξοδος δε, υ} %ρη&α ι εΐώ^ασιν οί νεώτεροι εΙ* την των εξισώ
σεων τη τοιητη είδης επϊλυσΐν, εχ της κατασκευής ^ aufjj τί< εν

( Ο  Ο”** OJyrfii. χΧιΠ» Λία^χμβτ. ΛΓ. ις. «μ,?μ λ
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(ι) 09-, Ε’ αν ονν τοίζ itfott χ κ , β $ ,  xoty'ov το χ λ , εςχι χι Π«?«Χ.
Uov τοϊς Παξα^ηλογραμμοις χΧ $ 0$ «μ* λ«φ$ε7τι· To ihoi 

(τ«τ/ίπν ευ 4· χλ 4- 0$) f<rov ε*» τοϊ« ευ 4  V εχ κατασκευής, αφχΐζε$έντο; 
« ς χ  τ η  κο,νπ ειί ,  εςαι 7  =  4  =  « / .  IL ·?* τυν ίο θ εΤ ^ ν  α ?*  Ε σ εια ν
αβ, τω *ο$·ί'ντι Εΰθνγ^'μμω y  (<rov ΠαραΆηλόγζχμμον τχζχβεβλητχι 
το χι, ΰτε^βα/Χον ε<Σει Πα£«/Χυλθ7 ^μμί*5 τω μΧ, ομοιω τω δο$εντι ί. 
Ο. Ε. Π.

Π ο ρ / σ μ α τ α .
$*.403. Λ'. Ε’αν ί[ το TlzQx'λ '̂kόyQxμμov ί Τετρ«7 ω1'®ι'ί αίτε7τ*/ το Π^οβλυμ* 

„τα$χ την $ο$ε1σχν Εύ,9ε7αν αβ , τω ΪΌ$εντι Εύθυ7ραμμ« 7  ^ ον 0̂ 3>ο- 
„ 7 ωνιον ΐΓΧ$αβχλεϊν, ύχεζβάΆον Ύετζαγωνω·'" Ε*τεΐ ίε Σι« τυν κατασκ» 
Ο'βογωνιον το χι συνάμα τω ΤίΤ^Ύωνω'?^, ίτον ε̂ ί τω Τετςχγ. χ3·, εύ· 
ίυλον ως δ C* των τ» Β'. ΒιβΧίπ Προτάξεων, ε’χ ταυ τηζ τι?. Κ0 '. τ<7 «μετωο 
«ν εχχ^είη. Αυτή 7 *? εκείνη. ,,Ε’αν Ευ$εΊχ η χβ ϊίχα *) τετμημένη κατά 
,,το ε, τρο:?ε5# ϊε τ« αυτί; Ευ9·ε7α ετ εύ$ε(αζ η β\ , το ύτό τηζ ο\ηζ 
,,τύν TJ7 τροΤχείμεν# αΧ 2, τν{ί τ ο̂ον,ειμενυί βΧ πεςιεχόμενον Ο’^ογωνι- 
,, ον, vjtoi το αι,μετά τη χνό τηζ ημισείαζ Τετςαγωνπ εη, Ίσον εςι τφ Τε* 
,,τςαγωνω χθ, τφ «τότε της ημισείας  ̂ τηζ τ$ο<Τχ?/μενυ<, ω< «το μιόίζ ελ 
99 V} χι «v«7i)C{;Ps,VT|ifc Ου5έν ουν ετε$ον η τβ Β'. έκτη τζοτίδητι Προ'πττ/ί, Ί 
τον κατα τνίν ΚΘ’. τβ ς’. διοριτμόν, ον tj εν Τω Πθ£Ϊτμ«τ« ύτο$εΤΐ{ βπ\ετχι· 

ti. Δο$ε(σηζ τηζ αβ καί τ η  Ευ$υγ^άμμα γ ,  ϊιχ τηζ εν χ ε^ τ» Π^ογλο*. 
ευ?ον οΐ ταλαι τώνΓεωμεΓ^ών τ«< «X , Χι, ύ<ρ ών το «ι Ο’ ftoywtov το 
ϊσον τφ ϊο ε̂ντι Εΰ$υγξάμμω y  τε^ιε'χετ«ι, κχι ο τ«{ά. τ»}ν ίο$ε7<Γ«ν αβ 
ουτω χχ^αβαΚε7ν $ε7, ω< υτε^βχ^ειν ίιίει Τετ^^ω^. AJ 7 ê ^v ΠΧ*υ?*̂  
«ύτ«ι τα$ά τοΊζ νςερον «\«λνς«7< (2)  $ι« τί< ΰίνχλύτεωζ των τ« ^  ^ 
Γ'. εΐίος $ι«Τδ3·ειμ«νων Τετ^αγωνιχ'Λν εξιΤωτεων έζεν^κύνται. Ε’«ν 7*ί 
αντί τίί« 11Χευ?«< Χι τ* ^  « ,  εςαι μλ =  «τ , £ «μ =  β χ αβ· ωςε «* ΤΙ»* 
TtQi το 7  =  *τ 4  ε X αβ, ο το τρίτον ές) των Τετραγωνικών έίζίΟ'ωΟ'εων 
είίθ{, χα3· ο ϊι« τϊ« πάρτης, iI^OT«V.y» êi f̂Txrr«> ,το β, τητέζίν ^Χ.»
* 'Λ. ,! «. ΜΛ„αΛ\ζ η ’ ,α , .  _■* ι?>λ ^

«54

ig ετε'̂ Λ Πλευρά <»Χ =  β/3 
οΐ νεώτε̂ οι εύρ?7ν ε’τιτνιίεύ^ται τι? χ«τ« το Β'. είϊο« αναλυτέ/ της εξι(ΤωΤεωζ·
................  ;. . ι ο·ι V..1  ̂ . ... ·ι»'ΐ ·'*' ,2' ,

(I) ΜΓ. ΤΗ ».· (a) cfi<* Owyriid/ ·ν^λ»ΐΛτΑ'. / f ;  e . > >ν Λν'



*55
Καί tstq ie το B\ eftcc των διατεθειμένων Τετζχγωνιχών εξιτωτεων, Γ . 

εύρεδείτών δια το ανωτ. Πόξ. των τη Ο'ξ$ογων(β at (τφ Εύ$υγ'ξάμμω y  
itrts9 ταρχ ru'v Ιοδεϊτχν αβ τα^αβεβ\ν\μενΗ, § ντεξβχ^οντος είδει Τετζχ- 
γωνω) ΝΚευςων αλ , Χί, ουτω χχταχκευχξεΑχΐδύναται.

Α'ναγεγζχφδω ϊη (ι) το άτο rife αλ, *ίτ’ «ν rif< ΐ<ρ Τετγχγωινν ιφτρ, 
ου αν μεςος εfy το O'fioywrov ar Καί ετειδη αλ =  ΐζ , £ /ΒΧ =  Χι, εςα«
Γχ) X? =  αβ· Ε’αν ουν αντί τίκ «X α, εςαι το <pq =  ατ , ^ α$ =  * 
χ αβ * Ε "fSevroi αι, »<V συν *y =  — αρ=)’ ατ  — « X  αβ ’ Καί rare
το των Τβτςχγωνιχων εξιχώτεων Β', είδθ( ,  ο tethu fa ταρόντοζ Ποξίσμχ· 
τοζ Ηχτκΐχευάξαν.

Καί των Νεοίτεφων is αί μέθοδοι (3) (τβτεςι \f\ αβτ  Φ y  Φ | αβ =  
α ,  $ αβ Φ 'V:— ϊ  α/3-e: f ) ,  δϊ <ον rx μόν τί}< εξίΤωτεω< ατ  -Φ α X αβ 
=  γ  ενρίτκεται το « ,  ex δε rvjf εζιΤωΤεωζ βτ  Φ e X α/3 =  γ  τυρίτχεται 
το e, χχτατχευρ rife α’να %εΊςχί IfyoraV. εταχ^ηναι δννχντχι · EVeiiif -yaj 
e/3 =  5- αβ,εςαι ενι =  (4)£ α/3τ , &'* δό τιΐν τί}< xa âV. χατασχευήν χθ =  etj 
Φ y  =  £ α/3τ  +  7 »  ^ τβΤΒ »ί ΙΤλ*υ?ά κι, ε!τ’ βίν ν? βλ =  α/3τ Φ γ , 
i/xep e’av ιJ as, ή' *yav ■£ α/3 τμ ςε θ ρ , e«r«< «X ίτοι a =  α/3τ  Φ *y +
-* α/3* Ε’άν ουν αχό βλ =  α/3τ Φ γ  αφαίζε^ εβ, ήτοι {  αβί-ύττο· 
λειφ^ΐήτεται β\, #ϊτ ουν e = .'V^'aj3Τ Φ γ  Φ- φ  ά/3.· · 5:0

Ε*χ τβτων δε των μεθόδων εφ exar^arfif? εξίϊαΤεωε i e<Vs rif?aT — #. κ.404. 
a "X αβ — y^ είτε τvj< ετ  φ  e X αβ rz y ,  ίο^είτνμ τ?,< Εύ$ε/χ( αβ , ^ τ«· 
Ευ$υγ$αμμ« V» εξευ$(7χονται xi % % ε, εαν τω Εύ$υγςχαμω
y  Τετράγωνον iff ον (5) χ*τατχ«ι«ο9^, arsp  ̂ εντεύθεν ευρτκομενν Πλίυ- 
f* erif ν, ρ η γ ά τ ο  τS μεταιτά τχ T>jV Eu5»/irc αβ Κάθετος α%$είη ε ξ ,  $ 
ε’ηξέυχ$ε(η ξβ , ρ ttirsf ffftj ετ) τHe εβ τςοεκβ\ν$ε(τνκ Λνφ$ε(χ ν\ ελ· 
εςαι y i f  αλ =  α , ^ /Βλ =  «»5 EVnitf γα? *ξτ  =  (6) y ,  εςαι εβΎ φ  ?ξτ 
=  i #  +  7 =  (7) €0Τ =  ·ΧΤ * Λ  (8) =  α/ΒΤ Φ y , χαϊ αΧ 
=?(9) i  Φ Κ  i  «^τ  +  > = * ,  χ*ί β\ Tst ( 10) Φ 7 “ * ϊ
αβ s  τ· ·· ι·.···: .·'ι · · -. . . .·■>.'·.

* ·’.& ■ . · . 1 
' , λ <·:ι:·̂ ·\

* · .ο ·

. rv ■ V.

„  (*) yp· 7* λ· 2̂) Α’£. Γ. τ δ  α. (3) 0̂ « Ο υ γ τ μ ϊ .  $ε»χ iv»t. (4) t. Mf. 
^  #[· (S> I  J  ™  # · (6 ) £’«t wtr. (7) ΛίΓ. τβ  β· (8) w. (9) β\
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Π ρ ο τ α σ ι ς  Λ.
„T>fV ΙοθεΐταV Ευθείαν (αβ) ano τ«με7ν, ώ< εί**» τ^ν oXtjV β/3 τ$ό« 

„r c  Irffov των Τμπμ*των «7 » «< ™ *υτό fV ‘ Τμί?μα τρος το λοιπόν (γβ),
„ Τβτε'ςιν (ως *5 Γεωμετρ*» (par») Ttjv Ιοθίίνχν EvSeixv πεπε^χτμενψ 

„ακςον t, μετον λόγον τεμεΊν.
EVi τί?<; Εό^ειαί αβ άνχγ^χφνιτω Τετράγωνον τό αβτζ,ιζ, παξχ τν)ν 

Εν3·ε7*ν £α, τω Τετρ*7ω,ίΡ <)3 παςαβλνιθι\τω (ι) <<τβν Ο ςθογωνςρντό ζξλι% 
νπεξβάΆον εϊίει αλ τω ξβ όμοίω · τό γ*ν αλ Τετράγωνον εςίν ’ Ε'πε) is 
& = & ,  κοιν* αφχι?εθέντος τβ ξ γ ,  εςαι «λ  =  ξ/3, hx ϊε τάς 0\θάς 
^ επομένως ϊ(τχς Γωνίας υπό ξ γ β , «7*· U )» ξγ  : 7*· ; : ^γ : γβ ·  
Α'Άχ (3) Hy =  α£ =  > £ yX =  » «Ρ* *β : α7  : :  α7  : 7 0 ' IVyove
το/νυν τό ξητέμενον,

Α* λ λ ω ς*
Δ/ά τήν ΙΑ', τβ Β'. βτω τ*μ· τήν α& *ΧΤΧ τό γ  , ως τό Ορθογώνιον 

τό υπόχβ, γ β , ί̂ βν είναι τφ Τεηχγωνω τφ χπόχγ* Ουτω yap εςχι τ«· 
τελειτμένον κτ,

Ε'ςαι γάξ hx τν\ν ΙΖ'. αβ i χγ  : : uy : 70.
Τί*{ ϊί τομΰς τχυτνίζ θαυματίχ ν\ όύναμις «1{ r;jv των Κανονικών σ η 

μάτων cyygaqnjv ^ τεχ^χθετιν,

Π $ 6 τ  α σ ι ς ΛΑ.
j,E\ το7< Ο'ρθογωνίοις Τζιγωνοις («7$)* τό «τό τί?< tjjv όρθκν Γωνίαν 

„  VTOtfivaViji Πλευράς εϊίος (£) ?<m ές< τοΊς από των rvjv ofttjv Γωνίαν ττε· 
„ 9ΐ8%8<τών Πλευρών εΙΙεοΊ , το7< όμοίοις ^ όμοίως χνχγ^χφομενοις (κ $ λ>

Η' κβτά τό A'. Br/3X(ov ΜΖ'. βττϊ τβ παρόντος καθολικεύεται,
Α’τό τνϊ< β ^ ί  Γωνί*< 7  **$βί<θω Κά3·ετο< »ί 7?* ·Τί1 ϊό «ί 

«^» β7» (4) “ν«λθ7 ον ·Ιτιν, «ς*ι ξ  π̂ ός τό αντφ όμοιον κ, <ο< (5)
«0 TTfiOTjj πμς βξ τξίτν\ν. Παλιν εττβί  ̂ (6) βα, χ γ , αξ, τ$ε7< Λν«λθ701' 
«Ιτϊν, εςα»  ̂ τ$ό< τό αυτω όμο/βν λ , ως βχ τρωτπ **?ό( αξ τρΓτπν* EV*» 
τβίνυν  ̂τ?ό< χ ως αβ πςός β ξ , ί , ξ  πζός λ  ως αβ χξός χξ , εςχΙ $ ξ  τΤζός

( ΐ )  Κθ. Τ Ϊ  ς\ (a) Ϊ Δ .  τβ <Γ. C3) /Τ̂ ;. ™ α'. (4) πό?. s'. τ?« Η τβ ς· (5) 
#. /7ο4·. res Α. τβ 9 . (6) Β> ίίος, τής Κ, τβ τ*.



* £ λ  «μ* \*φ$εντχ> ωζ αβ ( ΐ )  ττζθ( βξ $ « ξ  αμα λψρΜίΤχζ. Α'Άαμι}* 
Η αβ ταΐς iufi β ξ 9 αξ ϊοά εςίν, όΐςχ κα) το ξ  τοίζ for) κ καί X t<rov εςί. 
Ο. Ε. Δ .

H o g l c r y i t t r u .

Ε’χ ταυΤΑ( fo' tvj< Προτχτεως £ Σχημάτων όχοτωνΐίν g όχοιων»ν ο· 
μοίων rX^B-ei,  εν τι λ^Βητεται troy τε g ομοιον χαρατλητίφ μεϊόϊω τρ 
κατά τό Α'. ΠξόβΧνιμχ το εν τω Σχ^οΧίω τω μβτά rijv ΜΖ'. τ» Α '. ,  ίΐ a 
oxoroiruv Τετζαγώνοΐζ Irov εν άνεγράφετο, ' otrov «ν ry άχοίβίξει
αντί rife ΜΖ'. τ« Α '. Xif ττ/ον rvjv ΛΑ ', τβ <?'.

Τφ δ’ αυτ<ο λόγω , g ha r? Β'. Πβθ/3λ»ίμ«το< τβ /ν τψ.·«υτ£ β*δίνω 
ΣχοΧίω , po$A<T8Txi g if των ομβ(«* Σχημάτων όμοία sra διαφορά · τβ- 
Tcc;iV β μονον, (Τυνχττεάχι tiivxrat, ά/λχ έ, άφνιρε7ό̂ αι τα Σχήματα τα 
όμοια απ’ a3bjXa>v, όχοίχ χοτ αν j ,  το ε'Χαττον ίηΧονότι αχό τ5 μβίξονος, 
uab&rtq εν τω είξημενω ΣχοΧίω $ τά Τιτ^α'γωνα α/XvjXo/f τ* ruvxxrsrai 
§ αχ α/λ^λων αφαψηαι,

‘ . Π $ ο r α σ ί ς ΛΒ. ν f; .
Λ , ? i ■  ̂ ·. j *

Otoe»*)* χρΑΠμον εςίν εν αυτ?, λο'-ye αξ/ον* Τ 'χβΤε'$Α $ε όμως 
Αμίν ανωτέρω εν τφ Η'. Ήορίτματι των μετά Tijv Κς·\ Πρόταην, :

Π g 6 τ  ct c ι ς ΛΓ.
,,Ε’ν τοίζ iron ΚυκΧοκ, if τω αυτω, αί Γωνία/ τον αυτόν Xoyov εχρ· 

,, βτ* τα7( Π#^«;«ία/< «V «ν βββtfstanv (α *γ, &δ) > ίαντβ τ?ο< το#< KeV- 
9>τροις (ωζ al α[Sy, £ξδ), εάν τβ χρός ταις Περιφβςείαΐζ ζοχ α\ αργτ ξαί) 
,,ωΛ βεβ}ικεΊαΓ ετι ii it, ci Τομ?7ί, art· χρός τοϊζ Κεντροις σννιςχμενοι.

To ysv νβρϊ των χρόζ τοΊς Κεντροις Γωνιων, ^ ίι} g το ττίρ) των Τομ&ων 
χαρχτΧητίω Xoyco ίει^χβνιτεται, ω χατι Α'. Προτα'β·̂  τδ χαρόνγο; Βί-* 
β\(» τα το αοτο ε%οντα ύψος Τρίγωνα shut χρός olfaiiKx.'Ac αί
Βα<τί/<, βϊμΑ οτι αντί rife εκ fir 8 Χνιφ$·ε(της ΛΗ'. ίΐ^οταο·. «ί» Α^ιΒιβΧί^ 
Χ^χτεον7ενταύθα την ΚΘ'. τS Τ*., Μι αντί &ε rS 8 itfift ΤΒ)τχΗ4$ς<χορυ* 
W< th Ύςιγωνβ ίεξ9&ετεον ενταύθα ξ , $χερ α (κατά' κορμρν,Υ Τayia extrvf* 
μαίνεται tacts Γωνίας ^ τβ Τομ£ω< α’ντϊ Js των εν,εκείνοις. Ι^ ώ ω ν .*

!?■ ■— 1



λυφθ-η'τωταν ωϊε α\ τρός το7ς Κεντροις β ^ ξ  ΓωνίΛ, $  ίη $ ο\ ΤομεΤς,·£  
τελευταΐον αντί των εν εκείνοι; Βα'τεων, ωίε αί Ilfρί<ρ/ρβ/*/-

Ο'σακκ γαρ μόμον οτοιονχν Τζίτημόςιον φερε τό $η, της Περιφερείας 
Κ> τεξήχεται εν τjj Περιφερείς α γ , τβτα'χις τΐ ομοιον μόςιον, οίον τό ύτο 
Ιξνι ,· της υττο Γωνίας εςαι τεριεχόμενον εν τνΓ Γωνία rjj ύτο αβγ. Δί?- 
λον $ε οτι $ οτοιονδη'τότε ετερον μόριον της Περιφερείας ^ της Γω· 
ν(α< υτο ϊξξ, εν τη Περιφερείς α γ , κςν τηΓωνίς τη ντο « β ?  ^ταρφμως 
</ει τεριε'χεται. Kara αρα το γνωρ/τμα των Ίσων λόγων το' ταρα Τα*ουε- 
τίω, ε ςαι Η ύτο αβγ Γωνία τρός την ύτο ϊξξ  Γωνίαν, ως η Περίφερε/» «V  
τρόί την Περίφερειαν >£. Τον αυτόν ίε τρο'τον ίειχ^η'τεται $ τόνΤομεααβγ 
είναι τρός τόν Τόμε'» δξ£, ώ< η Περιφέρεια αγ προ? την Περιφέρειαν $£.

Ε’τει&'η ίε α\ τρός τη Περιφερείς Γωνίαι ρ £ 9 Ημίτειαί ( ί )  είτι των 
τρός τω Κε'ντρω Γων/ωί» υτό αβγ, £ξδ, το τερΐ τ«των ίε&ιγμε'νον $ τερϊ 
εκείνων εςα^ * , ·

Π ο ρ ί σ μ α τ α .  .
κ·4̂ 9· ^·

κ·4»ο. δ’.

Η' τρός τω Κε'ντρω Γωνία οντο βαγ β«?1 τρός τας τε'ο·ο·αρας 0*ρ3·α<, 
ως η Περιφέρεια βγ εφ* ί; βεβηκε, τρός την ολην Περιφε'ρείαν.

Ε’τει&ή γάρ τάς τε'ο·ο·αρας Ο’ρ -̂άς, τ«τε'ςη (ΐ) τάταςταςτερ) τό αυτό 
Κεντρον α Γωνίας χαταμετρε7 οΧη η τβ Κυκλ« Περιφε'ρεια, την μίαν αρα 
όρ&ην Γωνίαν, ήτοι την υτό βα£, καταμετρήσει της όλης Περιφερείας τό 
τεταρτηαόριον βξ. Α’2λά γάρ ως εχει η υτό βαγ Γωνία τρός την Ο’ρθην 
υτό βα£, «τω (διά ταυτην την ΑΓ'.) $ Η Περιφέρεια β γ  τρός τό τεταρτη- 
μόρίον β£, «ρα ( j)  η υτό βαγ ες) τρός τάς τεσταςα; 0 ’ρ9·άς, ως τό τόξον 
$γ ες'ι τρός τα' τετταρα τεταρτημόρια, τβτε'ςΐ τρός τη'ν ολην Περιφε'ρείαν.

Των άνίο*ων Κυ»λων αί Περιφε'ρειαι ιλ, £ γ , αΐ «τας ύτοτείνχται τας 
Γωνίας, είτε τάς τρός τω Κβντρφ, όίαι αΐ υτό ιαλ ^ βαγ , είτε τάς τρός τ^ 
Περιφερείς όμοται είτί* .iai .έίνάταλιν. , ’ , * r
'" ΠρώΤρν>̂  γαρ χείιθωοταν αί Γται Γωνίαι τρός τοις Κε'ντροις·  ̂η Περιφέρεια 
ιλ..ε£ι τρός. την Ιίίαν 5λην. Περιφε'ρείαν, ως (4) ti υτό ιαλ Γωνία, Τ«τεςιν 
η,υτό βαγ-τρός τε'τταρας Ο’ρ̂ ας* η*τε Περιφέρεια β γ  όςί τρός την i t o  
«ντης ολην Περιφέρειαν ( f ) , ως η αυτή' Γωνία η υτό βαγ τρός τε'τταρας

(ί) Κ. τΐ 
C3; KJ. τί ,*. Τ*· (2) Λ α  re r .  Ι70ί τ «  /Γ. τη α . μετά τ ϊ . Γχολ. τ<< ΛΓΓ. «  « .

C4)  ^ ι«  τό  Α'. Πόρ. (5) Λ α  τό  Λ '. Πός.



0'ρ$άς* Α"ρχ ή ιλ (i) ες) προς τήν Way οληνΠεριφερειχν, ως ή βγ\ προς 
τήν ϊΗχν, χαί επόμενες (ΐ) «ί Π#$*ρ/^αι /λ £ βγομοιαι είτί.

Ε’άν is αί ΓίΓΛί Γων»αι ξ  ^ χ τ?©ς τα7< Περιφερείαις,Ιώη, κεί&ωιταν $ή χ . 41 r. 
ex) των χυτών Περιφερειών βεβηκεΊαι, it, Γωνίαι προς τοίς χεντροις neat at 
ντο ια\, /3*y , 4 (3) ετονται it, αυτχι Wat. Οβθβν ($ιά το Α'. μ£?©$) τα 
τόξα , τβτόςιν αί Πτβιφβ'β»*1 £ /3*y ©μοιαι eVf.

Καί ανχ'ταλιν. Των aviVcov Κύκλων αί ομοιαι Περιφερειαι βy  it, t\ υ- 
ποτείνατι Γωνίας /Vac, χαντ* προς τοίς Κεντροις αυται ώοΊ, κάντε προς ταίς 
Περιφερείχις * ί ϊ ς  εξ βύτα Ζή τα Σχήματος, it, τ»ίί Κ'. τβ Γ'. Βιβλία χ». 
τάβλαν εςί. ._γ . :

£Γμ(̂ ιάμρτ̂ ο< iua> χβ £ a y , ατό των ομοκέντρων Περιφερειών τόξα χ- Γ*. 
πολαμβχνατιν ομοια τα ίλ 9βγ. Τβ3·’ ©τί$ siiijXov s<?iv β* τβ Β. Πο^ίτματος.

Η’^μ/νων των Εύθβ/ών /3y, ιλ, τα Τμήματα βκγ9 ιξλ , α ίεκτιχχ Δ\ χ .41*· 
ΐ?ων ες) Γωνιών των χ , ξ ,  ©μ©/« s’ci'* χαί άνάπαλιν.

'Διά ·γχρ το 1)'. Ποριπμα., α\ Περιφερειαι β y 9 ιλ , it, επομένως καί αί 
βκγ £ ιξλ ομοιαι είσί: Α ’ρα (4) £ τά Τμήματα /3*y, ιξλ ομοια βςΓ. .

Ε'τι $ τα απενχντίον Τμήματα , i/a τας β γ  £ ©μοίας Πί^φίρβίας,
$ αυτά ©μοια εςί. .Κι

Α*νάταλ/ν is, τα ομοια Τμήματα /3xy, /ξλ , ίεχτικά εςι Γωνιών ϊτων 
των % ξ. Δια y*f> ( 5) ομοίας Περιφερείας /3xy, ιξλ , αί aVfvavT/ov 
Περιφερειαι fry* «X ομοιαι ετονται^ αϊτέ Γωνίαι κ $ ξ  αί fV  αύταΤς βε- 
βηκεΊχι τχίς Περιφερείχις (J&) αίλήλχις ίται.

Ε"τι αί εν.τοΊς Τμηματι /3-y, ιλ Γων/αι, των <νων Γωνιών κ it, ξ  ( f )  
παραπληρώματα, ες) προς Ιυω θ'ρ$άς, i/a τίτ© /Vai.
<;/r Τα ομοια Τμήματα τά επί τής αυτής Ευθείας, ή των /'«Των, /Va άλ· 

εςί.Δήλονεκ  τη ανωτ. Πορίσματος, it, εκ τ5 Σχόλια τής ΚΑ'.' τη 
Γ'.,, χαί £| τβ Ζ\ Α’ξ/ωμ. τη Α'. Β/̂ λΓπ * Περιεχει is τβτί τ© Π©ν^μ« 
τάί Προτάτεις.) τήντε ΚΓ̂ . £ ΚΔ". τβ Τ'. Βιβλία, ας © μεν Ταχββτιος τα- 
f«XiT«v, αντοί i r #νειλήμμε$α· I f  y άρτοι εν εκείνοις ΚΓ\ βτως εκφέρε&χι

*ί9

ν , ο μ ο ι α  ( Ι μ ^ μ α τ α  Κ υ α λ ω ν  / V a  a A t f X o i c  « V / .  ' ;  "  \____* '’ · 1 . · - · · '· ' f »' ‘  ̂·* ” ’ f .· > . ** α4» , *ι . ι V:

m  ^ )  Δ ΐ α  τ η ,  Ι Α .  τ ϊ  V ,  ( 2 ) ο ’ ρ .  τ «  ς .  (3 ) Δ ι »  τ ι ί»  ΑΓ. τ β  < / .  ^  τ ό  ς · '.  

τ β  a .  (4 >  Α .  ϋ ’ ( ΐ < τ μ .  Β ι β λ .  τ ' ,  ( 5 ) t f f ,  w J.' τ β  ( ,  Β ,  1 1 ο ς ,  τ « »  ά ν « Γ .  ( τ )  ΑΓΑ; τ β  γ ' .

χ 1 Κ k 2 ' “·" : » ·( Ι



a6o —-------- '-ί™
Tuvtm f  ετι τηζ Προτάσ. % των εξ χυτηζ Πορισμάτων, }u^x £?- 

Λ,ττχι τχ τηζ πράξεως τη συνιςχν, $ κχτχμετρείν rat Γωνίχζ, όπερ h  τω 
ν %*Χίω τω μετά την Κ Γ\ τη A '. Β,βλίπ πλχτύτερον άνεπτυχϊη.

Σ  % ό λ  ι ο ν.
Ε'vrctubu is γενομε’νοκ, ™ εν τω Δ '. Βιβλίω ημίν υποχε$εν άποτι- 

Ticv ■ εττηγγε^-ετο yup εν εκείνοκ η ϊ ·  Προτατεωί τχ ΙΠ· των ςοι- 
χε(ων άπόίειξίζ· ΕΓχε/ γεν το $εωρημχ πτω.

„  Ε’αν εΐζ Κυκλον Πεντάγωνον Ισόπλευρον εγγραφή (τό αβγϊε), η Τη 
„  IlfVταγών« Πλευρά (α/3) ivvxrxt τ$τε τ5 Ε'ξχγωνβ, $ τη τη Δεχαγωνβ, 
„  των ε!« τον χυτόν Κ όχλον εγγρχφομενων»

Α'χ^είσης γάρ rvj( Δ/αμετρχ uvt, ^ τηζ Η'μΐϊιχμετρ» ξβ , από τη Κέν
τρα ξ  άχ5·ητω Κάθετος προς αβ η £$·, ι?τ/<. προεκβλη^είσχ προσπιπτε- 
τω τρ τη Κυχλχ Περιφερείς κχτχ τό κ. Αυτή ^  $ το τόξο» χκβ (τπτεςι ( ΐ)  
τό πεμπτημόριον τηζ όΧ^ί Περ/φερε(χζ) i(%x τεμεΊ (2) κχτχ τό κ· Ε ’πιξευχ- 
$ήτωσχν αί βκ, χα, £, ίπεώη χκ της oXtji Π»ρ/φερ*ία{ ίεκχτημόριον ες)ν9 
εςχι νι χκ Εΰ.3·ε7* (3) πλευρά τη Δίχαλων» τχ mxvovikh (τπτε'ςι τη Ισό
πλευρα τε κχ) \σογ ων(π) τχ εϊζ τον Κύκλον εγγράφε&χι ΰυνχμενπ- A Vo 
y h  τη Κε'ντρχ ξ  Κά3·ετο< χχδήτω επ) την χκ η ξν , i|r/< προεκβχ/λομενη 
προσπιπτετω τη Περιφερείς τη Κυ'χλχ κχτχ τό μ. Αυτή ίη το τόξο» χμκ 
Κχχ τέμνπσα εςχι κχτχ το' μ , £  τεμεΤίε £  την τη IlivteyioVx Πλευράν κατά τό λ · Εν^ευχ^τω w χλ* ' iix γπν τάζ Η'μιπεριψερείχζ χβ\1 $ 
αεη, χ] !σχι άΆ,ηλχίζ εϊσί, καί μην ^ iix τχ τόξχ χβγ 9 xsi τχ χ/ληλοις 
$ χυτά /τα, εςχι τό τ όζον γη  τη τοξχ γνβ ημίσειχ, η γπν κχ) τη χχβ· 
Ε νδεντοι Τόξ: γη =: Τόξ; χκ == 2 Τόξ: κμ * όμοίώζ is ^ Τόξ:κγ β  =  Τόξ: 
*β. =  * Τόξ: βκ· Α'ρχ γη +  γβ  τχ συνχμφότερχ Τόξχ =  2 Τόξ:
2 Τοξ: κβ , τχτ/ςι τό Τόξο.» βγη,ζ: 2 Τόξ: βκμ' ώςε  ̂Γαίνί* Η ύίΓΟ 
=  (4) a Γωνία/< /3£μ. Α’^ά ŷ«p Ιτΐ τχ Τριγω,νχ &βζ, η εκτό( Γ ωνίχ η ύπο 

~  (5) Tc“ t άιπό χβξ^ βχξ χμχ ληφ$ε(σχπ9 ΤΗΤίςι (βιά τάζ χζ ^ βζ *“ 
σχζ ΗΤχζ) (6) =  a Γων: χβξ =  2 Γων. βχξ, ήτοι (ίιχ Τχ χνωτ·) =  ΐ  Γω' 
νίαΐί 0^μ, η λ£β' εν χ ρ χ  τοίς Τριγωνιος λζβ , %άβ 9 itx τάζ υπό βζλ  ̂

text «ταc,  ̂ Tijv rpos τω β κοινήν?£*< $>{ (7) 'έ ‘ί ό^ό βλξ  =



#αί εττομένω; (ι )  αβ: β ζ * : ξβ : /3λ« τ«υτ#τοι (2) #*) Ο’^ογων/ον ττ 
viro αβλ — β< ?. Hvty ©υν ετϊ των Τ /̂γωνων αλν, χλν, $/« τλ< προϊτω ν 
θ ν 9·Λ<9 ^ τ*< *ν, νχ (3) ίσας %<τχς̂  t,-h* τήν λν xom)ν τυγ%ivxrxv, έςιν 
(4) αλ =  λχ, ^ >f uro Χαχ =  αχλ, '«#« επ) των Τρίγωνων βακ9 κχλ, 
hurs τήν προς τφ α κοινήν, t, τχςυπό φβκ κ, αχλ ίσος *<τχς , «<?«< (5) ^ 
14 ύτο αχβ = 'αλχ, και τ« Τρίγωνα 0*χ, χαλ «<?«» όμοια- CfSsv βχ: αχ: 
• χχ : χλ , χα) Ο'ξ$ογωνιον το βαλ =  «χΤ- Α’& ’ Ο’^ ^ ω ν . α/3λ +  Ο’ρ- 
3·©γων. βαλ =  (6) α/3τ , *ρ« λ/3τ =  βζ^ 4- β Λ  Α Ά *  βζ  τβ Κνχλβ Η'- 
μιϊιάμετρος ες), έ, επομένως (γ) Πλ*υρ« τβ κανονική Φίξαγώνα τβ έΐς. τόν 
Κύκλον εγγεγρχμμενβ,· ητχ «χ Πλ«υρ* τβ κανονική Δεκχγώνβ τβ είς τον 
αυτόν Κύκλον εγγεγραμμένε. Α'ςχ το Τετράγωνον το από -τής ΤΙλίυ^ας τ« 
Πίνταγωνβ τβ xctvovixSy !<rov τοΊς Ύεγςχγώνοις, τω μβν «το Tvfc Πλευρά 
τβ κανονικέ Ε'ξαγωνβ, τω δε από τής τη Αεχχγώνα, των tig τον αυτόν Κύ
κλον eyyix<pe&xt νοεμενων, άμα λορδεία-ιν* Q* Ε. Δ .

5SS

Των. ζοιχείων της Τεωμετοίας<
ι · Λ

β I Β Λ  Ι Ό  Ν ΪΒ'« 

Η*̂ Τν »t Ζ.

L &7ί · εξ προεκτε^έιτι Βιβλίοα t q (x  λ Τ ι τα Μοιχεία των Α*ρι$μων περιε- 
%ο*τχ, TO Ζ\% X, Η\ ^ θ 'ί ο ΕυχλΌπί παρατυνχττει, τ^ος/5«ι< £ Γ., ev 
V τερΐ των ασυμμετρών αυτω πολικοτήτων yivsrxt λόχος* Αυτοί >β από 
των επιπέδων αμέσως επϊ.τα ςερεχ μετχβχίνομεν, τήν περ) Α*ρ$μών εν με- 
ί»/ εναοσ-άμενο1ι πραγματείαν * iw l  φ Το7{ μχ^οτιωαην ωή$ομεν ευχερεςε- 
fl«v «τω τήν τχξιν εσε&χι τής δάατκχλίχς ̂ είφ,όνχ χυτοίετα προς τήν των 
Γεωμετρικών προτεΒχίο ςοιχείωσιν, μή υφ -itigxi μεταξύ θεωρίας τής εκεί-
·. f , ι.

„  *#Ci) ^  'Τ*«£· (J) ΙΖ»~'&  <·'. (3 ) Γ· τ ϊ  γ .  (4 ) Λ  τϊ « .  (5 ) Θ. Πορ» τής Λ Β · 
** « ·  ( 6 )  S .  τΐ βΓ, («2) πό(. τής ΙΕ . τ» tf.



a $2 -~  gg?
νων ε1σνγί<τ?ως hcuorronsm· T «( μί'ντοι εν τω tfapov.Tj καν τφίφεξϊς 
Βιβλίω Γροτάσεις ανασαλεμένοι, «% εβίομον βίε ογίοον τα βιβλία ετιγρα· 
ψόμε^α, ενδέκατον U £, ίωϊεχατον, ώ< αν μιί τις σύγχυσις-ετακολα^ε^ 
όν:τ*7< τών Προτάσεων, ανακλά****!, τΐ« κατ’ Ευκλεών (τυν^*ς άΗχατα- 
ςάσ^ς άτοκη) τάζεως νμίίν ϊιαςρεφομεννις. *

Διμερες ίε πως ε’ ς» το ταρόν Βιβλίον' εν αντω yap προ πάντων βί 
τρωτοί οίρνε'ι θεμέλιοι τροκαταβάΑονται, οίς άπασα ν\ τερι .των Στερεών, 
τετε'ςι των Σωμάτων εφηίραςαι Μχσχαλίχ., μετά ταυ τα ίε ως εν μβρει Β. 
των ΠαραΑΐίλετιτε'ίων τχτά$νι τροτ&ενται,

Τά{ yxv τρωΗςας των ςερεων άρχά( ά ΙΛ'.των ςοιχβίων ύτοτί^ψη 
Βίβλος, ών ,άνευ τα τάθπ των Σωμάτων ayvoavTac, τιινάΑως μοχ^εΐν «I* 
xof τερι τοΑά των μαθηματικών τρ^ματειών ει&ι*.. Τά τε yap κατά τον 
Θεοδόσιον Σφαιρικά-, § τα τής.σφαιρικής ωσαύτως Τριγωνομετρίας, ναιμνιν 
£. τίΓδ πρακτικής Γεωμετρίας τα τΧείςα., και τα της Στατικές , και τ* τίς 
Γεωγραφίας, θεωρία των ςερεων ετερείίετχι, και ό*α ίε μικρόν άπαντά 
Ινιχερίςερα, εν,τε τοις Γ^ωμωνικοϊς^ τα7ς τ?.Κών«.τομαϊς, ji#y τοΐς Δ ’ςρο* 
νομικόίς, ^ Δ/σττρικο7<, ^ OVtiko7{ , των κατά τά <?ερεά αρχών ακριβώς 
νοεμΐνων, £αϊίω κα ί̂ςαται £ μαΑον ευξυνετα Λ βς< οί εν τ£ ντραγματευε* 
tS’ai τερΐ των Γεωμετρικών ςοιχείων το άνά χεΊρας $ το μετ’ αυτό Βι/3λ/ον 
ταρατρέχοντες, κολοβήν $ τάντ* άτβλί Tif( Γεωμετρίας ϊΐίλοι είτι jroi&- 
μενοι tijv είτ^ΜΤίν.

Ο ρ ι σ μ ο ί ,

Α\ Στερεόν Ιςι το μήκος ά, πλάτος >y βά$ος εχον, 
ϋ. Στερεπ δε τέρας όπιφχνεια

9C· 414* Γ\ *Έυ3·ε7α (αβ) τρός ετίτείον (γ γ )  ορ̂ ν\ εςι (τχτεςι Κάθετος)» Ι*** 
νρόί τατας τάς άττομενας αύτίίς Ευθείας (γχ ), £ ·ν τ<£ βντφ’ν.το- 
κβιμενω βτιττβδω (yy) τρος όρθάς (ύτό βαγ , |3ay) 

κ.415* ^, _ Εη-ίτεϊον τρός επίπεδον όρ$όν (τ»τεςι κάθετον) εςίν, όταν αΐ τ# κοι* 
ν? τ°μρ τών ετιτεδων τρο'ς βρ^αΓανομεναι (Χτ) Εύ̂ εΤαι εν ε« τών είΠ- 
τεϊων, τώ λοιπω επιπεϊω τρός όρ$άς ωσι,

χ. 4>6.  ̂ Ευ^εία^τρός ετίτεϊον κλίσις ες\ν, οταν άτό τ» μετεώρβ τέρατος τ»}<
Ευθείας (λ) ετι τό ετίπεϊον Κάθετος άχθ^  ̂ Χ ξ,  ̂ «το τ« γενομίνε Σ η* 
μ«̂ « ξ> >έ «το τί εν τώ ετιτβίω τέρατος ξ  φ  Ευθείας λ^, Ε ν^ *  •jr<"



ξευ%$% Η $ περιεχομένη όξεί* Γωνίμ υπό Χξξ> υπό της αχδείσης $ 
riff έφεςωσης, τβτεςιν η υπό ξξλ . , , β.

EV/fnris (?<?) 9Τρο\ επίπεδον λπ κλίσις έςίν, η περιεχομένη :οξεία Γω* </. κ . 4Ί7. 
νι'α (αβγ) W  των τ$ο< ο?3ας τ« xotvjf TCfty (ξΟ αγδμϊνων (α/3 £ -y/3) 
ττξος τω αυτ£ Σημείω (β) νν έκατέρω των έπιπέδω9.

Επίπεδον προς επίπεδον ομοίως x$xX(<&xt λέγεται, καί Ιτ£$ον προς 21. 
έτερον, όταν α\ εϊρημέναι των, κλίσεων Γ.ωνίαιίσαι άΑηλαις ωσι.

Παραπλησίως δε , Εύ5ί7α προς επίπεδον9 ^ έτέρα προς έτερον, $ το 
αυτό, έχν α\ εϊρημέναι (εν τω Ε'. Ο'ρισ.) των κλίσεων Γ ωνίαι ίσαι άλ· 
ληλαις ωσι.

ΠαρχΆηλα επίπεδα έ ς ι τ ά ,  Ισον αν καϊ τροχχ$είη, ίσοις αείποτε it. 
ατ αΐδ η̂λων άφεςωτατόίς διχςημασι.

Η" (ως Ευκλείδ. ωρίσατο) τα ασύμπτωτα·
Ο'μοια ςερεά Σχήματα (ey$«ίγραμμα): εςΐ, τα υπό ομοίων επιπέδων θ'. 

περιεχόμενα ίσων το πλήθος·
Στερεά γωνία ές'ιν η υπό πλιιόνων/  ̂ η δύω επιπέδων "Γωνιών (βαγ% Γ. 

γ α ξ , βχξ) περιεχόμενά, μη όσων εν τφ αυτω έπιπέδω ,π ρόςενΐ Σημείω 
συνιζχμένων.

Γσαι δε Γωνία» ςερεχΐ rim  αίζην εν. άνληλοις έντε&ωσιν) εφαρμόζεσαι, id ♦
Κα&άπερ 7*0 Γωνία επίπεδο ςέςα/η των Γραμμώνίκλίσις  ̂ ουτωτοι 

ςερεχ έςι Γωνία η των Γ ωνίων κλίσις των επιπέδων* Και περ) άμφοιν 
τοίνυν επίσης συλλογικέ ον. (fpx τό Σχόλ. τό μετά την Ις .  τη Γ'.

Πρίσμα ες'ι Σχήμα 'ςερεόν έιϊόπέδοις περιιεχόμενον, ων δΰω τα άπε· Ι&.χ.419· 
ναντίον .'ξξε 9 αγβ παρά fa ηλατε «?»■* £ ίσα , £ όμοια·

nxpxfaq\tir(iri$oy ~έςι Σχήμα ςερεον, νπό Τετράπλευρων χτέναν- I f .  χ.420. 
τίον πxpufaηλωv περίεχόμενον.

Εάν υπό εξ επιπέδων άπεναντίον πxpxfav|λωv Τετράγωνων τό ,ςερεόν ιΛ.
7 περιεχόμενον, Κύβος ες(. .

Γσατε έ, ομοία ςερεά Σχήματα έςΐ» τά-:υπό ομοίων επιπέδων, περιε-, ΙΕ\ 
χομανα ίσων τΦ πληγεί £  *$ μεγέ^τει. ·-....

Τ«τβν δητορ Ο'ρισμονΛ ος δέκατος έςι τον αριθμόν παβ Ευκλείδη 
**ρελε λείπει μη.' καλώς ποιη σας] ό Τακπέτιος, § διά τη το μη πάνυ τ οι 
ακριβώς τάς αποδείξεις της ΚΕ\ £ ΚΗ'. των προτάσεων άποδεδωκως♦



%· 421·

422»

*· 423·

%· 424·

Π ζ ό r ct <r ι ζ A.
,,ΕυΒ’ί/Λί γραμμής μέρος μεν τι (το αγ) ακ εςιν εν τφ υποκείμενοι 

„ f W %  (ξε), μίροζ tin  (γβ) εν τω μετεωρω.̂
Ε”ςί κα& αυτό το λεγόμενον εκφχνες, εννοήταη τι ϊήποτε εςιν επί

πεδον, £, η  ευ$εϊίχ Γραμμή* Ο'ρχ Ο ριτμ· Ζ . £ Δ ·  τα Α .  Ειβ\(α.

Π ζ ό r ol <Τ ι ς Β.
„  Παν Τρίγωνον εν εν( εςιν επιπείω* Και δόω Ευ^εϊχι τεμναται «λ»

„X'«jXac εν ενί είτιν επιπεδω.
Το Α'. μέρος χ«3·’ αυτό JvfXov, ativ γαρ u/λο τό Τρίγωνον, ν} επί

πεδος Ε'πιφχνεια υπό τριών Ευ3·«ιων περιεχόμενά· Koevr£Û «v 2ΐί $ εκ τής 
άνωτ· Ώροτ. ευδηλον φ τό Β'.

Π 9 6 τ  α σ ι ς Γ.
,,Ε’άν δύω επίπεδα (αβ, 7&) τέμνη αΆ^λχ, $ (εξ) κοινή αυτών το*

„  μι) Ευθεία εςί.
Φανερόν εν. τα όριΤμχ τα επίπεδα. ΕΤςιν a/SX* ούν καί ατω δεικνύειν* 

εϊ μι} γαρ ΕνΒΥΐα νι κοινή τομή εξ9 αγε&ω ετ) τα επίπεδα γδ Ευθεία 
ε τξ , επ) ti τα αβ Ευθεία ε ξξ ’ και α\ δύω τοίνυν ε ξ ξ9 ε τξ  Εύδείαι πε· 
ριέξασι %ωρ(ον , οπερ ατοπον.

Π ρ ό τ α σ ι ς  Δ.
,, Ε’αν Ευθεία (βα) δύο Ε ύ ε̂ίχις (γα% ·> & ?) τεμνάτακ «AifXarc» 

,,πρόζ όρ$χζ επ) τιί» κοινήν τομήν επιςα^ϊ) , $ τιο αυτών Ιχιπεδω προς 
5, ορ$ας εςαι.

$ε,<ϊν γ χ χ , ξατ9 $ εκατεραν, όπήίτ&τ' αν vf τέως Τύ'ΣνιμεΙον π. Ε’«ν γαρ 
Η Ευ$εϊχ πξ Tvj ετερχ των Ευθειών, olov τ« ξαοτ παρα^λος τ*»
m ?3v (1) τεμ?7 7 α%* ·®* αδετερ^παρά'Κνιλος τ*με7 (τ^εκατερχη Τό-
--------- —̂ :________ ι.. . ■* · >···?· {* · ϋί iVn *U’r·' >"?

('1\ Β\ ̂®β· τϊ Γχολ. τβ μίτοι τ$» 4/1. τϊ « .  (i) Α. Πόςιαμα η 2χό\· i«r« ̂ 7
/7^ ί· τ «  Λ ·



μν/ra) τοίνυν y t%  %χτχ το ξ ,  £ ίηζενχΡύτω j  β ξ · £ erst)ή i  ύττο
βχξ Γωνίχ (#ξ υτο5.) oftq erx *ςϊ ,

Ε'ςαι Ttrqxy· βξ  =  (l)  TfT^ay. $«7
Ύετραγ. αξ$

Α Ά ’ exethi iJ'jSfl· ο$5») rfoerxi ex) rS exireie fa y ,  $ εχομίνω(( l )
O’ jSviv συνίςΐήτι μετχ rift at* *$» ν*ο /3τα,
, Κςινχζχ Ί ζετΰγ. βχ =  (3)  Terjey. 0r7

TerfXy. ajrj
EVi) is £ ojre ατξ ex xxrxrx. O'fty β** ε<?/.

Ternary. αξ ss (4)  Ter^ay. ξτ7  
Ter^xy. « 1Γ [

Avp« Terjxy. /3ξ =  Tsrgxy β χ )
Tetley, ξ τ !
Ter^ay. xx  f 
Ter$ay. a r j

A*?» Ttrgxy. βξ μεΊξον εςϊ των Tergxy. βχ £ ξχ  , £ ίχομίνωζ 
(5 ) Μ υττο βτξ «* serir O’gS ·̂ Ουχ* age η β τ  ĉ »j «ςιν (6) ex) τ3 *- 
xtxeitt yx£* « ς · tojXev re XQoreSev.

Σ χ ό λ ι ο υ .

Ε*χ τ3 T»$svroi ω< η £*· oftq Ιςιν ex) τβ ετΤίΤεί# £<ry, ef^wc 
tZs(%2y  την βχ μ»ί είναι of5ι}ν «τι τ5 εχιχείβ τ«τβ. BVSivre/ $ «-
χοφχτει τβ ^εω^μχτοζ, yj τβ ̂ βωζ/{μχτθζ αυτί x\ftetx κχτ o ftι}ν 
ίβιξιν *«τ*̂ κ«θΛ<θΊί. Η' i* $ε7ξΐ( xutvi Kxrxyt το ΰΟΊωίβζ ϊωχννβ K\eg· 
μχντίβ $ς(.

Π q ό r cl <τ ι ς Ε.
,,Ε ’χν Εο5«Τχ (α?) τφτίν Eftefxic (βχ , y r ,  £*) αττομίνχκ χ/λt}~ 

χ$βί C0$«< exi rij< κοινής τομής (re Σημείβ iijX. a) *τ/ς«9>ί, αί 
w V *  EtlS-eixi ev evf είσιν ετιχείω.

■ Ε’ςω y « f el hjvxrov, w μ(« τ«τω* /8* e 1/ s re?w ΙχιπεΙφ τω , τω 3̂5.
ΐ’εμνβντι re Xr exiTeJev, en ω βί \οιχχ) ϊύω y x 9 ξ χ , Eo^f/^ τμ « ξ · Ε -

(J) ΛΙΖ. «  « '.  (a ) O V  Γ . » *  ι« '.  (3) «Λ* * w  M 2 . r «  (4 ) ΑίΖ. τ ·  « .  ( j )
^  η ®#· Tti 31Ζ, τβ «'· t6j !̂|Λμ  ι»  τβ Γ , Ο*ίΐ?μ. τ ί μ ,

■ 26$
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χ· 426.

Ts,ti το (νυν V) (εξ ύ*βθ.) *ρη ο9$*< ίφ·'ςχτ αι Ιτηταν 5υω y x 9 ξχ , eV) 
Τ8 erlxeh \ τ ορΜ, 0 )  h**' ir»»W < *ξ ®W* OMV̂ ffX (4)
Cro ρχξ- ϊςι $i (εξ νττοϊ.) $ νι ύτο ραβ SeStj 9 α\ αρχ ντο ρ ϊβχφ ξ !γμ 
χΆηλακ ei<r(v. 0"περ χιοτον.

Π g ί τ α σ ι ς ς.
η Έ.’αν 5υω Ευθεία* (α/3, yt) τω αυτω imirΙίφ (<*ζ) ότροζ ορ$αk ’Sfi9 

,, τχρχΆν{Κοι ε<τοντχι α) Εύθειαι,
Ahei&xt εί%εν ώςκχ& αυτό 5v5\°v, αΆ* εμτ^ί ^ »τω< αν arotifjftefti, 
Εϊτιξευγ^είννα Tvft /35, uyi&u εν τω ετιτείω ξβ η ϊη τρπ ορ$χς ετΊ 

τν\ζ βί, 4> iW ry /3«, $ εττε£εν%θωσ,αν u\ tx, tja, tf/3 · Αί μεν ουν Ευθεία» 
/35, τ«Τ< /35, /2α (3) ‘σ>αι *Μ ν αίτε υτ$ /35η (4), 5.3α εϊτιν βρθαί. Αν$* 
(5) αί αί  ̂ $*ί <Va/ ε/τ/'· Τα τ©Λ*υν a/3if* »)5α Ιτβττλευρα ες)» £
ετομενωζ α\ ι/ττο α/3Η, a5tj (6) 'τα/* Α Ά ’ α/3π Ο’ρθπ (7) εςίν, αρχ  ̂ Η 
υτ® α5π Α’^ ά  7*0 είτιν Ο’ρθα) $ ι| ντο /35η , ^ η ύττο 7&W, Μ μεν ε*κ 
κατα^κευΜί, η $ε ε<, τβ Γ\ * Ανρ« π Ένδεια π$ ταί(τριτ) »y5, α&,
/35 «·ρ!>{ ορθα< εφίςαται* ω:τε αί ŷ5 , καί α3, και /35‘, εν ενι καί τω αυτω
(8) είιτιν ε’τιτεϊω. Α’Άαμύν  ̂ αί α/3, $ *5, $ /3$ (9) εν ε'νί είτιν Ιτινε- 
$ω, αρα al α/3, *y>, εν εν) ετιτέϊφ t1<r(v' EVv*5vj 5ε αΐ υτό α/35, ^5/ί 
slouv (ίο) Ο’ρθαι, fVcvra/ ( 11) al α/3, <y5 ταραΆ^λοι·ιΟ. Ε. Δ .

Π  ρ ό τ  ft σ  ι ς Ζ .

χ. 4-Τ »«Η* τας εν τω αυτω ετιπείω Ev$t(&t (μβ9 y ))  τεμνα(Τχ (εξ) iv τψ
^αυτω, εν ω αΰτα), ε«:)ν ειτιτέίω,

JnxSttn i ΑΙτεΙ&αι Ιΰνατχι, ϊειγ$ε(νι ί  αν τω ββΧομενω ω5ε.
Ι/.\οϋ w«- ΕΙμή 7 *?» εχε^ευχθω η εΐήξ εν τω ετιπεϊω εκεΓνω , ^ a1 5wo *ζν 
ξόντϋς. *Ίξ χωρ'ον τεςΰξΗην * οτερ ( ΐ 2) ατοτον.

ΑΜ/^ω<: Το βτίτείον εν ω αί Ευ’θεΤαι α/3, 7̂ *̂ ’ τεμνε^ω ύφ ετε »̂ 
ετιτεία ha των Σημείων · ιξ, ζ' Καίβ! μι| ε«?ιν η ΕύθτΤα ε  ̂ εν τω \βτιιτε5ω 
των α/3, 7 *ι «* ε<τα« Η ε  ̂κοίνΗΤομν,'· Ε'ςω το/νυν η επ̂  $ 5>ί εΗ^(*3) ^ *

• 3·ε7άτ<ί και αί 5υω Ευθεία* ε£ ^ ε>}̂  τεςιεξασι χωρΓβν οτερ ατο*ον·

(I) ^,ά τ ι ,  «ν»τ. (2) Γ. OV ««. (3) Ε’* *«τ. (4) Ο*?· Γ· ΤΪ Ια'. (5) / J r t d .  
(6) Λ  *» « . (7) Γ . Ο’ρίτμ, t j  <g) J|gi tu'v emr. (9) β; »  ιβ . (ΙΟ) G’f. Γ . 
ψ·  ι« , ( I I)  ΑΘ. τ» Λ. 4 ' ©V· Ί τ .  τ* « .  ( 12 ) Α ξ .  ly*. %(»3> Τ .  Τ · ’!·%
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Π ό ρ ι σ μ α.
Ε’ντιΰθίν fViTal ως μ  ̂ τάζ ταςχ&,ηΧΗζ αβ , y i  τεμναϊχ, Ιν τω 

βυτω crOv αύταις ecjiv ετιτείω. ΔV* yxg αί ταρχΆηλοι (l) εν τω χύτωε- 
τιτίϊω  εϊτί.

Π  ξ 6 Τ  Λ  CT I ς Η.
,,Ε’κν t$ ere?* (*£) των ταρχΆηΧων (χ β 9 y>) ετιτεϊφ rm (τω εξ) 

99τρος o ftx< J?> £ η λο/ΤΗ (y>) τ<£ αυτω ετιτείω τρος oftxc εςαι.
Είχβ μεν xhei&ai, ίεη<rav ίε9 «τω }ειχ$ε(η> κχ$χτερ η ς\ Ε'τιξενχ· 

Μέντων yxg των β)9 χ} εν ετιτεϊω ε ξ9 άχ$η τω η} τρόζ ο f t  ας επί rife 
/3$, i, Ιτη τρ βχ, £, ετιξευχ$ειτων κχ) των η* 9 ηβ9 ίειχ^ητεται ως ετ) 
της ς . Προτάτ., ως ij$ ^ τ# χί τρος oftxt εςιν * ωςε η μ& (2) Λγος oftetf 
ετιςηΤετχι ετ) τη ετιτεϊπ αβ)9 τπτεςιν (3) ετ) τ5 y ifix ' εν^εντοι η ντο 
y$η (4) ° ftt *Τχ ες(ν ’ Α Ά ά  i) η ντο γ ίβ  oftif fC'y (ετε) μετά της 
ντο αβ} ορ5?ς 0 ’(?9·λ< ϊιίω (5) τυν(ςητιν) ,  »} χρχ y$ (6) τ#ο'ς ορ$άς εςιν 
ετ) τη ετιτϊΐπ η}β9 ijroi τη εξ. Ο. Ε. Δ .

Π ζ ό τ α σ ι ς  Θ.
„  Ai τ£ Ev$s(x (y$) ry «ύτ# τχρά^,ηΧοι (χβ9 εξ) 9 $ μη acrxi αν· 

39T>j εν τω αν τω ετιτείω 9 £, ά&ηΧαις eh) ταρά/ληΧοι,
Εΐχοι μεν αν αίτε'ί&αι, ϊειχτεχ y ^ v .
Ε’ν τω ετιτείω των τχρχ/ληΧων αβ9 y$ , άχ$ητω ηχ κάθετος ετ) 

της y } ’ ωταντως ίε εν τω ετιτεϊω των τχρχ/ληΧων ε ξ9 y }9 άχ$·ητω 
3* κάθετος ετ) την y i ,  £ ετιξενχ$ητω η η$ ' A'jJ ονν (?) η Efttlx yx  
ο?3>ί ε'ςιν εν τω ετιτεϊω ηκ3·· χαϊ ετειϊη αί αη, *3·, τχξά&ηΧοι εΜ 
τρος την y t .9 ετονται }η (8) αί αη 9 ε$ τρος ορ$χς ετ) τη ετιτε% ηχ$· 
Α ’ρχ (9) αί αη9 «5 ταράΆηΧοι εΐσίν. Ο, Ε. Δ .

Π q ο τ  α σ* ι ς I.
99Ε’άν ϊνω Ευ ε̂Ίχι (,ay 9 β γ ) αττόμεναι α&,ηΧων, ταρα ϊνω Εα- 

»5είαζ (}ξ9 εξ) άττομενχς χ^ηΧων ωτι (τχρά^,ηΧοι αί Α\ τα~( Β'. ίηΧ.) 
>*μη εν τω χντφ επιτελώ, ϊατχς ΤωνΙχς (τάς y  ^ ξ )  τεριεξβη.

(l) Of. Λς. τ ϊ  λ . (2) 4 . τ ί id. (3) dioi τό ar»r. TJoq. (4) P. O'f. id. ^5) 
KZ. r« e'. (6) ύ. t* id. (7) A  T« id. (8) H. r* id. (9) ς. τΐ /« .
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%' 431*

Γινε&ωσαν αί y « ,  y/3 ϊσαι τάίς ενεξεύχ^ωσαν at is , */3,
 ̂ Λ\ iXy ξ γ ,  εβ· ενεώη rohvv al a y , ξί ναςάΆηλοι είσ'ι, $ ΐσαι, $ al 

αϊ» y £ ( i )  <V«w ski $ ναςχ&ηλοι * ίϊταυτωί is $ at β ε , γ ζ .  ra$a\- 
Χν,Χοίτε είνα< 3$ i<rat airoUtfxJkj70VT*c ωςε £  al a i, βε (2) τα^ά^λοίτε 
efc·; £ (3) faar τοιγχςάν (4) <V«i a» a/3, if· EV«i ουν εν) των TQiyuvm 
/Bay, εί£, a? τ?εϊί τα7< rg«e*l Πλευβα7ί ίτα» εΜν εκάς·»ί εχάς#, φανερόν 
οτι al Γ ων(χι y  $ ξ  (δ) kai a^vjXa/ί εί<τίν. Ο. Ε. Δ .

Π g 6 r ct cr ί ς ΙΑ.
,,Α ’ το τα δοθεντος Σημεία μετεώρα (γ ) εν< το ύνοχείμενον Ivltt- 

„$ον (α|3), ο μν} ε%οί τε$α<» κάθετον ευθείαν Γραμμών ayaystv,
EVi τα evtvsia αβ άχθάτω ανεΐζος η τυχβτα Τζοςην κάθε

τοί ατό τ« y  καθείεθω (6) ά y f ,  ε ν )  την αυτήν Ιε κάθετοί άφείοθω α
τό τ« ε’τ  αυτκς ε (7) ά εμ* Είτα ε ν )  την αμ τ?ο< ό^θάς (8) καθ«ί«θ« 
ατό τ« y  μ yij · λέγω thv y»j νρος ό^θάς ε<ρί<?αόθαι εν) τα ενινεϊχ αβ* 

Δια τα η ά%θ/|Τω *ίθ Ta$a/5bj\oc τ# i£.
Ε’κ της κατατκευνίί ουν tj is νρός ©$θάς εφε'ςν/κεν ετϊ τά« γε $ «μ* 

ωςε ά h  (9) όρθνί Ιςιν εν) τα ενινεία γεμ , καί $η 0 ° )  $ η θπ* α α̂ 
η yij (n ) νζος ο θ̂άί εφεςηκεν εν) $η· Α’/Χ* εκ rijc κατασκευής η γη 
νμς ό?θά< εφεςηκε κην) την εμ, η οίρχ γη (ία) Ο^θά εςιν ενi τα Ινι· 
veia αβ. Ο. Η. το τ^οτεθεν.

Π ό δ ι σ μ α .

Hf Ο'̂ θι* yjf ανο τα μετεωρα Σημεία y  ετί το' ύνοχείμενον ενίνε- 
iov αβ, ε’ςίν η ανασών εΚαγίςη των Εΰθε/ών, οσαι ίη νότε ανο τα αυ· 
τα Σ^μείβ επί το αυτό ενίνεϊον αγε&χι ίυ'νανται. Α’χ$ητω ^ yap ανο 
78 αύτδ Σημεία εν) το υποκείμενον ενίνείον orotaivi νότε Ευθεία a/̂ vf 9
φέςε ή γ ε , ^ετεξευγ^ω if ε»ι · Ε’ ττϊ yav τα γεη T îycove, η ύνο εηγ ( 13) 
ό$θίΐ Γωνία εςίν* ωςε η ύτό yetj εςίν ( 14) οξεία* ενθεντοι jj γε Πλευρά 
της Πλευ^άί ytj μείξων ( 15) εςί· Καί τον αυτόν τζόνον ϊειγ^ησεται $ ο·

(ΐ) ΑΓ, τ ϊ  β .  ( 2 ) Ttjv α»*τ. (3 )  « .  (4 ) /7Γ. τβ * . (5) Λ  τ·
C6) Μ· *■ α. (7) τϊ α. (8) « .  »* a. ( g )  A. r e  ta. (ιο) H. rS ta. («) 
OV Γ. t* i« .  (la) j .  <r« it*. ( 13) o^. r .  rS i* .  (»4) £. Πόβ. τις τ ·  ά ·
»̂5) /©. τΐ «*♦
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roiarsv A w  Πλευρά, της dxb τα μετεωςα Σημεία y  εχ) το ύχοκείμε· 
ον Ιχίχείον i y ομενης, W  O^N» γη shat ελασσόνα.

Π g ο T α σ ι ς IB.
,,Τω M svn εχιτείω (εξ) αχό Τα Χξός αύτφ Μεντος Σημεία (α) 

„  χμς ος$χς ευθείαν Γραμμή χναςησαϊ;
Α'χό τη τυχόντος μετεωρα Σημεία &9 ο τω υχοκειμενω εξ εχιχείω ύ *  

1τερκείμενον J , κχ$ε(£ω η ίβ  (ΐ) εχ' χυτό το εχίχεϊον όρ$η9 κα) εχιξευχ- 
$ε(σης της β χ9 αχδητω η ay χαραΆηλος τρ Ιβ· φημ) ϊη ως ατως ετελε- 
&η to εχιταχ^εν Η* 3β ϊεϊξις σαφής εκ της Η'.

Σ % ό λ  * ο ν,
Πςχχτικως ίε αχό τα Μεντος Σημεία % 9 εχ) τα εχιχεία ε ξ , κάθετος ανί- 

ςαται, ί’αν ο Γνωμων ξχν, τ« μεν χατ αυτόν όρ$ρ Γωνία χ, τω Μ εντιΣη- 
μείω , τ£ ίβ Πλευρά ξχ , τω $©$«ντι εχιτεϊω ατω χροσαζμοάη, ως εχ) τα 
εχιχεία την ξχ Πλευράν τα Γνωμονος χερ) την χν ακινητασαν χεςιχγεάαι 
εχειν. Η' γχρΤ01 **τ* τι*ν Πλευράν χν αγόμενη Εύ3·εΤ* 9 τφ υχοκειμενω β- 
τιχ$1φ αχό τα χρος αύτφ ίο^εντος Σημεία χ εςαι (ι) όζ$η.

Π ρ ό τ α ξ ε ς  ΙΓ.
χ ό  τα Σημεία (y )  τω αυτφ ε χ ι χ ε ϊ φ  (αβ) ίυω Εύ3·ε7χι (ty  9 sy) 

,s χρός όβχς ax αναςησονται ε χ )  τα αυτά μέρη*
Εϊβν yuq αν <Αω« Qtd την ς'.) ταρχ/λη\οι9 όχερ αόύνατον·

Σ % 6 λ  < ο ν.
Ε’χ ταύτης ουν της ΤΙροτάσ. Χεΐχ$ηνχι ίυνχται κα) η ΛΗ\ τα χα· 

ροντος ΙΑ'. ,  ην ό Τχχαετιος χχρεϊραμεν9 ατως έχασαν.
,,Ε’άν εχίχεϊον (ξρ) Χξός εχίχείον(βζ) ετερον iftov ρ . t> χχότι- 

*>νος Σημεία (λ ) των εν εν) των εχιχείων (ξρ)9 εχ) τό ετερον εχίχεϊον (βξ) 
99κα$ετος α χ $ η ε χ )  της κοινής τομής (χρ) χεσείτχι των εχιχίΐων vj dyo- 
%9μενη Κάθετος·

Α χ$ητω yxg αχό τα X Σημεία εχ) της κοινής τομνς χζ κάθετος η 
λ τ , εςχι ίη (3) αυτή τφεχιχεοφ βζ όβη· άΑά ίιχ τ/,ν χα^ασαν Πζότ* 1

(1) 4ιχ rip atrnr. (a) 4. re ια. (3) (ff. J. ri c.

06· 43J·

96· 433·

96· 434·
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A’ ĉ* fcfyMjV τω.αυτω έχιχεϊω τω τεμνοντι a m ,  συμχετ^νται κατά 
ΠημεΊόν το 1 ( t ) ' iV<?* srsiij.cXx t $ει, ξψ eltr'iv (2) ev refit tirnrt'Uu αβ; 
y )  ·7Γςοεκβλϋ$*Ϊ4Ί , ij ta y s  εχίχεία χςοεκβ\νι$$ντχ o-vuxsrSvTai xctru to 
r  οχεφ uroxov «cjiv, at# χατα τβ H\ των 0 \ι<τμων rS  χαζόντθ( φε^όμενof*

Σ χ ό λ ι ο υ
/

E’av ίυ«7ν ετ/τεδων a£ , /3£, αί μετά' Vpira ετ/τείβ ra αε κο/ν*ί τομαϊ Χ· 43®· 
a J ,  /3ε ωτι τα ρ α ^ λ ο ι, εζαι χ, η ίΐ  α ^ 'λ ω ν των α ξ 9 β ξ  κοινή τ ομν\ y £
Τα7ς α$, βζ χχρχ^Χος. Ύεμνε&ωΤαν yxq τα τρία ταΰτα εχίττείχ εχιχε- 
Ιοις χαναΆήΧοις rolt a/3y, Ιεξ, ετονται (3 ) α/3, β γ , y a ,  *#»<
^  ταρα'/&.βλβ/ των τ?ίων εκαςη εκάςν\ · ωςε (4) W ότο a/3y =  Σε£, £ /3ay 
c: yj^· Α ’Α ά y a ρ (fox το Παρα/^λο-γραμμον αε). α/3 =  $ε ($) , το/γαρβί 
(6) /3y =  ε£, ^ ya  f= £5* ΠαραΑΐίλβί ίε ruy^ave/v τα* /3y, ε£, >$ τα* 
y a ,  ^«P^'crav αρ* (7 ) *ί y £  £  τα7{ α* ^ /3β χαρχ/ληλος ες(.

, Π f  ό r  a ο1 ι {  ΙΖ.

, ,Ε ’αν ίυω Ευ3·ε7αι /3ί, tjS- tiro ταρα/λι$λων εχιχεϊω9 τεμνωντar, είς %. 439· 
„τ«( αύτβς Xoyet τμίί^τονταί. .

,,Λ ’χ^βτωταν εν το7; εχιχέϊοις <ρξ $  τν , αί Εϋ$ε7α/ /3jj, $■ $, ετε- 
#'ry.3-aj vf: /SS· iiv/xaTa $ια τβ ετίΛ·ε$Η ρτ χατα το εττεφυχθ-ωταν ίε <£ 
αί 7̂ * Φ* Τ® 7 #ν 2/α τβΤρ/γων» β$ϊ επίπεδον τεμνον τα ταρα/^λα των 
εχιχεϊων , xo/va< τφίχς xotiirut rue £y  9 $3· (8) τταρα/Μλβί * ωςε /3y : y l  :
: /3̂  : £9· (9). Πίάλιν ro T îyoivov /3vj3- τεμνον ru ταράΑΐίλα των ετη ,εϊων,
τομΰζ TTOteiruiΧ ιο ) τά( βνι, <i iraga&yXw uqu νμ : ι$ : : β ξ :  ξ5  ( l l ) t
runqiv (ως δεϊεικται') ως β y  : y5* Ο. E . Δ .

Π  g i  r  a <7 1 ς IH.

,,Ε’αν Ευ3·ε7α (^ε) ετητέϊω τιν'ι (αβ) τςος ofouc ν; , χα» τταντα τα* χ. 44ο. 
„$ ί αυτί7< ετίτείχ τω αύτω ετιτεϊω (αβ) χ got ος$ά< εςχι.

Α γε&ω fox τί}ς ξε εχίχείον, ©Τον το >\y , κοινήν ε%ον τομήν μετά 
τβ αβ την y$* εν αυτω ίε άχ3·^τωταν χχβετοι Χζός τν)ν y i  κοινήν ro

il) A. nif. μιτά τιΐ» /ΙΑ τη β*. (2) Α. τβ Ια, (3) ^la r«urjj», (4) 7, τβ^ία',
(5j τβ α, (6) Α?. τβ α. (7) /ίΓ1. τβ « . /̂ια τβ» a»«r. (9) Α, τβ τ'.
Ο Ο) Αιχ τβ» aVwr. ( l l )  /?. τβ τ*.
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VJ1 I---------- imsa

μ-Jjv a\ x$· xui ire) if ξε CO W  &  ***«< T*v 7*9 9*0VT*t *\ *$ (*) 
ra?aAyX')i irpot tav ξε* rfosTut te tj ξε ofti that ty  ετετείω «β· »tct 
i, a\ it S’ ofta! (3) tM ry εηχείω a[3* ωςε τό εχίχείον yif (4) τω i f f  
τεδω αβ oftoi ες(,

Π q i  r  tt C 1 c ΙΘ.
,,Ε’άν δυο ετίχεϊχ (μξ, υδ) τε'μνοντα uXa, txtxity mil (a&TQOf

„ 0£$ά< xo/vif αυτών τομή (κλ) τω αυτω ετιτείω (αβ) τςόζ όβαςεςχι,
Ε’νειίή το μξ erbrtfov οβν,ν ·%#ι λαχον tijv &ε*Ί* eri τ* ixixito 

αβ, δί̂ λον (5) ω< ατό τη X δυνατόν Κάθετον αχτίνα/ ότ) rβ'βτιτεδ» αβ, 
εν εχιχείω τω μξ, ι?τι< «ν αμελεί εν τω μ£ βτιτεδω αχ$εϊτα, κάθετος tty 
ετί rife κοινήζ τομνμ εξ. ίϊταΰτωζ δε διά τό ό^όν τίδεάαι ι§ τό «δ τω 
α/3 (6) ά%$ε(η αν χ$ν τ<ο #δ «τ/τε'δω ατό τ* αυτί Σιιμε(« X, Κά$ετθ{ eri 
Τ8 εχιχείε τϋ ύχοκειμεν* αβ' Α Ά ά yaf ατό τ« X Σημεία (7)» μ(* αν 
αχρεία μόνΐί ofSvj τω α/3* A'f ixavaynti rw ατό λ  O’fSifV τ£ α/3, εν 
αμφοίν είναι τοΊ( ετίχεϊομ τω τε μξ, $ τω ΐ}δ, ^ ταυ'τι/ν εΤναι εχομενωζ τί· 
τ«των κοινήν τομήν, τπτεςι τίν Χκ. Ο. Ε. Δ .

π f 0 Τ  U  C  ι ς κ .
,,Ε’άν ςερεά Γωνία (α) ύτό τ̂ ων ετ/τεδων Τ ωνίων τεςιεχνιτχι (β*γ$ 

»ya l, δα|3), δυο όχοιαιπν τ»}< Χοιτίκ μιίξονε; tM vravryi μετχλαμβανόμενχΐ· 
Ε’άν αί τρε7< ετίτεδοι trui αΤλήλχίζ ωτι,δίλον τό εΐ^μενον Ε’ά» δε άνι· 

rot, ε<?ω δι) με'γίςη τάτων >| ύτό 0αδ, ^ ε'ςαι $ ούτω δυε7* των λοιχων /· 
λατ<Γων άμα «1λΐ)μμενων. Α’φα/ρεί&ω yaj ατό τίϊ< μεγ(ςΜ< ντό ]3αδ if 
ύτό βαε /Vvj Tjy ύτό 7<»*&ωσ·άντε trai al ay, avf διά δό τ* *:&
7ε»θω Ευθεία, άταντώτα ταίς α/3, αδ χατά τα /3 δ, i, ετβξ*\Ιχδωταν 
«ί βγ» *7 * Κ“· **ει (8) ύτό £**, /3α7 *Τα> εΜ, ^ αί Πλβυ?α) /3α, αε 
iVai ταϊ« Πλευ?ά7< α̂ , ay, al BaV«i< /3t, βγ Wat (9) εΤονται % αυτα(.
A V# ΑΙΜΛ 0,^ !  αΛ IlftiPAU·* / * λ Ν Λ % δ _ Α . - ν W

C4)(Ο  Κ’ί ντο». X») ίια το» Γ . Ο’ριβτμ. τ ϊ  hx'. (8) AT®, rtf tt. ( 3 )
J. 0\,τμ. τ* (5) 0>. ί̂. τϊ <Λ·. (6) χί,ά τό» αυτ (7 , /Γ. ΤΪ l«V <8> *’*

'■ ■* Λ # - — ν ** ** # j » - 4 * —



i<ry H*A r i  υπό βαε* ΑΣ ίΰω uqct αμχ βαγ, yctt ̂  μείξονβς «ίτί τί< ΰλ ί̂ 
όιτο μ*ϊ·. Ο. Ε» Δ.

ΚΑ.
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π  ( ο τ  u c ι ς
„  ΑητΤΛ<Τχ ςερεά Γωνία υπό ελασσονών, ΐ? τεσσάρων 0 ’ρ9·ων περιε%εται.
Ε'ςω Γωνία ςερ'εά ά α, ταΤς $ε Γωνί«/< ταΤς επιπεΰοΐζ υφ ων αυτιί «·»- 

$ιεχβτ«ι, υιτβτε/ί/ε’ί&ωταν αΣ Ei>S$7«/ /2-y, γ ί ,  ίε, «£, ζβ , «ν ενΐ φ τω 
αυτω ετιπεϊω α\ πάσαι είναι ύποπτε με ναι, Tare βυν γινόμενα, Πυραμ'κ συ· 
ςά^σετα ι(ι), tie η B*V/f ες'ι το Πολύγωνον βγ^εξ, κορυφή Is vj a , πλευ· 
ξαϊI $ε τοσαυτα Τρίγωνα ΐί, 5 ,  / ,  χ, λ ,  ora» α\ επίπείοι Γωνία/ αί ertw- 
ςωσαι τνν ςερεάν a* Η ?if μεν «ν $πεlie «I ίυω Γωνίαι ύντ© αβξ it, αβγ (a) 
μεί̂ ονε< εΐτ/ rvfς υιτο Ζβγ, χ«» α* £ΰω αγ/3, αγ$ μείξονες υττο /3γ£, φ 
«τωί εφεξ^ί, εσονται τών Ύξίγωνων jj , 5 , /, χ9 λ , αΣ ντερ/ τ̂ ν ΒαΛν Γω
νία/ α μα Χ^φ ε̂Ίσατ, ατακών άμα των Γων/ων Β«ί·εω< β, y , ί 9 ε, 
μείξονεί - Λ’/λ’ αΣ τ£ε Βατεως Γωνία/ συνάμα τεσσχρσιν 0 ’ρ5α/ί, Γκ τοσαΰ- 
τχς συνασοτεΧΐίσιν (3 ) O’ Ŝ-ac, c^a/ είσ'ιν at ΠΧενρα), ί  (>? ταντόν εςνν) 
ότα τχ Τρίγωνα* Kqx πάσαι al των Τρίγωνων ντερ/ τ̂ ν BaV/v Γωνίαι οΊΐνα- 
μα τεσσαρτιν 0'ρ$αμ , τυναΓΟτελίσ'ΐν 0  5̂-αί τλε,ίν, ij £/* τ^ταυταο era 
τά Τρίγωνα* ΛΆ* κί αυτα/ Γωνία/ αί περί τ̂ ν BaV/v, συνάμα τάϊς Γωνία/c 
tier/ ών περ/εγετα/ vj ςερεά , συναττοτεΧησι £Σ« τ<3<ταυτ«ί Ο’ρθα'ί (4) ? ίτα τα 
Τρίγωνα* ΑΣ αρα Γωνία/ t;(pJ ών η ζεξεά Γωνία α ττερί/^ετα; O’gS-wv τετ- 
τάζων ελασσόνα ε!τί. Ο. Ε. Δ .

Π & ξ ι σ μ u .

Εχ ταυτηςτε % rijc ττρό auriic «ττ&̂ ξίί «Σ<Γ/3αλεΤν, ωζ εκ τριών είΤιττε- 
ω̂ν Γων/ων, α/ αν ωΤ/ν 0^3·ων τεσσάρων ελασσόνες, εί μόνον eel ίυω τη< λο/- 

^  μεί̂ βν«ί ωτ/ ttAt/j μεταλαμβχνόμεναι? Γωνία ςερεα ν̂νίςαο̂ α/ Juvarac.

(ΐ) Ο ρα Ο ρ. τ» /β. (2) -τ̂ ν «yter* (3) £« Θ/» .̂ za Γχολ/a τ« μ*τ« τιΐν 
/13’ ™ *· (4) τ̂ ν τβ u.
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vuv, viroi 4, t} 8» J 20, των ϋ Τετραγώνων 6, των ?ε Πενταγώνων 1 2 * 
ως« ττε'ντε μονά άρ/θμεΤίθ'αί τα κανονιχα Σώματα, j  ΠυραμΧ »ί ύτο 4> Το 
Ο’χτα'είρον το ύτο 8* το Είκοο·αε$ρον το Oro' 20 ίτοτλεύρων Τρίγωνων 
5τερ»ε%ομενον, ο",τ* Κύ/3ο< ο' ύτο Τετράγωνων 6, χ«ΐ το ΔωΣεχαείρον το ύτο 
12 Πεντάγωνων ΙαοτΧεύρων τε  ̂ ισογωνίων τερατ#μεναν. θ ’ τ/ ίε Σώμα τε- 
ταγμενον τε £ xavowxov λέγεται το ύτο έτ»τε$ων χανονικων $ α/ληλοις l<r<af 
τερίορ»£όμενον, φανερόν.
' ~ Δείχν. Ε’χ ίυοίν ίαοτλεύρων Τρ/γώνων, Γωνία ςερεα τυςα^ναι » $ύ- 
νατα». Τρία γαρ ετ< τβτω τ«λα'χ/ςον (t) απαιτείται, ' -

YVo τριών ούν Ιτοτλεύρων Τρίγωνων β!( εν Ρχμ,είον τυνιόντων, Γω
νία ςερεα σ’υνίςα<β,αι ϊύναται ύ tw< Πυραμίίο?, ύτο ίέ τετταρων if τ» 0*χ· 
ταε'ϊρβ, ύτο $ε τεντε if τί Εϋχοταε&ρβ, ετε< των τ« Ιτοτλεύρβ Τρ/γώνβ 
Γωνιών, £ Χνφ$εί?αι > $ 4?  ̂ 5· ο^ων τεττα'ρων ελατσονεί ειτπγ ώ( εχ 
τ» ΙΒ'. Πορίαματοί τ?< ΛΒ'. τη Α\ αυναγε τα». ι

Ε’τεΐ δε'το» τρεΐς τενταγωνιχαΐ Γωνία» (2) τβ(ΓΤαρων Ο ρ5·ών ελαΟΌΌ- 
νε< είτ», Πεντάγωνα τρία εϊ< ταυτο (Γυνιόντα <τνιμεΤ</ν, Γωνίαν ςερεαν Ttf τβν 
Δωίεχαεδρκ οχινατοτελεΐν δύνανται.

Ώ'ς 5? ί, ιίτο τρ/ών Τετράγωνων εί* εν σν,μείον ΰ’υνιόντων Γωνίαν 
xv/Sixvjv <rt>qr«3-vfναι δυνατόν, *«3·’ αυτό δήλον* ώςε τε'ντε τα τννιςαμενα %α· 
ιονικκ Σώματα.

0V» δε' ταρα ταυτα «Άο αν τυςαθείνι κανον/χο'ν Σώμα, «τω δείχνυτα».
AJ εξ τη Ισοτλεύρβ Τριγώνβ Γων/α» ΟΊ/νατοτελ̂ ΟΊ 4 0'ρ$α<> vj γάρ 

μία τρ»τνιμόρ»α δύω (3) Ο’ρ,δΎ, $ εχ τη αχοΧ«3·« αί εξ δυοχαίδεχa τρ/TVf/ao- 
ρ»α Ο ί ω τ κ τ » ,  ταυτον είτεΐν 0 ’ρ3·ά< τετν«ξΧ(. Ταύτ/,τβι tiro εξ ίτο- 
τΧευρων Τρ/γώνων Γωνία ςερεα a’x αν συ^α ε̂ίνι' το^,ω δε μαΑον ax «V 
εχ τΧκβνων.

Τ το  τε<τσαρων Τετραγώνων Γωνίαν ςερεάν μι} ε^ειν αν ο'υς’αθ’/ίναι 
xaS· αυτό δήΧον, το^ώ δε μά2Χον μν\ εχ τΧε/όνων.

Γωνία» τενταγωνιχαΐ 4 Ο’ρθών τβοντάρων μεί̂ ονει είτ», τ̂ των γ«? f* 
χαςί} εξ τεμττΐ}μορ»χ ορ3·?< (4) ττερίενιίνοχε. Τ το «ρα τείτταρων Πεντα
γώνων Γωνία ςερεα· ο·υςα5ί}να/ άίυνατει, ro/^ω ίε' μαΑ',ν tiro οτλείόνων.

A «ί εξ α^ων ο^»ωνίν χανον»χών Σχημάτων, Γωνία αν ςερεατ/ί

(IJ ΟΥ /. τϊ ίΛ1. (2) η’ς ί?λον ;*  τϊ Α Πο(>. τ?ς ΙΑ, τ* δ'. (3> /^· Π°1' τ?δ
/1β, Τβ β . (4) Α, Πο(. τ>1( ΙΑ- τϊ <5'.
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tfvGttlq.' ΤρεΙς γάρ εξαγωνικα'ι Γ ωνίαι, τεσ>τχρΐΤιν O'ρ^αις i f  at εΜν* η γάρ μία 
τεπταρα τριτημόρια Ο'ρ^ης περιείληφεν (ι) * ωςε αί .τρεις τριτημορ» Ο'ρ^ης 
1 2 , τχυτόν είπείν θ'ρ$άς 4* Ow* άρα εκ τριών Ε'ξαγωνων πνςαίη ante 
Γωνία ςερεά * ιro/Χω ουν μχ&,ον «χ civ εκ πλειόνων·

EWi is λΙ τρίΤί εξχγωνικα) Γωνίαπ^ 0'ρ$α"ίς Wat είτ'ιν, αί τ̂ εΤ< «ρα 
Γωνίαι ονοιωνπν άΆων Σχημάτων τβ Ε'ξαγων» μειξόνων οντων, οίον αί 
Τ(ε7( Τι Ε 'π τχγω νβ , η τβ Ο’χταγω?#, κξ: όρ3·ων τεππάρων μείξονες εΤον- 
ται· Κα» JijXov άρχ ως των κανονικών Σχημάτων τά λ ο ιπ ά  πάντα, ανεπι- 
τηδείως εχ ε ι προς την της· ςερεάς Γωνίας σΰςχΤιν, χαϊ παρά τά είρημενχ 
πεντβ «δεν «/&.» Σώμα κανονικόν δο^ήτεται»

1 ■■■ «75

99

Π ρ 6 τ  α σ ι ς ΚΒ.
; Μ Ε’αν ωτι τρεις Γωνίαι επίπεδοι (α , β ,  y ) ,  ων α\ δύο της λοιπής μεί· 

ξονες sir) πάντη μεταλαμβανόμεναι, περιεχωΠ is αύτάς ίσαι ΕυδεΊχι (αδ 
,, =  αε ss β ξ  =  βη =  7 ^ =  7 θ ι ένατόν ΐίςχι εκ των επιξευγνυπτων ($ε, 
ν ζνι, $ι) τάς ίσχς Ευθείας Τρίγωνον τυςηταάχι.

Ε'άν χ\ επιξευγνύησαι Εΰ5ίΤαι ΐπαι ά/ληλαις ωΤιν , είδηλον ες'ιν ε ζ  αυ
τών Τρίγωνον δυνατόν είναι ο’υςητα& χι* Ε'άν δε άνιποι, £  τετων μεγίςη 
μεν η δε ελάτπων είη των λοιπών δύω ξη 4*37, δυνατόν £ ντως εξ  αυτών 
Τρίγωνον (2) Τυςηο’α&’χι. Ε"ςι δε ελαίων * επί γάρ της γ3 · τυνεςάτ^ω 
Γωνία η υπό Β γκ  ιο’η τ>} β ,  ^ εςω γ κ  =  7 ^ 1  £ επεξεΰχ^ωταν α\ *3<» 
χ/ ’ διά γπν τάς κ γ ,  7 %  *ι τοίίς β ξ , βη ’ισαι είσιν εκατέρα εκχτερχ , £, την 
υπό κγ§  =  β,. ες  αι (3 ) £ χ3 =  ξη. Ε'πε) δε β +  Β γ ι ,  τ  αυτόν είπε7ν η 
υπό κγι (4) μείξων τυγχάνει (5 ) της Γωνίας χ , αί δε Πλευραι κ γ ,  γ ι ,  
ταίς Πλευράις δα, αε ϊται είουν εκατερα εκχτεροι, άρα η Βάπις κι της Βά- 
ϊεως δε μείξων (6) ητχ εςίν* Α Ά ά το ά^ροιτματών Πλευρών χ3· 4 - 5 / (τα- 
τεςι ξη +5 /) μβΤ̂ ο» (7 ) Tii< x/ ,  ̂ επομένως πο/λω μεΐξον της δε, Α'ρα κτ:

Σ  χ  0 λ  J 0 1/.

7 & «Γω Τρίγωνα τ̂ Γα ?̂ β<τκελνί (ω< fV/ τ« ανωτ. Σχημ.') αδε, βξη , 7 ^  ί
ων τα τκελη αδ, αε , /3^, β η ^ -γ ^ , γ ι  ά^,ηλοις ϊτχ είτ), $  α\ κατά χο- 
JV(p>jv Γωνίαι α ,  β ,  γ  άμα ληφ^είσχι τεσσάρων Ο’ θ̂-ων ελάπτονες, άΤϊω

,  Π<ί? *Μ« Ι Ε .  ΤΗ y. (2) ΛΓΖ?. τ ϊ  «. (3) «  « .  (4) r*  x a r .  (Sj
tTo3· 16) KJ. τ» ο?) τ? t '
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ξΤωζ ω-β τχ( ίΰω τηζ λοιπής αείξονχς είναι τχντγΐ μεταλαμβχνομενχζ 9 ύτό 
U των βάσεων αυτών *ε, # f, θ/ Τρίγωνον (Ο τό λμν συνίςχ&χι, εχβι» *V 
«υτω TJiV μεν λμ =  & , τ$ν ίέ μν =  £f, rifv ίε νλ =  θ» · ε’φ’ ^  χν νοο~ντα 
ϊνο των ίτοσκελων Πλευραί αϊ προσεχείς ά&ηλχις εις Ευθείαν μία» συνιε- 
ναι, αμελείτο» f«c μεν 7» $ α$ εί{ τι*ν <ρλ, τας ίε αε βξ είς φ  φμ , 
τβί ϊε βϋ £ γθ Λ  τ*ίν <ΡΝ ^νιςχμενικ της κατχ το φ ςερεχς Γωνίχς ύτο 
των επινείων Γωνιων α, β 9 γ ,  $ συνεχόμενων α/ληλαις των φλ, φμ,· 
φν. Τβτων ουτω προτε$εντων, ε’άν τερ) το Τρίγωνον-λμν (2) Κυχλο« τερι- 
γραφνί, ί χάθετοί φξ, μ ατό τ̂ < «τερεχί Γωνία< εν) το υποκείμενον ενί· 
πείον τη ΚυχΧβ χαταγομεννι, ετ αυτό τό Κε'ίτρον νεσεΊται.

Των γάρ ξλ·> ζί*ι ζν Μ7̂ *νων > ®?r‘ των ορθογωνίων Τρίγωνων ξφλ, 
?φμ, ξφν, eV« (3) <ϊ>λτ =  φξτ 4- λ ξ Γ, κα» φμτ  =  φξτ 4- μξτ > χα; 
φντ =  φξτ 4- νξτ . Κα< ε’άν τοίνυν ατό εκχςα των ίσων Τετράγωνων, (4) 
φλτ , t, φμτ , $ φντ , άφα/ρεθ# τό φξτ , κχτχλειφθήσεται τα Χξτ , χαΐ 
μξτ , $ νξτ ά/λνίλο»{ faa, ωςε χαι <Δ ξ λ , ξμ , ξν ΐσαι εσοντχι ΚυθεΤα* * 
και ετομεναμ ο ha X,  ̂ μ» £, ν ϊι'ιων χυχλος, τό Κεντρον εχει ( 5) χατά τό £. ·

Η' ϊε τν« Προτανεως αλήθεια σαφής9 καν οξυγώνιον y τό λμν Τρί· 
γωνον, καν ορθογώνιον, χαν τεω< αμβλυγώνιον. Ο’ρα τό Σχόλ.» τίκ Ιζ>γ 
Προτ. τη Δ'. B//3Xia j £ πχράθ* τα ε’χεΤτ* <ν α’ρ»θμ. Β\ Σχήματα τοΤ< · εν
ταύθα προκείμενοις τρισί.

276 '' ■ ——

Π ό ρ ι σ μ α .

Των τοίκτων Ισοσκελών Τρίγωνων α$ε, / 3 £ v j ,  γθ» τεθε̂ ντων, εάν ε χ  tcjv  

xar* αυτά βάσεων Τρίγωνον το λμν τυςαθί, εςα» των <*<Γωι> τχεΧων ότο/ο- 
ν«ν οΐον τό αί, νι τό αε, $ το βξ, χξ: μεΤ̂ ον τίί Η'μί^αμε'τρ» τη Κυχλκ' 
Τ8 τερ'» τό Τρ^ωνον το λμν περιγεγρχμμενη Κα'ι 7«ρ (6) =  φλ, £ »»ί
τη ορθθ7 ωνΓβ Τ ρίγωνε ζφΧ  ̂ >ί τΧευρα φΧ vj υτοτεΓνβτα τν?ν όρθ'̂ ν Ρωνί· 
αν, μείξων ες) (γ) tvjc ξΧ τί|{ υτοτε/νΒΟΉί C8) tvjν οξείαν,

Π ρ ό τ α σ I ς  ΚΓ.
,,Ε’χ τρ»ων Γωνιων ενιπέίων (α, /3, γ)? ων α\ ΐΰο τϋ< λοιπές μείξονες

, ^  ί̂“ ,TI,W *V Χ**9) Te“T‘ly  ̂ 'rH*' ΚΒ· T# α. (2) £, Ty y. (3) Λί£ τΐ β» C4)
Α„^ /£> τ* “ · 5̂) ®· τΐ τ .  (β ) ΐ\  κχτ. (7) J© τ-  Λ·. (g) £. /T0f. τ?« /ίΛ·
τ« ,. ’ ι .f

« .444445·



■ - m

„  eb) iravTH μετχλχμβχιιόμενχι ( ι ) ,  ςερεάν Γωνίαν crvcftcra&at. Δε7 fcj (2) 
„ m  τρε7« τετταρων 0 ’ρ3·ων IXaWova* είναι. ■· ' . ·*'

Γινεό3·ωτ«ν απχσαι u\ των Γωνιών Πλευρά'; (τ«τεςιν u\ α£, αε^βξ, |3if, 
*yS, γι) ώ/Χνίλα/ί ϊταΓ καί ετιφυχθειτών των ίε, £if , 5 /, ο-υνεςάιτΒ-ω 
(3) Τρίγωνον το λμν, ύτινοζ αν χ\ Πλευραί λα , μν, νλ, τα7( £ε, ξη, 3ί 
ίται είεν, εκάςι* εκχς/,, και οτερί το Τρίγωνον (4) Κύκλος γεγρ*φ3·ω, ού 
Ημ/ίιάμετρος ν\ ξλ  * Καί επεώό των Γωνιων χ, β , γ  εκάςίί των Πλευρών 
τίί( Η'μιίιαμετζ* £λ (f) μείξων «ταε’ςΐν, εςαι $ το air  μειξον ra ξλ τ · 
Ευρεθνίτω τοίνυν (6) Πλευρά'τις ξ<ρ Τετραγών», ω «ν τό α$τ  ύπερεχοΓ 
το ξλ τ , καί ατό τ« Κε'ντρ» ξ  άνιςα'ιθ’ω (7) ξ<ρ, τω επιπείω τ« Κυκλ» 
βρθ·̂  , ετεζευχ^ωταν τε αί <ρλ, φμ , <ρν Λέγω ίό ώ< ε’γενετο το φίΤκμενον.

ϋ ’ττεύή γα'ρ ό ξ  Γωνία ετί τ« ξ<ρλ Τριγών« όρ3·ό* εςαι <ρλτ =  (8) 
φξτ 4- ξλτ =  αίτ  (9)> και <ρλ == α$* Τον αυτόν τροντον ΐειιχ)3·ή'τετχι 9 ότι 
§ φμ =  αε· EV*< U $ λμ =  $», εςαι (ίο) η υτό λρμ Γωνία =  Γωνία 
α· ίΓ<ταυτως ίειχ^τεται ω< $ ιj υπό μφν =  /39 καί if υτό νφλ =  γ ·  Γε- 
γονε τοίνυν τό ζητόμενον.

Π φ 6 r ct <Τ ι ς ΚΔ.
,,Τα επίπείχ τα τό Παρα/λΛίλεϊΓίττείον ττεριε'χοντα, Α'. Παρα/λΐ}λο'- 

,,γραμμα είτί, Β'. τα απενχντίον όμοια. Γ'. καί ίτα.
Μέρος Α'. Το επίπείον αξ τό τεμνον τα επίπείχ /3$, ξ$ , τα εκ τ« 

ΙΓ. Ο'ριτμ. τχζ£/λνι\α , οτοιε» (ιι) τα^βχ, ξε τομάς ιταρα/Μ'λβί. Πά
λιν το επίπείον χξ τό τεμνον τα επίπείχ α5 , /3vj, τα εκ τ« ΙΓ . Ο'ριΤ- 
μν νταρα'&ΐίλ*, ποιείται'τό( τομάς (12) αε, /3£ ταρα/λΐι'λβς * ώςε τό 
/3αε£ τταρα/λ^λόγραμμον εςί* Τω  ̂ αΰτω τβτω λόγω τα λο/τά τ» 
Παρα^ΐίλεητείβ ετίπεϊχ ταραΑ^λόγραμμα ό'ντα ίειχθιίβ*εται.

Μερο; Β!. Ε’ ττε/ίό κατά τό Λ'. Με'ρο; αί αβ , ^ γ , πχρχ2^^\οι είτΐ 
τ«7< β^, ετονται >ό ( 13) αί υκό αβγ $ εξη <ο*αι άΑΐ}λαΐί. Τά αρα 
ΙΙαρα/λΐίλόγράμμα ^ 3̂* ϊτογωνια (14) εςί. Ταυ'τ^τοι / οόι £  αΣ Πλευ
ρά/ τβτοΐί ενχ/λαζ ίσοι είτι ( ΐ5)»  τατεςιν η μεν. αβ ζζ ε ξ ,  $ is β γ  =

U ) £*» τΐς Κ. τ ϊ  <α. ( 2 )  *£*» τ?ς ΑΓ̂ . τ»  Ια. (3 ) ΚΒ. τβ < /, 4  τβ ^4) 
^ ί5) ^ ι« τό Πό?. τό τ ϊ  α»»τ. Γχολ/tt. (6) ΑΓβτβ τό Λ  Π(6β\ημα τε-Σ χο·
\(» τ* μι τα τ>ι» ΛίΖ. τβ «. (̂) /β τ» »*'. (8) ΛίΖ. τό α. (9) £’* χατβτκ. (ίο)
Ηψ τ* “'· C*0 /C. 9» «ί. <Ι2> Jid τό* αντ. (ΐ3̂  /. τ· ι*. (ΐ4) τβ α.
*̂5) τϊ β,

:· 44̂ .
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φ ,  j  ^  -y$ =  n$, $ if ϊα =  5ε, ομοια JifVe (i)  εςτα» τά άτενχντίον 
Ιίχρχ^ηλόγρχμμα βΚ Φ· Π'τχντως ti ϊειχ$ί<τεrat t, των χτενχντίον 
τα λο/ττά είναι ομοια.

Μέρος Γ'. Δίλον αύτο έκτε τη A'· Μερβ<, £ της Λ  - η της Η · τβ Α'.
EV/̂ iu%S-ficrwv 7 »? των ay» «Μ» ετειϊη ετ) των Τρίγωνων χβγ9 

εξη , αί Πλευρά» α/3, /3y , τχίς Πλευραις ε£, £ί > «τέρα τ* ε'τ*ρ$ <V*i 
*}<πν (2) ,  i?re oVo αβγ τ$ ντο εξη (3) <Vtj, £ ΒάοΊζ ay Βά<Γει εη iVif
(4) &?*/»' *«ϊ Τρίγωνον το χβγ Τριγωνφ τω εξη Γτον* Α/5Κά τα ά?τ«- 
νχντίον Πχρχ^ηλόγρχμμχ βϊ 9 ξ$· των Τρίγωνων (5) εκείνων Ιιτλχτίονχ 
]ςΐ, εςαι τά Παρχ/ληλόγρχμμχ lerx. ίϊτχντως 3ε $ειχ$ί?ετχι £ 3υο ο- 
τοιαβν των χτενχντίον ΠχραΆηλόγραμμχ ϊ<τχ χ/ληλοΐζ είναι.

Π ο ρ ί σ μ α τ α *
Το ΤΙχρα^ηλετίτείον α/3, η $ Πρίτμχ ότοιονπν ντο τβ ετιτέί* 

7$ τεμνόμενον τη t ©7c χτενχντ(ον ετιτέίοΐζ χ<τ 9 ρβ ταρχ&ηλ*, τομήν 
ποιείται τοΊς χτενχντίον ετιτέίοις όμοίχν τε £ <Vtjv. Αειχ^ητεται 3ε ωττερ 
ihixvvTxi τν[( Προτχτ. χνωτ. το Β\ £ το Γ\

Tyj 3’ αυτί τομ$ τα τερχτΐίντχ Ϊ1χρχ̂ .νιλόγρχμμχ χξ9 σξ, κτ:9 
$ιχιςε$νι(τετχι εΐζ μέρη (6) Π χρα Ολόγραμμα τα αν, γ ξ  9 % τν 9 3£, χξ: 
ομοιχ (γ) το7( μέρεπ τ3, 3/3,. ε!< α τχατχ Εύ$ε7α των κχτχ τχς Πλευ*. 
ρχς, οιον ν{ σβ , τ# αύτ£ τομ*} χχτχτέμνετχι.

Και ταρχ ταυτα, εάν το ςερίόν το υπό ετιτέϊον ταρχ/ληλπ τοίς ά- 
πενχντ(ον έτιτέϊοις τμη$εν, παρχ^ηλετίτείρν y , τά ΐίαρχ^ηλόγραμμα 
μέρη τά χ/ληλοις αντίθετα, είς χ ΰιχτέμνονται τά άτενχντίον πλευρικά 
ΈτίτεΙχ , ομοιχ τε (8) ετοντα» £ iVa.

Π ρ ό τ  α σ* ι ς ΚΕ.
,,Εαν ξερεον Παρα/λ.νίλε7πτε3ον (α^), i? Πρίτμα οτοιονβν, Ιτιτε·

,, 3ω (y?) τμη$ρ πχρχ/λ.ή\ω όντι το7ς α’ τεναντίον έτιτέΰοις, εςχι ω< ί 
,, Βατκ ε3 ττρο{ tijv Βατ/ν 3^, βτω το ξερεον α3 τρός το ςερεον γβ· "

Δείκνυτα/ τον αυτόν τρότον ω<  ̂ ν} Α'. τβ ς .
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„ ,(ι) Σ*°λ· ^  ζ · τ» {'·» >V ° ν  τβ (?'. (2) /14. Τ« β'. (3) ί. Τβ ια'. (4) Λ  
Τβ «. (S) ^ ·̂ τί {6) Ε\ τβ Λίίβββ ΤΪ4 17̂ 0r. (7) /ί. τβ τ. ϋ θ'(· Ζ. τβ V.
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Διαιρείτω vj 2β Ευ$ε7α είς <σα ονοσχϊηιτοτε μέρη, ο7ον είς τεττχ- % 449· 
ρα »?5·» 3·/, ιβ' κχΐ ετϊ τίΓc Βασεως 2ξ, 2ιχ των ταμείων των ίίαιρβ- 
σεων ν\, 3·, /,  α%$ν\τωσχν Ευ^είχι μ» ,  3 λ , ιμ, τα7{ τ?« Βασεω« 2ξ α· 
εναντίον Πλευρα7< 2ν, β ξ 9 ταρΆηΚοι' Και «τως ij Βάτίζ ε1( τετταςαc 
(ι) όμοια τε, ^ <* * **σα (2) ΠαραΑΐίλΥνραμμα ϊ/α/ρβ^σεται τα Η , ν{Κ9$μ, 

ίϊ ων 2νι των Πλίθων vjtc, 3Λ , ιμ, ϊιερ%ε ο^ωσαν τα επ(τε$χ ν,ξ,
ιτι*5 το7< τ« <?ερε« εΐΓίτεί* γ β  άτενχντ(ον ετπνείοις 7  ̂> ξβ ταραΧ- 

λνιλα. Και «τω ϊιχίξεΒητεται εκείνο είς επίττεΐχ ςερεά τε'τταρα, τα ϊξ,ι*<ρ,
5 τ ,  φ , ων εχαςον (3 ) ομοίοις τ ε , ^ iron πληγείτε § μεγί&ει επιιτεϊοΐζ 
τεξΐεχόμενον }ς\9 id, ίιχ τβτο χ&άλοΐζ (4) <'σ« τυγχάνει, Ταυτνιτοι το 
επίπεδον ίχ, ^ το ςερεόν ϊξ είσϊ των ενομενων των 2ξ £ 70 μόρια (?) 
ομοια. Α’φι̂ ρνίί&ω το (νυν η Ευ3«7α iif ατό τί< ϊσ οσάκις αν εξρ , οΤον 
όϊ<, £ υτβλει<ρ3ιίσεται στ τί« >»ί ε\άσσων * ατό ίε ί* των ταμείων Των 
Χικιςεσεων υ $ τ ,  «%3πτωσαν Ευ5ε7αι, τα7ί τή-c Βασεω* εί ΓίΧευξζίς τχίς 
άτενχντίον εσ , νί ταρά3^Ηλοι, $ ίΙ αυτών άχ$ητω τα ετίτεία τοι$ α- 
τεναντίον τβ ς·ερε« at ετιτεδοις ασ, y i  ταρά/XijXa· Και ετειϊη χ\ ίυ, 
υτ , Tif itf εκχτερχ Ιση ες'ιν 9 εςχι (6)  £ τα Παζκνληλο'γζχμμχ νυ, υ%, 
τω Παρχ&η\ογςάμμω 2κ όμοιόντε, ή iVov ε'χα’τερον* χα) ^ εκάτερον 
των ςεξεων γ υ 9 υψ, τω ς·ερ?ω ίξ (are $;* όμοίόΐζ (γ) τε § ΐτοις τλίί- 
3 i/re ^ μεγέ$ει ΙπιτίΙομ πεμεχόμενχ) (8) «*τον, Α Ά ά  7 *? tjjv στ 
Ευθ/ίαν, ι?Πί τη< δη εΧχττων εςϊν, e<?ai vj BaVic βτ τί?ί Βασ«ω< ?χ 
s λ αστών (9) ,  το ς-νρβον ατ τί ς·δ^7 ίξ ελχττον (εχν γχρ των <?ερεων 
τ^των, εΥί εΥιτΑων <των οντων των α τ , 7 >̂ «ντοί θατερβ Ζατερον συ- 
ςα3’7ναι ύττοτε ί̂ί, ίια t*jv στ ελασσόνα «σαν τί?< iif, το ςεζεον χτ μεςει 
τινί μόνον τ« ςεζεπ ίξ  συνε^ισω^σεται)· Οσάκις το/νυν το ετΥείον ίχ 
τεςιεχετχι εν τω ηγαμενω 2ε, τοσάκις §  το ςε ε̂όν εν τω ηγβμενω 
ία εςα» πεζιεχόμενον· Κα» .τον αυτόν τροΥον ϊειξαι ϊυνατον, οσα Ι^χοτε 
των εΥομενων (τί«τε βάσεως 2ζ $ τ« 7 ^) ομβια μόρια ε’ν τοΊς η-
7 "μίνας (τρ τε βάσει εί ι̂  τω ς*ρεω αϊ) Ισαρί3μω< έμπεςιέχε&χΓ Α'ρα 
(ίο) βάσις εί τρόί /3ασιν ω< το ςερβόν αϊ τζός τό ε̂ρεόν 7 ^· Ο. Ε. Δ·
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Π g ο τ  α σ ι ς Κς.
Xt450. ,,Πρός η  htotot Ευθεί* (cep,), £, * $ ·* 90ζ χυτρ Σν,μείω (α), τ« 

„fo$ilfiι ςερε/* Γωνία (γ$ε£) few ςερεχν Γωνίαν Τυ^ταοθα/ (τί*ν αθ/λ).
Αμείωτα/ οτι των γραμμάτων Μ ων tj ςερεά Γωνία ε<*ωθεν εητ^μχί· 

ys&xt, το πρώτον ταττόμενον ες) το χατχ το Σημέΐον, εν ω j  Γωνία *ει- 
ται* ούτως ij ςερεα Γωνία αθ/λ ες'ί ττ̂ ος τω α, £ vj γϊ«£ **« τω 7·

Λ’ττί- Τ8 τυχόντος <τ»ί/χ«·ίΗ £ των εττϊ riji Ευθείας γ£ , *7# (Ο  Ttjv
ξη, τω επιτελώ ίγε σρθνίν, κχ) επίξευξον Ειίθείας τάς ίξ ,  ξ$9 etf9 jj$, 
ny, και vofyfov Tijv «5 =: 7 $,  ̂ Γωνίαν Ttjv υτό θα/ =  ίγε,  ̂ Ttiv xi 
=: γε· εν $ε τω θαι επιπεϊω τούτον Γωνίαν T t jv  tiro θα* =  Γωνίαν τρ
νπό ίγνι, i, α* =  γκ· Είτα χνχς^τον (2) τν}ν *Χ όρθνίν τω επιτεϊω
θα/,  ̂ ί^ω κλ =  jf£, £ ετε£ευ%θω tj αΧ. Οΰτω γαρ εςχι tj ςερεχ Γω
νία αθ/λ ifV tvj δοθείς γδε^* ε τ/£ευχθε/τω ν γαρ των θ*, ι*» θλ , 
/λ, δ/α τας θα, α*, β! τ«7ς δγ , 7*1 ί<ΓΛΙ ·Μ*! ετερα rif ετ#ρ£, £ ΤΛζ
υπο θα* £ ΪΎ̂Ι fe*«< «<τας9 ε*αι (3) ^ tj θ* =? $tj. Παρατλιςτίως δε' τρ
οταραθετει των Τρίγωνων »«*, εγνί9 δειχθνίτετα» (4) *ι =  \\f *αΐ επι 
Των Τ^γωνων θχλ, $νι£ (5) δείχθ^τεται θΧ =  ίξ· κχ) ετί των Τρίγω
νων /χΧ, εν**, tj /λ =  ε£' *α< ε’ τ) των Τρίγωνων α*λ, γ»}£> tj αλ =
γ£· Τά τοίνυν Τρίγωνα αθλ, γ ϊξ  ά/ληλοκ Ιτότλευρχ ε<?ϊ, $ ?>) (6) $ 
Ιτογων/α* όθεν η ύ^ό θαΧ — δγ£ Δια' το'ν αυτόν δε λόγον, κ$ν τοίς 
Ιτοτλευρ^ς Τριγωνο/ς α/λ, γε£, tj ύττ© λαι — ^γε, αΑα ^ *4 υτό βχι 
= ?γε (7)· E’7 v̂sto β̂* το' φτενόν.

‘ Π ρ ο τ α σ ι ς ΚΖ.
λ:· 451· "  A‘,,r® τ'  ̂oo ŝ(fvj( Ευθείας (α^), τ/y ίοθεντι <?ερεω llapa^ifXi^*’̂

„C7 )̂ βμοιόν τ*, ^ όμοίως κείμενον ςερεόν IIapâ ifXffvr»Vt5ov αναγραψα».
Ε’ν Γωνίαις επιπεϊοις ]3αθ, θαι, ^αι, α7 ίτα/ αν εΐεν τα« ^γε, εγπ* 

ςγΐί, τυνεςάτθω Γωνία ςερεά tj α (8) τί cipi? Γωνίφ γ  Γτη. E’Vi ί» εχω 
(0) ly . : 7« : :  /3α : αθ, και γε : γπ :: αθ : αι* Καί «τως εςα< ^ (»θ)
^7 ; 7'Ί ί : βα : Λ'· Πλί)ρ8(θω ϊε το Παρα/^Χεττί,τεΙον «»· τ?το γάρ όμοι- 
ον «ςα» τφ ioSevrt.
---- ? ' ,

^  ( 1 )  J i i  Τ Μ  / ^ .  τ ϊ  ι * '.  ( 2 )  / &  T ?  »*·. (3>  τ ;  β *. Γ .  4  *  /7 * >r·

w'e· y  ** Ύ”  Γ· °>· w *«· 4 a /7̂ r. r? V. ^  a  τ« (V £» «*τ*ε». (») 1̂£4 ΤΗ» άν«Γ. (9) ίβ. ί ·  (ίο) ΚΒ. η



E’x y h  r%C χατατκευίκ rot Παραλληλόγραμμα β θ 9 φ ,  £ 3i> εη, §  
/Si, ξη όμοια εςί, £, τ«των τα χτέναντίον (ι) εκείνων τοΊς άτενχντίον’ ίΓςε 
τα εξ ετίπεόχ τ β  ςερεα αχ, τοϊ< εξ ετιτείοις τ β  ςερεβ y i  ομοιχ όντα ες)9 
%») επομένως (a) τα ςερεά αχ, y5 όμοια εςί.

Π ξ 6 τ α σ ι ς ΚΗ.
„  Ε’α ν *β$εόν παρχΆηλετίτείον ετιτείω τμηθρ κατά τάς îaycov(«« 

„ ( a y ,  «η) των άπενχντίον επιπεϊων, ίίχα τμηθητεται τό ςερεόν υπό τ« 
,,ε πτείβ.

EVffiiij (3) /3vf >$ /Se Πα$α/Χιιλ07$αμμα ε’ςιν, ai y  W > «« παράλληλον 
ιΐτι Tij αύτρ /3£· άρχ ^ άλληλχς παράλληλοι είτι (4), ^ εττομενως 
ev τ£ αύτω ετιτείω πται είτίν · ωςε α\ Et>3?7ai a y , εη (£) εν εν) £, τω αυ· 
τω ετιπείω εΜ, H’ iif iff ω« τω 51 αυτών επιτελώ, τεμνεται τό παραλλη
λεπίπεδον είς δύω Π?/τματα /τα , ωδε πως δείκνυμι,

Νοείο^ω το Π?ίτμ* as^yiS·, «τ) τβ Ιδίπ επίπεδα εχγη «τω κείμενον 9 
ως τας Γωνίας i ,  3 ,  εχίΐν ατοχλιν«ταί or̂ oc τας Γων/ac /3, £, ^ φανερόν 
ως ετι μεταξύ των παραλλήλων επίπεδων βαδγ9 ξεθη κε(<τεται9 και τ?ω€ 
iij μετά Tijv εφχρμοτιν πυμπετείτχι μεν τό 5 τω /8, τυμτετείται δε τό θ  
τω £, ετι το αυτό* Πηττετω yap *1 ένατόν τό 5 ε£ω τβ /3, *ϊον κατά τό V 
Η μεν ουν ύτό /3a y  s= (6) i y a* αΑ’ if ύττό iy a  =  vay (if yap χύτη Γωνία 
εςίν) · A"pa a\  /Say ^ vay /ται είσ)ν άλληλαι<9 οπερ ατοτον. Συμπετέίται 
τοίνυν το δ Σημειον τω /3,  καί δια τον αυτόν Xoyov £ to 3  τφ ωςε τό 
Πρ/τμα χεηγδθ προσεφαρμόξεται *τφ Πρίτμαη αγηεξβ 9 i, επομένως (γ) 
\αα εςί,

Airvi if κατά Τακεετιον ϊεΐξις, to7c μεν όφοίς των Πχςχ%.νι\ετίΤ8Ϊων9 
ων αμελεί τά κατά πλευράν ετίτεΐχ τοίς βχσεΤι πςός όβχς ίςατχι, τ^ο- 
TijaifTa ε*ςί* τυχόν ίέ ενόίτιιοί, η Ιιντερ« εί$Ηζ των πλαγίων «κ α’/&ο- 
τ̂ ίωί ε%« · EVi/iif μεντοι ε’ν τα7< εφεξής ΠροτάτεσΊ τπίέτε, ^ τβ μετά 
τοϊ* B/jSXi*, ετι τά Παρα/ληλεπίτεϊχ κα3όλ« ότως αν £, ε%οι, υποτί
θεται νι ίείξις εκτεινόμενη ετχναγκες ες)ν ετ) τον κατ’ Ευκλείων cu^oyiT- 
μον αναϊραμε~ν, Μ ου ε τ  ακριβές άτοϊείχνυτΧί, πάντα πάντη τά παρα/λΐήλε- 
τ(πεϊα9 τά ετιπεϊω τω aif, κατα τό< Διαγων/βί των άτεναντίον ετιτείων * 3

<1) Κ4· τ* *». (X) ον<τμ. ©. τ» ι*. (3 ) Κ4. τ ί ’ ίά. (4) Λ* τ«* Θ. τ ϊ ιλ.
( 3) Ζ . τ ϊ  « ς ·  (6) /fZ . τ ·  «*. (7 )  Α’|

e a —— - s=shs $81

ί  * ·  452*

Ν η ·
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ay, tv\ τεμνόμενα, it%« (οτεζ εςιν *U Π^τμχτα ϊΰω fours άΆήλοΙς ovraj
$ ivrt, όμοια) ϊιατεμνε&χι. *  ̂ :'

Τ(ίγωνον yxq Τμγωνω foov το αβγ τω cc$y (ΐ )  , καί Qta την Ιαότι\· 
τα των Γωνιων (2) β *> $* $ των <τ>) βαγ9 iyx9 κ, των βγα, lay) ομοιον 
(4)· Διά τον αυτόν if λ&70ν $ τά εφί* fJfy Τζίγωνχ fours έ, όμοια ες'ιν' 
fox is $ι* *, όμοια (5) $ τα ατεναντίον Παςα^λόγζαμμα αξ $ y $ 9 $ ότι 
ru βη $ ui’ το is an χμφοίν κοινόν* Τα «$α Πζίτματα χβγιςεξ i, eciyne&$ 
ντο όμοιων re it, fouv τλ&ειτε 4> μεγεδει ετιτεόων τεζΐεχόμενα9 ομοια τε 
ός'ιν (6) άΑήλοις £ fox. Ο. Ε. Δ.

Π g 6 τ  α σ ι ς ΚΘ. $ Λ.
ι\

„  Τα ivi τής αυτής Βατεως οντα (ε£ιμ), $ ΰττό το αυτό υψβί, $ λα 
,, τη το εν rah αυτοΓις ταζχ/λή\οις (εξιμ9 ηαξ\) τυγχάνοντχ ςε?εά ΙΙα^χλ- 
„  ληλετίτεϊα (ξεχηκιμγ £ ξεβ$\ξμι) , fox ά/λήλοκ ις ί

Η’τοι yuq μεταξύ των κατά τλευ^άν οτά^α^πλων ετιτείω* ιαξμ καί 
φλι ύφίςαται, μ β%ί· Ε*αω &ιι το Α'. εκ 7«>' τ?< ΚΔ'. τί ταςόντος κ, τής 
Η', τδ Α'. Βιβλίο, ΐή\ον ότι τα Τρίγωνα αεβ, 7(*£* ^ τά >ίφ, " λ  ?το- 
οτλευ̂ α τβ είσιν αΆήλοις 4> fooymu* Ταΰτ^τοι ως ετί τής τρολαβοτιμ, 
Ιειχ^ήτετία τα Πρίσματα γμξλικ, αεβ^ζη α/λήλοις ετιτι^εμενχ τυνεφαρ 
μόξειντε, 4) fox ( 7 )  τύγχαναν* Καί xoivij αρα τη qsQε* ξεβ3χγμι τροςε· 
$ίντος, τα ολα Πα(α/λΐ)λετίΐΓε}α ξεαηηιμγ9 ξεβ&Κξμι foot είναι. Ο. Ε. Δ* 

Α’'&ω<. Ε*ν τ©7< Πα$α/^Ηλ07(>*μί**κ αεμ7, βεμξ u\ ατεναντίον Πλευ* 
$αί (8) .fout ά/λνίΧαι<, τπτεςιν χε =  yμ ί ββ =  ξμ, α^ =  εμ =  β ξ9 4> 
$ε(<τηςτή( χοινής βγ> αβ =  7^* τά αβε, 7 ^  Tfiy^na, aA»jXo/< 
ΙτότΧευ α̂ ες), ^ ετομίνως (9) ίτα. tQVauru( is ϊειχ$ήτεται £ τα Ύρ(γω· 
να ξη$9 ικΧ <τα a/̂ vjXoi< είναι, τά is ατεναντίον των Πχζα/&η\9τιτε1ω* 
βτίττβί* foa ςιο) ^ αυτά, τοτεςιν αζ =  y  1 , ^ βξ =  ξι, ^ α* =  ει =  βλ' 
διβ ife τβ χοινο βκ α’<ρ*»$«με'ν« , ten  α5 =  7^* Τοΐ7 αβδν τά Π^μ^τα αεβ 

 ̂7ί*ζ^,Λ< ω< ύτό όμοιων ετιτ&ϊων ή ίτων τλν}5ειτ* ι̂  με7 β̂ ει τ·ε- 
(ΐεχόμενα (ιι ) ,  ίτα οντα Ιςί· xoivjf is τβτοις Τξοςεδεντος τ η  ςεμ* , « Β*·

, 0*κ »ί ξμ, 4) ετίτείον ταύτΐή ατεναντίον τό βκ, τα ολα Πα^αΑΗΧ»»'ί?Γβ̂  
*̂α»ίχιμ7 , ξεβ^Χξμι foa εςαι, Ο. Ε. Δ.

( · )  /1^· ♦* « .  (2) 4<«*ίίν «Jr . (3> /fZ . τ ϊ  β .  (4) Α  τ · τ .
</(.. ΖΒ. τδ ι«. (7) ^  ξ. (8) τ ϊ  α. (9) Η. τ ϊ  «. (ιο) Μ Α  τϊ ι«.

(3) Κ Δ , Λ ι λ . <9 
(II) ΙΛ0>Τ·ι··
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αυΐων πλευρικών πχρα^\ω ν επινείων τω Παρα/ληλενινεϊω ξεαηκγμι9 
ενε) εξ υνο$. μ<» «7> ? τ , %<ρ, εν τφ αύτφ ε\σιν ενιτείω τα?χ/ληλφ 
οντι νςός την Βάσιν εξιμ, αί ςο $ π% τεμνετωσαν την μεν ηκ κχτχ 5  χα) 
λ ,  rijν αγ χατα β ά, ξ  9 «ιτβφυχθωτβιι ίβ e/3, μ ξ , £3*, ιλ. Και «τω
£χςχ ίειχ3·ν}σετχι9 ως τα επίνείχ οίς το ςερεόν ξεβ$\ξμι νεριεχεται Πχ· 
ρχ/λη\όγρχμμα9 ός'ιν απενχντίον a/$XvjXc/c παρά/ληλχ· τα γάρ άνεναντίον 
επίνείχ τα Ύετράν\ευρχ τη ςερεΐί τ«τ«, εν τοίς αυτοΊς είσΐν επιπείοις9 εν 
οίς ιt) τα απεναντίον των πχρχΆηΚεπινίίων αξιγ £  πξιρ9 $ επομένως (ι)  
τ χρά&ηλχ «V· Τβ γχρ ςερεν βζιξ τα απενχντίον Τετράπλευρα βεμξ 9 
3# Χ , εν τοίς αυτοΊς εΙσ)ν επιπείοις, εν ©Τς τα αντίθετα ay με έ, ηκιξ επί· 
πείχ τβ Πβ;«)λΐ|ΧιιΠΓ{)(ΐ αξιγ· Και πάλιν τ5 αύτ5 ςερεπ βξιξ τα α- 
πενχντίον*Τετράπλευρα βεξ& ί> μξλι, εΙσ)ν εν τοΊς χύτοις επιπείοις, εν όίς £ 
τα αντίθετα πεξχ  ^ μ»<Ρ0 τ* Πα$«Αιιλεπιπείβ πξιρ* Ε'ςι ίε το ΤΙχραΆνι- 
λογραμμον ει τωτε %ερεω εκείνω $ τοίς παρχΊληλεπιπείοις κοινόν’ τό ίε 
Τετράπλευρον βξλ3  ίςιν εν τω επιπείω, ο τω ει (εξ υπο3») παράΊλ,ηλον 
ες)9 ίηλον άρχ ότι το ςερεόν βξιξ υπό επινείων Τετράπλευρων, ων τα α
πεναντίον α^ηλοις παρχ^.ηλα9 περιεχόμενο» ‘ Και τοίνυν παρα^,ηλεπιπείφ 
τυγ χάνον τι (a) τω ςερεω εκείνω, επε) (ίιά το Α\ μέρος) τά ΙΙχρχ/λνιλεπί- 
πείχ ξχπεμιφρ ^ &χηκγμι Ισα ες)9 φανερόν ότι $ άΆηλοις ταυ τα ισχ 
εςί. Ο. Ε. Δ .

Σ χ ό λ ι ο υ

ΐίαραπλησίχ εςιν η Π ρότασις αυτή τν{ ΛΕ'. τ» Α!. ΒιβΧίπ, Ταυ τα περί 
των ςερεων , οίς εκείνη περί των επινείων χχτασχευχξκσχ. Ε"ν^εντοι $ κατά 
τάς λοιπάς ίιαφοράς παρχπλησίως εκείνη αποίειχ3ητεται»

Π ς ό τ  α <7 ι ς ΛΑ.
ν.Τα εν) ίσων Βάσεων όντα των (αξ £ εη) ςερεχ Παρα^ηΚεπίνεΙα, Χι 455·
υπό τό αυτό ιίψβ< (τ ), ίσα xTkvikoK εςί,

Ε χετω ίη τά Παξχ^ηΧενΙνείχ πρώτον τάς Ιϊ\ηφ«( κχΑετες τοίςβάσεσι* 
χ*ι τοίνυν παρά την ξη ilXft/̂ αν προεχβεβλημενην, ναρχβληΑητω Παρχ^η- 
λογραμμον ημκ3- τω Παρχ^ηλογράμμω αξ ίσον τε έ, όμύιον· κα) πληρβμε·

CD KJ. τ·  U. (2) (ίρ. ΙΓ. τη ι*.
Ν η 2



%■ 456.

α84
V8 Tfc ΪΙαρα&νΐλογρχμβ* WW > αί Etesliu <p[* * W προεζχχΖε'ΐϊαι απαν· 
rdruruv Ttj *3 χατα τα Swi&t π  ^ λ ·  μ?ν ουν νοεί&ωταν επί των
MX ifir, μ4>> εφεςχνχι Πχρχ/ληλετΜα, ών αί Πλ?υ?αί xuberot είεν ταΐς

ηιτίςιν (3) «ί tfπ* χρός τό χυτό ςερεο'ν y<pr' EVe/Jif τβίνυν τά ςε·
ςιχ t\yr $ τόν αυτόν εχοντα ες) λόγον προς το ςερεόν ψρτ, εςαι τό 
(4) tvif ςερεόν £, τω ηχ<τ frov, τπτεςι τω ςερεω (5) ν*ο" τπτεςιν (εττβί 
u\ Βάτεις μ*, «ζ ομοιοίτε είτι (6)  ̂ \<ται) τω ςερεω (7) αζ<τ. Ο. Η. τό προ· 
τε&ν. Δ1 ολ* is τη τοιητη Συ/^ογιτμ» τα ςερεά ελήφ^η όο$χ.

Κ]Υα εχέτο) τχ ϊο$έντχ ΪΙχρχΆ\ήλεπίπεϊχ εη τ , aζ τ  9 τας Πλευράς 
ταΐς βχτετιν εχ ^  αζ τλαγίχς * κχ) γινε&ω εχ'ι eq , αζ Υ1χρχ/λΐήλεπ(πεόχ , 
«ν αν α\ Πλευραϊ ταίς βάτετιν όβχ) είεν, εν ύψωματι τω κατά rvjv σ*. ταΰτ 
ονν Wa τοΤς χλχγίοις εςχι >»« τμν ΚΘ. μ t»jv Λ*. Ω ϊςε επειϊη τοί ορ$χ 
Π«$α/ΜΧε7Γ̂ Γ«&* (h i τό Α'. μέρος) ά/ληλοις ΐτχ ές'ιν, εςχι £  τα πλάγια 
ϊτα, Ο. Ε. Δ.

Π g ό r u <τ ι ς ΛΒ.
Τα υτό τό αυτό υψο« όντα ςερεά Παρα^λεπίπεία sir) προς αλ· 

„XvjX« ως ul Ηατεις.
ΈΙ'ςωσαν B«Ve/< ηζ ^ κοινόν is ύψωμα τό χ · χαΐ παρά tjjv γ ζ  πχ· 

ςχβλ^νιτίύ (8) Παρα&ΜΧ<>ν$αμμ0ν ξ3· ίσον τ<ρ ϊοδεντι a , εν Γ ων(εε τη υχό 
ξγ$ fry τy ioSslrq vj.

EV) 7 «v των ε γ , , νοε(άω ΥΙαρχ^νιλεπίπεία εφιςαμενα, Ιν ύψ«·
μάτι τω χ· τά &, μεςιι εςχι τη αυτό ΠαρχΑ^λεπιπείπ θ’#»* Και τβί· 
νυν (9) naja^Xsif^e^v ξ3κ ττρο< Πα̂ αΑΜΧβΛτίΐΓβϊον BaV/i ^3
τρδ< Βασιν ζη 9 τατεςιν (ίο) ώ< BaV« α προς Βατιν ξ»ί* ΑΆα των Βατβων 
ξ3· ^ α ίτων βτών, τα Παςα^λβ^τβ^α ξ3χ ^ an ( 11)  Ιτα εςίν* αζ* 
ΠαρχΆηλετΜον τό an ϊςΊ χτρός Παρχ/ληλεπίτείον τό ξ«ί», Μ B*V/< a 
πρός Βάτιν ζη. Ο. Ε. Δ . * 6

'Κ"$) ΚΒ. τϊ ία. (2) /ΙΕ. r% λ .
(6) Ε\ κχτα,τ. (7)' 0>. /β. (Λ'.
ζΐΐ) Jti  Tijn άνατ.

( 3 )  ΚΒ. τ ϊ  I * .  4 ^ ) © .  τ ϊ  · .  ( 5 )  W · «  < ·'*

( 8 )  Μ α .  τ ϊ  α .  (9) ^  *■ * Μ »· C l o )  * λ Λ
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Σ  χ  ό λ  ι ο ν.
To ενταύθα περί των Παραλληλεπίπεδων αττοίε/χθεν, εν τω εφεξής 

ΙΒ'. Βιβλ· Προτ. ς .  περ'ι των Πυραμίϊων, £, εν τω Α\ Πορίσμ. μετά την 
Θ'. Προτ. *τερΐ ταντόρ Πρίτματο*', χαί εν τ# ΙΛ. Προταον» περ'ι των Κω- 
ίων, § των Κυλίνδρων α^οίε/χθ^νεται. ,

Π g 6 τ  α ο* ι ζ ΛΓ.
,,Τ α όμο»α ςερεα ΠάραΑ-ΗλετίτεΣα (θα £ γμ) ντρόρ αΑ»ίλα ε’ν τρ»* «*. 457· 

.,τλατίον» λογ^ »W των ομολόγων Πλευρών (αβ , βγ).
Ε”ςω ΠαραΑ^λετίτεία «3-, γμ ομοιχ, ft, πάντα ίηπβ τα εν  αυτών 

εrivetχ ομοιχ ( l )  εςα», και ετομενω? αβ : βγ  : : εβ : βξ (2 ), χαΐ £β : β*
: : εβ : βξ* ετι δε i, (Λ Γωνία» (3) των επινείων εσονται ισαι· Ύαγ^ήτω- 
9αν ουν «τω τα ςερεα αθ, γμ , ως τ  ας μεν ϊσας Γωνίας ύνό γ β ξ , αβε, 
αντ/θε'τβ* κατά κορυφήν χε»«θα» εν τφ αυτω ενινε'δω, τ ας ίε Πλευράς «β , 
γβ  «V ευθεία<, $ (4) £ τά< εβ, ξ β , £ τα« £β, ηβ9 όμοίω« αυτα«
ετ  ευθείας. EVi γβν των επινείων εγ  $ γ ξ  νοεί&ω ςερεά εφεςώτα, τό 
μεν χβ συνιςων μετά τ« ςερεϊ θα εν παρχ/ληλενίπείον, τό $ε φξ συνι- 
ςων ομοίως ^ αυτό μετά τ» χβ εν παρχ/ληλεπίπείον, τό,τε φξ £ αυτό 
μετά τη γμ συνιςων εν παρα&ηλεπίπείον. Το' τοίνυν ςερεόν θα εςί προς 
το ςερεόν χβ ( f ) ,  ως αε προς ε γ , τβτεςιν (6) ως αβ προς β γ ,  τβτες/ν (ω« 
εξ υτοθ. ανωτέρω ίείεικται) ως εβ προς β ξ , Η το» (7) ώ< εγ προς γ ξ ·  ό- 
οτε'ρ ες»ν (8) ώ< τό αυτό ςερεόν χβ, 7Τρό< το ςερεόν φ ξ' ως* συνετίζεται 6 
αύτίς λόγο< ετί των τριών ςερεών θα, χβ, φξ·* Η'ί>* ίε τό ςερεον χβ ες)
«τρο< τό ςερεόν φ ξ, ώ< ΒαοΊ{ #γ α·ρό< Ba<r»v γ ξ ,  τβτεςιν ως εβ προς β ξ , 
ό ταυτόν ε'ςιν, ως ξβ προς βη (9 ), Η το» ω<τό επίπεδον ξ γ  προς τό επίπε
δον γ η ,  τβ το δε εςϊν» ω« τό αυτό αυθ»< ςερεόν φξ α·ρό( τό ςερεόν γμ* Τά 
αρα τετταρα ςερεά θα, χβ, φ ξ, γμ ςυνεχωρ αναλογον εΐο-ί* χαΐ τοίνυν ό 
λόγο* τ» Α'. θα πρό< τό Δ ', γ μ , τριπλασίων (ίο ) εςι τβ λόγβ τβ Α'.
$α, τρόί τόΒ'. χβ, τβτεςι (ιι)  τβ λόγβ αε *·ρό( εγ , τβτες» τβ Χογβ^ΐΛ) 
των ομολόγων Πλευρών αβ : βγ. Ο. Ε. Δ .  '

(I) Θ. ΟΥ »β. (8) 0>. Λ. tu ς. (3) Aur. (4) 1Γ· 4 /Α τϊ «. (5) ^  «  
*«· (6) τϊ τ, (7) Αιχ ryjs αυτή». (8) ΚΕ· τϊ ι«. (9) Α\μτ, ιίι(χ3» if- ΰτεί.
C>0) df, J. ΤΗ »« ζΐΐ) jf£, Ig. (12) Α· τ ϊ ς.
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9C· 458· 

X- 459·

Α  λ  λ  w { ·

Των σμο/ων ΠαραΆηλογράμμων θ-α., οττ, ε-ωΟΌν ομόλογοι Πλευρά» 
»] α β  $ ρτ9 εβ £ T ft ξβ $ υτ· ΦημΙ Μ ότι το ςερεόν 3« εΥ» *ξός τό 
ςερεόν τ τ , εν τρίτλατιον» λόγω τ?ς αβ'νρος την ρτ.

Προεκβλ*3·ότωοαν αί αβ, εβ, £β, ενΐ γ ,  ξ ,  U, «ce εΤνβ» τας /3-y, 
βξί /3μ9 «'*■*< τακ ρ<Γ, το*, υτ ιτας εκαςιιν ε'κά<?#, £ ττλ^ίθ'ω το Παραλ
ληλόγραμμον γ ξ , «, το Παρα/λΗλεντ/τείον γμ* $ όια τ̂ ν υττό ξβγ =  (ι) 
αβε =  (2) ροτ,  ̂ $/α τα< βγ , ξβ 9 rut rale Πλευραϊς ρτ, τ τ  Wat, (3) ε- · 
γέραν ετερφ9 τα ΠαραΆ,ηλόγραμμα ξγ» QT* όμοια τε εςαι έ, (4) Wa* Toy 
αυτόν £ε τρόπον όμοια τε εςαι  ̂ <Va, £ τα Παραλληλόγραμμα ytf £ ρυ,ναί 
μν|ν κ, τα ξι*, τυ* εν3εντο» £ τά τβτομ άτεναντ»ον Παρα/λ.νίλόγραμμα (♦(- 
τοι τα τομ όμοίοΐζ £ itroit αντίθετα εν άμφοΊν των ΥΙαραΆΐήλεηνείων) ($) 
ομοιατε ά/ληλο/ζ φ Ττα εςαι· Καί είτΐν άρα τα ςερεά το·, γμ (β) όμοια τε 
$ Wa * ho hj τα ςερεά 3α, γμ (γ) όμοια $ αυ’τά εςα», ωςε αβ : βγ α  εβ 
: βξ : : £β : βνι* EV) τοίνυν των Βατεων εγ, γ ξ ,  νλνρπ&ω τά ΠαρανΜ· 
λεπίπεία βκ, φξ, Ιτουψί-ί τω ναραΤλ^λεηπεΙω ά3, £ εςαι αβ : βγ  ί 
τρόζ ρ<τ (8) : : εβ : βξ, w σ*τ : : καί ξβ ι β\  ̂ $ <Τυ' τβτεςιν (9) αε : t y : :  
εγ '· γ ξ  ‘· : ξγ  ι γ'<ί * ήτοι (ίο) α3 : β* : : β* : <ρξ : : φξ : γμ , %τοι νΰ' 
Κ'ρα (ιι) α3 ες» τρος ντο·, εν λόγω τριπλατίονι τβ α3 νρόζ το βκ' Α’ /λα- 
μν)ν α3 : β* : :  (ΐ2) αε : εγ : : ( 13) «β ·' β γ , Η ρο”  .α?α ( 14) τ® ς*ρ*ό* 
«3 εςί τρός το όμοιον ςερεόν ν<τ, εν τρινλατίονι λόγω τ£ς Πλευράς αβ 
νρός τν|ν αυτής ομόλογον Πλευράν go*. Ο. Ε. Δ*

Π ο q I cr μ λ r χ.
Κ’νδεηοι εάν τεττηρες Jcr/v Εΰ3εϊα< συνεχώς avaXoyov, ω« «χει 4 

7Γ$ωτίί vr$o< τνΐν τέταρτον, «τω« β%·»  ̂ το arc τνκ Α'. 
ττροί το TlajayXvjXeoriirficv το ομοιόντε,  ̂ ομοίωε άναγεγραμμενον το απο 
τν(( Β'. Διο ετί των όμοίων Γίαρα^^Χεττίτεϊων α&9γ μ % δο3«ίτων των ομό
λογων Πλευρών αβ, βγ , ευρε^τετα» ο εκείνων τρός «Απλά λόγος* ε«ν 
γάρ γενάτα» αβ, βγ , ψ eca» 3α : γμ  :: αβ : ψ. Ταυτυτοι ^ τωο

(») ΙΒ. τ ϊ α, (2) ΕΈ ΰτοί. ^ OV Λ. Τ» «τ', (g) Ε \  »λτ«λ  *(4 ) A’f. (5 > 
* 5 ' ,™  ,Λ· (6) « ·  Off· *«· <7 > ν»ο2· 4  ο ν  θ. τ ϊ »*·. (8) £** κ«τ. (9 ) Α·
τ ϊ ?. (ίο) Κ Ε , τ ϊ u . (ιι) θ’$. /, τ ϊ ·*. (ι*) Κ£. τ ϊ ΐα· (1 3 ) .Α'τ* ς ’. (14) /4. τ ϊ ε.



ζερών $«, γμ Ιο$ίντων9 £ τβ 5* rye τυχάσος Πλευράς ταχθείς α/3, y 
5ατί$* των ςερεων ομόλογος Πλευρά βγ , Ιςτ»ν y των ίυ'ω μεΤων (ι) ανα
λογών ντρτερχ̂  των μεταξύ ·αβ $ ψ. Β\

Καντεΰθεν λίαν σφαγμένοι άπελεγχονται , οί των όμοίων ζερών 
τον λόγον ίσον είναι Αγόμενοι τω των Πλευρών. Ου γαρ iy ό αϊτό ry< it- 
πλασίας Γραμμή χΰ/3ος διπλάσιος εζΐν9 οκταπλάσιος ίε τη από τί}ς α- 
τλ«Γ ουίέ ό από τν\ς Τζίπλος τρ/τλ£ς, εϊχοτατλυς ίε $ επταπλπς· επεΊ 
l f 2, 4ι 8 -τΐ-j ααϊ 1, 3 ί 9» *7 “S*· Ο μοίως is £ πεζ'ι πάντων των όμοίων 
ςερων ύποληπτεον, ως εφεξής ϊήλον ε ζ α ι. Γ.

Ε’χ τβ'των £ε ή'ρτyra/ £ το τεθρυ/Μμε'νον εχεϊνο οτερι τ» ϊιπλχσιασμβ 
τη κνβπ Πρβλομχ, ττερ) κ χατωτερω εν τεζματι τη ΙΒ. Β/βλίβ, εν οΤ< >§ 
y με'θοϊος ύποτεδείσεται, φπες y τ» Κυ/3β,$ y των ότο/ωνβν απλώς όμοίων 
ςερων αυξησις y μείωτις, χατά τον ίοθε'ντα λόγον τελείται.

Σ % έ λ ι ο ι> Α\
Των Κυ'/3ων ςΐρεων οντων παζχ/λολεπιπεϊων όμοίων Άόλοιςη $  επο

μένως εν τζίπλασίονι λόγω των ϋίων Πλευρών είναι νοπμένων, ατας λόγος» 
εν όποιαιςίά τισι πολικότοσι τριπλασίων ων, ί/α των Κυ/3ων των αυτών εκεί
νων πολικοτήτων επισομαίνε&αι ε<ω$εν, οΤον ό τριπλασίων λόγος τη A  
τρός Β , ντως εκτ($ε&αι φιλει Δ Κ : Βκ .

Σ % Ο λ I Ο V Β'.
Το' ενταύθα ττερϊ των παρΤλνιλεπιπείων ίειχθεν εν τω ΙΒ'. Β/βλ.Προτ.

Η\ πε() των Πυραμίδων, χαϊ ε’ντω β\ Ποςίσματι rye Θ. τη αύτΐί πεζ'ι των 
Πρίο-ματων, χαι ε’ν τ£ 1Β'. Προτ. τερί των Κωνων £ των Κυλίνδρων, και εν 
Ty ΙΗ. τερι των Σφαιςων.

Π ζ ό r ct σ t ς ΛΔ.
,,των «Των ςερεων πχζχΚολεπιπεϊων (πσ9 γχ) αντιτεπόν$χσιν α\ Βά- χ, 46ο. 

μ τοίς υψετι (τπτε̂ ίι ως εχει βάσις ρτ πςός βάσιν ξ*9 πτως άντ/ςρό- 
ί»φως ύψος τό £γ πςός ύψος τό ο*υ)· χαι ων ςερεων ταρα/Xyλεπιπείων 
α̂ντιπεπόν̂ ασιν αί βάσεις τοίς ΰψεο·/ν, <ο*α εςΐν εκείνα.
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(ι) (ΓςΧ τ>» |Γ. τ* ς1.



Με$β< Λ'. Ε'ςωταν h' τρωτον αι προς την βάύΊν Πλεν^αΐ όρ$α(· Κ«1 βΙ 
των ςερεων π<Τ , γκ τά fyu trot τεθν\ το τροτ&εν ^λον · ΙίΓούφ̂  γ*ρ fo
ra, 'hat (ι) τά παρα^νιλεπίπε^α ως αί βάτεις* Εκείνα 5ε (2) ίτα , καί α\ 
βάτεις άρα, £, ο αυτός κτωc εςα/ Xo-ycc ο κατ’ Ιτότητχ των υψών Α'.£Β\, 
τω χατ Ισότητα των Βάσεων Β τε $ A .

Ε’άν ίε ανιτα, ατο τ η  μείξονος ξ γ  αποτετμη&ω η ξε ϊ<Τη rjf συ, χχ) 
ί / «  τ η  ε  ά χ $ ν τ ω  το επΜ ον ε\ παράλληλον τω ξχ· Η *  μ ε ν  ουν Β ά σ ι ς  ρτ 
ες) προς rtjv Βάσιν ξκ, ως το ςερεόν ($) πσ προς το ςερεόν εκ· τβτεςιν (ε· 
πε) lira εξ υπο$. ες) τα ςερεά πσ , 7 *) Jc το ςερεόν γκ προς το ςερεόν εκ, 
ητοι (4)'ω« γη «Μ* τ»το 5ε εςιν (J) ω< 7^ ιτρος εξ, και επομένως (6) 
ωί 7^ «ντιςρόφως προς την υτ. Ο. Ε. Δ .

Α Ά ’ εςτωταν 5vj α\ Πλευρά) προς τας βάσεις πλαγιάξκσαι, $ επ) των 
αυτών Βάσεων άνιςάάωσαν εν ύψε/ τφ αυτω Παραλληλεπίπεδα όρ$χ, κα) 
Τ8τοις (7) ΐτα εςαι τά Παραλληλεπίπεδα τά πλάγια' έπε) δε τα όρ$* (&ι<|* 
το άνωτ.) άντιπεπο&ασι τάς βάσεις $ τα οψ^, άντιπείσονται δη κα κείνα. 
Ο. Ε. Δ.

Μερο< Β'. Ε'ςωταν α\ πλευρά) τα7< βάσεσιν όρΒ-α), ^ τά ΰψη ίτα’ Και 
εοτειί*} αί /2ατε/< «£ τα υψ# (8) άντιπεπόν^ασι, 5/ά 7 ® τνίν τκτων Ισότητα 
συνισω^ησονται κοίκείναι, καί (9) επομένως φ αυτά Παραλληλεπίπεδα,

Εϊτα εςω τα υψι* ά'νκτα, $ αί πλευρά) ταίς βάσεσιν όρ$αί, $ από της 
μείξονος γ ξ  λνιφθιίτω <ο*ι* rvf υ<Γ vj ε& Το γκν ςερεόν πσ ες) προς το 
ςερεόν εκ, ως (ίο) ρτ προς ξκ, τ»τες»ν ( π )  ως γ ξ  προς υ τ , \froi (ι») ω< 
7 ^  ·< ? ’  ο τ ε ρ  ε ς ί ν  ( 1 3 )  ω «  7 W  ή τ ο ι  ( 1 4 )  ως ςερεόν γκ προς
το αυτό ςερεόν εκ' Τα άρα ςερεχ πτ % γκ τον αυτόν εχοντα λόγον προς 
το αυτό εκ, ιτα ά^άλοις εςί· Ο, Ε. Δ .

Ε’τε»)ν) 5ε τα 7τλα7/« των Παβα^Ηλετιτείων, τόίς επί 1<των βάτεων 
Ιτουψετιν ορ3·ο7ς ( ιs) <τα οντα ί ς ΐ , ’χαχεΐνα άρα, εΐ αντιπεπίν^ατι τάς βα·

• <τείί ^ τά ύψπ, ίτα α^λο<( εςί.

Π ο ρ I σ μ ct τ

Τά ίτε  ̂ των Πα α̂/̂ .ΐίλετπτί'οων άπο$ει,χ)$εντχ εν Π^οτ. ΚΘ· Λ· ΛΑ·
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*89
ΛΒ. ΛΓ. Λ Δ . αυτά ταυτα rqoarviKovra εςι £ τοΊς τριγωνικούς Πρίσμασιν, 
urm ημίση των παραλληλεπιχεδων οντα ες'ιν, ως δηλον εκ τής ΚΗ'. Πβο- 
τα'τίως* Και τοίνυν

Τα Τριγωνικά τρίμματα, ων ίσατά είσ) ^ος άΆπλα ως αϊ Βα- 
e*ff(* κα*ι επομένως εάν ίσας εχοντα p τάςτε βάσεις έ, τα υψπ, £ α/Μ- 
λοις αυτά ίσα, εςαι.

Ε’αν J όμοια, τβ'των ο "λόγος τριπλασίων εςαι τη λόγα των πλευρών 
των απέναντι ον, των ίσων Γώνιων* χαι επομένως τα της Λ Γ . ΙΙροτ. Πορίσ
ματα χάχείνοις πρόσεπανηκοντα εςί.

Και εάν ίσα, άντιπεπόν$ασι τάς Βάσεις $ τα ύψπ * £ $1 άντιπεπόνδασι 
τάς Βάσεις £ τα υψι*, ίσα εςί.

Σ % 6 λ ι ο ν·
To δε τοι ενταύθα εν Προτ. Λ Δ '.  περί των Παραλληλεπίπεδων απο

δείχτε  , δειχ^ησεται εν τω IB*. Βιβλ* Προτ. Θ'. φ περί των Πυραμί
δων , και εν τι? Γ'. Πορίσματ. της Θ'. περί παντός Πρίσματος ̂  και εν τρ 
IE'. ITfor. περ) των Κω'νων, ^ των Κυλίνδρων.

Π g ό r u σ ι ς ΛΒ.
Διεξοδικωτάτη ονσα υπεργεί είς δεΊξιν τη εφεζης9 ΰν αυτοί χαΐ . 

ταυ'τπί χωρ'ις άποδείξομεν.

Π g 6 τ  u (X ι ζ Ας.
», Ε’αν τ^κ Ευ3τ7αι άνάλογον ωσιν (α, /3, το’ ex των τριών ςερεόν 

^Παρχ^ηλετίπεδον (δ$)9 iVov ε’ςι τω άιτο τή< μετ>ι< (/3) ςερβω τα^αΑ^λβ· 
η πιπεδω (<ν), Ιτοτλίυρω μεν, Ιτογωνίω $e τω προειρημενω.

Η' τ? Πάραλληλεπιπε'δπ δ$ βάσις ξδ9 εχετω Πλευράν την εξ =  a , ^ 
ετεραν Πλευράν εδ =  <y , τήν ϊε τ^ /3άο·ει εφιςαμενην Πλευράν εη =  

T,f 0 , καί Βτωε ec«f το $3· Παραλληλεπίπεδον εκ των τριών α , β, γ ♦ 
Είτα τη Παραλληλεπίπεδε ιν α\ τρείς πλευρά) λ% , /%, %μ επομένως ί, 
α\ λοιπάί) ιτα/ εςωσαν τη μέση β * ι* )β χατα το' χ  ce êa Γων/α τβτβ rijf 
κατα το e Γωνία ε’κε/ν« /Vi* γινε&ω, κα) ετως εςαι το ιν παραλληλε
πίπεδον από της μέσης βΛ % Ισογώνιον τω προτερω ‘ φημ'ι δη ότι % ϊσον. 

EVei^ γάρ εξ ΰπο$. και κατασκ. ως ξε : λ χ 9 πτως αντιςρόφως /% :
Ο ο

Α\ %.φ

X.

r .
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is , έ'σονται αί Βάτε/ς CO ^  Φ *λ <ο*«ι α/5Μλαις· A Φ ξερεα)
Γωνία/ αί τρος τώ ε, ι$ τω χ  <V«i εί<πν, εχν *9* ν̂τός άδηλων τ«$«λ , 
*μηφημό**η (Ο , **< &* τήν Ιτότητχ των Ευ^/ων «h $ %Ρ, τχ Ση- 
μί7« μ £ if είς ταυ το τυμτετχνται · Κ»/ τό αυτό αρα εςαι εχατερκ των <?ε- 
ρεων τρός χα'3-ετον ύψος, χμέλειτοι xro των τυνιόντων συμβίων μ $ η ετϊ 
rvjv υποκειμενην βχτιν* ω<?ε (3) τά ^ρεα 53·, ιν «τ* εςΐ. Ο· Ε. Δ .

Σ χ ό λ ι ο y.

Σημειωτεον 5ε' ενταύ3α τη$* ο μεγίςον τυγχάνει την %ςη*ιν 9 ως εκ 
τριών Εύ3ε/ών #τερ ε'τυχεν ε’ τ  ά&ηλχίζ (4) αγόμενων, Ιτομεγεθες %ει το 
ς-ερεόν Παρα2Μλετίτε5ον ορ3όν ον (τατεςιν ύττό ορθογωνίων ετιτείων ντε· 
ριεχόμενον) αναχυ'ττε/.

α/3γ* γ«/3. £γ«.
1 2 3

Ε”ν3α των ςοιχείων τχ μεν τρωτά 5ύω την Βα'τιν τχ^ςητι, το 5ε τρί
τον το' ύψος. Παραθώμεν ουν το πλωτόν των Σχημάτων τώ ϊευτερω.

Βάτις αβ τρος βχϊιν yx  (5ι« Ttjv Α': τ η  ς . ) , ως β Πλευρά τρός γ  

Πλευράν, τατεςιν 'α’ντ/ςρόφως ως β ύψος τρός 7  ύψος' Α’ ρα 5/« την ΛΔ'.
α/3γ =  γα/3.

Τον αυτόν 5ε τρότβν 5είξεις, ^ τό Α\ τώ Γ '., £ τό Γ\ τώ Β'. ίο** 
τυ7%«νε/ν.

Π ρ ο τ οι σ ι ς ΛΖ.
9,Ε’άν τ/τταρες Εύ3ε7αι άνάλογον ώτι,  ̂τα «τ ' αυτών Παρα^λετί- 

„τε5α όμοια τε  ̂ ομοίως «ναγεγρχμμενχ, ανάλογο» εςαι* Και ε’αν τα «τ  
9) αυτών ς-ερεά Παρα^λετίτε5α ομο/άτε £ ομοίως αναγραφόμενα «ναλο- 
«γον 3, $ αύταί αί Εύ3β7αι άνάλογον ετονται.

Δν(λον εχ τίς ΛΔ\ τδ Ε'.Β//3λί«. Οί γαρτών Π«ρα/λ>ίλετιτε5ων λί
γοι , 5ι« τι)ν ΑΓ'. τδ ταρόντος, ετονται τριτλατίονες τών λόγων 9 ούς αί 
Εύ3·ε7αι ε%Η<η τρός ά^ 'λας, $ ο1 (εξ ύτοθ.) Γτοι είτί.

Τό 5ε άνάταλιν 5£λον αυθις εα τδς ΛΕ'. τη Ε'. Οί γάρ λόγοι τών Π«· 
ρα/̂ *,νιλ57πτε5ων (εξ ύτο3·.) ιτο/ εϊτΙ, τριτλατίονες (f) όντες τών βί εχβΟΊ

(*) Μ .  τϊ ς . (α) /Λ. ο’|. ιλ . (J) /fi#. τ» ι*. (4) ο*ςα τβ Α· ΣχβΧ. Τ<ς 
Τ »  ι«. (5) ^Γ, τ* ι*. *

>c Αί.Τβ I*



λόγ«{ «ί ομόλογοι των Πλευρών, ά<ρ’ ών τα όμοιχ Πχζχύληλεχίχεόχ ομοίως 
χνχγξχφετχΓ χαί εχομένως των rots των Πλευρών ο\ λόγοι (ι) εχοντχι foot.

Η' $έ Πρότχης αληθεύει, εφ όχοιωνεν ςερεων ομοίων κχ$όλε εκτει
νόμενη· χχντχ ycig τριχλχχίονχ εχει τον λόγον τβ λόγε των Κχτ aura 
πλευρών, ως εν τω ΙΒ'. Βιβ\. όηλον γενητετχι.

Π ό ρ ι σ μ α .
Ε’ντευθεν τήν με$οόον χςυόμεδχ τβ τάς Κυβικός Των £ιζων χο/λχ- 

χλχηχξειν $ ίιχιςεTv Ε’άν γάρ ετ χύληλχις χο/λχχλχο’ιχάωο'ιν^αΐ ύχό 
τόΐς Κυβικοίς 1>ιξικοΊς σημείοιζ χηλιχότητες, έ, τω γινομενω τημείον Κυβι
κής $(ξης χξοτχγ$>}, ίοΒ-ητετχι ετω τό ύχό των όο$ει<τών Κυβικών $ιξων 
χχ ξχγόμενον. Olcv εςω |/*5* χο^.χχλχηχςεχ εν K 4 S  ^ χχζχγίμ. 
εςχι ΐ / ΐ ο 5* ως yag ό τβ χο^χχλχοΊχτμε βελετχι λόγος, η μονός εςΐ 
Χζός τον χο/λχχλχοΊχςην * ijto/ I : 1^4 * * ω< β χοϊλχχλχτιχςεος (τετεςι 
^ 5  ο rpoc το άνα<υΐΓΤί> * Α’ρα (ίιά τ̂ ν άνά χεΊ^χς Προτ.) ό της μονχίος 
Κύβος εςχι χςός τον Κύβον τβ χο^χχλχτιχςε , ω« ό τβ το/λατλχτιχςεε 
Κύβος χζός τον τβ χχζαγομενε* τετεςιν εάν χντ) τβ γινόμενε ύχοτε^η Γ ,  
ε<?αι ίη I t 4  J: 5 ·ΓΚ4 I ϊ 4 :: 5 : 20ι «V* Γκ =  ao* £ Γ =

Παρα^λ^τ/ως «ατά τον τίε ίιχιρετεως ogov όειχδητετχι, ότι 1^203 
εάν hxtgeSy tix l/ '$ *, χηλίκον ίωτει V^41· Ο’ί* το V .  Πορ. rife ΚΒ\
Τβ c  ·

Και εν γενει των 1>ιζ·*ών χηλιχοτητων,  όχοιχτβν χν είεν τχζεως, ή
τοι εϊϊβε, τα γινόμενχ if τχ χηλίκχ λχμβχνετχι χο^χχλχτιχτμω , η 
ίιχίζεΓει των ύχό τοίς ριξικοίς τημείοις χηλιχοτητων, £ χροιτεησημειωτει 
των αυτών Οξικών χημείων, εχ} τόϊς γίνομενοις χύτοΐς ίιχ τβ χο/λχχλχ- 
χιχχμε , η τοις χηλίχοις hx της ϊιχίζέχεως.

C·___

Π ρ 6 τ  a α ι ς ΛΗ.
Ταύτην φδάιτχντες ανωτέρω χχεϊείξαμεν, εν τω ΣχοΧΛρ τω /χβτα 

τΐίχ ΙΓ. τβ χχξόντος Βιβλία Πξότχχιν.

Π ρ ό τ  α <τ ι ζ ΛΘ·
„  Ε’άν ςερεε ΠχζΧ/λη λεχιχεϊε (αβ) των uxεν χντ (ον εΧιχεϊων (χ γ , m , 9C· 463
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,, «I ΠΧευρΑ (αε » Zy ι 5Τι $ ^ 9  *ΐβ* Mftfif τμη$ωί*ι, ίιχ
$*' των τομών hrfmte (ιΧπξ 9 φ*μς') εκβΧν$>/9 νί κβινν) τομί* (<ττ) των 

"fairtfav, ^ i l r i  *ερεβ τχζχΑνλετιπεϊ* Διάμετρος (αβ) Μχχ τεμη· 
99σιν ά/ΜΧα<.

Α’χ ν̂ίτω α̂ν Ευ$ε7α» α! ο*α, <τγ, τϊ, τβ , £ ?/ά τας $ί%α τετμιςμενας 
$11, &β, $ Η/3, £ tvjv ρφ Εύθε7αν r>iv τα7ς *>ί, $β rxpx^X ov , £
rvjv Ευθε7*ν ξττ rtjv τα7< J3·, πβ ( ι) , ίιχιρε^σετχι το Πχρχ^Χό· 
χρχμμον εΐζ τετσχρχ ΠχςχΆ.ηλόχρχμμχ ίσα, τω τε ολω $ άΑάΧοις 
(2) ομοιατε, $ ομοίως άνχχεγρχμμενχ * ί/ο τα ^ φ τ ειτιτεδεντα άΧ» 
λνίλοκ εφχςμότει, $ h  =  τβ. (3)· Ε'τι τα Παρα^λο'γραμμα ξ?« φ*·, 
ειχ,οντα Γωνίας τας ύττο ξίρ , <ρβ?τ χοινάς, μετά τ« η3· ομοίμ αύτοίς οντος 
ΐΙχρχ^Χογράμμιι , ττερι rvjv aurijv Διάμετρον (4) βίτίν cStv η ϊτβ ($) 
Γραμμή ευθεία εςίν ωσαύτως t, tj xcry ευθεία Iς) ,  ^ «** =  fry* Hvty 
μεν ουν ν} α$ ττχράΆ^Χόςτε £ ί<τν\ ες) τί| φί (6), ι?τε £η ταρα/^νίΧος τε 
$ <Vij ε’ςΊ γβ , αρα (7) αΐ « ί , γβ τχρχ/Χη\όΐ τ» είσιν ά/ληΧχκ χ«) 
iVai* r«uri(|T0f $ αΐ ay, ίβ, αΐ ταυτβί ετιξευχτύασεει, ταρα/ΜΧοίτε 
είτΐ (8) £ *V«i α’ /Μ'Χα/ς* ϊ/ό ^ αί αυτών ιίμίσειαι χσ9 βτ ίσχι εσονται· 
ΓΙαρα ταυτα ϊε αί αβ, ττ, ε’ν τ£ αυτώ είτ/ν ετιτείω (9) αγβ>· ώςε irl 
των Τρίγωνων ατυ , βτυ , ί/α τας υτό αυο·, βυτ, τα'ς χατα κορυφή» αντί· 
κειμεν«ζ9 $·χχτ χκο\β$(χν (ίο) <Vac, ί/ά τας ίνχΆ,χξ υπό ατυ, βτυ 
ϊτας ιξ, αΰτάς (ίΐ) ίίτας, ^ >ια τας ατ, βτ Πλευράς, text >$ αυτχ( α· 
ττοϊειχ$ε(τα«, »α'ι τ« λοιτά ττχντχ ( i l )  <Va βςχι9 κα) συ =  υτ, χχΐ αν 
=  υβ· Η' ά$« xoivv) τομ-vj (ΓΤ, £ Η Διάμετρος αβ Myjt ίίμνβσιν ά/λν|λας· 
Ο. Ε. Δ.

Π ό ρ ι σ μ α .
* » Τ t 1 η tΕιτΊ οτχντος ουν Πα̂ α/̂ νιΧετιτε̂ Β, xicafxt xl Διάμετροι Μχ* 

vuTiv α̂ νίλας χατά το αυτό ο·Ημ»7ον υ.

Π (/ ο τ α σ ι ς Μ.
„Εαν ? $υο Πρίτματα τξ^ωήκχ ίο-οϋψί (αβ^ξγ $ ικΧφχτ) ,  **1 

CO λ γ . tS « . (2) ατζ. $ /»<*. τ5 ^ oV α . τ· c . Γ3) ^  z'· i
Ac. τ* ς*. (5̂ 0’?. /7Z. ΤΪ e\ (6) Â ». TK l«*. 4 T« (7) ©. Λ  l«. 4
a. (8) ΑΓ. τ· «. (9) J70f. τίς Z. τ· i«. (10) /A. rS «. (il) AZ. «·
Α ς .  τ ϊ  a ' .
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,,τβ fu f  εχη β άσιν Παρα^ηΧόγραμμον (ξβ), τό ϊε Τρίγωνον (ι*λ), fo· 
„  ττΧασίον Σε η το ΠαραΑΐιλδ7?*μΐ*δ>' τ« Tpryava, ha εςχι τα Πώματα.

Ε’άν 7*? τΧηρω^ρ τα ΠαρΛ&ηΧετίιΤ8$α χρ § γ $ ,  (Ο  αυτά 7τα, 
fox την των βάσεων γ α , .μ κ ,^  rtjv των υψών Ισότητα· τοιγαρβν £ τά 
κ»5·> ημίσειχν (2) χυτών Πρίσματα εσονται ha· Ο. Ε. Δ .

ΕΙτί 7 α? τα Συο ταυ τα τριγωνικά Πρίσματα, ταρχ^ηΧεπτείων «των, 
τ«7< ΰιχγωνίοΐζ τετμημένων, ημίσειαι, τοτκτω μονον δ/αφεροντα, δτι ετί 3·α- 
τε'?8 tj τομιϊ χατά tjjv Δ/αγώνιον r»j( βχσευΚ τελείται, δε $χτερπ η% 
ντως·

Σ % ό λ I Ο V Α\
Ε’χ των εΐζ το Σε χτοϊείειγμενων, σαφηι, η των τριγωνικών Πρισμάτων 

κχταμετρησις, £ των τετραγωνικών, Jv τά air εναντίον τετραγωνικά ειτίττε- 
Ιχ ταρά/ληΧχ ες), τβτε'ςϊ των Παραλληλεπίπεδων, τ η  υψ»ί δηλονότι fox 
τηζ βάσβως ΐΓΟΪλατΧχσιασμφ αγόμενα, Ο'ιον εάν vj το υψ©< το$. ίο , tj Σε 
/ S a V i c  ν τ ο δ .  τ$τρχγ. ιοο (χαταμ*τ?Ηθ>ί<Γεται δε ^  /3χσι< διά τ η  £%ολ. τί< 
Λ<?'. η τ̂ < ΜΑ' τβ Α '.),το&.χιτΧασιχζε&ω ίο Σιά Ιοο, £ άναχυψει ιοοο, 
«7τινε< είτϊ Tofo *υβικο)9 εξ ων το ςερ ό̂ν τ« Πρίσματος συγχεκρότητχι.

Η' Σε ίεΐξΐζ ττροχαροτχτη. Καδάπερ y άρ το Ο’ρ$ογωνιον, ετωτοι κχ) 
το ορ$ον Παραλληλεπίπεδον πχρχγεται εκ τ5 υψ«« επιτολλατλασιαξομενε 
τη βάσει * $ «ταν όποιονπν Παραλληλεπίπεδονπχρχγεται εκ τϊ
ύψ«< επιπολλαπλασιαξομεν* τη βάσει, δτι (fox την ΛΑ ') /τον εςι τφ όρ· 
3-ώ Πα^α^λεχιντεΣω, τφ$*π) rife αυτ ί̂ βχσεωζ καδιςαμενφ, £ εν τφ ίσια 
ύψώματι.

ΕΙτα ixti το όλον ΪΙχρα^ηΧετίνε^ον πχρχγεται εκ Τ3 υψ«< τ^ ©Xy 
$άτβε επιπολλαπλασιαξομεν» 9 φανερόν ω( η τη Πα?α Απλετη χε'Σβ ημίσαα 
(το τριγωνικόν ίηλονότι Πρίσμα fox την ΚΗ') παρχγόμενον εςχι εκ τ« υ- 
ψβ< τη επιπολλαπΧχσιχξομενβ τρ ημισείφ της βχσεως, τβτεςι τω Τ^7“ * 

ιΧ» (όρχ τδ άνωτ. Σχήμα).

Σ χ  6 \ ί ο μ &.
Διά τδ τά τολυ7 ωνα Πρίσματα eh τριγωνικά άναΧύε&χι ε%νιν, η 

7 «ν ^ «1< Τ{/7 ωνιχά, ων  ̂τε βάσις $ τδ ύψο< Γτα (3) άιτοκα${ςα&χι t οσα

1 ■— *93

(Ο 'Τ ·̂ τ* <* · (4) ΛΓ/Τ. τϊ Ιβ'. (3) ΛΤβ. τϊ ? .
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)ή ποτέ περί των τμγωνιχων Πραμάτων h τοίς ΠρίϊμαΟΊ της Λ Δ\ Π^οτ. 
«•«ραίίίοτα/, *> εν τω Α'. Σχολ. της δε της Μ'.Προτάο·., άπαντα αληθεύει 
τεξ) οποιωνπν πολυγωνίων Πωμάτων λεγάμενα· Δόξαν μεν το» τω Taxue- 
τ(ω, εκ των εν τω ΙΒ'. Βιβ\. περί Πυραμίδων άποδεικνυμένων, άπαντα έπι- 
φέρειν εκείνα, περιττόν ημάς άΆαχό$εν ταυτα πειρωμεν*ς έ πάγον, τοίς 
πρωτοπείροίς βραστερόν άτχολε»ν.

Των ςοιχείων της Γεωμετρίας.

Ο

Β I Β Λ  I' Ο Ν ΙΒ'. 

Η'μΤν Se Η'.

περ εν τοΊς προ τη δε βιβλίοις ha φροντίδος ι*μ7ν εγενετο^ την των μα- 
Siιματιχων ςοιχείων ηδεαν 9 Ιη,οτέραν τε ταραχείν $ εητομωτέραν, τότε 
μάλιςα έπιμελητέον ημίν αν είη επί τη εν χερτί ΙΒ'., εν ω τά πραγμα
τευόμενα των αναγκαιωτάτων τυγχάνοντα , άπαγορευειν πο/λ,χκις τός πρω- 
τοπείρες, παρά τό των δείξεων διεξοδικόν £ εργώδες παραΐτιχ γίνεται, είς 
άπογνωην μονον8%'ι τβτ«« εμβά/λ,οντα · πρό$εης δε ημΓιν τό τραχύ έξομα- 
λιπντας της εϊτηγητεως, μηδέ της κατά τπς Γεωμέτρας ακριβές των δείξεων 
άποςήτε&αι. Πότερον δ' άρα κατά σ’κοπόν πρκβη χωρϋταν νιμίν τό εγχείρη
μα, δ μετιών επιγνώτεται, el ταυτα δη τά ημετερχ προς τά υπό τη Ευ- 
*λε(δπ βΙ< πλάτος εκτεταμένα, παρα$έ&χι μη κατοκνητειε.

Ύπο^έμενος ουν ο Ευχλβί&ικ εν τω προ τητη Β//3Χ. τά τών.ςερεών ςοι- 
χεια9 jfc, των ευχερεςέρων εν τωματιν, ως επιφανείαις έπιπέδοις πεπερατω- 
μενων οριταμενος τά μέτρα, έπ) τη παρόντος ΙΒ', τα υπό κυρτών Επιφα
νειών περιεχόμενα ςερεά, όίοι Κύλινδροί Τε ε\τ) $ Κώνοι, ^ Έφαίραι hατκέπ- 
τεται, £ ταυτα προς άΤ^ηλχ παρατί&ητι, έ, τέτων τά μέτρα προτειορί- 

β̂τ«ι. Ανυτιμωτατον δε το παρόν Βιβλίον δμολογείται, ως περιέχον τάς αρ· 
β7< et ενδοξότατοι των Γεωμετρων προ πάντων ό Α’ρχιμηδης τα< 

Ζρυ'λπμίνας εχείνας περίτε Κυλίνδρπ, £ Κώνβ , έ, Σφαίρας αποδείξεις έπφ- 
κοδομηταν. ■ ■ \
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O g ι <Τ'μ ο /.
Πυζ%μ(ζ εςι cερεόν (ψλ) ετιτείοΐζ τριγωνικοίς (aXy, yX £, χ 465.

ζΧβ, βλα) τεριεχόμενον, aro evbcixtvih (ψ) τρο< ε'νϊ <njμείω (Χ)οτυνεςώζ.
Το μεν ουν ετίixetov ψ , BaVit Χεγεται; εςι ίε ήτοι Τρίγωνον, »? Τβ- 

τ^αγωνον, $ ότοιονπν ά/λο Ευ$ΰγραμμον9 άφ ου των Πλβυ$ων e'xa'cra τα 
Τρίγωνα ανεγείρεται,.τάείς το αυτό συνιόντα νημειον το λ ,  ο ΚορυφηΧί- 
γεται.

Κοθ-aVe9 το Τρίγωνον εν τοι< ευδυγρχμμοκ των ετιτώων Σχημάτων, 
ετωτοι $ >ί τριγωνική Πυραμ)ί η ατό Ύριγών* βχτεως ο,υνεςώτα9 εν τοίς 
ςερεοίζ το τρώτιςον ες) £ άτΧ*ςκτον.

Καν ϊξω τβ ετιτεί* ΚυχΧβ τινο( (γΧ) Χν,φ^ζτι Σημείον το ( « ) ,  αφ Β\ 
η Ευ$εΊάtic άχ$είη μη τετερατμενη if αξ, άπγρμενη τη Κυκλβ κατά το γ ,
Η ϊι), μενοντο* κατά χωράν τη α , οτε$ τίν τβ ΚυχΧβ Πε0/<ρ/$ειαν τεριχγο- 
μενη α γξ, χυτό?» τχΧιν ετανεΧ^οι, οθεν χινεί&αι το τρωτόν ηρξατο , η 
μεν επιφάνεια η υιτο τ?< Εΰθ«ία< ay£ τεριγεγραμμίνη , Κωνική καλείται e- 
τ ιφανεια , το ίβ υτ αυτίκ ^ τβ I£yxXa yX τεριειλημμενον Σώμα 9 Κώνοζ,

Κορυφ-ή δε τη Κωνβ η κατά το α,
ΒάοΊς is. τη Κ,ών* ο ΚυχΧο< γλ .
Α'ξων ίε τη Κώνπ η Ευ3ε7α αβ9 ν} ατό της κορυφή ετι το Ιίεντ̂ ο* 

της Βχτεω( ετιξευγνυμενη.
Πλευρό is τη Κώνπ η αγ > η ατό της κορυφή ετι την Περιφέρειαν της 

Βατεω< μγομεννι, W &λην είναι εν αυτί τ# τη Kwt/β επιφανείς,, εξ αυτής 
της τη Κών* γενετεως 0\Χον,

- Κωνο< όρ§όι εςιν, 8 ό αξων (α/3) οτ̂ οε ο^5άί εφίςαται τρ Βάτει, %, 467·
Koivoc ίε (τκαληνοζ, ί\τοι τΧχγιθς9 ου ό αξων αβ εφεςώζ εςι τρ Βα* 

πει μν| τ^όί όρ$χς·
Τεννα&χι. Ιε ετι νοείται ό όρ$ος Κώνος υπό Τ ριγών* ορ§ογων(* τβ 

7 $*> τβ τερΐ Ttjv ετερα* (αβ) των τν\ν ό^θ^ν Γωνίαν τεριεχπτών Πλίυρών 
τεριαγομεν*.. ,

Καν τερ) ίυω Κυ*λβ$ ?ο*β<τι ^ ταρα/ληΧ*( (yX> ξ τ ) ,  Ευ5ε7α μν\ τε· r \ %, 4̂ 8· 
τερασμεννι (ί γ ξ ξ )  τεριαχ^ρ 9 εωι ου ε!< το αυτό ixavtX&ot9 ο5·εν κινεί&αι 
tjji» αρχήν νίρξατο, *τως ώςε κιν*μεννι9 εαυτ^τε £ τρ επιζευγνυπτη τα των 
ΚυχΧ  ̂ χεντρα Ευθείς βχ ταρά&,ρΧοζ <χεϊ είναι, tf μεν επιφάνεια η υπό 
ΤΊ( Ευθείας (γ ξ ξ )  τεριγρχφομενη , επιφάνεια καλείται Κυλινίρική, το be



υτο ταύτης της eV«p*vff*<, $  n fo jiw w v κυκλικών Βάσεων περιειλ,ημμένον 
ςερεόν, Κύλινδρος·

Βάσεις τη ΚυλΜρβ fWv ο\ Κύ*Χβι ( γ λ , ξττ).
Α”ξων ί? τη ΚυΧίνϊρ» tj Ευ3«7α (α/3), if τά Κό*τρ* «ιτιφυγνόβΛ*.
Πλβυρά U τη Κνλίνίρβ νί Ευ$ε7* (ξ γ ) ,  if ev τ« Τβ Κυλίν^β επιφανείς 

8<τα, $ τ?< i<Trii Βάτ*ω< άττομ/νΐί.
Κύλ«νίρο$ if ορθός εςιν9 εάν ό άξων
Κυλινδρος δ? σκαληνός 9 εαν ο άξων
Γενναται ii ο Κύλινδρος ό ορθός υπό Ο’ρθογωνί* (ξγ/3α) > τβ περ'ι τι}» 

μιαν των tv αύτω Πληρών (αβ) περιχγομενβ. 
χ.469. α\ Κώνοι £ Κυλινίρο» Ομοιοι εϊ<τιν, ων ο\ άξονί< «*> ψ ξ, $ αί των βάσεων 

Διάμετροι βξ, πρ άνάλογον ί!τ)ν, ωντβ οί άξονες έιπ των βάσεων ήτοι 
ορθοί είσ'ιν, if’ επίσης εγκεκλιμένοι.

£. Σφαίρα ες) ςερεόν υπό μιας κυρτής επιφάνειας περιειλημμένον, τρό< ijv 
άπασαι α\ άττότινοί των ε\τός Σιιμνίβ άγόμεναι Εύ$*7«ι, Γται azMX*f€ είσΐ,

To ie evroc εκείνο σημεΊον Κέντρον χαΧ*7ται.
Σφαίρας if Διάμετρος, η διά τη Κέντρβ αγόμενη it, έπ) την επιφά

νειαν εκατέρωθεν περατπμένη.
Γενναται if if Σφα7ρα, ιίμπιυκλίβ *βρ) Tijv Διάμετρον αύτβ μένβσαν 

αγόμενη. ' ■
ς· Mcy/^n if *ϊ{ Σχήματα άττχ εγγράφεόθχι, η περίγράφε&χι λέγε

ται , τπτέςι Σχήματα ελασσόνα η μείξονχ, είς σχημάτι αποτελευτάν λέ
γεται 9 εάν τη είς ο απολήγει έγγρχφόμμενα η περιγραφόμενα ,'τοσότητι 
τέως, οϊασπν δοθείσης Ιλάσσονι, διχφέρειν έχωσι.

Ε’άν ουν τα' ί/(Τ/ έγγραφόμενχ έ^είπη έκείνβ 9 έ^εΐ^ει οΐχσβν δο- 
θείσης ιλάσσονι9 τά εγγρχφόμενχ είς εκείνο αποληγειν #ίρνίο·#τα<· καί εχν 
τά τβριγραφόμβνα ύτβρ/3« ν̂ι «κείνο ύπεροχη9 οίασπν ομοίως δοθείση( ελασ· 
σονι9 τα περιγραφόμενα ωσαύτως είς αυτό εκείνο άποτελευταν είρησεται»

% 470. Ζ. Εαν γόνΗ**» Τρίγωνον το βχγ fv ΙΓμηιυκΧίω βδλγ , επί if τ«ν Πλέθ
ρων βα9 αγ 9 ως επί διαμέτρων, ιΙμικυχΧια ελασσόνα καταγραφή Τβ βν** 
«μγ» τα καμπυλόγραμμα των Σχημάτων βδαν, αλγμ, τά εκτός'μεν υπό 
τίβ ΙΓμιτβριφνρείαζ τ« ελάσσονος χυχλ«, εντός δε υπό τ5 τόξβ τ ί  με(ξονο( 
πιρατπμενα, ατο' τ« «ξίυρόντο< αυτα »Μ ν̂7τκοι τύ^υγοί Γ*ΊΓβιτρ«τιί< τβ Xfir 
κατονομάξονται. : '. · - ·  ·

Εαν τά τόξα gia, aXy «Va τεταρτημόρια δηλονότι της' τβ μ*ί£*'
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έπ'ι της β ίσε ως προς όρθάς έφεςως 
αύτη προς την βάσιν μη προς όρθάς Χ.



νοζ Κΰκλπ Περιφέρειας τυγχάνοντα, κχλείάωσχν οί τοιοίΐε Μιιΐιία’Λοι τεταρ- 
τ ημοριχοί·

Ε’άν ι} Ενθε7α εη ayομένη, τχ Τβ τεταρτημόριά Μηνίσκε τόξα ανχ- 
λογον τέμνη κατά τα ΈημέΊχ ε i, η , ωςε είναι το τ όζον βε προς το τοζον 
εχ, ως το τ όζον βη προς το τ  όζον ηα, χαλεπών τα έμβχόον αεη, βεη9 α- 
πόμοιραι τβ Μην(τκ* τη τεταρτημορικπ.

Τ η Μηνίσχπ 9 η τβ αυτβ Ύετρχγωνπ χπόμοιρα λέγεται, εάν τχυτη if. 
ίσον ευθυγρχμμον Σ ^ μ χ  οτυςχθηναι ε%ν\·
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Π ρ 6 r  α <Τ ι ς Α.
,,Τ *  εν το7ς Κυκλοις όμοια Πολύγωνα προς ά/ληλχ ες)ν9 ως τχ χ- 

,,το των Διαμέτρων (*£> <γ) Τετράγωνα, $ $η $ τχ από των ϊϊμιϊιχ- 
9% μέτρων (αψ, /%), τπτέχι τχ τοιαϋτα Πολύγωνα, εν όιπλχσίονι λόγω  
99ε)σ) των Διαμέτρων, η των Η'μιίιαμέτρων των Κυχλων, εν οϊςέκε7να εΐσί.

Α’ιχ)θητωσχν αί « ξ ,  ξ β 9 ιρ9 λ γ '  έπε) ουν τα Πολύγωνα υποτίθε
ται όμοια, <Va/ ετονται (Ο  “ ί ύτ© ξ/3α, $ αί Πλειφαϊ ξ/3 , βα,
τα7< Πλευρχ7ζ ρλ9 λι άνχλογον* ωςε ετι των T f/γωνων ξα/3, $ίλ , «Σ
(2 ) το7ζ ζ $ ρ σημείοις Ρωνίαι ίσαι εΐσίν* βίρα $ αί υπό βξα  ̂λγι9 
αί τ«7< αυτχις Περιφερείαις βχ9 λι βεβηκε7χι 9 ίσαι (3) εΜν* Αί is υπό 
ξβχ9γ λ ι9 έν το7( Η'μικυκλίοις είσ), κα) επομένως (4) ο^α» $ ίσαι * άρχ 
>£> αί λοιπά) υπό βαζ9 λιγ (5) $ αυται ίσαι είσ)9 χαι Ισογώνια άρχ όν
τα τχ Τρίγωνα ζχβ9 γ /λ ,  έςαι (6) $ όμοια* ίΐ'ίη $έ έπε) (εξ υποθ.) 
τχ Πολύγωνα ομοίχ ές'ιν, εςχι αυτά προς ά&ηλχ έν λόγω ίιπλχσίονι 
(7) τβ Χόγβ των Πλευρών βχ9 λι 9 ωςε tix τά όειχθέντχ, εν ίιπλασίονι 
λόγω τβ των Διαμέτρων αξ9 ι γ 9 κχ) επομένως $ (8) των ϊΤμώιχμέτρων. 
Ο. Ε Δ.

%* 47Γ·

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Αί των ε’ν το7ς Κυχ,λοις όμοιων Πολύγωνων Περίμετροι είσ) προς άλ· Α· 

ληλας ως αί Διάμετροι.
Ετε/Ϊ'4 γ*<? εδειχθη αβ : λ ι : : χξς ι γ 9 £ ζβ εςχι προς ρλ I : αξ :

<7, χαι τ̂γι των άΆων Πλεν^ων ομοίως· Κα) τοίνυν (9) ταίται άμα αί

„  ^ ? ·  τ »  ϊ ·  ( 2  ̂ τ ·  τ ίτ - ς · ' .  ( 3 )  ΑΓ//. τ β  γ .  ( 4 )  Λ ' λ  τ β  γ ' .  ( g )  0 .  Π ό ς .TH« Ζ/5. τ β  « . (6) J. τ» ς· 7̂) Κ. Τ β  9 . (8) ΙΕ. τ β  · .  (9) « ,  τβ ».
Ρ Ρ



*9# 1
τλευρχι νρός vxtfx; χμα9 rarest Περίμετρος νρός Περίμβτ,ρον, fVovfa* ω<
α £  τ τ β ό ί  j y .  , t t '

if. Ί«ν h roii Κύχλοις όμοιων Εύ3νγράμμων, u\ ομολογοι νλευρχ) sir)
ττρός ά/ληλας, ως u\ των Κύκλων Διάμετροι.

Λ ή μ μ α :
,,Τά h  Tip Κυχλω Πολύγωνα ε!« τον Κύχλβν άνοτελχντίί.

%. 47-» Εγγρα^τω Τετρχγωνον τό χγβ'ό, και έγγραφόν, tvs) ημίηια (r)
l-l Τ8 νεριγεγρχμμενπ νερί τον Κύκλον, μ*7£ον εςχι ίηνπ rift ημίΤείχς 
Τ8 Κυχλβ* κχ) «I τοίνυν χυτό χνό τ η  Κυχλ» άφχιρεδείη, νλεοντι της η- 
μιτείχς χφχιρεδήτετχι. Είτα £ των τόξων ίίχ α  τετμημένων κχτά ε, χ , ι, 
5·, όγγ^αφ'χτω Ο’χταγων^ν, χαΐ χατά τδ » άντε&ω τ« Κυ'χλβ $ ξη, £ 
ιτρός αυτήν νροεχβα/λόμενχι νροτνιντετωταν α\ β γ  £ ία 9 κατά τχ Ση
μεία η £ ξ ’ χχ) εςχι ϊη το γ ξ  ναρχ/ληλόγραμμον (2) ,  η tvs) τό Τρί
γωνον ysx (3) ημίτειχ ες)ν,  εςχι αυτό νλεοντι της ημιτείας τ η  τμήμα
τος y εχ’ Τον αυτόν ίε τρόνον £ τβ Τρίγωνα αχί, ί/0, χξ: των κατ’ 
αυτά τμημάτων, νλεοντι της ημιτείας elr)v εκχςον μεν εκάςπ, νχντχ ίν 
νάντων · χχ) των άρχ Τρίγωνων χνό των τμημάτων εκείνων, τχυτόν δ’ είνείν 
χνό τ» λοινπ τη Κυχλ« χφχιρε^εντων, νλεοντι της ημιτείας άφχιρε$ηΤΡ 
τχι, Παρχνλησίω ίε τω λόγω , £ είνερ εφεξής τω Κυ'χλω Πολύγωνα εγ· 
γρχφείη, ί/ττλω τω άρι$μω των Γωνιων νληδυνόμενα, χνό τ η  λοινπ τ«Κυ· 
χΧβ , υτό{ την ημίσειαν ift) άφχιρεί&χι χνοίειγ^ηητχι · χαΐ εςχι άρχ τ#· 
λευτχίον τό λοινόν (4) νχντός τη δοθ·εντο( ελχττον. Ε'νΒεντοι τά εγγρχ· 
φόμενχ Πολύγωνα εΑε/’ψτι τ η  Κυχλ», νηλιχότητι olarHv $ο$ε(της ελάτ- 
covr ονερ εςιν, είς τον Κόχλον τέως άνοτελευτηςπτι (5). Ο. Ε  Δ .

Με$όίω δε ΒΪόν της εχτε$ε(της ϊιχφερπτη εχοι αν άνοίει^ηνχι, οτι 
£ τα βΐς τόν Κύχλον νεριγρχφόμενχ Πολύγωνα , είς χυτόν εκείνον τέως £ α· 
νοληξπτιν * eve) μεντοι £ τ oh  νρός τοΊς άΆοις, £ ϊη £ τό νρολ ηφ$(* 
Αημμχ «% ^ττον, εν τγ Γ'. Ώροτάτει των χ'ρχιμηίείων Θεωρημάτων διεί* 
ληνται, νεριττόν ενταύθα τερ) τ η  τ η  τό τλείω -υττοσυνα'ψαι εκρίνχμεν·

Π ρ ο τ α σ ι ς Β. ·
■>5 0 1 Κύκλοι νρός a’ ^ 'X s i  είτιν ως τχ ατό των Διαμέτρων Τετρά-

Ο ) Σχίχ. «τ. 4 Ζ. τ ϊ S\ (2)*/7ο(ΐ. Κ7. Kff. 4  ΚΘ τ ϊ V . ( 3)  3f^. τ ϊ  * ·  (4>
'λον ,κ  τβΑ· τϊ Σχολ. τϊ μ»τ« τχ» 2Λ τϊ ν'. (5) °V  Τ· τϊ ι̂ '.



„γω να9 if ώζ αν τβτ «υτό ίτοΐυνχμως εξείτοΐζ, ο των Κύκλων λόγος h- 
„  τλατίων ες'ι τβ των Διαμέτρων.

Των όμοίων Πολύγωνων των tU τβς Κυκλβς us) και a si ey  γραφόμε
νων, ο λόγος ϊιτλατίων εςί (ι) τβ των Διαμε'τρων, τα &’ βτως εγγρα- 
φόμινχ τοίς Κυκλοις Πολύγωνα, «Ις αυτβς τέως (1) ή άτολνίγβτιν· άρα 
($<ά το ετόμενον καθόλβ Πόρι^μ») £ β των Κύκλων λόγος Τβ των Δια
μέτρων ίιτλατ/ων εςί. Ο. Ε. Δ .

ΓΙό ζ ΐ < τ μ α  χ α & 6 λ ϋ ,

,,Εί τα' εν ?υτ/τιτι Σχηματιν (Α , Β) ε’γγραφόμενα etc αυτά τέως
ατολνίγβτ/ν, ον αν λογον εχοιε τρός ά/λν}λα τα εγγραφόμενα, τον 

„  αυτόν τβτον εξει ^ τά tv οίς Σχήματα.
Ε”ςω λόγος X τρός Ψ, ον τα ε*γγραφόμενα άε< «χει τρός ά/λ^λα. Ε/- Ρ 

μν) τοίνυν ο των αχχμχτων Α , Β λόγος ο αυτός βςι τφ X τρός Ψ 9 ον άε) A 13 X Ψ 
εχει τα τοίς ϊχημαην εγγραφομεν*, ε<ςω Α'. ό λόγος rat Α τρός το Γ ^
Β, μείξων τ» λόγβ X τρδς ψ · καί ά2λι*τις δίρα Πηλίκοrjfi Η Ρ ελα'ττων 
β<τα τβ σχήματος Α , εςαι or̂ oc τδ τχ,ίμα Β ως X τρός Ψ* καί ετει$ό τα 
ε’γγραφομενα (εξ υτο3>.) είς τα' Α £ Β άτολόγβτι τελευτών τα, ετοντχίτι- 
να τοίς Α  $ Β ΰτχν\μχτιν εγγραφόμενα, αττα αν τβ'των εΆε/τοι (3) ελατ- 
σονι τπλικότΜΤΐ, $ το Ρ ε’νλείτον ε’ς* τβ Σχήματος Α. Ερωταν ουν εκεί
να Γ  $ Ζ* το/γαρβν το Γ μείξον εςαι τβ Ρ* καί iv\ το Γ  εςαι τρδς τδ Β , 
εν λόγω μείζονι (4) % τδ Ρ τρός To Β, τβτε'ί?/ (*α$άτερ ετίθετο) vj το X 
τρός τδ Ψ» ήτοι ($ιά tĵ v υτό&) τδ Γ  τρός τδ Ζ* Ε’τει&ό το/νυν τδΓ  τρό* 
τδ Β, εν μείζονι λόγω εςϊν if τρός τδ Ζ ,  εςται τδ Β τχήμα ελαττον τ» 
αυτω ( 5) «γγραφομενβ Ζ , τδ όλον τβ life μερβς. ίϋοταΰτως is ίειχ$ιίτετα/, 
οτι $ δ λόγος Β τρός Α , μείξων βκ αν ε/’jj τβ Ψ τρδς X , (τβτε'ςιν ότι (6) 
άϊυ'νατον είναι τδν λόγον Α τρδς Β ελάττονα τβ λόγβ X τρδς Ψ>* δ αρ* 
λόγος Α τρδς Β, Γτος ες< τω λόγω X τρδς Ψ. Ο. Ε. Δ .

Παρατλπτί# ίε τ ί με^όίω αιτοίειχ^^εται, και Σχήματα ίύω τον 
αυτόν τρδς α/λνιλα λόγον εγειν, όν <?ε) «χει τά τερι γράφομε να, ^ είς 
«κείνα τέως άτολι/γοντα* ούτως
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( ϊ )  Α. τ* ijf. (2) di£ τ» (3) OV. ? ·  r e .t f . (4) Β. τ ϊ » . (5) /» τ* / .  
(6) ΙΡς τϊ /♦

Ρ ρ α



goo
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γ .

Ε’ ςα) ο λόγος X  προς Ψ9 ον τά περγραφόμενα άε'ιεχει πρός ίί&η. 
ί_ .  EJ μ.̂  CyV ο λόγος των πχημάτων A ντρο'ς Β, ό αυτο'ς ο<?/ τω X χρός 
ψ f £s) tyjw νοείται τα sit τα (Τχήματα περιγραφόμενα , εςω ο λόγος 
A προς Β πρώτον μείξων τβ λόγβ.Χ πρός Ψ· Καί εςαι τοίνυν το Α προς 
«Αοτι Μέγεθος το Ρ, ο μ«7£ον ffif sneive, ως X ντ̂ ος Ψ* και επειίη τά 
περιγραφόμενχ ηχ& υπό$. εις τα σχήματα Α ^ Β άπολήγοντα τελευτή  
ετοντχίτινχ τοϊ< σχ/,μασιν Α £, Β περιγραφόμενα 9 άττα αυτά υπερέχει 
πηλικότητι (ι) έλάστονι, St το Ρ υ π έχ ε ι το σχήμα Β· Ε”<?ω γβν εχεί· 
να τα Γ £ Ζ , καί το «ρα Ζ ελαττον εςαι τβ Ρ* ωςε (2) © λογος Α  πρός 
Ζ ,  μεί£ων εςαι τη  λόγο A χρός Ρ , τοτίςι τβ λόγο X ττ$ο< Ψ, ήτοι Γ 
οτξόζ Ζ EVnftsj τοιγαρβν or λόγος Α τρός Ζ, μείξων ?<?ϊ τβλο'γβ Γ χρο'ςΖ, 
το σχήμα Α με7£ον (3) εςαι τβ ε]ς αυτό χερ/γραφομενβ Γ , το μέρος τβ 
ύλβ, οχερ αδύνατον ουκ, άρα ό λόγος τβ Α πρός Β μείξων αν είη τβ λο- 
γβ X πρός Ψ· Τον αυτόν ίε τρόπον ίειχ^ησεται £, τον λόγον Β.ντρός Α , 
μη είναι τβ Ψ πρός X μείξονα, % επομένως (4) τον λόγον Α προς Β, μ») 
ελασσόνα είναι τβ λόγβ X προς Ψ. Είχερ τοίνυν ό λόγος τβ Α προς Β, 
β$έ μείξων εςιν, «δ’ ελα©ΊΤων τβ λόγβ X ντρος Ψ, ες-αι αυτά ίσος» Ο. Ε. Δ.

Π ο β / σ / χ α τ α  τ ? ς  Β .
Π ρ ο τ ά σ ε ω ν

Λ'ς ουν Κύκλος ττρος Κύκλον, βτω Πολύγωνον το ον εκείνω προς Πο· 
λυγωνον το εν τβτω, έκάτερα γχρ έν ίιπλασίονι λόγω των Διαμέτρων είσι 
των Κύκλων.

Κ"τι oj Κύκλο/ είτϊ προς α/λί/λβς έν ίιπλασίονι λόγοι των οίκείων (£) 
Η'μιϊιαμέτρων, τβτέςιν (6) ως τά Τετράγωνα τα από των αχτίνων.

Και των Κύκλων δε , ών α] Διάμετροι, »} αί Η'μ»$<άμετροι δήλα/* εν· 
τεΰ§εν ό λόγος ίπιγνωάησεται, τνί ευρέτει ίηλονότι (7) τί< επί των ?ο- 
θειο-ών Διαμέτρων τρίτης ανάλογον, τρο« ην η τβ Α'. Κύκλβ Διάμετρος τον 
αυτόν (8) εξβ» λογον, ον ό Α#* βυτος Κύκλος προς τον Β\ Οίον εςω $η *ί 
τβ Α' Κΰκλβ Διάμετρος το5. 4» Μ τ η  Β'. τοϊ. 6 , id, tVe< 4 » 6 , 9 ί’υνί'
%ως αναλογον (9) είτίν, όςα» ο Α'« Κύκλος ττρος τβ'ν Β . ,  ως 4 9*

(Ο  0'ί; «τ. T? |0*. (3) τ ϊ  / .  (3) /. ΤΗ (4) Ac. T? «'. (J) ΙΕ . «  /VJ. «
s'. (6) Σχόλιο* μ»τ« Α’, τη c . (?) Μ . τ ϊ  C. (8) ^Ιΐ« τ«ύτ. το* /.  0>. τ · · ·
C9^ Γ*· Π°9· ΊΉβ ίΖ . <ΓΒ C*.



&ντεΐί$εν 5ε το/ § τόν τυχόντα Κύκλον, κατά λόγον τον ίο&εντχ αυ- J. 
ξί/ν, $ με/εν εξε'ςα/, ώ< άνωτε'ρω (ΐ )  σεσημείωται. Ο/ον προχεί&ω 3 η Κύ
κλον κχταγράψε/ν, ο* αν είη 5χτέρβ ίοδέντος πενταπλάσιος * εςω ίό rot η 
τε ίοΒ/ντο* ΗΓμιίιχμετζΟζ αβ' Ταότης ούν μεταξύ $ της Ευθεία* /3γ, ι?τ/* 
αν ε/jf πενταπλασίων tvjc αβ, εύρεΒητω 3η μέση ανάλογος η βχ ·  Ο' τοίννν 
Κύκλο*, ός αν Δ/αςόμαπ τ£ χατά τν?ν β% κατχγραφείη, εςα/τε 3ο5έντος 
Κύκλε πενταπλάσιος.

Ε’άν τέτταρες ε ύ$ε~χι ωσιν άνάλογον, τα εύ$υγραμμα των Σχημάτων £'· 
τα όμοια τε £ ομοίως άναγεγραμμένα* οίνο των ίύω τροτ/ρων, τοίς επί των 
ίύωύςεζων, ως επι ί/αμετρων η ημΰιαμέτρων Κύκλο/ί άνάλογον είσί. Των 
γχρ 3ο$εισων άνάλογον όσων, χα< 3 η $ των εύ$υγράμμων 2 χωμάτων, £ 
των Κύκλων (2) εν λόγω όντων ίιπλχσίονι τε λύγε τε των αυτών Εύ$ειων9 
εσονται 3ιlire ad, τα Εύ3·ύγραμμα (3)  το/< Κύκλο/* άνάλογον,

Ε’ τι 3ε άνάτταλ/ν, /αν 'Σχήματα 3ΰω εύ^ύγραμμα όμοια 3υσί Κύκ- <?. 
λοις άνάλογον εσονται αί των EuSu γραμμών ομόλογοι πλευρά) τοΓις 
των Κύκλων Ιιαμέτροις άνάλογον Ε’πει3ή γάρ ο! τώ? 2χπμάτων, χαι των 
Κύκλων λόγοι ‘Voi άε^λοις τυγχχνουσι, 3ιπλασίονες (4) οντε* των λό
γων, η* εχετ/ν α/τ* ομόλογοι πλευραΐ, £ αί 3ιάμετροι πρός «Άύλα*, ε- 
σονται 3ή (?) £ οί λόγο/ ετο/ ά/λ/λο/* Γ/ΟΙ.

Ενν3·εντβ/ ε’άν τω δο^έντι Κύκλω Α Ίσον Τετράγωνον 5oS  ̂το Π* ευ- Ζ'. 
ρε^ήσεται Τετράγωνον ετίρον τό X , όπερ αν ετερω ότωουν Κύκλω Γ <Vov 
e<*.f. Ε’ντί<$ύ γάρ εξ ύ?ο3·. Α ντρό* Π , ω< Γ προς X , εςχι £ ενα/λά£ Αί  
Γ : : Π : Χ· και επομένως (6) ή IV μιδιχμετρος τ« Κύκλε Λ τρύ* tvjv Η μ/- 
5/άμετρον τε Γ , ώ< Vf Πλευρά τε Τετράγωνε Π προς την τε X. Ε πε) δε αϊ 
των Κύκλων Η*μιδιάμετροι, ^ ί τη Τετράγωνε Π Πλευρχ ϊέίοντχι, εύρεθ’ό- 
τετα/ (7) ij Πλευρά τε Τετράγωνε X , ^ επομένως (8)  ̂ αυτό τό X Τε
τράγωνον. Το ί  εν τω 5ε τφ Πορίσμχτι περί των Τετράγωνων pySh, τό αυ
τό ^ περί όποιωνπν όίΆων σχημάτων α'&ηλοις όμΆων (9) εϊρημένον εςω.

θ ' επι της Τ ποτεινόσης αβ τε ορθογώνιε Τρ/γωνε χ β γ  Κύκλο*, ιτος it. λγ·473· 
6~< τοις 5υα» Κύκλο/*, τοΊς έπ'ι των α γ , β γ  Πλευρών των τερ/εχετών τι)ν , 
ορθι*ν Γωνίαν Ε*αν γάρ άχ-ό. της όρ̂ ης Γωνίας γ 9 ίπ'ι την Τ^τοτε.νεταν χά-

0 )  Π θ ( .  m e  Κ .  τ ϊ  Τ .  (2) ΑΓ. τ »  ς \  4  δ ·  τ »  Ιβ'. (3)  τ *  · ,  ^
τ· τ . 4 Α». * ϊ^ . τ« ε*· (6) 7̂/λ το Ε· Πός· (7) ΑΛ τε ς.' <8) Αίτ.

* ·« '. (9) /Λ  4  / „ » · * .  , ; J
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3ο*
$ετος κατενεχθι/ ί ετοντχι αβ, a y , «ξ  (0*ττ* καί ώϊχύτωζ *β, 
<γβ, βξ (2) -τι-, ωςίβ ετη τη< αβ Κυ'χλοί τρό{ τ«< εττί χ γ 9γ β 9 ώ< ο (3) 
ετί αβ τροί τάς αξ, βξ' *αι επομένως ό Κύκλοί ο έπ'ι αβ (4) οτρο< tbc λοι- 
9Τ«< Κύχλ»; «μα λι*<ρθεντ«<, ε’ςιν ώ< αβ πξΰζ αξ 4- £0* έπε'ι is αβ =  αξ 4 
ξ/3, εςαι t) ο εν) τν\( αβ Κύκλοί 2υτί το7( λοιττο7< αμα \ηφ$εΐην foot.

Θ'. Ε”νθεντοι ίοθειτών των Διαμέτρων κύκλων ώντινωνϊν, fcjiiov εςι το',τε 
αθροιτμα,  ̂ tvjv ίιαφοραν των Κύκλων άτοίίνα/, τ«τε<?ι Κύκλον εύρεΤν, β{ 
αν ovovoirtv πληγείτε £, μεγέ$ει ίο^εΊτι Κύκλοι* ίτο< ^, η γ»ν Κύκλον 
κ#τ«7 ρ«ψαι, « το έμβχϊόν rjj ώντινωνίΤν α’νίιΤων Κύκλων ί/αφορα Ιτον eftj* 
τ# αυτί εκείνη ivjXovori μεθοϊω, il ης των Τετράγωνων το,τε αθρο/Τμα, 
καί vj Ζαφορά ταρίςαται > εν τω Σχολί^ τ?« ΜΖ'. Προτ. τβ Α\ Βιβλίβ* 
9τλν|ν oVov εν τί άτοίε/ξει αντ» τί?{ ΜΖ'. τβ Α '., λ^ττε'ον το Η'. Πο'ρ. τί?ί 
Β'. τ» ΙΒ'.

$£. 474* Λ . ·Κ Εντεύθεν χαϊ τον των συζύγων Μηνίτχων τετρα7ωΐ'ΐ0,κοι>» *$“>Τ05
/Γ τ  νοχζάτνίζ ό XTot ίώχξχς φύεται, δυνατόν λαβεϊν εςω yap γχβΤψγ, 

οβογων., >£ β«7 Η'μικυκλιον ετί τη< Διχμετρ« β γ , £  βνα Η*μικύκλ· εν) 
της αβ9 $ «μγ *Vl τίί α% £ έ'ςαι τοίνυν το Η'μικυχλ. /3«7, το7< Η'μι*ν*λ· 
/3να $ αμγ (ζ) άμα λι*<ρθε7τιν <τον. Ε’α'ν ουν το άμφρτέζωτε κοινόν χωρίο» 
άφαιρεθι/, τβτεςι τα Τμήματα βχ9 ay 9 ύνοΧειφ^ησονται ο\ ivo Μ̂ νίτκοι 
βνα, «μγ» οί ύντο των κυκλικών γραμμών τε$χτάμενοι, τω ευδυγ^χμμφ 
Τςιγωνω βχγ ϊτοι. Ε’άν ϊε ί /3« Ευ3·ε7« Ττη  ̂ x y t τατεςιν βχν ωτιν ο\ 
MjjviTKoi τεταρτ̂ μορικο'ι, άχ3·είτ̂ < xaS’iTB τί?{ αξ ετί τ»}ν ύιτοτε(ν*Τχν βγ% 
εςαι το μέν βχζ Τρίγωνον ιτον Tfo Mijvfo*K̂  /3ν«, τό is 7 ^* ί̂ βν τω MjjvA 
ο*κω 7 |Χ«· Ο. Ε. Ε.

Σ % 6 λ ι ο ν Α\
χ· 475·  ̂ Τα των Κύκλων ομοια Τμήματα α/3ξ, ιλρ, βίτιν εν ίιτ\α*(ονι \oyy

των Διαμέτρων, και iv}  ̂ εν διτ\χ<τ(ονι Χογω των Ευθειών βΙ;» *ί> 
των Τμημάτων ύτοτείνβτι τόξα. Των yx'f τόξων β/3ξ, ιλρ, ίί%* τμηϊεν 
των πατάτα β  ̂ λ , ετιξευχδειτων τε των αβ, /3ξ ,   ̂ ιλ , λρ, τ* 
χοτομη^εντχ τόξα, αί υτβτε/νβται (6) ετοντχι icrxi, τΗτεςιν χβ =  
ιλ =  ρλ, η ύττο α^ξ (7) =  ιλρ· ώςε τα Τρίγωνα (8) »/3ξ , ιλρ $·

( !) ^ .  Π*;, τίς Η. τϊ ς. (β) Αντ. (3) Ali ψ»ντ. τ»}* Γ7*®τ· 4  0 V  ^  · ®  ·*
ΙΓκί. Τ Ϊ  · .  (5) Η. (Ιέβ. T«v5r. (6) £Ζ, τ ·  y* (7) Β. Π 6 ( .  τ η ς  Α ί \  τ η  ? .  (8) Τ· T*V*



μθ!» fVv * επομένως ίε (ΐ )  εν λόγω ίιπλχσίονι εΐσί των "Πλευρών αβ ιλ , 
jJ γεν (2) των hotμέτρων αξ, i y , των εν τοίς Κυκλοις , ή' ^ των υποτεινπ·
<των αξ, ιρ. Τω ίε συνεχεί των τόξων αβ , /3ξ, £ ιλ, λ? ίιχασμω, iroXti- 
/yojv̂  Σχήματα όμοια αεί εγγραφή\σεται τοίς τμημασι, $ εν) βάσεων των 
χυτών αξ, ιρ, ά τεω* εΐί αυτά τρ τόξα aVoXvj7 f< * Τ otyxfiv και τα τόξα 
αυτά (3) αβξ* ιλρ εϊσιν εν ίιπλασίονι λόγω των ίιαμέτρων αξ, 17 , {  των 
υποτεινασων α ξ , ιρ* Ο. Ε. Δ*

Σ % 6 λ ι ο ν Β\
Τ β τετραγωνισμέ των Ινοιωνεν μεν συξυγων Μηνίσκων άμα, των is τε· 

ταρτημορικων £ %ωρ)ς, εν τω Γ. Πβ^ματι ύττοτεΒ’εντοί ,  εξεςω ίη έ, ά/&.’ 
άττα τε?ϊ τβ τεταρτημόριά Μηνίσκε, περίτε τ« τετραγωνισμό της άπομοίρας 
τ« αύτβ, £ ίτε$ΐ τί}< με$ό!β της κατατομής aura, «ατά τον δβ,&ίντα Xoyov 
ύτοΛίνάψαι.

ΠλΜ(>Β<&ω c Τβ τεταρτημόριά Μηνίσκα Ιλχσσων Κυχλβί,φ Τ8Τ8 *ίΠ«· κ .476. 
ριφέρεια ίιελεύσεται δ/ά τβ  Κεντ̂ β ξ  τβ μείξονος Κυκλβ. Ε’άν ουν κατά τδ 
εξώτερον τη Μψίσχπ τόξον βνα,ληφ^ τυχόν σήμερον τό ε, ̂  έπιξευχ$γ η 
ξ », αυτί} τεμεί τα τη Μηνίσχπ έκάτερα τόξα αν άλογον, κατά τά σημεία ε 
^ δ, $ διά τητο τον Μηνίσκον τεμεί κατά διττήν άτόμοιραν (4 ) μόν αεδ, 
τάν δε /3εδ. Ε’τειδί} 7 "ί *ί ντο /3ξε Γωνία προς τφ κεντριά μεν τβ μείξονος 
κυκλβ εςι, τ$ό« δε tjjV περιφέρειαν τη ελάσσονος, τό τόξον βε (Ο εςαι ί'ις 
το σίτων μοιρών9 όσων τό βί· και επομένως η Ημιπεριφέρεια βεα ες) προς 
τό τεταρτημοριον βία, ως τό τόξον βε προς τό τόξον β ί, τβτ/ςιν (6) ως 
τόξον εα προς τόξον ία * και ενα/λάξ τόξον βε προς τόξον εα, ως τόξον βί 
προς τόξον Ια.

Ε’άν τά τόξα εβ , εα Χσα y , τπτέςιν εάν τό σημέΐον ε συμπέση τφ ν, ϋ. κ*477· 
τω μεσαιτάτω σημείω τβ ημικύκλια βνα, αί ευ^είαι νβ, να έπιξευγνύμεναι, 
πληρωσεσι τό Τετράγωνον ναξβ, τό είς τον ελασσόνα κύκλον έγγεγραμ· 
μενον, τβ δε μείξονος Κυκλβ εφα'ψονται κατά τά 0·>}μβ»* α ^ Ε’ττίΐ̂ νί 7#V 
Μ βν* ΙΓμιτ^ιφββί/α τβ έλασσονος κυκλβ, δίχα τέτμηται κατά τό ν, ί'σον· 
ται αί Ευ&«7αι νβ, να, τεταρτημοριχων τόξων υποτείνεσχι, ήτοι (7) 7τλευ*
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(1) /© . τ» ς·'. (2) £. Πόρ* τιΐς Α* τ· (3) ^ιά το χα^ολ· Πορίεμα. (4) Ο*§·
2 Τ* *^· 5̂  ̂ ^κετκι ι*χ τϊ ΠοζΙεμ. rig Ε- Πξότ. τ· d'. (6) Ις, 4 Ζ, τ ϊ #. (7) Κ* r* X,
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ξ Η τζ β5, τπτεςι τη β$η. Ανωτέρω ίε (εν άριθμ. Α'.) είείκνυτο, οτι τό βε 
τοξον το εν τω ελασσονι Κύκλω, ii< τοσπτων μοιρών εςιν, όσων το β'ό το εν 
τω μείξονι. Τ ο άρα β$η τόξον (τό ϊιχλασ. hιλον. τη /3i), όμοιόν εςι ( ι) τφ 
τάξω βε9 και τό Τμημχ βη, ομοιον τω.Τμημχτι βε.

Hf if tS Μηνίσχπ. aιτόμοιρχ /3s i ,  ίση ες) τω όρθογωνίω Τριγωνω βεξ' -Η*· 
Τα γάρ όμοια Τμήματα βε, βη είσ'ιν (a) εν λόγω ίιχλχσίονι των Δια- 
με τρων βα  , β γ  * τπτεςιν ( 3)  ως I  :  χρός 2' ενθεντοι η ημίσεια τη Τμη- 
μχτοζ βίξ τω τμηματι βε ίση εςαι, Ε άν τοίνυν αχό της /2fi ατομο^α* 
άφαιρεθί τό Τμήμα βε, $ τό τύτω <Vcy, χροςεθί} η τϊ Τμηματος ι}μι
σεί* β»ξ, συςησεται Τρίγωνον ορθογώνιον τό βεξ τη άχομοίρα βεϊ ίτον,
% ετομεν ως (4) τετραγωνίξεται tj άχόμοιρα βεό τη τεταρτημορικπ Μηνίσχπ.

,,Τόν τεταρτημορικόν Μ ονίσκον αίβν9 κατά τον ϊοθεντχ λόγον (όϊον &. 
,,τόν φ τ προς χρ) »\ς άχομοίρχς ίιελε7ν τα< αεί, /3fi, εκατεραςτε των 
,,μερίϊων τον τετραγωνισμόν αχοϋναι,

Η' Διχμετρος αβ τη ελχσσονος Η'μίκυκλίπ αεβ, ίιαιρεί&ω ($) κατά 
τον Ιοθεντα λόγον κατά τό ι, καϊ βν τω αυτω ημικυκλίω, αχό τη ση- 
μείπ ι ανιςί&ω τη Διαμετρω βα κάθετος η ιε , αχό if τ« ε εχ) τό ξ ,  © 
Κεντ̂ βί» εςϊ τη με(ξονος Κύκλκ , ετίξευγ^θεΐσα η ε ξ , κχτχτεμεΊ τον Μηνί
σκον εν τω Ιοθεντι λόγω* τα γάρ ομοιχ Τρίγωνα (6) β χ ξ9 βεξ9 είσιν εν 
ίιχλασίονι (γ) λόγω των ομολόγων χλευρων αβ9 βε, τπτεςι (ί<α τα< αβ9 
βε\ βι ~  (8) )  ως (9)  αβ:βι* κα) εχιξευχθείσης της ιξ 9 εν τφ αύτφ 
λόγω (ίο) εςαι τό βχξ Τρίγωνον χρός τό Τρίγωνον β\ξ9 ίιχ τό αυτό ΰ· 
ψο< τό χρός τό ξ. Ε’τειϊη τοίνυν τό Τρίγωνον β α ξ , χρός εκχτερον των 
Τρίγωνων βεξ, βιξ τόν αυτόν ( i t )  εχει λόγον, εςαι τό Ύρίγων ( 12) βιξ 
=  τφ Τριγ. βεξ =  (13) γη αχομοίρψ /3fi* αΆ ’ ©λ©{ ό Μηνίσκος τφ Ύρ,- 
γωνω βαξ ( 14) ίσος ες), $ πτως η αχόμοιρχ βαί τω Τριγωνω ( 15) αιξ 
ΙσΖται* τό U r01 Τρίγωνον αιξ χρός τό Τρίγωνον βιξ (ι6), ώί αι χρός 
β*9 τπτεςιν ως φτ χρός χρ„ Ο* άρα Μηνίσκος ό τεταρτημορικός εν τω io- 
^f>n Ιιατεμνεται λόγω , $ άΆω τρόχω ό της μερίίος βεϊ τετραγωνισμός
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avoisiotui. O'bev Ϊ4 tjjv «υτ»ίν μβ*»ί* £ τω Τ^ωνω β%9 χχ'ι ίη $ njr 
μί?&* TtfV «Τί>ν «ε* τω τ^γωνω */ξ <Vhv τυγχανε/Υ, ϊηλον εγενετο, $ 
Μοται άρα αμφόίν των μερίόων ο τετραγωνισμός,

Α’μφόίν H των Κύκλων πλήρωνε ντων αβγ κ, αξβν, αχ$ητω τρός την 
Διάμετρον τη ελίσσονος α{3, ταράΆηλος η Διάμετρος τ5 μείξονοςεξ, χχΐ 
ταυτη 7τρο< ορ$α< ετε̂ α αυ$κ Διαμβτ$β< τβ αυτ5 μείξονος Κυκλβ η 7 $, ΗΠ< 
νροε'κβλη$εΊσα 9 τόντε Μηνίσκον ανβ Ι'χα τεμεΊ είς τάς μερβας avi $ βν) ,  
τας ά&ηλαις ϊσας9 ό, το Τρίγωνον αζβ ek Ιΰω ίσα Τρίγωνα τα α$ξ9 β$ξ, 
τά τω ολω t, «A vjXojc όμοια · Φ«μΐ 0η ότι τβ μηνοεβπς %ωρ(* αηξιβεγζα 
τα κέρατα αηξξ 4, βιξε9 τοΊς τριγωνοις α$ξ, /35ξ, it, ( 1) ετομεν ως rat; τβ 
τεταρτημόριά Μηνίσχ* μερίσιν ανδ, βν$, <τα είτΐν εκάτερον εκατερω· Ε*τει·, 
ϊη γαρ αβΊ =  (ΐ) αξτ +  /3ξτ =  2 «ξΤ5 &»« (3) τό Τμήμα αϊβ τβ Τμ>/· 
ματος αηξ όιτλ$ν9 το ί  ημισυ εκείνβ αϊ3· Γτον τω Τμηματι αηξ· τα ί· 
ε*ν «το των όκτημορίων τβ μείξονος κυχλβ άφαιρε$>} 9 τετεςιν ατό τβ αξδ $ 
αξ£, καταλειφδησεται ίσα τα α$ξ J& aijf;£· ομοίως is όείξω ότι it, τό /35ξ 
=  βϊζε · χχΐ τβΤβ«7 ωνΦ ΤΛ< *ί* τ“ τ“ h ιόντος μηνοειδές χωρίπ κέρατα
&ηξξ £ β& · 9 f ■

Των αυτών τε$εντων9 εν τω ελάσσονι Κύκλω τληρχ&ω τό Τετράγωνον 
0ναξ* χα) Κεντρω τω ν9 Διατημζτι is τω νβ 9 η τω να =  (4) ζβ η ξα$ 
γεγράφ$ω Τόξον τεταρτημόριών τό βλα9 it, εςχι βλαξ Μηνίσκος τέταρτη· 
μο$ικο<, τω Mjjvf<Tic<ji βναί όμοιοςτε κ, ίσος* εν$εντοι $ τφ Τριγωνω βνα η 
βζά (5) «ξιτωΒ-ιίτετα»· Δ ’Αά τα κέρατα βιξε έ, αηζξ άμα ληφ^εντα^ τω 
αυτω Τ ριγωνω (6) συνεξισΖτ αι· τό άρα μικτόγραμμον γωρίον βλαξε9 τφ 
Ιιττω Τ ι̂γωνω /3ξα, τ αυτόν εϊτεΊν τω Τετραγώνω βναξ, ίσον εςί·

Π q 6 τ  a (Τ ι ς Γ . g  Δ .

Διεξο^χ,αίτβ βίτ» ^ to7c Νβανίτχομ ίυ^εριί{9 it, τρός βϊιν ευχρητ*· 
σαι 9 η τρός τό ΪΙ αυτών τ»}ν Ε\ ατοίειχ^ναι, ην αυτό\ ^ τβτων ανεο 
τοΆω l>ahov αποϊείξομεν. ' 1
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(1) ®. τϊ Γχολ. (2)' ΜΖ. Τ· (3) A i το Α, ΓχόΧ. τανίτ. 4
• χολ . τ*ς * . τ* (4) Ο’ β. / ίβ ,  τβ λ  , ( 5 )  Λ Πό^. τ «υ τ . ( 6 )  J\



rvjv Ef. ΠφόrctCHV·
Λ ή μ μ α  Λ'.

,,Ε ’αν 5υο Πυραμίδες τριγωνικά) , επιπε%ις τμηδωσι (τοΤς ξτε, $%ψ) 
), τρός"τάς βάσεις (αβγ 9 ιυπ) παραλληλοις9 αναλογον (κατά ε ^ ψ ), ε- 
,,τοντα» (ξτε» ?%ψ) a2tajX*<, ώζ αί βάσεις (αγ β , ιττυ).

Έάπειϊη τα επίπεδα ξτβ, α/By παράλληλα είσι, τεμνονται 5ε uV© Ιττε- 
οτ/ίων /3£y, α#3 , a£y, άσονται αί χο/ναΐ τβμαϊ τε , β γ % $ ξ σ 9 αβ9 $ ξε, 
αγ  (ι) παράλληλοι' Α ’ρα αί υπό ξτε, αβγ, $ σξε 9 β α γ9 <* & σ9 αγβ9 
έκάςη εκάςη (ι) ίσαι εΐσί· 3ιό αί τομαί ξτε , a£y, είσϊν (3) ομοιαι· τον 
αυτόν τρόπον ομοίως είναι δείξω % τάς τιμάς ρχψ» <υτ· Λ 9<?ε ό λόγος της 
τομής αβγ προς την ξ σ ε , $ιπλασίων (4) ες) τ5 λόγκ της πλευράς β γ  προς 
την πλευράν σε 9 καί ό λόγος της τομής ΐυπ προς την ίιπλασίων ες)
τ» λόγπ των Πλευρών υπ προς χψ· Α’λλ' ο\ λόγοι β γ  : σε9 $ υπ : %ψ, 
οί αυτοί ε\σ)ν (εςι γχρ β γ : σε : : γ ξ : εξ (5) , τ«τε<?ιν εξ ύπο&. ως πλ 
προς ·ψλ, ήτοι (6) ως υπ προς ψ%).> τοιγαρπν ό λόγος αβγ πρός ξτε (7) 
ό αυτός εςι τω λόγω ιυπ πρός $χψ. Ο. Ε. Δ ;

Λ η μ μ a Β.
„Τ α  εν τη Πυρχμίϊι (\J,ya£) τρίγωνον εγβση την βάσιν εϊς άπεϊρον εγ· 

9,γραφόμενα Πρίσματα, εϊ< αυτήν τήν Πυραμίδα αποτελευτα»
Αιαιρεδητω η της Πυραμβος πλευρά εις όσχΐίν μέρη ίσα άλλήλοις αβ , 

βη , ηξ· ίιά δε β i, η9 γενομένων των τομών βεπ % ηϊν τη βάσει ψαγ πα
ραλλήλων 9 εγγεγραμμένα νοεί&ω τη Πυραμίϊι Πρίσματα τριγωνικά τά βεπ 
μχξ καί ηίνκβφ, ων εξω της Πυραμβος προεχβλη$ίντων ̂  νοεί&ω περί την 
Πυραμίδα περιγεγραμμενα Πρίσματα γιβα , πγμβ% ν3·ξη * Τ 'περοχα) 5ε των 
περιγεγραμμένων υπέρ τά εγγεγραμμένα 9 ε'ισ'ι τά ςερεά <μ, %», $η9άπερ 
άμα ληφ^ίντα ίσα ες'ι τω Πρίσμα ft γιβα* χαϊ γάρ τό μεν η& =  $β (8), 
% επομένως $η 4- =  πχηβ, τατέςι (9) μεβχ'-τά άρα τρία $η +  %* +■
ιμ = γιβα. Ε'άν ουν η αξ Πλευρά εϊς άπειρον ίιαιρεδρ 9 £, ό των Πρισμάτων' 
«ρβμός εν *  άπειρον πλη$·υν$ί/ ,  η αβ γενησεται (ίο ) οίασαν ϊϋ&είσης ελάσ·

(ΐ) /(. τβ ία . (2) I. « · ui. (3) d· τ» ς·'. (4) 1®· ** τ· (5) Λ. Πhf. τάς A
7 *  ^ " τ ·  ( ? j )  , / 1 4 .  τ ϊ  » .  ( g )  Α "£ ,  τ *  ι λ *» ( 9)  T>Jv « J r .  ζ ΐ Ο )  £ *  τ »  £ *

Δν·~ τ» Γχολ. μ*τά ηί* /A. τϊ ς.
Q <1 .*

3ί· 479·
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<rm* αρα $ το Πρίσμα γιβα γεν^σεται τέως παντός τ« δο$έντος ελαττον 
(i). Των άρα π εριγεγ ραμμένων Πωμάτων (ποϊλω δε μαΑον τίςςΠυραμίδος 
φγαξ, $τις μέξός Ισα εςι των περ) αυτψ περιγραφομένων Πρισμάτων) vj υ
πέροχά υπέρ τα εγγεγραμμένα Πρίσματα t γενιςσεται παντός δο$έντος έλάσ· 
σ-ων * χ«ΐ επομένως τα εγγεγραμμένα Πράματα εϊς αύτπν τέως (2) tjJv Πυ- 
ραμίδα άποτελευτωντα ληξασιν. Ο. Ε. Δ .

3oS

II ρ ό r  ct ff ι ς Ε.
,,Αί υπό τό αυτό ύφος είσαι Πυραμίδες, £  τρίγωνες εχπσχι Βάσεις, 

^πρός «Ανίλ«< εϊσ'ιν ως αϊ βάσεις (απρ, εσγ).
Κεί&ω Jvj τα 'ίσα <2ψπ τών Πυραμίδων είναι τα «<ρ, εψ, ων εϊς μέρη 

ίσα μεγέ$ειτε t, πλάθει τμη$έντων, χα'ι ha των κατά τας διαιρέσεις ση
μείων, γενομένων τομών παρα/^ελων ταίς Βχσεσι, νοείάω εκατερφ τωνΠυ* 
ςαμίδων Πρίσματα έγγεγραφ^χι τριγωνικά ϊσοπληδητε, ^ Ισ-ουψί* ΕΓ'ίΐί 
με ν ουν ε'πε) τα Πρίσματα λα , ιε, Iσοϋφη οντα ες'ιν, εςαι τό λα Πρίσμα 
προς το ιε, ως Β«ο*ις ($) λξβ προς Βάσιν ινκ9 τβτέςιν (4) ως Βάσις πραπρός 
Βασιν σχε* Τον αυτόν τρόπον δείξω έκαςα των Πρισμάτων των έν τϋ Πυρχ- 
μίδι πφαρ εγγεγραμμένων 9 είναι προς έκχςχ των έν τή σφ εχ , ως η Βάσις 
παρ προς τνν Β ασιν σεχ· Α'ρα ($) κχ} άμα πάντα προς άμα πάντα , ω<Β«· 
σις προς Βάσιν* χ,αι επειδή αυτά (6) απολήγει τέως εϊς αυτάς τάς Πυραμί· 
δχς, ε'σονται  ̂ «νταΐ (7) ως βί Βάσεις. Ο. Έ. Δ .

Η' μεν ουν άποδο^είσα δείξις ύποτί&ησι τάς αφ £, εψ Πλευράς ‘σας 
*σχς, αυτά των Πυραμίδων τα ύψπ πχριςοίν, it, επομένως ταίς Βχσεσι πάρε 
σεχ είναι ορ$αςΛ Τά ΐσα δε η δεΊξις αυτές δυνησετα^ it, όπως αν έχειν πλα- 
γιασμπ προς τάς άΐ ίσαι Πλευρά) υποτε^είεν , νοημένων δηλονότι άφ
εκατερας τών κορυφών φ £ ψ κάθετων έπι τάς βάσεις , £ τέτων εϊς ίσα πλη- 
Stirs $ μεγέϊει τεμνομένων, καί διά τών διαιρέσεων επιπέδων αγόμενων 
παραΆηλων ταίς Βάσεσιν, ά δη £ τάς Ευθείας φχ, ψ» διχτεμΐσιν (8)  Λ  
μέρη τοίς εν τβϊς Κα^ετβίς όμοιά η  Ισάριθμα* κχ) άττα $ Βάσεις Πρισ
μάτων γενησονται Ισαρίθμων τε $ ϊσοϋφων, των εν εχατέρμτρ Πυραμί «V  
γεγραμμένων · διό δ'ή $ τον αυτόν τρόπον τά τνίς δείξεως πρόελεΰσεται, Δ 
είπερ α1 Ευ̂ εΤαί φ», ψβ, ταίς Βάσεσι παρ, σεχ κάθετοι είεν.

ως

\  U2  ^ ° *  «  τ ί · «  ΚΕ· * «  < * · (a) O V  τ .  Τ » ι(ί. (3) a . nig. r ? c ·  ”  ,β '
Γ4) Ίημ. A. (S) iB . r t  «. (6) 4 tx το Afo. (7) ^«ScXt Πδρπμ. μ*«ί Β· τ·
(8) ίΖ. τ* ΐ χ .



Π ρ ό τ a or ι ς ς.
.,Αί υτο το αυτό. ύψος aVar Πυραμίϊίς, φ ro\vydm  εχπτχι Βα- 

„ί·ί/<, οτρο'ς ά/Μλας ίίτϊν ως αί Βασ·$/ς (α/3, 7 $;)·
Α*ναλυ3·ιίτωθ·αν αί BaVf/ς είς τα α , β $ 7*  £ , ξ , Tpiyawa , αί W 

Πυραμί&ος τρ<7ων.'Κ*ς Πυραμίδας · χαί ϊ*) vj Πυρα/χ<< α% Ις» τρος χ»ί» 
Πυραμ. ξψ , ως (ι) a τρος ξ ,  $ Η Πυραμ'ις βχ  προς τη* Πυραμίδα ξψ , 
ως β (ι) τρος £* Α'ρα αί Πυραμίδες αμα Λχ ^ β χ , τατέςιν ύ ολη αβχ 
προς τ»)ν Πυραμίδα ξψ , ως « £ β αμα (3) £· Παρατλίίσ’ίω τω λο-ycj)
4 Πυραμις χβχ ες) προς τ«ν Πυραμίδα £ψ» ως «  > β (4) προς £» χχι πχ~ 
Χιν »j αβ% fc) τρος τ»|ν 7 Ψ COj ως a , β τρος 7* A’ pa jj αβχ (6) βςϊ 
ττρος τας τρ«ς αμα ξψ» £ψ, 7 Ψ» τβτεςι προς ο\ψ τήν Πυραμίδα ξ^7Ψο 
«ί α, β τρος ξ ,  ξ , y . Ο. $ . Δ .

Π ό ρ ι σ μ α *

E'vnCSev επετχι τας Πυραμίδας, ων ϊτχι αί βχτεις, £ τά ύψΐί, *τας 
α/ληλχις είναι.

Π ρ ό r α σ ι ς Ζ.
,,Πατα Πυραμις τριτημόριον εξ) Πρίσματος, εχοντος Tijv βα'τιν $ τί 

,, ύψος ι<τα,
Η” κατ’ Εύχλείδπν νϊτεΐν ,,πχν Πρίτμα τρίγωνον εχον BaViv , ίιαι- 

,,ςε'ίται είς τρεις Πυραμίδας Ισχς ά&η\χις, τριγωνας βάζεις εχήτας,
Εςω τρωτόν Πυραμις TpiyiovixH Μ βΜ*7 ^  τι;ντβ βχην $ τό ύψος 

τω Πρίαματι βχγζεξ , χαϊ «τεφύχθωταν αί βζ , αζ, χξ· τχ τοίνυν Τρί- 
γωνχ β ζ γ , βί£ (7)  <Va* Α’ ρα η πυρχμ'ΐς β ξγχ , τρ τυραμίδι βζξα (8) 
<0Ίί εαί* Δ/ά tuv αυτ̂ ν ίβ αΐτίαι/ έ, ύ Πυρχμ'ις ξεαξ ini ε’ς) τί; ΪΙυρχμίΙι 
ζβχξ * τετέςι τί Πυ^αμ ι̂ βξ^α, elo*» yap αμφω η αυτί/' τοίνυν $ αί βξ 
7 ® ί®* 1®* ^ίτί, χαΐ αί τρεΤς αρα βζγα , ξεχζ, ξβ*ζ, ν(τοι β ξξχ ,
’rut χ/ληλχις efa(· i, ετομενως αί τρε7ς αμχ τ?ς μιας, τπτεςι rij( β ζγ»  
sir) τριτΧχσίονες. Α'Άχμην αί τρεις <τνγκρ/οτεοη το Πρί<τμα βχγξεξ , το' 
αρα Πρίτμα τί« Πυραμίίος βξγχ, rarest (9) T?< $ f*y  f«7< τρ/τλαο*/βν. Ο.Ε.Δ.

' I
(1) <Λ« τί» a«<«r. (3) d ix  rnv at nr.

Κ 4 .  τ» r'. (5) JIm  τάς ρ η Χ  ί $ ) Κ 4 *  r e  * .
(3( £ 4 »  r* ». (4) rtj* a«*r. ^  τι}» 

<7) A d . re α·(8) [Jiq. u$»r, (9) /7ep a»«r.

?tf· 482·
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A ’^.’ ε<?ωΠυρ«μμ ότοιαϊίτοτε, εχπΤχ βχτιντε $ υψο« τα αυτά σοκ 
τω Πρίτματ» «βφ , $ ίτεξεΰχΖωΤχν χ\ β γ  9 β ξ 9 β*, $ α\ ν*.
Κναλντχζ ουν τό μεν ΠξΙνμχ εΐζ τργωνικχ Πρίτματα , Tyv U Πυρτμίία 
ek τςιγωνιχάζ Πνζχμίϊχ<9 ®ψ« τό τςοτεδεν U τνμ ανωτέρω ατοϊείξεως. 
Ε’χχςον yxg των μερών τκ τολυγωνί» Πώματος, τζίτλχτιον εςχι εκχς» 
μέξα( τ?< τολνywU  Πυράμίίο< (τερεςιν εκχςον Τξίγωνιχόν Πρίο-μα εκχ- 
ςνμ τqiywmfo Πυρ*μί$ο< εςχι τρτλχαον'), χχ'ι όλον όίζχ τ© τολυγωνιον 
ίΐζίτμχ, ο\jff rtjf roXoycavia Πορ«μβ©ί τξίτλατιον ες(. Ο. Ε. Δ .

Π f  Ο Τ  tt (Τ I 5 Η.

ΑΙ ομβ/α/ Πυραμίίεί ( ξ χ γ β 9 ν.9·<ν) εν τριτλχτίονι Xoyx> είτ) των 
„  ομολόγων τλευςων (αβ, θν).

Ε’χετωταν A'. Tfj'v βχτιν τρίγωνον, χχ) των ΪΙαζχΙληλογζχμμων 
κμ $ $ τ  πλυμένων, ετ'ι τκτων χνιςχ&ω ΐ ΐχζχ^τήλετίτεοχ τχ ay, $λ» 
εν ύψωμαπ τω των Πιιραμβων , άττα, των ττυξχμ (ίων όμοιων ντο τ/Β-εμε- 
νων, £ «υτ« ομοι» (ΐ) εςίν * αχ3·^τωτ«ν 5έ £ ε£, ρφ, των
y/3 , χαί των ςφ , »ν, τ μ η^ τετχ ι  (2) τ» Παρ»/ΧιιΧβΛ·ί?Γεϊ« ε<< Πςίτμχτχ 
%νο a&yjXcu !cx , ών εχχτεςον χωζ'ις τςητλχοΊον (3) ε<?ΐν εχχτεζχζ των 
Πυραμίδων ξ α γ β ,  χ $ ι ν  ωςε εχχτε^ον «μα, τατεςιν όλχ τχ Πχρχ/Χηλεπί· 
τε ϊχ  χνι, 3Χ, εξχτλχοΊχ εϊνχι των Πυραμίδων. Αϊ τοίνυν Πυραμί$«< τοκ 
ταρΛ^ΐίΧβτητεϊοκ άναλογον είτίν χ&χ τβτων ό Xoyoj (4) Τζίτλατίων 
εςι τί Xoya των τΧευρων χβ 9 3·ν, «ρ« ««κείνων. Ο. Ε. Δ .

Λ « είτερ «5 ομο<«< ΙΙυραμίϊεί των τολυγωνίων τνχωΤιν, ανχλυεάω·  
τχν εϊζ Τξίγωνπζ αρ, /3p, γρ , $  ξκ, f« ,  ̂ ϊειχ$η<τετχι Tt)v
μεν (f) αρ όμοί«ν εΓνα/ τίί ξχ, tjj'v ίε /3ρ τί{ βκ, τήν if yp Ty ^i. Δι* 
y«p τ« όμοίχ Τρίγωνα (6) a $ ξ ,  $ μ»ρ, ψφχ φ ,  εςχι (8) Ιμ : Η* 
ψυ : ψφ , χα» μ» ; μρ : :  ψ<ρ : ψχ · ^ρΛ (9) ίμ : μρ : : ψυ : ψ », *«· * ν* φ

(») ©·̂  Ο̂?. ια. (2) £//. τ» ι«. (3) ι̂β τ4» α»«τ. (4) /1Γ. τβ «ί. (5) £**
* .  4  Β. τ ·  ν* (6) ΛΓ. τ ϊ  ς .  (7) Ο’ ρ /® . Τ* Μ. (8) 0> . 4  V · (9 ) ΛΓΒ. τ ϊ  e‘.
(ΙΟ) Σχάλ. τίς 1Β. «ΐ «\ (Ιΐ) τ ϊ  « . (12) f .  τϊ ς» (13) tff. θ . τ ϊ  I»'.



μοιχ Τρίγωνα β x, ε, i) y  £ ξ 9 δειχδητεται τα Τρίγωνα δχρ> υσχ, όμοια 
άΑηλοις είναι, χιίντεϋ&εν ά, την Πυραμίδα βρ όμοίχν τη μ , καϊ τέως $ την 
yq όμοίχν τη ξχ· ΑΥ ουν 3/α το A*. με ο̂ί ο λόγος των Πυραμίδων αρ , ξ * 9 
τριπλασίων ες) τβ λόγβ της ιμ προς την ψφ* καί ό λόγοζ των Πυραμίδων 
β **, τριπλασίων ες) τβ λόγβ τί}< μχ τ$ο« rijv ψ<τ, τατεςιν αύ$ις τ»
Xo-ya ιμ προς φψ* $ ό Xc>7 ®< τών πυραμίδων γ ρ , ξκ τριπλασίων ες) τβ 
λί7 « %** 7Γ0δ< τ τ , τατεςιν αυ$ις τη ιμ προς <ρψ * χα) επε) τ οίνον ό λόγος 
εκάςης προς ε/.άςην, τριπλασίων ες) τη λόγβ ιμ προς φψ, ^ 0 λόγος άρχ 
(ΐ) άπατων προς άπατας (τατεςιν ό λόγος της όλης Πυραμίδος αβγρ πρός 
την ολην Πυραμίδα ξεξκ) τριπλασίων εςαι τβ λόγπ της πλευράς ιμ προς την 
πλευράν φψ. Ο. Ε. Δ .

Π ό ρ ι σ μ α .
Κα) εάν αρα ώσι τετταρες Ευ^είαι συνεχώς civ άλογον, εςαι η πρώ

τη προς την Τετάρτην, ως η iπ) της πρώτης Πν^αμμ προς την επ) της Δευ
τέρας όμοίχντε9 ά, ομοίως άναγεγραμμε'νην · Και εάν ά'ρχ ΔεΔομενχι ώσι των 
όμοιων πυραμίδων αβγρ, ξεξκ, αί ομόλογοι πλευρά) μ%, ψ τ , γενόμενών 
(ορα το άνωτ. Σγημ.) συνεχώς άνάλογον των μ%, ψ τ, η, 3 ,  εςαι Ιΐυρχ- 
μ'μ ί αβγρ προς Πυραμίδα την ξεξχ9 ως η μχ προς την 3.

Π ρ ό τ α σ ι ζ Θ.
,,Των Γτων Πυραμβων αντιτίτο^ατίν αί βάτεις τοίς υψεσι, ααϊ ων 

„άντιπεπόν$ατιν αί βάτεις τοίς υψεσιν 9 εκεί ναι ίτχι είτί.
Μέρος Α\ Ιό'ςωτχν πρώτον αί ίτχι Πυραμίδες τρίγωνοι βα γξ, 3<νλ, % 487·

κα) πληρωδεντών των Παραλληλογράμμων βε, 3ρ, επ) τ η των άνιςίι&ω Πα
ραλληλεπίπεδα τά β ξ , $φ· ετοντχι δε τχυτα (ως επ) της Η', ημίν άποδε- 
δεικται) των εξ υπο§. ϊτωνΠυραμίδων εξαπλχτίονχ, $ επομένως άλληλοις 
‘*τα. Είτι δε των Παραλληλεπίπεδων τβ'των υψη τα βχ , 3χ, ίττα καί τών 
Πυραμίδων ι βάσεις δε αί βε, $ρ διπλατίονες (a) των βάσεων τών Πυραμίδων 
β γ ζ ,  3νλ, διό δη $ προς ταύτας ανάλογος επειδή 2ν διά την τών Παραλ
ληλεπίπεδων Ισότηταt εςιν ώς βε προς 3ρ, βτω< (3) άντιςρόφως 3 κ πρόιβα, 
εςαι δηπ* £ βάτις β γ ξ  προς βάτιν 3νΧ, ώς 3χ υ-^οζπρός βα ύψος. Ο. Ε .Δ .

Λ  ς είπερ αί ϊται Πυραμίδες πολυγωνίκς τάς Βάσεις εχβσι 9 τών αυτών

(ι) IB, τ» t . (2) Λ4. τβ <2. (3) /fJ. τβ ui.

3ΐ*



jμενόντων υψών ( ι) ,  μεταμορφά&ωσαν είς τριγωνh<, ^ εσοντχι xZrxt (a) m i- 
vm ;*·*, ♦ « A ’ «7 hto) μεταμορφώνεσαι Ϊ1υραμ0ες9 tix τχ fa*  ϊειχδέντχ , 
χ\τιπεπόν$χσι τάς βάσεις $ τα υψπ' *<?v ω<τι τοΧύγωνο/ αί Πυ?αμβε{, 
άντιπεπον$ε(χς έζπτι τάς βάσεις τοις ΰψεσιν. Ο. Ε . Δ .

Μ^βς Β'. Ε’άν αί Βατεΐί τ^ωνικβι ωτ/y, έπε) fa* τίθεται β γ ξ  : θνλ 
: ; : βα, εςχι $ βε : $ρ : : : βχ * ωςε τα Πχρχ^*λεπ(πείχ βζ,
( 3) <V« ε1σ(9 Μι επομένως £> τχ τάτων εκτ*μόριχ ά^.*λοις ϊσχ βςϊ, τβτεςιν 
χ\ πυραμίδες βαγζ9 θχνλ. Ο» Ε. Δ ,

Ε’αν is ΠυραμΙΤί τολυ'νων/'βί τα< βάσεις έχάσαις, άντιπεπον^εϊχι ω· 
σ·ιν αΐ βάσεις τοΊς υ ^ σ ι9 μετχμοζφά&ωσχν εχείνχι είς βάσεις τρίγωνες (4) 
τα< ? θνλ, Γτας τα7< τολυγωνοις, καί «ςα» iii β γζ  πρός 5νλ, ω* θχ 
or̂ c'f βχ. Ουτω is το/ «ί r^ycownel Πυ?αμβ«<, χατα Τ'* ϊεϊειγμένχ,. εσοντχι 
ϊσχι* τοιγαρπν &, αί πολύγωνοι Πυραμίδες 9 α) ταΊς τριγωνικάίς (f )  ίσχι ε\σ19 
$ χυται χ/λ*λαις εκ τβ άκολάδα έσονται ϊσχι.

3ΐα
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Π ο δ ί σ μ α τ α .* '
Τά κατά των Πυ^αμ^ων άτοίε/χθ-εντα εν Προτ. c ·  * £  Η '., Θ'.-,

αυτα τ«ΰτ« προσήκοντα ές) κ, οίοιτίήποτε Πρίσμασι, ίιχ το τχυτά (6) 
τριπλασίονα είναι των Πυραμίδων, των βατ/ν τε $ ύφος τα αυτά εχβτών.

Τα Ιτοϋψη Πώματα α’ναΧογως ε%ει τχίς βάσεσι, τδτο 7 *? ^  *■*{) 
των Πυραμίδων είεΓχ̂ ι* Πρ. ς\

Των όμοίων ΤΙριτματων ο λόγος τριπλασίων ές) τ« των ομολογων 
οτλευοών’ τ?το γαρ iij φ περ» των Πυ^αμβων Ihuvuro εν Ηροτ. Η'., χχ) 
$ο$εισων τοίνυν των ομολόγων πλευρών των όμοίων Πρισμάτων, εύρε$*σεται 
των Πρισμάτων χυτών ό προς ά/λ*λχ λογος9 όν τρόπον χνωτ* £ περ) των 
Πυ̂ αμιδ. ελεγετο (7)·

Των ϊτων Πριτματων αντιπεπόν&χσιν αί βάσεις τοΊς οψετι, χ*1 οίς Μ 
αντιπεπον$χσιν9 εκείνα ίσα* το αυτό γχρ £ περί των Πυ;«μ. ieie»xr«< Π^.Θ ·

Θ«υμά̂ β<ν ίέμοι 'έπεισιν\ οτι ταυτχ ό Ευκλεή πχρείρχμεν9 £ των 
περί τα ευδυγραμμα Στερεά $εωρ*μενων ές) τχ κυριωτατχ.
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Σ  % ό λ  ι ο ι/ Α'.
Ε'κ των αχρι τβίε άιτοϊειχΒεντων εταχΒησεται ιj καταμετρησις ©Ιων- 

ίη'τβτε Πραμάτων κ, Πυραμίίων.
To γα'ρτοι <?ερεον τβ Πρ/τματο< ταρα'γεται, ντο ye τβ υφβς ε’τ) την 

BaViv το&ΛτΧασιαξομενβ' το ie rijc Πυραμβο*, ύτο τ a τζίτημορίβ τβ ύψβς 
ετΐ τΐί'ν βάτιν το/λ.ατ\ασιαξομενβ*

Ε’αν τβ Πρίο·ματο< ύψος τεθ* τ©$. είναι 5» Η B«V/< $ 2 f  το5. 
τετραγ., τοΑατλαο·ια(θε'ντων των 2 f  *ιά των f ,  ανακνφβΟΊ το5. 125 
χνβικο'ι, εξ ων το τβ Πρίοματοί «τερεο'ν ο'υγκβκρο'τπται.

Ε’ ςω 'yap ίη Πρίσμα τοΧύγωνον το αθ, ου τρ βάσει ae, νοείιθω Γ(Τβν 
το' Τρίγωνον βα γ , β<ρ ψ Πρίτμα το /3ε Ισοϋψές τω «5* εσονται ουν (I) 
τα βε, «5  Πρίσματα άΆηλοις ίσα · Α Ά α  τό /3ε τρίσμα ταραγεται (2) ύ -. 
το τ ί  κατ’ αυτό ύψβς or, ίια τ?< βάσεως β*γ το^ατλασιαξομενβ * αρα £ 
το «3 Πρίσμα, ύτο τβ κατ’ αυτό' ύψβς (οτερ /τον τί^ετα) τω τβ Πρίσματος 
£ε) ταράγεται ha της βάσεως α» πο&,ατΧασιχξομενβ.

Καντεύθεν ίε, ^ εκ της Ζ\ 3ήΧον £ θα'τερον τβτο Se ην οτι το ςερεόν 
Tt?c Πυρχμβος συνίςαται ντο τβ τριτημορίβ τβ ύψβς το/λ,ατΧασιαφμενβ δια 
τ?{ βάσεως·

Σ  χ  ο λ ί ο n Β\
ΪΤ τί}< κολβ'ρβ Πυραμίδο< αβγεσο καταμέτρηση εκτε τβ ύψβς γε , £ 

των ταρα/Μ'λων βάσεων αβγ ,  ξσε, $ των ετ αύτα7< ομολόγων Πλευρών 
/3y, σε.

Γνβ Xvj<p̂ il το* εξ ύψος τβ ε/Χείτοντος με'ρβί εσξ£, ί/α τ̂ ν ομοιότητα 
Των Τρίγωνων /3γ£, σ#£, εςαι β γ : το : :  γ£  : ε£, κα) ε’ν haig, β γ  — Τβ * 
τ ; : γ£  — : ε<** ^ ίΛεισων τοίνυν των /3γ, το, t> γ», εύρεΒησετat η
εξ· και αυτπ μεν η ίε7Ι*/ς το ύψβς ύτοτίθυτι κάθετον ον τ ϊ Πλευρά τί?ς 
τυραμίϊος είς ταυ το τυμτίττειν * Α’ /λ* οτως αΐν ^ τίττε/ν ύτο τεθείς ύ Κα- 
5ετο<, το' ε’τίτείον ξτε (τςοεκβληΒεν εΐ ϊ ε β ι ) ,  τό,τε ύψο< τί?< Πυραμ/iof, 
τιΐν τλευραν auTifo ^γ ομοίως τεμεϊ, ως χε) είναι β γ  —  σε ι σε 9 ως το 
*ης κολβρβ ύφος Πυξαμίϊος , τρο< το’  τβ μερνς ύφος τβ ε/λείτοντος' Κ α ι  τη' -  

τβ τοίνυν τβ ύψβο ούτως εύρεθεντος το τριτημόριον, τ ί  /3α'ο·ει «τιΤο3^α-

Ci) Α* Πάς. raJr, (2) Σχίλ. της τ · wf.
Κ ιτ

ί«· 488*

%· 48»
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χλχΤια&έν i f  JXeWew ξτε , Ιωϊει τό ςερεόν τβ μέρας ξ<ηξ τβ ukihrtn. 
rot. Η"ν Ιέ τω υψε/ τβ έΆείχοντος μέρας της κολάρα ΠυρχμίΙος χροςε$$ ̂  το 
υψοί* αυτίχ τί}( κολάρα το ye  ον, τχρέςχι Ιη το της ολορζερας ΠυρχμίΙος υ- 
ψωμ*, ου το τριτημόριον Ixl r f  μείζονι βά<τει χβγ εχΐτο!6λατλχτιχ&έν, 
τί}< oXtjc χυραμίίος χχρέξει το ςερεόν, άφ “» τ« έΑείτοντος αφχιραμενΗ, το 
τί}< ΚοΧβ'̂ β μονον υττσΧε/ίρ̂ νίίΓβτλ/*

Λ?μμα τρος rijp εφεζηζ  IV
„  ΑΓ τε Ποραμβες  ̂ τ« Πρίτμχτχ, τα το7ς Κω'νοχ $ τοΤς ΚυλίνΙροις είς 

,,αχειρον j y y ρχφόμενχ, είς τάς Κωνβς «ι)τ8{ $ τ«ί Κυλ7νϊ$8{ άτοηλευτω&ι,
Δείκνυται ώστε? το Λήμμα το χρό της Β'. Π^οτατεως , $/ατε τί?ς <?'. 

Προτ. Ιηλονότι9 '£) τη Α' Πορίτμ· τβ μετά την Θ'* ε7τε£ αμελεί κα^άχερ εν 
εκείνο it τα τω'κύκλω εγγεγραμμένα έχίχείχ, βτως εν τβτβχ τάζτε Πυρά· 
μίΐας £, τα ΠρΓτματα, άττχ εχ'ι των τοιάτων έχιχέΐων, ως ex) βχ^εων έφι· 
ςχμενα y 9 αχό τε τα ΚώνΒ £ τ* Κυ\Ινί$8 αφχιρε$ε(η.

Π ρ 6 τ α σ * ς  I.
„Π#< Κώνος Κυλίνϊρ» τρίτον μέρος εςι, τβ tu'v aurijv BaV/v *Υβν·

> ~ . Ο . I, 1 / Τ· ·„τος αυτω, «, ύψος ιτον.
EVi τί« Βχτεως γ λ ,  έγγεγρχμμένον νοεί&ω Πολύγωνον κανονικόν 

όχοτωναν πλευρών , ^ εττ αυτω ως »V< Βάτεως , τ<£ μεν Κωνω Πυ$αμκ> 
τω Ιέ Κυλίνδρω Πρίτμ* * κα» έςχι Ιη (ι) η Πιφαμίς τριτημόριον τβ Πρί?0 
ματος, Ε’άν δε αΰ$ις έγγραφη τω Κύχλω Πολύγωνον Ιιχλχτιον τχς χλευ· 
ράς, έχ αυτω Ιέ τ£ Πολυγώνω έγγραφη Πυραμΐς μεν τω Κωνω , Πρίτ· 
μχ Ιέ τω Κνλίνδρω, εςχι αύδις η Πυραμ'ις τριτημόριον ασχ,τα Πρίτμα0 
toc. τβ$ ΒΤω δε γενητεται ές ιχεί' Καί έχε) ppv αί μεν ΠυρχμίΙος Λ  τον 
Κώνον (a), τ« Ιέ Πρίτμχτχ ε\ς το'ν Κύλ<ν$$ον χχοτελευτωτιν9 ê at Iη £ 
η Κώνος τβιτνίμοριον τβ Κυλίνϊ̂ β ( 3)· Ο. Ε. Δ .

Σ  %  6 λ I Ο V.

Σημειωτεον Ιέ , ως χυτή τε $ αί μετ χύτην $ύο Προτάξεις, β· μοι 
τοχ 0{3-0ic Κωνοιςτ* $ ΚυλΙνΙροις, χ^χ  φ τοΊς ότωτβν ττΚαγ(οις ανηκ»·

U) Ζ. τ« ΐβΓ. (a) Ju τβ « μ*τ. (J) ι̂« Τβ χο̂ όλ· Πό̂ μ̂.



3t*
cat Jt/v, εΐ $ rot c%viyara ός$βς μόνον rctg^nv · ενιφεροντχ! yag εξ 
ων εχ*<η rfevi « fa  Πυραμίδες, £  τα Πώματα, οΰ τα ό?3·α μόνα, αλ- 
λα* $ rot oMvjrivx rζόνον τλαγιαξόντχ.

Π q 6 τ α σ ι ς ΙΑ.
*· 49^

Π ό ρ ι σ μ α ,

Τον αυτόν ίε όειχ^ητετat τςότον, £ rot ΐΐρίτμχτα, $ ret Kv\htys{7 
ών itrov το υψο< , τον αυτόν εχειν λόγον rati Βxctcr  μχ&ον ίβ $ ο· 
iroiult νότε Σώματα *υλιν$ροβ/ίί, α/Μλο/( ίτοϋψί, ήλίχα 9η\. εξ ό- 
ttouiivav εητεϊων, εν) τω αυτω το/λχιτλχτιχξομενων υψει παραγόμενα* 
είναι τρο'ς α/ληλχ ως α\ Βάακ· Λ *σαύτως 0ε. £> irefi των ϊΐυςαμβων κχ) 
των Κωνων των Ισοϋψών, να/μήν χα/ των ότο/ώνίή τβτβ Κωνοειίων τυ/λο- 
γιςε'ον·

Π ρ ό r  α <τ ι ; ΙΒ>
,,Οί όμοιοι Κωνοι £ Κύλινίροι (βαζ, ττψ?) νρός α/λήλ«ί εν TgiirXa· 

n ciovi λόγω t\c) των εν τάίς βχσεσϊ Διαμέτρων (fifaltq).
Ο'ρχ τα εν τ/? Γ. ΙΑ'. ίΤ̂ οτ. Σχήματα
Τα7< των όμο(ων Κωνων βάοτεαν εγγεγρχφ$ω Πολύγωνα χανονίχα ο

μώνυμα, £ ?/α τη το όμοια (ε! όε 6? όμοιο/ Κώνο/ των Τχαλ ν̂ων τυχωΤ/ν, 8C 
τώ τ«7ς κατ' αυτβ< βάσεη τα Πολύγωνα εγγεγράφδω , ως τήν xXCciv των. 
Αξόνων τήν αυτήν £%«/ν SfV/ν, ώ{ τ£ο< τά< τλ#ό(α$, ί  ταί< Γωνιάς exxTtgv 
Των Πολυγώνων)*#τϊ $*. ΤβΥώνι τώΐτ Πολυγώνων Πυρχμ(όεςάνεςχ<&ω<Γχν τόίς 
Κώνοι* εγγεγραμμεναι · λέγω  $ή ότι $ αυΤάϊ όμοιαι fVovrV/·, o' $ όεΐξχι οΰ 
^uT^ifio* ώςε τβτων ό λογο< τριπλασίων αν «<>(4) τ5 λόγ« των Πλίθων-

(1) *. τ* ιβ. (2) /ί̂ίμμβ το ο /. (3) Καβόλε ΠόςίτμΜ, (4) Η. rr iff*
R t 2
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e x , r e ,  w tiv  (Ο τ5 λ « ν  ™  Δ«μ*ι·?ω» * Τ  «I
Πυραμίδες (2) *1( ret Κωνπς ατοτελευτωΤιν, εςαι ο των Κωνων λογορ (j)
τριπλασίων τη Xo'ye τ“ ν Διαμέτρων β£, ττρ, Ο. Ε· Δ .

>ί των Κυλίνδρων βδεν ifrrov <ταφε< το λεγόμενόν, ων οί Κων«
το τρίτον με'ροί e!<ri.

Π ό δ ι σ μ α .
Προαγομενβ δε τβ λδγβ των Διαμέτρων βζ, ττρ, των εν τάίς βχσεσι 

των όμοίων Κωνων, ί] Κυλίνδρων, ha των ορών η, *ΐν«ι βξι τρ : :
* : 5 , εςαι (4) ω< β£ ?τρδ< 5 , βτω< ο Κωνο< β*ξ ιτζόζ τον Κώνον ττψ ,̂ *«1 
πτως ο Κϋλ(ν5$θί βμ τρδ« τον Κύλινδρον ρι,

Π f ο τ α σ ι ς ΙΓ.
,,Ε’αν Κύλινδροί (β/) έτιπέδω τμπ^ί οτα^β^λω οντι (τω j\) to7c λ· 

,, τεναντίον ενιτέδοις (β τ , γι), ες?αι ω< ο Κυ'λινδροί (βλ) τρδί τον Κυλιν* 
,,δρον (ρΟι «τωί ό Α'ξων (αξ) ττρδί τον Α'ξον* (ξ£).

Δεί*νυται ω{ Α\ τβ ς  ·
Τδ δε Θεωρ^μ» »% V(iw<?« ^ **ρΐ tvjc ΈέπιφανεΙας χληδευον έςί.
Ε’αν γ«ρ ® Α”ξων ek όσαδίή τότε μέρη Ισα διαιρε^, § δια των >/«/· 

ρε'τεων επίπεδα αχ3·# τ«7« βχσεσι ρλ, γι ιταρχ^ λχ , διαιρεί# δε id, ο Κύ
λινδροί, i) δν) ^ vj κυλινδρική EV«p«Vft« ρι, εϊ( μέρη Ισάρ&μα τοίς eh ατερ 
ο Α”ξων δι||ρνιται, ων εκχςον εν τι των τη ίςξ οίξονος μερών αντί ίίξονος 
2%οι9 έσονται οί Ιτοϋψε7ί Κύλινδροι, $ εκ τβ άκολβθβ, οϊ eh βί διρρνςταί 
ο Κύλινδροί ρι (5) ,  ως α\ Βάτεΐί, τπτέςιν x^vfKoi; ίσοι. Ο"τ» δι Ιό $ *«*
λινδρικα'ι Ενιφανειαι, ε!ί β< tf τβ ρι Κυλίνδρβ EVipmi* δι«ιρε7ται, teat $ ««* 
ταΐ ά^λαις βίτΐ, φανερόν eit τ?< χκριβπς εφαρμόςτεως  ̂ όξ Η5 8Ϊεν »ίττον ^ 
ι$ των ΚυΧινίρίων !(Γ0τμ< ελέγχεται, Τοιγχρπν ο,τβ ΚυΧιν>ρο<, £ 4 Χ*Γ Λν* 
τον EViipevs»*, βΐί μόρια κχτχτέμνεται τοίς εί< ατερ διαιρείται ό Λ'ζων 
ομοια. Εχν τοίνυν ^ άτό τβ Ανξονθ{ ξ « ,  τδ τβ Ανξονο{ υτοτε^εν μορίων 
αφαιρεδ*/ όοτχκις αν έξρ , διά δβ των ταμείων των ετιξευγνύντων τα' μόρια, 
ΙπίπεΙχ αχ$ρ τοίς arεναντίον βπ , ρ\ ταρχ&νιλχ, ττρόϊ^λον οτι τοσάκις 
εν τφ ήγνμένω Α'ξονι αξ , τδ μόριον τη ετομενπ λΙ'ξονος ξ ξ  περιεχόμενο*

3 ΐ6

(») δ. Πof. <mc Α. τβ »β'. (a) τδ Τ·̂ δ τζς I, τβ <μ’. (3) Πβρ· κβ̂ δλ». (♦ ) 
Ο’ίίτμ. J. τβ · .  (5> JA  τβ ι£ .,



317
κείσεται, Ισάκις εν τώ νιγαμίνφ βλ  Κυλίνδρω, ί  τ£ κυλιν ι̂κ# Επιφανεία , 
τβ ομοιον μόριον τά επόμενα Κυλίνδςα, η τ?< xuXivty*H< EV/4>av«fo< $r. Αν$α 
« Α"ξων α ξ (ΐ )  βς-ι Τ£5{ τβν Αξονα ξ ξ ,  ως ό Κύλινδρος βλ προς τοΥΚνλιν 
^ον Qiy $ ω< η wXivfymti Επιφάνεια β\ πςος tjjv κυλινδςΐχι}ν Επιφάνειαν 
qu Ο. Ε. Δ .

Σ  % Ο λ  ! Ο V.
Η* $J Π^όταβϊς βίε’ν Jttov %ωραν e%« κάτι των τλαγίων Κυλ/ν^ων, 

ij βτ'ι των όςθων. Κάπ εχν/νων γα? τ« τ« Αξονας μόρια ξ ξ , όμοίαν εχασι 
την *τί τά< Μας Βάσεις κλίση , εν τόίς Κυλινδρίοις, «Ι< α κατατεμνειθαι υπο
τίθεται 6 Κύλινδρος ρι υπό των επίπεδων των τοίς βάσεσι raga^vjXwv. Ταυ* 
τ*ιτβι id, ίϋω τα τυχόντα εντεθεντα ά/ληλοις προσεφαρμόσει, $ βτω τάτε 
Κυλίνδρια ταΰτα, ^ τβτων ίτι αΐ Ε  πιφάνειαι, μόρια Ι'ςαι όμοια τάτε ΚυλίΐΗ 
Ιρα, ·& τάς *«τ αυτόν EV/4>*V*/#< τοίς μορίοις τα Α'ξονος ξ ξ  Ισάριθμα * 
και επομένως από Τα Κυλίνδρα 9 η τη< xiiXivfyixifc EV«pavifa< /3λ, τοσάκις 
λΗί>̂ ΗνΛΙ δυναμενχ, οσάκις £ τα τβ A’^cvcc μο̂ ια τβ ξ£ , ατο τβ άξονος ξα· 
Ε'νθεντοι η αυτή ολω< ir'cai άπόδειξις ^ τ« Κυλίν^β μή c^Se, πλαγιωτερβ 
δε τυγχάνοντας.

Π ό Q ί (Τ μ &.
Κάντευθεν τα Κύλίνίρα δΙ επίπεδων τεμνομενα παραΆιίλων τείίς βάσεσι, 

εςαι τα μι μ  /3λ, fi, ro7c αυτών υψίΤιν α’ναλογον. Ε’αν γαρ ο Κύλ/vfyoc 
τών ορθών η, το πράγμα καθ' αυτό δήΧβν, τά γα^ υψπ «υτα τβ Α'· 
ξονο« τυγχάνει τα Τμήματα α ξ, ξ ξ ·  el δε δη τλα'γιοί, χγεόθω Ευθεία 
τόίς βάσεσι κάθετος, 4, φανερόν ότι ομοίως τω Α'ξονι £ αυτή υπό τά παράλ
ληλα ταΊς βάσεσιν επίπεδα κατατμηθησεται (a). Καί επομένως επβ) τά μέρη 
β λ , ρι είσιν (3 ) ως τά Τμήματα τβ Α'ξονος, εσονται δη ^ ώ< τα Τμήματα 
thc Καθί'τβ, τατεςιν ως τά αυτών εκείνων υψπ· Ο. Ε· Δ .

Π g ο τ α ο* ι ς ΙΔ.
05 ίττ» ίσων Βάσεων (η9·> μτ) οντες Κώνοι τε Κύλινδροι, WfOi αλ- χ. 493· 

λπλβς βίτϊν ως τά υψπ (<τ̂ , λψ).
Α’ποτετμηιθω από τά υψηλότερα Κυλίν^β ας, Κύλινδρος ό α ξ , β-

(1) Διί το τ«» Γτ«ν \oym γνάςισμα» (4) ΙΖ. τϊ ια'* (3) ι̂α τό Γ%όλ. rifa ταρεσ.
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319
(i)  εσοντχι ο\ rXxyioi' *αϊ επειίη ο\ if  οι Κύλινδροι όρ$ο) τυχχάνοντες, 
άντΐ7τε7Γον$ε(<*ς ε%*σι τάς Βάζεις τοίς νψεΟΊ, $ οί rXxyioi if  οι ©ms, ομοίως 
^ αυτό) αντιπείσοντχι· Ο. Δ .

EVf/iif is $ ο\ if  οι Κώνοι των ίσων (2) Κυλίνδρων , οΊζ ϊσαι al Βάσεις 
§ τα υψίf, Υριτημόριχ εΐσί, it, τβτοις οίρχ χ) βάσεις rots ύψβ©·<ν αντιπείσοντχι.

Μέρος Β\ Α’ /&.α γάρ εςω^των ορ$ων ΚνΧίνίρων τα υ-^ηάνισχ' άπο 
}ε τη μείξονος λ ψ , ληφ$ητω τω ε Χάσσονι τρ i f  ον το Χε, μ ) iiu τη ε αχ- 
δνίτω επίπεδον το χ ξ  r>j Βάσει παρά'Ά.ηΧον * Ο' μεν ουν ΚΰΧινΙρος χξ ες) 
προς τον ΚόΧιιίρον & ( 3)', ως μπ προς υτ, thts'cιν εξ ύπο$. ως π γ  (4) ,  η 
yep Χε προς Χψ, η ως (5) *V °^ν ΚυΧιν^οι (6) και ξ)
if  οι είσί’ Και επε) οί πΧάγιοι των ΚυΧιν^ων τοίς όρ$ο~ις if  οι είτιν, ων Ίσχ 
τα ΰψι* 4 *1 Bare/* (7 )* *«» «το/ λ$«, e<V«£ αΰτ$7< άντιπεπόν^χσιν α\ Ba
rf ι< τ©7< υψίΟΓιν, <σ*ο/ εσοντχι. Ο* Ε. Δ .

07™ Κώνοι τρίτημόριαοντες (8)  των ΚύΧίνίρων των Ιίτοΰ'ψών τε i, επί 
Βάσεων ίσων, viyv αύτοΊς άντιπεπόνδχσιν al Bet feu τοίς. υψετ/ν, εσοντχι 
$>ΐ 4 αυτοί ά/ληΧοις if  οι. Ο. Ε. Δ .

Σ % ο λ ι ο ν. "
Κπε) μηϊε' ημΊν ο ΕυκΧείϊης περ) λόγβ σύνθετα τη εν τ©7< Σώμχσιν, 

υπο$εμενος φερεται, 4 τ«τον αυτό) iix βραδέων εντχυ$χ Ιειξαι πρπργιι αν 
είναι $yw$$x.

' Α'. ΚΰΧινϊρος προς Κ όλπ ον, it, Πρίσμα προς Πρίσμα, Xcyov εΐσίν ε- 
χοντχ σύνθετον εα των Χόγων των τε Βάσεων, it, των υψών.

1 ·: Ε’ςώΤαν (ορα τχ άνωτ. Σ χημ) ΚυΧινίροι & 4, αρ , από is τη υψ>}λο- 
~τάρ* άρ (επ) y x f  των Ισοϋψών χυτό&εν ίήΧον (9) )  απο'τετμη&ωαξ ̂  ίσου- 
ψ#< ών 'τώφ· tola 'll· 4) ωςΒάσις υτ προς Βάσιν μπ9 Sτω ξν προς χ . κα) 
άς υ^ος νί, %τοι β ξ  προς ν^ος τό βργ βτω χ  προς ψ· Δε7 ϊεϊξχι ως ό 
ΚυΧηίρος ξϊ'ες) προς τον ΚυΧινϊρον αρ̂  ως ξν προς τον ψ* ό ynv Κυλ. 
^  εςϊ· προς τον Κ<ίΧ. αξ, ως (ίο ) ι} BcrV/ς υτ προς την Βάσιν μ»τ, τβτεςιν 
C* *) ως ξν προς χ ^  ό Μ Κυλ. ;αξ εςί προς τον Κυλ. αρ, ωί ( ΐ2) βξ προς 
βρ, THTfViV ως·(ΐ3>χ^9^ψ'* Τ0ΐγαρϊν ('ΐ4) ϋ  ίσα Κύλ^ξϊ πρός ΚύΧ. «ρ: 
ως ξντπρόχ ψ . η τ  % ^ ■:■) /.■:■■. .

· > )___ _ . .Λ 9 f... . γ ̂  7 r r ς j .*
0 )Μ«Ϋΐ|ί. (2) /. > ϊ κί.  ̂ ο) /, τϊ ι|Γ. (4)  Λ  **λ  ($) Μ. τϊ ιβ\ (6)

Θ· *· #. (7) ΑΑ »· '̂· (8) /. τϊ ι0'. (9) ί^. τβ ιβΤ. (to) ///. τ· <0'. (ιι) Ε'κ 
«Μ»τ. (18) « ,  τ· I0f» (13) ΚΜ>. (14) «τ. τϊ r.



Περί $ε των Πωμάτων ωταυτωί ίειχθηΤεται,  Α ’ εκ Τ η Α' Πορ/τμ. 
τίκ Θ',  ̂8* τ« Πορίο*μ. της ΙΔ ίΐ'ροτάιτ·

Β'. Καί Κωνο( 3« τρό( Κώνον, $ Πυραμί* Λ*ρόί Πυραμίδα, Xo'yo» 
<τυγχε(μενον εχ των λο'γων Βατεωί ίτρο< Ba<r<v, ^ ι>ψ»ς τρο* υψο<*

ΕΙτί 7*0 των re (ι) Κυλίνδρων, % των Πςιτμάτων τριτημόρια.
Καί ταυτχ δε πάντα επ) των πλχγίων Σωμάτων χχ ηκιςα χωρχν 

εχει, ΐ επί των ορθών, ώ{ εξ ών φάταντες εφημεν εςί ίη\ον.

Π g ό r ct <Τ t ς 1ς. $ ΙΖ.
Αί Προτάσβ/c αύτ«ί «τατων 8 τα» διεξοίικωταται πρόζ χϊεν οΌντελχτιν, 

η προς το ϊ) αυτών την ΙΗ'. Πρότατιν letrm&ai, ην αυτοί βύ%ερ»ς«ρ«? τ/ν> 
μεθοδω «ττοδείξομεν.

Λήμμα τζος  rijv εφεξής  ΙΗ'. '
,,ΟΙ Κύλινδρο* oi εΐ« τό Η'μιΐφαίριον i y γραφόμενοι 9 etc αυτό τϊτν
ατroXyyuPi.

•<· '{95* Ε'ςω φψυ μεγιςον των επί τη Η*μιτφαιρίβ Ητμικυκ\ιον9 4 τητη Η - 
μά/άμετρο( vj αψ, ττρόί όρθά< eV) τί}< ΔιαμεΤρ» φ ν  τετμφω  δε if ωψ είς 
μέρη ιτα τά «μ ,, μν , νψ, £ άχθειτων διά των κατά τά< ϊιαιρένεις ταμείων 
μ, ν, κάθετων κξ:., ε’7 7 0 * 9 ^ ° τό Η'μι*υ*λιον Ο'ρθογωνια ξί3ρ*,εδθτ,
ων ε-ττειτα εξω τβ Κυαλβ προεχβχ/λοαενων, νοβίβθω τερί τό Η'μικυ'κλιον 1Γ* 
ρί76*<ρόμενα Ο’ρθο^ωνια £τυ<ρ, \οβζ , πχίε 9 $ εςαι πάντα ίτβυψί}. At 
3ε υ**εροχαί των περιγεγραμμενων υτερ τα εγγεγραμμένα, βίτί τα επίπε* 
3α £*, λ τ ,  9ύ*> οθ, τρ, α ίη άμα ληφθεντα τό· Ορθογώνιον £τυ<ρ Ο’υγ, 
*ροτεϊ. Ε’τειδιί 7*0 %* =  δτ, εσονται λ τ , οθ* χ» άμα, <W τ<£
7 ωνΙω Χ0, Τ8τες< τ<? ξρ* ενθεντο» βαν ε'αατε'ρωθεν τροβθ^ί τα sirirt^a & 9 
τρ, εσονται άμα πάντα ξ*9 Χτ, χ », οθ, τρ, ίτα τω Ο’^ογωνίω Crî P» 
Η'$η μβν αυν βαν νοπθ̂  τό ίίμιαυαλ/βν μετά των Ο\$ογων(<ύ* 1Γ*$ 
μιξιάμετζον αψ μένταν τιρι07»(θ«ι ,. τ« εγγεγ^αμμεναΟ'βογώνια *θ,ξ{ > 
ΚυΧίνίρβί «Vo*wHTeT<v βίς τό ϊΓμ]τφαίρίθν άγγεγςαμμενΗζ* τά $* τερ<7*' 
γραμμένα Κυλίν3ρ8« τερ/7«7ί,αΡ{/Λί'ν̂  α/Μλο« τβ επιχειμενβζ. Μ  ω9*·ϊ 
Ά των πεζιγεγραμμένων υπέροχη υτερ τά εγγεγραμμένα-Ο*ρ$ογωνι*9 ^
Ο ρθογώνιον τό ^υ, «τωτοι ^  ̂τών ΐΤεριγεγραμμάνων Κυλίνδρων 

Cl) 4 Ζ. * Η. τϊ ν

3*0 ssssssssssss



ν*8ζ τβς εγγβγρχμμενβζ, ο ΚυΧινίρθ( εςαι ο από τη Ο*ρ^ογων(ϋ ξυ απο· 
χνιΐίόμενοζ· Α Ά α  το' τί roiuru ΚυΧίνίρπ ύψος γενησεται παντός ioSevrot 
ελαττον* ho ίη $ ό Κνλίνορος αυτός παντός Μέντος (ΐ )  καταςόσεται ε\χσ- 
ffbiV, eJ riff Διαμέτρπ είς 4εϊ πΧείω περατος ανευ ΙιαιρΗμίννμ, ο των Ο’ρ*
Soy ωνίων, xcjvrsuSev ο των ΚυΧίνίρων αριθμός είς άπειρον πΧηδύνοιτο. Α”ρχ 
tj των ε1( το Η'μισφαίριον περιγραφομενων ΚυΧίνίρων (πο/&ω $β μα/λον η 
αύτβ ΤΗ Ημκτφχίριπ, ο των περιγραφομενων ΚυΧΜρων μέρος τυγχάνει ον), 
νπερ τif εγγραφομένπς ΚυΧίνίρπς ύπεροχι), παντός ioSevrOf μεγε^πς εΧάσ· 
των τεωζ γεν^τεταχ* O'Sev ο\ είς το Η'μισφαίριον ες άπειρον εγγραφόμενοχ 
ΚΰΧινϊροϊ, ε!( αυτό τβτο τέως (a) £ άποΧηγχσχ, Ο. Ε. Δ ,

Π ό ρ ι σ μ α .
Τον «υτον ίβ τ$ό*ον airohiySfaerat, χλ< τβ< τον Κώνον» $ το' 

Κωνβνι&νο, *} το Σφαιροειίες, κξ: έγγραφομενπς ΚυΧίνίρπς, elf αυτά ταΰ· 
τα τα Σχήματα τεωζ άποτεΧευτξν.

Π g 6 τ ct σ t ς ΙΗ.
,, Α\ Σφαίραι προς u/XijXxf εν τριπΧασίονι Χόγω είσ) των Ιδίων Διχμε· %, 496. 

η τρων (βκ, *ψ).  ̂ t
Των ΙΤμιδιαμέτρων αβ , υρ, »ϊί ora αν δοξ# μ /^  Γτατί $ ΙσάριΒμα 

Ιιαιρπμενων, ^ $ιλ των χλτλ τ«< διαιρέσεις σημείων, κάθετων αγόμενων, κξ: 
νοείοϊω εν τύΊς μεγίςοίς των Σφαιρών Ή! μικυκΧίοις εγγεγραμμένα eIvoe« 0 ’$- 
^ογωνιβ αριθμώ ίσα, περ) τά( Η 'μιδιαμίτρπς αβ, υρ μενπσας περί αγόμενα,

ΚυΧίνδρπς εν εκατέρφ τφ Η'μισφαιρίω ΙσοπΧη$ε1ς συνιςώντχ, ά&ηΧοις 
επικείμενες· κα) επειδή κγ : γ ξ : :  γ ξ  : γβ  (3) , εςαι ο λόγοζ κγ προς γ β ,  
διπΧασίων τη Χόγπ ( 4 )  κγ πρόζ γ ξ , η , ό ταυτον εςι, τη Χόγπ γ ξ  προς 
γβ , ΠαραπΧησίως δε £  ό \όγος ψ β  : ερ, διπΧασίων ές) τη Χόγπ %ε προς 
ερ λΑ  εκ κχτχσκ, κγ : γβ  : : ψ* : ερ, αρα (f) καί ξ γ  : β γ  · * %ε : ερ· 
α^αμνιν εκ κατχσκ, β γ  : γ ξ  : : ρε : εσ, τοιγχρϊίν ίί Γτβ (6) ξ γ :  γ ζ  : :  %ε 
: εσ* ωςε ο\ ΚυΧιν^οι (γ) ξΧ £ χ τ  όμοιοι ά/ληΧοις είσ),  ̂ Επομένως (8) 
τβτων ο Χόγος τριπΧασίων εςί τη λό /̂8 των Διαμέτρων ξι, %ο, η γ Sv των 
Ημάιχμίτρων ξ γ ,  %ε, των εν τχΊς βάσεσιν αΆ’ ό Χόγος ξ γ  πρόζ χ* ,

(I) I» της Μ  rS ι(ί. ( 2)  ο'ς. ς. τ ϊ  ιβ’ . (%) Α. Πόρ. της ΙΓ. τ* ς .  (4) 
ί>ί / · * » · .  15) ΛΕ. τη · .  (6) ΑΛ· τϊ ί. (7 ) C/f. ,J. τη ιβ\ (8; ΙΒ. τη ι((.

< S s



9C· 497-

i?oi £’ς1 τω λόγω τω μεταξύ των Διαμέτρων των Σφαγών βχ , ρψ (ώ< γάρ’ 
<pS-aVa« εδειξα ξ γ  : %* : : · ***> CO β* *  £’*  των γ ξ  καί
cc* (εκ κατασ·*.) ίϊονοΆ.χπλί'ηχ) · β αρ* λόγο< ™ν Κυλίνδρων £ λ , χ τ ,  
τριπλασίων εςι τβ λόγ» των Διαμε'τρων βχ, ρψ. «ίΐναυτω< δε α’ποδε/ξομεν, 
^ Των λοιπών Κυλίνδρων εκαςον των εν τω ετερω των Η’μκτφαίξίων εγγε- 
γραμμένων , προς εκαςον των λοιπών των ε’ν ^ατερω, τριπλασίονα λόγον 
εχείν τ? λόγ» ™ν Διαμέτρων /3κ, ρψ, άρα $ ο λόγος άμα πάντων προς 
αμχ πάντα; (2) , τριπλασίων ε’ςί τ« λογβ των Διαμέτρων /3κ προς ρψ· έν
α τ ο ι  ε’πει τα των Κυλίνδρων αθροίσματα , e7< αυτά τε'ως (3) τα Ημισφαί
ρια άπολόγβσιν, ο των Η'μιτφαιρίων, *, επομένως $ ο των Σφαιρών λόγος, 
τριπλασίων εςαι (4) τη λόγβ των Διαμέτρων. Ο. Ε. Δ .

Π ό δ ι σ μ α .

Κα) &/λ8 άρα τ» των Διαμέτρων λόγΗ-τυγχάνοντος, ^ ο Των Σφαιρών 
αυτών εςχι κατάδηλος· ως είπερ η μεν της ε’λάσσονος Διάμετρος $ ποδιαία, 
νί δέ τνίς μείξονος δεκαποδιαία , προ αγόμενα τη λο'γ» ι προς ίο είς ορις 
τετταρας, ι : ίο : : ΐοο : ιοοο , ως εχει ό πρώτος των όρων I , προς τον τέ
ταρτον ιοοο, κτως εςα/ η ε’λα’σσων Σφαίρα πςόςγε t*jv μείξονχ,

II' των Κώνων § των Κυλίνδρων, ^ ^ των Σφαιρών κχτχμετρηΜ
υποτεθ-είσετχι εν τω εφεξής Βιβλίω εχ των τη Α’ρχιμηδα.

3a-

Σ χ ό λ ι ο  ν ,

Καθαπερ τα ομοια των επινείων Σχημάτων ( f )  διά μιας μεσνίί, 5τω· 
rot τα όμοια των ςερεών διά μέσων δυείν, κατά τον δοθάντα λόγον άυξε- 
<&«i> η μειΖάχι πεφυχασι.

^ϊ°ν ®̂ ω Σφαίρα, η χΰβος, ϋ| ετερόντι Σώμα όπ©ιον«ν, ούπερ άκτίε, 
>1 πλευρά ειί} vj α, χεί<&ω δε λόγο< όττοιοτίν 6 α τρός β , οΐον ί/»τλ«< * 
δει ivj τ» δο$βντο< Σώμα  ̂ διπλϊν δίνα» $ ομοιον.

Μεταξύ τοίνυν των δρων τ5 ϊο^ε^τοε λόγβ α ^ /3 » βύρε^τωταν δυο 
μεο-αί άνάλογον χ  ^ ψ , ώ< όν τώ Σχολιω τω μετά tvjv ΙΓ\ τη ς .  Β/^λ. 
υ7Γε3·ε’μβ3·α. Η τοίνυν Σφαίρα, ης Η'μ<δ/άμ*τρθ{ εςι %, $ τ ο Σώμα Το τ£ 
δοθεντι ομοιον, τό από τί{< Πλευράς χ  γινόμενον, διπλβν εςχι *« δο^εντο;.

„ , (ν *  Τ*Μ';  ^  ^  τ" ·> (3) το λμ*τ« /ίημ, (4) Κλϊ0\ι /7όρ̂  (5) *ΠοΡ. <τ»ί« /f. τϊ ς\ Τ ·



* —  3*3
Τα 7 ομοιχ "Σώματα , ων «Γ άμιίιχμετροι, $ 7»y “ ϊ χΧευζχ) eW'iv 

χ $ χ 9 εν \oyιο είτ) τζΐχΧατίονι τη (ΐ )  λογβ * οτ$ο'$ %, τπτεςιν εν τφ 
αύτω (2) λογω, ον εχε/ α χρόζ β.

Και τ  «το «£* έχεΐνο το oroV^ti/^ifTep χρόβλημχ ες)ν9 ο Δηλιχχον 
ά'κΗΤε χαρχ τη εν Δά\ω Α'χόΆονος, ος τοΊζ Α'θψαίοΐζ τότ αν τη extcrxif- 
ψαντοί λο/μ* άχαΆ.χχθάο’ειθαι ε%ρ^τεν, εχειίάν αύτω τον βωμόν κυβι
κόν οντχ το Σχάμχ ίιχλατιχτειχν,-ω( Ουαλε^ο* ο Μαξ/μοί Β//3λ. Η'· Κε<ρ. 
IB'. χαζέϊώχεν, εν ore τον Πλα'τωνα χαζΙςηοΊ, τ«< τβ'ν /3ωμον εχι τπτω χομι- 
σαμένπς, ω« τον Εύχλεί^ν άχελθε7ν κεΧεύσαι, ν} μαΑον ω< το'ν Εύϊοξον, 
ο τω Μηνχγίω τεσημείωται εν τοκ εί( Διογενην τον Χχερτιον Β//3Χ· Β'· 
Τμάμ. ρ<τ· ΕΙίε τι< ακριβέςερχ εφίετχι μχθεΐν χερίτε τίίί αφορμής τη Π μ -  
β\άμχτος9 >έ, τν\ς τη χύτπ ε’χιΧύτεως, £ των εχιτνιμοτερων τη τάς δυω με- 
σας avxXcyov, εν ίυσ) ίεϊομεναις άκρότνμτιν εξευρίτκεΐν, μεθόδων 9 «ατά 
tjjv των χάΧχι γεωμετρ^τάντων εχίνοιχν, μετιτεχ αύτω χρά των ά/Χων τ* 
τ5 Ε’ α̂τοί&εva« τερί τ« διχΧασΊατμΗ τη Κΰβπ, τα' τύν το7« αΑο/< των «ύτβ 
συγγραμμάτων εν τεΧειχπ Των τ5 Α’ρατκ, εν ΟΊξονίω τύχοις εκδεδομενχ 
χατά το χχοβ · χαΐ τα ΟυϊτζΗυΐπ Α' ρ ι̂τεκτονικά Br/3X. Θ'. Κε<ρ. Γ ’ * χαί 
τα Πλβτα^χΗ τερ) τ« δαιμόνιε τη Σωκράτπς9 ίν τ ©7< άθικοις κατά tvjv εν 
Φ̂ α7 >ΐΡ<1Ρ»ρτ/'ω εχ&οτ/ν σελβ/ φοθ' * χα) τα τη Πχχχη εν τ% τυ/Xoy  ̂ των 
Μαθηματικών ΒιβΧ. Γ'. Προτ· Ε'· χα) τα τ« Ευτοχί«(ων άνωτ.εν τωΣ%ο\. 
τω μετά τν,ν I Γ .  τη <?'. εμνά&ημεν) ύχομνάματχ ε)ς τον Α’ρχιμάδην ττε̂ Ί 
Σφαίρχςτε $ Κυλ/νϊρ» εν Θεωςηματ. Α'. Μιβλ. Β'.

Μετάξι) ουν ϊυοΊν άςιθμων Ιοθεντων , με<ΤΗ( ίυω αναλογών ΧαβεΊν εςχι 
ώίέχωζ' το. τη χζοτεζπ των άχζων TBTqxyuvov , ίιά τη ΰευτεςπ τοΑαίτλα- 
0Ίαξε<θω9 t, τη xuqxyομενπ ν, ρ(ξα η Κυβική εξχίζεί&ω 9*χΰτιμ κχ) y άρ ο 
των ίυο με<τ«ν χζότεζΟζ εςχι * εϊτα το Τετράγωνον τη ύςέζπ των χ/.ζων 
six τη χζοτερπ χθ/λχχ\ασΊχξε<θω» ^ ουτω τη χχζα^θεντοζ ν\ Κυ<3/χ̂  $(& 
εζχίζεθεΊτα 9 των μέτων χαζεξει τον ίευτεζον’ οΊον αριθμό) τζοχεί&ωο’χν 
ο,τε 8  ̂ ό 27, ων μεταξύ $υο μετπς ϊεον εύρείν. Πεττούλ.αχΧαηά&ω $ε 8·' 
X 8 =  64 ί/« των 27, ^ αναχυψε/ 1728, «ν £ίξχ Κυβικά 12 των $υω μέ
σων ο χρώτος. Εϊτχ χεχο/&χχλαηάοθω 2γ  X ι γ  =  γ2$. ί/ά 8, ^ χροκύ^ει 
5832, ων ρίξχ Κυβικά *8 των £νο με των ο δεύτερος* χαί 7 ^  8 j 12» 18»

(»> TuV fl*. χα̂  τβ d . Πό(ί rtfs. t 4 τ*,ν IB. καϊ Iff. rS
L· τβ t .

iff . (2) oV

S s a.



φΐ καί εν γενει, el μεταξύ et κχι e μεσότητας Μο ϊεοι \χβείν Τ Χ ( μ $ 
V, εςχι μ =  V  ατ  « % *** «ς«< ν =  ετ α *.

EVeifcj γάρ Τ® Λ *** 8 h^°y^mv * f^Vov (Ο  ·<** α\άλβγβ* 
fr<Jy άτ αυτών Τετράγωνων, εςχι ΪΗ ατ , αε, ·τ  Α'%$*τωταν οΰν 
τλ τρία ταυτα ετίτείχ «VI το χύτο υψο< το «> $ αναφύονται (a) ς«. 
ρεά σννεχβι ανάλογον τα αΚ, ατ « ,  ετ α -ττ (3). Α χ θ ’Ητωα'αν ί» τάλιιι 
τχ αυτά εττίτεία «Vi υψο< τβ « , ύ «τονται ατ ε , *τ α , eK -Η-· Τά «ρ« 
τε'τταρα ςεφεα ακ, *τ « ,  «τ α, «κ συνεχωι άνάλβγον εΐσί, κχι εχομενιαι 
α\ τβτων κυ|3/*αί jM£ai a , Ι/ ’ ατ β 3 , ^*eT « * ,  « τυνεχωζ (4)  ανάλογο» 
«Ιτί ^ αυταί* καί ετε) εξ tVoS. α , μ , ν, e -fr, εςχι μ s  I/* ατ « ·, 
και ν =  Κ « τ α 8.

Ε’άν ίβ b Α\ σρο< y ι , εξχιςε$6(ηκ τ?< Κυ/3ι*ί{ }(ξίκ ατο τη ε'τε- 
ρ« των άκρων, λΐίφ^τβτχι των $υβ μεσοτήτων π χ-ρβτερα, το ί’ ατό ταυ- 
Tij< Τετράγωνον, εςχι των $ύο μέσων ν\ υς/ρα · εάν γάρ ίϊ a =  1» εςαι
ατ =  ι* εν̂ εντοί «τ ί =  1 X ε =  ε, *ai |^ατ ε * (τerV< μ) =  Ι/*«,?
xai τον αυτόν τρότον Ι/ ’ βτ a * (τβτε'ςι ν) =  |/* tT 9 =  (5) /  « '  X Ζ * 1· 

ΟΤον μετχξύ I teal 1 1 5 * μέτοι άμ^ιιοί είσιν ο\ $ καί af * εςι y Λ(
i s  1251 =  5 » **1 5 X 5 =  *5 * ^  ι* 5 ι *5 » *»f -r-* «νθτβτ*
«αν άντ) τβ ϊο&εντοζ Κυ'/3β τ«3ιί| I , λΗ<ρ3Όταί ά τβ Κυ/3β Πλευρά, βρ 
άν 5/τλάτίθί £ τβ So&vrec, rUc τβ ϊυα$ικη agiS-μη Κυβικές |Μ£μ< εξχψ· 
με'νιΐί* ο καθ'* αυτό με'ν ·υ>πλον «<?ιν, όχ ηκιςχ κ^ξ εκείνη ειτιφεφίμι· 
νον, οτι \Sz » sVi των μβταξύ I £ a των μ?Των ο τροτερο<.

3*4 β —a e s a =

(I) Β π<ί. τις Κδ. τϊ c . (a) /ίδ. Τ» ία. (3) Γχίχ. τ?$ 4ς. τ» Μ*· (4) ΣΧίλ· 
-ί. ΤΗ« ^ Γ .  «  ια. 4  *£ . τ ί  /. (5) Πο>. τϊ« /1Ζ. τ ϊ  ία*. .



Θ Ε Λ Ρ Ι ί Μ Α Τ Α  ΕΤΚ ΤίΓΝ Α’Ρ Χ Ι Μ Η Δ Ο Τ Σ
Π Α β Τ Ε Τ Θ Ε ' Ν Τ Α

Ο Ρ Ι Σ Μ Ο Ι '
V\trot

οζων τινων otvonrτ ύ ξ ε ι ς ·

Ε\ςω -ίη ΚυχΧο< βεγη, * Κεντρον α , Διάμετρο; is β γ 9 τρό; όρ$χς υτό %· ι.
tmc εη τιμνομίνη Kurd το i ,  ατό is rS Κόντρα άψ ητω ν αν Η'μιϊιάμετροι 
as, « η* Τ η των «τω κείμενων

Α\ Τομευ; τη; Σφαίρα; ες)ν9 ο vjto τη χυκΧ/κβ Τομεω; ae<y>f, η 
7 ^  «i/3vj, τη τερι την Διάμοτρον β γ  τεριηνμεν* 9 γινό(tevo;,

Β'. Τμήμα, sir  ουν μοίρα Σφαίρα; ες)9 το ατό τβ χυχΧιχβ Τμήμα· 
το; εγη^ η 7 «ν TtfV αυτήν Διάμετρον β γ  τεριηγμεν*9 χατα·
γραφόμενον.

Γ'. Τη; σφαιρική μοίρα; εβη Κορυφή ες), το κατά την ακίνητον iix- 
μετρον τέραc β* Ban; is ό ύτό τη; εη Ευθεία; καταγραφόμενο; Ktix- 
λο; * Α'ξων is το τμήμα τη; Ιιαμετρη /3J, το ατό τε τη; κορυφή; 9 £ ,
$ τβ τη; βάσεω; Κεντρπ ) άτολαμβανόμενον.

Δ'. Τη; σφαιρικής μοίρα; ,  $ τβ -ον αυτί εγγεγραμμένη Σώματα;9 
η Κωνβ επιφάνειαν εϊτων, ανευ ίή τη; βάσεω; είρηκεναι 4ε) ίήλος ετομαν 
και KwXfvige is ετιφχνειαν ήν είτω 9 ταρατλητίω; ανευ της βχσεω; νοη· . 
$ήσεται, είμη το' όλικω; τροσκεοιτο, ως εν οί; £ αίί βάσει; συμταρελήφ· 
δησαν.

Καί τερ) ΚυΧΛ^ων is λεγοντι £ Κωνων μόνοι οί όρ$ο\ νοη^ήσονται.

Α* ζ  ι ώ μ  cl r  α .

Α\ Η* τβ βΙ< τον Κύκλον Ιγγεγραμμενη Πολύγωνα τερίμετρο;9 τη; χ, 2. 
Τβ Κυκλβ τεριφερ'ία; ελάτσων ες(·

Β. Η* τη τερ) τον Κύκλον τεριγεγραμμενβ Πολυγωνβ περίμετρος.
Τη; τ5 Κυκλβ τεριφερεία; μείζων εςί.



Γ'. Ε’αν Πολύγωνον εϊί ΚιίκΧον εγγεγραμμενον περί τήν fix. 
μετρον χε, πυνάμα τω Κύκλω περιαχ$ή, *C*< >ϊ τκ τωματο;» ο υπό τκ 
Πολυγωνκ γίνεται, επιφάνεια, ελάτων τής επιφανείας τής Σφαίρας' $ in  
Πολύγωνον περ) Κυχλον περιγεγρχμμένον , ,τ^  διάμετρον συνάμα
τω Κύκλω περιαχ^μ, εςαι ως άνωτ. vj Τκ γινόμενα ύπ6 τκ Πολύγωνο*; 
σώματος επιφάνεια , μεί£ων τής επιφάνειας τής Σφαίρας.

Δ'. ίΧσαύτως w τκ Πολυγωνκ τκ ε?ί τό χυχλ/χόν Τμήμα έγγεγρχμ. 
,Λ% 4· μενκ περίμετρος, ελάσσων ες) τής τα Τμήματος περιφέρειας $χξ' *αι εάν 

το είς το Τμήμα εγγεγραμμένον Πολύγωνον συνάμα τω Τμιίματ/ ,  οτιρί 
τον Α'ξονα τα Τμνίματβί αξ περιαχ^ή 9 εςαι ή τα σώματος, οπερ υπό 
τα Πολυγωνκ γι'νετ«< «Γκράνει#» ελάσσων τής καίά τό Τμήμα τής Σφα(·

. ρας επιφάνειας ίαξ* '· ■'-·*■
Ε. Η' is τα Πρίσματος επιφάνεια εγγεγραμμένα μεν ei< τον Κυλ<ν- 

ifov, rvf? τκ Κυλίνδρα ελάσσων* περιγεγραμμένa is orŝ i αυτόν» μείζωνί 
ς .  Η*τ# tv j< Πυ^αμϋος εγγεγραμμένης μέν είς τον Κώνον, τίίί τκ 

Κ ώ ν κ  ελάσσων, περιγεγραμμένης is, μείξων.

Π β ό τ α ff ι ζ
„  £vC6j Σχήματα οποιχϊήποτε ήτοι των επίπεδων,  $ των ςερεων, 

>■> A ,  Β · f  ςω i s  ιέ, Μ ε γ ε  S-vj« Y i φ  α / λ « ,  «  τ «  loSlvrx A £  Β  ρ ι ί -  

, , τ ? §  v j t t o v  $  ^ r r o v  υ τ ε ρέχοντχ, «»<  « υ τ μ  τ ε ω ο  ( ΐ )  &  ^ V o A v j y o / e / ,  ?Τ4  

, , γ ε μ ν ; ν  a ^ v .v « X o is  « ε ΐ  τ υ γ χ α ν ο ν τ α .

„Φν»μ'ι cii on Ji, τλ A $ Β Σχήματα άΆήλοις ίσα id*.
Β Ζ Ε?μδ γ*? , $άτερον είναι μείξον i παναγίες * εςω ουν το A Ta Β ο*
A Β X 7Γε'°χν  *#τα τό X. Ε! τοίνυν ύτοτεθ;/ Μεγε'θ^ <V« «Ανίλοκ τα Ε 

 ̂ Ζ , απ·  ̂ αν ύπερέχοι τά A Β Σχήματα υπεροχή τής κατά το. X* 
χ«$· ήν χειτ«< το Α μίίζον είνα» τκ Β, μείζονι > εςαι ΰή τό Ζ» τα Α ελαΤ“ 
τον τίθεται it, το Ζ (ο*ον είναι τφ Ε , εξίν οίρχ τό Ε ΤΚ Α ελαττον' 
ατοπον if , εϊπερ απαζ το Ε υπεροχήν εχειν προς τό Α  τελείται.

Ώτχΰτως if/ξω μ^ϋ το Β τκ Α μεϊξον είναι civ ω«?β &ατερον μή 
μείζον ον, παρά δάτερον, ϊτα εςαι. Ο*. Ε» Λ*.
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3*7

Π ρ 6 τ  α <τ ι ς Β.
,,Ε’ ς-ω Σ ή μ α τα  Α  ^ Β· εςτω δε $ Μβγε^Η «β» αΑα £ Λ « ,  « 

,,των δο&'ντων αε'ι ηττον £ vjttov απολειπόμενα,  εΐί αύτα τεωί ( l )  και 
,\αποληγοιεν,  ϊτα γεμιϊν ί «  άΆηλοις τυγχάνοντα.

,,Φ^μ» δή, οτι $ τά Α £ Β Σχήματα ιτα ά/λ.ηλοις εςί.
ΕΙμν} γάρ, δατερον είναι ανάγκη ελχττον * εςω ούν τό Α τβ Β, ελ

λείψει τ0 χατα το Ζ · Εί τοίνον υποτεεί} Μεγε'θ-jj ά&,ήλοις Ισα τα Ο ^ 
Π , των όο^εντων Σχημάτων Α ^ Β , ε/λείψε/ ελάττονι τη κατά τό Ζ 
απολείπεσαι, κα& ην χειται τ® Α  τ« Β τυγχάνον ελχττον, εςταιδι} το 
Π τί Α μεΐξον ην δε το Π iVcv τω Ο, χαΐ το άρα Ο μεΊξον τϊ Α · ο- 
τερ αναιρεί την υπό$εην9  ̂ τ® Ο τ« Α  ετε'5  ̂ Ι'λαττον.

ίϊταυτως δείξω μηϊε τό Β τβ Α είναι «V ελαττον * ω<?ε .̂ ατε̂ ον μι} 
ελχττον ον παρά §άτερον 9 fra εςαι» Ο. Ε. Δ .

Ε’ταχθεΤεν δ' αν άμφότεραι α! προληφ^είται Προτάξεις άμετως, £ 
%ω$'ι« ε τέρας άποίείξεως, εκ τβ χα3·όλβ Πο ί̂τματος τβ μετά τν}ν Β'. Π$ο'- 
ταπν τβ ΙΒ'. Βιβλίβ.

Π ρ ό τ α σ ι ς  Γ.
,,Αϊ των εΐε τον Κύκλον τε $ τε »̂ τον Κύχλον εγγεγραμμένων τε 9 

,,φ  περιγεγραμμενων Πολύγωνων περίμετροι, είς την τβ Κύκλβ περιφε· 
,,ρειχν τέως αποτελευτωϊιν·· ομοίως δε $ τα Πολύγωνα αυτά εΐί τον Κύ- 
α, κλον τεωί άτολ^γβτι»

E<jrff αμελεί των τόξων ες άπειρον δ/χ,οτομβμενων, <£ει τλείονε® χαΐ 
πλείκς είς τον Κνχλοντβ £ ττε̂ ϊ τόν Κύχλον πλευρά) εγγράφοιντό τε χχϊ 
περιγρχφοιντο.

Μέρος Α'. Νοεί<θ·ω δι} εί« τον Κύκλβντε $ τε#) τον Κύκλον εγγεγραμ
μένα τε $ περιγεγραμμενα  ̂ Πολύγωνα όμοια αΆηλοις των κανονικών, είτε 
δε ω< ετΐ Tifr ΪΒ\’ ΧΙροτάσεως τβ Δ '. Β/βλίβ, είτ otfv $ ω( ετϊ τβ ύτ δψιε 
οχήματος ϊιαφίρέϊ πάντως βδε'νΐ Δηλον o s t jjv  <£ι είναι προς την γ$ (2) ,  (τβ- 
τ*<ϊΐ (3) Ttjv όλ«ν περιγεγραμμόνην περίμετρον , είναι προς όλην την εγγε- 
γραμμενην) ως .ία προς γα· ά^! η Ί γ  υπέροχη της ια υπέρ την γα , γίνε
ται τεω< Travroi δο3·εντο< μεγεθβε ελα^σων, «εϊ τλειονωντε ^ τλειόνων εε

A Β Ζ 
ΟΠ

%. 2.



x  a.

Ζτεψν Πλευρών ε γ γ ρ ά φ ε ι  τχ & περίγράφε&Χΐ νονμενων· αρ av $ ή τζς 
περιγεγραμμένης περί μέτρα υπέροχη ύπερ τήν εγγεγραμμένων, παντός με- 
y e5a« $οθ·/ντο< Ιλίοτσων τέως χαΜςχτχι * κχ) ποΆω ίή μα/λον αρχ (ι) ή 
τής περιγεγρχμμενης περιμετρa ύπερ τήν τβ Κύκλβ Περιφερειχν υπέροχά, 
νιτε τής εγγεγρχμμεννιί περιμετρα από τή( χυτής περιφερείχς β/λ?ιψ/<, τα," 
τός Jo&'vtos μεγ&ας ελάττονες ετονται. Ω'ςε εγγεγραμμένα $ tj τ«. 
ριγεγρχμμενη, αμφότερχι χϊ περίμετροι, f?c TtiV τεριφερειχν τέως (2) αυτί)» 
απολήγαιη. Ο. Η. τό Λ'. Ταΰτα ίή επ) πλέον πειρχ&χι κατχσχευχξεη 
περιττόν , ως χύτόδεν το ίήλον ε%οντα.

Μέρος Β'. EVe'i is τ οι ishixTxi την τής Πλευράς ξι ύπερ τήν »y υπε
ροχήν, πχντός, οπερ αν 0ο$ε(α, μεγ&βς γίνε&αι τέως έλχστονχ (κα) γχρ 
ξι : e-y = /λ ; γ«) · καί 1} ra ατό £ι Τετραγωνβ ύτερ το ιότό rijic #γ *ύτε- 
(>οχ«ί, εςχι τέως παντός ίο$εντος ελχςςων. Α Ά α  γα'ρ ω< το ατό φ Τετρά
γωνον, τρό< το ατό εγ Τετράγωνον, 3τως έχει (3) $ το περιγεγρχμμενον 
Πολύγωνον προί το έγγεγρχμμενον Πολύγωνον * και $ τβ περιγεγρχμμένβ 
τοίνυν Πολυγωνβ ύτερ το εγγεγραμμένου υπεροχή, παντός εςχι τβ ίο$εν· 
τοί μεγέ^βς ελχονων* καί πο/λω αρχ ελάσεων εςχι ήτε Ta περιγεγρχμμέ· 
>a υτερ τον Κύκλον υπεροχή , έ, ή τβ εγγεγραμμένα από Ta Κύκλβ ε/λεΐ· 
ψ«· Ε'νθεντοι φ τα εί< τον Κύκλον τε £ περ) τον Κύκλον εγγεγραμμένα τε 
§ ν εγγεγραμμένα 1 IoXO-yoovoo, επ αυτόν (4) τεωζ τον Κύκλον αποτελευ· 
τα, Ο. Η, το ετερον.

Π f ό τ  α ff ι ζ Δ .

» Τ ο περ) τον Κύκλον περιγεγρχμμένον κχνονιχόν (5) Πολύγωνον ξιντρ, 
,, «Vev ες) Ύριγωνω, ου βάτις μεν ή τβ Πολυγωνβ περίμετρος, νψο< ii Μ 
,9τβ Κυκλ» ήμάιχμετροε.

^ 'Ιο  ϊι  «Ι< τον Κύκλον εγγεγραμμένου κανονικόν Πολύγωνον <Vov 
,,Τριγωνορ, ου &irn μβν̂  η τβ εγγεγραμμένα Πόλυγωνμ περ(μοτρθ<Λ ύ·̂ 0( 
μ ^  1  Κάθιτος «ο 9 μ ατό τη Ktv.ĝ a <τ« μια«. των τλευίών ήςτινοΤΗ* α* 
,,γομ/νι#. ' Λ<?

Μίρο< Α . Η Η μώιαμετροζ αβ ιί τρό< τι)ν επαφήν ήγμενη, χχ$δΤ0( 
εςι (6) πρό( τι}ν Α'πτομενην ιξ. Ε’αν av αχ$ώθΊν α\ χ ξ , αι , αν, κξ:* ^

, ,(Ι) f * ' * ·  * Τ . Λ 0 Χ .  (3) Κ .  τ *  ς .  Β ι ^ χ .  ^  τ ό  Γ χ ό λ .  τ ο  μ * τ

* w r" “ · (4 ) ° w i  «  ^  ^ λ .  ( 5 )  0 > .  Γ . Τ Ϊ 5 .  ( 6 )  / β .  τ ϊ  y .  ν  ' V  f
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Πολύγωνον είς Τρίγωνα ανάλυση, βςαι ίη η α/3 Ήμώι*μ«τβο< των Τρί
γωνων άτακτων υψο« κοινόν, ©3*ν ίη ίσα είναι φανερόν £ τ« Τ^γωνα* ως* 
ro Τρίγωνον to τ*ίιν βάσιν Τσην εχον τω των Πλιθών φ ,  rv , ντ, χ£: ά- 
δροίσματι, ΰψοβ ϊ« τό α/3, <Vov άταΤ/ν (ι) «ς*ί, τατέςιν ολω τφ Πολύ
γωνα , 3 τεριγεγρατται.

Μέρος Β. Πχρχτλησίως 3ε έ, το Β\ ίείχνυται.
Των γάρ ίη τα εγγεγραμμένα Πλευρών ίσων α/ληλαις ουσων 9 χα) αί 

ατό τα Κέντρα α Κάθετοι (2) εσονται ίσαΓ ταύτη τοι £ τα el( ά τό εγγε-  
γραμμενον Πολύγωνον αναλύεται 9 Τρίγωνα πάντα (3) ,  ίσα ά/ληλοις ες(· 
χα) ταραπλησίωί τοίνον χωρεί τα της ίείξεως 9 ώσπερ ανωτέρω.

3*9

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Α'. Ε*ντεν3·εν 4> το' τα χανονικα Πολύγωνα, τα εϊς τον Κύκλον εγγε

γραμμένα, η περιγεγραμμε'να χωρίον εύρεΊν εςι, την ατό τα Κέντρα (4) επ) 
μίαν ηντινααν των Πλευρών χ«$βτον, ίιά της ημιπεριμετρα πο^απλασιάξασι.

Β'. Ε’τβι ίε τοι τα είς τον κύκλον εγγεγραμμένα τε $ τεριγεγραμμενα 
Πολύγωνα 9 ε τ  αυτόν δη τον κύκλον, αίτε των Πολύγωνων τερίμετροι9 ετ) 
Τν}ν τα Κυχλβ τεω< περιφέρειαν ($) άποληγασιν 9 εύρε$ησετχΙ ατω £ τό εμ
βαδόν τβ Κυχλβ, της ημιδιαμετρα ha τ ης ημιτεριφερείας τολυτλασιαζομενης.

Γ\ Και εςιν αρα ο Κυ'χλο* ίσος Τριγωνω, ού βάσις μεν η τ# τη Κυχλβ 
περιφερείς ίση Ευθεία, υψο< δεγε η Η μιδιάμετρος· ανακύπτει μεν γάρ (6) 
τό Τ^ιγωνβ χωρίον εκ της ημιβάσεως ετ) τό υψσ« πο^απλασιαζομενης· 
ίϊσαύτως δε δηλον, ^ τον τα Κύκλα τομέα ίσον είναι Τ^γωνω, ού ύφος 
μεν if τα Κυχλβ η μιδιάμετρος, βχσις δε Ευθεία, η τω τα τόμε ως τόξω ίση· 
τό γαρ δη Πόρισμα τό δε εκ των αύτων αρχών 9 εν τη εφεξής Προτασει πλα
τυτέραν κχτασχευχ&ησεται.

Δ'. Των ίσοπεριμετρων Σχημάτων ό Κυχλος τό τεριεκτικωτατον* εςω 
γαρ τα τυχόντος Πολυγωνβ (oTov ivj Τοτ^αγωνβ) περίμετρος εη$ι ίση τη 
περιφερείς τα Κυχλβ, ού ημιδιάμετρος η α ξ9 έ, ού τό χεντρον ξ  τφ τα Κυ
χλβ κεντρίο είς ταυτό γίνεται, ός άν είς τό Τετράγωνον εγγραφείη, η περί 
αυτό τεριγραφείη, τό εη5ι. Φημ) τοίνυν ως τό τα Κυχλβ χωρίον τα κατά τό 
Πολύγωνον μεΊξον εςί. * *·

Ζ *· 7-

(ΐ) £’* τϊς Α. τϊ ς. (2) U . τϊ γ .  (#) ΛΙΚ τϊ α'. (4 ) At* τχ» ιτ«ρϊ» χα) τά
*·Χ®λ, τ?ς ΜΑ* νβ α· (5) Αία τβ« Γ', (6) Σχόχ, τ?{ ΜΑ. τα α.
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• To γάρ διi th Kv*X«, ίσον εςϊ (ι) Τρ/γωνω, a βάσις μεν η Περίφερε**, 
ίψο( U η Ημ»διαμετρβ< ξα· το δετ* Πολύγωνα, ίσον εςϊ Τριγω'νω (a), J 
βάσκ μεν η τα Πολύγωνα τερίμετζθς, η rji τα Κνχλβ τερ/φερεί* (κχ$ υ· 
oroSetfiv) ίση, νψοο δε ι} Κα$ετο< £ο, *ί «το τϊ Κεντρ» ετι rtjv τ« Πβλν> 
7 ων» πλευράν αγόμενη. Ύαυτης ουν ελάσσονος αεϊ της ημιίιχμετςα τα Κ«· 
κλ« ασης, εί»%ιλον ώ< το τϊ Πολύγωνε %ωρίον, τ ϊ  Λατά το» χυχλον τυγ. 
χάνει ελαττον. Ο. Ε. Δ .

Πχζχτλησίως δε' t, των ίσων τχς επφανε(χς ςεζεων 9 η Σφχίςχ $ειχ· 
Β-ησετχι όυσχ το πεμεκτικωτατον.

Π ρ 6 τ ct C ι ς Ε.
„  Πάί Κυ'χλοο ιτβί εςϊ Τριγωνφ , ον βάσις μέν η rS Κυ'χλβ ε<?) τε· 

,2 ριφ/ρεια, υψοί δέ if ημιϊιαμετηος.
Των κανονικών Πολύγωνων τά οτερ) τον Κυ'χλον τεριγραφομεν* , $ «  

Τρίγωνα, οΤς αί μεν βάσεις ίσαι τχΊς των Πολύγωνων πεςιμετςοις ε\σϊ, το 
Is νψοί Ίσον τρ τ» Κυχλβ ημιίιαμετρω (3) , 4ε) **·α *<?ί· Α’^αμήν τα τερί 
τον Κυχλον έ< οιτείρον ντεριγραφομενα Πολύγωνα , ε!{ τον Κυχλον τεωί αν 
τον (4) aVoX^aTiv · ωσαύτως δ ε τα Τρίγωνα (ω< αυτίκχ ϊειχ$ησετβι) 
τά βάτιν μεν εχοντα tvjv τ» περ/γεγραμμΛ# Πολύγωνα περίμετρον, υψοί 
δε τπν τκ Κύ*λ« ΐ}μιδιάμετρον #β έττίγε το Τρίγωνον, ω /3*0Ίί μεν η Πε
ριφέρεια, νψο; δε vj αβ Η'μιδιάμετροο * ό άρα Κυχλο* (5) $ το'Τρίγωνον, J 
βάσις μεν η Περιφέρεια , υψο< δε η αβ Η'μιδιάμετροί, ίσα εςϊ-

δε τα tm τε τϊ( ττεριμετρ« τϊ Πολύγωνε , $ τί< ημιϊιαμετζα U 
Κνχλ« Τρίγωνα, ειτϊ το ύτότε της περ/φερεία(, Λα) τίΓί ημιίιχμετφα 
αττολίγον, ωδϊ δείκνυμι.

Τα ύτοτβ της νερ/μέτρ» τϊ οτεριγεγραμμ/νβ Πολυγοίνβ  ̂ £ τ?< νμ*· 
δίαμετρβ τϊ Κνκλβ α/3 Τρίγωνα, ες) τρος το' άτο' τϊ« ττεξίφεζείαςτε £ τ£< 
ι̂ μιδιαμετρβ αβ Τρίγωνον, ω« >j βάσις (6) οτροί' την βάσιν9 τατεςιν ως η τ* 
ΠολυγωνΗ τερίμετροο τρδ« τήν Περιφέρειαν, χοινϊ τβ νφ«« αύ¥ο7« τνγχ** 
νοντο<* η δε τα Πολύγωνα τερίμετρος, evr* avTijv δη Tijv τερ/φέρειαν
(7) άτοτελευτί?· και τά Τρίγωνα άρα «!« το Τρίγωνον χυτό άττοληξέσι·
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Π ο δ ί σ μ α τ α .
A'. Ε*« δη rijc τχρίσης, *, της ΜΑ' τβ λ' Β//3λΓβ, μα^ον δε εκ τχύ- 

τηςτε9 $ τβ Ποζίτμ. τε μετά την MB' τβ α Βιβλ. φχνερον9 on re Ο'ρ· 
5 o7 " wov τ® ujto τίκ ημιδιχμετρε η, της ημιτεριφερε(χς, η 7 »*' ™ W  rife 
διάμετρε $ της τετχρτημορικης τεριφερε(χς9 η τ«'ω< το υτοτε τ5 τετχρ- 
τημορίε της διάμετρε 9 ^ τίίί ολο^ίββί τεριφερε(ας9 ίσον τ$  Κύκλω ες(* 
το is Ο*ρ5ογωνιον το υτδ τ>κ ημιδιχμετρε 9 $ oXw τ εριφερείχς, $ 
γεν το ντο  της διχμετρ  ̂£ της ημιτεριφερείχς 9 διτλχσιον τη Κυκλβ ες(· 
το δε ντο της όλης διχμετρε9 ^  της ολιμ τεριφερείχς, τετρχτλχσιον τβ 
Κνκλβ ις(,

Β\ ΕΓ<ι δε ο Κύκλο* τρος το «ϊc «ντο εγγεγρχμμενον Terράγωνο»9 
ώς η ημιτεριφερειχ γδε τρός την διάμετρον* τρος δε 9η Το Τετράγωνον 
το τερ) χυτόν τ'εριγεγρχμμεναν εςινψ ώς το τέταρτον της'τεριφερείχς τρος 
την διάμετρον, η γεν ώς η η μιΤερϊφε'ρειχ τρος την δις διάμετρον* τρος 9s 
το Τετράγωνον το χτο της διχμετρε9 ώς η τεριφερειχ Τρος την διάμετρον, ι

Το γχρ Ο’ρ$ογώνιον9 το ύτότε της ημιτεριφερείχς γδε , κχ) της ημ*· 
διάμετρε γ χ ,  ήτοι γ ξ  (τετεςιν (ι) χυτός ο Κύκλος) ,  ες) τρος το Ο'ρ^ογώ- 
νίον γξηε9 το υτδ ξη *, ηε (ο τερ εςι ( ΐ )  τρος το εγγεγρχμμενον fit χυτόν 
Τετράγωνον) 9 ως (3) η γδε ημιτεριφερειχπρος την ξη9 η γεν την γε διά
μετρον. Ο. Η. το Α. ■ '··’“··'

Ύαΰτητοι l'c;ιν δ Κύκλο* προς το ϊ<« θ'ρ^ογωνιον ηζγε, τετεςι τρος το 
ξ$ Τετράγωνον το τερ) χυτόν τεριγεγραμμίνον , ως η ημιτεριφερειχ γδε 9 
προς την δ)ς διάμετρον γε. Ο. Η. το Β'.

Κβ) ετως εςιν ο Κύκλος τρος Το τεταρτημόριου τε τεριγεγρχμμενε τερ) 
χυτόν Τετράγωνε, τετεςι τρος το χτο της ημιδιχμετρε Τετράγωνον, ως η 
ημιτεριφερειχ τρος την ημιδιάμετρον, εΐτεν ως ό) τεριφερειχ τρος την διάμε
τρον. Ο. Η. το Τ'* - f

Γ '. Ε’κ τε Α'. τορίτμχτος , 9ιχ τετχρτημορίε μηχχνιχώς svr λχβείν (?ρ- 
&ογωνιον, η Τετράγωνον \trov Κύκλω , ος χν χτο της χυτής τφ τετχρτημο· 
ρ(φ ημιδιχμετρε jf χχτχγεγρχμμενος * εάντεύδεν ο Κυκλε τχντος τετρχγω- 
ΐιτμός μηχανικώς ληφ$ητετχι. Το γάρ· θ ’ρ^ογωνιον το υτό τετχρτημορικε 
τάξε (4) , $ της διάμετρε 9 ο$εν δη έ, το Τετράγωνον το άτο της μέσης (g)

Χ· 9»

( I )  A . nif. (a) Γχόλ. τβ μετά mi» 4 ' ♦  ^  τ · ί ·  (3) τ» ς. (4) Πόρ. At. 
(5) ΙΓ. 4  iZ. τβ ς\
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inXoyeS rfa μεταξύ rsfe τόξβ $ njc Ιιαμέτρβ, τφ uro r»j< αυτϋς τω 
τεταρτνιμορίφ tίμιόιαμέτρβ Κύκλω πυνεξισβτχι· Διό Μ εκ τίτ» , £ ότωουν 
βτδζίύ hSsvrt Κύκλω όρ$ογωνιον, ή' τετράγωνον !<Τον rsSsitrsrui, 3ιά τί Ζ' 
πορίσματος τίί Β' Π$οτ. τβ ιβ’ Β$λ.

Μηχανικώς 3ε λνιφ$όσεται ή τω τεταρτημορικω τάζω ίση Ευ5ε7α , νή
ματος 9 χάζτα τφ τόξφ προσαρμοξομένβ, 9 $ τβ τόξα αυτί επίτινι έπι· 
πέίω προς κανόνα χυλισμένβ.

Π ρ ό τ α < Τ ι ς · ς .

„  Παντός Κύχλβ tf περιιρέρεια τήν κατ αυτόν διάμετρον, ελαττβν μεν 
„if τ$ϊς crOv έπτνιμορίω (ήτοι £$ ), τΧεον 3ε 9 r&< y? irtgiivijro%9.

Τίτο ίή το θεώρημα άχοίειξόμενος, πολύγωνα αττα των τετχγμένων 
ο Α’ρχιμβιις προσείληφε, τό μεν περ) τόν Κύκλον περιγεγραμμένον , το U 
είς τον αυτόν εγγεγραμμένοι), πλευρών 96 ον έκχτερον · είτ απέίειξεν, at 
αί μεν 96 ντΧευ̂ α! τί τερι τον χνχλον, τε$ιε'χ«ται είτί τήν κατ αυτόν hi· 
μετρον J t t o v  ij τρ)ς £ ? , εξ ού επόμενον ες) τήν περιφέρειαν, ως εκείνων »· 
ο*αν ε’λάτσΌνα, έλαττον ετι τής ϊιαμετρβ περιεκτικήν είναι ij τρ'ις έ, f  · «ί ίε* 

τί είς τόν κύκλον έγγεγραμμένβ 96 πλευρά) ίή ^ η περιφέρεια, fat 
εκείνων μείξων ές'ι) τήν χατα τόν ΚυχΧον διάμετρον πλέον ij τρ'ις $ y f  πέρα- 
χβτηι * άΑ’ 7̂ * τ* τοιίτβ ϊέϊξις, πλατυτέρα 9 ωςε έπι τβ παρόντος έξε· 
ν»%θίναιι, ίόξειβν αν.

ΑΆα 7«ρ βτεΐ Χο'78 τί ταντος αξιον ις) τό θεώρημα, ως $ βίβλον 
περ) αυτί oXtjv τόν Α’ρχιμηϊχν συγγεγραφένχι, ακατασκεύαςον βτω τβ»ς 
των Γεωμετρικών $ιατωταις, παραλειφ$ηνχι εν τβτοις* «χ αν ορθως *96*,ρ 
μοι ίοχεϊ. TavTtfToi χα) τήν άρχιμύίειον τβτβ κατασκευών , vjv τοίς τβ με· 
γαλβ Βαβοβίβ ςείχοντες ίχνεσιν έκτι$έμε$α, λαβών έχε·

Με$οί A'. I f ταντό< Κυχλβ περίμετρος, τό τριπλβν τν{( <*β ϊιαμετρβ 
υπερέχει ύπεροχή ελχστονι, 9 *ατχ τό f  τί< αυτί< ίιαμετρβ·

Ε'ςω 7  τό τί ΚύχΧβ χέντρον, καί α$ (τ^ νιμάιχμέτρω ay t*H ( 0 )  
πλευρά τβ Ε'ξχγωνβ τβ χανον/χί, ωτε^ αν τ<ί Κύκλω εγγραφοιτο9 
εςαι ή υπό αγό (2) έχτνιμόριον τετταρων όρ$ών. Δίχα τετμέάω η ύπο 
uyt hx τί< 7 « άχ^ε{τν\ς, ύφ ^ ή αί (3) Μχχτε $ προς όρ$ά( **Τ*
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TO <f ΤΜ$ΗWeTxu Πξθχ%$ητω te ύ y e , είς o aravnfVifl rjf ex αττομεψ το 
Κυχλβ κατά το α· και κατά 0Ίιν$%ί} των τ?ο< τ£ y  Γωνιών ίιχοτομίαν, 
βχθιίτωταν ττ(>ό< τ̂ ν χττομενην al y £ ,y v ,  7 ^* 7*> «< «ί* Ι»»ί ύ?το
αγί =  2 αγβ =  4 *7^ =: 8 «7»ί =  *7 ^ =  32 α7*. Ε«ί >’ αν βτω{ if
ύτο «7^ (μτο/ αΐ 2 ύτο «7 χ) =  y'? ( « τ « ς «  «ννβνΐίχοςον εχτημόμον) των 
τεστχςων ορ$ών· χα'ι βάν eir'i Tiff αττομένηζ Τζθχγ^ε(ρ^ς λη<ρ$ΐ) αλ =  αχ, 
*> ετιζευχ&ϊ y X , εςαι xyX  =  « 7 * C1)· Ταύτ#το/ $ λτ* τί« <*7* Γωνία* 
J/τλχσίων, τατεςιν iffy rjj ντο ay$, iiroi τετταςων ό̂ 3ων. Η' if iij λ* 
Ευ$«ι* το τεταγμενα <τ%νιμχτοζ, ου τΧβυξα) εξ ετ) εννενίήχοντχ, ο αν τε$ϊ 
τον Κύκλον τεξίγξχφεΐη, ΏΧευζχ ού<τα εςίν * ώςε $ ύ λ* εννενηχοντάχΐζ εξχ· 
κις λιιφ$εΊ<τχ, τη< το Κύκλο τεξίφεςείαζ (2) με(ξων εςαι * ΕΙ τοίνυν iei%$e(ij 
τά< 96 λ* άμα εΧχρρονχς tTvai τί?< τ̂ ϊί λΐίφθ* iTiff ίιχμετζβ αβ ρύν f  · f'c*i 
iif τάντωζ /£ if το Κύκλο τβζηρεζειχ έΧχρρων τνί< Τζ'ις XyipSefriK ίιχμετςου 
αύτο τον

Οποίων οίτων των Τριγώνων 7 ία ι 7 α!Γ (3)  <>εςαι ye : εχ :: yx  : a<f 
α/λ« 7 α =  (4) 2 * «$α 7 * =  2 ea * βτβΐ if το/ vj ύττο «7 # ^%α τέτμψ
ται Six τί< 7^ (ϊ )  5 *5«ι « 7 : Ύ * : : εξ ■ ζ χ ’  χ«ΐ *ν συνδεΡει εγ +  yx : yx  
: : εχ : ξχ, και ίνχ/λαξ ey  +  y x  : ex : :  y x  : ξχ* ωταύτω* if 9ei%$tpe- 
ται  ̂<7 +  7 * : £« : ί 7 α : if« > καί if7  +  7 α : if* : : 7 * Σ $a 1 χαί τε\ευ- 
ταΊον ^7  +  y x  : 3« : : yx  : κα.

Κη'ίθω *7 =  306, εςχι eyT =  93^3^» *f ^  (6) v* =  i f 3 * « ί 8 
εα  ̂ — 23409, καί 7 ατ  =  (β7τ (7) “  ε*Τ =  93^3^ — 23409) 70227* 
ά/λ« |^7°225 =: 265* «ξχ yx  μείξων εςιν $ οσον 265* και εγ  +  y x  με(· 
ξων η 306 4- 265 =  57* * EVv) if τοι *7 +  7 Λ : 8Λ ‘· : 7* : ^β ’ ?  8̂ λβ- 
70« «7 =  7* : #Λ (8) μείξων ες) τα λο7 « f 7 * * f3 * 8<?«< ^  (9) $ ®
λο'70< 7 * μείξων το λόγ» 571 153* TOTfijiv (f’r/f βκατί̂ ον
των αξβμώνϊιχ 8 τοΧυτΧχριχρχι) το Xoyo 4568 ^ o f 12 4̂ * Ε’αν οον ^α 
=  1224 ύτοτνθ^, fqa/ ζΐο) η 7* Μ*̂ ων ή’ οτον 45^8*

Κ«ίιθ·ω το/νυν ξχ =  1224» ^ ε«?α/ ξαΎ =  149817^ ' *«« eVel 7 *
ω̂ν ή' 45^8 9 εςχι y x T μεΊξον Ίή ο ας&μοζ 20866624 * ί/ο Η y P  =  ^«τ

+  *7Τ μ«Τ^ν f ”a<, i} 1498176 +  20866624» τντε'ςιν ij 22364800' «Α α-
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( ο  τ ·  « .  (2) Α 'ζ . I f .  τί*  Α ’ (χ ιμ . (3 ) Λ  τ ϊ  (4) Ω'ς dvotr. (5 ) Γ .  τβ ς-'. 
( 6 ) π’ς α»ΜΤ. (7 ) Λ. ΠςόβΚ. μιτχ rij* ΛίΖ. τί λ , (8) Λ  τ ϊ  ». (9) Σχολ. ΙΑ.
»· · .  (ΙΟ) / .  τ ϊ  » . ' ‘ ,



μην ν  22363441 =  4729* «9* Zy ί  47*91 £y +  yet μείξων $
4729 +  4568, τβτεςιν y 9*97' κ«* Zy +  7* *<?oc £« ες)ν ως 7*

„<*· Ο tsroi λόγος ξγ  +  yet Τξός ξχ, μείξων εςιν y 9*97 *t°< ι*Η' 
ϊςβι $ ο λόγος yx τμς yet, μείξων τβ 9297 *V°( «224* *·γ· M« =
12 2 4  vTforŝ ely , εςαι yx μείξων y 9*97*

Κεί<3ω τοίννν vja =  1224 , *«'< ε4«ι Μ«τ =  *498*76* *α* ***«*# 7« 
μ$!ξων y 9297* «<?«» 7*τ μείξον y 86434209’ #*» «τω 7MT =  »ί*τ  =  7*Τ» 
μεϊξον text y 1498176 +  86434209, τβτεςι μεΤφν y 8793238?* *&« 
Ι/87928129 = 9377’ «ί 7 Η Ι^^ων ε’ςίν * 9377» *** ^7 +  7*» Μ&* 
ή* 9377 +  9297, ?**** μείΖων Μ *8674* κ«» εκείνες yy  4- 7 α : >ίΛ : · 7Λί 
3α* ο δέ ίιι λθ7 β< vry 4- 7 * : μείξων τβ 18674 ·*$«« *224 , τβτεςίν (εί· 
τ/< εκατεζβ ryv ι]μί<Τ(Λχν λχβοι) τβ λογβ 9337 τ ?®ί 6ΐ » ,  εςαι α*α $ ο λο· 
7 <>ί 7 α *̂0®* 3α, μείξων τβ λδ7« 9337 π*?®* 612* Εΐττερ ου» jeSsiy 5α = 6 1 2 , εςαι 7 α 9337*

Κε<ο3ω τοίνυν 5α =  6ΐ2, $ εςαι 5«τ =■ 374544* *r8'1 3* Μ 7 Λ-̂ tt̂ ω!, 
9337, 7 αΤ /κ^ον 87*79569, και «τω 7 ^τ =  +  7*Τ
k*> 374544 +  87*79 6̂9, ΤΒτες/ μεΐ^ν 87554**3* Α Ά α 1^87553449= 
93?7 ’ «V* ί 7 ^ *V»> y 9357* *α< $ 7  +  α7  μείξων εςαι y 9357*^
9337’ χμελειτοι μείξων y *8694* Και «ττεΐ $7 +  7* : 1: 7* : *α* ®>τι
Χ$7®< 37  4* yx  : 3α μείξων ε’ς'ι τβ λ07» *8694 6ΐ2 , είτ ουν (εκκ·
τε̂ Η νίμΐ7«υ5εντο<) τβ λόγβ 9347 **?*< 306, εςαι ivj ο λόγος yx  r(9i 
<χ μείξων τΰ λόγ« 9347 1Γ?®ί 3°^· ^ τβίνυν υ7τοτε3  ̂2 at (oW? *41 λ*) 
=  306, εςαι 2 α7  νίτοι αβ μείξων 9347* ®,« λ&7 ®« Λ/3 τρόζ 9347» 
εςαι τ« λόγa λκ r ôc 306· καί ετομενωι ό λόγος ι\ χβ ιτζός 3f  X 9347 
^  29376?, με^ων εςχι (ι) τβ λβ^Β 96 λχ, τ ^ ί  96 X 3©6 =  2937^’ 
Ουτθ{ ie ο έ^ατο; Xo'yoc ϊ̂ *ο tjjtoc τι^^α^ε* ώ'ν, itd τό that 9  ̂ ^
29376* αξα 3\- χβ μείξων y 293764,  ̂ 3ε μείξων y 29376, « μ<» δ 
96 Χα* Η' τί τεχαγμέν» όίζ» Πβλυ7 ωνβ (ω τλευ^α) 96) τβ τε/ι τον κύκλον 
m tW yW W *» π φ ε τμ ς , $ νο'&ω ly μχΚ,ον y τβ Κύχλβ αύτβ (τεζ) ον 
το τοιόνϊε Πολύγωνον νεργίγ^τχαί) τεμφεμίχ, e’XaVflOJT ε*ς) τ?ί κατ» 
τον αυτόν κύκλον ζ\ ϊιαμετξΗ. Ο, Ε. Δ .
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Μ έ ρ ο ς  Β'.

,,ΕΓ τβ Κύκλου περιφέρεια, τδ» τβ αύτβ Κύκλου hάμετρο)) αβ τρις 
,,λν,φδείϊαν, υπερέχει ύπεροχγ μείξονι, ? όσον μόρια των εκ της χύ- 
„τί< ίιαμέτρβ.

Ε’ςω $δ τβξβν το at tvjς όλης τβ Κνκλβ περιφεςείας εκτιιμόριον' <τυ· χ· it. 
νεχεΐ 5ε ίιχοτομύσει γινε&ω το τόζον at =  2 at , =  4 Λ£ =  8 #>f =
J6 α3·, και εςαι το Τ όζον α3· 5V περιφερήας'. άχ$ύτωσχν 5ε
«ύ$ε7αι /35, /3ε , /3£, /3ij, /33·, χα< ευ3ε7αι α5, «β, «£ , « η, «3·. Εςαι 5ε'
«3- Πλευρά τδ χανονιχβ τχδΐ**™* τβ εκ τλενρων εξ ετι εννε»δ#0»Γ*ι ο- 
τε$ αν εί< τον κύκλον εγγρχφοίτο, £ βτε$ δ περίμετρος φ  α3, rife τβ 
Κύκλβ περιφέρειας ελχσσων εςΐ («),· Τεμνετωτα» ούν αΆηλας α\ εύ^ίίχι 
at, βε εν3α το χ* tix 5ε rac vVo ε/3α, εαϊ, rat fVi Jovu» τόξων, ^ ε- 
οτομενωε (a) <o*ac, $ τδ» οτ$βί τ£ ε κοινήν, τά Τρίγωνα αβε, καε (3) 
εςαι ομοιχ* ε»3εντοι αβ : αχ : : βε : εα· Καί ε*» τω T̂ iy&jvw χβί, 5/α τδ» 
χατα το β Γωνίαν, τδ» ί/χα τεμνομένην (4) tiro τδ« Εΰ3εια< βχ, εςαι
(5) ί/3: /3α : :  5χ : χα· χαΐ ε» συνδέσει ϊβ +  βχ : βχ : : tx i κχ· χαι β- 
να/^αξ 5/3 4- /3α : 5α : : βχ : χα : : (6) βε : εα · AVauTwc 5ε aVo5«%3δ- 
τεται εβ 4- βχ : εχ : I β ξ  ι ζχ ’ καί ξβ 4- βα : ξχ : : /S»j : ija · χαί y/3 4- 
/3α : t$a : · βνΐ: ija.

Κε^ω ου» /3α =  I f6o , £ εςαι /3«τ  =  2433000* χαι 5α =  τ£ δμ<- 
ϊιχμέτρω (7) ay =  780 * ωςε 5ατ =  6ο84° ° * **'* =  £ατ — δατ =
1825200· Α’&ά V* 1825201 =  I3 fi*  χαι τοίνυν 5/3 ελάσσων ε*ς̂ » δ Ι3 ΪΪ* 
και 5/3 4- βχ ελάπτων δ 1351 +  Ι5^° =  *911 * ^^εντοι ο λόγος 29 II 
προς 78ο , τβτε'ςι» (εΙ των αριθμών εκχτερος ίιχ ιοο πο/λχπλχοΊχοΒ’ε(νι') 
ο λόγος 29 ιΐ οο 78000, μείξων ες) τ « Xoye 5/3 4- /3α τ̂ )δ< 5α, δ- 
τοι τβ βε προς εα* Ε’αν βν ύποτεδη εα = 78000, εςαι /3ε ελχχσων 2$1 ICO.

ΚεΓ«3ω τοίνυν εα =  78000, και εςαι εατ  =  6084000000· χαι επα- 
5ij βε ελάσπων % 291 ΙΟΟ, ϊςαι βεΤ ελχττον $ 84739210000* χαι βχΤ 
=  βεκ +  εατ , ελχττον δ 9° 823210000' Α’/Χαμδ» l·" 908S6890625 =
3°>37f * 0fa βχ *λά<τ<των εςίν δ 301375» ^ ε/3 4- βχ ελάτο’ων δ 291 ιοο 
4* 301375 =  592475* ΤαύτνΛτοι ο λόγος 592475 •’ί®* 78°οο , τβτε'ςι»

(») /Ι’ί . a . rSp Α ς χ ιμ . (8) ΑΓΘ. Βίβ\. Γ ·  (3) ©· Πβ# τ?ς /ί3 . τϊ « . καί Πςστ. 
4 .  τβ ς·'. (4> £θ. τβ <y'. (5) Γ. τϊ δ. (6) Ιϊ< a»«r. (η) Α. Πόςίχ. τ?ί / 3 . τβ ̂ .



(s!m rs; ά^θμβί ha 324 ίαλόμινος, τα εντεύθεν πηλίκα hai 11 in .  
ΐΓοΤλατλαπά?#*) 0 λόγο; 20053 πςό; 2640 , t5 Xo-ye εβ +  βχ τ 9ο; 
ea, r a w  τβ βξ rtfi ξχ με(ξων eqar xal si rolm $t(w v &  =  2640, 
eqat ii βξ eX»W«v J 2005 3.

Kfi&u τοίνυν £a =  2640, £ h m  ξχτ  =  6969600· χα» irahj βξ 
eUrroiV εςΐ 20053, βςα< ελαττον Η 402122809, $ βχτ  == β ?  4 · £ατ ελβττβν η 409092409· Α’^ *  ^  4 0 9 1 3 *5 * 9  =  20227· α?« 0* 
ελαίων $ 20227» £ ξβ +  β<* ελάττων 40280* ωςε ο λόγο; 40280 
ΑΓ̂ ίί 2640, rsrsqtv {sin; exctreqov hs\ot ha 40, ετπτοΑατλαονάταε is 
rx evrsuSev άνχχΰπτοντχ νηλίχχ hx 6) ο λόγο; 6042 irpo; 396, μείξύ» 
Ις'ί tb Xo'ye ξβ 4- βχ πζό; £«, rsrsqt rs /3η πζό; η* ' Ε’«ν ονν re$j 
tjx = 396, ε<?#» /3η ε λάτρων η 6042.

Κί/«9·ω το/νυν η* =  39^»  ̂ *<?α/ Η*τ  =  15^816 * και eretiti βη ε· 
XaWwv εςιν η 6042, ε<?α/ 0ΗΤ ελαττον η 3^5° 5764 » **» /3*τ =  β τ̂  + 
Η«τ  ελαττον η 36662580 * Α’/Χαμπ'ν 36663025 =  6055 * «V* 0* *" 
Χαττων εςίν Η 6ο55» ^  /3η +  Η* ε’Χαττων *} 12097" ETv9*vrei ο λόγο; 
Χ2097 *"?0< 39^» τβτες/ν (εχχτόζβ hrXxfftx&evro;) ό λόγο; «4*94 
792 μεΐξων ες) rs Xcya η/3 +  βχ τζό; πα » foot rs Xcya /3θ πζό; θα* 
Ε’ αν ονν τεθ# θ·« =  792 » «<?#' /3θ* ελαττων η 24194*

ΚεΓοθω τοίνυν θα =  792 * εςαι θατ  =  627264 > *αϊ εττε̂ Η /^ 
ελάττων η 24194» fo*1 β&Ύ ελαττον η 585349636* χα» /3ατ  =  /3θτ + 
θατ ελαττον η 58597^9®° * Α’^ α . Κ  585978849 =  24207· «?* « 0* 
ελαίων βς*ίν η 24207* ο,τε Xoyo< αθ irgo; αβ, μείξων εςι rs λόγου 
79* τρό; 24207· τβτες/ν (ixaTeqs ίιαι ε̂θεντοί ha 3 ) με(ξων rs λόγου 
264 τςό; 8069 * χα) ιτομίνω; ό λόγο; 96 αθ τ^οί αβ , μί^ων ε<?1 «  
Xoya 96 X' 264 =  25344 ,ΓΡ®< 8069* *«ΐ Ιττ«ίΗ a5344» τβπβι *5344 
X ι ,  ύ τψ χ α  »5343 \χ > ε<?«ν 8069 X 3? τ »  « « «  (Ο  β Xeye<
2^344 *·?ο< 8069 μεί̂ ων τβ Xoya 3 I*  οθεν 3η (β) ® Xeyot 9^
«3* τ$ος β/2 μεί̂ ων βςί τβ Xoya 3  ̂? *"?®< 1* Και τοίνυν (3) τ0' r̂ ® 
tfxjcov μίίξον rs ύτο τών μετων, τβτερν 96 αθ, fot; iqiv »5 Τ̂ (μ«Τζθς 
rs iloXuyJva, οτερ αν e?c τον Κυχλον ενν^αφοίτο, ^ ετομεν«< Η τβ Κν- κλβ, ε1< ον αν ε’77§α<ροίτο τε§»φε^α, μεί̂ ων εςα» η 3 y f  *ί ^ eTi6( 
»β. Ο. Ε. Δ .
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(Ο  Ζ. Πο*. T«i ;ς. τ· V. (2) Σχό\. τ?« Μ . τ2 « . (3) ς. i/o?. <r?« U: τ« <*



m
ί ΐ ζ  είπερ ηίη είς Πολύγωνα των πολύπλευροτεξών ότι τον κατά την 

Γεωμετρίαν λογισμόν treatείνοιμεν  ̂ rd τεθεντα όρια ετι κα) ετι αν μχΆον 
συςείλαι όχοιμεν περατος άνευ, % Ις ctr&qov &ώ τ$ς «λ#3·»ί μναλογίςβ 
Ιγγύς Umi, ο όη $  γεγονε Ααίόλφω τ£ JKluVWo) , £  Γρμίβεργερψ, £  
Μετίω , $  Σν»2Μρ, $  άί&,οις. ·.·*:♦  .,.·«>*:' »/· .λ»·ϊ;.\-.λ ,

ί£*τ« it iij (ο?α Σ χ . a ) η άπτομένημοιρων $$ ίιά ίο  το^αιτλα- 
σιαζομενη, tvjv τ» περιγεγραμμίνη Πεντάγωνη περίμετρον i/i<oσι, το U τοι 
ημίτονον μοιρών 36 iia ίο  πο/λαπλασιαξόμενον < T>jv- ψ  Εγγεγραμμένου 
παρέχεται * ωσαύτως Ιβ η μον τί?< η μι μοίρας άπτομενη ha ,7 ^ . π9&>α?λ&. 
σιαξομενη r τ·)» τβ περιγεγραμμεν* Πολύγωνης. ο& πλευρά* ^ , .τ ό Μ τ ο ε  
ημίτονον της ημιμοίρας Ιιχ 7*0  επιποΐλαπλασιαζόμενον τκν τ.5 εγγεγραμ· 
μενη, ου ομοίως πλευρά) 36 0 , περίμετρον συγκροτεί» .$ όντως e r  άπορον i 
ειίΐηλον όπως U των χαταγεγραμμενων Xh πινάκων τωντε. ημιτόνων% .% των 
άπτομενων , ο\ εφεξής άριθμο) εύρεθηναι Ιυνησρνται*- h  '·! «*· · ·-/■ :'!, Λ. - τ 

Κατάλογος των είς το 2ε ευρημενων επισημότερων Αναλόγιων.
Πρώτη γουν η tax Α'ρχιμηίην ούτως έχασα. ·

Διάμετρος. J .
Περιφέρεια βΐ μέίξων της αληθούς·

: . :, · Διάμετρος 7*λ ; ί ν ί· ί *
Π*£/<ρ«££ΐα «33 ελάσσων της αληθούς.
Κα'ι γμρ y  =  3 £ · *α» y T* =  3  -̂ γ ·

01 μιν ουν λόγοι κα προς 7 » #«* * * 3  *?0ί 7 1 * *τι τ® α τ̂ο Επόμενον 
αναγόμενοι (ο ίή γίνεται, καθτ ον ίη λόγον £  τα αριθμητικά των κλάσμά-· 
των, dr) τον αυτόν ^φονομαςπν ανακαλείται), λόγας ίώσασι τβς εφεξής ίη 
τότπς ι$6* προς 4 9 7 » και i?6 rr?oe 497· ^ .>>λ c - --S

Καί τεθάσης τοίνυν της ίιαμετρ* μερών 497 ·
E'ca/ η ύπερπίπτεσα της άληθπς περιφέρεια Ι$6α.
Η* it νί'τω πίπτασα, £ τίς αληθές ελάσσων 15 6 1 .
Ώ-’ςρ εκατίρα της άχριβως ,άληθευπσης ίιενηνοχε πηλικότητί ελάσσονι 

Της, ηπερ άν εϊη της όλης όιαμετρ* <·' , * #·
Ε’άν it ol λόγοι 7  τγος ,sr, κα/ 7ί<τράς s ag Sit) τό^αντο επόμενον 

επαναχθώσι, προκύ^ασι ίη ol λόγοι ουτοι ι$6 ΐ προς 49°6> aai 15 6 *
rgo< 490 .̂ .* : ···.'

Καί τεθάσης τοίνυν της περιφέρειας μερών 49°&: ' ' ^
Ε’'ς·α» 4 μεν ίλάττων κσά'της αληθές διάμετρος 15 6 1 .

U u
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' H' 5ε το/ με(&ν I $62. , #

n'ae bare fa r t ( χχζίβωζ Ϊιχμίτμ ύειηίνοχ* iryXixonm
fkiftrm '*ft* · # * * ■ < ? * ^  ·'** ?y>

• HYi* 5ij toerioi irxfotim 'xt«t\oy(av9 μα**£ ^{ςκχτ.Α ^χιμ ftp
Τζοζ ακψβα&ν εςΐ ίιχ<ρερ*<τχ· κα$ ή’ν, ·· ·■··" ·

Η' μεν Διίμετζθ{ ΙΙ3·
Η' tie Πεζίφεζαχ 355*

«*/ Ji'iretroiv yx$ των εν βξΧ%(<ΤΗ> χζι&μοίζ ιτχξΐςαμενων9 8%εμ(χ τ« α?Χη« 
5«<· γίνβται eyyvre'W'Txvryi yiq  τί< ίιχμετζ* ύποτε$ε(<ΤΜ ιο,οοο,οοα· 
Χζοχΰπτα π orej«p*ea« 3^ 4*5^ 29* ί W τί* *Xn$«c *«τα 7 * τον ιτζωτον 
χχζχκτ^χ 9 » 0re{0%55 μικςόντι με(ξοη9 # oVov βς< rij< ίιχμετρ
δύο ίεχχτημι'&.ιομόςια. |. · · · ··■> · - '  —'.
■ ·. ■ Α Ά α  <yχζΊκχτεςχς μχχζω rvy%ct9ei αψβεςεξχ9 vj }/*0*£ εχεΐνη  ̂ κχ· 
τλ Λ«5ο'λφον τον KevWwov, ων rite μεν oi ο got %χξαχτί)ζσί crvymiuvoi tU. 
σΐ 2ΐ, rij; tie 36. «··,.·: ν . · :"*·

Διχμίτρος. ·
ιοο , οοοοοο , οοοοοο 9 οοοοοο.

Πε$/φε$«Λ μεί̂ ων τ£« aXvjSac.
3149*59265 ν3*8979* 3*3847·

Πβ0«ρε$«« e\*err<av rfc *Χμ$ιγ<»
3*4» *5926^9 358979 > 3*3846. ; ·*· ·  ̂ *

Η' 5ε αμφοΐν των τε$ιφ«$«ών tiixtpOQci rijf< ίιχμεtqh βνεςι μόμον, ον 
τχζονομχςηζ αμδμοζ εκ μονχίος $ 20 ταμείων τβ μπ5ενος ruy*?οτβμβνο<  ̂
ivbevtot εχχτερχ fij< crXijSSc ΐΓβξίφιρ&χς 5isvtjvo%si# εςί9 infXaorijT/. te 
faShroi μος(* ε\ΰ<τνονΐ' αμεΧατοι βκχτοντχκΐζ μιΑίονχχιζ μι2 ι̂ονχχκ Μ/λ* 
"λιοςω. .; 5> · ΔιάμετξΟζ. · ν ,· ·>;·.'h

100000, 000000,000000 , 000000,000000 , οοοοοο· *
• ^Πβ$ιφε$«« μείξων τίί aXjj^ic. ' * ·.,

314ι 59» ̂ 3358.»979323 9846264 * 3383*7»9*°*89·
Περι<ρερ«« ελάτων τί« aXySSt. \ic V.· 

3141599265358, 97932398462644338327995028^
·,ΙΓ ϊί άμφοΤν των χεριφερειών titx<poqii 9 iv uU ν\ α λ )^ c μ«ΛΤευ«« ΤΜ< 

ίιχμΛτ§8 μ&ξίον εον, ου ιτ«$βνομαςιΐί αριθμοί cic μονχίος ^ 3 5  
μΗ5sναών Τυ'νκ?°Τ«μ*νος.· ο 5vi μόμον irgotys την ίιχμεΐρον i ’kx^xovx AoyoJ 
£Xei > *f tvjv Ιλ4)ν iyijv ψΛμμβ; *ejUo.<*:*Ov3ff',-y< :̂ji«,o V}9.it&y $
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yfa Σφάξα ψάμμων royoXeTai, l<ra ίήχοτβ των τ*ίΧι*«Γων μορίων i/ά- 
μ/τρ<?< χεμεχα,

Εϊ« *οόν αντ/« τροΤωτερω χ ω ^ Μ ΐ  > *αν tJ( areipov ·χωρε7ν iov«- 
tcv, «ί'τ/c γ«ωαίτρ/*ω< α·υ^ογιξόμινθ( , χβτά τ»ίν όχό Σν»/Χί« ταρβίο *̂7* 
σ’αν τρόχαρον με θοίον, τον λόγον τροβγβγε'ν eSs\ti<reit·

Τ εΒ άη μ  γάρ it) tvj< χ#ριφιρ««* μιρων.
I , ΟΟΟΟΟΟ , 000000,0 0 0 0 0 0 ,000000 , ΟΟΟΟΟΟ , 000000.

ΕΓς-ύ» $»} >ί ίιάμετ(0( ότι e y y /ςχ μ#ρων.
0 ,318309, 886183,79°$7*»537767 j 9*6745, 0 2 8 7 2 4 ·

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
EVaiij (I άρι3μο7< Μττον crxp//3fViv ίςίν «ί τβ Κοχλβ xtftQifeia ΧζΙς α '. 

t>jv «ί/άμετρον, ω< aa χρό« 7 * 'C*» i>i £ ό Κόχλβ< εχΐ των αυτών άρι$μών, 
xpoc τό #Ι< αυτόν iyyey^aμμ^v69 τ*τρ«γωνον, uc 1 1 χρόί χ* χρό< if γβ 
τό χεριγ·γρ*μμ/νον, ω< II τρά< 1 4 * τρό< >ί τό ere t>jc ημι)ΐ7μίτξΗ τβ* 
τρα'γωνον, «( a a χρός 7 * ^ ^  «W * ί* τβ Β\ Πορ. rifi τρό TeoTiji Προτ. 
εχόμενα ες(.

Ε’χε'ι if εν i f  3μο7< atpi/Sfc/peic, >ί τβ ΚόκΧβ xtfxplfua xfo< Tijv i/ά- 2?'. 
μετρον λόγον ίχ «, όν 3 5 5  H3 * ^ Λ< ^  των α«Γων αριθμών ό Κύ-
xXcc χρό« μεν το tl< αυτόν ίγγεγραμμ/νον τετράγωνον, ώ{ 355 **pG< 226 * 
χρόί ίί τό xεfιyεyfχμμevcv ωε 3 5 5  **{ό< 4 5 ** * {0C i* τό άχά Tif« νιμιΐια- 
μίτρβ τετράγωνον, ω< 3 f f  τρό< 1 1 3 .

Ε’άν if άντ) τ£< Tifi<ptftia< υχοτε5^ μονά<, χεντε των μπϊνναων Tvf- r\ 
μείω» βαυτζ εχόμενα φνρβο*α, εςαι ο Κυχλο; χρό* μεν τό εί« αυτόν f y y t ·  
γραμμενον τετράγωνον ώ< ιοοοοο χρό< 6 3 6 6 2 * χρό< if τό Xifιysyfxμμεvov 
ω( ιοοοοο χρό< 1 2 7 3 2 4 * i* τό βχβ τ?ς νΐμιίιαμετί* ωε ιοοοοο χξος 
3 *83* ω< vyytsx.

Ε’άν if τεΧενταΊον ivri riff haμίτf^  ̂ vXOTiS^ μονά<, x/vTf Τω» μπίν- 
νικών έμβιων εχομενα φε^τα , εςαι ο Κυ»λθ( τρό( μιν τό eft αυτόν \yyt-  
yfβμμivov τtTfxyuvov ωι 157080 ?τρό< Ιοοοοο* τμ< if τό vtftytyfaμμίvof 
ω< 7 8 ?4°  τρό< ιοοοοο* χρό( ii τό αχό τί< ημίϊιαμετ(* ω< 3 *4*79  
lotfooo, 0τι εγγ/ςβ.

2  % ό λ ι ο μ.
AJ if. ii} τμ< ixri5«irn( αναλογεί εχκτχμόταται txnvtfrfxi, 

ai'is βΐ
U u a
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„  Ευρ^'ί TH« Διαμετρ* h  r%< orεριφερεί*̂
Μιας τίνος των εκτώα<των ανχ\ογιων, ο των ορών με(ξων τρωτός Υο* 

τ«χ9·ω, ϊβντφς δε ο εΧάτΤων* κ*(άω te tJ< τρίτον 2?ον ij TepHpepet»· TJy 
if τριών ΥπΤων) καμίνων ορών, κατά rt|v χρυΥνίν αχββΥαν με'$οδον, ftref&a 
ο τέταρτος ανάλογον, δί δ>) μ ξηημίη1 εςχι άχμβτρος.

Οίον εΐ TeSffo η τί **τά 7 ν̂ Κυ*λ» TtpKpepetx, μιΆ(ων elm
γων χχτχ Be\yx< ωρικων 8640, ^ ^T^fitj sj τ£ς 7?ί evrsvSsv δ/α'μετρος, 
πτωζ οί οροί τετάξοντχι· ■

356 ί II3 ·· * 8640 ·.
Κα1 ε οηοτο^ατλατίίκθεντος τί Β' των δρων διά τί Γ *, £ τί χνχκύτ· 

τοντος διά τί οτρωΤΒ διαιρε^εντος, μί/&>.ια οτρο'ατι Βελ7/*ά 27?.° 7$ *Ι< ΤΗ»
Τ ί̂ διάμετρον. ι :

,, Σεϊνιμαωάω, οτι ίξητχτνί&χι orεφωρχτχι ο Τακαίτιος εν τίτοις, 
,,τι? οτερίμετρω tvjc 7 ?f Βελ7 ΐ*ά 8640 χτοίβς. Ε’κ 7*0 ΤΜ< **τ»
,,ΣνεΆιον καταμετρνίτεως> τ$ς οτεριμετρ« μβΧι* Βελ7 ΐ*ά 6840 (ως ε«?ι μα» 
„$είν οταρά Ούαρενίω) τεριεχίτΗς, ουτος έ'Χα9·ε τάς εκατοντάδας $ %ιλιά· 
,,δας αντιμεταο^^ας. Α Ά ά  7*0 τί κατά ΣνεΑιβν άριθμδ , εξε'ςαι το7ς 
„  μα$νιτιω<τι χνμνχτίας χάριν κ*$’ ίχντβς χνχλογίΥχ&χι, offvi tic εξ tufa 
,,δοθεντος η τί< 7 ί( αν «Γν» διάμετρος. ·(

,,ΕυρείΓ/ς rfc Περκρεράας εκ τ?ς Διαμε'τρβ,
Μιας τίνος των εχτε^ατων Α’ναΧθ7*ων δ ελάττων δρος Τρωτός τετα%- 

8·ω} δ δε μεί£ων δεύτερος· μ δε δο^εϊτα διάμετρος είς τρ/fov υττοκεί^ω* Κα<· 
τίτων δ$ΐ των τριών δοθεντων δ τέταρτος άνάλθ7βν ξητεί&ω * ουτος yap δω* 
Τ« tijV φτεμε^ν οτερκρερααν.

Οίον εΐίτερ η τίς 7?< διάμετρος μΟΧια Βελ7 ΐ*ά ωρικά τβριεχαν υΤ0·
τεθε^ 275ο Η » &τν$ε(η δε vj τερίμετρος, ούτως ο\ οροί τετάξονταί·,, ,

. "3  *· 356 : : ,27?ο Η
Κ«1 *?ητο/5^ατΧαοΊαί9’εντος μεν τί Β" δια τί Γ ',  δια/ρ·θ*ντο< δε τβ 

ταρχγομεν* διά τί Α ', μΟλιχ BtXyux 8640» fie. ΤΗ» ^
Τερίμ?τρον·: ' . ,\(ί ‘ Λ ,  '· .  . , r

ίϊς  δε βρχχυτι ΧΓαν ij περίμετρος αύτπ τν?ς aXvfSij Οτερττίττει , έ’ρΐ* 
T«j mjuv «νωτε'ρω* ντεροχρ yup δ̂ Χονοτι μικρφ ,μείξονι,  ̂ δτον τίς #βΤΛ

jroiri



κΗντα») χρητωμε^χ, ενρε$Ητε·rat 4 περίμετρος άνεπχι&Ητως τής άλγους 
ίικφερβτα , « μόνο» tie ϊιαμετρβ Τ εθείς μΜων Βελγικών 2750, oTif 4 
t»j< 7 M*, «Act £ 4» 4 ίιάμετρος αντί) vroTtSeitt 9 εκατόν είναι μιΆ,ιονίων εκ 
μι/λίων των αυτών, όοΉ τυχόν if τβ ςερεωματος διάμετρος εςί. Ταύτιςς 7*? 
δή κείμενες πρόκυψη μ 1τεριφερηχ της χλ\ς$βς διεν̂ νοχεΤα τπλικότιιπ ελάτ- 
σονι, ί  Ιτον τοδός Ρυνλανδ/χβ εκατοστόν μι&ιοςημόριον. Ε’αν7 δε ε’τ) Ttj 
ευρεαει rtff τε?/μετ{β τίίς 7 ^> T? *ατ* άνχλογίχ χρητωμε-
3·*, 4 των περιφερειών διαφορά τν\ςγε τί?< άλ^ίίς μείξονος, £, τί< eXaWo- 
νος, υπέρ ra f  Βελ^** μβλια εςαι* Δ«ό δή τ« κατ’ Α’ρχιμηϊνν αναλο
γία , ΟΤΙ μ ό τ ι  βραχυτάτβ μεγεδβς, . ήκιςχ χριςςεον· χρηςεον δε μαΆον 
τμ κατά Μετ/ον ως λυοΊτελεςερφ 9 άτε δή $ εξ ορών ον πάνν ποΆων 0Ό7 - 
χ«με'ν#> £ τλεον 4 %ιλι*'*»ς **ρο'ς ακρίβειαν διαφερβΤχJ.

„ Η* τβ Κυκλβ καταμετρείς.
Η* άμιδιάμετρος τρ.\Ιμιπεριφεράφ επιπο^,απλαοΊαξομενιΐ, το' εμβαδόν 

τβ Κυκλβ παρέχεται* ως δήλον ε’χ τβ Α ' Πόρίτμ. τ$ζ ε. τβ παρόντος Βιβλ. 
ΙΙροτάτεως.

Οίο» εαν τήν τής y*i< VΙμιδιαμετρον μι&ίων ουταν (τβ κλάτματος άμε- 
λβμενβ) Βέλγων 1375» Μ  Τ?< Ημιπεριμέτρβ τήτ< 7W« ποΤλαπλατιάτωμεν, 
τβτε«?» δια μί/Χΐω» Βελ^ίκω» 4320, πρόκυψη δή μί&ια Βελγικά τετράγω
να 5»9400(>0ί τον τ4< Κύκλον μέγιςον. Η' δε διαφορά τη κυκλίκβ 
ευρεθε'ντος χω$ίβ ατό τη αλπ^βς λαμβάνεται9 είπερ 4 τής εύ̂ ε5ε(ΤΗ< 4μί· 
περιφερείας από τής ι)μιτειας τίίς άλι^βς διαφορά, επ) rijv δο̂ εΤταν 4μι- 
δι*μετ?ον· επιποϊλαπλασιάξοιτο’ 4 γ*ν9 είπερ 4 διαφορά τής εύρε$είτΐίζ 
νίμιδιαμετρβ ατό τής άλη^ίίς, ετϊ τι)ν δο^είταν νιμιπεριφερειαν ετ/τοΑατλα- 
τιάζοιτο.^' . c ' : ·',,Τ Ι τβ KuhX/kh τομεως αε/3ΐί, η αε^Μ *

,,Δοθείτπί τίίς τβ Κυκλβ ι)μύιαμετρβ αε , 
μΚα< τβ κατα τον τόμε* τόξβ ε/Sif, a-ytf χαταμότρψτις.

ΓινΙ&α ω< 113 fr̂ o‘< 377 > βτως (ι) ι} δο5ε7τα νιμιίιάμετρος προς ft}v 
Τβ Κυκλβ ήμϊπερμρερειαν; Είτα ω« αί μοίραι 360 Tfo’c τά< μοίρας τβ iobiv- 
τος Τοξβ, βτως (β) 4 Ημιπεριφέρεια 4 ή'δ»ί εξευρε$ε~τα , πρόζ Tijv τβ κατα* 
τόν τομέα τόξπ νιμίτειαν εβ9 4 εγ* Τβτβ ου» ΐιά τίίς ίο$ε(ηςς Ημόιαμετρβ 
ποΆ,απλαοΊα&εντος ($ )9 τό τβ ξητβμενβ τομεως εμβαδόν άνακυψει,
----  ■ '  ̂ ’ -·.<------ - .V J Λ ;.·

(I) /Ε. τ* / .  (2) ηί» βύτβ». (3) Γ. nip. τίβ <2. ΤΪ ΤΛ^ντ., ^ Γχ. τ?ς 3/.^ τ»

34*
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Κλι εάν το εμβαθν τη ευ&υγράμμπ Τρίγωνη as η, τω μεφνι τ$μ»7 

αφη προςε$$9 η ynv από τη εΧάττονος α«7 »ί *φ«<?·θίϊ, παρεςαι το τη 
Κΰχλ« τμί?μα τ̂οί τβ μεΐξον είηβ, η τό εΧχττον εϊηγ * Το $ε Χ« ίβ τβ 
Τ /̂γωνβ εμβαίόν (ΐ) ες) το ορθογώνιον ai X ίε* ες/ is η si (*) ημίτονον, 
£ ai συνημίτονον τη τόξπ ε/3, sit ουν τβ εγ* Ε’λ των τη Τμηματος άρα io· 
Μέντων τόξων εβη9 η εγη, $ της βάτεως εη9 η ysv εκτε της ημιίιχμετρπ 
εα, $ της βάτεωςεη όοθεκτών, η τέως εκτβ της ημύιχμετρπ εα, $ τη τό- 
ξ« εβη, η γπν εγη, εύρεθητονται αΐ εό £ ia9 εξ ών ίη $ το εμβχίόν τβ 
Τςιγώνη εαη. Α Ά *  γάρ όη τα τοιχυτχ παρά της Τριγωνομετρίας μάΧιςχ 
ξητητεα.

,, Η' των Κυ\(νϊρων9 % των Κωνων καταμέτρησα.
Ταυτην ίη ώίε προτίθημι, ως εκ της τη Κυχλβ καταμετρητεώς ηρτη· 

μενν,ν * A V «f ουν Κυλ,νίρος9 £ παν Πρίσμα παραγεται εκ τη υ-̂ /πς επ) την 
βάσιν ποΧυπΧασιαξομενπ 9 ό όετοι Κώνος έ, η Π υ$αμ)ς εκ τριτημορίπ τη ΰ- 
ψ«ζ δ<ά της βάσεως ποΧυπΧαηαξομενπ * τριτημοριχ y άρ των η  ΚυλΓν^ων, 
ά, των Πρισμάτων βΙσΐ, τών.βάσιντε  ̂ υψο« «των, κατά την Γ Ζ' τη ιβ\ 
Β ιβΧίπ.
' Ε,"ςω τοίνυν βάτα ΚυλΙν^β, η Κώνπ πόθων ουσα 5° τετραγώνων 9 τό 

i s  οψο< 7τρί. ιοο* κχ) πο/λ.απλχτια&εντων ίε too i i a  50 9 π ρ ο κΰ -^ Η σ ι πό· 
όες Κυβικό) 5000 τό τη Κυλίν^β ςερεόν* ποΊλχπΧασιηάεντων iia τρι* 
τημορίβ τη υψβ< ιοο , τβτεςι iia Ζ3 $ των 5<> > προκΰ^πσι πόόες Κυβικό) 
1666 $· εις το ςερεόν τό Τη Κώνπ. ■

0C- »2. ,,Καταμετζητις Κωνβ κοΧοβπ νπρξ, ioSetrfiv των παρα/ληΧων -
99βά<τεων ξ ξ  £ σ τ ,  $ τη υψβς υϊ.

ΕΙς επίΧυσιν τη πςοτε$εντος προβλήματος τό Αημμχ τό εφεξής τροτ- 
ληπτεον.

Ο ν εχα Xoyov η των εν τχίς βασετιν ημιίιαμετρων i/αφορά νυ —■· π ί9 
προς την εΧάττονα ημιϊιάμετρον πί, τον αυτόν $ τό υψβ€ τη κολοβπ Κώνου 
vi9 πρός τό υψο< τ5 «νίεόντος do. Κγ^είσης γάρ ετ) τη νυο. 'Τριγώνβ της 
h*E0$e(x<' παραΑηΧπ προς την ον, εςαι (3)  υι : ιν : :  υί iia τό
παρχΑηλόγραμμον νι$π9 ες, (4) ιν =  πί> κχ) επομένως μι =  νυ — f ) ‘
Χον άρα τό προτεθεν.

C4) ** *' U) °'9' L ΤΪ Ύ' * Α% Π6*' ^  Γ* τϊ <3) β' τϊ *·



Καί τοίνυν των τζίων Μ έντων, /$«<?« ο τόταξτος to ευζε^ο·ετχΐ, or eg 
ις) το ΰψος τό τβ ένόέοντος ποζ* ου ίη υψβ* τςιτημόςιον, stye έτη τι}ν βχ· 
αν στ ετίΤΟ/λχπΧχ&είη, δωτβί iifVe re ivteov rog. FJret lav το τςιτ^μό- 
ξΐον των εύ$αων όί 4 -  tv  ,  τβτεςι τη υ ψ « (  τςιτν,μόμον τη Κωνβ σλορζεζους, 
ΙητοΆαπΧχοΊχ&γί tix τν}( βχοτεως ξ ξ ,  ίωΤ« $vj τον Κώνον όΧορ ε̂ζϊί νοξ* 
αφ ου εαν αφχίζ&Υι το evtsov irog, ύτοΧ&φδητεται ο Κώνος ο χοΧοβός ντζξ.

Σημαωτέον ά2λ* ουν, ως ού μόνον ετ) rife τβ eg$e, α/λ* oith ηττον 
%%ν\ Tvjf τβ τχχΧνινβ χοΧοββ Κωνβ χχταμετςότεως, $ όπόόειξις τυντεΧε- 
τ « ,  ως tijXov l & k  έν τοΊς reg) Tvjc κολοβές Πυζχμβος κχτχμετζητεως, 
έν τφ ΙΒ' των ςοιχείων eigyrat»

Π $ ό r χ  <τ ι ς Ζ .

343

,,Α ί των Κύκλω» rspKplgaxi elr) rgot χ/λόΧχς, ως αϊ ίιχμετξοι, $ χ , 1̂ > 
„ χί νιμΑιχμετgot.

Τώ» yxg όμο(ων roXυyωvωv των Ας τ«« Κυκλβ< syygotipe&ai ίυνχμένων 
«V uveigovt u\ τεςίμετζοι *fo) τζός χ ^ Χ χ ς  ως α\ ίιχμετςοι (ι) χξ, ιγ ·
Α’Άαμην χ\ regfoergoi τέως έ τ  χυτός δι* (2)  τχς regupegsfxi χτοτεΧευτώ- 
civ* ugx ^ tA regnpsgetxi είτι irgoc χ’&ηΧχς ως χ ΐ tia^ergot. Ο. Ε. Δ :

Π $ ό τ λ σ ι ς Η.
,,Η' τη Ugi^uTOc ετιφχν&χ, τβτε είς τον χυΧ/vtgov πεφιγεγφαμμε- %. 14· 

* ν « ,  Hj τ η  εγγεγραμμένε, ισμ ές)ν όβογωνίω, ου υ-^ος μέν ύ τβ xvXfvtge 
ί,ττλβυρβ, ιή ts βχπς frtf τ# ττεριμέτρω τ\ςς βχϊεως τβ Πςίτμχτος.

. Μ»?ο{ Α'. Η' τβ νεριγεγρχμμίνβ Πρίσματος έχιφχνειχ arrsrxi τ$ 
xvXhtge κατά τχς Ευ&είχς εχ, νξ, χξ , χ'ίτινες t)cl τβ xvXivige ττλευ̂ αί*
«1 ϊ έ  ( τ «  χυΧιΜνβ εξ ύπο3·. ogSe όντος) έτι τβ χχτό την βχσιν έιτιπείβ (z )  
ο?5«ι sir), t) ετομένως χ*1 ττζος τας y q , ημ, χξ: ευθείας (4) τζός ogS-αζ 
'Φςόκχην eiri ίέ £, χ^Χ χις ίσχι, ωςε μίχτις ότοιχβν των τβ xyXivtge 
vXtvguv χνάντων των ό(^ογωνίων γ ξ ,  ξμ , μ3·, χξ, κοινόν υψωμΛ ες(* χχ\ 
rolw νι τβ 7rεgιyεygxμμεvβ Π̂ ΓτμΛΤος έτιφχν&χ, X<T*t ($) ές)ν ο$$ογων(ω,
TV υτό τε τνΐς ττεζίμέrge της χχτχ τό Πρ(<τμχ βχτεως, $ του κατ’ χυτό τό.
(̂(χμχ 9 $ ySv rjy ΚύΧινόξον υψβς, είτ ουν τ\\ς τΧευςχς, πεμεχομένω.

„ ^  Πός. Α. τίΐς Λ. τ% φ\ (3) Γ. τ» nragotr. (3) Ο*ξ, Γ · τΐ φ'. κα) Πςότ. 1Γ· 
τ* **· (4) OV Γ. τ» <«'. (5) Κατά.τβ» Α. τϊ 4·
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AVatirox if ifIxvvrcti $ το B' Με*«. H' y « f τ* t y y t y w & n  Ku- 
λινϊ$8 τλευρ* /3i, *} */, ί  *·«» *£ »  xopov τυ7χ*ν« τχςχτ\π<τίωζ υψο< 
των ο ^ ο γ ω ν ι ω ν ι χ ο τ ,  λ  τ»ίν τη εγγεγξχμμενβ Πζίτμχτοί Γννίςηητ

eirHpctveiM·
Π f ό r α C ι { Θ.

,,ΙΓ τί*< τεταγμεννμ τυςχ'μίϊοζ, τί< ττε̂ ι τον ο?$ον Κώνον vs^iyty^xitr 
„μ/να( ετκράναχ, <rtj ες) Τζίγωνω, ου βχοΊζ μεν η τη<. τυ?*μο«ιϊί< βχ. 
„  ο*εω< τεζ(μεΤζθ< , ύψος if η rS Κώνβ τλευ^ /3η>>

„Η* ie τίί τεταγμένηζ τυ?«μβο<, fif< «ί τον ό^ον Κώνον Ιγγεγφχμ· 
99μεννμ ετιφχν&α, ϊ<τη εςΐ Τφγωνω, ού βασις μεν η t?c τυ^χμοαίπζ βχ· 
9>τεως τεξ(μετςο( 9 ΰψος if vj **θ«το« /3£, »ί «τό τ»ϊ< κορυφής εττι rtjv τηζ 
99βάτεω( αγόμενη τλευζάν. /

κ. ΐ5· Α’χ^'τωΤαν βοτί τ«ί εταφτί if, χ, μ, αί «ύ$ε»*/ βη, βκ, βμ· *β) 
ετονται αί εύ5ε7«ι «υτα/ τβ Κωνβ τλειι?«ι, $ εχ τβ άχολβ'θβ <V*f. EVe) if 
έ Ανξων βα ο?$ο< ες< (Ο το τί< βχ<τεωζ fVforviov ξ* ) 9 εςχι iij (2) £ 
το ηβα ετίτείον, ετΐ τη ετπτείβ £xi oftoV ωςε η $η (3) κάθετος ες) τςόζ 
την «η, ητίζ ε’ςίν tj xoivij τομιί των ετιτέϊων £xi φ if/3*· χ*« ετομενωζ η 
(4) εςι το ετίτεϊον μ/3«, κ<χντ«υ5<ν £ κάθετος (5)
χαΐ ij τη Κωνβ ά$α τλευζά ηβ , υψο< τβ T̂ f-yoive ξβ$ «σ*β εςί· Τον «ύτον 

. ?νΐ tjoV ov tf τ« Κωνβ τλευ$« , υψο« ες«ι  ̂ των Χοιττών $/3X, Xj3i, χξ:. 
Α’Υ ουν το' Τρίγωνον το ύτό τε τ^ί τεμμεΤζπ £3Xi, £ τί?* τβ Κωνβ τλευ- 
f*{ ιτυν/ςάμενον, ?τον εςϊ (6) τ*} επιφανείς τηζ οτυ̂ αμίίο̂  τηζ τον Κώ
νον 7Tffιγεγςαμμεννμ, ε’ξα/ρβμενικ τί}< βΰτεως, Ο. Η. το Α*.

rL*frsrXuri'a if £ η τη Β\ Μερ«< ες'ιν άπόϊειξίζ.
Κεί&ωταν yxg «J τλευ^αι τη< βΰσ,εωζ9 της κχτα. τ̂ ν κβνονιχί'ν iyy t' 

7 *̂μμ«νιιν πνζχμίϊχ9 τα7( τλ«υ$αι< της κεςιγεγηχμμενης τταρα^ηλοι * χ«ϊ 
τεμνετω μ πλευρά 7 » το εττίτεϊον ηβχ κατά το ο9 κχ) άιτεζ·ύ%&<* «ί οβ* 
και εςχι η yt rqot το eirfirfiov χοβ (γ) ο β ή , ^ ετομενωζ Τζόζγε τάζ ·“  
3·εία< «ο, /3ο, τιίντε «το τβ χεντ̂ β τηζ βάτεωζ9 ^ thv «το τηζ ΛΟξυφηζ 
Κών« (8) χχ$ετο(' α/h. άταται χ\ τoixftt ευ&εΐχι αο% «I χτο τ5 χεντξον 
τ$ος οτοιανϊητοτε των τηζ τολνγωνβ τεταγμενηζ βατεωζ τλευ^ών χ«θ#*

C0, (2)1 Η. τϊ (3) iff. τϊ y. (4) Κατά τον J .  θ\. τϊ <*· (5)
Τ’. Ο{»σμ» τ« ία. (6) Η̂Λον *κ τις Α. τ* ς . (φ Η τϊ Ια. (8)*/̂ . (/{. τ· μ'.

ευ-«#τβ



toi, Ττχι (*) ·Μ , 4 επομένως ev Hiram τοίς Τρίγωνοι ς βχο, bare τον αξο- 
v« βα κοινόν re όντα, t> προς ro τής βάοτεως επίπείον όρ$ώς έφεςηκότα, 4 
*«ο·αι αί ΠΧ υ̂ α̂ϊ αο α ^ λ α ις  Wat εΜ · (a) ετονται in' 4 «I ευ$εΐχι πάτοι' 
βο οί^ή’Καΐζ War Καί τίντα  τοίνυν τα Τρίγωνα, εξ >ων tj rife έγγεγρχμμέ- 
ΐη; Πυραμίίος Τυνίςαται επιφάνεια, τό αυτό εχει ύψος» Tijv *α$βτον άμβ- 
λ«τβι βο, τ»ίν ατό rife χβ^υφίκ β έκάςβ Τριγωνβ hr) την βάτιν' κα) αμα 
λνφ&ντχ (3)  (ταυτόν i' είπεΊν η τής εν τφ όρ$φ Κωνω εγγεγραμμένη Πυ- 
ρχμϋος επιφάνεια) έξιτβται Τριγωνω, ου βίσκ μεν η της κατά την εγγε· 
γραμμένην Πυραμίδα βίσεως περίμετρος, υψο* is η ηά&ετος βο. Ο. Η. τό Β'· 

Α ’Άως. Κπειίή τα Τρίγωνα, εξ ων η της εγγεγραμμένης Πυραμίίος 
έπιφένειχ τνγκειται, αντ) βάσεων έχει, τας τ5 τεταγμενβ Πολυγωνβ , ο 
ή  τ» Κώνβ βάτα εγγράφεται, πλευράς, «1 icrat είτϊν, άντ) όέ τκελων τας 
αυτί τ5 ορ% Κώνε ίτας ά/λήλαις πλευράς, έςαι in τα τοιχΰτα Τρίγωνα 
αΑήλοις Ισόπλευρα (4) 4 Ισογώνια, 4 ζάτε in ά/λήλοις (5) προσεφαρμό· 
ϊρντα) Iσοϋ-^η· Ταύτ^σοι ως πρότερον, τό τρίγωνον τό υπό τφ κοινω υ- 
ψ«, 4 ταίς απάντων των Τρίγωνων βάσεσι τ^ν βατ tv ίσην εχον, έξισπμε- 
W ίηλονότι τρ τ5 εγγεγραμμένα Πολυγών» περίμετροι, τοΊς τοιο'ιάε 
Τριγωνοις, ταυτόν is είπείν, rjj της εγγεγραμμένη Πυραμίόος επιφανείς (6) 
Ίτον εςί.

Π g 6 τ  α σ ι ς I.
,,Η* τβ τεταγμενβ ΪΙρίσματος, τβ περί τον όρ$όν ΚtjKtvipov περιγε' 

μγραμμένα επιφάνεια, απολήγει (7) τέως είς αυτήν τβ ΚυλΜρβ την ίπι- 
»φ*νειαν* κχ) t| τής τεταγμένης ΪΙυρχμίόος, τής περ) τον όρ$ον Κώνον περί· 
ηγεγραμμένης επιφάνεια, ε!( αυτήν τέως την τβΚωνβ επιφάνειαν άποτελευτ#· 

Μέρος A'. Αί των τεταγμένων Πρισμάτων των τερ) τον Κυλινίρον πί- 
ρατος β'νευ περιγραφομένων, 4 είς αυτόν εγγρχφομένων επιφάνειχι, ίιαφο· 
Ρ*ν τέως εξβσι προς άΆ,ήλας, οΙασβν io$efon< ελάσσονα, «τη ίήλον εκ τής 
® ι 4 τίκ Γ ' τS παρόντος. Πο/Χώ ουν μά/λον ή τβ περιγεγραμμένβ Πρίσ- 
Μ*το< επιφάνεια, τής αυτβ τβ ΚυλΙνόρβ- έπιφανείας, περί ον περιγεγρχπται, 
τ1<τβτ» περίγεγραμμένβ 4 τβ εγγεγραμμένε μεσιτευβτη<, ίιαφορρί ίιοίτει, 
ύζτΐήποΐέ Μείτης έλάττονι’ αχ) χποτελευτήτέι άρα ($) ή τβ Πρίσματος, 

την τη ΚυλΜρβ επιφάνειαν, άείτι μείον £ μείον τχυτην υπερέχβτα.

f 0  τβ γ .  (a) d. r i βί. (3> ^?λο> ί* τίς Λ, τβ c . (4) #· τβ λ . (5)
• Λξί* τ« d. ' {$) j%Ko» «V V* <7̂  Of?· τ« τβ ιβ'. (8) OV 9 τβ ιμ'.
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Μίςοζ Β'. Ω'ιτχΰτοΐζ )αχ$ησεται U  της Θ ' i, της Γ  τη παρόντος» ·
Σ»β·Ημ«ω<&ω, we επ) των σχημάτων ημίσααι τωντβ Κυλίνίρων χα) 

των Κωνων ίιχοτομνμενων πα^ςανται  ̂ εφ ω μη tijv των γραμμών πληΜν 
σΰγχυσιν εμποιεΊν. Νοητήν γεμνιν τχ< KuXfvipnc £ thc Κωνπ« όλορ^β(ε7ς9 
ων rti( μεν τα Πρίσματα, τη< ϊβ αί Πυραμίδά περιγρφόμ«ναι πεμεχουσιν, 
βΰτω 7*? $ μά/Χον σαφές* τα< επιπείας επιφχνείας Τ^ιχρφομεν»ς9 μ$[. 
ξονας είναι, εκ τη Β ' των Λ'ξιωμάτων.

Σ % ό λ ι ο ν Α\
Των εφεζης τβτταρων προτάσεων, χαί τινων των εξ «χ«ίνων eirxyo- 

μενών Πόρισματων, διβξοδιχωτιραν τ̂ ν ϊείξιν ενδεχόμενων, χαί χα$* ον δι] 
τρότον ϊιεταχ^ησαν ^ δυ^ρίς/ρα1** ·** αχαρ^ι ποίησαν το7ς νεανίσκομ 
ιδοξα, εΐ τάςχε πρτάσας εκείνας, ι& τα'ντα τα «ξ εκε(νων επιφερόμ«νβ 
ποδίσματα* μ ι θ ^  τινϊ χατά «ριίσιντ* £ TaJrij i»j ^ τροχ,β/powpf,
(χ τί« Γ ταυπκ Προτάσ«ω< επαγάχοιμι·

Πούματα tic του Α' Μ^ους
rij< Γ Προτ. /τταγόμινα.

A*. E’mOS'ev ιπεται, τχν τη ορ3·κ ΚυΧίνδρπ επιφάνααν y ) y ϊσην είναι 
ορθογωνίω, τω ύτο ύ /3 τί?< τη ΚυΧίνδρπ ντΧ·υρα<, ^ £νδο τί}< πεμφεμίας 
της βάσεων αί 7*? ίτπφχνααι των ττρίσματων, των τιρ» τβν Κύλινδρον τ«- 
juTot ανευ πεμχρφομενων y ίσαι of el «Ισιν (ι) ορθθ7 ωνίοΐ{, το7« ύτο τίί τη 
Κυλ/νδρΗ irXnipc?<,j£ των χατα τα* τρισματ/χας βάσας τ«ριμ«τρων πεμεχο· 
μενοις' Α'νλ.’ αΐ τοιαϋται τρισματιχαΐ επιφάνεια/, είς την χυλινδριχήν (a) Τ«ω< 
«τ/φάνααν, αίτ« των πεισματικών βάσεων τβρίμβτρο/ ilc τ̂ ν πεμφεζααν (3) 
τί« τη Κυλίνϊρβ βάσεως απο\ηχασιν αρα t| τη ΚνΧίνδρΗ επ/φάνα* (4)
«ςΐν ορ̂ θ7 ωνίω, τω ύιτοτ* τ»ϊ< τη ΚυΧίνϊρβ τλη»ρα(,  ̂ τζ τηζ βάσεως πε· 
(ΐφεξείχ πεςιεχομίνω.

Α’Άω<. Προτηρμό&ω τρ τίί ΚυλΜρΗ επιφάνεια χαφτη( ορ$ογωνιθ( το 
β'χίμ*» ^  μί'ν τό τη ΚυλίνϊρΗ, /3«σΊ< >ν ι’τη Τ|( τη< βάπεοΗ τη Κυ- 
λίν&ρβ πεζΐ<ρ$ξ$(ν9 έ, oyt χάρης £ η τΖ χυλίνϊρβ επιφάνεεα ά/ληλοκ orgo·

34$
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#εφαρμόσβσι9 ho >») ( l )  * *αϊ Ιτωθ^τονταί. Ε'ςι is το A' re'p. rής εφεξής 
Π ροτάσεως,

B'. Ε’ντβυ5«ν τά προσήκοντα τοίς όρ^ογωνίοις^ £ τάΓ< των όρ$ων Κυ- 
χΜρων επιφανείαις προσήκει, είπερ άις υψπ μΛ τοϊ< όρδογωνίοις ύποτε- 
$ωΤ/ν aJ των Κυλίνδρων πλευρά) ,  αντί ie βάσεων αί των κυλινίρικων βά
σεων περιφέρεια/, καί ποτέ is £ u\ ίιάμετροι, «I τφ κατά τά< περιφερείας 
τίν αύτον λόγον (a) σωξουσαι, Ταότ||τβι

ι. ΑΙ xuX»vipnt«i έπιφανειαι αί Ισοϋψείς ($ ), βίτί rpo* ά/λήλας, 
ως αί των βάσεων ί/άμντρβ/. Ε?<?ι i« το β' Πο'ρ. τής εφεξής Προτάσεως.

». ΑΙ ϊτας εχπσαι τάς βάσεις, sir) προς ά/λνίλα< (4)» ω< αί των Κυ- 
λ/νίρων rXfvpaf. E"*/ if το V  Πο'ρ. τής εφεξής Προτάσεως.

3· ΑΙ όμοιαι ουσαι, «τοντα/ (5) *ν ίιπλασίονι λόγω των ϊιαμετρων 
των f’v τάι< βάσεσιν. \*ςι ίε τό i\ Πβρ. τϊ?< εφεξής Προτάσεως.

4·  Ο 'ποιαιίή tots is 9 (Μ  προς ά/λήλας  ( 6 )  εν λ ό γ ω  συνθέτω  εΗ 
των λ ό γ ω ν  τωντε  τλ ευξω ν  9 κα) των ίιαμέ τρων. Ε 'ςι  i« τό ε' flop. της 
ΙΑ' Προτάσσω* ε’φεξής·

5· Καί ίίται τυγχα'νουται, άντ/ττίττονθ-ατι (7) τάί πλευράς καί τάς 
διαμέτρους των βάσεων · και v*r#p avTirerov^aow > ίσαι είσίν, Ε’ςι is τό 
ς . εφεξής ΙΑ'.

6. Ε’άν if jj πλευρά επί την της βάσεως περιφέρειαν πο^απλασια- 
προκόψει ivj (8) τό της κυλινίρικής επιφανείχς ·χωρ(ον· Έ!'ςι Ιε τό 

Ζ Πόρ. της προτ. τής εφεξής.
Γ .  Η' τη όρθϊ Κυλίνδρου επιφάνεια y i 9 ες) προς τήν βάσιν βνί ως 

η τη Kv/Xi'v̂ h πλευρά β γ  προς βο , ό jo τεταρτημόριον ες) τής ίιαμέτρα 
τής βάσεως· ή γάρ τη KuX/vipa επιφάνεια (9 ) ·ση ες'ιν όρ$ογων(ω 9 τω 
νττοτε τής πλευράς β γ  $ τής περιφερείας τής βάσεως περιεχόμενό». Α ’ /Χ 
*ί ΚυλΑϊρ« βάσις (ίο) Ιση ες'ιν όρδογωνίω, τφ υπο βο9 τεταρτημορίη τής 
άμετρε τής βάσεως9 Tvfc κατ’ αυτήν περιφερείας* t) αρα τί KuX/vipa επι· 
Ρ«ν«/« ( ι ι )  fry φτρός β ο. Ε’ ςι if ή ιβ' ΓΤρότ. των κατωτέρω.

Δ . Ε'νθίντοι (| τη ΚυΧ/vipn επιφάνεια ηκ9 τη rvp) Wv σφαίραν περί· 
λ*Ύ9*μμενβι ουπερ αμελεί τό ύψος νχ, /τον #ς) τ^ ha μετρώ τής βάσεως

S47
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Ο) -̂ .̂7.. τ· β*. (2) Ζ. tS wap. (3) Λ. τί ς . κα) 7. τ* ίτ*τ· (4) Ά. 770̂ . τίβ 
* τ* J* (S) Κ. rt ς . ^ Ζ. τί vetf, (6) AT*, τϊ ς· (η) Μ. τί ς·'. (8) Σχόλ, τ?ς

• »« (9) dui t o  a * l l o g .  tip «τ» (»o) Jta r o  A, T Jig . τίβ £· τϊ τ«(>. Ul) τ* τ*
X X 2
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DJi, τετραπλασίων Ις\ της βάσεως, τκτεςι ίιπλασίων άμφοίν τωνβάτεων', 
Δια γάρ τάς νκ =  vsj, εςαι η Κυλινδρική επιφάνεια προς την 0«V<v, ω< μ 
ττ(?οί \ νκ, τ«τ*ςτ<ν ω<*4 ?r?*< I ,  οπέρ εςι τετραπλή της βάσεως· καί επο
μένως προς άμφοτέρας τάς· βάσεις ως 4 ττρος 2'· οπέρ εςι διπλχσίονν των βχ· 
<τεων. Η" $έ επιφάνεια τη RoXivfya **, τη περ) το ήμισφχίριον περιγεγρχμ. 
μ?V8, Ιιπλχσίων έςi τής βάσεως, ήτοι άμφοτέρχις fan βάσεΠν ίση· Καν 
Js ή τη Κυλίνδρπ πλευρά τετχρτημόριον J τί*< κατά την βάσιν διχμέτρπ , ή 
τί Kt/Xfvtyn επιφάνεια ίση εςαι τη βάσει* Ενςι δε το Πόρ* τό εκ της ΙΒ' 
Προτ* έπιφερόμενον.

Ε'. Ε’ ςω μέση ανάλογος, μεταξύ της αβ ήμιδιαμέτρπ της βάσεως, 
j§ της 2 β γ ,  ήτοι της τη Κυλίν̂ Η πλευράς δ'ις ληφδείσης, καΊ εςal iii ο 
Κυκλο< ο άπο ήμιδιχμέτρπ της vj3·, Ισος τjj τβ ΚυλίνΙρ* επιφανείς γδ ' διά 
γάρ τάς αβ , «θ’, 2β γ  εςαι η βάσις βν προς τον κύκλον ηπ$, ως (ΐ) 
αβ προς 2 β γ , τητέςιν ως ξ αβ προς β γ * οπέρ έςιν, ως (2) η βάσις βν 
προς την κνΧινίρηαΐν επιφάνειαν γδ· αρ ουν (3) ο ΚυχΧο* ηπ3· τη Τα Κ«· 
Xfvige επιφανείς ίσος εςίν Αύτη is η εφεξής εςι Πρότασις*

Π ορίσματα εκ τβ Β' Μέρους
της Προτάσ . έπιφερομενχ.

ς .  Η* τ? Κωνβ επιφάνεια γβδ, ές'ιν Ιση Τ  ριγώνω, τω ύπο βη 
της τη Κωνβ πλευράς, ως $ ύπο της κατά την βάσιν τη Κωνβ περί-
φε?βία< ΎΊ <ι “ < βάσεως περιεχομένφ · των γάρ Πυραμίδων των περ) τον κώ
νον περατος χνευ περιγραφομενων αί επιφάνεια!, άει ίσαι είσι ζψΎριγωνοκ, 
ων η μεν βη τη Κωνβ πλευρά το ύφος, aI δ'ε των κατά τάς Πυρχμίδχς βά
σεων περίμετροι εξ, αί βάσεις εΐσίν* α\ μεν τοιχίδε των Πυραμίδων
επιφάνειαι (5)» «ττι tvjv κωνικήν επιφάνειαν, αί δε των κατά τάς Πυραμίδας 
βάσεων περίμετροι, επ) τπν χατ« τ̂ ν βάσιν τη Κωνβ (6) περιφέρειαν τέως 
αποληγπσιν* μ άρα τη Κωνβ επιφάνεια (7) f<rvf ieu Τ ριγώνω, ού υψο< Μ*·' 
η τη κωνπ πλευρά, βάσις U η κατά την αύτ5 βάσιν περιφέρεια,

Α%.ως. Ύη κωνικμ επιφανείς προσηρμό<&ω χάρτης, κυ*λό$εν παντη 
εκείνην περιαμπέχων, ο ίέτοι χάρτης κατ' επίπεδον έκτχν$ε)ς, εϊίος εξ*ι *°Φ

(I) Β. Πορ. Ttic ΙΒ. τ» Ιβ'. (8) dix το Γ. Πός. άνχτ- ($) ®· το *· C4) 
G. τϊ »αρ. (5) Kara tmijt. (6) Κατά ni* Γ. το τας. (7) Κατά nj» Α· το τχς.



Κύχλβ, ου ι} μβν ά*τ)ζ τρ τα Κωνπ πλευρά, το if το'ξον τ£ περιφε- 
filtt της Τ« Κώνβ βάσεως (ΐ )  i?'4 εςχι. Α’Α ’ 6 τομεύζ ουτος (2) ίσος ες) 
Τριγωνω, ου υψο< μεν ά τη τομεως αχτις, βάσις if su’5c7*, τω τη τομεως 
τόξω /σπ τυγχανΒΤα, ί  ο r αυτόν εςιν, ού υψο« μρν  ̂ τη Κωνπ Λ-λίυ?*, 
j3*Tii if Μ m t u  την βάσιν τα Κων« * vj α^α τη Κων« επιφάνεια,
τω αυτιο Τ^ιγώνω (3) <Vtj εςαι. Ε’ ςι i« rd Α' Hop. rvj« Ι Γ  ΙΊςιοτ.

Ζ'. Ε νδεντοι £ τα τοίς τριγωνοις προσάχοντα, τάΐς των όβων Κωνων 
επιφανείαις προσέχει, εϊγε eU οψι# μ*ν των τρίγωνων, ύποτεδειεν αί των 
Κωνων πλευρά) ,  eh if βάσεις, αϊ των χωνικων βάσεων περιφερειαι, εϊτ ουν
(4) αϊ ημιϊιάμετροι· ωςε

1. Τών χωνιχων επιφανειών α\ ίσας τάς πλευράς εχασαι, εΐσίν (f) ω( 
α! των βάσεων ίιάμετροι.

2. Κα'ι εάν α\ των Κωνων βάσεΐζ Ίσαι ωσιν, εσονται (6) a} επιφά- 
ttixl ως αί πλευραί.

3 · Και α\ όμοιαι επιφάνεια! > εν ίιπλασίονι (7) λόγω είσι των ϊιαμε- 
ΐξων των εν τχΊς βάσεσι.

4. Και όποιχώηποτε λνιφ^είσαι (8)» εϊσ'ιν εν λόγω συνδετω εκτε τα 
λίγα των πλευρών, £ τα εκ των διαμέτρων* των εν τοίς βάσεσι.

5 Και α\ ΐσαι ουσαι, τα«τ» πλευράς ($) ^ τ«< των διαμέτρων βά
σεις άντιπεπόν$ασιν* Αί if βτω< αντιπεπον$~ιαι ίσαι ε Ισί.

6. Τελευτa7cv if ij κων/xij επιφίνειχ λαμβάνεται (ίο), «Vito A*jrX«- 
σιαζομεννμ τδί τη Κωνπ ίτλ#υ$«< ίιά τδ< ύμιπεριφερείας τάς β-χσεως. Ύχ 
h ε\σι τα Πρρισμάτια Β'9 Γ , Δ ',  Ε', ς  , £ Ζ' τί̂ ς ΙΓ' Π^οτατίωί

Η'. Η* τη όρ$α Κωνπ επιφάνεια γβδ εάι προς τδν βάσιν, ω< δ του 
Κων« π\ευςοι β y 9 πφός Ttjv TifC βάσεως ίιάμετξον ay  * f'gi μεν yάζ vj 
τί Κ ωνα επιφάνια (ΐΐ) όξ$ύγων(ω9 τω υπότε τνίς πλευράς β γ  £ rife 
*ΐμιτεξΐφεξε(ας τδ< βάσεωζ περιεχομενω. Α'Α* ^ () τί Κωνβ βάσις ( 12) 
‘fH fgiv όρΒογωνίφ, τω ύτο τδ< ιιμιίιχμετρα ay ,  ̂ «wrifi μ̂ιπερι· 
φερείχς* ά'ςα ( 13) Η τη Κωνπ επιφάνεια εςαι προς τι)ν ^άσιν τη αυτπ,

' w< βγ προς ay. Ε'ςι it $ ΙΔ! των επόμενων.

(ΐ) ?̂Χον ·χ τη Ο*ς, τ* Κ£ν»%$ τ» τομΐ*ς τ· A’uxXt. (2) I". /7ο̂ , τ^ί τ» 
**!· (3) Ζ. ^ Α , τϊ α . ΙΊβ\. (4) Ζ τ* τ«<>. (5) Α. τ« ς . (6) flog, τίβ

τ* Τ· (7 ) Ι Θ ,.τ »  c'· (8) Λ  Πό<> τ«ί ΑΓ. τϊ ς'. (9) IS  τϊ τ'. (*0) Γχόλ τ?ς
τ ϊ  « ί . ( ι ΐ )  Κατά τ β  c* H of. τ«ί» άν»τ. $  τ ο  Π β| . τ ϊ ς  MB. τ ·  λ . ^ 12 ) /<· Ιίο· 

αεμ. τ?ς Ε. τ ϊ  <jrof. ( 1 3 ) τ ϊ  τ'. ν
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Θ'. Καντευ5εν I. if ra o$3-a Κω'νβ ετιφχνειχ, rs ύτο ΙοΌτλίύρβ Τρι- 
7 <ova ττβ̂ ί TVJV κάθετον ακ τερχγομεν*, τήν ymeriv εχοντος, rife βχ· 
νεως φτ διτλ«τ/ων ε φ '  if 7 «? /3* ra Κω'νβ vrXeu**, τής ήμιίιαμετρκ τής 
βάτεως χβ διτλατίων ecjf*

2. Η' τι? Κων8 επφχναχ, τβ ύ?το <fy$07avfa ΙϊοϊκελΗζΎργώνβ εβϊ, 
rep  τν?ν κάθετον αβ repayομεν», τήν yevtnv εχοντος, εςι Τζός τήν βί· 
<τιν, ως μ βν τω τετ^αγωνω ίΐΛ-γωνιοί /3δ, τρο'ς rtfV τλενραν ία.

3 » Η* ra ορθ* κνλΓνδρβ επφχνεια tfx, ες* ντρος τήν ra ορΒΐ Κώνον 
Υΐβν, ra <<rifv τήντβ /3«Viv £ το ύψος εχοντος, ως if ra χυλίνίρΒ τλεν- 
ρ« vx ιτρος βν, τήν ν\μ(<τειαν ra Κωνβ vrXfvjsiv. E"ci μεν yxg if im<px· 
veiu n/3v ντρος τήν βάην μ» ( l ) ,  ώς βν ντρός ν<ρ 9 τατεςι ντρος i  vtf 9 ifrot 
ώς \ βν rgi5< £ vij. Α*5λΓ »j βατις μι ες'ι ντροί τήν επφχνειαν ηκ 9 ως 
(α) £ vif ντρος vx* if αρ« (3) επφχναα tfj3ν εςτι ττρος τήν επφχνειαν η*» 
ώς 4 /3ν τρος vx* ml xvirxXw (4) Η τη κνλΙνδρΒ επφάνειχ ijk, *·ρος τήν 
ra Κωνβ ij/3v, ώς ή ra χνλ/νδρβ rXsugx νκ, τρος τήν 1ιμίτειχν rXevgxv 
th Κών» * βν. Ταίτα δε βιτ» ττορίτμ. A ', 1ί ',  x«) Γ' τής ΙΔ ' ΠροταΛ 
των εφεξής.

Γ. Ερωταν «7 » ολ» 70 ’  *α̂  «<?** ® τής °λ ώς ώντ© ήμι·
διχμετζ» Κύκλος, ϊ<το( τρ κωνικρ επφχνε(% yfil' Η' yxg τη Koiva βάτις 
yvf (5)» *ci rgw τήν κωνικήν ίτιφχνειαν yβ'l·, ως «7 τ ί®< raτίςιν
(6) ως ή αύτιΐ βάτις ra Κωνβ ττρος τον κύκλον οτ\  * και τοίνυν (γ) ο 
Κύκλος οττλ τή κωνική επφχνεία ιτος εςαι· Ε'ςι ίε ή των β*φβξ?ς ΙΕ\

Σ  χ  ό λ ι ο ν.
Τβτοις τροτίθεμεν rgoTx<rei( ίύο ε’χ των ra Γα/Χιλαίβ XifpS-ifm.
,,Α '. 01 κύλινί̂ οι, ων αΐ εηφάνβιαι *<ται είο·ϊν, *1τ) *·$ος αΑήλβς ως 

αΐ ϊιαμβτ̂ οι των βκιτεων εττ* εύθβ/ας, ή 7 ?ν ως τά νψπ των κι/λίνίζων 
ί,^ντιττετον^ότως.

01 7«? κύλίνίροι (8) βίσ'ιν ω« αΐ β»σ*κ ^ τα'υψπ, τκτβςιν (9)  ^
τλατίονι λόγω των βν τ«7« ββτβίΓΓ διαμέτρων, ^ εν ατλιμ Χ07ω των ύψβ* 
τήτων. Α 7 *δ κυλινίρ/κίο ε’τιφανειαι βίτίν (ίο) ως «1 ί/βμετροι των

3ί°

(jA Πόε. Τ«κ « » Μ Γ . ,(2) γ . 17oy. τ Λ  ά»ΜΤ. , (3) ΑΤβ. τ» · .  (4) Σ χ ό λ . , τί?ς
i c  Τ« ·♦ (5) Η. m9. «ν«τ. (6) fl. Γ/όρ me δ. τ ϊ  ι£. (7) Θ. t S « .  (8) ^ ν .
■*· “  τψ £χολ* Ζβ· τϊ «&'♦ ί9 ) Τ» *0'. Uo) δ. /7df. d(, 4  m« /. τϊ TOfr



βάσεων, £ τα υψίί των κυλίνδρων * ©I ugx κόλποι είσϊν ως αί των βάσεων 
ίιάμετςοι * £ «t επιφάνεια (εάν yag ό των ίιχμετςων λόγος συντεθν\ τω 
λέγω* τω εκ των ϊιαμετςων $ των υψών συνθέτω, αναπνέει ίν) ο λόγος ο 
σύνθετος, εκτε τ η  ίιπλασίονος λογπ των ϊίαμάτςων, χα) εκ τ η  απλού των 
νψών). Καίτερ ίται τοΑυν αΐ επιφάνεια υποτιθέμενα ε\σ)ν, ε'σονται ο\ χυ- 
Χινίροι (ι) ως α! των βάσεων ίιάμετςοι εν  ευθείας 9 ή' γβν (α) ως τα υψ«| 
τ̂/7τεΑΓον3·βτως.

Α’ /Χως. ΗΓ<?ω ΰψί* τα Α , λ , των δε βάσεων ϊιάμετζοι Β, β 9 χχ) ε· 
CovTtti αί επιφάνεια ως ( 3) ΑΒ £ α/3, αί δε βάσεις (4) ως ΒΒ χαϊ ββ» 
ο\ δε'τοι χΰλιν^οι (5) ως ΑΒΒ £ αββ' ά/Χ’ εξ υνοθεσ» α\ xv\ivigiKxl 
επιφάνεια 'ίσα εΐσί, τετεςιν ΑΒ =  α/3, ugx (6)  Α : α :: /3 : Β * χαϊ τολ- 
λαπλασιασμω των \ίγκμενων ha ΒΒ , £  των επόμενων ha ββ , εςα (γ) 
ΑΒΒ : αββ ::  ΒΒ/3 : Βββ : : (8) Β: /3, £ (9) α : Α.

,,Β'. Των ίσων κυΧίνϊ^ων £δ, ag, β! επιφάνεια εΐσ'ι.τςος ά/Χν(λας, 
},ev ύποίιπλασίονι λόγω των ύψοτιίτων· τητο δε εςιν, ε’αν μεταξύ των 
νψβτι$των νδ, /3$, μεσάτες ανάλογος τεθ% μ ϊγ, εςαι (ίο) νδ ιτ$©ς ντ (!) 
γ*ν r  Τβδς /Sf), ως ι| τη χυλίνδ̂ π «τπφα'νεια φ ,  ιτ$δς Ttjv τη χυλίνδ̂ Η ε’τι- 
φχνειαν ag.

Δια yag τάς /3?, *τ, νδ — , ε$«» irT * νδτ  ( ί ΐ )  : : βρ : νδ* ως ( 12) 
υτ : μφ : :  ξνΎ : α/3τ · χαϊ (13) ν  : νδ : :  ξ ν : αβ , ΤΒτε'̂ ν ( 14) ως επιφάν, 
<δ ιτ̂ ος επιφάνει» αο· Α’/Χα νδ (ήτοι /3ο) ε’ςΐ ίτρός βg ( i f ) »  ως »} επιφάνεια 
*ο, π(ος tvjv επιφάνειαν ag· aga ( 16)  Ν ίσβ π : βρ (%τοι νδ : τ )  : :  επιφά, 
<ϊ : ετκράν. αρ.

Α'/Χως. EVv μεταξύ των ύψοτπτων Α ,  * τε5)? μ μεσνι άνάλογον9 
ωσι is Β , β των βάσεων ίιάμε^οι ως avωτεgω9 εσονται α\ βάσεις ως ΒΒ,
°β ) ώ δε επιφάνειαι ως ΑΒ, αβ, οί ϊ* χυλινδ̂ οι ως ΑΒΒ, αββ ’ χαι ε· 
r*‘ ο\ κύλινδρο/ ίτοι είτϊ, τβτεςιν ΑΒΒ =  α/3/3, εςβ< ΑΒ : αβ : : β : Β· 
Κ*ΐ or# ( 17) β β ; ΒΒ :: Α : α , εςαι ( ΐ 8)  β · Β : J Α : Μ , χα) ΑΒ: αβ : : Α : 
Μ. Ο. Ε. Δ .
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3Ϊ*
Π ό q ι ϋ μ α.

Κ«ντ*υ5 ίν το ύτεφφαγν των μορίων, εξ Jv τα φυΤιχα των rωμά των 
Τι}γκειται9 οτωτδν τ$ hxvoict εφιχε&αι εςίν Ε’'ςω ξϊ χύλινίζος apyvpif, 
περιχεχςυτωμενος χχτ any αν tvjv ετ»<ρανε/αν, %?υτ©7< ύμίϋΊ περικεχ αλυμμβ· 
vtjv * ον δ>|τ8 χυλινϊρον οί %§υΤοχο»ντ*ς εί( 3/puTbV μίτον 9 αμυθπτον οτβυ 
|xvf>c»c ελαυνβΤ/ν. Ενί?/ /χ*ν y«p τό υψσί τη χυΧ6ίρβ τ$ο« το μί?χβ{ 
τη μίτε, ως ι Τζος 115600, ey oTc η μεΤΗ apaXoyov., «<τ ουν 115600 
ες} 34°' *αί ο̂ τωί ο %$υτ?€ ύμ»}\ υ<ρ η πεξίχαλύπτεται tj τδ μίτβ βτι· 
φχνεια, 34°κ,ί Χβπτοτεςα τη %ρυΤΗ ύμάνος, ι5<ρ* ου »j τβ χυΧίνϊ;1» επιφχ· 
νειχ ξ$ πεμχεκάλυπτο. Ο^α Ρ'ωαπλτ, φυΤ. με'ζ, Α' Κε<ρ, Θ' Τμ^μ. ΙΑ'.

Λ?/χμα τ$ο$ το Iljfijf.

κ. 23, Ε'ςωταν αβ, yi, εξ άνάλογον* και εςω η χβ ιίμίΤεια rife ot/39 >| >ε 
evj Ιιχλατίων τίίς εξ, £ ετως ετονται £ αί χι8, y i ,  «Η ava'Xoyov.

Η' yaj χ/3 ευθεία ες) νςος τ̂ ν α/3, ως (ΐ) Η ε£ τροβ τβν *η* «ί· *· 
opScyowov το' ύτο χβ £ εη (ι),7τον ες) τω oftoyuινίφ τ£ υπό αβ χαΐ εξ' 
Α Ά « yap το h (3) if ον ες) τω τετρχγωνω τ̂ ι «το yi , αρ* ^ το' op3o· 
yaiwov το υπό χ/3 >$ επ, if ον ες» τω τετραγωνω τφ ατό γί* χα) τοίνυν (4) 
χβ9 y^i sii ava'Xoyov βίτί.

Α'Αωί. χ/3; αβ : :  C5) εξ: εη' αΑ’ α/3 ; y£ : :  (6) yJ : εξ, οίζ* ·ξ 
‘Τβ τετχξχγμενως (7) χ/3 : y$ : : y$ : ε.π.

Π q ο r ct σ ι ς ΙΑ.
κ· »8· ,,Ο* Κυχλο( © «το ι{μι9ιαμβτρκ τί?< *ίτ/€ α» μεΤ(| ava\oyov

ί,ίΤνι μβταξυ τί?< τβ τδ βρ3·δ χυλίν^β τλβυ^αβ β γ 9 $ Τής ί/αμβτρβ τϊ< 
^βατεως β ϊ, 1<τος ες) rjj ε-τπφανεία r j  χυλινϊριχ̂ .

# Νοεί^ωταν τοι< KuxXotc «βν, «<τ3· τ$ζΐγεγραμμενα είναι ομοειϊη τεταγ· 
μένα πολύγωνα,$ ίια τδτο ομοια τα νμ ^ ρσ*· #τί τη νμ τολυνωνβ βεβν**~ 
ναι το Πρίσμα το τερ) τον χύλινίζον πεζίγεγ^αμμενον. Ε*τβι^ «ν $$, βΎ>

CO /Ε· τϊ *'· (2) /<j. Tj  ς\ 
Β% ύ*9* . (7) ΛΓ. τ5

(3) « .  τ* ς .  (4) /Ζ. r «  τ '.  ( Λ  «  ί .  <6)



«νάλογόν εϊσι κατά tvjv ύπο$εσιν, ανάλογον ϊσονται έ, αϊ αό (J αν), 5η, $ 
2 βγ,$ια τό Λν,μμα’ και το μεν υπό τΰ( αν, £ thc περί μέτρα τα Ιίολυγωνου 
νμ περιεχόμενον Τ ρίγωνον ίσον τω περιγεγραμμενω Πολυγωνω νμ ( I)* τό 
ϊέ υπό τΐίί β γ  (J εζ), $ τ η« άυτίίς περιμετρα νμ Ο’ρ5ογωνιον,τα τ εςι (2) το 
ντο TJfC περιμετρα νμ, £ rift ίιπλασίας rijc βy  Τρίγωνον, ϊτον επιφάνεια 
τβ τ?ρ< τον Κύλινδρον περιγεγραμμενα Πρίσματος (3). Α’ν&ά το ύτό τη< αν, 
£, τ Η< περίμετρο νμ περιεχόμενον Τρίγωνον ,ες) προς το Τρίγωνον το υπό τ?« 
άντνϊί περιμετρα νμ, £ τη< όιπλασίας τη< /3γ περιεχόμενον, ω$ η αν ττρό< thv 
διτλατίαν τ?< /3γ* άρα £ το Πολύγωνον νμ τρό$ tvjv επιφάνειαν τα περ) τον 
Κύλ/νίρον περιγεγραμμενα Πρίσματος εςαι , ως η αν τρός thv όιπλασίαν Tifc 
βγ (4). Ε’τ «  >f η?η δβί«χται,οτι αί αν, &η,2βγ ανάλογον εϊσίν* ο λόγος 
άρα τί{( αν προς την ίιπλασίαν τν?< β γ ,  ί/τλαα/ων εςι τη  λόγκ τ£< αν τρο'< 
Tij ν 5 η C5 )· Τα Πολύγωνον άρα νμ ιερός τύν επιφάνειαν Τα Πρίσματος λόγον 
ιχει ίιπλασίονα τ η  τ η < αν τρό* τπ'ν 5 η* Δ ιτλασίονα Hi λόγον τ η  τ η < αν προς. 
τ,]ν 5η» εχει $ το Πολύγωνον νμ προς το άυτω ομοιον 5ρξτ, ω« 1%ςα συνχ· 
γεται εκ της Α'. τ η  ΙΒ\ (άχ^είσιςς γάρ τίίς ξ 5 ,  τά Τρίγωνα ανκ, 5πξ» 
ετει εχει τάς υπό αν& , 5πξ γων/ac όρ5ά(, ^ τάς ύτο' ακν, 5ξπ Η μ*' 
αβιας των εν τόιςόμοίοις κανονικοίς Πολυγωνσις, εσεται ϊσογωνιά τε έ> όμοια* 
i) η αχ : 5ξ  : :  αν : 5η· Α Ά α  τά Πολύγωνα λόγον f%« ίιτλατίονα των κα
τά τη< Κύκλ«(, εϊς ας εγγράφεται, ημώιαμετρων αχ, 5ξ (6) * διτλατίονα άρα 
*ζ«Κ7)  $ των κατά τ η < Κύκλβς, ττίρΐ πς περιγράφεται9 ημιόιαμετρων αν,5Η)*· 
Ανζα το' Πολύγωνον νμ τον αυτόν εχει λόγον πρόςτε τπν επιφάνειαν τού- 
Π^τματοί, £ προς τό Πολύγωνον 5?ξτ* ϊτη άρα τω Πολυγωνφ Η τ η  ΙΙβίτ- 
ματο< επιφάνεια ($)· Τω άντω 5s τρόπω ίειχ$ό?εται, ότι Πρισματικά) επι- 
φάνειαι ά^λαι επ ά/λαις εϊς άπειρον περ) τον Κύλινδρον περιγραφόμεναι, εσον* 
τα; «si fra; Πολυγωνο/c άν&.οις επ' ά/λοις εϊς άπειρον περί τον Κύκλον περί- 
γραφομενοις. Ε’τάι ίετεωζ άπολάγεσιν αΐ μεν Πρισματικά) επιφάνειαι εϊς τν)ν- 
τ» ΚυλίνϊβΗ επιφάνειαν (ρ) ,  τά Μ Πολύγωνα εϊς τον Κύκλον 5 τη (ίο)* Η 
τ» ΚυλΛϊρπ άρα επιφάνεια εσεται Jth τω Κύχλω 5τη· Ο. Ε. Δ .

Ε κ τ η  εζαιρετ» τάίε θεωρήματος εζεςαι λαβεΊν- Κύκλον Κυλινίρικί επί* 
Φ*νεία ίαΗμενον*
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3Ϊ4
Π  ο ρ / ί τ μ α τ α .

Α'. Η* τβ o*f5e KvXfv^e επιφάνεια ϊτη εςιν Ο’?5ογων/ω, Τ<£ ντο Tijc τβ 
Κυλίνίρβ πλευράς β γ ,  g τίκ χατά τι]ν βάην περιφερείχς περιεχ,ομενφ.

Ε’'ςιγχρ ως Uhixrxi ανωτέρω η ίιτλατία της γ β  προς την ̂ η, ως η άν· 
τν| 5 η τρ©< TVJV βχ , η αν· τβτ εςιν ω« ιί περιφερειχ π , προς την περιφέρειαν 
βν (ι). Το Τρίγωνον χρχ το ντο rw< πρώτης, τητ εςι rife )/τλί< /3γ, χα) 
τίκ Τετάρτης, τβτ εςι της περιφερείχς βν περιεχόμενο*, ϊτον ες) τω Τρίγω
να), τω ντο τ?< ίευτερχς 5 η, χαΐ τη< τρίτης, τβτ εςι της περιφερείχς τ  (a). 
Α Ά ά  το ντο της 5 η $ τη< τ«ρ«ρε$ε(αί τ  Τρίγωνον ίτβται τω 5 τη χν'χλω, 
( 3) τβτ εςι τη τβ ΚυΧίνϊρβ επιφχνείφ (4) '  άρα $ το' ντο rife ϊιπλης β γ 9 χα) 
της τ εριφείχς βν Τρίγωνον, τβτ εςι το ντο τη< βγ» $ της τερίφερείχς βν 
Ο’ρ5ογωνιον (5), "τον εσετχ< τη τβ Κνλίνίρβ επιφχνείρι· Ο. Ε. Δ ,

Δήλον άρα εχ τβ Πορίο·ματο< τβτβ,οπ at των Ο’ρ5ογωνίων Μιότητες κοι- 
νχί ε\<η $ τρβ« τά< τ̂ιφανείαβ των ορ5ων Κνλ/νίρων. 0 ’5iV εςω 

# .26. α7· Β\ At Ιτοΰψεκ ΚνΧινίριχαΐ επιφχνειχι βμ, ξν , εϊτι προς ά/ληλχς, ως 
at των βάτεων διάμετροι β ξ , ξρ.

Τα' γά^ ντο των περιφερειών γ λ ,  <τε, ^ των ά/ληλχις «Των εν5ειων
ρν περιεχόμενα 0 ’ρ5©γων/α, οίς εξ/Τβνται α\ Κνλ*ν$ρικα) επιφχνειχι (6), 

εΙτί τρό< «/^πλα, ω< «I βάτει* (7), τβτ εςιν ως χΐ τ εριφερειχι γ λ , ο·#, ήτοι 
ως χ\ διάμετροι βξ , ξρ (8)·

Γ\ At Κυλιν&ριχαι επιφχνειχι γ ι , χρ, ων at βάτεις ι<ται, είτ» τρόί άλ- 
XnXac, ω* τα νψπ τι, βρ.

Τά 7*? ντο ίίτων χα5 ’ ντο'5 εο*ιν περιφερειών 5 η* μξ* $ πλευρών των 
τι, τ  εριεχόμενχ θ ’ρ5 ο γωνία, οίς at Κυλινίρ/χα) επιφχνειχι εξιτβντχι (9)»
«Μ τρόί αν^πλα, ώ< at τι, /3ρ (ίο),

* ’ â ‘ 27· Δ'. At όμοιχι Κνλιν&ριχα) επιφχνειχι βμ, λόγον εχβσΊ ίιπλχϊίοίχ* «
τερ βχβτιν at των βάτεων ίιχ'μετροι βε,

Ε’αν γα  ̂τε5ώβ·ιν ot Κνλιν^οι όμοιοι, βτβται η μζ προς την ιξ, Η 
βξ προς τπ'ν (II), τβτ* εςιν ως περιφέρειχ γΧ τ̂ ο'ί τπν περιφερειών ο·β(ΐ*)· 
Τοιγα^βν  ̂τα Ο’^5ογωνία , τά ντο των.περιφερειών γ λ ,  <τ», ^ των πλευρών (I)

( I) Ζ. τ*  (a) / 70f .  Λ  tiff i f ,  Τβ ς '· (3) Λ  τ ϊ  TKC. (4) ̂ < · * * 0 ° ” '

τ « * . (s )  n i f .  KJ. τ· · .  (6) / 7ο *  Α '.  (7) Α* τ ϊ  τ'. (8) J7*οτ, ^  ^

 ̂ «8 τϊ /Β'. (9/ Γ7ο{. Α', (ίο) Α. τϊ V. (II) (/(ΐτμ. τϊ ι̂ . (18) ζ. ΤΪ τ«ε·



BBS
μ£, ιξ περιεχόμενα 9 όμοια εσεται (ΐ)# έ, λόγον εξ« Ζιπλασίονα, ου περ 
(%* Η μξ προς τ»}ν ιξ (2) 9 τβτ εςιν if βξ προς την ξρ. Α'ρα ^ at ΚυλινΖρι· 
καϊ επιφάνεια/, χτ,

Ε'. Αί ΚυλινΖρίχαΙ επιφάνεια/ (βμ9 ρι) λόγον εχπσι (3) Tfcc άΆηλας χ. το αυτί, 
τόν συγκείμενον εκτε τβ λόγβ των πλευρών ( ξμ, ι ξ )>$  τβ των εν ταΊς βάσε·
Λ Ζιαμίτρων (βζ9 ξρ).

ς .  Ε*«ν «ί ΚυλινΙ̂ ιχαΐ έπιφάνειαι (αρ9 ζΖ) ωσιν ά&.ηλαις Χτβι, εσεται 0̂< 
ω< ί διάμετρος «β προς τΐ\ν διάμετρον ξν , βτως εν αντιπεπονδησα το βψος 

TfP« το ύψος ρβ (4) > £ άνάπαλιν.
Ζ\ Ε* τί αυτβ τ?ωτβ Πορίσματος πορίξεται τελευταίον η τηςΚσλιν^Ν 

χ$< επιφανείας καταμετρησις, εάν Ζηλονότι το ύψος ετϊ την τϋ< βάσεως ντε· 
ριφερειαν το^αντλασιχ&ρ, Ε’αν, φέρε, τε$γ το μεν ύψος το ίων 20, ι| Ζε 
της βάσεως περιφέρεια ποΖων 6 * πο/λαπλασια&έντων των 20 ποΖων Ζιά των 
6» τ^οχόψβοΊ τετραγωνικό) πόΖες 120 ε1< την τβ ΚυλίνΖρβ επιφάνειαν·

Π  ̂ ο τ α ο1 ς ς ΙΒ\
Η* τη of$e Κνλ/ν^β επιφάνεια έςΐ προς την βάσιν αβν9 ως η τβ Κυλίν- %. 24· δ$» 

Ζρε πλευρά (γβ) προς την β ο, τεταρτημόριον ασαν τί}< χατα Tijv /3aV/v Ζιαμίτρκ.
Ε”ςω η 5ιf μ/trov λόγον εχεσα των εν ταμ βάσεσι Ζιαμίτρων β γ  £ βΖ· 

ητκ μέσον λόγον ε ξ «  (5 )  ( S )  £  τ “ ν β* ( ΐ  αν)  * β γ · ό ΚύχΧος αρα 5 τ η  ο 
ατό άκτίνος της $η,ϊσος ες)τίϊ καμπύλή, επιφανείς Τβ ΚυλίνΖρε yZ(6). Α’/Χ* 
ο χυχλος 3τ# *γο'ς Tvjv τβ Κυλίν^β /3άο·ιν αβν9 λόγον εχει Ζιπλασίονχ τβ, 
ον εχβ ν| 3tj τ?ός τήν αν (7) , τβτ εςιτόν αυτόν, ον η Ζιπλασία της β γ  προς 
▼ήν εκ τβ κεντρβ βα (8)» Ητβΐ >ί /8γ  τ̂ ο< τιί» /3ο, τεταρτημόριον *σαν τί< 
μβτ̂ β · αφχ £ ι) ΚυΧινϊριχι) επιφάνεια ες) πρόζ την βάσιν αβν, ω; η β γ  τρθ4 
Τί)ν βο9 τεταρτημόριον βσαν της Ζιαμετρ» βΖ. Ο. Ε. Δ .

Π ό δ ι σ μ α .
Η* επιφάνεια ΚυλίνΖρ* , ο< ε%β» r»jv πλευράν ϊσην τij Ζιαμίτρω της βα- 

**«<» ες) τετραπλατία της βάσεως· Ε’αν ίε η τβ Κυλίνϊ̂ β τλευ^ά ^ τεταρ· 
τημορίω της βάσεως ίση , ι| Κνλιν^ΜΗ επιφάνεια εσεται Ίση τ ξ  βάσει· Δη· 
λον εκάτερον εκ της ίΐροτάσεως·

(δ) 0̂ ε<τμ* Α. τ* ς'# (β) /. τ ϊ c· ^ · τ* ϊ ·  4 ^ · τ·  παρόν» (4) W» τ·
C$) τβ /Ιπμ* τβ «/ε τ*ί* //ί'· (6) Μ* τ* τί̂ όκτος. (7) Πβ .̂ τις Β, τ* Φ * (8) 

rije iridtirtt ι£ το* / .  Ο'ζΐίμ* τ* «·
Υ'7 β
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Π g ο τ  α c ί ς ΙΓ\
Ο'Κυκλοί, 8 ν\ εκ τβ χε'ντρβ ολ μέσον εχ « λόγον ΤΗζ τβ όρ9βνΚωνβ 

πλευζάς 0 γ , ύ  τίίβ κατά την βάσιν τS Κώνβ Ιιαμετς* * α γ 9 foot εςι τ% του 
Κωνβ επιφάνεια.

NoeieS'w τερΐ μεν τβρ χύχλβί a y § 9 ο τλ , Πολύγωνα χανον/χά, $ ομο/α 
τεριγεγραμμε'να τα εξ, νι· επ'ι Ιε τβ Πολυγωνβ εξ Πυξαμίζ ανεςαμενη , «?- 
ns eqai πεζί τον Κώνον πεζίγεγςαμμενη. -,·ί4.

Ε’πειίά βν ε’ξ  ύτο3·ε(Γεωί υ' αγ, ή’ 4 «3- ε’ςϊ τ·ρό{ τ̂ ν ολ , ω< ij αυπ) ολ 
ρτρός rijv 0y* o' λόγος « 0* τίϊί α3· τρός τν|ν 0γ  5/τλατ/ων εςαι τβ τί?ς α3· 
■ττρος την ολ (ι). Α’/λ.’ ω< >j α9· τρός T»jv 0γ, βτω το ΰτό τί?* α9·, £ τί}ς τε» 
ρίμετρβ εξ Τρίγωνον, τρό< το Τρίγωνον τό ύτό τί< 07 £ τί?< «υτί< χεμμε-v .u  /.Ρ · λ μ *  -τα «ι ·»γλ τ ίί/  /*V  A  ιτ^ η ιιιίτα α  Τ\»ι*//.ίν« .  «HM/ic r/5
λυγώνω εξ (α)* το $ε υτό τί« 07, 
φανείς τίϊί τεριγεγραμμβννις Πυραμίίος (3)· Ο' λόγος αρα τβ Πολυγωνβ *£ 
οτρός την rift Πυραμίίος επιφάνειαν, ε̂ <ν ώταυτως ί/τλατ/ων Τβ λόγβ τίςα9 
τρός τνίν ολ. Α Ά α  ο λόγος τβ Πολυγωνβ β£ **ρός το' εκ χατατχευίς 
αυτω όμοιον Πολύγωνον /ν, δίτλατ/ων (4) τβ λόγβ TMC «S’ οτρός τ«ν ολ 
(ως δείχνυται ε’χ των είς τν?ν ίεΐξ/ν τι̂ « ΙΑ', τβ παρόντος πα^αλ^φ^εντων) * το 
Πολύγωνον αρα εξ τον αυτόν εχα  λόγον τρόςτε τ̂ ν επιφάνειαν τίϊςΠυραμί· 
$ος,  ̂ τρός το Πολύγωνον ιν* ίοΉ άρα τω Πολυγωνω >j τίί Πυραμ^ος επι
φάνεια^). Τω αυτω δε τρότω δε/χθ^τεταί, ότι έπιφάνειαι Πυραμίδων ετ 
αιτείρον μα/λον φ μαΑον τολυγωνων τερ) τον Kcoyov τερ/γραφομε'νων, ετον- 
τα< αε'ι ?τα< Πολύγωνος ετ άτε/ρον τερ) τόν Κύχλον οτλ τεζίγςαφομενοις· 
Ετεί ϊε ένατον αττολιίγβτιν «1 μεν των Πυραμβων επιφάνειχι εΙ< Ttjv επιφ*· 
νειαν τβ Κωνβ (6)· τά 5ε Πολύγωνα *ί< τόν Κυχλον οτλ (7)* *? επιφάνεια 
αςα τβ̂ Κωνβ (g) 10·̂  Κύκλω οτλ. Ο. Ε. Δ .

Ε χ τβ εξα/ρετβ τβίε ΘεωρΗμ*το« εξεςαι Χαβείν Κύκλον Κων/xy επιφ*" 
vt(u Iτβμενον.

W 1̂ ̂  ί. *3 V. (2) 4 , τβ ταροκτος· (3) θ . τ» «βρό»τβ?· (4) Σβν*V·*·1 **
• τ“ * 1$) ®« τβ ». (6) /. τβ ταρόντος. (7) Γ. τ* ταρόντορ. (8  ̂Α. τ»

»«ρόντος. t , ,  ,...



ZSY

Π o g ί <f μ α τ  α.'

Α\ Η* τβ όρΒ’α Κώνα επιφάνεια ϊση ές) Τριγώνώ, ου υ\|Όζ μεν η τβ 31. 32. 
Κώνβ πλευρά (/B y), βάσις δε η της βάσεως περιφέρεια (7 $).

Ε*'ςω 7*ί *ί μ$0*ον εγρσχ λόγον της τβ Κωνβ πλευράς β γ ,  ̂ τν?{ 
μτ« rvjv βας/ν ημιδιχμέτρα «7 · Κ«» ετε) ι| περιφέρεια γ $  ές) προς την οτε̂ /- 
/̂ρειαν 5Τ, ωί ν| α*τΐί « 7  n'foi τ«ν οΧ «χτ7ν« ( ΐ ) ,  τβτ* εςιν ώς η ολ r$oc 

Tvjv βγ κχτχ τνρ ύπό&εσιν το Τρίγωνον άρα το υπό της πρώτης 9 rSf εςι 
της περιφερείας 7^5 $ της τέταρτοί β γ 9 ‘τον εςαι τώ Τρίγώνω  ̂ τώ υπό της 
δευτέρχς, τβτ ες/ rijc περιφερείας π 9$  της τρίτης ο\ (2),  τβτ εςι (3) τω 
Κιίχλω οτλ , τβτ εςι (4)  τ*ί Κων/xy επιφανείς βγδ. Ο. Ε. Δ .

Αηλον έχ T»h τβ Πορίσματος, ότι χί Κωνικά) επιφάνειαι ύπόκειντχι τ  on 
Των Τριγώνων νόμοις. CfStv

Β'. Α1 Κων/χαι επιφάνεια/ (βαζ9 ξ%ζ)* α\ π\ευρα\(βχ, ξ χ )  5V«/, χ.χβ.νη. 
«Ιο*) προς ά/Μ λα«, ώς α\ των βάσεων διάμετροι (βξ, ξρ)·

Γ\ Κ«) χ\ γ ξ τ 9 αφβ, ών χ\ βάσεις \σχι9 είσ'ιν ως aI πλευρά) (γ ξ 9 αφ). κ. 28·'29· 
Δ '. Α) $ε ά/λήλχις όμοιχι (βχζ9 ξρφ) λόγον ε%ασι διπλασίονχ 9 ου χ.ζβ.ζγ. 

rep α! των βάσεων διάμετροι.
Ε'. Καΐ οΐαιδήποτε h  γάνα λόγον εγασι προς άΆηλχς τον συγκείμενον Σχ.το wr· 

'έκτε τβ λόγα των πλευρών (βχ , ξφ )} £ τβ των εν τχίς βάσεσι διαμέτρων

 ̂ , , , ,
ς'. Των ι*ςων Κωνικών επιφανειών άντιπεπόν$χσιν χ\ πλευραι ταίςδιχμε-

τροις των βάσεων* £, ων ϊε αντ/τετόν^ατ/ν, έχείναι ίσαι,
Δείκνυται τάυτχ πάντα εκ τβ πρώτα Πορίσματος, ώσπερ δη $ ανωτέρω

τα περ) της Κυλινδρικής έτιφχνείας Πορίσματα δέδειχται εκ τα έκείσε πρώτου
Πορίσματος.

Ζ'. ΜετρηΒ-ησεται τελευτχΊον η τα Κώνβ επιφάνεια, εάν η πλευρά γ ξ  Χ· 3°·
«τι την ημιπεριφέρειαν της βάσεως ποίλαπλχςΐιχ&η. Cftov έαν ώσιν η μεν 
πλευρά τ  οδών $ , η δε' της βάσεως περιφέρεια ποδών ίο* πο&.ασικ&έντων i  
‘̂ά ίο , προκΰ·^ασι τετραγωνικοί πέδες 5© είς την τα Κώνα επιφάνειαν. Προ- 

^λος δέ ο της δείξεως λόγος εκ τα άύΤα πρώτα Πορίσματος·

( ΐ ί  2 .  « ·»  » » » « ·  ΙΛ\ Π » »  s f  *·ϊι· Γλ  τ *  c '. I 'i) Ε. ΤΒ ΊΤΛΟΟν. a )  Ε «  ΤΜ VClfOt·
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Η' τη oftS Κωνπ επιφάνεια ες) προς την βάπιν, ως 4 πλευρά (β γ ) πρός 
την της βάσ’εως ημιδιχμετρον (χγ)*

Ε'χετω η λο fwVey X flV y τ^ Τε ***»!*< 0 7  > & τί« **«r rtf» /3*Vi#
Jήμιδιχμετρ* αγ* καί εςαι ο λόγος της β γ  προς την αγ, διπλάσιων τS τηςολ 
ν ρός την αγ  (ι)* ό δε κύκλος ό από άκτίνος της ολ ες)ν 1<τος rij Kami - 
επιφανείς γβδ (2)· Α Ά ’ ό λόγος τβτβ προς rtiv τβ Καί»» βάσιν «7 ^» «V* ?<- 
πλαόΐων τβ της ολ προς την ay ( 3)»  £ επομένως ο αυτός τω τίκ β γ  πρός 
την a y  $ νι Kami* άρα επιφάνεια γβ$  ες) προς τη» βάσιν ay  ο, ως η βγ 
προς την αγ. Ο. Ε. Δ*

%· 54-

%* 48·

*· 48*

Π ο g ί σ μ. λ τ  «*
Α \ ϊΓ  επιφάνεια Καίνβ, ός αν εκ Τρίγωνα ισόπλευρα περί χά Serov njf 

κχ περιενεχδεντος ειη γεγεννημενος, ες'ιδιπλασίχ της βάσεως (ξτ).
Ε'ςι *α) γάρ η πλευρά κβ ίση τ η βδ, $  επομένως, διπλασίχ τνίς κπτ αν 

την ημισεΐας, τητ εςι της «/3, ητις εςίν ημιδιάμετρος τνίς βάσεως,
Β'. Η* επιφάνεια Καίνβ, όςανεχΎριγωνβ ορθογώνια, £ Ισοσκελής (τη εβί) 

ε’ίη γεγενημενος, εςι προς τη» βάσιν, ως η «» τφ Τετραγωνω διάμετρος προς 
την πλευράν.

A ’^^eto-n? 7 *? τ ?< **&*τ* /3*, 4 ®^»ί 7 «»δ* β δ(%χ (4)*
ημίσ&χ αρχ όρ̂ νίς η υπό αβδ· εςι i f  όρ$ής ημ(σαα $  4 tire aij3 (5)* 4 *· 
ρα «5 (σ·ΐί τ ί  (3α (6). Τοΐ7*0*ν Η με» /Si «V* διάμετρος, 4 &ε αδ πλευρά τη 
Τετράγωνά αχ' εςι δε 4 αί ημιδιάμετρος της βάσεως π τ,  «τβ τί< KsSsTOV 
αβ δίχχ τεμνόσης τ4» ε δ (7) * ε η τπτων αρχ £ τνίς παρουσης ΙΔ*. δηλον το 
ΙΙόριτμχ.

Γ \  Η* Κυλ(νδρ* oft* επιφάνεια (Si) προς η)» Καίι»» oρSs επιφάνειαν 
(θβν), εςϊν ως 4 πλευρά τβ Κυλίν^Β προς την ημίσ&χν τνίς τη Καί»» πλευράς»

Η* γάρ όπιφάναχ τβ ο̂ 5β Καίνβ Sβ9 ες) προς Τήν βάτιν μι, ως 4 πλευ· 
ρά βν προς την της βάτεως ημιδιάμετρον ξν (8 ), τητ εςιν ως 4 ηβ^αΐα της 
πλευράς βν προς τό τεταρτημόριον της διαμετρπ Sv, ΕΓςι δε 4 βάπις μι *i°*

Ο) OV I. Τ5 (2) ΙΓ. Τ« παρόντος. (3) Β. τ· ι^, (4) Γχολ. A'. rH *?'*
**· (5* Ποί· ίΑ'. τ?ς τϊ «*. (6) ά. τ» λ. (7) Σχόλ. Α'. τϊς Κς\ *· *'

( b )  1 J * .  τ β  τ σ ό ν τ α ς .



rjp επιφάνειαν re Κυλίν^β $x , ως to τετχρτημορίον τ$ζ διάμετρο νρόζ rtjv 
η  πλευράν τ« Κυλίνϊρο (ι)* il <τβ αφα vj Κων/xif επιφάνεια ϋβνπρόζ τ̂ ν Κυ- 
XivfyMcwv επιφάνειαν νχ, ως ij ημίσεια πλευρά τβ Κώνο πρός Tifv τβ Κυλίν- 
tye πλευράν νχ. Ο. Ε. Δ·

Αίίμμα.εΙζrijv Ιξ?ί.
Ε*ν Τριγώνω τω ντυ ίίχ^ω *αβα rtjv νυ ύ ξδ. Λ /γω  >ιj ,  ότι το ντο 34· 

των Try ,· νυ Ο* ρϋογώνιον Ίσον εςί τφ υπό των πξ, ξδ, συνάμα τφ υπό τί?ς νξ,
£ συναμφοτερο riff νυ, ξλ  #

ΙΓ%$ω fVi rvjv τΧευ^αν τν χα$ετος >5 «ν, <<τμ τ£ νυ, χα) συμπεπλη- 
ρωι&ω τό Ο'ρϊόογωνιον νο · ή'χθω ίε $ Η διάμετρος πχ * άχο ίε τβ Ti êia ξ  
ίχ5ω παρά rvjv αν ύ ξε , $ τεμνετω την πχ κατά τό β· ha δε τβ β νίχ$ω 
if γ ξ  παράΆολος τρ νπ. EVeiiif βν η αν ες'ιν εκ κατασκευή Ίση τρ νυ (£
(λ)  αν : ξβ νπ : ξπ )  : :νυ:ξδ),  δνίλον on (Β) $ *ί ξβ όςι ή  &  * 
ί»ί τχυτχ τό Ο*ρ$ογωνιον, ον Ίσον τω τνυ * το',τε £ξ Ίσον τφ πξδ' Λείτεται 
άρα δεΊξχι, οτι τα Ο*^ογωνι* οβ, ε γ ,  βν Ίσα ες) τφ ύπότε τ ϊ}ς νξ, ^ συ· 
ναμφοτερο rvjc αν, ξ/3, τβτ εςγ rife νξ, έ, συναμφοτερο r!j( νυ, ξί περιεχόμενά 
Ο'ρ$ογων(ω. Ο'περ εςι πρόδπλον· εΊγε τό ύπότε τν?< ξν, ^ συναμφοτερο της 
»*, ξ/3 περιεχόμενον Ό*ρ$ογωνιον εξισοται ion τρισ'ιν Ο* ρ$ογωείοις, λε'γω 
W τω τ» οτό των νξ, (τβτ «<?/ τω %ω^ω ε γ ), $ τω υτο των νξ, νγ 
(τϊτ εςι τ̂ ι %ωρ(φ βν)9 έ, τφ υπό των νξ, ξ/3, τβτ’ εςι τω άυτφ χωρίω βν, - 
(*ομενω( it £ τφ βο, οτερ εςιν Ίσον τω βν. Δνίλον όίρα τό προτεδεν.

Π ρ 6 τ  a a ι ς ΙΕ'.
EVv Κώνος όρ&ό( E'TtTtiu τφ ξσρ παρχΊληλω τ$ βάσεινφο τμ ^ ζ9\ε· χ , 35.3 ·̂ 

yu on ο Κύκλος 5ΐ|μ, 2 ύ εκ τβ Κέντρα, μέσον λόγον εχει το τί?ς τλευ- 
?*< μεροζ νξ, έ, συναμφοτερο τί?ς των Κύκλων ξσρ, νφο νιμιίιάμετρο ξ ί , νυ,
,<r°( ες) τί) Κ(avtuij επιφανής τρ μεταξύ των παρχ/ληλων Κύκλων ξσρ, νφο.

Εχβτω Ϊη τον μέσον λόγον η μεν τ?< τν £ τ£ς νυ ' η 5-χ τί?ς τ ξ  
 ̂τί« ξ ί · και ίιά των &£, θκ, κχταγεγράφ^ωσαν Κύκλοι ο\ 5^λ, 5χτ. EV#- 

ται ivj ο μεν 5κτ ?ο*ος τ£ κωνικρ επιφανήχ ξπρ (4)* ο >ρ 5^λ Γτος τρ επι· 
φα»ι(% ντο · το* ίε υπό των χνυ Ο*ρδογώνιον Ίσον τω υπό των πξό συνάμα

„ ΙΒ· *· 'τκνόττοζ. (β) ξίφφ, Α\ vie τ* τ· (3) W* 4 ®· τυν τοίς ίχβλ.
^  Ζ· ** *· <4) /Γ · τ · ταςόντβς. V
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τω υττο τής ν£, £ συναμφοτέςχ τής νυ, & (Ο  περεχομένω O'ftcyoiviu). EVe* 
Ιέ ε’κ χατχνχευής ή μέν $ξ μέση uvaXoyov έςιν εν ταϊ* πν, νυ, ή δ* $κ ε*ν- 
τάί* τξ» ξί * άρα τό μεν υπό των πνυ Ο’ ζ$ογωνιον ες'ιν ίσον τω από rife, 

ΤεΤζαγάνω, τό Ιέ υπό Των πξΐ Ίσον τω από τής οχ (2). Και βτε» εξ ύ« 
ττο ε̂τεω* Vi μέσον β%« λ^γον τί*τε ξν,  ̂ συναμφοτέμ τής ξ$, νυ* το 
αρα νττο τ?« ξν,/£ συνχμφοτέζΰ τήςξ), νυ τερ/εχο'μενονΟ’^ογων/ον, «τον ε- 
ς< τω aVo rijt St* Τετραγωνω * το' άττ© τί}* άρα Τετράγωνον Ισον εςι τβΤ*' 
aVo των $vj9 3* Τετρα7 ωνο/{* και εττείοΐ Κύκλο» «©■«, ως τα από των ήμε- 
Ιιαμέτξων Τετράγωνα ($ ), εσετχι ίή ό Κύκλο* 3λ£ τοϊς Ιυτι Κύκλο/; 3 κτ, 
θ^μ ϊτο*. Α Ά ’ ό Κύκλο* $λξ ές'ιν ϊσος τή χωνιχή επιφχνάφ νπο (4)* αρα £  
ή κωί/κ>ι επιφάνεια νπο , Ίση τοΊς Ιυσ'ι Κύκλοι* 3κτ, $ημ, Α’ /λά τό μεςος 
ξτρ τής όλης έπιφανείας νπο Ισβται τω Κύκλω 3κτ (5)* λοιττον αρα το με
ταξύ των παρα/λήλων Κύκλων φφ, σσ έναπολαμβανόμεναν τής Κωνικής «*>. 
φαντίάς, ίσον εςι τω λοιπω Κύκλ  ̂3)*μ. Ο» Ε, Δ»• A

Π ό $ ι σ μ α*
. Το μετρβν άρα τής μεταξύ Ιυω Κύκλων ενχπο\χμβχνομενης Κωνικής επι* 

φανεία*, άτοφερετα/ ε’κ των κατά τ«* παρα/^ήλνς Κύκλκ* $ο3«τών ήμιΐιχμέ· 
τρων (νυ, ξί)> $ tvj* κατά τ̂ ν Κων/κύν ra'urifv επιφάνειαν πλευράς (νξ) '  
εάν ίνιλονο'τ» το των ήμιίιχμέτςων άνθισμα νν4·ξ$ εοη' τι*ν πλευράν νξ πο\· 
λαττλαΤιαεθ·)/, άτο δε τί τροκύπτοντο* vj τετρα7 ων/κύ όξαχΒ^ή· EV»· 
rxt.yuq δη ω* 1.13 προς 355» «*ω* μ jtf£a τρο'*. τον τέταρτον ορον, ht«vo* 
ΟΓΟ/λαττλατ/αιθε'ντοί ετι -rvjv ρ(ζαν9 οτροκύψα η ξιςτπμεννι επιφάνεια· Δβκνυ- 
ται δε Τίτο έκτε τη* Ι2 \ τ« ς και εκ τ« Σχολίβ rij* <?. τ η  ταρο'ντο*,  ̂ &ί 
<) εκ τί* ΙΕ', τβ ιε', (τερί ?ε των οταραλνιφθεντων άρ/θμών οζχ τχ εν τωρ^ο* 
λ(ω τής ς .  όξημενα)

Λ?μμα εΓς τήν
37» Αί ευ$εΐαι (|2η, 7δ·),αΙ'7<Γα τόξα εν Κύκλω ένχπολχμβάνκΤχΐ τα βγ*

ijS·, παζάΆνιΧοι ε!σ(»
A yet? τής ytf, έπα εξ ύπο^έσεως τχ τόξα β γ 9 to* όςιν 

α^ύλο;*,^ αί υπό βνγ, 571} ένχΆάξ γων(χι tout χΑήλχις εσοντΛΐ (6). Αί 
ευθεία» «ρ« βη, 7 ^» ταράΑ^λο/ άσίν (7). Ο* Ε. Δ..

(η £*χ τ· ^ ’μματο<. (2) /Ζ. τ# V. ΙΛρ4 Λ  τί« Β. ft  «0% (4) τ*
κα*όκτο*. (5) ί̂ιά τι»* άντιί* /Γ. ^6) £Θ. τ· y'. (7) »ϊ
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ΣχοΚιον. Ε’ντενδεν τορίξεται βάςη μεδοίος τβ \ατό τίνος ίοδεντος σν- 
μ«« τβ β τ« ίοθ«τ*ι ευδ»!ί γ δ  ταρχΆ,ιςΧον ayxyetv tjjv βη' ως εν τι, ΛΑ'. 
τS Α · τετημάωται.

Π g 6 τ  α σ ι ς Ις.
Ε’γγεγραφδω είς Κύκλον ρζΰμχ κανονικόν Ιτότλενρόν τβ έ, ηρτιότλευ - χ, 37. 

ζον, » το τληδος των τλευρων μετρά&ω ντο τετραίος («) * καί α το τ? της 
ίίχμέτρβ τέρατος β ηχδω η εβ Της μια iXxtrtβς των ι}μΙτεων τβ τοΧνγωνβ 
τΚενρων ύτοτώβτα* τχς Ϋ ετίτης τβ Τημείβ α ταβ εκχτερχ αφιςαμενας γω 
νίας ετιξενγνντωταν ευδεΊηι α! βη, ίξ. Λέγω  ότι το όρδογώΐιον το 
ντο ΤΗβ. ίιαμετρβ as £, της ντοτανότης εβ τεριεχόμενον , foov εςαι τω ντο 
μιας τίνος τβ εγγβγραμμενβ χώματος τ\ενρας (της αβ, ή’ τίU βί , η η(Τίνο· 
τεν άΆνκ) £ ατατων των της γωνίας ετιξενγνυτων ενδείων βη, γ δ 9 ίξ  ά
μα ΧηφδεΛΤων τεριεχομίνω όρδογωνίω.

Ήχδωταν λΙ ενδίίαι γη , ίδ  * κβι ετειίη α\ βνι, ^3·,. ίξ  τόξα fox i- 
νχτο\αμβάνβ<η τη β γ 9 ηδ. γ ϊ ,  δ ξ  (ΐ), ετονται ά/ληλχις ταραΆη\οι (β)* 
ίιη τα αυτά i»J ταυτα ταρά^ηΧοί άτι $ αΐ βχ, γη , ί δ 9 εξ. Α*τχντα όίρα 
τη Τρίγωνα βακ, xjjX , λ^ί*» μθν, νίο, οξε Ιτογωνιχ (3) '  ενδεντοι ως η 
βχτρός κχ9 βτως η ηκτρός κ\* ως ίε η ηκτρόςχ\9 βτωςηγμ τρός μ\* ως ίε 
ty x  τρός μ λ , βτως η δμ τρός μν * ως ίε η δμ τρός μν, βτως η ίο τρός ον * 
ω; >ί η >ο τ$ός ον, βτωί if £0 τ$ό< 00» ως αρα (4) εν των ηγβμενων9 
τβτ ε'ςιν η βχ τρός εν των βτομννων, τβτ εςι την κα, βτως αταντα τά ι|- 
γήμενα ήτοι &\ βκ% χη 9 γ μ , μ δ, ίο , οξ (τβτ εςι ταται «I ετιξβνγνύβο’αι 

ττρός αταντα τα ετόμονα, %τοι τας ακ9 »λ , λμ , μν, yo, os 
τ«τ βςι προς τ\\ν ίιχμετρονψε» Α Ά * ω( η /3χ tjo< κ», βτω< if #j8 τρός βχ
( 5 ) *  ω« αρα αταΤαι α\ βνι, 7 $ ,  αμα Χνιφδίίται, τρός Tijv αν, βτως η εβ

36ι

(«) ^-»β ητςχίος βίχιτχι ntr(nc9ai της *Χ$υςας του Πο\υγ»ν*, ίιά τό το“  Κΰ· 
κίνβμ,ν» <r#j) τι), αι δ/άμιτ ο̂» <r«<7«c τ«ί τλ» υς»ς κατ» KtcvuS* QtQtr&xi ίνίφχν»/?** 

ΧΜ*/μί Ιτομόη άυτψ του τοιουτ$ ή  τοΤς ί 7̂ς · μι} ϋτί τιτ(κ9ος μοτρομίνχν τ*τ 
**··νρίη τού TIo’Kttymn , κ«ι» άρτιόΤΚευςον , ου ττάβας δυνατόν %λτχ KmukSv φ»ν#Λι» 
,τι*Λ**ι«* 5 w$ κατανοητοί, ϊξνςιν νκ τ*ν τού νξαγ*** ΤΚνυρΖν' δύα γαρ τάς αηναντίο* 
»λ·ϋί*« *«φ«λί}Χ«β ούτας , »«r« ATw*XiuVvl>M?e οίρνιίαι ίαιραννίας τυμβαίνιΐ. οτιρ ού 
Χ̂ τίμΛν τρος τα ίξης.

<Ι) «ς*  του Γ .  (2 )  Ίχμμ. τνοκγ. ( 3 ) Κ71. *  1&, 4  Πβν· θ^/τ?« Λ *', το?
Α'· (4) w. το? ar. (s) Πον. r . *% ir. to? ς.
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*goc τήν β*. Ί r (Yfioyi.'Vfov «Λft το παπών τών tin£evyv\j*<rw 
-y'» , ϊβ ομ» 6i\ wih ‘ vmv i, rufC βα irtptyr.utvov , Vov r j  tiaro των us,
r β 7j f^ifyojtfvo’ {) ρβ^γωνίω  ̂i )» ίΧ f'··

ΓΪ o Q t <T μ  (t r  ct.
A . Wntfru «ί τ«ί γωι/ία< τ» I ΙοΧυγων» * Tri^tvyvuH'fttt βη , γ3· , if- 

ytt  £ XQ/)i 0p3rt( Τ*μνονΤΚΙ <>7TO TVK ί/«μίΤρΗ a». I'· πει ΎαΡ Τθ7< I (iy<j)V0l( 
βαχ,  h* k tt\ x\fVQ«I βα , «κ *f<riv ϊ(Γ«ί raTc ?τΧ«ι^«Κ αν) , » * ’ ί(Τα/ χ«) 
rtf *γ,?ί τέβ η γωνί«ι (2) · έ'ο-ντα» ίη £ w βχ /trtf ry κι* ( 3) '  **) ^  ^ «ί *"ρο( 
γ̂ ι κ γωνία» <Y/5̂ VfXrt»i <σαι , >έ, J»rt TrttjTa ορ.3αί {4X I *,y ανΤω ίβ Tp0W(f> 
γ β ^ ν τ α ι , ον» ^ olrti f̂»c ft&vj *V»</(»Yvu»r« γ θ  ί»γο νομ^θ^τετα/ υττο” rw< 
ίί-τμετρΗ vrttrt το |£, 6>< fiv«/ t^v γμ ίσην Tifl μθ , ^ Τα< x"p0( r̂ T μ γωνία?

B\ Ιν/γν ή Trt'< γωνία? t τΤιζτυγννσα γ3·, ίίαμεΤρο? η Τ» KuxX h, ή υr 
it ο τΰ( t rru'fvyviitrvfc f<Af\uc, t, Ttj< ττροσ»ΎΚζά rtf< τη ϊιαμετρω 7rX*wpa< τη 
' fy y ty o «M * ™  ^γ>1ματο? ttfρ»*γομενη ϊ ωνία γ.3π FffeTa 1 ο£*7α. A y$et<rm 
yap  ηκ γνι, m tv to' II μικυχΧίω -γωνία γι*3 ορθ  ̂ ε^αι ( 5) '  Μ wr<? y «ρα 
οξ?/« (6)·

Καν ir ή rat γωνία? fm£tuyvvrct Ιχάσπων η τη( %ιαμ*τ$η, οΊχ η fiy, 
η rv τμ tXarro-ovi Ύμήμκτι υττο τνμ τη τγγ-' '̂γραμμτνΗ Σχ^ημχτοτ T’Xsupit 
«β , ιέ, τμ( >·7Τί̂ υ'γνυ'ΤΗ( βη <τννιςαμ(νη I ωνία «β^ όξίΤα fc«< (7 ) "  ̂ Ύα? *' 
ττι τη το̂ η βπ ίττιβρβηχ./'ία -γωνία τν μ«^ον/ 'Γμνιματ/ rqcn τω αβτν}.

I . V. ςω \ μημα Kux.Xh το -γα^ ν(ΤΌί Η μικνχ\ιον, η II' μικυκΧί* tXotC"·
• > ->  ' Λ · A t ’ / >co v , υπο τη( r in^f ν γνυ-r̂ c Ύ τ 7Γβφατ*μ*νον· Λ) t y y υτα τω  της e TTU t̂oyW' 

<7He τλτϋραι τη fyyeypaμ(VH  Σχήματος y β  ,φ ϊη , οσον aroyp ii fit) τα tcqo( 
το Τμήμα y a 5  ιτρραιτίρω των σημείων β *, η ‘Τροεχ.βληδε'ίσαι, συμττεσίίντ&ι 
α/ΧνιΧαΐ( ,  ̂ ί ρίγωνου ’ισοσκεΧε c ττί τί̂ < γ3· ώ< βάσεως 7Γ0ΐήσχσιν, η W 
ρυ<ρνι «τττα/ 7rp9C τινι τήζ ίιαμετρχ εα , περαιτέρω τη α ιτριοίχβλίί^βί^Ί^

Ε7τ«  γαρ αί υττο βγθ-, γ5νί, «XaVfir«< «ίτί iuny όρθωϊ (8 ) ' ττΧίΟ'
ρα) γ β ,  θμ, προεχ.β\η9·/ίσαι έχ'ι τα ττροε τα β ,  <Γυμτ·ί<Γ8νΓαι «2Μ* 
λακ (9). Ε’ ττϊί ϊε <, τα τόξα βα^5 , yβ«v|^ χΆήΧοις ‘ίσ α , ϊτΛ« λΑ μΧ ^  
εαονται αΐ υττο βγ3·, γ5ν) (ίο )  * χαι αί τΧευρα'ί γ β  , σνμπε<ΤΗ(7Λΐι

(I) ίς .  rou ς .  (2) Λ-??· του y .  (3 )  /Τ. τοΖ * .  (4) Ο'ρκτμ. του »■ Cs) ^
Τ * > .  (6) Π Of. d .  τ ^ ς  X (i'. τ ϊ  « '.  (7 ) W A . τ ϊ  y . ( g )  [Jog. Β. τη< trag ύση<. <9 > ΣΧ°χ
τής Λ Α .  τ« ο', ( ίο )  Α ® .  τ ϊ  y  .



Τρίγωνον hroffxt\t( hr) /3aVp&>c τνκ y $  ιτοιήιτκιη ( i ) .  K«t tiraty ή βάοΊζ 
iiya  , ^ ttqc< ορΒ-α* τ$μν*ται viro rvjc αμ ( i )*  7Τρο?κ/3λΐί5ί7<τ« αρα vj μ α , ha 
τήι r« \ (tycjVH κορνφή( h fX tvrtra i (3 ).

Π g ό r ct cr i ς IZ .
Ε’αν pv Kf/κΧ» τμνίμαη τω ia £ , w ή βατκ κα$*το( hyutv hr) rvjv %■ 

ίώμρτρον *o*· Σ%ήμα ί^τοτΧρυρον * t, h rhir\tvgov εγγραφ ή , “ X. t̂i if <h 
h  tvi ·frρo/fy»μh^ i, ή fvSttet νβ ' τ o t )* n ,m r „* β , *, th rift ha [it tjh μόρ*< 
a o ,  6 ( i < u v  « ( * w v  r «  τ μ ή μ α τ α ,  - r r t Q i t y r j i t v o v  Ο ρ θ ο γ ώ ν ι ο ν ,  » V # v  k « i r w  ΰ * · ο  

μία* rJv r« τγγ*γραμμρν« Σ γήματοζ  ’•'-.Χτυρών , £ « 7τα<των τών τ«* γωνία* 
ττΓί^υγυΗίτών βπ , γ 3  μρτα τ^( αο ^μ^βια* rî c βασεω( αμα λ^φ$#·κτών
TTfpifyομ*\ω Ο ρ.3ογωνίώ,

Η' $ρ ί&ζΐ( ttz'iv ή αυτή rvj τή( 7Γρο*γ«μρνν}< (εζι γαρ αβ : β* : : αχ : κβ ;
: Χχ : xvj: : Χμ : μ γ  : : νμ: μ$ : : νο : οί. Λ ρα αβ·.β$ :: an 4- κλ 4- Χμ 4- μν4-νο : β*
4- xvf 4- γμ  4- μ3· 4- ©i ' τ«τ  ίςτν α/3 : β! : :  αο : /3η 4- γ-3 4- io' καί βε X αο — αβ 
X (/4>t 4- γ 3  4- i©·)

ΣγόΧ ιον. I*. αν Τμ^μα ΚυχΧ» τό ia £ , Σ γή μ α  αρτιόττΧενρον Tty ^ )<Το~ %. 4*· 
τιΧτι/ρον Ιγγργραμμίνον το hiaS£ h y u ra i ηΤΜ( , ώ« τα* £υω αττεναντ(ον 
τΧ/υρα* iif y <f-3 , 7Γ«ρα/^ν;Χ«< sfvaf a/^vjXe/i Τί , ^ τώ Λ ζονι αο , ίΐ}Χον 
or» το τ©»«τον Σ'χν.μα ττνρι τον Α"ξ©να αο(χατα τα ρ«ρρξν(< ΛΗμματα)ΙΙρρί«* 
vf^3fy, ΚυΧ/vipfxnv α>τογίννν}<τ« *τπ<ρ«ν£;αν , » Κων χ̂ ν̂.

Λ ή μ μ α τ α  ε J <; τ )} ι> £ £ ?$ ·

Α. Κ’ αν ρ}< μργ»<;cv Κυχλον Σφα(ρα( σ"χ{ίμα κανονικόν ττερ) τον Ανξο - %· 37· 
ν* at συνιςάμενον tyyquq>y ( η to t X vJ3o< τών ιτλρυρών μετρΐ(<&ω ύτϊό τ«- 
τρΆο<) , τκ Α”ζονο< μήοντο* , ο ΚυχΧο< μ·τα  τη ^χπματο< irtqiuyo- 
μ̂ νος auroVp -ra'X/v firavpX5y, o5sv ήρξατο κινκΊ&αι' λί'γω  or< si* Tt}V 
^φαΤραν ργγρα^νίοΊ-ταί Σώμα εχιφανβίαΐζ ορ3ών Κώνων τερι&ΧιιμμΜον.

Α5 μρν γαρ EC3e7«f /3α, »}«, ^ i s ,  ^s , οΧορζνρϋς ετιφανείαζ Κώνων 
c?3<ov χαταγρα'ψβτ/ν (4 ) ,  αί is γ /3 , 5-tf ι$ 3·^,  γ ί  ττροβκβΧ^νίται, χα* 
τ* το άυτο ιτ^μΑον tî < Διαμβτρ» α* νχατερα τροΐκβΧη^&τνκ , ^ τρο< 
δ?3αςτ« ^ ίίχα τα< βιπ£«υγνυ«<Γα( τεμνβο’νμ  ̂ τυμτ«τβνται ( 5) ’ χαΐ χατα-

(I) ς. τ« « . (2) ί7ορ. Α. τ?* τΛρί<τ·χ(. (3) ^λ*Χ« τ*ί *?· τ* α» (4) Οριβ’μ* 
®· τβ ιρ, ( )̂ Πορινμ, Γ* τϊί <7 , τ ·  actfovTct,
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άρα i  άυται cftuv Κώνων έχιφανείας, εν απολαμβάνομενας μεταξύ 
χαραΆήλων Κύκλων f ων τάς χεριφερείας λ\ των Γ ωνίων β , y  9 i κορυφαί 
εν τή τής Σφαίρας έχιφανείχ καταγράφει.

Β. Σφαιρικά Τμήματος, α Α'ξων η αο, εςω τομή μεγίςη η ϊαζ* εν J 
Σχϊμα άρτιόχλευρόν τε, $ Ισόπλευρον χλήν τής βάσεως, εγγεγρχφ$ω α- 
τω<, ως μηίεμίαν των άυτα πλευρών χαράΆ,ηλον εϊναι τω Α %ονι αο. Ε?« 
ουν το τοιατο Σχήμα μετά τα Τμήματος, είς ο εγγέγραχται, χέρι τον Α 
ξονα αο χεριενεχ3· ,̂ \εγω οτι είς το σφαιρικόν Τμήμα έγγραφήσεται Σα· 
μα ντο Κων/κων επιφανειών χεριεχόμενον.

Δείκνυται is ως εν τφ χροτέρω Λήμματι.

Π q ο τ  α σ* ι ς Πϊ.

304

37· Των αυτών κείμενων τώ» χρωτω ΛήμματΓ εάν αχό τε χέρατος τής ha· 
μέτρα έχ) το τής πλευράς τα εγγεγραμμένα Σχήματος τής χροσεχεςάτης 
τϊ} διαμέτρω ευθεία ή εβ άχ$β, \έγω on χάσαις ταΊς ΚωνιχαΊς έχιφχνείαις 
τχίς είς τν|ν Σφαίραν έγγεγραμμέναις Ίσος εςΐ Κύκλος, α ή εκ τη κέντρα (I) 
hjvaTai το' Ο*ρ$ογωνιον το ύχό τής ίιαμέτρα αε $ τής ύτοτεινάσης εβ χεριε· 
χόμενον, τατ έςιν, α ή έχ τα κέντρα (I) μέση έςϊν άν άλογον τής τε Δια· 
μέτρα αε, £ τής Υχοτανάσης εβ.

E V ει γαρ α\ έυ$εΊat βη , γ $ ,  Ίσχι είσ) ταΊς ευ$ε(αις βκ, γ μ , to 
$ις λπφ ε̂ίσαις (ι)· το Ο'ρ$ογωνιον άρα το ύχό μιας των τα είς τον Κύκλον 
εγγεγ^αμμεν* Σχήματος πλευρών (τής αβ ϊ^λονοτ/, ή βγ , ή γ ϊ ,  vj h ) 
άπατων των τάς γωνίας έχιζευγνυασων βη, γ $ ,  ίξ  άμα ληφ$εισων χερίε· 
χόμενον, Ίσον εςαι τω ύχό των αβ, βκ, τωτε ύχό τής βγ , φ τί?ς συγκειμε· 
νης εκ των βκ, $ γμ, $ τω ύχό τής γ ϊ , $ τής συγκείμενης εκ τής γμ, $ to, $ 
τφ ύχό των h ,  ϊο χεριεχομένω Ο' ρδογωνίω (2)' όυτω γάρ ληφ$ήσεται hi 
έκάςη των ευθειών βκ, γμ , to· Δ Ά α  το' ύχό τής αβ, £ χασών των ετι* 
ξευγνϋασων άμα ληφ$εισών βη, γ $ ,  ίξ  χεριεχόμενον Ο'ρδαγωνιον Vov ε4 
τω ύχό των αεβ χεριεχομένω Ο’ρ$ογωνίω (|$), τ?τ έςι τω- αχό τής I τετρν 
γωνω (4)* το άρα αχό τής I τετράγωνον ’ίσον ές) τοίς ύχό τής αβ, $ βΛ· 
ύχό τής βγ, £ τής συγκείμενης εκ των βκ, γμ , ύχό τής γ ϊ, £ τής συγκεΐ' 
με'ν»ίς εκ των γ μ , ί ο '  ύχό τής is, £ τ?ς io χεριεχομένοις ορ$ογων(οΐς.

(I) Πορ{ΐτμ. Α. τίς ΐς. τβ τχςό,τος. 
(4) μίτοSiattti,

(*) Πςοτ. Β. η  μ. (3) ** **f°rT*



ie γενωνται ήίή των μεν *β, ^ βκ* V·*^ ανάλογον ή Π * τί}« ie /2γ  καί τί}< 
συγκειμενής ex των βκ, γ μ ,  if Ε* τί}«τ« y i  £ rife συγκειμενής εκ των γ μ 9 
to, ν\ Ρ* $ των if, ie, ή 2* εσεται ίή τά ατο των Π, Ε, Ρ, 2  τετράγω
να τοίς εΐρήμενοις όρ^ογωνίοις ίσα (ι)* Ιεόεικται U ήϊή τοίς ορ$ογων(οις τά- 
τοις ίσον £, το αχό τί}< I τετράγωνον. Τό α$« αχό τής I ϊτον ec«i to7c αχό 
των Π, S , Ρ , Σ  τετραγωνοις* EVei if οί κύκλοι είσι προς ά/λήλας ω< τλ 
χτο των εκ τ» κε'ντρ» τετράγωνά (2) * % ό άκτίνι άρα τή I γραφείς κύκλος ί
σος ε<?αι *τα<Γι το7{ χόχλομ, ων ακτίνες α\ Π, Ε, Ρ, Σ ,  όμα λ̂ <ρ5ε7σ/ν. Α ’/λ’ 
ο5 άχο των αχτίνων Π, 2  γραφόμενοι χόχλοι ίσοι εϊσι ταίς υτό των τλευ^ων 
αβ, ei χαραγομεναις κωνικαίς εχιφανείαις* μίσή yap εςιν ανάλογον ή Π τής 
τε αβ πλευράς τ  a Κωνβ $ τπ< βκ ακτίνος τής βάσεως (3). Ε’αν ίε ? μετνι 
ανάλογον ά, των ei, ίο· κα) ο αχό ακτίνος τής Ε γραφόμενος χυχλο< ίσος 
εςαι τω Τμήματι της κωνικής εχιφανείας της μεταξύ Ιόω χαρχ'&.ήλων χόχ
λων, ων ί(άμετροι α\ yS·, βή* $ γάρ $ ή Ε μεανι εςιν ανάλογον τήςτε β γ  
$ τν{ς συγκειμενής εκ των βκ, γμ. Δ ί» τά αυτά όή τάυτα £ ο χνχ\ο< ο «χ· 
τ7ν< τ^ Ρ , 7<rc< εςαι τφ Τμύματι τής κωνικής εχιφανείας, τής μεταξύ των 
χαρα&,ήλων χόχλων, ων ίιάμετροι α\ y$·, ίξ. Ο* κύκλος άρα ο αχό ακτίνος 
Τής I γραφόμενος ίσος εςαι χάσαις άμα λήφδείσαις τοίς κωνικαίς εχιφανείαις 
ταίς είς την σφοΓιραν εγγεγραμμέναις, ό etei ίείξαι.

3<>5

Π ρ ό τ λ (Τ ι ς ΙΘ\
Κείμενων ie των αυτών τφ ίευτερω Αήμματι, άχ^είσήςτε ωσαύτως τής 

Φ αχό τ« χερατος τής ίιαμετρκ αε επί τό χέρας τής χροσεχεςάτής τ« ίιαμε- 
τρω πλευράς αβ, λέγω ότι χάταις ταίς άις τό σφαιρικόν Τμήμα $αξ εγγε- 
'Ϋζαμμεναις εχιφανείαις , ίσος εςι κύκλος, a ή εκ τ5 κέντρα μεσή εςιν άνάλο- 
γον τίίς ύχοτεινάσής εβ $ τα κατά τό Τμήμα άξονος αο,

Η' ίε ίείξις τά μεν α/5λ* ή αυτή τξί τής προήγαμενής  ̂ χλήν όσον «ντϊ 
τίίς Ις'. λήχτεον είς τάτο τήν ΙΖ'.

Αί είς σφαίραν εγγεγραμμε'ναι 
9«νειαν άχολήγασιν.

Π ο ο τ α σ ι ς Κ .
' V \

κωνικά) ετιφάνειαιαΐς την της σφαίρας εΧι

( ι )  12. τ ϊ  ς>', (®) Πόμαμ, Β ,  τ ί ί  0 . τ ϊ  ι ( ί ·  (3) τό. αυτό νόμσμα. (4) ΙΓ>·  
* *  τ«Ρ.

Χ· 3Β·



*· 39·

* .  4 » .

χ . 40.

Ε”<?ω &ο3·ε7τα επιφάνεια όσονίηποτβν ελαγίςη ή X* Δήλον av, οτι ίυ· 
νχτόν εςι $ο$ήναι εντός τής σφαίρας επιφανειας xys$ ετεραν ομόκεντρον ε
πιφάνειαν τάυ της έ%,ε (πασαν ποσότητι ελάσσονι πάσης Μείσης riji X* Ε'χ*- 
τέςων $ή επιπέΐω ίιά τβ κέντρου τμη^εισών, εςωσαν μεγιςοι κύκλοι ο\ αγε3·, 
$ττΧμ* ή%$ω W διάμετροί ah· £ χπτε&ω τη χόκΧβ χατά το ί if νξ· Ιάν a* 
τό τοξον «ε ίίχα τμνι$*ί κατά τό y  $ εκάτερον των τμημάτων ίιχα αυ$/{ 
νποτμη^ρ (εν ίεγε τω ι8 μάτι τριχοτομητεον τό τεταρτημορικόν τοξον 
a y , ο $tf $ άντό γενήσεται κατά τό Γ'. Πόρισμα τής ΙΕ', τβ Δ '. ) ,  άχρις 
οτβ Xtj<p3-if<r«ra# τε'αχ τοξον το αβ ελαττον τη αν ( ι ) ,  $ι?λον οτι εάν ύτο- 
τείνη τό τοξον >5 αβ, βχ ε<ράψ«τ«ι τ?< Τίριφερ«α< $τΧμ, άΑ* ειτεται τλεν- 
ρχ τβ εΙ< τον μεγιςον κύχΧον ay$o iy y ty ραμμενπ Ισοπλεύρβ, £ άρτιοτλεν· 
{η βήματος, β αί τλενραί ντο' τετράϊος μετριόνται, $ βίεμία τβτων Tiff τερι- 
φερείαί ίπλμ εφάπτεται. Ε’άν βν τερι τχν διάμετρον αε τά πάντα περιενεχ· 

φανερόν, or/ «c Tvjv εκτός σφαιρικtjv επιφάνειαν κωνικάι επιφάιειαι εγγρα· 
φύονται, αϊτινες tvjv ετεραν ομόκεντρον οψα/ρικάν επιφάνειαν περιεξασι, κα) 
επομένως μειζονες αυτής εσονται (ι)* και /V« tj σφαιρική ίπιφάνεια ίπλμ 
εΆάπει της <τ<ραίρ/χιϊ< επιφάνειας αγε$ ποσότητι ελάσσονι τάσης ίοδείσης 
της X* οτοΑω μάΆον ελάσσονι ποσότητι της όοδείσης X εΑβίψβονν α\ 
χωνιχαι επιφάνεια/ της αυτής σφαιρικής επιφάνειας αγε3 · (3)· άπολήγουΤίν 
άρα είς tvjv αγε$ επιφάνειαν, ο είει $εϊξ«ι·

3^6

Π ρ 6 τ  u <τ ι ς ΚΑ\
•Α! εί< σφαιρικόν τμήμα το ίαξ eyysyρuμμεvaι κωνικά) ετιφάνεΐαι είς άυ· 

την την τS σφαιρική τμήματος επιφάνειαν άπολήγκσιν.
Δείχνυται τόίς άυτοίς ε^εϊόν τρ προηγπμενη συΆογισμοίς.

Π ( ο τ u σ ι ς KBf.
Δε?«χται εν τρ ΙΗ\ οτι ό κύκλος, a ή εκ τβ κέντρα μέση άνάλογόν εςι 

τήςτε ϊ/αμετρβ αε i, τζ« ·ν$εία< εβ τϊ« αγόμενης από τβ περατος τής ίιαμετρ* 
αε επ) τό πέρας τής τβ σχήματος πλευράς αβ τής προσεχεςάτης τρ Ιιαμ*Φ 
τρω, Ισος εςι πχσαις ταΤ{ ε\ς t*jv σφαίραν εγγεγραμμεναις κωνιχαϊς i*«p*·

( J )  Αμ. Β, «τχοχ. μ«τά ηί» Ι«, τϊ ς'. ( a )  Α ξ(»μ . μ* γ ,  τ α  π α ρ ό ν r o s *  (3  ̂
ς. τ ϊ  ι(S.



1/είαΚ·. Νυν if λέγω on ο κύκλος έκτος απολήγει τελευταίου είς κύκλον, ου 
ή ex Τβ κέντρα εςιν »| τής σφαίρας διάμετρος as ( i ) .

Ε’άν γαρ πλείπς $ μά/λον πλείπς εϊς ά'παρον πλευρά) είς rev μέ- 
γιςον έγγραφωσι χόχλον (ai'ys πες) την at περιενεγρίίσαι, κωνικάς ά- 
πογεννωσιν επιφάνειας), όήλον οτι ή αβ πλευρά ytvfasTxi τελευταίου πά- 
σης όοδείσης ευθείας έλάσσων * καί ή διαφορά των αε, βt y εύχεται όή και 
άυτη πάσης ίοΒ-είσες έλάσσων* $ wo/λω Ιή μα&ον έλάσσονι ποσότητι πά
σης όοδείσης hoitret τής αε ή τον μέσον λογον έχασα των αε , ε/3, fan αεί 
Ιςι μείξων τής εβ. Κα< ο κύκλος άρα, π ή ήμιϊιάμετρος μέση ανάλογου εϊιι 
των αε, εβ , ποσότητι πάσης $ο$·ε(σης έλάσσονt holtra τ η  κυκλβ, a ijμthά
μετρος tj αε, τβτ εςιν εϊ« αυτόν άττολνίξβι (a). O' fid  ίε7ξαι.

Π ζ 6 τ α σ ι ς ΚΓ'.
Δέϊεικται εν τρ ΙΘ'. ότι ό κύκλος, ου tj εκ τβ κέντρα μέση εςιν άνάλο- χ. 4ΐ· 

yov της ύποτεινάσης εβ έ, τ5 κατά τό Τμήμα άξονος αο, Vo< εςν πάσαις ταις 
ε!< τό σφαιρικόν τμήμα la£ l y γεγραμμέναις κωνικής επιφανείαις. Νυν if λέ
γω , οτι ό Κυ'κΧο* ίτος απολήγει tU Κυ'κλον, a Η'μιϊιάμετρός εςιν ή a i, η 
από της κορυφής τβ Τμήματος έπϊ την περιφέρειαν ιιγμένη τ5 Κυκλβ ϊξξν ,
Ις έςι βάσις τβ Τμνίματο<.

Ε’τεί γαρ η εβ απολήγει τελεύταγαν είς την αε, ως όηλον εκ της προη
γμένης όείξεως, ϊήλον οτι $ η μέση άνάλογον των εβ, αο, άπολήξεί τε
λευταίου είς την μέσην άνάλογον των αε, αο, Ψιτ εςιν είς αυτήν την αί(3).
Και ό Κυκλο< άρα, ου ι* εκ τβ Κέντρα μέση εςιν άνάλογον των εβ, αο, α- 
*ολν}ξ« εϊς τον Κόχλον, a Η'μιϊιάμετρος η at. Ο” έόα όεΊξαι.

ψ

Λ ή μ μ α  είς την εξης-
Ε’αν η Διάμετρος ίιτλασία p της Διάμετρε, ό Κύκλο< έςαι τετραπλά

σιος τβ Κυκλβ»
Δείκνυται εκ της Β\ τ β  ΙΒ'.,  $  τ η  1̂ . Ο'ρισμΐί τ η  Ε\ (η εκ τβ Γ .  Πο

ρίσματος της Β'. τβ ΙΒ'.)*
Π ρ ό τ α σ* ι ς ΚΔ'.

Πάσης Σφαίρας η επιφάνεια τετραπλασία ές'ι τ η  μεγίςπ Κυκλου των χ , 40»
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<?) Ο'μαμ. ς. τβ iff. (2) ΰ ς ία μ . (f. τ» »/, (3) Ποςιαμ, Β.  τ?ς β'· Τ*·



To εξαίρετον τ5 Α'ρχιμ&*ς τετο Θεωρνμχ \>%ςα αν άποϊείξαιμέν U 
των ί]9η κείμενων, $ προαπο)ειχ$εντων ύτωτί.

E’y μεγίςω Κύκλω τη< τφαίρας νοείάω περ) rvjv όιάμετρον at Σχπμ» 
κανονικόν εγγεγραμμεναν (a το tX^Soc των πλευρών υπό τετρχίος μετρεί- 
ο3·ω), δ ττεμ τνίν αε τ*ερί«νε%$εν, α 7ro-yevyv}crei Κων/κα< επιφχνείας eU την 
Σφαιριιw  επιφάνειαν εγγεγραμμενας* %α) ίχ$ω tj ε]3, Δεδακται δνί (ι), 
δπ ταται *\ Κων/χαι επιφάνεια!, α\ εΐζ τπ'ν Σφαίραν εγγεγραμμεναι, Wat 
ε1<τι Κύκλω, a η ex τβ Κε'ντ̂ β δυ'νατα* τό υπό των αεβ Ο’ρδογώνιον, τ5τ* 
Ι’ςιν, a η Ημιϊιχμετρος με τη ες'ιν ανάλογον των a t , ε/3. (OVe? τυμβαίνα 
άε'ιοτον αν των έγγραφων ε1( άπειρον ε’χωμεθα)* ε'πε'ι δε at εΙ< tvjv Σρ*μ 
§»ν εγγεγραμμέναt Κωνικά) επιφάνωαι ε1< τπν επιφάνειαν άπολιf-yaTi τε- 
λευταϊον τη« Σφαίρας, ?« μ εκ τη Κεντ̂ Β με τη εςιν ανάλογον των αε, εβ 
(2) * δ δε' ΚυχΧο<, ωτ<ν» faSvrxi αί κωνικά) επιφάνεια!, απολήγει etc Κύκ
λον, S Η'μιϊιάμετρος εςιν Η αε, τ?τ ε«/ν Η Ttfc Σ<ραΓ?α< 9ιάμντροc (3)* >1 
τί}ί Σφαίρας αρα επιφάνεια toy εςχι Κυ'χΧίρ, η Η'μ<διάμετ?ο< η «ε , τβτ εςι 
(4) τετραπλατίω τη μεγίςα ΚΰχΧκ (αγε$) των εν αντί/· ό εδ« δείξαι.

Ο' τά Α* ρχιμνιϊβς μετιων εϊτεται οτον επιτομωτερα, ^  ταφεςερα τχί 
τη Α’ρχιμηίΒς ίείξεως e’qjy, #?T0j αυτοί εν τφ παρόντι Θβωράματι εχρητάμ&α*

368 ,

Π ο ;  U  μ α π ( .
Α'. Ε’χ τη ε’ ξα»$ε'τ»*£ θαύματά τη δε Θεωρήματος, ο κλέος athov 

irepuiroifaxTO Αρχιμνβει παρά ran  to7j Γεωμε'τ^ακ, ενεςι λχβείν Κύκλον 
Ιτον τη τζί< Σφαίρας επιφανείς’ ουτος δε ε’<?ιν, η η μιίιχμετροζ ίτπ τί τ$ί 
Σφαίρας ίιαμετρω, η η Η Διάμετρος ίιπλατία τν}ς τη< Σφαίρας διάμετρε·

Β'. Ε’ντευθεν $ εκ τη« Β\ τη ΙΒ'. μετά της ΙΕ', τβ Ε'. δπλον, δτ« «ί 
των Σφαιρών επιφάνεια! εί<τ) «γδ{ ά^πλαί, εν λογω δ/τΧαττίον» των εν άυ- 
ταίς Η'μι}/αμετ{ων.

2 χ  ό λ ι ο ν.
PVch Η̂Η ίς)ν Η καταμετρείς τίκ Σφαίρας επιφχνείας της άπκνωι 

των καμπύλων τά πρωτεία φερύοΊςς. Ο' τρόπος 9ε τα'υτπί ί<ττδ{. -
Α'. Μεν yaj μετρεί&ω Κυχλο* ό μεγιςος thc Σφαίρας, ωε παρα9ε9(Τ

(I·) iff. re τα̂ ό,Γος. (8) ΛΓ. τ· T«f, (3) ΛΓβ. τ ϊ  ««f, (4) ^  το προκΎ·
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ysnv CO, ό,r# KJ*X05, ? vf ε’χ re Km*» με^ *?ϊν α’νβλογβ* των
£J< Κύκλον, « ημιίιχμετρος η αί, βτοτελευτβ (α)* ^ >ί τη< Σφχιμχης μοί-
?αί ετιφάνειχ ίχξ,ϊτη εςχι Κύκλω , η ημιίιάμετρος η χί (3). θ ’ εί(Λ ίείξχι.

Με$ο< Β'. AVo ry< χβ^νφίί β τίκ ελχττονος Σφχψκης μο(ρχς ίεξ η·. 
χθ·ω ετ) m'v περιφέρειαν της βχτεως έυ3εία η «>, ^ ίτε^βυχ^ω »} χί. Καί »·; 
9Γβϊ υττο βίε γωνία ες'ιν o^vj (4) * ο ατο άχτϊνος χρχ της β« γςχφομεν9ς 
Κύκλο( , εςχι ϊτος τοίς χνό των α ί, εί, γρχφομε'νοις αμχ ληφ$είην (f). 
Α’Α ’ 0 μεν αττο τ£< ββ KwcXoc fire* ε*ϊ τ£ oXy Σφαί$ιχί ετιφανεΐφ (6), ύ 
$* άτο τηςχί, iroc rjj επιφανείς της μείξονος μοίρχς ίχξ (7)* ο **0 
τί?< εί KuxXoc «croc εςΐ τ£ επιφχνε(φ τ>ί< IXeVtrovoc μοί?α< 9εξ.

Tati το ίευτερον ίςϊν εκ των λόγα άξιων τη Α’ρχιμηίας έυρέ<τεων9 οπρ 
ημείς {ώσπερ ίν) £ το' τροηγάμενον)  τολυ ίή μα/^ον άητ0μα«ν00** £ 9*· 
φέςερον9 tfmg χυτός Α'ρχιμηίης 9 έίείξχμην.

Πόςιτμχ. Ε*ντευ3·εν Μείτης της κατά την Σφχΐρχν ίίχμέτρα βε, $ τβ 
τ?< Σφχψκης μοίρα; ίχξ Α'ξονος αο ($ Μέντων τ5 Α'ξονος αο , £ riji wi
re ryv βάην Η'μιίιαμβτβ* οί), έυρίτκεται η αί ημιίιάμετρος Κύκλν, St έςιί 
Χτος τρ επιφχνείχ της Σφαιρικής μοίρας 9 £ εντεύθεν η χχταμέτρηΤις της *«- 
τβ rvfν Σ<ρβ/$/χνιν μοΤ̂ αν ετηφχνείχς. EVf) γάρ είτϊ αε, αί, βο -Ο- (8)» »· 
σ*«τα< ίπ y βί =  ^ (α ίΧ α ο ) (9) C? ετειίη τό. Τρίγωνον αοί έςίν 0*ρ3·ογω· 
νιον, εςχι χί =  +  ίο») (ίο). Οβ5·εν ε’βν γε'νΐίτβί ω< H 3 χ·?ο« 355»
πτως η βί rgoc τετ«$τβν Οζον* «τος ο τετχζτος ττοΊλχίΓλχτίχάε'ις ί/β τϊ<βϊ> 
ίωτεί εμβχίόν τρ επφχνεία τη< Σ<ρβ(^χή( μο(μς ϊτον. Δείκνυτχι εκ τη( **" 
ξότης 9 $ εκ τ5 μετά την ς\ Σχβλίβ τον Ty ΙΕ'. τ« Ε'.

Π  g ο r  et <τ ι ς Κ ς .

Η* ετκράνειχ rS vsg'i την Σφχίρχν τεςιγεγφχμμενβ οζ3» Κυλίνίζ» ητ"Τυ9 
ϊτη εςΐ τρ της Σφχίρχς eirnpxvefa. ΚβΊ «β'ν β KoX/vijoc, ^ tj Σφχί^χ Ετ*!* 
τείοις oftoiς ετ\ τον Α'ξονβ β$ τμη3ωτιν, εχαςον Τμημχ της ΚυλινϊμκΜ 
επιφχνεΐχς εκχςω τμημχτι της Σφαΐ(ΐ*Η< Ιτιφχνείχζ ετετχι Ττον.

Μέρος Α\ Ε’τε) γάζ η τS Κυλίνίμ πλευρά ητ ϊ<τη εςΊ τρ της βάτεω( 
ϊιβμετρω τ τ  (ΐ ΐ ) , εο·ετβι vj Κυλινίρικη ενίφχν&χ ητ τετρχτλχτίχ της β<*'

X») Κ. r# τβ̂ όντοξ. (2) ΚΓ. τ* να^ιτος. (3) Β. τ· <*αςό*τοζ. (4) ΊΓ. »» *Χ· 
(5  ̂^®ί<βΊ*· /ί’. Τ8β Β. ** ιβ#. (6) ^ϊλο» ΐ» τ?ς Κύ. τ» *α(ό»τος. C7̂  ^Χκο9 ·* τ* 
*tin  μίρς «?« (g) Πορίσμ. Β'. -η?« F. «  V. (θ> τ? ς. (ΙΟ) ΑίΖ. τ»«*
(ll) Β’^
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feuc (Ο , tht εςι rS μεγίςβ Κύκλου των εν τ$  Σφαίξχ τ« είς τον Κύλινίρον 
εγγεγραμμένη- Τετραπλατία ίε τή< τβτβ ειηφανείας ες) *α) ή rnt Σφαίρας 
επιφάνεια (ζ)* ή επιφάνεια άρα τβ KoXfvije V m τ« επιφανεία τ?; Σφαψας. 
σ  ε*« ίιιξ*/.

Με$ο; Β'. Ηνχ5ωο·«ι» βυ3·«7«/ «ί /3ο, ο$. Ε’τεΐ ί  γωνία βο$ ες)ν ορ$ή 
it Ημικυκλίφ (3)* £ Μ βγ κ*3·ετο; «τ) την βο* if α$* /3ο μετη βςΐν «ν«- 
λογον τής 03·, ^ /3-y (4) ,  τβτ ten τί?; ιτ , $  τ ί ;  ψ. O' Κύκλο; «$«, ο «* 
ore αχτΤνοί τ ί; β ο, Vo; εςχι, Ttj Κ υλινίρικρ επιφανεία ιjT (5)* ec/ if fcro; 
£, τω τμήματι τί< Σφαιρικής επιφανεixi οβκ (6) * ί  Κυλ/ν ι̂χη άρα επιφά
νεια ητ, Vi} τη Σφαιρική βοκ*

Επε) if i<« τά αυτά 3η τ«υτ« £ ι} Κυλιν /̂χν} επιφάνεια η% «<?<ν Vif 
τη Σφαιρικρ ζβρ* ^ λοιτιί άρα tj Κυλιν^/KJf ιχ λο/τη τη Σφαιρική ξοκρ9 
tJ  μεταξύ ίυω παρχΆ,ήλων ΚυχΧω» fan εςχι. Κα) το' αυτό ίειχ^ή^εται περί 
πάντων των Τμημάτων.

Π όριτμα. Εντεύθεν ίηλον, on η επιφάνεια ΚυλΓν^β π εξ) Σφχίξχν πε· 
ριγεγραμμένα, ίιπλατία ες) της βάτεως*

Π  ρ 6 τ a σ ι ς ΚΖ'.
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Τα Σφαιρικές επίφανείας Κυκλοις παρα/λήλοις τετμημένης τμήματα, 
λόγον βχ« προς άΤληλχ  ̂ όν τά τμήματα τη; ίιχμετρπ (β γ9 γ ί ,  >*, «ε, 
*£, ξ$), προς τής Κυχλβ; τής παρχΆχλες τάίς εύ$εΙαις.

Επεται εκ τ« προηγεμάνε. Τά yap τής Σφαιρικής επίφανείας τμήματα 
οβ%< ξοκρ9 μξβν χτ., <V« εςι το7; Ko?uvi(>/xo7; ητ, ιχ ,# λν κτ. (7). Α’/λά 
τβυτβ λόγον 2χ« a^o; α/ληλ«, ον τά τ ί  Κ'ξονος τμήματα β γ 9 y t , ία 
(8) * χάχε7ν« άρα♦ θ ' είει ίείξαι.

Σ % ό λ ι ο ν.
Ε*ντ7u3*v γινωτκεται ο των Ζωνων, $  Κλιμάτων προς ά/ληλα λόγος. 

Ε χω  yap προς Ά η λ α  ως τά τ» Κ'ξοντος τμήματα9 απερ γινωτκεται εκ 
Τϊίνακοζ των Ημιτόνων.

Ε κ  τ ί ; αυτί; if ^ ί  των τμημάτων τής Σφαιρικής επίφανείας πορίζεται

(*) Πο^ΐίμ, ψ%ς 1Β. τ ί  παρόβτος* (2) τ* ττ«;όττο;· (3) /V/#. f*  y . (4)  
τ?5 /?. ΤΪ ς . (?) Μ. τϊ παρόντος. (6) Λ* της προηγομίνης. ( 7 ) ί * 4  

^»Τ·μίν*Η. (8) ΙΓ. τ ο # .

9C* 42-
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Ζ1*
καταμετρηοΊς. Κτε) γάρ εχ τ« Σχολίπ της ΚΔ,^, ^re της Σφχ^χξ 
γινω.τχεται ετιφάνειχ, χχ) ο των τμημάτων τζός ά'Άηλα λόγος, ός εςιν ο 
άυτο( τω λόγω των τ ί Α'ξονος τμημάτων * φανεξόν ότι χα) εχχςον Των τμη. 
μάτων της τφχίρχς γνωάητετχι,

ΐςεον £  t v  ως τά τεττχζχ Τξοηγόμενχ Θεωρήματα, χα) τάντα τα j. 
τόμενα, εξχίτιάτε εςΐ ,  $ $χυμά<πχ, $ βκ αν εϊιτοις ότην Ττώην είς την 
τάτων χατάλη^ιν χαταβλητεον ες) τββ Γιωμετμντχς.

Λ ? μ μ α  ε ίς  τ η ν  έ ξ η ς .
χ. 43· Ε’αν EVfiTiJov (το ξν) Σφαίζχς εφάττητχι κατά τό ο , η ατό τβ Ktr·

τ?8 της Σφαίρας ετ) την άφην αγόμενη ευθεία (χο), χά^ετος ες} τψ «φα- 
ττομενω Ε'τιτεϊφ.

Τετμη&ωταν τό,τε «V/ψαυον EV/tfeiov* ^ »ί Σφα?^* ίιά τ» re KtVTft 
α , τη της άφης τη με fa ο ίυτίν Ε*τιτείοις (ων τομή εςχι η χο)9 άτινχ in 
μ?ν rtf Σφαίρα Κυ'χλ«< άτογεννώοΊ τ«< ο $ , ο>, ev it τφ Κτετείω νξ eV 
θβία< rat γ ο , ιο, αΐτινε< των Κύκλων χατά το σημεΐον ο (Τυνεφάψοντχι (ι). 
Η’ aga χο χα&τος βςίν εχχτέξφ των ιο, γο (α)* ετομεν ως ίε αχ) τω EVi· 
τείω νξ (3)* Ο" εί« δείξχι.

Πόριτμα. Ε’ντευ̂ εν Συνάγεται, οτι Σφαίρα ε τ  χχριβες λεία εν Km· 
τείω όριξοντείω ετ  ακριβές λε(ω τφ νξ της Γης κατά τό ο ετηψαυονπ τε$ε*ι· 
τα. η ςπο'βται, εϊμη κατά τό τημεϊον της άφης ο γενομενη. όίον εάν Σφαί· 
git εν τφ τημείφ ι τ ε ^ 9 άυτη ίη hart Tijv άντης βαρύτητα 9 $ την τ» Km· 
irsts srUXiTtv ετ) τό σημεΊον ογενητετχι. Α'%$ε(τηςγάρ της χι, η την εν τφ 
όβογωνΙω Τριγώνω αοι ορδήν γωνίαν ύτοτείνβΤα τλευρχ αι9 με(ζων ες) της 
τλευρχς αο (4) Δια'τοι τ«το η Σφαίρα μαΆον άφεςηχε τδ Κεντρε εν τφ ί  
ντα9 ητερ εν τφ ο. Ο'υκ άρχ ςητεται εν τφ ι, ά^,χ χχταβήτεται ετ) τό ο· 
Α'Άως γχρ μκ. αν εχοιμεν είτοίέίξαι την των Ρευςων κχτάβχτιν% δτε μην τη* 
είς τφχιροεώη ετιφάν&χν αυτών ίιαμόρφωΤιν.

Αημμα βΐς τπ'ν Γ'. συν»ιτ«αν τκ ετομενπ Σχολ(η. Ε"ςωταν ο, Τ9 ξ% 
Tg/ών Κύκλων τεμφερεια 19 ^ g, τ , τ , τβτων ημιίιχμετροε * ^ χείάω 
=: τ· ετετχι 3η ο — τ  =  ξ.

Ε'ςι γχν ο : r t :  g : τ  (5)* £ τ : ξ  : :  τ': τ· tfgee ο — τ  : ξ  : * 9 — 
β* : τ (6). Α  ρ — τ  =  τ ? εξ ύτο^ότεως· elpx ^ ο — *· =  ξ  (?)·

(I) ϋςΐ9μ» Β, Τ· γ . (a) ΙΗ. τ· γ\ (3) α· τ* <*· (4) ^ Πβφεμ» ^
/IB. T? Λ. (5) ζ. Τ· voforroi. (6) Πβ̂ ιτμ, g. rfc KB, ri ι. (7) Β. «  »'
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Π g 6 τ  α <r ι ς ΚΗ\
Πάσα Σφάίρχ ίση ες) Κωνω (τφ φο), η τ ο  μεν ύψος (κο) ίσον ες) τ% %44 45·46 

Β'μύιαμίτρω της Σφαίρας' η ίε βάσις (φ )  ίση τρ της Σφαίρας επιφανείφ,
Νοεί&ω περί την Σφαίραν σώμα rt ποΧυείρον περίγεγρχμμενον, « τχς 

ςερεας γωνίας Ε'πίπεϊχ Irtpa της Σφαίρας επιψάυοντα χποτεμνετω * ου γ«- 
νομενη, σώμα ετερον ποΧνείρον περιΧχμβάνον την Σφαίραν άπογεννησετχι 
τ« προτερη εΧχσσον» ex πΧειόνωντε γωνιών συνιςάμενον £ επιφάνειαν εχον 
«* πΧειόνων £ εΧασσόνων Ε*πιπείων τί)( Σφαίρας βτιψαυόντων συγκειμενην,
Ε*αν ie τβ ιτολυε^β τβ'τβ αί ςερεα) γωνίαι Ε'πιπΐϊοις ετεροις επιψάυασι της 
Σφαίρας χυδις αποτμηδώσιν, φ τβ εντεύθεν άπογεγεννημένα ποΧυίϊρ* αί 

ομοίωο άποτμηδώσιν, $ ατως επ άπειρον· γενησεται τέως, ω<?» το 
μβν ποΧύεϊρον υπερεχειν της Σφαίρας ςερεώ παντός fobevroc άλάσσονι * τι}ν 
ίβ τβτβ επιφάνειαν την εξ Ε*πιπε$ων επιψαυόντων απείρων, $ εΧασσόνων ^
2ν| $ πΧειόνων (ώς εϊπον) συγκειμενην, υπερεχειν ώσάυτως της Σφαιρικής επι· 
φανείας Ε’τιπεϊω παντός ϊοθ/ντοί άλάονονι* Ο*περ εχει μεν ικχτερον απο· 
ϊει%$ν\ναι,ϊιχ το ·Τναι χαθ·’ ν#υτ©' τρούλον, αΐτείώ’ω τέως συντομίας %ά- 
{ΐν. Τκτων $* 8τω χβτβο’χβυ«ίθ’«ντων, το Θεώρημα συντε$ησεται τβτον τον
Τ{07Γ0ν.

Το μ*η εκκείμενον ποΧυείρον εκ Πυραμίδων συγκαται, ων κορυφή μεν 
κοινή τό Κεντρον ες) της Σφαίρας * βάσεις ίβ τα επιψάυοντα Ε’πίπεϊα, εξ 
ων  ̂ τβ οτολυβ^β σιίγχειται επιφάνεια, ^ «τ·1 αΐ αττό τβ Κ/ντ{« α evr) tijv 
eoro«pMv «χαςβ Ε'πιπεί» ηγμεναι ευ^είαι κάθετοί εισιν εκάςφ Ε’πιπε'ϊω ( ι ) ,  
δήΧον οτι πάσαι αϊ Πυραμίίας, εξ ών συγκειται τό πολύεδρον, ίσον εξουσιν 
νψος, αυτιών δηλονότι την aj3, ht/'c «ς» της Σφαίρας ημώι άμετρος, Ε’αν άρ* 
ηίη τε$ρ Ε’πίπείον τό X τ ί τβ ποΧυεϊρ* επιφανείς ίσον, ^ επ* αυτί Π«- 
?*μϊ< άνεςαμενη όρΒη, ύψος έχασα τιίν ευθείαν μν ϊσην τν\ της Σφαίρας ημι- 
ίιαμετρω αβ· φαντόν οτι πάσαι α\ είρημεναι Πυραμίδες, τβτ’ β<?ιν όλον το'
*ΌΧυεί{ον ϊτον τςαι τ^ Πιι^αμ ι̂ νΧ (ι). Καί τ^ αυτ<̂  τρόπω όείκνυται ότι 
*άντα τα την Σφαίραν περιΧάμβανοντχ Χοιπά πόΧΰείρα, τα εκ της χπο· 
τμήσεως των ςερεών γωνιών ά/λα $π ά/λοιςείς άπειρον απογεννώμενα, εσον· 
τ*1 ?βι ίσα τάίς Πυραμίσι (νΧ), ών τό μεν ύψος (μν) ίσον τρ της Σφαίρας 
ϊμώιαμίτρω * η ϊε βάσις (X) ίση τάίς επιφανείαις των Tijv Σφαίραν περιλχμ·

(») Π ροκγ. /Iΐμ μ α , (») Jtf'Kot U  τ?ς ίιίξιοος τ?ς ά· τ ·  ι(ί·



βχνόντων τολνε'Ιρων. ΕWelti τχ μεν χολύε^χ χχοληγει τέως είς την Σφχί· 
ςαν 9 ως ανωτέρω είχον9 αί ie Πυραμϋες (νΧ) χχοτελευτωσιν 9 ως μικρω ζ· 
ςεζον Ιειχθήσετχι9 είς τον Κώνον. ΗΓ Σφχΐξχ (Ο *<τη εςχι τω Κών$>. 
Ο" είει όείξαι·

Ο*rt is α\ Πυ$«μίϊ« νΧ (a) άχοτελευτωσιν eh Κώνον, ϊειχ^τετχι β· 
τω«. Αί των χολυέίζων έτ/φχνειχι άχοληγπσιν εί< rvfv της Σφαίρας έχιφά- 
νειχν9 ως *}τητχι ανωτέρω. Ε*χε) ie χ\ βάσεις X των Πυ?*μβων νΧ ύτο'χαν. 
γχι αΒ'ι τχΐζ έχιφχνείαις των χολυείρων ισχι · η is βάσις φ τη Κων« φο εφ  
Ιξ ύτοθέσεως Ίση τα της Σφαίρας εm<pxve(cf, * αρχ £ αί βάσεις X «τολ^'ξβ. 
ffiv fl< τνιν βάσιν φ * $ έχομενως, ω« βί Πυρχμβες νΧ χρός τον εξ ύχοθέσεχς 
Ιτού'ψν} Κώνον, πτως η βασις X χρός την βχσιν <ρ ($) * α\ ΪΙνζχμβες αρχ εΐί 
τον Κώνον άτοληξπσιν·

Η' εκτεθειμένη ημ7ν χχόίειξις τηςτε χχρπσης, £ της ε'χομένης χροτά· 
(Τέως χολύτι ίιενηνοχε της τη Α’ρχιμηίπς, ητις καίτοι χοΆην τινχ οξύτη
τα τη χνίρός έμφχίνπσχ £ έτίνοιχν · εςιν όμως σχοινοτενής τις κχ) 
ςατη' χαρχλαμβχνεται γαρ εν χυτή ίύω τινχ ως όμο\ογπμενα, $ χροτά· 
σεις ενϊεκχ ^ oro/&.«i xfaxt ,  ων έκείνχι έξηρτηντχι· Α’υτό ie το Θεώρημα'*· 
τω χροτίθησιν Α'ρχιμηίης* ϊ\χσχ Σφαίρα τετρχχλχσίχ ές) Κώνβ, βάτα 
μεν εχοντος Ίσην τω μεγίςω KvxXy των εν τ# Σφχίρχ, ύψος ie την εκ Τ* 
Κίντρπ της Σφαίρας.

Πόρισμχ. Ε'ντενθεν ίηλον οτι το Η'μισφχίριον ίιχλάσιόν εςι Κωνβ β*’ 
σιν U6V εχοντος Ίσην τ$ μεγίςω Κυπλιό των εν τη Σφαίρα* υψο< Μ φ  #* 
τ η  Κέντρπ αυτης της Σφαίρας»

Το Πόρισμα τό is $U την Λ'. χρ ο βάφεται ο Ταεπέτιος. Α’/5̂ ’ ε!ς την 
τβτβ Wiξιν λαμβάνει τη θ* οχεζ μόλις ές) t, αυτής της Πζοτχηως σχφέςε· 
gov. Ο”τι Ϊ̂ Χβ̂ Η το Η*μισφχίξιον \τον ές) Κώνω εχοντι9 υψο< μεν την εν 
τη Kivrgtt της Σφαίφχς, βχσεν ie Κύκλον tjj ετκρχνεία τ ί  Ιϊμι<Γφχΐζ(π Ισοι· 
Ο ϊιί αυτό ευκόλως9 $ άυτη άυτη η Λ 8% ηττον9 εξ αυτής της ΚΗ* 
συνάγεται. Δέον «ν η τν|ν Α\ ενταύθα μετακομίσαντας ti« Πόζίσμα μετ*· 
βχλειν τό Τφοειοημένον 9 η γ5ν της ^οτχσεως κατά χωζχ» μενόσης  ̂ την *' 
χόίειξιν βτε{θίω< μεταρυθμίσαι.

Σ χ  ό .λ ι ο ν.
Ε\ τίϊ έξχιξέτΗ THh Θεωζημχτος η τη εν τοίς ςεζεοΐς εύγονεςαΤΗ ΣχΤ"
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(») Α. τί ναςό,ης. (a) 0\lcy« ς. του 1(1. <3)



ματο( τορίζεται καταμέτρησα- Ε’αν γάρ το εχτημόρίον rijc ϊιχμετραή ή’ το 
τριτημόριον της ΙΓμιϊιχμετρ* h a  rife χατ« tjjv Σφαίραν ετιφανείας, γινωσχο- 
μενης η&η «χ τί ΣχοΧΑ» rife ΚΔ\ το/λατλχσια&ρ, τροκυττ« το της Σφαί
ρας ςερεόν, ΟΪον εί εύρεΒείη η μεν τί?< χατα γίν Σφαίρας ετιφάνεια Τετρα
γωνικά μΟλ/χ ωρικά τεριεχασα Ί&γβοοοο· η ίε Η 'μιίιαμετρο? μιΆίων «ο** 
ωρικων «375* » το' τριτημόριον ες) 4 f8 1 * Τίτο ^ το^ατλασια^εν, αμ«· 
λΗ̂βντοε τί Κλάσματο<, ?/ά 23*760000 , $ωο·« Κυβικά τετραγωνικά μί/λιχ 
ωριχ* 10882,680000 εϊς το tit γηίνης Σφαίρας ςερεόν, (Περί ίε των αριθμών 
τβτων όρα tar εν τω μετά την <? · τί ταρόντΟζ σημειωΒεντα Σχολίω).

Ε’τε) γαρ q Σφαίρα ϊση εςί Κώνω, 8 υψοεμεν i  εκ τί Κεντρε της Σφαί
ρας, /3αο·/{ ίε i  thc Σφαίρας auric ετιφάνεια (ι),το ' ίε τί Κων« cf ŝov τρο- 
χυττε» εκ τί τριτημορία τ ί  ΰψ«$, τίτ ες» T?c **τα τίν Σφαίραν ημώιαμε- 
τρχ (a ), ττο/λχτλχσιαξομε'νε ha της βα<τεως, τίτ εςι ha της κατά την 
Σφαίραν ετιφανείας· χα) το της Σφαίρας άρχ ςερεόν τροχυψεί ε’χ τί τρ»τΐ|- 
μορίετης Η*μ»^*μ*τρ8 ετ) την τεριφερειαν το/λχπλχσιαξομένε.

ΔοΒεισων δε της ίιαμετρε έ, της τεριφερείας, ευρεθ^εται το' της Σφαί
ρας ςερεον, εάν το εχτημόριον της τεριφερείας ετί το Τετράγωνον της ίιαμε· 
τρε το/λατλχπα&η. Η*, άΆως, εαν το Τετράγωνον τί; Διάμετρε ίιαιρεΒη 
διά 6* 'Το δε TnjXfxov διά ric τεριφερείας το/λχτλασια<Βρ · το αυτό γάρ £ 
«τω Τφοχυψα γινόμενον, ale είττερ ετο^ατλασιάξετο το της ϊιχμετρε έκτη- 
μόριον ετ) την της Σφαίρας τεριφερειαν,

Π  ρ i  r  ct σ  ι ς ΚΘ\
Παντ) τόμε» Σφαίρας' ϊσος ες) Κώνος9 ο ΰψος μεν εχων ίσον τρ εκ τί 

κεντρ« της, Σφαίρας· βχσίν δε Ίτην τη επιφανείς τα σφαιρικέ Τομεω<.
Εςω τρωτόν τομεύς Η'μισφαιρίε ελάσσων (δ αεγΒ) · Περ) δε το'ν Το- 

Κε’α νοε(&ω σώμα τβλυεδρον ευΒυγραμμον τεριγεγρχμμενον, Ε’άν εν ο λοιττός 
***( τυΖΚογίτμος ομοίως τόις τροηγβμενοις ίιατεΒρ, τω χυτφ τρότω ο*υντε- 
tyrerai, η τυναχΒηύτεται τό ξη τη μεν ον ’ ίειχτεον !ε τίτ ο μόνον, εξ 3 άπας 
5 της ίείξεως ηρτηται λόγος 9 οτι η τ ί  τολυείρε ιτιφάνεια, η εξ Ε*τιτείων 
τανταχόΒεν της Σφαιρικής ετιφανείας εγΒ ε’τ/ψαυόντων συγκείμενη, μείξων 

της ετιφανείας εγΒ* οτερ 5τω γενήσεται· Νενοίο^ω τί ετιφχνείχ εγΒ 
9ξοςε$η<&αι ετίρα ίση κχϊ όμοίχ, υτό Ε’τίτείων ετ/ψαυόντων ομοίως τοίς

( Ο  ΚΗ. το« ««εόντος* (a) f ,  row ταρηχος #<λ. 342·
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προτερον περιλαμβανόμενη" eferai ίη ολη vj ε’χ Των EV/τ/ίων ^vy κείμενη 
επιφάνεια, της Σφαιρικής όλης μείζων (ι)* χα'ι η ημίσεια χρα της εκ των Ε’· 
οπτείων ^κείμενης, μείξων εςαι της ημκτιίχς της Σφαιρικής 8y$.

Ε"ςα ίεΰτερον τομευς μείξων Η*μιτφχιρία ό αεβ$. Συναμφότερος άρα ό 
Τ ομεύς \τος εςϊ Κων̂ ) , I ύψο« μεν η της Σφαίρας ημιίιάμετρος · βχπζ ίι 
ολπ vj επιφάνεια (2)* τδτ νςι $υτι Κωνοΐί, ων το μεν ύψο« τάυτόν, /3ϊ>«< 
ίβ \<τχι τοϊζ τvj( Σφαιρικής επιφχνείχς τμγ,ματιν ε γ $ 9 εβ$. ΑΆ* ο είς των 
Τομέων, ο< εςιν ελάτσων Π'μισφαιρίβ, τβτ εςιν I avyS, foot ες), ίιχ τό τρω· 
τον μέρος της ίείξεως, Κωνω, 8 ύψβί μεν η τνίς Σφαίραο ημιίιάμετρος· βά· 
ας ίε νι ετιφάνειχ tyS”  ό Ιτερος άρα χεβ$ foot εςϊ τφ λοιπφ Κωνω, ου υ· 
ψθ( μεν νι ϋϊ μιίιάμετρος * βάσις ίε η λο<τπ) επιφάνεια οβ$, Οη ίίίβ ίείξαι.

Π ό ρ ι σ μ α .
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EVn η μεν επιφάνεια ty$ ίση εςϊ Κύχλω, 2 άκτίς η y3- (3)* Μ */3$ 
ϊβ*Η Κύκλω, a άχτι* ιί 05 · εσοντχι άρα ο\ Τομείς asy$, α$β$ ίσοι Κωνοις, 
ων υψβ( μεν  ̂ Tvjt Σφαίρας ημιίιάμετρος * βάσεις ίε Κύκλοι, ων ημιίιάμετροι 
αΐ y S , {33·.

Σ % ό λ ι ο ν.
Ε’ντευ3εν πορίζεται ντε των Τομέων $ >ί των τμημάτων rift Σφαίρας χα· 

ταμετρητις· των μεν τομέων εάν (2) το τριτημόριον της ϊΐμιίιχμετρ* ποΆετ 
πλχηχ&η $ια της Σ<ρα/$ιχί{ί επιφχνείας των Τομέων, yiνωσκομενης ηίη εκ 
της ΚΖ (vj εχ τ5 Πορίσματος της ΚΕ), »j ίιά τδ Κύκλβ, 2 άκτις η y $ , ηβ&· 
Των ίε τμημάτων, βαν μέτρηση ό Κώνος ε«3·, ^ αφαιρεδρ μεν tS Τομεωί* 
ειπερ ελασσων ες)ν Η μιτφαιρίβ , προςε^ρ ίε άντω μείζονι οντι Η'μιτφχιρί*· 

Το ϊε μεταξύ ίύω χόχλων τα^α/^νίλων η μη πχρχΆ,ήλων εναπολαμβα· 
ημενον Τμήμα μξρι μετρηδητεται, εάν τά τμήματα ξβρ, μβν γιω&εΐτα 
νβη, άπ ά^νίλων άφαι^ε^.

Λ .u g ο τ α  σ ι ς
A

Το Π̂ μισφαίριον (εο/35) ίιπλάσιόν εςι Κώνο (τβ ε β ί )  εχονΤιος βάση *α)
ύψο< ταυ τ α  τ%5 Ι Γ μ ι τ φ α ^ ί ω .

(χ)̂  Α ξ(αμ, γ. τβ“ <τα(ό»το{. (X) ΛΑ. τβ» 'ταςήτος, (3) Χ£. τβ» f«(wfv{· (4)
Αλε» ·χ τΐ Σχολ. τχί 6.
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Ο* Κω»β< yig  ό ε%ων βάσιν μεν *σην τρ τβ Ή* μισφχιρί* επιφανείχ εοβδ · 
ΰψβί δε σ̂ον Η'μώιχμετξω αβ, «ς< ?rje< Κώνον τον εβδ9 ως vj βάσις προς 
rvjv βάσιν (ι)*  τβτ εςιν ως η τβ Η'μισφαιρίχ επιφάνεια εοβδ} προς τον μεγιςον 
Κόχλον 7 Γ Τ .  TL’rei βν ν\ τβ Η'μισφαιρίΗ επιφάνεια εοβ$ 9 διπλάσιά ες) τβ με- 
γίςβ Κυκλβ (2)· άρα ^ οΚωνος ο βάσιν μεν ε%ων τ «ί'ν επιφάνειαν εοβδ, ύψος 
is rvjv Η*μιδιάμετρον χβ9 διντλάσιός εςι τβ Κωνβ εβδ. Α’&ά το Η'μισφαίριον 
εςιν Ιτον Κώνφ, β ύψβ$ μεν »ί τ»|< Σφαίρας άμιδιάμετρος* βάσις δε ί} ΙΓμ*- 
σφάιρnctf επιφάνεια »»#$ ($)* διπλάσιον άρα το Η*μισφαίριον τβ Κωνβ «βί. 
Ο" eiei δεΊζα*. '

Κα) χΑύΰζ* Ε'πεϊοΐ ισοϋψείς Κώνοι είσ) προς «^ λ β «>  ω< «ί βάσεις (4)» 
fTetflf/ Ϊη ο Κώνβ<, β υψβ< μ*ν μ ΤΗ< Σφαφβί πμίϊιάμετρος, /3άτ« $» τ» 
τί?< *γβ« τβ» Κωνβ», β ύψβ< μεν τβ αυτό, βάσίς δ$ ιτι*
τω με*γ(ςω Κύκλω των εν τ$ Σφαίρικ, ως 4 *γββ I (5)· Ε πε'ι δε ο πρότερος 
Κώνος-εςιν Ισος rp Σφαίρα (6 ) ,  vj Σφαίρα άρα προς τον υςερον Κώνον εςαι 
ως 4 *ρός 1. Τβ άρα Η  μισφαίριον προς τον υςερον Κώνον ες'ιν ως 2 προς I * 
άΆ’ ο ϋςερος Κώνος εγω τάυτά $ νψβς £ βάσιν τω Η'μισφαιρίω· το Η'μι- 
σφαίριον οίρα διπλάσιάν εςι Κωνβ ?χβντβ<* τβ,τβ υψβί ^ Tjjy βάσιν τάυτά 
τω Η'μισφαιρίω.

Πόρισμα. Κώνος ό εβδ, i. ^μισφαίριον το εοβϊ, λ, Κύλινδρος ό εχ, ω» 
νψος φ /3*V<« κοινά, elσι προς άΆάίλα, ω< ι ,  2 , 3 . £<< 7*? ® Κώνος προς 
μεν το Η'μισφχίριον, ως ι *·ββ< 2 (διά rvjv παρπσαν) * προς δε τον Κύλινδρον, 
ως ι *-fo< 3 Φ* Tvjv Γ. Τβ ΙΒ'.)

Π  g 6 r  u 0  ι ν Λ Α '.
Ε*«ν Σφαίρα επιπεδφ τω ιξ&Τ μά ϊιϊόντι μεν $ta-τβ Κ/ντ?β «·, τεμνοντι 

δε.προς ορ$άς τν)ν 'διάμετρον β οχ, είς δνω Τμήματα τά ιλβις9 /Τχ5, βτω τμπ- 
S?, c?cv yvvi&xt ως το βψβ< οβ τβ Τμήματος ιλβ$9 προς rvjv τί?< σφαίραζ 
ΗμιδιάμεΤρον *β, «τω τβ νψοςοκ τβ ετερχ Τμήματος ισκ$9 προς ετεραν την

X· S*·

^υχλδς ίξ3τ 9 ϊσοι εσονται τοίς Σφαιρικούς τμάμασι.

(·) ύ ·  τί* ι*. (β ) JW» t«  «Afevref. (3 ) Ε*T ttx i 1* f ? j  i f f .  τβ TitforfOC· C4)  
T* »0'. (5) re T»;o>r»{. (6) JfjBf. τ β  τ«(»ντο{.

Bbb
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B'„ Ο* τι τχ Τμήματα λόγον |ξ« τον αυτόν, ον αϊ ivSrhci Ιο, νο.
Γ'. Ο*τι το Τμήμα ιο·χθ· h*f πξός τον εϊς αυτό εγγεγςαμμίνον μ*γ. 

ςον Κώνον ιχ9·, ως η νο πςός την χο. Το9τε ετεςον Τμήμα ιλ[33·* πζός rot 
εΐζ αυτό εγγεγζαμμίνον μεγιςον Κώνον ιβ$ 9 ώς η 5ο πζός την βο*

ΜέξΟζ Α . Ύετμη&ωσαν η  τεΣφχΊςα $ ο\ Κώνοι επιπείω, ha της Δια· 
μεΤζ* β*' χαϊ yeyevvvi&ucrM tv μεν τρ σφαίρα Κόχλος μέγιςος ο βλκίό· b 
Ιε τοΊζ Κωνοΐζ Τρίγωνα τα βι$9 ικ$. Κα2 είτε) ofoy £ςιν εξ υπο$εσεως4
Λ,Ζ ι»**>λλα Λη* cir\ του FTuvXot/ μ λ/ λιν/α ιο& f.ettt όο$ΰ Ci*n9Vij X»r Jl

1Γζθ( Trjy iv f η  »*/» ·** \ g / ·  ^  n v  y v j  t ijv  p/

*φο< tjjv io, iVoc ες) τω ϊιπλχσίονι λόγω της jSx vrpoc rvjv w  τβτ e<riv text) 
(4) αί /3x, xi, χο τυνεχώί Λνάλογον) /οό< τώλόγφ της βκ, τζός τ#ν χο. >; 

F .V ie l  τ τ ^ 'λ ιν  ύ τ τ ο Β - ε τ ε ω ί  ώς η o x .  v r o o r  TWV HuthaiLeroov χ&* η rut i

$  τυντι^εντι, ω« ti « «  tv jv  βτως η μχ τ ς . ο ς  οχ. e i r s i  S e m x T a t

o n  ο  λόγος της βχ πζός την o x  εςι ϊιπλχτίων, τ α  της βι π̂ ός την t o ,  $  

επομένως ϊσος τω λόγω των Κυχλων των άκτίσι ταίς βι, ιο γραφόμενων (5)* 
εσεται 3vj ctqa η ia τςός την αβ, ώί ο Κύκλος, oS ημώιαμετζος η βι9 τμ( 
τόν ΚύχΧον, ου ημώιάμεΤζος η to’ φ ο Κώνος, 8 υψ·ο< μεν η ia9 βάσις it ο 
ΚύχΧο<, a  α χ t I c ^  t o  ,  τ β τ  εςιν ό  ξτ , ϊτος τ ι ?  Κωνφ, a  υψοί μ ε ν  η  β c r  β * Λ 

σι ς ίε ό από αχτίνος της βι Κυχλος (6), τα τ' εςι τω Σφαίζΐχφ τόμε7 αιβο (7)· 
Κοινι; is πφοσκαμεν» τ5 Κωνβ ια$ 9 εσεται ϊή συναμφότεμν ο,τε τομεύς *ιβ$ 

ο προσκείμενος Κωνο« leS·, Ίσος συναμφοτεςω τω Κώνω * τβτ εςΐ το σ<ρ&“ 
ρ/χόν Τμήμα ιλβ& Ίσον iuri Κωνοίς 9 ων ο μεν 9 εχρ βάσιν μεν το» KwxXw 
•ξι, υψο« is την ευ&ε7χν $χ’ ό ie 9 ΰψο« μεν την οβ9 βάσιν ίε τόν αυτοί 
•KtixXow ξτ. Α’ /λ* ο\ ίυω erοι Κώνοι συνιςώσι τον Κώνον ιϊ3· (8)· το Σφαιρ* 
■χό.ν άζχ Τμήμα ιλβ$ 9 ϊσον ες) τφ κώνω ιϊ$. Ο" eiet ίείξαι.

Διά U των αυτών Ιειγρήσετχι ότι $ το σφαιρικόν Τμήμα ισ& 9 Ίσον εΦ

C l) 0>Ομ. Γ . « ?  ι*'. (9) Λ Α .  r%  y . (3) Πορί^,. Γ .  τ ι ς  τ ϊ  «?. (4 )
,ζ ίεμ . & .  τ«ς Η . τ ·  ς .  (5 )  Πόίΐβ-μ. Λ', τ ϊς  Β. τ ϊ  ιβ'. (6 ) Ι Ε ,  τ ο υ  (7> * ® · ··*
* * ς ° * τ ο ς .  (8) d iU v u r a t  U  τ ις  Μ .  τ ϊ  ιβ'. ^  τ?ς Κ ά ,  τ ϊ  V·  2



3 7%
τώΚω'νω ivS·' orXifV jV m ο ιτροτχείμενος εν τφ τροτερω Κώνος raS-9 εντχυ· 
$χ ες'ιν εφαιρετεος.

(Έ ’οτο) γα'ρες) κι : ιο : : χβ : βι (ΐ)* fVerai 9ί} £ χι2 : ιο* : : χ/3* :. 
0ι2 (2) : : χβ ; /3t C3)' *& '*» εξύτο^τεω ς νκ ι χβ χα) : : χο : οβ·' $: 
τυντ&εντι να : αχ ; : */3 : βο : :  χι* : ιο* (4) :: Κυχλ., a «χτ/ς κι :Κυχλ.,. 
a άκτις ιο (·= Κυχλ. ξτ )· «ρα ό Κώνος, a ύψος η να ,. $ βχτις ό ξτ =  Κώ
νω, 5 ύψος jj' αχ καί βίσις ο χτο ακτίνος τ^ς κι Κύκλος (5) =  τω τφαίρικφ 
Ύομει «ιχ3 (6). Α’ /Χ’ ο Κώνος, 5 ύψος if να >y βχτίς ο ξτ, ες·ΐν foot τοις 
ίυτΐ Κώνβις αμα ληφ ε̂'ΐαην, ών ο μεν ύψος μ*ν εχ« Ttjv νο, /3*cr/v ίε τον 
Κύκλον ξτ* ο $ε % ύψος μεν Tijv ο* /3«Λν is τον αυτόν, ξτ (7)* τβτ fci 
Τθ7ς Κώνο/ς ιν3·, ι«3·· ό it σφαιρικός Τομβύς «ιχ3, Γτος ε<?ΐ τώ τφαιρικω 
Τμηματι ιτκ3 £ τφ Κώνω tab «μα Xtfplhfoiv κοινή ίε «ρ$βντο< τ« Κώνου 
ια$* ο* λοιχ-ος Κώνος ιν$ =  τώ λοιτώ τφαιριχωΤμήμχτι ι<η&. Ο. Ε .Δ.)

To B'i Μέρος iifXov εχ τί AV Οί γαρτοί Κώνοι ιί3, /ν5 εΜ προς «λ. 
λν}λβς, ώ< «Γ ίο , νο (8 ), αρα £ τα ίσα τοϊς Κώνβ/ς Τμήματα ιλ/33, ιο*χ3 
λογον εχΗβ*ιν, ον «I ίο, νο.

Δηλον ίε άυτο3εν $,το Γ\. Λ'ς τ^ρ ® Κώνος ιί9· τρο'ς τον ΐν3, ούτως. 
Η ίο ντρος TifV /3ο (9)· χ«» το ϊο·ον αρα τώ Κώνω <53*, Τμήμα ιλ/83, εςΐ τρός. 
τον Κώνον ι/33, ώς ·) ίο χ·ρος τι*ν / 3 ο .  Τώ αυτώ ίε τρότω ίειχ^ητεται 9. οτι 
£ το Τμΐμ* if’xS· ε«?ΐ τρός.τον Κώνον ιχ3·, ώς η W ντρος τήν «ο..Σ χ ό λ ι ο  μ.

Ε*κ τ« οτρώτβ μερβς τβ ταρόντοζΘεωρνίματοζ τορίξίται^ £ «τ?ρ« Η% ifr· 
τον νύμιίχβνος τών σφαιρικών Τμημάτων καταμετρείς. Ε’αν ίελονο'τι οί Κώ
νοι ιί3, ιν3 μετρΐή$ω<τιν οττερ ysvyftTxi εάν το τριτημόριον-των «ϋ3ε/ών ίο, 
w ct) τον ξ τ  KuxXov iro/kxrXariitS’iji ( ιd)<

Π f ό τ α σ 1 ς Atf.
Πας Κύλινίρος ορ$ος (3χ) ημιοΧιόζ εςι rift Σφαίρας, ιτερ) ην irsgtyi· %, 

yforrar ηΤε επιφάνεια αυτβ μετά των βάτεων. ημιολία ες) της ετιφανείας 
τη< Σφαίρας♦

( ! )  Π ό ς ι τ μ .  t i\  τ ϊς  Ή . τ «  ς·'. (2) /fO . f r i ' .  1̂  Γ χ ολ . Κ .  τ »  c · (3) Π ο ρ ία μ .

Ί^ς Η. τ *  ς .  (4) Π ό ρ .  ΰ .  τ ?< 5 . τ ϊ  Ιβ'. (5) / Λ  '*■« <β'· (6) τ ϊ  -τβςόκτος.
(?) Αί. τ« r. ^ ΙΟ,.τν iff. (g) Α  τϊίΐβ'. <9> *Η· «υτη». (ιο) θ"ς« το μιτα
**  9· Σχόλιο». Β b b 2
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Ε”<?ω Αν|ων κοινος τ$τε σφχίςα $ τω ΚυλΙν^ω ο βξ. Είς Si τοΗ'μι, 
σφχίξίον εοβ<> εγγεγζάφ$ω Κώνος μέγιςος ο εβΚ Κα» επε) ομενΚΰλιν^ος 
εκ (ιιμισνς τα ολα θκ) Τξίπλάσιός εςΐ τα Kwva εβ% ( I ) /  Το Si Ά'μίσφχ(ξΐον 
Ιιπλάσιον τα αυτί Κών« (2),ίηλον on © Κυλινϊροςεκ εςΐ Τζόζ τόΉ.'μισφχί· 
ξΐον, ως 3 3* «ρ* $ ολος ο Κυλ/νίρος &* εςΐ τρο'ς ολην την σφχηχν
ζεβϊ, ως 3 ττρέί 2 * ο?τερ ?ν το πζωτον·

Ε’τε'ί Si ?Γ«λιυ tj τί ΚυΧίν5ρ« τλευρά χν} έςϊν ϊση τη της βάσεως hit· 
μίγρφ $ ν  ε©·εται Si i  rare επιφάνεια χωρίς μεν των βάσεων τετ^απλασ(§ 
(3) ,  μετά Si των βάσεων, τ «τ’ ε<?/ν oXjf vj τί Κυ\ίν£ρβ επιφάνεια εξατλ$» 
crfa tvjc βάσεως μι, ψτίς Sc?<v iVvj Τω μεγίςω Κύκλω των εν τ# Σφαίρ#. ΑέΆ! 
vj της Σφαίρας επιφάνεια εάι τετζχπλασία τα μεγίςα κύκλα των εν oury,' ij 
oXif uqx επιφάνεια τί ΚυΧίνίρβ Sx, εςί τρος την επιφάνειαν της Σφαίρας, 
ως 6 ντρος 4 ·» τίτ εζιν ως 3 τρ®ς 2* οτερ tjv το ίευτερον.

Ο* ΚΰΧ/νίρος άρα © τερί την "Σφαίραν πεμγεγζαμμενος ημιόΧιός /ς/ τ?ς 
Σφαίρας * ητε επιφάνεια χυτά μετά των βάσεων, ημιολία τί?ς επιφανείς τ*ς 
Σφαίρας. Ο" «Set *ειξ*.

Π ο ρ ί σ μ α τ α .
Α\ Κύλινδρος ορθος ό ττερΐ ΣφαΤραν περιγεγζχμμένος 9 άντη τε η Σφαί

ρα,  ̂ Κώνος ό βάονν £ ύψος εχων ταυτά τφ ΚυΧίνδρω, εισ) ντρο'ς ά&ηλα» 
ως 3» Λ, ι. Ενςι 7*? ® Κύλινδρος <[ίιχ τ̂ ν πχρασαν) τρο'ς μεν την Σφαίραν 
ώς 3 ντρος 2 · τρος Si τον Κώνον, ως 3 ι (ιο .τί ιβ'.)·«ρ* *τ· EV τω «υ-
τ£ Si λ©7φ εϊτιν ετ» η ΐ7Γΐφάν«<« τί οτερΐ το Η*μ«Γφαίρ/ον πε ι̂γεγι^αμμένου 
ΚυΧίν^α, μετά της βάσεως της επφαυάσης τα Ή*μισφχιξία 9 ητε τα Η*μ̂  
σφχίζία επιφάνεια,  ̂ η εχατερφ xoJVij βάσις, Ε'πεϊ y άρ πτε τ« Κυλίνίρ«
Μ τ« Η'μίτφαίρΓ» επιφάνεια ίιπλασία ες) τ ς̂ βάσεως C4)* νσεται ίή ά ** 
ΚυΧίνίρβ μετά τί̂ ς βάσεως τί?ς ετίψαυ«Τί}ς, ττρος τν|ν ετεραν βάσιν9 ως 3 
ττρος ι · ο3·εν Ŝ Xov το τροτε9·ε'ν.

Β. Ο^εν ο Κύλινδρος $χ %ωρ1ς τ+ΐς «Ις α’υτον εγγεγραμμένης Σφαίρας 
(τβτ εςα το' τ« ΚυΧίνίρ» ςερεον χβνον. τί̂ ς Σφαίρας, το εξωθεν μεν ύχτο τίς 
όλης τα KuXivŜ a ε’ τ/φανείας, 'έσωθεν Si νπο της κοίλης σφαιρικής π ε τά 
μενον), !<τον εςι τω εγγεγραμμένο) Κάνω $βν. Ε’ ττεί 7*? ® Κυλ/νίρος 
τρος mv είς αυτόν ε7Ύ^y?αlltίjWVH,' Σφαίραν, ως 3 πςος ®· *τρβ.ς το' αυλί·''
— - — ___ ί’ . ΐ  .

(I) Ζ. τϊ «£. (δ) /ί. τϊ «θρόνος. (3) Ποξίεμ. τ?ς ί5. τ« *χ/άκΗ>{..' <4)
τ? ταςόντος μ«τ« τ* Πο?ι<τματος.



δρικόν άρα ςερεόν κενόν της Σφαίρας, έ'σεται ως S'προς ι * τβτ ϊςιν ως αυ
τό* ο Κυλ/ι<δρος προς τον Κώνοι» θβν (ι) '  £ επόμεναjc το έκείνπ ςερεόν Ισον 
τω Κάνω.

Τ'. Το τΐΐ Κυλ,ίνδρπ ςερεόν κενόν ίΓμιΤφαιρίπ (τβτ ίς<ν ο Κύλινδρος fit, 
χωρίς τβ ε?« αυτόν εγγεγραμμένα Η*μ/ο·<ρα/ρΓβ £θ/3$),ϊθΌν ες< τω εγγεγραμ
μένα Κάνω εβδ. Τό9τε γάρ ςερεόν £ ο Κώνος τριτημόριον εςι τα Κυλίνδρου
«* (*λ

Δ'. Ε’αν Κώνο* ο ΐί«υ Κυλίν^ω εγγεγραμμένος τω νη, εχη Ttjv /χεν 
xô iKpsjV εν τω Κεντάω * τβ ff* τον ΚυΧ/νίρβν έγγεραμένπ Η'μιτφαιρίπ μοβν* 
την δε βάτιν ηυ> τη βάτα τβ Iΐμιτφαιρίπ παράλληλόν τβ $ τβ Η'μιΤφαιρίπ 
«χτ/ψάυβταν χατα' τί)ν χσρυφπν /3* αφαίρεση δε τ5 Κυλίνδρπ τό Η'μισφχ(ριον9 
κχταλειφθητεται ςερεόν Κυλινδρικόν χενον ΐΤμιτφαιρίβ, ίσον Κωνω τω ι*αυ 
έχοντί βάτιν την αυτήν τω Κυλίνδρω την ηυ. Λείχνυται εκ τα Γ  . Πορίσματος.

Ε\ Ε’αν Κώνο* § ςερεόν βτω* εχον εχάτερον Επιπέδω τινί τμηθωτι τω 
λ χ  παρα/ληλω τη βάτα ηυ9 γένητεται εν μεν τω Κάνω, Κύκλος ο ΑΕ· 
εν δε τφ τερεω επίπεδον δακτυΧιακόν τό ξλχρ , κατά πάντα α/^λοί* Ιτού- 
μενα. Α'χθείσης γάρ της εν τγ τφαίρφ ίϊμιδιαμετρα χρ· εΤεται αρ7 =  «ϊ* 
+  δρ* f3)* δε η αβ, Ιτη έςί τη /3υ, Ιτη άρα $ η αδ rp JE (4)* ΚΧι 
δη i, α\ αρ, αν, δχ ά/ληλαις ϊται (f). Τοιγαραντδ από της δχ, ϊτον τυναμ- 
φοτερω τ$ από των $Ε, δρ· $ Κύκλο* ο άπό δ χ 9 ϊτος τυναμφοτόρω τω 
από των δρ, JE Κύκλω (6) * άφαιρπμένπ δε' εκατέρωθεν τη άπό της δρ Κυχ- 
λβ* λείπεται τό Δαχτυλιακον επίπεδον ξλχρ, ϊτον τω άπό της $Ε Κύκλω*

ς .  Τα Τμήματα οίπδητινος Κωνβ ι*αυ, $ Κυλινδρικά ςερεπ %ωρ)ς τη εν 
κυτφ Η'μιτφχιρίπ, τα μεταξύ επιπέδων άΆηλοις παρχΆηλων έναπολαμβα- 
νομενα, Ισα έςίν ά/ληλοις · ϊτος γάρ ό Κώνος τω ςερεω * Ιση δέ $ η τη Κάνα 
κυκλική τομή Α Ε , τω τη ςερεπ δακτυλιαχφ Ε’πιπεδω ξλ%ρ· Ε’άν άρα το 
Επίπεδον λ χ  επί τά ανω, η τά κάτω παρα^ληλως αεί τί/ βάτα ενεχθη, 
απογεννησα αεί Τμήματα τβ τε ,Κωνβ t, τβ Κυλινίρ/κβ ςερεπ ά/λήλομ Ισα.

Ζ\ Ε’χ της κχταμετρητεως άρα τβ Κωνβ ηαυ η τβ Κυλινίρ/κβ ςερεπ χω
ρίς τβ εν άυτωϊϊ μιτφχιρία πορίζεται κατ αμέτρητις (γ) * εκ τε της κολοβπ Κωνβ 
οΑΕχ, η τη δακυλιαχΗ Τμήματος ξλιορχτκ, τβ μεταξύ των αυτών Ε'πιπε-
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(ΐ) / .  τ· /β*. (2) dtUwTta ομοί*ζ τφ //* Ποςίαματι f ix ** 42 Γχ^ματο*. (3)
ΛίΖ. r»  α» (4) Πος. Α \ τχς 4 . r i  ς .  (,*>) Ο'ριιΤμ. Ε. τβ Ιβ\ κχ) Πςότ. / Μ . τβ Λ , 
(6) Ποριτμ. & · τ?? Β . τβ ιβ\ $  Π ο̂τ. K J .  τβ Λ  (7)  τπί ς* τβ νχςόετο;.
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ϊων it, λχ  ενχπολαμβχνομένα (ΐ). Και ευτιυ$εν ετεςα άποφέρεται με^οίος 
τη οΐαίιι'τίνα της Σφαίρας τμήματα χχτχμετρεΊν. ^

Qlov /αν ξην/,ται η καταμέτρηση τη μεταξύ των παρχΆηλων EV«r£ 
ίων ξρ, οχ ενατολαμ/Βανομόν» Τμήματος ξοκρ, αφηρη&ω τ» Κυλίνίρ« λτ ό 
κολοβός Κώνος οΑΕχ. Ε’αν ίε ξητηται η τη μεταξύ των παραΆηλων EVi- 
τ/ίων μν, ξρ εν απολαμβανόμενα Τμήματος μξρν y ύφ%ρη&ω τη Κ υλίνίρου 
μχ ο Κώνο* ΑαΕ.

Σ % Ο λ I Ο ί>.
OVov Α’ρχ/μν̂ νκ τω παρόντι ετπίγ A e ro  Θεωρηματι , άπόϊειξίς ίςιΐρ 

οτι τω Ιϊίω ταφώ Σφαίραν el* Κυ'λινίρον εγγεγραμμένην έπι$έ&χι ηξίωσε· 
£ τβτο ίσω* ίΐ ό9τι τον αυτόν λογικόν λόγον em  τοΊς σώμασι τάτοις «) ται*, 
ύφ’ ων αυτά τα σώματα περιέχεται, έπιφανείαις β’νορών, τάυτην μα&ον, η 
τινα A>jv των τοτκ'των αυτί £ τ λ̂ικότων ευρέσεων. ηγάσατο. ΤοιαυτΗ μ«» 
rot ταυτότης oraS-ών εντβ Ιακτυλίοις £ δακτυλίων έπιφανείαις ίέίοικται £ ίμι» 
αυτοιίς βν τω Δ '. Βι]3λίω τών χυλινίρ/χών £ ίαχτυλιακών (Προτ. Ι3· Ι4· Μ·)* 
β μν)ν Α ά  $ έπ) της Σφαίρας αυτής ιέ, ετερον βυρι*ται ν}μ.7ν, «χ  Jttov ε’τί* 
σ̂ μον* τκτο δό «ςιν, ότι ώτηρ vj Σφαίρα λόγον εχ« τρό* τον αυτήν χερ 
λαμβάνοντα ορ&όν Κυλινίρον, κατά το τό ςερεόν έ, rtjν επιφάνειαν (ο* ϊςάι 
εξ ανάγκης Ισόπλευρος') ,  ον ό 2 προς τον 3* «τω* ij αυτί} λόγον εχ« τρό* 
τον περιλαμβάνοντχ Ισόπλευρον Κώνον, κχτχτε τό ςερεόν έ, την επιφάνειαν, 
ον εχ« ό 4  ττρός τον 9* έξ ου ivj επεται ότι ό ημιόλιος λόγο*, ο* μεταξύ 
Σφαίρας $ Κυλίνδρ» ευρημένος τω Α’ρχιμήϊα, υπάρχει μεταξύ τριών κωμά
των κατά συνεχείαν, Σφαίρας δηλονότι, Κυλίνδρ» $ ίτοτλευρΒ Κώνβ* η *- 
*«τερ« τν,ν άποίειξιν μετά £ <Αων ν,μετέρων Θεωρημάτων (εξ ων τρανώτερο* 
*1 τι* Σφαίρας δχυμασία φυσις γινωσκεται) εν τρισ) χαίδε.χα Προτάίεΰι πε· 
ριλαμβανομένων, ύτοτυναψομεν.

Π $ ό r a cr ι ς ΛΓ'.
S3· Πατνκ Σφαίρα* επιφάνεια Απλασία ες) της επιφανείας ΤΗ sU άυτάν

βγγεγραμμόνΗ Ισόπλευρα Κυλίνϊρ».
Ε'ςω Σφαίρα >j α$βικ, £ εν άυτ>} Τετράγωνον εγγιγραμμενον τό ακλΊ 

ΰφ ου περιενεχδεντος, καταγράφεται Κόλινίρο* Ισόπλευρος ό αίλα *ί< 
Σφαϊραν εγγεγραμμένος* ηχ$ω η «X , ηνς εςαι διάμετρος κοινή Τ̂ Τβ Σφβ '̂

(ΐ) A’wro3*v.



ρα £ τω Τετράγωνά· EVc) hv to  από της aX TεΤράγωνον, ΪΤον εςϊ τοίς 
από των ά^ηΧχις ί<των at, tX Τετραγωνοις άμχ Χηφ^εϊ<riv (Ο » ενός άρα 
τβ ατό at εςαιίιπΧάσιον· T oiyapnv ^ Κύκλο; ό περί την ϊιάμετζον α\9 tit- 
πΧάτιός εςι τβ περ) την at (2), τβτ εςι τη 7 ν· τβ 7Τερϊ την αλΚύχλβ
τετραπΧαπία eq)v η rift Σφαίρας επιφάνεια (3)· ίιάμετρος yap της Σφαί
ρας νι αλ , § ό περ) αυτήν Κύκλο; μεγιςος των εν τγ Σφαίρα* η τνμ Σφαί
ρας αρα επιφάνεια ΙκταπΧαπία ες) τη  yv Κύκλβ* επε) tie ύποχειτχι ΐτη τ*ί at 
η λ », η κυΧινίριχη άρα επιφάνεια αγΧ τετραπΧατία ες) τη yv Κύχλβ (4)* 
Η της Σφαίρας άρα9 επε) t i J t i s i t T x i  όκταπΧχσίχ τ β  αυτί Κύκλβ, εσεται ίη 
ΙικΧασίχ της τη KvXivtipn επιφχνείχς, Ο* etiet ϊεΊξχι.

Π ρ 6 τ α ο1 ι ς ΑΔ.
Πά<της Σφαίρας if επιφάνεια προς οΧην την τη βϊς άυτην εγγεγραμμένα 

ΙποπΧάυρβ KvXtvtipn επιφάνειαν ες'ιν, ως 4 προς 3*
Κοιμενω» 7 *? των αυτών τ# *·$0Η7 #Μ«ν#9 Ιττβϊ ύ τί ΚυΧί'ν̂ ου ττλ*υ$ά

λχ, iV«v εξ JjroSvViw; ?βΉ τ £ τί?< βάσεως ϊιαμετρω at, ετεται tij jj τί Κυ- 
λίνί$β επιφάνεια γΧ  τετραπΧασία rife βάτεως γν (5 ) ’ j άρα η τβ Κυ- 
Xivtipn επιφάνεια προς συναμφότερον την /3«V<v 7 *̂ τ λ » «ς<ν ω; 6 ττγο; 2. 
Δείεικται tie εν τη προηγπμενη, οτ< tf τη; Σφαίρας επιφάνεια ες) προς την 
μίαν των βάπεων % ως 8 προς ι * προς ανναμφότερον άρα εςαι, ω; 8 τ*00< 2 * 
Tgo; ολην α^« rvjv τη Κυλίν^β επιφάνειαν εςαι, ως 8 πρός 6 ’ τβτ εςι, ως 
4 προς 3· Ο” ·$β ίειξαι.
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Π ο ρ ί σ μ α τ α ,
Α'. 0% f Η τβ περ) την Σφαίραν περιγεγραμμενα όρ$β KvXivtip* επιφά

νεια 9 «ςί τ$ο; οΧην τν)ν τβ εγγεγραμμένα ΙποπΧεΰρβ tvXivtips επιφάνειαν, 
άς 2 προς I* Ε?ςι yap if μεν τβ περιγεγραμμενπ προς την της Σφαίρας, ω< 
6 4 (Ο* *ί ^  τί< Σφαίρας προς τιfv rS εγγεγραμμενβ, ω; 4 3 *
λ* Tijv παρεταν * til ίτβ άρα tj τβ περιγεγραμμεν* προς τν\ν τβ Ιγγεγραμ- 
μενε, ως 6 προς 3 * if ως 2 προς ι.

( ίΐν*υτω< η τί; **ε̂ ί ΙπόπΧευρον KvXivtipov περιγεγράμμεν^ς Σφαίρας 
επιφάνεια, ίιπΧααία εξ) τί< επιφάνειας τί}ς είς τον αυτόν Κύλινδρον εγγε·

( I )  Α ί Ζ .  ν ϊ  Μ .  ( 9 )  Π ο ς .  S ’ .  » ? ί  Β .  τ ·  ιβΤ. ( 3 ) Λ Γ^. τ ϊ  * ·« ρ ό » τ ο { .  (4)  τ β

τ?; ΙΒ, τβ παρόντα ς. ($) Πορ» τ?; //?. ταςόντος. (6) /75. τ» παρόντος.



γραμμένης Σφαίρας. ίίσπεζ ivj ^ «υ«ί Ιιπλασία β<?ί τ« μβγΓ<?«ι λνκλν τβν 
cv rjj περίγεγραμμένη Σφαίρα * εΜ γ ag η τ?< περιγεγραμμενης Σφαίρας 
έπιφάνεια9 *, ολη η τα ΚυλίνΙρα ά, η tmc εγγεγραμμένης Σφάίράς$πς0ςτόΐ 
μεγίςον Κύκλον των εν τ$ ίΓε^γεγ^αμμεν# Σ ^ α% ,  ως 4  $ 3 $  *  ί^ος t ( ΐ )  )ϊ 

Β'. l/Xtf η τβ περ'ι των Σφαίραν πεςιγεγραμμένα ορ$β ΚυλίνΙρα ετ/<ρ«. 
νκα, ii επιφάνεια της Σφαίρας, τε$ϊ ι?ν ο χΰλινίρος περιγέγραπται, $ ολή 
η τβ ε?< tvjv Σφαίραν εγγεγραμμένα Ισόπλευρα ΚυλίνΙρα επιφάνεια είσ'ιν εν 
αρμονική άναλογίφ, τβτ εςιν ως 6» 4» 3·

Τ(ΐια $ε ποτά είσιν άρμονιχως ανάλογον, εάν γίνεται τόπρωΤον προς το 
τρίτον, ω< μ 5/αφορ* τβ *·?ωτβ $ τβ ίευτέρα, προς την it αφοράν τα hbrfya 
ι  ̂ τη τρίτα* ΟΊον εάν y  6 προς 3 > ώ< 6  —  4  t f fo i  4  —  3 ( : * * s i ^ ·  εσον· 
rat 6 , 4> 3 άρμονιχως ανάλογον.

<χ. 33· Σχόλιον. Ο* περί Σφαίραν περίγεγραμμένος Κνλιν^ος ·<ί, Μφίςομοι-
ον y εϊτ αν Ιτότλευ?ον Κυλί^ον εΙς τ»}ν aunjv Σφαίράν έγτγεγρχμμένον’f  ως 
νΐ εν τω Τετςαγωνω ϊιάμετζος πζός την ημίσααν τής αλευράς · οπερ β“ί 
ταυτόν, ως νί Ιιάμετρος τα Κυχλβ ττ$ο< το »W%o$5ov 4 f μοιρών* Ε’ν Τω «V· 
τω 5 ε λόγω έςΐ χαΐ σφαίρα vj τε$ι Κυλ<ν5$ον ItoVXsû ov πεςιγεγραμμίνη, 
πζός τifv είς αυτόν έγγβγραμμένην.

Μέρος Α'. Καταχ^ειο'ων 7α'? fV τω θ' ρ$ογων(ω Ισοσχελεί Τριγωνω σάλτων 
χα$έτων κξ, ξ$· εο·«ται 5vj £ τα Τρίγωνα «£#> θ ’ρ&ογωνιά f t  φ
λνϊ (2)· αί αΧ, αχ, « ξ ,  αρ συνεχώς ανάλογον (3) · $ η άρ == |· β»(4)* 
εςΐ Ιέ η μεν αλ, Ιιάμετρος της βάσεως τα περιγεγραμμένα KuXfotga' ij it 
λχ, ί/«μετρο< τί< βάσεως τα εγγεγραμμένα KvXfvlga* iia των ομοιότητα 
uga των KuXivfywv εσεται ό πεζιγεγζχμμένος πζός τον εγγεγζαμένον, έν 
λόγω Τζίπλασίονι τβ τα των α λ , αχ ($) · τατ εςιν, ως άλ πςος ag (c%ax)
(6). Α'Ά' η μεν αλ ιςι Ιιάμετζος τα τε Κυκλα α$βκ, i, Τα ΤεΤζαγωνα Ια* 
η 5ε «χ, πλευζχ τα elc τον αυτόν Κύκλον έγγεγζαμμένα ΤεΤζαγώνα· τατ 
ϊςι χοζίη μοίζων 9ο *1« Κύκλον τον θχ, η $ε νίμίσαχ της αχ9 ημίχορίον 45 
μοιζών (γ). θ ’ πεζιγεγζχμμένος aga ΚΰλινΙζΟς πζός τον έγγεγζχμμένον, ωϊ 
η έν τω Τετζαγωνω ίιάμετζος προς την ημίσμαν της πλευράς 9 η ως η Τ« Κυ* 
χλβ 5ιάμετζος προς ημίχορίον το μοιρών 45*
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Μέρος Β', Και εν τω αυτ$ δε λόγφ ές) έ, σφάίρα, περ) Κύλινδρον Ισό
πλευρον χίριγεγραμμενη, χρός την είς τον αυτόν έγγεγραμμένην. Διά'μετρος 
γάρ τί?< περ) τον ίσόχλευρον Κύλινδρον αδλκ περιγεγραμμένης Σφαίρας Βχ 
εςιν η α λ / η is της εγγεγραμμένης διάμετρος εςιν iff η τι) δίαμέτρω της βά- 
σεως τε Κυλίνδρε , τετ εςι τρ αχ' η περιγεγραμμε'νη άρα σφαίρα χρός την 
έγγεγραμμένην, έσεται έν λόγφ τριχλασίονι τη της αλ χρός art (ι)· τ«τ 
εςιν ως η αλ χρός αρ η χρός αχ. 0« Ε. Δ .

Πόρισμα τε ηγαμένπ Σχολίε. Η* σφαίρα ες) χρός τον είς 'άυτην έγ.γε- 
γραμμένον Ισόπλευρον Κΰλ/v^oy, ως η τετραχλασία της εν τω Τετραγωνφ 
διαμίτρπ χρός την τριπλασίαν της Πλευράς· η-ως η τετραχλασία της δια- 
μετρβ τη Κυχλβ προς την τριπλασίαν της Πλευράς τη είς τον Κυχλον εγγε
γραμμένε Τετράγωνε.

Ε'ςι γάρ διά'ΤΟ ηγεμενον Σχόλιον η περ) τόν Ισόπλευρον Κύλίνδρορ 
περιγεγραμμένη σφαίρα χρός την είς αυτό? εγγεγραμμένην9 ως εν τω Τετρά
γωνη) ~η τριπλή διάμετρος χρός την χλευράν * η ως η τετραπλασία της 
διάμετρε χρός την διπλασίαν της πλευράς. ΑΆ* η «Ι< τον Κυλιν^ον έγγε· 
γραμμένη σφαίρα ές) χρός αυτόν τον Κύλινδρον, ως 9 χρός 3 CO* if ως η h- 
χλασία της τη Τετράγωνε χλευρας > χρός την τριπλασίαν της τη ά ντε Τε
τράγωνε πλευράς. Κ'ρα η περί τον Ισόπλευρον Κύλινδρον περιγεγραμμένη 
σφαίρα έςΐ,.χρός αυτόν τον Κύλινδρον (τετ εςιν η σφαίρα χρός τον είς αυ
τήν έγγεγραμμενον Ισόπλευρον Κύλινδρον), ως η τε τραπλασία της εν τω Τε
τράγωνη διάμετρε χρός την τριπλασίαν της Πλευράς· η, δ είς τ  αυτόν ηχεί, 
ως η τ  ετραχλασία της διαμέτρε τί. Κυχλβ, χρός την τριπλασίαν της Πλνυ- 
ραςτε είς τον αυτόν Κυχλον εγγεγραμμένε Τετράγωνε».

Π  f i r  u t f 'i . t  ’ ΛΕ\

ΟίασΧν Σφαιρικής μοίρας .η επιφάνεια ιλβ$ , Χρός την επιφάνειαν τη είς %. 53» ί 52. 
άυτιίν εγγραμμένε μεγίςε Κωνειβδλόγον εχει, ον η τε Κώνε πλευρά β$, 
προς την Της βάσεως ημιδιάμετρον 5ο.

Ε’τχϊ γάρ η της μοίρας ιλβ& επιφάνεια ίση ές) Κυχλ», » Η*μιδtάμετρος 
Η β$ (3) ,  έσεται ο λόγος τάυτης χρός τον Κύκλον ξ τ ,  τβτ εςιν την βάσιν 
Λυτής τε £ τβ Κωνβ , διπλάσιων τε λόγε της β$ προς 5ο (4) * σετ έςι της
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(I) ΙΒ . το ιβ\ (2) ΑΒ. τα παρόντος. ΚΒ, τ· παρόντος. (4) Πορ. Β. της
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Kωνιχως έπιφχνείας //33·, τρο< r*jv avrtjv /3aV<v ξτ CO* (pavê ov ay ότι ώς t| 
επιφάνεια ιλβ$ 9 rgoc των Κωνικήν επιφάνειαν ιβ$ 9 ατως ω άυτω Κωνική ιβ$ 9 
τΓρός rvjv Βάσιν ξτ  (α)* ως δε ω Κωνική ιβ$, προς την βάσιν ξ τ 9 ατως ν| β$ 
προς των$ο($)* ω< άρα >ί *ic Mo^ac επιφάνεια προς των εν άυτρ εγγεγραμ
μένων Κωνικήν ιβ$ 9 ατως ω β& ^ρός τ\ν θο. Ο" εδα δεΊξαι.

Πόριϊμα. Ε’χ τν\ς δείξεως τίί< *·α$«*Ή* Π^οτά^ναχ ί>}λον ,' Sri ω επι
φάνεια τί ek Τμωμα σφαίρας εγγεγραμμένα μεγίςα Κών« μέσω άς'ιν άνάλο- 
γον τως τη Τμήματος επιφάνειας $ τως εκατερω κοινές βάσεως.

Π ρ ο r ct σ ι ς Ας.
Η’ τη ΗΗμισφαίρια επιφάνεια (εοβδ'), προς μεν των τη εγγεγραμμένου 

μεγίςα ω όρ$α Κωνπ επιφάνειαν (ε/3ϊ) λόγον ε%&, ον εν τφ Τ ετραγώφ ω 
διάμετρος προς Tvjv πλευράν * προς δε τν\ν τί περιγεγρχμμένα όμοια , ον εν τω 
Τετρχγωνω ω πλευρά προς των διάμετρον.

Με$ος Α\ n ô'JvfXov εκ τως άποδείξεως τν,ς προωγαμένως Προτάσεως. 
O W iv γάρ μοίρας, επομένως δέ $ τη Ημισφαίρια ω επιφάνεια εοβδ, ές) προς 
τνιν χυτή εγγεγραμμένων Κωνικήν, ως ω βδ πρός των δα* ες) δέ ω βέν βδ διά
μετρος* ω δέ δα, πλευρά τη Τετράγωνά βαδκ’ άρα κτ.

Μεςος Β'. Ε ’ςω περ) ΚυκΧον, η Κέντρον το a , ωμιτετράγωνον περιγε· 
γραμμένον το εβγ* 3 περ) τον Αξονα αβ περιενεγ^έντος, γεγεννω&ω Κώ
νος περ) το Ημκτφχίριον' περιγεγραμμένος. Ε'πε) αν το' από της εγ δίπλα· 
σιόν εςι τη από τως εβ9 ή' τως &  ( 4 ) ’ διπλάσιος άρα $ ο Κύκλος, « διαμ#· 
τρος ω ε γ 9 τη ΚύχΧ», ου διάμετρος ω £», τίτ εςι τη ΚύκΧ» ω$δι (5)* */β 
πλασία δε τί αυτί Κυ'κΧ» εςϊ % ω επιφάνεια τη βΙς τον Κώνον εβγ εγγε
γραμμένα Ημισφαίρια (6)* ό Κύχλος άρα , α διάμετρος ω ε γ , ιιΤΟ( βς) τ# τα 
Η μιτφαιρίβ επιφανείς. Τοιγαραν' επε) ω τί Κών» επιφάνεια εβγ , ε<?ι 
τον Κύκλον, β διάμετρος ω βγ, τίτ εςι προς των έαυτα βάσιν, ως ω πλευρ* 
βε προς rvfv τίς βάσεως ωμΰιάμετρον αε (7)» εσεται δω <** νρός των τα εϊς 
αυτών ’̂̂ ''ν’β'νραμ.μ.ίνΗ Η'μιο’φαι^ο επιφάνειαν, ως t| εβ προς tvjV αε, τατ εςι* 
ως vj εν τώ ΤεΓ^αγώνω διάμετρος προς τίν αυτί πλευράν* $ ω επιφάνεια τα 
Ημισφαίρια προς των περιγεγραμμένων Κωνικήν» ως ω πλευρά τί Τετράγωνε 
προς των Διαγωνιον. Ο" δειξαι.

(I) J4 . τ* «-«(ιόντος, (2) Ό'μϊμ. ΙΓ. τ ϊ  (3 ) τβ  ««ςόντος. 
τ ϊς  ΛίΖ. τη « .  (5) ί7ό^. £ ',  τ ?  £ . τ ϊ  ιβ'. (6 ) K J .  τ ·  ταςόττος. (7 ) / Λ  * ·  *****



Πόρισμα· Ε·*ν νΨ Κώνον ο^βγων/βν τον Η(μισφαίριον περιγραφή,
ij sU αυτόν ετερον εγγραφή 9 εσεται ή τβ Κωνβ επιφάνεια μίση αν άλογον 
τής ετ/φανεΐας τβ περιγεγραμμενκ Η'μισφαιρί* , $  τής τ* Εγγεγραμμένου· 
Ε”ςι γάρ ήτβ τ» πορι·γεγραμμενβ Η,'μϊσφαρίβ επιφάνεια προς T»jv τη Κων«, 
$ ι* τβ Κωνβ Tjot 'Tijv τβ εγγεγραμμένα, ωζ εν τω τ«τ$α̂ ωνω η διάμετρος 
προς τήν πλευράν*

Π g ό τ α σ ι ς' ΛΖ'.
ILsrifC Σφαίρας τό,τε ςερεόν $ μ επιφάνεια λόγον εχω 9 πρός τόν περ) 

αυτήν περιγεγραμμενον τετράγωνον κωνικόν Ρόμβον, ον ή εν τω τβτββγωνω 
xXeufa jt$c< rtjv διάμετρον.

Π^ΐ τον μ&γιςον των εν τρ Σφαίρα Κύκλον η$)ιπτριγεγράφ^ω . τ$* 
τράγωνον το εβ γζ, εξ 8 περ) τον Αξονα βε περιενεχδεντος, γεγεννή&ω 
Ρόμβος τήν σφαίραν περιλαμβάνωνιζ Καί γενέ&ω ô c' Μ τβ Τετράγωνά πλευ* 
ρά εβ (Σχήμα 49* )* προς T»Jv αυτί διάμετρον ε γ 9 ούτως ή Σ προς τήν'Ρ 
(Σχήμα &o.y ωχ Ss ή Σ'πρός τήν Ρ , ατως ή Ζ προς τήν Ο* $ εσεται Jjj 
ο λόγος τής Σ  προς τήν Ο » τριπλασίων τα λόγ» τής Σ  προς τνιν Ρ (ι)* 
τβτ εςι τής εβ προς τήν εγ*  hr όε τής Ο προς τήν ·Ρ* Ίιπλασίων. τα:τής Ο 
προς Τν,ν Εν ή τής Ρ προς τήν Σ ’, τβτ ίςΐ'τής εγ  προς τήν εβ ’ £ ερτομενιας 
V) Ο πρός τήν Ρ , ως το από τνς ε γ , προςτό από τής εβ (2)* ίιπλασία αρα 
ή Ο αυτής τής Ρ ($)♦ Τκ'των Ιή βτω χατασκευα&άντων, νενοή&ω περ) τον 
κωνικόν Ρόμβον σφαίρα περιγεγραμμενη ή εβγξ* ·>$ εςαι Ιήή σφάίρα η&ίι 
προς τήν εβγξ» εν λόγω τριπλασίονι τ& τής Ιιαμετρ* $ι (ή εβ) ,  προς τήν 
εγ διάμετρον (4)» τβτ εςιν ως γ·Σ προς τήν Ρ (όπερ. ϊεϊεΐκται ανωτέρω) * ϊ 4* 
is ή σφαίρα εβ γξ , προεστόν kk αυτήν εγγεγραμμόνόν κωνικόν Ρόμβον9 ως 
2 προς ι (5) * τβτ εςιν ως ή Ο προς τήν Ρ (οπερϊεϊειχται ανωτέρω)* ΔΙ ίσου 
άρα Η σφαίρα η$$ι, ίς*ϊ προς, τον αυτόν Ρόμβο*» ος εςι περ) αυτήν περίγε- 
γραμμένος, ως ή Σ  προς τήν Ρ, τβτ εςιν. ως εν τφ τετραγωνιο ή πλευρά εβ 
προς τήν διάμετρον εγ* όπερ ήν τό πρώτον·.

(Δείκνυται ϊε τό αυτό κα) εκ μόνης τής εποπτείας *τί 49 Σχήματος 
Διά τό είναι γάρ τα Τρίγωνα ε&α’ς  εαβ, νβγ , ορθογώνια εχοντα. την 
προς τω ε γωνίαν κοινήν, ϊσονται &ή αί ε$, εα9 εβ,. εγ  συνεχώς ανά-

(1·) (1 (if μ. I. Te r.. (2) Σχολ. τής K..ri-ς.. (3) Σ%όλ* τχ( ς* 4 2* τ* t· (4&J
τβ ιβ. (£) Λ, re παρόντος.
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λβγον (ΐ)· *> ° λόγος rij'i ε$ χρός εγ , τριπλασίων το fijc εβχρός έγ (2)· 
Ε’ ςι $ε ά μεν εις rev κωνικόν Ρόμβον εγγεγραμμένα σφαίρα,' χρός τάν χερ) 
αυτόν χερίγεγραμμέναν έν λόγω τριχλασίονι τ* των διαμέτρων εβ, εγ  (0), 
ΤSr εςιν ως j  ε$ χρός εγ · άδέ χεριγεγραμμένα χρός τον Ρόμβον, χερ) όν 
χεριγέγραχται, ως 2 χρός I (4) * S ωςά εγ τρις εα. Δί Wo αρχ ά έγγεγραμ· 
μένα σφαίρα χρός τον Ρ’όμβον, «Ιί όν εγγέγρχχται, a (crip εςι τ  χυτόν) vj 
σφαίρα προς τον χερ) αυτόν χεριγεγραμμένον Ρ όμβον, ως a eS· χρός εα* u  
τ  έςιν ως ά χλευρά xpot tw'v διάμετρον εν τω τετρχγωνω α$).

Ε\ δέ τη Β'. μέρος τάς χροαγομένας φανερόν, or/ tj τβ Η'μισφχίρίο ετι· 
φανειχ χρός τάν τό χερ) αυτό χεριγεγραμμένο Κώνο εβγ, $ έχομενως όλα a 
έχιφάνειχ rife Σφαίρας α$0ι, χρός ολαν τάν έτιφάνειχν το Ρόμβο εβγξ, εςίν 
ως vj χλευρά εν τφ τετρχγωνω χρός rvjv διάμετρον. Πάσας άρδε Σφαίρας τό,τε 
ςερεόν £ ν, έχιφάνειχ 9 εςι χρός τον χέρι άυταν χεριγεγραμμένον τετράγωνον 
κωνικόν Ρόμβον (εβγξ), ως εν τφ τετρχγωνω ά χλευρά χρός τάν διάμετρον. 
Ό" έ'δει δείξχ,.

Πόρισμα A'. Hf έχιφάνειχ τας Χερ) κωνικόν ίσόχλευρον Ρόμβον χερίγε· 
γρχμμένας σφαίρας, ν\ έχιφάνειχ το Ρόμβο, χερ) δν ά σφαίρα χεριγέγραχται, 
% α έχιφάνειχ τας ik- άυτον εγγεγραμμενας σφαίρας έχοσι συνεχώς τον αυ
τόν λόγον, όν εγρ  έν τω τετρχγωνω α διάμετρος χρός rvjv χλευράν. Δάλον 
δνεκτε Της χροαγομένας $ της χχρόσας.

Β'. Η’ μεν τ ς̂ χερ) Ρόμβον κωνικόν ίσόχλευρον χεριγεγρχμμένας Σφαί
ρας έχιφάνεια, διχλασία ές) τ\\ς έχιφανείχς τας είς τον αυτόν Ρ’ομ/3ον eyytr 
γρχμμένας Σφαίρας · «| δε το χερ) Σφαίραν χεριγεγρχμμένο Κωνικό Ισοχλενρκ 
Ρόμβο, διχλασία έςϊ τας έχιφανείχς το είς τάν άυταν Σφαίραν εγγεγραμμένο 
όμοίο Ρόμβο. Ε’ ττεί γχρ ά έχιφάνειχ τας χερ) Ρόμβον χεριγεγραμμέναεΣφαί· 
ρας, ατε το Ρόμβο, ^ ά τας είς τον Ρόμβον έγγεγρχμμένας Σφαίρας εΜ 
χρός α/̂ ΛίΧ«< ως αί εγ , εβ, εα* $ ότι ά έχιφάνειχ το Χέρι Σφαίραν χέρι* 
Ύεγραμμίνο Ρόμβο, § α έχιφάνειχ. τν\ς Σφαίρας, £ ν} τό είς τάν.%φ*·1*ρ 
γεγραμμενο Ρ ομβο elriv ωσάυτ ως̂ ; ως α\ e y , $β , ex ς φανερόν ότι εν εκα· 
τερφ τjj χτωσω >j εχιφχν&χ των χερϊγεγραμμένων, σωμάτων εσεταιΧρός TW 
των εγγεγραμμένων, ως ά εγ χρός τάν εα, α ως i  χρός I.

Γ .  Ο κωνικός ίσοχλευροςΡόμβος έςιν χρότερος.των δίνω.·μέσων χνχλο·

(Ο tlyw . f«r* ro 2χόλ. Τ?ς /Γ. Λ *  (*) 0>*μ. ϊ©..*ϊί*.Λ ($)>|ΪΤ. «  '/»'· 
C4) τβ »«ρό»τος.
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y ον τως τε είς αυτόν εγγεγραμμενως, και τως περί αυτόν περιγεγραμμε'νiff 
Σφαίρας 9 ως εν τ*ί ίειξα τβ πρωτβ μερβς τως παρβσως ϊείεικτχΓ ω γάρ 
εγγεγραμμενω τω Ρ'όμβω Σφαίρα, ό Ρ'όμβος, χα) ω περιγεγραμμενω είσ'ί 
προς αΑΐίλα, ώζ αί Σ ,  Ρ , Π εν τω 5ο Σγ^ματι* ω ως αΐ ε3·, εα, εγ9 εν 
τφ 49·

Δ\ Δί?λον ετι εκ τως αυτνί( ϊείζεως (ω $ εχ rij< Λ'. τ« ττα^όντοί), ότι χ, 49· 
ν| Σφαίρα ες'ι ϊιπλασίχ τ« είς αυτήν εγγεγραμμενβ κωνικπ τετραγωνβ Ρ όμββ.

Ε'. Hf crffi Ρομ/3ον κωνικόν τετράγωνον περιγεγραμμενω Σφαίρα εβγξ, 
ες'ι προς Tvjv elc «υτον εγγεγραμμένων σφαίραν jjS-5ι, ως εν τω τετραγωνω 
Η διάμετρος ε ν  πρόςτην εδ ιίμίσειχν τν[ς πλευράς εβ9 ως iijfXov ε’χ τί< εϊρΐί- 
μεννΐ( δείξεως * εν ίε' τφ άυτω λόγφ ες'ι £ ο περί σφαίραν περιγεγραμμενος 
κωνικός τετράγωνος Ρ'όμβος 9 προς τον είς αυτών εγγεγραμμενον όμοιον Ρ όμ- 
βον εςι γάρ (ha των ΛΖ\ τάυτων) ο μεν περ) των σφαίραν ίτεριγεγραμμενος 
κωνικός τετράγωνος Ρόμβος, προς αυτών των σφαίραν, ως ω ty  προς tvjv ε/3* 
ω ίε σφαίρα προς τον είς αυτήν εγγεγραμμενον τούτον Ρ'όμβον, ως 2 ιερός 
I * ω ως ω εβ προς των ε$ (Πορ. Δ ',  τως παρ.) · Ιί Ίσε άρχ ο Ρόμβος ο περί· 
γεγραμμένος προς τον εγγεγραμμενον, ως ω εγ πρός των ε$ (Κ#. τβ ε .)

" ς\ Τον αυτόν άρχ λόγον ε%& Ρ'όρφύς Λώνικός τετράγωνος περ) σφαίραν 
περιγεγραμμενος, πρός Ρόμβον ομόιΟΡ'έίς Vijv αυτών σφαίραν εγγεγρχμμε
νον * *«) Κυλιν ίρος Ισόπλευρος περ) oMvj fivx Λι*ν σφαίραν περιγεγραμμε- 
νος, ιτρός Κυλιν^βν ομοιον είς των αυτών σφαίραν εγγεγραμμενον, $ σφαίρα, 
τερΐ Κύλινδρον Ισόπλευρον ω Ρόμβον κωνικόν τετράγωνον περιγεγραμμενω» 
προς ε τέραν είς τον άυτόν.Κ όλινίρον ω τον Κώνον εγγεγραμμένων, ΕΜ γαρ 
αταντχ προς aAvjXa ως εν τω τετρχγωνω ω διάμετρος προς των ωμίτωαν τως 
πλευράς* ως JifXov εκτε τβ πρΟωγνμενα Πορίσματος τ^ς παράσως> ^ ** τ*
^χολίπ τως Λ Δ '. τβ παρόντος.

ft q 6 τ α (Γ ι ς ΛΗ.
Η' επιφάνεια όίασβν Σφαιρικές μοίρας (β$κ ϊ)9 Κώνον Ισόπλευρον ( τον χ. 54· 

βώ) περιλαμβανάσως» ίιπλασία ες) τως τε περιλαμβανόμενε Κωνβ επιφανείας.
Διπλόν i) ΤΗΤΟ εκ τωςΛΕ'. Ευςι γάρ ω τως μοίρας β$ώ επιφάνεια, προς 

των τ« εγγεγραμμενπ Κωνβ επιφάνειαν, ως ω β* ττρός των β* (ι)· υπόκαται 
ο Κωνο< βκϊ Ισόπλευρος* ω άρχ »β ίσω Τ'0 β$* $ επομένως ϊιπλχσίχ τως
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βχ- tj τής μοίρας άρα επιφάνεια βSxi, ίιπΧασία εςί τής επιφάνειας τβ ek 
αυτήν εγγεγραμμένα Kwva βώ· O etei Ιειξαι.

Πόρισμ· A'. O' αυτός tie ΙιπΧάσίος Χ&γος τηρείται, $ tv refit ίπφχ- 
νείαις τήςτε τον Ισόπλευρον Κώνον περίΧαμβανέσης σφαιρικής μοίρας,$ τβ 
Κων», $ riff βάσεως τβ Kceva. Δήλον is εχ τε τί< παράσης χ«» έ* τβ Πθβ.ί· 
σμχτος τής ΛΕ'.

Β'. Η' tvjf K£yov ϊ^οτλευ^ον περίΧαμβανάσης σφαιρικής μοίρας επιφά· 
νειχ, εςϊ προς δΧην rtjv τβ περιΧαμβανομενβ Κωνχ επιφάνειαν* ως 4 ^s'( 3.

Αί 7*? έπιφάνειαι Ttff re rev ίσόπΧευρον Κώνον περιΧαμβανάσης σφαιρι·. 
κής μοίζχζ, έ; τβ περιΧαμβανομενβ Κωνχ, $ τήζ rS Κωνβ βάσεως $1σ) τρός 
ά/λήΧας, ως 4* 2, I (Πόρ/ί’μ. A'.)* ό$εν ίήΧον τό Πόρισμα. .

Γ'. Η' επιφάνεια τής σφαίρας εςϊ, προς oXtjv τήν επιφάνειαν τη tU αυ· 
jtfv εγγεγραμμένα ΙσοπΧευρα ΚυλΜ$«, ως tj επιφάνεια τής Ισόπλευρον Κώ
νον περιΧαμβανβσης σφαιρικής μοίρας , προς όΧην rtjv επιφάνειαν r5 άυτβ Κω· 
ν«· τχτ εςιν ω ς  4 2* Δ£λον εκτε τής Λ Δ '. τβ παρόντος. £ «χ r? Β'.
Πορίσματος τής παρβσης,

Ε ν τω αυτω is Xe>7“  *cr',y &λ*ί η επιφάνεια ΚυΧίνϊρβ όρ$β περί Η[μι* 
σφαίριον περιγεγραμμε'νβ, πρρ\. όΧνιν. τήν τ« Η*μισφαιρίβ επιφάνειαν. EVi) 
γάρ εςιν ήτε KtiXiviftxtf ( 1) $ tj H'ftyflftpftrgtxtj ( 2) ίιπΧασία τής βάσεως9 ε* 
σεται itj oXtj μεν tj xyXiif/xtj τετρϊπΧασίχ τής βάσεως* tj is tjμισφαιρική- 
μετά τής βάσεως τριπΧασίχ τής αυτής βάσεως· όΧtj άρα tj τβ Κυλίν&ρβ εςαι* 
προς oXtjv Ttjv τβ Η μισφχιρίβ, ως, 4 πρός 3*
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Π ρ ό τ α σ ι ς ΛΘ'.
Η' ετκρανεια rti<2<pa^«{ όΧην rtjv επιφάνειαν τβ εΐζ αυτήν εγγε^ 

γραμμένα ϊσοπΧεΰρβ ^ωνχ X07W ε%« > ον ό \6 προς %
54· Ε’ ςω κίντρον τής σφαίρας τό φ · elf ie rtjv Kwv9< Ισόπλευρος,

εγγεγραμμένος ο βώ· $ άξων κοινός τήτε σφαίρα % τω Κωνω ό κφαο· Ε«ν 
«ν τμΜθώ ι̂ίι* τβ άξονος ήτε Σφαίρα 11, ό Κώνος ,γενήσνται εν μεν τρ Σφαί' 
ρα ΚυκΧος μεγιςος ο οβκϊ* εν is τω Κωνα» Τ ν7ωνον ΙσόπΧςμρον τό βκδ* ου 
τίνος tj μία πΧευρα βαά διάμετρος εςαι τής τβ Κωνβ βάσεως ξτ* $ επει ο τβ 
Κωνβ άξων κα ες) κάθετος επ) τήν βάσιν ξ τ ,  εσεται ή γωνία καο όρ$ή (3)*, 
iie ivj τβτο το από τής βα τετράγωνον ίσον τφ υπό των καο όρδογωνίφ (4)*

(ΐ) ίΐό(ΐεμ, τής Κς. τΐί π«ρό»τος. (*) Κ Α . τϊ παρόντος· (3) Ο'ςίσμ. Γ. τϊ εά·- ^ ·
Γ/ο$. 1>. T<{ iZ. Τ* 9 ,.



Ε’τεί if Jj τη ΙτοτΧένζΗ Τρ/γωνβ πλευρά τεταρτημόμον τη άξονος άτοτεμνει 
TW αο ( ΐ ) ,  ετεται Jtj το ντο των κχο Ιζ^ογώνιον , τβτ ες7 το άτο τιί< /3α 
τετξάγωνον, τμτΧάτιον τη ατό rijc αο τετράγωνε (2). Το άρα άτο' τ?ς νιμι- 
J/αμετρβ φο τετράγωνον, ετεί εςί τετρατλάτιον τβ άτο τί}( αο τετράγωνου 
(3) ,  ετεται it* τρος το άτο' τί?ς ιίμιί/αμε'τρβ βχ τετράγωνον, ως 4 τρος 3 ’ 
άρα $ ο χυχλος ο/3κ2 f'c/ τρος τον κύκλον ξ τ , ως 4 τρο'ς 3®(4)* ££?w #?* 
ο τετράκις κύκλος o/3xi, τβτ εςιν ι} ετιφάνειχ τϊ}ζ σφαίρας ί3 (5) τρος τόν 
κΰχλον ξ τ , ως ΐ6 τρος 3 * £<»ι $ε £ j  τη ϊοΌτλεύρβ Κωνβ /Sxi ετιφάνειχ, 
χωρίς μεν τ?ς βα>εως τρος τον κόχλον ξτ , τβτ εςι τρος tvjv άυτβ βάην, ως 
2 τρος ι (6)·  μετά ϊε της βάτεωζ, τβτ εςιν όλνι η τβ Κωνβ βώ  τρος TtjV 
βάοΊν, τβτ’ εςι τον κύκλον ξ τ ,  ως 3 τρος ι ,  ί ως 9 τρος 3 * ^ £τεί iic- 
τα/ οτ/ if ετιφάνειχ τής τφα/ρας ες'ι τρος τον άυτον κύκλον, ως ι6 τρος 3* 
εΤετχι oXtf ή ετιφάνειχ τής ΣφχίζΧζ, τρος ολίίν τήν ετιφάνειχν τη ίτο- 
τλεόρβ Κωνβ , ως ΐ6 τρος 9* ^  ε)« ίεΐξχι.

Πορ/τμα. Δ  ήλον άρα ε’κ τι?ς ταρβογς ϊείξεως, "τι ι| τβ είς Σ<ρ*7ραν εγ
γεγραμμένε ίτοτλευ'ρβ Κώνε βάσις ξ τ ,  εχ «  τρος το'ν μέγ/ςον των εν τί 
τφαίρα κύκλον $3-, ως 3 τρος 4.

(ΑΆως. Ε’τεί ή τβ Ιτοτλευρβ Τρ/γωνβ τλευρά /Si, τετζχτνιμόζιον τ» 
Α"ξονος άτοτεμνει την αο (γ) * εσεται ίή μ <τφαιςι*νι ετιφάνειχ βοϊ τεταρτπ- 
μο'ρ/ον τής ετιφχνεΐχς τής δΧηζ τ<ρα/ρας (8)* ^ επομένως ή λο/τή /33κ£ Γτΐί 
τρ»ο*ί τεταρ rtf μορέο/ς ‘ εάν άρα oXtf ή ετιφάνειχ τε$ή ϊτιι ι6* ετεται η β$κ% 
ιτΐί 1 2 * ά/λ’ η ετιφάνειχ β3xi ες'ι ίιτλατίχ τής κων/κής έτκρανε/ας /3χ$ (9)ι 
καί εςί ίι} τρο'ς αυτιών ως 12 τρ3ς 6 * ολίί άρα ιί τί?ς τφαίρας ετιφάνειχ ες) 
τρος τάν Κωνικήν ^κϊ, ως ΐ6 τρος 6. Ε*τεί ίε β ετιφάνειχ τη Κωνβ /3xi (ον- 
τος Ιτοτλευρβ), ΙιτΧχτΙχ ε’ςί τ?ς βάτευα ξ τ  ( i o )9 φανερόν οτι νι ετιφάνειχ 
τβ Κωνβ χωρίς ίιελονότε τί?ς βάτεωζ, ε*ςί τρος oXijv τι}ν ετιφάνειαν τβ Κω· 
νβ, ως 2 τρος 3 , Η ως 6 τρος 9· ΔΙ Γτβ άρα ολί} μ τι}ς τφχίζχζ ετιφάνειχ, 
τρο'ς 2λι*ν TijV τβ εγγεγραμμενβ ίτοτλευρβ Κωνβ ετιφάνειαν9 ως ΐ6 τρος 9· 
θ ' εί« ίειξαι.)
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(ϊ) FJof. Ε'. τ?ς ΙΕ. τη (2) τϊ (3) Hof· ΐ * > τί 0. (4) Πος.
τ?ς Λ. τ* ι^. (5) κ*· ** **(όιτο;. (6) /7ος. Α'. τ?ς ΙΗ. τ·  τβςοιττβς. (7 ) 77ορ. 

®*· τ*ί( JB. τί ε", (g) ΑΓΖ. τ ϊ ΐΓβρόϊτος. (9) ίϊςοτ* ‘ν’ςοβΥ· (*©) Af, ιίς  Λ#·
τ· β̂ρόντος.
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Π g 6 τ α σ ι ς Μ\.
ΙΓ r*ic Σφαίρας επιφάνεια προς δλην την τβ τερϊ αυτήν περιγεγραμμενπ 

Ιτοτλευρβ Κωνβ επιφάνειαν λόγον βχ « , ον ο \ πρός 9·
ΕΓ<?« τερί τον μεγιςον των «ν τ# Σφαίρα κύκλον /3τμ, Τρίγωνον ίτο. 

©τλευρον 7Γερί7ί7?αίΛ̂ ι̂ιον τ® τον Κ'ίςονα οαβ τερ/ενεχθε'ν-
το«, α,τθ7 εγ*’̂ <&« Κ<*>νος Ιτοτλευρο; τερ» τν}ν πφάίραν περιγεγραμμενος· 
περί $ε το ίποπλευρον Τρίγωνον ίοξ περιγεγράφ^ω κύκλος ο νίλοξ, ©Vs- 
ςαι τω τροτε'ρω ομόκεντρος ( ΐ)9 *# προεχβεβλή&ω ο Α'ξων οαβ ετϊ τό V, 
Ε’πεΙ βν ν| βν τεταρτημόριων εςι τβ Α'ξονος ον (2) , φανερόν δη η ον 5/τλα- 
ο*ια ε’ςί τίμ κ/3 * To<7aPav<» *τε'ι ο των κύκλων λόγος εςι διτλαπίων τβ των 
διαμέτρων (3)· ετεται 5»j ό κύ*λ©< /3ττμ, τρ©< τον κύκλον νίλο£, ω< I τρ©<4’ 
Πρ©5ε5ειχτα/ 5ε εν τ# προ τέρα $είξ« της προηγμένης, ©τι ο* κύκλο; νίλ©£ 
εςι τρό; τον κύκλον ξτ, ος εςι βάπις τ» εί; rijv σφαίραν λ£ εγγεγραμμενε 
}<τοτλεύρβ Κωνβ , ω< 4 7ΓΡ®< 3· «ρα ό κύκλο; /3τμ πρός τον κύκλοι»
ξτ , ω< i πρός 3 (4) ’ *5» ^ βλίί μ επιφάνεια τη Κωνβ 5©£, τρ/τλαΛα τβ 
χύχλβ ξτ CO* αρα ύ τί Κωνβ επιφάνεια ε’ννεατλατ/α εςι τη κύκλβ /3τμ* 
α2 α̂ τβ κύκλβ /3τμ τετραπλατία εςϊν  ̂ Tvf; σφαίρας ττ ίπιφάνεια (6)* oXif 
αρα vj επιφάνεια τη ίτοτλεύρβ Κωνβ $ο£ εςα/ πρός την επιφάνειαν της σφαί
ρας, τερ/ ΐν τερΐ7 ε7 ?β^ταί > ω< 9 4« ε$« ϊείξα/.

Πορ/τμα. Λ'. Διπλόν ε’ κ τί?{ 5είξεω< τάυτης, οτι ο τη περί Σφαίραν 
περίγεγραμμένπ Iτοτλεύρβ Κωνβ αξων /3ο, ύμιο'λ/ό; εςι τί?< τνμ σφαίρας ha- 
μέτρβ βχ, τβτ* εςιν ως 3 προς α.

Β . Δ^λον 5 ετι εχ τί; αυτί?; ίείξεω<5 or/ tj τη περ) Σφαίραν τερ/γε* 
γραμμενπ boτλευρ« Κων« βάπις ξτ, ημιολία iq) πυναμφοτερου της βα· 
<τεως τβ τερ'» Tijv αυτν̂ ν Σφαίραν τ εριγεγραμμενπ Κυλίνϊρβ* εςι γαρ δ ζτ 
προς τον βπμ9 ως 3 τρό< ι * αρα ό ξτ τρό< τον 5/c /3τμ , ω< 3 ΤΡ®< 3·

Γ , Η τβ ίτοτλευρβ Κωνβ 5©£ επιφάνεια ημιολία iq) της επιφανεΐας τη 
περί τνίν αυτνΐν Σφαίραν περιγεγραμμενπ ΚυλΓνίρβ* ε<?/ 7 αΡ εχε/Vn μίν, 5/τλα- 
<τία τβ ξτ κύκλβ (7)* «^ΤΗ έ̂» τβτρατλατία τβ /3τμ (8)* vj κωνική αρ* ε* 
πιφάνεια εςαι προς την κυλινδρικήν, ως δ)ς 3 τρύ« τετράκις I* τβτ εςιν ως 6 
προς 4* ί ωί 3 προς 2,

ςυ Σχόλ, τίς ;γ. 4 τϊ (a) πό?. Ε'. τϊς « .  τ· aT. (3) δ. τ« iff· (4) 
«  r* 9\  ^  Πόςιαρ, Α'. τ̂ ς W. re ♦«(όβτβς. (6) ra taqimt. (7) 
τ?ς /iii. «τβ τ«ρό»τθς, (g) ^ ΚΑ, TJ <jr«fevre;.



Δ '.  Ο' μέγιςο; κύκλος (βπμ) τής είς Κώνον Ισόπλευρον (τον Ιοζ) ε γ 
γεγραμμένης Σφαίρας, ή επιφάνεια της αυτής Σφαίρας, ολη ή επιφάνεια τα 
Κωνβ (ίο£), tU ον ή Σφαίρα έγγέγραπται, g t| επιφάνεια riff περί τον αυ
τόν Κώνον περιγεγραμμενή; Σφαίρας νδλοξ, είσ) προς ά&ηλα 9 ως 1 , 4) 9 » 
ΐ6 · τβτ* οςιν ω< τα τετράγωνα των αριθμών ι, 2, 3> 4· AjXov «χ τής Κ Δ ',
*χ τ?ί παρά της, £ εκ τής ΛΘ'. τβ παρόντος*

Ε\ 0 ’5 ίν δο^είσης τής κατά rflv εγγεγραμμένην Σφαίραν διαμέτρβ α$, 
εύχερως καταγρχφήσονται Κύκλοι ταΐς εϊρημέναις επιφανείαις foot. ΑΙ y άρτοι 
ακτίνες των τοιάτων Κύκλων εσονται 2χβ9 4*0 Ο)* ^ τ* μετρ» των κα
τ’ εκείνες επιφανειών άυτίκα γνω&ήσονται.

ς .  Ε’πε) ή τής περ) Κώνον Ισόπλευρον περιγεγραμμένης Σφαίρας διάμετ 
τρος ον, διπλασία ες) τής κατά την έγγεγραμμενην Σφαίραν διάμετρε κ/3, 
εσεται ή περιγεγραμμενή Σφαίρα όκταπλασία τής εγγεγραμμένης* εν λό
γω δηλονότι τριπλασίονι των διαμέτρων (2) * ή ως ο κύβος τής δύάδος προς 
τον κύβον τής μονάδος ($).

Π q 6 τ  α σ ι ζ ΜΑ\

0*λη ή τβ περί Σφαίραν περιγεγρχμμένβ Ισοπλεύριβ Κώνου επιφάνεια %, 55. 
τετραπλασία ες) τής όλης επιφάνειας τβ ε!{ την αυτήν Σφαίραν εγγεγραμ
μένα όμοια Κωνβ.

Ονλη γάρ ή τβ περ) Σφαίραν περ)γεγραμμε'να 1τοπλεύρ»\Κωνα δοξ επι
φάνεια ες) προς την τής Σφαίρας, περ) ήν περιγεγρχπται επιφάνειαν, ως 9 
προς 4 (4)* ή δε τής Σφαίρας προς την τβ είς αυτήν εγγεγραμμένα όμοίβ 
Κωνβ πκτ9 ως 1 6 προς 9 (?). Δ ! Τσβ άρχ τετχραγμενως (6), όλη ή τβ περί- 
γεγραμμένα ισόπλευρα Κωνβ επιφάνεια 9 προς δλην τήν τβ εγγεγραμμένου 
όμοίβ Κωνβ» ως 16 προς 4* η ως ^ * 9°ς ι .  0° εδ& δεΊζχι.

Ώαραπλησίω δε τρόπω δείκνυται, ότι ή επιφάνεια τής περ) Κώνον Ισό
πλευρον περιγεγραμμενή; Σφαίρας τετραπλασία ες) τής επιφανείχς, τής είς 
τον αυτόν Κώνον εγγεγραμμένης Σφαίρας* Δήλον εκ τβ A** Hορίσματος τής 
προηγβμενης.

—  39a

(ι) IJoff, I f . Β. τ* iff. (s) ίΒ. τ ά iff· (3) Γ%Λ* Ttft ΑΓ, ψ» la. (4) Atm
Τίί» πςοαγβμίναν. (S) Α&. τϊ ruforro;. (6) ΚΓ» τ · ·*
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Π g 6 τ α σ t ς MBf.

f f  Σφαίρα *ρός τον sU χυτήν βγγεγραμμενον ϊτόττλευρον Κώνον βκγ 
εςίν, ώς 3* *?ός 9*

φ. Τετμ,νι&ω »ί τφχιρχ $ ο Κώνος /3χγ, διά τη χο/νβ ΑΓξονος κοενητείω τοιΖν-
η  εν μεν τ# Σφχίρχ Κυχλον μεγιςον τον οζχι * «ν δ« τώ Κωνω Τρίγωνον \<ίο· 
πλευρον το βκγ. Δια δε τβ χεντ̂ β α διπχΒ’ω ετίχείον ορ$όν ετ) τον Α'ξονχ 
οχ, αιτοτεμνον Η!μκτφχίριον το £9·«, εΙς ο νενοψ^ω Κώνος μεγιςος εγγε· 
γραμμένος 6 ξκι. EVel βν η τβ hr ο άλευρά Τρίγωνα τλευρχ β γ  αττοτίμνα 
τβ Α'ξονος οχ τετχρτ^μόριον Tvjv or ( ι ) ,  εϊεται tj η rfx *$ός TtfV αχ, ώς 
3 τ$ός α , τβτ ε<?ιν, ως 9 6. Δεδε/χτ*ι δ« εν τξί Λ Θ '., οτι ι| βχαις ξτ
ες) τρός τον χόχλον ο£χι, τβτ εςι Τ{$ς τήν βχτιν νϊ, ως 3 *t*C 4* *<τ St 
ως 6 οιγός 8 ‘ *Vf1 αρχ, ο λόγος τβ Κώνβ βκγ τρδς τον ξκι Κώνον crvywrxt 
(α), «χτε τβ λόγα τα υψβς ιτκ προς το νψος ctx (τβτ εςι τβ 9 *ν«ς<6), 4 
εχ τη λόγ8 της βάτιως ξτ  τρός την βόοΊν ν> (τβτ βςι τβ 6 ΐΓ̂ ός 8)» εΤβται 
2η ο Κώνος βχγ χγός τον Κώνον ξκι, ως 9 *?ός 8· E’jrei δε tj Σφαίρα γ3  ες) 
τετ$ατλαο*ία τβ Κώνβ £χι (3)* Ο* Ιτοτλευ^ος άρα Κώνος βκγ εςαι προς Tijv 
Σφαίραν , ως 9 *ρός 32. Ο" ε>« ίεΐξαι.

Δ ’Άως. τχ τρός αχ, ώς 3 *γός 2 , η ως 9 *^βς 6 * £ tint εςιν ξτ or̂ oc 
γ3·> ώ< 3 ^οί 4 (4)· ΐ  ως 9 ττ̂ ος 8 * βτιται ξτ ττ̂ ος 4γ3·, ώς 6 τρός J2* 
ο Κώνος αρχ, ου ύψος μβν τκ9 /3*Τις δδ ξ τ , τβτ εςιν ό Κώνος /3xy **$ός τόν 
Κώνον, β ύψος μβν αχ βάτις δε' 47^1 τβτ εςι ( f )  τρός την Σφαίραν γ $  εν 
λόγω ες) τυγχειμενω, βχ τβ τ* λόγβ τβ 9 ττ?ός 6 , ^ Ta 6 τρόζ 32 ζ )̂ » Η 
ώς 9 ^ός 32 (7)*

Π g ο τ α σ ι { ΜΓ'.
χ· 55* Κώνος ίοτόττλευ̂ ος ό **ε̂  Σφαίραν τεριγεγραμμενος * otfarkifioc ^  

Κωνβ ομοίβ τβ βίς τ*ίν αυτιών Σφα^αν εγγεγραμμένα.
Ε αωσ·«ν δυω Κώνοι ΙοΌ'τλβυ̂ οι οί .ο·χτ  ̂ ίοξ ό. μεν9 εγγιγραμμννος Λ  

tjjv Σφαίραν, δ δε, τβ̂ Ί άυτι)ν ηριγεγρχμμενος* £ Α’'ξων χοινός ό βχ^ Δι« 
δε τβ Αξονος τετμή&ωταν ετιτείω τώντε Κώνων εχάτε ο̂ς $ ι} Σ^ρβι^** ^

(I) Πβ?. Ε . τ̂ ς Γβ. τϊ  ,*. (2) Εχάχ. β'. /β. rj; ,β'. (3) /ί. fff
(4) ί7ο?· ,ί®. τ* Taj(j»f#j. (5) ΛΤϋ, τ» »Λς·»τβς. (6) ΣχβΧ. S'. ruV ^  Λ
C7) Ο'ίίτμ. Ε. τϊ ς'.



effotrett a\ ΤομαΙ αυτών Τρίγωνα όυοχ Ισόπλευρα, φ Κυχλο< μέγιςος ό βτμ. 
Π τ ο  Τρίγωνον όοξ νενοω&ω Κυχλο< περιγεγραμμένος ό νόοξ· ό Α"ξων 
οχβ προεχβεβλύ&ω έπ) τό ν. EV«i αν tj τα  Ισόπλευρα Τρίγωνα πλευρά 
κποτέμνα ra Α"ξονος ον τεταρτωμό ριον rvjv νβ ( ι ) ,  Ι'ωλον ότι ω νο ϊιτλασίά 
ές) τ$ ζ βχ. ίϊσάυτως εν  si ω τα  ετεββ Ιτοτ-λει^β Τ^ώνβ πλευρά στ απ α· 
τέμνει τα ΑΊξονος βχ τεταρτωμόριον τ̂ ν 07 (2 ) , εσεται ως ω νο thv 
00, βτω( η j3* προς των «7 * $ εν ένα&άσσοντι ως ω νο προς των βχ9 ατως 
•ή οβ προς κγ* Απλασία Ιέ ω νο t»j< βχ, Ιιπλασία αρα £ ω οβ της χγ. Διά 
το είναι ίε τα Τρίγωνα ίοξ, σχτ όμοια , εσονται i»j i, aJ των χωνιχων βάσεων 
Ιιάμετροι 0ξ9 στ εν λόγω Ιιπλασίω (3). Τοιγαρνν έπε) οί Κώνοι )ο ξ9 σχτ 
είτ)ν ομοιοι (4)> £ ο λ 0704 Λυτών (5) τριπλασίων τα λογά των όιαμέτρων 
} ξ 9 <ττ, «7τινε< βίτι ως ά προς I* εσεται hi ό Κώνο< ίοξ προς τον Κώνον 
tut ,  ως 8 ντρός I. O'1 siet Ιείξαι.

Α’ /&. ω<· Α ’%θίΐτών τών ευθειών Ιν9σβ έπε) ες'ν »j γωνία Ιοξ9 ϊσω τζ  
σχτ (6) ,  αρα χαι α\ ιιμίσειαι αυτών ϊον, σχβ ϊσαι είσ'ιν ά^ώλαις· $ αΐ οίν, 
χσβ cp$a) (7) ,  >$ τα Τρίγωνα ίον, σχβ όμοια (8) , $ επομένως Ιο : σχ : ον 
: χβ : : 2 : I (9) * «ρα ω ί ξ (  =  Σο) : ο*τ (=  «* ) : : 2 : I * £ οί iToVXfiYfCi 
Κώνοι, επεί είσιν όμοιοι, εσονται ως 8 ?rfo{ 1 * είτΐ γάρ 8» 4» 2 , 1 .

Π ό ρ ι σ μ α .
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Ο* περ) "Σφαίραν περιγεγραμμένος Ισόπλευρος Κωνος ές) προς τον είς τν/ν 
αυτήν Σφαίραν εγγεγραμμένον όμοιον Κώνον, ως ιj περ) Κώνον Ισόπλευρον 
περιγεγραμμέννι Σφαίρα προς τ»?ν είς τον αυτόν Κώνον εγγεγραμμένων,  τβγ 
"Μ ως 8 προς I. Δ^λον έχ τ$ τως παράσιςς £ τα ς ·  Πορίσματος τζς Μ'.

Καί έν γένα έπε) τα οίαϊωτινος εΰας όμοια σώματα τα ίυνάμενα περ) 
Σφαίραν περιγραφωναι ω είς αυτών έ γ γ  ραφωναΐ% έχει τ ας ίιαμέτραρ ω τάς 
πλευράς ταίς ίιαμετροις των εγγεγραμμένων ω περιγεγραμμένων Σφαιρών α· 
νάλογον, £ εςι προς άΆνιλα έν λόγω τριπλασίονι μεν χατάγε τα ςερεά , . 
όιτλχσίονι, ίΐ κατά τάς ετιφανείας τα λόγα των ομολόγων όιαμετρων, ω 
πλευρών ha ταυτα hi ( 10) ον λόγον ε%α ω ττερ) σώμα οΐονίω'ποτε περιγε·

(Ο Πό(ΐ*μ.· Ε. τ ϊί ΙΕ, τβ ΐ’. (2) Πόρ, το αυτό. (3 ) ** Γ  (4) ^ΙίΤμ. 4.
τ·  (5) W· *» *β’. (6) Πόςιοβ. της Β. τβ λ . (7 ) Λ4. το γ'. (8) Πόρ· Gf. της 
Λα. τβ ^ Προτ. 4. τ οί ς. (q) 4ίίλοε in της * ϊί Λ/· τοβ *  Ορόντος, (to)
/ia< * Ις. το

D dd 2



γραμμενω Σφαίρα, προς των sU το αυτό σώμα εγγεγραμμένων, τόν αυτόν *£« 
$ Το περ) των Σφαίραν περιγεγραμμενον σώμα, προς το εΐζ των αυτών Σφαίραν 
εγγεγραμμενον ομοιον σώμα. Οην ίε λόγον εχα ω επιφάνεια τως περ) οίονϊω- 
τότε σώμα περιγεγραμμένως Σφαίρας, προς των επιφάνιαν τήζ είς τό *ur# 
σώμα εγγεγραμμενως Σφαίρας, τον αυτόν εξα  ̂ ω επιφάνεια τη περ) των 
Σφαίραν περιγεγραμμίνπ σώματος, προς των επιφάνειαν τη sl$ τι|ν αυτών 
Σφαίραν εγγεγραμμένο όμοιο σώματος.

Π q ο r  α (Τ ι ζ ΜΔ\
Tvj« Σφαίρας τό,τε ςερεόν $ ω επιφάνεια εςι, πρόςτε το ςερεόν $ των 

9C· SS· επιφάνειαν τη περ) αυτίjv περιγεγρχμμενπ Ισόπλευρό Κώνπ (ίο£),ώ<4 9·
ΕΓ<?/ γάρ ω μεν Σφαίρα τ*·, προς τον είς αυτόν εγγεγραμμενον Ισό

πλευρον Κώνον σκτ, ώ< 3* 9 (Ο* βτο< ^  τ $°ς τ°ν περί τω* αυτών
Σφαίραν περιγεγραμμενον ομοιον Κώνον ϊοξ, ως I προς 8 (2 j, t ir  ες<ν ως 
9 τ$σ« 7** Δ! ιτη άρα ω Σφαίρα τπ , ττ̂ όο τον «wtjjv περιγεγραμμενον 
Ισόπλευρον Κώνον ίοξ, ώ< 3a jr̂ o* 72* f ir  Κ* (5ιχιρε ε̂ντος εκχτέρου U 
Ιρπ ha 8)» ω< 4 προς 9·

Α"/λωί. Η* 2<pa7f* ες) προς τον είς αυτών εγγεγραμμενον Ισόπλευρον 
Κώνον, ώ« 3* προς 9 (3)* β δε εγγεγραμμένος προς τον περί των Σφαίραν 
περιγεγραμμενον, ώ< ι τ$ό< 8 (4)* T«f e<?<* ακ 4 J1. Δϊ Γτβ άρα τε·
ταραγμενως (5) t| Σφαίρα, αγόβ τον τε$ϊ χυτ^ν περιγεγραμμενον Ισόπλευ· 
ρον Κώνον, ώ( 4 προς 9*

Δΐϊειχτχι ίβ εν τρ Μ\ Ο"τι $ ω επιφάνεια τως Σφαίρας, ε<?ί ίτ$όί οΧη* 
των επιφάνειαν τη περ) αυτών περιγεγρχμμενπ ίσοπλευρπ Κώνε, ως 4 προς 9· 
Tiff Σφαίρας αρχ το,τε ςερεόν $ >| επιφάνεια εςί πρόςτε το ςΐ̂ εόν >y τν}ν ε- 
πιφχνειχν τη περ) αυτών περιγεγρχμμενπ ίσοπλευρπ Κών*, ως 4 προς 9* 
&περ tfoet ίείξαι.

Ο’περ άρα εχα δαυμάσας ο Α*ρχιμν^ς εν τ* Σφαίρα, $ τα των Σφαί
ραν περιλαμβάνοντι Κυ\ίνί?ω, τβτ αυτό Ufourat και ,ωμίν επ) rfr 
Σφαίρας $ τη τω'ν Σφαίραν περιλαμβάνοντος ίσοπλεΰρπ Κών*. Ο9τι $>fX*̂  
ενυπάρχει § τοΊς ςερεοΊς ό αυτός λογικός λόγος, οτπερ εν τχ'ίς επιφανείαις

CO ^ δ· r ·  '*·«?ο»*·ος. (a) iJfor, ητρο«ye;*, (3) Λίβ. τ* ‘τχςίηος. (4) Λ Π
τ«ίό»τβς. (5) *Γ. τον «.



Τβτων Των τωματων* ως y«Q εκείνος εϊειξεν ότι jj Σφαίρα eς«, προς τον Κυ- 
λινίρον κατά τε το ςερεόν $ την επιφάνειαν, ω< 2 πρός 3* «τω &») £ ί|μϊν $ε- 
ΐεικταί, on η Σφαίρα ες'ι πρός τον την Σφαίραν περίλαμβάνοντχ Ισόπλευρόν 
Κώνον, ωζ 4  ϊγ$ο$9» πατάτε το ςερεόν $  την επιφάνειαν·

Ε*ντευΒ·εν ϊβ τον αυτόν Xoyov τητ εςι τον ημιόλιον, ον πχρεϊωκεν Αρ· 
χιμηίηζ υπάρχειν μεταξύ Σφαίρας £ ΚυΧίν^β, Συνεχίζεσαι κατάτε το ςε
ρεόν 4, την επιφάνειαν, από τη τεριyεyρaμμεvH Ισόπλευρα Κωνα μέχρι της 
Σφαίρας εύμαρως άποΐείξαντες, τέλος ηϊη τω Συγγραμματίω επιδησομεν.

Π ξ 6 τ  λ  σ ι ζ ΜΕ'.
Κώνος Ισόπλευρος περί Σφαίραν περιγεγραμμε’νος, i, Κυλ«νϊ$ο{ ô S-oc S7' 

Tffi tjjv α\ιτ#ν Σφαίραν ωσαύτως περιγεγραμμενος, $ *yTH *ί Σφαίρα, τερι 
ν,ν ο,re Κώνο*  ̂ ο Κύλινδρος περιχεχοάφαται, τον αυτόν ίχβον λο^ον κα- 
τα το το φ TifV επιφάνειαν, τδτ εςι τον ημιόλιον.

Δια μον γα? τ>ίν ΛΒ\ τ« τα^οντο<» ο o,)5oc Κυλ«ν̂ ο< ό τι}ν Σφαίραν 
περιλαμβάνω*, βςί λ·̂ &< tjjv 2φα7$*ν κατάτε το ςερεόν έ, την επιφάνειαν., 
ω< 3 τ$ό« 2 , η ως 6 προς 4· Δ<α ίε την προηχαμενην ΜΔ'. ο περ'ι την 
Σφαίραν περιγεγραμμένος Ισόπλευρος Κώνο* /3α$ν οςϊ τγο< Tijv Σφαίραν κα
τά τε το ςερεόν £ t»jv επιφάνειαν, ως 9 4··®* όίρα Κώνος εςΐ προς
τον Κυ'Χιν^ον, κατάτε το ςερεόν $ Tvj* επιφάνειαν, ως 9 τ̂ ο'ς 6. Τα τ$Γ« 
άρα τάυτα σώματα ό Κώνος ϊηλαϊη, ό Κύλινδρος £ η Σφαίρα Xoyov εχεε 
πρόςάΆηλα9 ον ο\ αριθμό) 9 ) 6 , 4 * τβτ εςι τον ημιάλιον* όπερ είει Ζειξαι.

Π ρ ό τ α σ ί ζ  - Μ ς .

Ο* περί Σφαίραν περιγεγραμμάνος Ισόπλευρος Κώνος, προς τον περ'ι την %, το 
αυτήν Σφαίραν περιγεχρχμμενον όρ&όν Κύλινδρον τον αυτόν εχει ημιολιον 
Xoyov, κατάτε τα ςερεχ $ τάς επιφανείας, όλαςτε $ τάς άτλας, it, ίη $ 
αατα υ^η $ τάς βάσεις.

Ώ,ρόΊηλος η Πρότασις όσον μεν ηχα είς τάς όλικας επιφάνειας £ τα ςε· 
ρεά, εκ της προηχημενης Προτάσεως * όσον ί  ηκοι εϊς τάς άτλας βτιφανείας, 
εκ τη Γ \ Πορίσματος της Μ\ τη παρόντος* περί ti τα υψη £  τάς βάσεις 
ε* τη Α’« έ) Β\ Πορίσματος της αυτής Μ',

Τ ε λ Ο ξ
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